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គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០២ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           1 ឯ     :          

 
 

គ្រះរា ណាចគ្ររមពុ  
                តរ  ាសនា  គ្រះមហារសគ្ត 

គ្រសងួអរ់ ាំ   វុជ្ជង  ងរងរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូរបគ្ងរងរគ្មរតមូល ា ង របគ្ងរងបៅអងុវជ្រទ្យាល ័ 
ឈលខបន្ទប់  : ..................................            សម័ គ្រឡង : ១១  តុលា  ២០០២ 
ឈលខតុ  : .................................. 
ហតថឈលខា  : .................................. 
 
 វជ្រញ្ញា ា : រណរ តវជ្រទ្យា      ៈបរល : ១២០ នាទ្យី    ររងទុ : ១០ 

 

I. ក.  ឈ ោះរាយសមកីារកនុងសំណំុចំន្ួន្កុំផ្លិច 2 2 5 0x x    ។ 
 ខ.  គណនាឫសកាឈរនន្ចំន្ួន្កុំផ្លិច 8 6i  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

II. ក. គណនាអងំឈតរកាលមនិ្កំណត ់:  2cosI xdx     ,     sinJ x xdx     ។ 

 ខ. រករពីមទីីវនន្អនុ្គមន្ ៍    32 1f x x x   ឈ យដឹងថារពីមទីីវនន្អនុ្គមន្ឈ៍ន្ោះឈសមើ 3  កាលណា 1x    ។ (២ពនិ្ទុ)  

III. ឈគឱ្យអនុ្គមន្ ៍  
1

1

x
f x

x





  ។ 

ក.  សិកាភាពជាប់នន្អនុ្គមន្ ៍ f  រតងច់ំណុច 0x   ។ 
 ខ. ឈតើអនុ្គមន្ ៍ f  មាន្ឈដរឈីវរតងច់ំណុច 0x   ឬឈទ ? (១ពនិ្ទុ)  

IV. ក. ឈ ោះរាយសមកីារឌីឈផ្រង៉ស់្សយល    : 4 4 0E y y y     ។ 

 ខ.  ឈគឱ្យសមកីារឌីឈផ្រង៉់ស្សយល   : 4 4 4F y y y x      កំណតច់ំន្ួន្ពិត a  ន្ិង b  ស្ដលអនុ្គមន្ ៍ : x ax b   

ជាចឈមលើយនន្  F  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

V. កនុងតរមុយអរតូណរម៉ាល់  , , ,O i j k  ឈគមាន្ចំណុច    2 , 2 , 2 , 2 , 0 , 1A B  ន្ិង  4 , 1 , 1C   ។ 

ក. បង្ហា ញថារតីឈកាណ ABC  ជារតីឈកាណស្កងរតង ់ B  ។ 
ខ. រកសមកីារបលងក់ាត់តាមចំណុចទងំបីឈន្ោះ ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

VI. ឈគឱ្យអនុ្គមន្ ៍  
   

2 2

1 1

1 1
f x

x x
 

 
   ។ 

ក. សិកាទិសឈៅអឈថរភាព ន្ិងសងស់្ខែឈកាង  C  តាងរកាបអនុ្គមន្ ៍ f  ។ 

ខ. គណនានផ្ទរកឡាស្ផ្នកបលងខ់ណឌ ឈ យស្ខែឈកាង  C  បនាទ ត ់ 2x   ន្ិង 5x   ។ (២ពនិ្ទុកន្លោះ) 

 
 
 
 
  



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០២ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           2 ឯ     :          

ចបមលើ  វជ្រញ្ញា ារណរ តវជ្រទ្យា 
គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូមធ្យម ឆ្ន ាំ ២០០២ 

 
I. ក.  ឈ ោះរាយសមកីារកនុងសំណំុចនំ្នួ្កុផំ្លចិ  

ឈគមាន្  2 2 5 0x x    

   

2

2

2 1 4

1 4

1 4

1 2

x x

x

x

x i

   

  

   

  

 

ដូចឈន្ោះ សមកីារមាន្ឫស 1 2x i    ។ 

ខ.  គណនាឫសកាឈរនន្ចនំ្នួ្កុផំ្លចិ 8 6i  
ឈគតាង  z  ជាឫសកាឈរនន្ចំន្ួន្ 8 6i  
ឈគបាន្ 2 8 6z i   

នាឱំ្យ 8 6z i    

   

   

2

2

9 6 1

9 6

3 3

i

i i

i i

   

   

     

 

ដូចឈន្ោះ   ឫសកាឈរនន្ 8 6i  ឈសមើន្ឹង 3 , 3i i       ។ 

II. ក.  គណនាអងំឈតរកាលមនិ្កណំត ់ 
2cos xdx I        (តាម 22cos 1 cos2x x  ) 

   

1 cos 2

2

1 1
sin 2

2 2

1 1
sin 2

2 4

x
dx

x x c

x x c




 
   

 

  



   ,  c  ជាចំន្ួន្ឈថរ 

ដូចឈន្ោះ 1 1
sin 2

2 4
I x x c     ។ 

sinx xdx J      (ឈរបើអងំឈតរកាលឈ យស្ផ្នក) 

ឈគតាង u x   ឈនាោះ  du dx  
 sindv xdx   ឈនាោះ  cosv x   

រូបមន្ត  udv uv vdu    

ឈគបាន្ sin cos cosx xdx x x xdx      

   cos sinx x x c      ,  c ឈថរ 

ដូចឈន្ោះ cos sinJ x x x c      ។ 

 ខ. រករពមីទីវីនន្អនុ្គមន្ ៍  f x  

 ឈគមាន្    32 1f x x x   

 ឈគតាង  F x  ជារពីមទីីវនន្  f x  

 នាឱំ្យ      32 1F x f x dx x x dx     

            
 4
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   
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 ឈ យ  1 3F     ឈនាោះ     
5 2

1 1
2 3

5 2
c

  
   

 
 

 

 ឈគបាន្ 2 12
1 3

5 5
c c       

ដូចឈន្ោះ  
5

22 12

5 5

x
F x x    ជារពីមទីីវនន្  f x  ។ 

III. ក. សិកាភាពជាបន់ន្អនុ្គមន្ ៍ f  រតងច់ណុំច 0x   

ឈគមាន្  
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
 

  
  

ebI

ebI

 

អនុ្គមន្ ៍ f  ជាបរ់តង់ 0x   លុោះរតាស្ត វាឈផ្ទៀងផ្ទទ ត ់
      

0 0
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ឈ យ    
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
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នាឱំ្យ      
0 0

lim lim 0 1
x x

f x f x f
  

     

ដូចឈន្ោះ    f  ជាអនុ្គមន្ជ៍ាប់រតង ់ 0x      ។ 

ខ. ឈតើអនុ្គមន្ ៍ f  មាន្ឈដរឈីវរតងច់ណុំច 0x   ឬឈទ ? 
ឈបើ f  មាន្ឈដរឈីវរតង ់ 0x   លុោះរតាស្ត     0 0f f 

   

តាមន្ិយមន្យ័ឈដរឈីវ   
   
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ឈគបាន្  
 
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គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០២ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           3 ឯ     :          

ន្ិង  
 

0 0

1 1 1
1

1 10 lim lim
x x

x x x

x xf
x x 

 

   
 

     

       
0 0

2

2 21lim lim 2
1 0 1x x

x

x

x x  

   
 

 

ឈ យ  0f   0f ឈនាោះ f  គ្មម ន្ឈដរឈីវរតង់ 0x   ឈទ 

ដូចឈន្ោះ    f  គ្មម ន្ឈដរឈីវរតង់ 0x   ឈទ      ។ 
 

IV. ក.  ឈ ោះរាយសមកីារឌឈីផ្រង៉ស់្សយល   E  

ឈគមាន្   : 4 4 0E y y y     
ឈគបាន្ សមកីារសមាា ល់ 2 4 4 0     ឬ  

2
2 0      

ឈនាោះ  សមកីារសមាា ល់មាន្ឫសឌុប 0 2    
សមកីារ  E  មាន្ចឈមលើយទូឈៅរាង 

 0 0 , ,
x x

cy Ae Bxe A B
 

   ជាចំន្ួន្ឈថរ 

ដូចឈន្ោះ 2 2x x

cy Ae Bxe    ជាចឈមលើយទូឈៅនន្  E  ។ 

ខ. កណំតច់នំ្នួ្ពតិ a  ន្ងិ b   
ឈគមាន្ : x ax b   អចសរឈសរ  x ax b    

នាឱំ្យ  x a   ន្ិង   0x   

ឈ យ   ជាចឈមលើយនន្  F  ឈនាោះឈគបាន្ ៖ 

  

 

4 4 4

0 4 4 4

4 4 4 4

x

a ax b x

ax a b x

      

    

   

 

ផ្ទឹមបាន្ 
4 4 4

4 4 1

4 4 0 1

x

a a

a b b

      

    
 

   

 

ដូចឈន្ោះ កំណតប់ាន្ 1 , 1a b    ។ 

V. ក.  បង្ហា ញថារតឈីកាណ ABC  ជារតឈីកាណស្កងរតង ់B  

ឈបើ ABC  ស្កងរតង់ B  លុោះរតាស្ត BA BC  

មាន្ន្យ័ថា ឈគបាន្ផ្លគុណាា ស្ល 0BA BC   
ឈគមាន្    2 , 2 , 2 , 2 , 0 , 1A B  ន្ិង  4 , 1 , 1C   

ឈនាោះ  0 , 2 , 1BA    ន្ិង   2 , 1 , 2BC    

ឈគបាន្ BA BC xx yy zz       
                  0 2 2 1 1 2     
          0 2 2 0      ពិត 

ដូចឈន្ោះ ABC  ជារតីឈកាណស្កងរតង ់ B      ។ 

ខ. រកសមកីារបលងក់ាតត់ាមចណុំចទងំបឈីន្ោះ 
បលង ់        0 0 0: 0ABC a x x b y y c z z       

ឈ យបលង់  ABC  កាត ់  2 , 0 , 1B   

នាឱំ្យ 0 0 02 , 0 , 1x y z    

ឈហើយ បលង ់  ABC  មាន្វុចិទ័រណរម៉ាល់ n BA BC   

ស្ត 0 2 1 5 2 4

2 1 2

i j k

BA BC i j k     



 

នាឱំ្យ 5 , 2 , 4a b c      
ឈគបាន្        : 5 2 2 0 4 1 0ABC x y z        

                                              5 2 4 14 0x y z      

ដូចឈន្ោះ        : 5 2 4 14 0ABC x y z         ។ 

VI. ក.  សិកាទសិឈៅអឈថរភាពនន្អនុ្គមន្ ៍ f  

ឈគមាន្  
   

2 2

1 1

1 1
f x

x x
 

 
 

ស្ដន្កំណត់ 1 0 1

1 0 1

x x

x x

   
 

    
 

នាឱំ្យ      , 1 1 , 1 1 ,D         

លីមតី  
   

2 2

1 1
lim lim 0

1 1x x
f x

x x 

 
   

   

 

  
   

2 2
1 1

1 1
lim lim

1 1x x
f x

x x
  

 
    

   

 

  
   

2 2
1 1

1 1
lim lim

1 1x x
f x

x x
  

 
    

   

 

  
   

2 2
1 1

1 1
lim lim

1 1x x
f x

x x
  

 
    

   

 

  
   

2 2
1 1

1 1
lim lim

1 1x x
f x

x x
  

 
    

   

 

  
   

2 2

1 1
lim lim 0

1 1x x
f x

x x 

 
   

   

 

អសីុមតូត 
ឈ យ   lim 0

x
f x


    ឈនាោះ 0y   ជាអសីុមតូតឈដក 

  
1

lim
x

f x


  ឈនាោះ x    ជាអសីុមតូតឈរ 

ឈដរឈីវ 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០២ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           4 ឯ     :          

 
 

 

 

 
3 3

1 1
2 2

1 1

x x
f x

x x

  
    

 
 

          

   

   

   

   

   

 
   

3 3

3 3

3 3

3 2 3 2

3 3

23

3 3 3 3

1 1
2

1 1

1 1
2

1 1

3 3 1 3 3 1
2

1 1

4 32 6
2

1 1 1 1

x x

x x

x x

x x x x x x

x x

x xx x

x x x x

 
   

   

   
   

   

       
   

   

   
   

     

 

ឱ្យ        0f x   សមមូល  
   

2

3 3

4 3
0

1 1

x x

x x

 


 
 

ឈ យ 2, 3 0 , 1 0 , 1 0fx D x x x         
នាឱំ្យ   4 0x   ឈនាោះ 0x   
តារាងសញ្ញា   f x  

x      1      0       1      
4x  + +     

2 3x   + + + + 

 
3

1x         + 

 
3

1x     + + + 

 
 

   

2

3 3

4 3

1 1

x x
f x

x x

 
 

 
 +   +   

រតង ់ 0x   ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

បញ្ញា កថ់ា f  មាន្អបបរមាឈសមើ  0 2f    ។ 

តារាងអឈថររភាព 

x          1              0            1           
 f x  +   +   

 f x  
  

 

0  

                   

       

2  

  

 

        0  
 

សងស់្ខែឈកាង  C  តាងរកាបអនុ្គមន្ ៍ f  

មយ៉ងឈទៀត  ឈ យ  
   

2 2

1 1

1 1
f x

x x
  

   
 

          
   

 2 2

1 1

1 1
f x

x x
  

 
 

ឈនាោះ f  ជាអនុ្គមន្គូ៍ ស្ដលមាន្អ័កែ y y  ជាអក័ែឆលុោះ 

 
 
ខ. គណនានផ្ទរកឡាស្ផ្នកបលងខ់ណឌ ឈ យស្ខែឈកាង  C   

បនាទ ត ់ 2x   ន្ងិ 5x   
តាមរកាប ស្ផ្នកបលង់ស្ដលរតូវគណនានផ្ទសថិតឈៅឈលើអក័ែ x ox  

 
   

 

 

 

 

5 5

2 22 2

5

2 22

5

2

1 1

1 1

1 1

1 1

1 1

1 1

1 1 1 1

5 1 5 1 2 1 2 1

1 1 1 3 2 12 4 11
1

4 6 3 12 12

S f x dx dx
x x

x x
dx

x x

x x

 
   
   

   
  
  
 

 
     

   
        

      

   
      

 



 

ដូចឈន្ោះ     នផ្ទរកឡាស្ផ្នកបលងគ់ឺ 
11

12
S   ឯកតានផ្ទ     ។ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

0

0

0

0

0

CC

1x   1x 

S



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៣ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           1 ឯ     :          

 
 

គ្រះរា ណាចគ្ររមពុ  
                តរ  ាសនា  គ្រះមហារសគ្ត 

គ្រសងួអរ់ ាំ   វុជ្ជង  ងរងរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូរបគ្ងរងរគ្មរតមូល ា ង របគ្ងរងបៅអងុវជ្រទ្យាល ័ 
ឈលខបន្ទប់  : ..................................            សម័ គ្រឡង : ១៥  តុលា  ២០០៣ 
ឈលខតុ  : .................................. 
ហតថឈលខា  : .................................. 
 
 វជ្រញ្ញា ា : រណរ តវជ្រទ្យា      ៈបរល : ១២០ នាទ្យី    ររងទុ : ១០ 

 

I. ក.  សរឈសរសចំន្ួន្កុំផ្លិចជាទម្រងម់្តីឈោណមាម្ត 1 3i  ។ 
 ខ.  ឈ ោះម្ាយសរោីរ  1 2 ,z z i     ( zជាចំន្ួន្កុំផ្លិច)  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

II. ក. គណនាឈដរឈីវទី 5  នន្អនុ្គរន្ ៍   5 4 32 3 2f x x x x      ។ 

ខ. កំណតឈ់ដរឈីវទី n  នន្អនុ្គរន្ ៍   nh x x    ,    *n  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

III. រកម្ពីរទីីវ  F x  នន្អនុ្គរន្ ៍   cosf x x  ដដលដខែឈោងតាង  F x  ោតត់ារចំណុច , 0
2

A
 
 
 

  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

IV. រកចឈរលើយនន្សរោីរឌីឈផ្រង៉់ដសែល ឈផ្ទៀងផ្ទទ តល់កខខណឌ ដដលឱ្ែ     3 2 0 , 1 1 , 1 3y y y y y         ។ (១ពនិ្ទុ) 

V. កនុងតម្រុយអរតូណរម៉ាល់  , , ,O i j k  ឈគឱ្ែបលងព់ីរ    ន្ិង     មាន្សរោីរឈរៀងគ្នន គឺ :  3 2 2 5 0x y z     ន្ិង 

4 5 1 0x y z      ។ 
 ក. ម្ាយបញ្ជា កថ់ា បលង ់    អរតូកូណាល់បលង ់    ។ 

 ខ. សរឈសរសរោីរប៉រ៉ដរត៉នន្បនាទ ត ់ដដលជាម្បសពវនន្បលង ់    ន្ិង     ។ (២ពនិ្ទុ) 

VI. ឈគឱ្ែអនុ្គរន្ ៍  
2

2 4 3

ax bx
f x

x x




 
   ។ 

ក. រកតនរលនន្ a  ន្ិង b  ឈ យដឹងថាអនុ្គរន្ម៍ាន្តនរលអបបបរមាឈសមើ 4  ម្តង ់ 2x   ។ 
ខ. សិកាទិសឈៅអឈថរភាព ន្ិងសងម់្ោបនន្អនុ្គរន្៍ f  ចំឈ ោះតនរលនន្ a  ន្ិង b  ដដលបន្រកឈឃើញ ។ (២ពនិ្ទុកន្លោះ) 

 
 
 
 
 
 
 
  



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៣ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           2 ឯ     :          

ចបមលើ  វជ្រញ្ញា ារណរ តវជ្រទ្យា 
គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូមធ្យម ឆ្ន ាំ ២០០៣ 

 
I. ក. សរឈសរសចនំ្នួ្កុផំ្លចិជាទម្រងម់្តឈីោណមាម្ត  

ឈគមាន្     1 3i            (មាន្ 2 21 3 2r    ) 

1 3
2

2 2

2 cos sin
6 6

i

i
 

 
   

 

 
  

 

 

 ដូចឈន្ោះ    1 3 2 cos sin
6 6

i i
  

   
 

   ។ 

ខ.  ឈ ោះម្ាយសរោីរ   
ឈគមាន្ 1 2z z i     ន្ិង  zជាចំន្ួន្កុំផ្លិច 

ឈគតាង z a bi    ឈនាោះ  2 2z a b   

ឈគបន្  2 2 1 2a b a bi i      

    2 2 1 2a b a b i i       

ផ្ទឹរបន្ 
2 2 1

2

a b a

b

   


 

 

  2 4 1 1

2

a a

b

   


 

 

តារ  1  2 4 1a a      (ឈលើកជាោឈរ) 

 
2 24 2 1

3

2

a a a

a

   


 

ដូចឈន្ោះ  សរោីរមាន្ឫស  3
2

2
z i    ។ 

II. ក. គណនាឈដរឈីវទ ី5  នន្អនុ្គរន្ ៍ f   
ឈគមាន្   5 4 32 3 2f x x x x     

 

 

 

 

 
   
   

5 4 3

4 3 2

3 2

2

4

5

2 3 2

5 8 9

20 24 18

60 48 18

120 48

120

f x x x x

f x x x x

f x x x x

f x x x

f x x

f x

   

   

   

   

 



 

ដូចឈន្ោះ ឈដរឈីវទី 5  គឺ    5
120f x    ។ 

ខ. កណំតឈ់ដរឈីវទ ីn  នន្អនុ្គរន្ ៍   nh x x  

 

   

    
       

       

1

2

3

4 4

1

1 2

1 2 3

.........................................................................

1 2 3 ... 2 1 !

n

n

n

n

n n n

h x nx

h x n n x

h x n n n x

h x n n n n x

h x n n n n x n











 

  

   

   

        

 

ដូចឈន្ោះ   ឈដរឈីវទី n  គណនាបន្     !
n

h x n   ។ 

III. រកម្ពរីទីវី  F x  នន្អនុ្គរន្ ៍  f x   

ឈគបន្     cos sinF x f x dx xdx x c      

ឈ យ  ដខែឈោងតាង  F x  ោត់តារចំណុច , 0
2

A
 
 
 

 

ឈគបន្ sin 0 1
2

c c

      

ដូចឈន្ោះ ម្ពីរទីីវគណនាបន្គឺ   sin 1F x x    ។ 

IV. រកចឈរលើយនន្សរោីរឌឈីផ្រង៉ដ់សែល 
ឈគមាន្ 3 2 0y y y     
មាន្សរោីរសមាា ល់  2 3 2 0     
តារករណីពិឈសស 0a b c    ឈនាោះ 1 21 , 2    
ចឈរលើយទូឈៅរង  1 2 , ,x xy Ae Be A B    ឈថរ 
ឈគបន្ 2x xy Ae Be   
នាឱំ្ែ 22x xy Ae Be    

ឈ យ 
 

 

 

 

2

2

1 1 11

21 3 2 3

y Ae Be

y Ae Be

    
 

    

 

យក    2 1  ឈគបន្  2 22 2Be B e     

តារ  1  2 2 12 1Ae e e A e        

ឈគបន្ 2x xy Ae Be   

    
1 2 2

1 2 2

2

2

x x

x x

e e e e

e e

 

 

    

  
 

ដូចឈន្ោះ ចឈរលើយពិឈសសនន្សរោីរឌីឈផ្រង៉ដ់សែលគឺ  

 1 2 22x xy e e      ។ 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៣ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           3 ឯ     :          

V. ក. ម្ាយបញ្ជា កថ់ា បលង ់    អរតូកូណាល់បលង ់    

ឈគមាន្   : 3 2 2 5 0x y z       

  មាន្វុចិទ័រណរម៉ាល់   1 3 , 2 , 2n    

   : 4 5 1 0x y z      

  មាន្វុចិទ័រណរម៉ាល់   2 4 , 5 , 1n    

ឈបើ       លុោះម្តាដត  1 2n n   ឈនាោះ 1 2 0n n   

ឈ យ 1 2n n xx yy zz       
               3 4 2 5 2 1      
      12 10 2 0      ពិត 

ដូចឈន្ោះ    បលង់    អរតូកូណាល់បលង់        ។ 
 

ខ. សរឈសរសរោីរប៉រ៉ដរត៉នន្បនាទ ត ់ 

តាង 
0

0

0

: ,

x x at

y y bt t

z z ct

 


  
  

 ជាសរោីរប៉រ៉ដរត៉នន្បនាទ ត ់

ម្បសពវនន្បលង់    ន្ិង    

ឈគមាន្ 
 

 

: 3 2 2 5 0

: 4 5 1 0

x y z

x y z





   


   

  (ឈគយក z t ) 

 3 2 5 2 5

4 5 1 2

x y t

x y t

   


   
 

15 10 25 10

8 10 2 2
8

23 23 8 1
23

x y t

x y t

x t x t

  


  

    
 

 ឈ យ 3 2 5 2x y t    
8

3 1 2 5 2
23

t y t
 
    

 
 

24
3 2 5 2

23

69 24 46 115 46

46 46 22

11
1

23

t y t

t y t

y t

y t

   

   

  

  

 

 ដូចឈន្ោះ សរោីរប៉រ៉ដរត៉គឺ 

8
1

23

11
1 ,

23

x t

y t t

z t


 




   






   ។ 

VI. ក.  រកតនរលនន្ a  ន្ងិ b  
ឈ យ អនុ្គរន្ម៍ាន្តនរលអបបបរមាឈសមើ 4  ម្តង ់ 2x   

ឈគបន្ 
 

 

2 0

2 4

f

f

 




 

ឈគមាន្  
2

2 4 3

ax bx
f x

x x




 
   ឈនាោះឈគបន្ ៖ 

 
     

 

 
     

 
  

 

2 2

2
2

2 2

2
2

2

2 4 3 2 4

4 3

4 2 4 2 3 4 4
2

2 4 2 3

4 1
4

1

ax b x x x ax bx
f x

x x

a b ax bx
f

a b
a b

     
 

 

      
 

  

 
   



 

នាឱំ្ែ 
 

 
2

2

2 4 0

2 2
2 4

2 4 2 3

f a b

a b
f

    

   

 
  

   

 4 0 4

4 2 4 1

a b b

a b a

     
 

    
 

ដូចឈន្ោះ  តនរលកំណត់បន្ 1 , 4a b     ។ 
 

 ខ. សិកាទសិឈៅអឈថរភាព ន្ងិសងម់្ោបនន្អនុ្គរន្ ៍ f  
 ចំឈ ោះ  1 , 4a b      

 ឈគបន្   
 

  

2

2

44

4 3 1 3

x xx x
f x

x x x x


 

   
  

 ដដន្កំណត់  2 4 3 0x x     ឈនាោះ  1 , 3x x   
 ដូចឈន្ោះ        , 1 1 , 3 3 ,D       

 លីរតីម្តងចុ់ងដដន្កំណត់ 

 
 

 

2

2

2

2

4
lim lim 1

4 3

4
lim lim 1

4 3

x x

x x

x x
f x

x x

x x
f x

x x

 

 


 

 


 

 

 

 

 
 

  

 

 

 
 

  

 

 

 
 

  

 

 

 
 

  

 

 

1 1

1 1

3 3

3 3

4 1 3
lim lim

1 3 0 2

4 1 3
lim lim

1 3 0 2

4 3 1
lim lim

1 3 2 0

4 3 1
lim lim

1 3 2 0

x x

x x

x x

x x

x x
f x

x x

x x
f x

x x

x x
f x

x x

x x
f x

x x

 

 

 

 


 


 

 

 

 
   

  

 
   

  

 
   

 

 
   

 

 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៣ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           4 ឯ     :          

 អាសីុរតូត  
  lim 1

x
f x


    ឈនាោះបនាទ ត ់ 1y   ជាអាសីុរតូតឈដក 

  
1

lim
x

f x


   ឈនាោះបនាទ ត ់ 1x   ជាអាសីុរតូតឈរ 

  
3

lim
x

f x


   ឈនាោះបនាទ ត ់ 3x   ជាអាសីុរតូតឈរ 

 ឈដរឈីវ 

 

 
     

 

     

 

  

 
 

 

2 2

2
2

2 2

2
2

2 2

2
2

2
2

2 4 3 2 4

4 3

2 4 4 3 2 4 4

4 3

2 4 4 3 4

4 3

6 2

4 3

ax b x x x ax bx
f x

x x

x x x x x x

x x

x x x x x

x x

x

x x

     
 

 

     


 

    


 




 

 

 ឱ្ែ   
 

 
2

2

6 2
0 0

4 3

x
f x

x x


   

 
 

  
2

2, 4 3 0x D x x      ជាន្ិចច 
 ឈនាោះ  f x  មាន្សញ្ជា ដូច  2x   ដដលមាន្ឫស 2x   
 តារងសញ្ជា   f x  
  

x       1       2       3       
 f x      + + 

  

 ម្តង ់  2 , 0x f x   ឈហើយបតូរសញ្ជា ពី    ឈៅ    
 បញ្ជា កថ់ា f  មាន្អបបបរមាន្រយួឈសមើ  2 4f    
 តារងអឈថរភាព 
  

x       1       2       3       
 f x      + + 

 f x  

1 

 

  

        
 

    4  

1 

 
 

  

 
 សងម់្ោប ន្ិងអាសីុរតូត 
 តារងតនរលឈលខនន្ម្ោប C     
  

x  0 2 4 
y  0 -4 0 

 
 
 

      

 

0

0

1x  3x 

1y 

C

C

C



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៤ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           1 ឯ     :          

 
 

គ្រះរា ណាចគ្ររមពុ  
                តរ  ាសនា  គ្រះមហារសគ្ត 

គ្រសងួអរ់ ាំ   វុជ្ជង  ងរងរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូរបគ្ងរងរគ្មរតមូល ា ង របគ្ងរងបៅអងុវជ្រទ្យាល ័ 
ឈលខបន្ទប់  : ..................................            សម័ គ្រឡង : ១៧  តុលា  ២០០៤ 
ឈលខតុ  : .................................. 
ហតថឈលខា  : .................................. 
 
 វជ្រញ្ញា ា : រណរ តវជ្រទ្យា      ៈបរល : ១២០ នាទ្យី    ររងទុ : ១០ 

 

I. ក.  រកចំន្ួន្ពិត x  ន្ិង y  ឈ ើម្បឱី្យបំឈពញលកខខណ្ឌ     2 2 5x y x y i i       ។ 

 ខ.  ចូរសរឈសរ  
10

1 3i  ជារាង a bi   ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

II. ក. រករកឡាផ្ទទ S  ដ លកំណ្តឈ់ោយដខែឈោង siny x  ចំឈ ោះ 0 3x    ជាម្យួអក័ែអាបសីុ់ស ។ 

 ខ. គណ្នាអាងំឈតរោលម្និ្កំណ្ត ់ 5
cos ,

5 7
I x xdx J dx

x
 

     ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

III. កនុងតរម្ុយអរតូណ្រម៉ា ល់ឈគមន្បីចំណុ្ច      1 , 4 , 2 , 2 , 1 , 3 , 2 , 2 , 1A B C    ។ គណ្នារកឡាផ្ទទផ្ន្ ABC  

រចួបង្ហា ញថា ABC  ជារតីឈោណ្ដកង ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 
IV. ឈគសរឈសរឈលខ 1 , 2 , 3 , 4 , 5 , 6 , 7 , 8 , 9  ឈរៀងគ្នន ឈលើោក ់9  ។ ឈគចាប់យកោក់ឈន្ោះម្តងម្យួៗពីកនុងថង ់ចំន្ួន្ 3  

ោក ់ម្កតឈរម្ៀបតាម្លំោប់ដ លចាបប់ាន្ ។ 
 ក. រករបូបាបឈ ើម្បឱី្យោក់ទងំបដី លចាបប់ាន្ បឈងកើតបាន្ជាចំន្ួន្ 123  ។ 
 ខ. រករបូបាបឈ ើម្បឱី្យោក់ទងំបីដ លចាបប់ាន្ បឈងកើតបាន្ជាចំន្ួន្ដចកោចន់្ឹង 125  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

V. គណ្នាតផ្ម្លអតិបរម អបបបរម ន្ិងរកកូអរឈោឈន្ចំណុ្ចរបត ់របស់ដខែឈោងតាងអនុ្គម្ន្៍ 2

3 xy xe  ។ សងដ់ខែឈោង  C  

តាងអនុ្គម្ន្ឈ៍ន្ោះ ។ (២ពនិ្ទុ) 
VI. ឈគឱ្យសម្ោីរឌីឈទរ ៉ាង់ដសយល   2: 2E y y x    ។ 

ក. កំណ្តអ់នុ្គម្ន្ព៍ហុធា g  មន្សម្ោីរ ឺឈរកទី២ ជាចឈម្លើយផ្ន្សម្ោីរ  E  ។ 

ខ. បង្ហា ញថាអនុ្គម្ន្៍ f  ជាចឈម្លើយផ្ន្សម្ោីរ  E  លុោះរតាដត f g  ជាចឈម្លើយផ្ន្សម្ោីរ   : 2 0E y y     ។ 

គ. ឈោោះរាយសម្ោីរ  E  ។ ទញរកចឈម្លើយផ្ន្សម្ោីរ  E  ។ (២ពនិ្ទុ) 

 
 
 
 
 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៤ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           2 ឯ     :          

ចបមលើ  វជ្រញ្ញា ារណរ តវជ្រទ្យា 
គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូមធ្យម ឆ្ន ាំ ២០០៤ 

 
I. ក. រកចនំ្នួ្ពតិ x  ន្ងិ y  

ឈគមន្    2 2 5x y x y i i      

ទទឹម្បាន្ 2

2 5

x y

x y

 


  
 

បូកអងគ 3 3 1x x      
ឈោយ  2 2 2 1 3x y y x          

 ូចឈន្ោះ រកបាន្ 1 , 3x y     ។ 

ខ. សរឈសរ  
10

1 3i  ជារាង a bi  

តាង 1 3Z i      មន្ 21 3 2r     

នាឱំ្យ 1 3
2 2 cos sin

2 2 3 3
Z i i

    
          

 

ឈគបាន្ 
10

10 2 cos sin
3 3

Z i
   

   
  

 

 

10 10 10
2 cos sin

3 3

4 4
1024 cos 2 sin 2

3 3

4 4
1024 cos sin

3 3

1 3
1024

2 2

512 512 3

i

i

i

i

i

 

 
 

 

 
  

 

    
       

    

 
  

 

 
    

 

  

 

 ូចឈន្ោះ  
10

1 3 512 512 3i i      ។ 

II. ក. រករកឡាផ្ទទ S  
ឈ ើម្ប ីឹងថា ដខែឈោងតាងអនុ្គម្ន្ ៍ siny x  ឈៅខាងឈលើ ឬ 
ខាងឈរោម្អក័ែអាប់សីុស ឈគរតូវគូសដខែឈោងតាងអនុ្គម្ន្៍ 

siny x  ចំឈ ោះ 0 3x    

 
 

តាម្រូប 1 2 3S S S S    
2 3

0 2
sin sin sinS xdx xdx xdx

  

 
      

     

   

2 3

0 2
cos cos cos

cos cos0 cos 2 cos cos3 cos 2

1 1 1 1 1 1 6

x x x
  

 

    

     

      

         

 

 ូចឈន្ោះ    ផ្ទទគណ្នាបាន្ 6S   ឯកតាផ្ទទ     ។ 

ខ. គណ្នាអាងំឈតរោលម្និ្កណំ្ត ់  

cosx xdx I     (តាម្រូបម្ន្តអាងំឈតរោលឈោយដទនក) 

ឈគតាង    u x    ឈនាោះ  du dx  
 cosdv xdx   ឈនាោះ  sinv x  

តាម្រូបម្ន្ត udv uv vdu    

  

cos sin sin

sin cos

sin cos

x xdx x x xdx

x x x c

x x x c

  

   

  

 I

 

 ូចឈន្ោះ sin cosx x x c  I   ។ 

 5 75
ln 5 7

5 7 5 7

x
dx dx x c

x x


    

  J  

 ូចឈន្ោះ ln 5 7x c  J  ដ ល c  ជាចំន្ួន្ឈថរ  ។ 

III. គណ្នារកឡាផ្ទទផ្ន្ ABC  

តាម្រូបម្ន្ត 1

2
ABCS AB AC   

ឈគមន្      1 , 4 , 2 , 2 , 1 , 3 , 2 , 2 , 1A B C    

ឈនាោះ       1 , 3 , 1 , 3 , 2 , 3AB AC       

នាឱំ្យ 1 3 1 11 0 11

3 2 3

i j k

AB AC i j k     

  

 

 
 

22 2

1

2

1 11 2
11 0 11

2 2

ABCS AB AC 

    

 

 ូចឈន្ោះ     11 2

2
ABCS    ឯកតាផ្ទទ    ។ 

siny x

 2 31S 3S

2S



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៤ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           3 ឯ     :          

 បង្ហា ញថា ABC  ជារតឈីោណ្ដកង 

ឈោយ AB AC xx yy zz       
                   1 3 3 2 1 3 0         
នាឱំ្យ AB AC  ឈនាោះ ABC  ជារតីឈោណ្ដកងរតង ់ A  

 ូចឈន្ោះ   ABC  ជារតីឈោណ្ដកងរតង ់ A  រតូវបាន្បង្ហា ញ   ។ 
 

IV. ក. រករបបូាបឈ ើម្បឱី្យោកប់ឈងកើតបាន្ជាចនំ្នួ្ 123  
ឈោយ ឈគចាបយ់កោកឈ់ន្ោះម្តងម្យួៗពីកនុងថងច់ំន្ួន្បី 
នាឱំ្យ ចំន្ួន្ករណី្អាចថយចុោះម្ដងម្យួ 
ឈហើយ ឈលខន្ីម្យួៗមន្ម្យួឈលខ ូចគ្នន ជាករណី្រសប 

ឈគបាន្  
1 1 1 1

123
9 8 7 504

P      

 ូចឈន្ោះ  
1

123
504

P    ។ 

ខ. រករបបូាបបឈងកើតបាន្ជាចនំ្នួ្ដចកោចន់្ងឹ 125  
ចំន្ួន្ដ លអាចដចកោចន់្ឹង 125  មន្ 

125 , 250 , 375 , 500 , 625 , 750 , 875  
ដតចំន្ួន្ដ លមន្ឈលខ 0  ម្និ្អាចយកបាន្ ឈនាោះឈៅសល់ដត 
125 , 375 , 625 , 875  ឈគបាន្របូបាប ៖ 
    (P ដចកោច់125)  

       125 375 625 875

1 1 1 1 4 1

504 504 504 504 504 126

P P P P   

     
 

  ូចន្ព     (P ដចកោច់ 1
125)

126
      ។ 

V. ក. គណ្នាតផ្ម្លអតបិរម អបបបរម 

ឈគមន្ 2

3 xy xe   មន្ដ ន្កំណ្ត ់D   

ឈ រឈីវ    
2 2

3 3x xy x e x e       

     
 

2 2

2

2

2

3 6

3 1 2

x x

x

e x e

e x

 



 

 
 

ឱ្យ  
2 20 3 1 2 0xy e x      

ឈោយ 2

, 3 0xx e     ឈនាោះ y  សញ្ញា  ូច 21 2x  

នាឱំ្យ  21 2 0x    ឈនាោះ  2

2
x    

ឈគបាន្ 
2

2 1
2 2

2 2 3 2
3

2 2 2
y e e

 
    
 

   
          
   

 

តារាងសញ្ញា  

x        2

2
     2

2
         

 
2 23 1 2xy e x      +   

រតង ់ 2
, 0

2
x y    ន្ិងបដូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

បញ្ញា កថ់ា y  មន្តផ្ម្លអបបបរមម្យួឈសមើ 
1

2
3 2

2
e


   ។ 

រតង ់ 2
, 0

2
x y   ន្ិងបដូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

បញ្ញា កថ់ា y  មន្តផ្ម្លអតិបរមម្យួឈសមើ 
1

2
3 2

2
e


  ។ 

រកកូអរឈោឈន្ចណុំ្ចរបត ់របស់ដខែឈោង 
ឈគ ឹងថា អាបសីុ់សផ្ន្ចំណុ្ចរបត ់គឺជាឫសផ្ន្សម្ោីរ 0y   

ឈគមន្  
2 23 1 2xy e x    

     
2 226 1 2 4 3x xy xe x x e        

             

   
 

 

2

2

2

2

3

2

2 1 2 4 3

3 4 6

6 2 3

x

x

x

x x x e

e x x

xe x







   

 

 

 

 ឱ្យ 0y    
2 26 2 3 0xxe x    

ឈោយ 2

, 6 0xx e      ឈនាោះ  22 3 0x x    

នាឱំ្យ 6
0 ,

2
x x    

ឈគបាន្   00 3 0 0y e     

 
3 3

2 2
6 6 3 6

3
2 2 2

y e e
    

            
   

 

 ូចឈន្ោះ ចំណុ្ចរបត់មន្បីតាងឈោយ I  មន្ 

 
3 3

2 2
1 2 2

6 3 6 6 3 6
0,0 , , , ,

2 2 2 2
I I e I e

    
       
   

 

 

ខ. សងដ់ខែឈោង  C  តាងអនុ្គម្ន្ឈ៍ន្ោះ 

ឈ ើម្បឱី្យង្ហយរសួលកនុងោរសង់រោប ឈគរតូវមន្តារាងអឈថរភាព 
2

lim 3 x

x
xe


   តាង t x   , ឈបើ x  ឈនាោះ t   

2

2

3
lim 3 lim 0t

tt t

t
te

e



 


    

2

2

3
lim 3 lim 0x

xx x

x
xe

e



 
   

0 0
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តារាងអឈថរភាព 
x  

      2

2
     2

2
         

y    +   

y  

0                   
1

2
3 2

2
e
                     

 

        
1

2
3 2

2
e


              0  
 

ឈគសងរ់ោបបាន្ ូចខាងឈរោម្ 

 
 

VI. ក. កណំ្តអ់នុ្គម្ន្ព៍ហុធា g  មន្សម្ោីរ ឈឺរកទ២ី  
ពហុធា ឺឈរកទី២ ផ្ន្ g  មន្រាង   2g x ax bx c    

ឈគបាន្   2g x ax b    
ឈោយ g  ជាចឈម្លើយផ្ន្សម្ោីរ   2: 2E y y x    
ឈគបាន្ 22g g x    

 
   

   

2 2

2 2

2 2

2 2 2 2 0 0

ax b ax bx c x

ax a b x b c x x

    

      
 

ទទឹម្បាន្ 
2 1 1/ 2

2 2 0 1/ 2

2 0 1/ 4

a a

a b b

b c c

  
 

     
    

 

 ូចឈន្ោះ កំណ្តប់ាន្   21 1 1

2 2 4
g x x x    ។ 

ខ. បង្ហា ញថា f  ជាចឈម្លើយផ្ន្  E  លុោះរតាដត f g  
ជាចឈម្លើយផ្ន្សម្ោីរ   : 2 0E y y     
ឈបើ f g  ជាចឈម្លើយផ្ន្   : 2 0E y y     

ឈគបាន្     2 0f g f g     

 
2

2 2 0

2 2

2

f g f g

f f g g

f f x

    

   

  

 

 ូចឈន្ោះ     f  ជាចឈម្លើយផ្ន្   2: 2E y y x        ។ 

គ.ឈោោះរាយសម្ោីរ  E  

ឈគមន្    : 2 0E y y     

មន្ចឈម្លើយទូឈៅរាង  ,ax

cy Ae A  ជាចំន្ួន្ឈថរ 

 ូចឈន្ោះ  E  មន្ចឈម្លើយ 2x

cy Ae    ។ 

ទញរកចឈម្លើយផ្ន្សម្ោីរ  E  

ចឈម្លើយទូឈៅផ្ន្សម្ោីរ   2: 2E y y x    

មន្រាង  f  ចឈម្លើយទូឈៅអូម្៉ាូដសន្   ចឈម្លើយពិឈសស 
 cf y g   

 2 21 1 1

2 2 4

xf Ae x x     

 ូចឈន្ោះ  E  មន្ចឈម្លើយ 2 21 1 1

2 2 4

xf Ae x x    ។ 

 
 
 
 
 
 
 
 

 

0 0

2

: 3 xC y xe



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៥ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           1 ឯ     :          

 
 

គ្រះរា ណាចគ្ររមពុ  
                តរ  ាសនា  គ្រះមហារសគ្ត 

គ្រសងួអរ់ ាំ   វុជ្ជង  ងរងរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូរបគ្ងរងរគ្មរតមូល ា ង របគ្ងរងបៅអងុវជ្រទ្យាល ័ 
ឈលខបនទប់  : ..................................            សម័ គ្រឡង : ០៣  វជ្រចឆរកា  ២០០៥ 
ឈលខតុ  : .................................. 
ហតថឈលខា  : .................................. 
 
 វជ្រញ្ញា ា : រណរ តវជ្រទ្យា      ៈបរល : ១២០ នាទ្យី    ររងទុ : ១០ 

 

I. ក.  សរឈសរចំនួនកុំផលិចជាទម្រង់ម្តីឈោណមាម្ត  2 2i    ។ 
 ខ.  ឈ ោះម្ាយសរោីរកនុងសំណំុចំនួនកុំផលិច     22 5 2 2 0i x i x i        ។ (១ពនិទុកនលោះ) 

II. ក. គណនាអងំឈតម្ោលរនិកំណត ់   2
2sin 3cos ,

5 6

dx
I x x dx J

x x
  

      ។ 

 ខ. រកម្ពីរទីីវ  F x  ននអនុគរន ៍   2 xf x x e   ដែល  0 1F   ។ (១ពនិទុកនលោះ) 

III. ក. ឈ ោះម្ាយសរោីរឌីឈផរង៉ដ់សែល    : 3 2 0E y y y      ។  

 ខ. រកចឈរលើយននសរោីរ  E  ឈបើឈគែឹងថាអនុគរនច៍ឈរលើយមានអតិបរមាឈសមើនឹង 1 ម្តង ់ 1x   ។ (១ពនិទុកនលោះ) 

IV. សរឈសរសរោីរននបលង់  P  ដែលោតត់ារចំណុច  1 , 2 , 3M   និងម្សបជារយួបលង ់   : 2 4 4 0Q x y z     

រចួគណនាចមាា យរវាងបលង់ទងំពីរ ។ (១ពនិទុ) 
V. ឈគមានតួឈលខ  0 , 1 , 2 , 3 , 4  ។ ឈ យម្ានដ់តឈម្បើតួឈលខទងំឈនោះ ឈតើឈគអចបឈងកើតចំនួនបានប៉ុនាម ន ដែលធំជាង 2000  ?          

( បញ្ជា ក ់: កនុងចំនួននីរយួៗាម នតួឈលខែដែលពីរែងឈទ ) (១ពនិទុកនលោះ) 
VI. ឈគឱ្ែអនុគរន ៍   xf x ae b   មានដខែឈោង  C  ។ 

 ក. កំណតត់នរលនន a  និង b  ឈែើរបឱី្ែដខែឈោង  C  ោត់តារគល់ O  ននតម្រុយអរតូណរឈរ និងបនាទ តប់ោ៉ះដខែឈោង  C  

ម្តងច់ំណុចឈនោះ ជាបនាទ តពុ់ោះទី១ ។ 
 ខ. សិកាអឈថរភាព និងគូសដខែឈោង  C  តាងអនុគរន ៍ f  ចំឈ ោះតនរលនន a  និង b  ដែលរកឈឃើញ ។ 

គ. គណនានផទម្កឡាននដផនកបលង ់ដែលខណឌ ឈ យដខែឈោង  C  អក័ែ x Ox  បនាទ ត ់ 1x    និង 1x   ។ (៣ពនិទុ) 

 
 
 
 
 
 
  



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៥ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           2 ឯ     :          

ចបមលើ  វជ្រញ្ញា ារណរ តវជ្រទ្យា 
គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូមធ្យម ឆ្ន ាំ ២០០៥ 

 
I. ក.  សរឈសរចនំនួកុផំលចិជាទម្រងម់្តឈីោណមាម្ត  2 2i   

ឈគមាន    2 2i     (មាន    
2 2

2 2 2 2r      ) 

 

2 2 2 2
2 2 2 2

2 22 2 2 2

5 5
2 2 cos sin

4 4

i i

i
 

  
            

 
  

 

 

ែូចឈនោះ 5 5
2 2 2 2 cos sin

4 4
i i

  
    

 
  ។ 

 

 ខ. ឈ ោះម្ាយសរោីរកនុងសំណំុចនំនួកុផំលចិ   
 ឈគមាន    22 5 2 2 0i x i x i       

  
    

 

2

2 2

5 4 2 2 2

25 10 4 4 4 2 2

25 10 1 24 8 2

i i i

i i i i i

i i i

        

      

      

 

 ឈ យ  
222 1 2 1 1 2 1i i i i i         

 នាឱំ្ែ  

 

2

5 1 2

32 2

2

i i i
x

ii

i


   

  
 

 

   

4 2

5 5

7 2

5 5

i

x

i




  
 


 

 ែូចឈនោះ សរោីរមានឫស 4 2 7 2
,

5 5 5 5
x i x i     ។ 

II. ក.  គណនាអងំឈតម្ោលរនិកណំត ់

  

 2sin 3cos

2 sin 3 cos

2cos 3sin

x x dx

xdx xdx

x x c

 

 

   



 

I

  

 ែូចឈនោះ 2cos 3sinx x c   I  ,  c  ជាចំនួនឈថរ  ។ 

  

  

   

  

   

2 5 6 2 3

2 3

2 3

1 1

3 2

3
ln 3 ln 2 ln

2

dx dx

x x x x

x x
dx

x x

dx dx
x x

x
x x c c

x

 
   

  


 

 
 


      



 



 

J

 

 ែូចឈនោះ 3
ln

2

x
c

x


 


J  , c  ជាចំនួនឈថរ ។ (ម្គូប-០៥) 

 ខ. រកម្ពរីទីវី  F x  ននអនុគរន ៍  f x  

 ឈគមាន  F x  ជាម្ពីរទីីវននអនុគរន ៍  f x  

 ឈគបាន      2 xF x f x dx x e dx     

            
3

3

xx
e c    

 ឈ យ  0 1F   សររូល 
3

00
1 2

3
e c c      

 ែូចឈនោះ ម្ពីរទីីវគណនាបាន  
3

2
3

xx
F x e     ។ 

III. ក.  ឈ ោះម្ាយសរោីរឌឈីផរង៉ដ់សែល  E  

ឈគមាន   : 3 2 0E y y y     

សរោីរសមាា ល់គឺ  2 3 2 0      មាន 0a b c    
តារករណីពិឈសសសរោីរមានឫស  1 21 , 2    
ចឈរលើយទូឈៅនន   1 2:

x x
E y Ae Be

 
    ,  ,A B  ឈថរ 

ែូចឈនោះ    2x xy Ae Be   ជាចឈរលើយទូឈៅនន  E    ។ 

ខ. រកចឈរលើយពឈិសសននសរោីរ  E   

ឈ យ 2x xy Ae Be    ឈនាោះ 22x xy Ae Be    
ឈគែឹងថា  អនុគរនច៍ឈរលើយមានអតិបរមាឈសមើនឹង 1 ម្តង ់ 1x   

ឈគបាន 
 

 

2 2

2

1
1 0 2 0

21 1 1

By Ae Be e

y Ae Be
A

e


       

   
     



 

នាឱំ្ែ 2 1 2 2

2

2 1
2x x x xy e e e e

e e

      

ែូចឈនោះ  E  មានចឈរលើយពិឈសស 1 2 22 x xy e e     ។ 

IV. សរឈសរសរោីរននបលង ់  P  

សរោីរបលង់        0 0 0: 0P a x x b y y c z z       

ឈ យ   P  ោតត់ារចំណុច  1 , 2 , 3M    

 ឈនាោះ  0 0 01 , 2 , 3x y z     

និង   P   : 2 4 4 0Q x y z     នាឱំ្ែ  P  

 មានវុចិទរ័ណរម៉ាល់   2, 4, 1n     

 ឈនាោះ  2 , 4 , 1a b c      

ែូចឈនោះ        : 2 1 4 2 3 0P x y z        ។ 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៥ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           3 ឯ     :          

 គណនាចមាា យរវាងបលងទ់ងំពរី 

 រឈបៀបទ១ី តាររូបរនត      1 2

2 2 2
,

d d
d P Q

a b c




 
 

 ឈ យ        : 2 1 4 2 3 0P x y z       
           2 4 3 0x y z       ឈនាោះ 1 3d   
    : 2 4 4 0Q x y z     ឈនាោះ 2 4d   

 នាឱំ្ែ      1 2

2 2 2
,

d d
d P Q

a b c




 
 

  
   

2 22

3 4 1 21

21212 4 1


  

   

 

 ែូចឈនោះ    ចមាា យបលង់ទងំពីរគឺ 
21

21
d    ឯកតាម្បដវង   ។ 

 រឈបៀបទ២ី យកចំណុច    , ,A x y z P   

 ឈគយក  0x y   ជំនួសកនុង  P  ឈែើរបរីក z  
               : 2 0 1 4 0 2 3 0P z       

     2 8 3 0z       ឈនាោះ 3z   
 ឈគបាន    0 , 0 , 3A P  
 ឈ យ        , ,d P Q d A Q  

 ដត    0 0 0

2 2 2
,

ax by cz d
d A Q

a b c

  


 
  

 ឈ យ   0 0 00 , 0 , 3 0 , 3A x y z     
    : 2 4 4 0Q x y z     ឈនាោះ 
  2 , 4 , 1a b c      

    
   

2 22

0 0 3 4 21
,

212 4 1

d A Q
  

 

   

 

 ែូចឈនោះ    ចមាា យបលង់ទងំពីរគឺ 
21

21
d    ឯកតាម្បដវង   ។ 

V. ឈតើឈគអចបឈងកើតចនំនួបានប៉នុាម ន ដែលធជំាង 2000  ?(ម្គូប.០៥) 
ឈ យឈលខតារខទងដ់ែលម្តូវឈម្បើមាន៥ឈលខ 0 , 1 , 2 , 3 , 4  
ឈនាោះចំនួនដែលធំជាង 2000  អចជាឈលខ 4  ខទង ់ឬ 5  ខទង ់
ចំឈ ោះឈលខ 4  ខទងដ់ែលធំជាង 2000  គឺ 
   ខទង ់ន ់មាន 3  ជឈម្រើស  
 ខទងរ់យ  មាន 4  ជឈម្រើស 
  ខទងែ់ប ់ មាន 3  ជឈម្រើស 
 ខទងរ់ាយ មាន 2  ជឈម្រើស 
 តារឈាលោរណ៍ផលគុណ 3 4 3 2 72     ចំនួន 

ចំឈ ោះឈលខ 5  ខទងដ់ែលធំជាង 2000  គឺ 
   ខទងរ់ុនឺ មាន 4  ជឈម្រើស  
 ខទង ់ន ់មាន 4  ជឈម្រើស 
 ខទងរ់យ  មាន 3  ជឈម្រើស 
  ខទងែ់ប ់ មាន 2  ជឈម្រើស 
 ខទងរ់ាយ មាន 1 ជឈម្រើស 
 តារឈាលោរណ៍ផលគុណ 4 4 3 2 1 96      ចំនួន 
សរុបចំនួនដែលធំជាង 2000 72 96 168    ចំនួន  

ែូចឈនោះ   ចំនួនដែលអចបឈងកើតបានមាន 168  ចំនួន    ។ 

VI. ក. កណំតត់នរលនន a  នងិ b  
ឈគមាន   xf x ae b   មានដខែឈោង  C  

នាឱំ្ែ   xf x ae   

ឈ យ  C  ោតត់ារគល់ O  នាឱំ្ែ  0 0f   

 0 0ae b    ឬ   1b a   

ឈហើយ បនាទ តប់ោ៉ះដខែឈោង  C  ម្តងច់ំណុច  0 , 0O ឈនោះ  

 ជាបនាទ តពុ់ោះទី១ y x   នាឱំ្ែ   0 1f    

 0 1 1ae a    ជំនួសកនុង  1  1b    

ែូចឈនោះ    តនរលកំណតប់ាន 1 , 1a b       ។ 

ខ. សិកាអឈថរភាព នងិគូសដខែឈោង  C  

ចំឈ ោះ 1 , 1a b     ឈគបាន    1xf x e   

ដែនកំណត់   ,D      

លីរតី    lim lim 1 0 1 1x

x x
f x e

 
       

    lim lim 1 1x

x x
f x e

 
       

អសីុរតូត ឈ យ  lim 1
x

f x


   ឈនាោះបនាទ ត់ 1y    

 ជាអសីុរតូតឈែកននដខែឈោង  C  ខាង   

ឈែរឈីវ   xf x e   ឈនាោះ   0 ,xf x e x D      

 នាឱំ្ែ f  ជាអនុគរន៍ឈកើនជានិចច និងាម នបរមាឈទ 
តារាងអឈថរភាពននអនុគរន ៍ f  

x                                   
 f x    

 f x  
                                     
 

1  

 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៥ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           4 ឯ     :          

 សងដ់ខែឈោង  C  

  
 

 គ. គណនានផទម្កឡាននដផនកបលង ់
 តារម្ោប ឈគបាននផទម្កឡាដផនកបលងែូ់ចខាងឈម្ោរ ៖ 

 

   

   

     

0 1

1 0

0 1

1 0

0 1

1 0

1 1

1
1 0 1 1 1 0

1
2

x x

x x

S f x dx f x dx

e dx e dx

e x e x

e
e

e
e







  

    

          

  
             

  

  

 

 

 

 ែូចឈនោះ     នផទម្កឡាដផនកបលង់ 1
2S e

e
    ឯកតានផទ       ។ 

 C

y x

1y  



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៦ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           1 ឯ     :          

 
 

គ្រះរា ណាចគ្ររមពុ  
                តរ  ាសនា  គ្រះមហារសគ្ត 

គ្រសងួអរ់ ាំ   វុជ្ជង  ងរងរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូរបគ្ងរងរគ្មរតមូល ា ង របគ្ងរងបៅអងុវជ្រទ្យាល ័ 
ឈលខបនទប់  : ..................................            សម័ គ្រឡង : ១៣  តុលា  ២០០៦ 
ឈលខតុ  : .................................. 
ហតថឈលខា  : .................................. 
 
 វជ្រញ្ញា ា : រណរ តវជ្រទ្យា      ៈបរល : ១២០ នាទ្យី    ររងទុ : ១០ 

 

I. ក.  ឈ ោះរាយវសិមកីារ  32 2 9x x    ។ 

 ខ.  រាយបញ្ជា កថ់ា ចំឈ ោះរគបត់ម្មល ,x y  ឈគបាន :     2 2 21 sin 2 sin cos 1 cos 0x y x y y y       ។ (១ពនិទុកនលោះ) 

II. កំណតត់ម្មលម្ន m  ឈ ើមបឱី្យសមកីារ    21 2 4 1 0m x mx m      មានឫសដ លធំជាងឈគឈៅចឈ ល្ ោះ  1 , 1  ។ (១ពនិទុ) 

III. ក. ឈ ោះរាយសមកីារផីឈផរង់ដ់សយល    : 2 3 0E y y y      ។ 

 ខ. កំណតច់ឈមលើយ  g x  មយួរបស់សមកីារ  E  ឈ ើមបឱី្យរកាបតាងអនុគមន ៍ g  បោ់ះនឹងប ទ្ ត ់  d  សមកីារ 1

2
y x   

ឈៅរតងច់ំណុច   0 , 0O  ។ (១ពនិទុកនលោះ) 

IV. ឈកាណមយួមានកមពស់ 15cm  និងកាបំាត 6cm  ។ រកកមពស់ និងកាបំាតម្នសីុឡងំចារកឹកនុងឈកាណឈនោះ ឈ ើមបឱី្យវាមានមាផអតិបរមា ។ 
(១ពនិទុកនលោះ) 

V. កនុងតរមុយអរតូណរម់ាល់ ដ លមានទិសឈៅវជិ្ាមាន  , , ,O i j k  ឈគមានចំណុច    1 , 1 , 0 , 0, 2 , 2 ,A B   1, 2, 3C   

និង  1 , 2 , 0D   ។  រកសមកីារដសវ៊ែដ លកាតត់ាមបនួចំណុច , ,A B C  និង D  ។ (១ពនិទុកនលោះ)  

VI. អនុគមន ៍ f  កំណតឈ់ យ    
2

1f x ax   ចំឈ ោះ 2x   និង  f x ax   ចំឈ ោះ 2x   ។                          

ចូររកតម្មលម្ន a  ឈ ើមបឱី្យ f  ជាអនុគមនជ៍ាបឈ់ៅរតង ់ 2x   ។ (១ពនិទុ) 

VII. អនុគមន ៍ f  កំណតឈ់លើ  2 ,D    ដ ល  
  

2

2

4 4

2 3 1

x x
f x

x x

 


 
  ។ 

 ក. គណ្ ,a b  ដ ល  
   2

2 31

a b
f x

xx
 


  ។ 

 ខ.  រករពីមទីីវម្នអនុគមន ៍  
 

 2

1 1
,

2 31
g x h x

xx


 


  ។ 

 គ. ទាញរក   
3

2
I f x dx    ។ (២ពនិទុ) 

 
 
 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៦ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           2 ឯ     :          

ចបមលើ  វជ្រញ្ញា ារណរ តវជ្រទ្យា 
គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូមធ្យម ឆ្ន ាំ ២០០៦ 

 
I. ក.  ឈ ោះរាយវសិមកីារ   

ឈគមាន 32 2 9x x   

 8
2 9 0

2

x

x
    

ឈគតាង 2xt   ដ ល 0t   

ឈគបាន 8
9 0t

t
        គុណនឹង t  មនិបដូរទិសឈៅ) 

 2 9 8 0t t    
ឱ្យ 2 9 8 0t t    តាមករណីពិឈសស  1 , 8t t   
 តារាងសញ្ជា  

t  0         1           8           
2 9 8 0t t            

  

 តាមតារាង   1 8t    សមមូល  1 2 8x   
 ឬ  0 32 2 2x    ្ឱំ្យ  0 3x   

 ូចឈនោះ វសិមកីារមានចឈមលើយ  0 3x   ។ 

ខ. រាយបញ្ជា កថ់ា ចឈំ ោះរគបត់ម្មល ,x y  ឈគបាន   0f x   

     2 2 21 sin 2 sin cos 1 cosf x x y x y y y       

មាន       
2 2 2sin cos 1 sin 1 cosy y y y       

         
 

 

2 2

2 2 2 2

2 2

2

sin 2sin cos cos

1 cos sin sin cos

2sin cos 1 sin cos

1 sin cos

y y y y

y y y y

y y y y

y y

  

   

  

  

 

ឈ យ  , sin cos 1y y y     
ឈ្ោះ   

2
1 sin cos 0y y      , y   

ឈគបាន  កឈនោមមាន 
2

0

1 sin 0a y

 


  
 ្ឱំ្យ   0f x   

 ូចឈនោះ    2 2 21 sin 2 sin cos 1 cos 0x y x y y y       

II. កណំតត់ម្មលម្ន m     
ឈគមាន     21 2 4 1 0m x mx m       

ឈគតាង      21 2 4 1f x m x mx m      

ឈ យ សមកីារមានឫសដ លធំជាងឈគឈៅចឈ ល្ ោះ  1 , 1   

 លុោះរតាដត    1 1 0f f    

ឈ យ         
2

1 1 1 2 1 4 1f m m m         

            1 2 4 4 7 5m m m m        

           
2

1 1 1 2 1 4 1

1 2 4 4 3 5

f m m m

m m m m

    

      
 

ឈគបាន   7 5 3 5 0m m     (ជារតីធា ឺឈរកទី២) 

ឈគឱ្យ       7 5 3 5 0m m    ឈ្ោះ 5 5
,

7 3
m m     

តារាងសញ្ជា   

t       5

3
     5

7
            

  7 5 3 5 0m m            
 

 ូចឈនោះ តម្មលកំណត់បាន  5 5
,

3 7
m

 
   
 

  ។ 

III. ក. ឈ ោះរាយសមកីារផឈីផរង់ដ់សយល   
ឈគមាន   : 2 3 0E y y y     

សមកីារសមាា ល់  22 3 1 0      តាមករណីពិឈសស 

សមកីារមានឫស  1
1 ,

2
       

ចឈមលើយទូឈៅម្ន  E  គឺ   1 2x xg x Ae Be    , ,A B ឈថរ 

 ូចឈនោះ សមកីារមានចឈមលើយ  
1

2
x

xg x Ae Be    ។ 

ខ. កណំតច់ឈមលើយ  g x  មយួរបស់សមកីារ  E   

ឈគមាន  
1

2
x

xg x Ae Be    ឈ្ោះ  
1

2

2

x
x B

g x Ae e    

ឈ ើមបឱី្យរកាបតាងអនុគមន ៍ g  បោ់ះនឹងប ទ្ ត ់  d  សមកីារ 
1

2
y x   ឈៅរតងច់ំណុច   0 , 0O  លុោះរតាដត 

 

 

0 0

0 0

1 1
0 1

2 2 2
1

0 0 0

B
g Ae e B

A
g Ae Be

 
       

   
    

 

 ូចឈនោះ ចឈមលើយមយួម្ន  E  គឺ  
1

2
x

xg x e e    ។ 

 
 

0 0 0 0



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៦ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           3 ឯ     :          

IV. រកកមពស់ នងិកាបំាតម្នសីុឡងំចារកឹកនុងឈកាណឈនោះ    
តាង h  និង r  ជាកមពស់ និងកាមំ្នសីុឡងំ (គិតជា cm ) 
្ឱំ្យមាផម្នសីុឡងំ  2V r h  
 
 
 
 

 
 
 
ឈ យ ABC  និង SBO  ជារតីឈកាណដកងមាន 
 B   ជាមុរំមួ ឈ្ោះ ABC SBO  (ម.ម) 

វបិាក AC BC

SO BO
   ឬ  6

15 6

h r
   ឈ្ោះ  

5
6

2
h r   

ឈគបាន      2 2 35 5
6 6

2 2
V r r r r r


      

    25
12 3

2
V r r r


    

    
5

12 6
2

V r r


    

ឈ ើមបឱី្យ V  មានតម្មលអតិបរមា លុោះរតាដត 
 

 

0

0

V r

V r

 


 

 

ឈគបាន  25
12 3 0

2
r r


    ឬ   12 3 0r r   

្ឱំ្យ 0r   មនិយក   ,   4cmr   យក 

ឈគបាន    
5

4 12 6 4 30 0
2

V


         ពិត 

    
5 5

6 6 4 5cm
2 2

h r      

 ូចឈនោះ គណ្បាន 4cm , 5cmr h    ។ 

V. រកសមកីារដសវ៊ែដ លកាតត់ាមបនួចណុំច   ( ូចរគបូឋម 2011) 
ឈគមាន    1 , 1 , 0 , 0, 2 , 2 ,A B   

  1, 2, 3C   និង  1 , 2 , 0D   

សមកីារដសវ៊ែរាង        
2 2 2 2:S x a y b z c r       

 S A  ឈគបាន      
2 2 2 21 1 1a b c r      

 S B  ឈគបាន      
2 22 22 2 2a b c r      

 S C  ឈគបាន        
2 2 2 21 2 3 3a b c r        

 S D  ឈគបាន      
2 2 2 21 2 4a b c r       

ឈគយក     3 4  ឈគបាន  
2 23 0c c    

   
3

3 3 0
2

c c c c c        

ឈគយក     1 4  ឈគបាន    
2 2

1 2 0b b      

   
1

1 2 1 2 0
2

b b b b b           

តាម  2  
2 2

2 21 3
2 2

2 2
a r

   
       
   

 

 2 225 1

4 4
a r     ឈ្ោះ  2 213

5
2

a r   

តាម  1   
2 2

2 21 3
1 1

2 2
a r

   
       

   
 

 
 

2 2

2 2

9 9
1 2

4 4

11
2 6

2

a a r

a a r

    

   

  

យក    5 6   2 1 0a    ្ឱំ្យ  1

2
a    

តាម  5   
2

2 21 13 27

2 2 4
r r

 
     
 

 

 ូចឈនោះ  
2 2 2

1 1 3 27
:

2 2 2 4
S x y z

     
          

     
។ 

VI. រកតម្មលម្ន a  ឈ ើមបឱី្យ f  ជាអនុគមនជ៍ាបឈ់ៅរតង ់ 2x      

ឈគមាន  
 

2
1 2

2

ax x
f x

ax x

  
 

 

ceM BaH

ceM BaH
 

ឈ ើមបឱី្យ  អនុគមន ៍ f  ជាបរ់តង ់ 2x   លុោះរតាដតវាឈផទៀងផ្ទទ ត់ 
      

2 2
lim lim 2
x x

f x f x f
  

   

ឈ យ      
2 2

2 2
lim lim 1 2 1
x x

f x ax a
  

     

  
2

lim 2
x

ax a

    

  2 2 2f a a      

ឈគបាន  
2

2 1 2a a    

 24 4 1 2a a a     
 24 6 1 0a a    

 23 4 5      ឈ្ោះ  3 5

4
a

 
  

 ូចឈនោះ តម្មលកំណត់បានគឺ 
3 5

4
a

 
   ។ 

 

15cm

6cm

h

r

S

O

A

B
C



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៦ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           4 ឯ     :          

VII. ក. គណ្  ,a b     

ឈគមាន  
  

2

2

4 4

2 3 1

x x
f x

x x

 


 
  និង  

 

 
   

   

  

  

   

  

2

2

2

2

2

2

2

2 31

2 3 1

2 3 1

2 3 2

2 3 1

2 2 3

2 3 1

a b
f x

xx

a x b x

x x

ax a bx bx b

x x

bx a b x a b

x x

 


  


 

   


 

    


 

   

ឈ យផទឹមឈមគុណរតូវគ្នន ម្នអឈថរ x    

ឈគបាន 
1

1
2 2 4

1
3 4

b
b

a b
a

a b




    
   

 

 ូចឈនោះ គណ្បាន 1 , 1a b     ។ 

 
ខ. រករពមីទីវីម្នអនុគមន ៍  g x  នងិ  h x  

ឈគមាន  
 

 2

1 1
,

2 31
g x h x

xx


 


 

ឈគតាង    ,G x H x  ជារពីមទីីវឈរៀងគ្នន ម្ន    ,g x h x  

ឈគបាន    G x g x dx   

                      
 

2

1

1
dx

x





  

           

 
12

1 1

11

x
dx c

xx

 
  


   ,  1c  ឈថរ 

 
   

1

2 3

H x h x dx

dx
x









 

  2 2

1
ln 2 3 ,

2
x c c    ឈថរ 

 ូចឈនោះ រពីមទីីវឈរៀងគ្នន ម្ន  g x  និង  h x  គឺ ៖ 

   1 2

1 1
, ln 2 3

1 2
G x c H x x c

x
    


  ។ 

គ. ទាញរក   
3

2
I f x dx   

 

 
   

   

 

3 3

22 2

3 3

22 2

3 3

2 2

1 1

2 31

1 1

2 31

1 1
ln 2 3

1 2

1 1
1 ln 3 ln1

2 2

1 ln 3

2 2

I f x dx dx
xx

dx dx
xx

x
x

 
   

  


 



   
        

 
    
 

  

 

 

 

 ូចឈនោះ   ទាញរកបាន  ln 3 1

2 2
I     ។ 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៧ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           1 ឯ     :          

 
 

គ្រះរា ណាចគ្ររមពុ  
                តរ  ាសនា  គ្រះមហារសគ្ត 

គ្រសងួអរ់ ាំ   វុជ្ជង  ងរងរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូរបគ្ងរងរគ្មរតមូល ា ង របគ្ងរងបៅអងុវជ្រទ្យាល ័ 
ឈលខបន្ទប់  : ..................................            សម័ គ្រឡង : ១៦  តុលា  ២០០៧ 
ឈលខតុ  : .................................. 
ហតថឈលខា  : .................................. 
 
 វជ្រញ្ញា ា : រណរ តវជ្រទ្យា      ៈបរល : ១២០ នាទ្យី    ររងទុ : ១០ 

 

I. ក.  កំណតច់ំន្ួន្ពិត x  ន្ិង y  ឈដើម្បឱី្យ  
  

 

3 2 1
2

1 2

i i
xi y

i i

 
 


  ។ 

 ខ.  ឈគឱ្យ  2 2
cos sin

9 9
z i

 
   ។ សរឈសរ   

4
1 z  ជាទរម្ង់រតីឈោណមារត ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

II. ក. ឈ ោះរាយសម្ោីរឌីឈេរង៉ស់្សយល         : 5 6 0E g x g x g x      ។ 

 ខ. កំណតច់ឈម្លើយ  g x  ម្យួនន្សម្ោីរ  E  ស្ដល  0 0g   ន្ិង  0 1g   ។ (១ពនិ្ទុ) 

III. ឈគឱ្យអនុ្គម្ន្ ៍ f  កំណតឈ់ យ   2

1 cos2x
f x

x


  ចំឈ ោះ 0x   ន្ិង    0 ln 1f m   ។ គណនាលីម្តី  f x  ោលណា 

x  ខិតជិត 0  ។ កំណតត់នម្លនន្ m  ឈដើម្បឱី្យ f  ជាអនុ្គម្ន្៍ជាបឈ់ៅរតង ់ 0x   ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 
IV. កនុងថងម់្យួមាន្ឃលី ស 3  ន្ិងឃលីឈមម  5  ។ ឈគចាបយ់កឃលីម្តង 3  ឈចញពីកនុងថង ់។ រករបូបាបស្ដលឈគអាចចាបយ់កបាន្ឃលី ស 2  ន្ិងឃលី 

ឈមម  1 ។ (១ពនិ្ទុ) 

V. ឈគឱ្យអនុ្គម្ន្ ៍  
2 3 4

2

x x
g x

x

 



 មាន្រោប  C  ។ 

 ក. កំណតច់ំន្ួន្ពិត , ,a b c  ឈដើម្បឱី្យ   
2

c
g x ax b

x
  


 ចំឈ ោះ 2x   ។ 

 ខ. រកសម្ោីរអាសីុម្តូតឈរ ន្ិងឈរទតនន្រោប  C  ។ 

 គ. បង្ហា ញថាចំណុច  2 , 1I  ជាេចិតឆលុោះនន្រោប  C  ។ (២ពនិ្ទុកន្លោះ) 

VI. កនុងលំហរប បឈ់ យតរម្ុយអរតូណរម៉ាល់មាន្ទិសឈៅវជិជមាន្  , , ,O i j k  ឈគឱ្យបលង ់  P  ន្ិងស្សវ៊ែ  S  ស្ដលមាន្សម្ោីរ 

    2 2 2: 2 2 5 0 , : 2 4 4 0P x y z S x y z x y z           ។  

 ក. កំណតកូ់អរឈ ឈន្េចិត ន្ិងរបស្វងោនំន្ស្សវ៊ែ  S  ។ 

 ខ. បង្ហា ញថាបលង់  P  ោតស់្សវ៊ែ  S  ។ 

 គ. រកសម្ោីរបណាត បលងរ់សបន្ឹងបលង ់  P  ឈហើយបោ៉ះន្ឹងស្សវ៊ែ  S  ។ (២ពនិ្ទុកន្លោះ) 

 
 
 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៧ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           2 ឯ     :          

ចបមលើ  វជ្រញ្ញា ារណរ តវជ្រទ្យា 
គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូមធ្យម ឆ្ន ាំ ២០០៧ 

 
I. ក.  កណំតច់នំ្នួ្ពតិ x  ន្ងិ y   : 

ឈគមាន្   

 

3 2 1
2

1 2

i i
xi y

i i

 
 


 

        

   

  

  

2

2

3 3 2 2 5

2 2

5 2 5 10 2

2 2 1 4

9 7 9 7

5 5 5

i i i i

i i

i i i i i

i i

i
i

   
 

 

    
 

   


   



 

តាម្ន្ិយម្ន្យ័ចំន្ួន្កំេលិចឈសមើគ្នន  ឈគបាន្ ៖ 

 

7 7
2

5 10

9 9

5 5

x x

y y

 
     

 
    
  

 

ដូចឈន្ោះ កំណតប់ាន្ចំន្ួន្ពិត 
7 9

,
10 5

x y     ។ 

ខ. សរឈសរ   
4

1 z  ជាទរម្ងរ់តឈីោណមារត 

ឈគមាន្ 2 2
cos sin

9 9
z i

 
   

ឈនាោះ 2 2
1 1 cos sin

9 9
z i

 
     

         
22cos 2sin cos

9 9 9

2cos cos sin
9 9 9

i

i

  

  

 

 
  

 

 

នាឱំ្យ  
4

4
1 2cos cos sin

9 9 9
z i

    
    

  
 

  
4 4 4 4

1 16cos cos sin
9 9 9

z i
   

   
 

 

ដូចឈន្ោះ  
4 4 4 4

1 16cos cos sin
9 9 9

z i
   

   
 

 ។ 

II. ក.  ឈ ោះរាយសម្ោីរឌឈីេរង៉ស់្សយល  : 
ឈគមាន្        : 5 6 0E g x g x g x     

សម្ោីរសមាា ល់ 2 5 6 0     មាន្ឫស 2 , 3    
ចឈម្លើយទូឈៅនន្  E  រាង 1 2 , ,x xy Ae Be A B    ឈថរ 

ដូចឈន្ោះ  ចឈម្លើយទូឈៅគឺ 2 3x xy Ae Be   ។ 

ខ. កណំតច់ឈម្លើយ  g x  ម្យួនន្សម្ោីរ  E  ស្ដល  
ឈគមាន្   2 3x xg x Ae Be    
ឈនាោះ     2 32 3x xg x Ae Be    

ឈ យ 
 

 

0 0

0 0

0 0 0

0 1 2 3 1

g Ae Be

g Ae Be

    
 

    

 

 0 2

2 3 1

2 2 0

2 3 1

11

A B

A B

A B

A B

AB

   


 

  


 

  

 

 ដូចឈន្ោះ ចឈម្លើយម្យួគឺ   2 3x xg x e e     ។ 

III. គណនាលីម្តី  f x  ោលណា x  ខតិជតិ 0   : 

ឈគមាន្   2

1 cos2x
f x

x


  ចំឈ ោះ 0x   

នាឱំ្យ   20 0

1 cos2
lim lim
x x

x
f x

x 


  

            
2

20

2sin
lim 2 1 2
x

x

x
     

ដូចឈន្ោះ គណនាបាន្  
0

lim 2
x

f x


   ។ 
 

 កណំតត់នម្ល m  ឈដើម្បឱី្យ f  ជាអនុ្គម្ន្ជ៍ាបរ់តង ់ 0x   
f  ជាអនុ្គម្ន្ជ៍ាប់រតង ់ 0x   លុោះរតាស្ត    

0
lim 0
x

f x f


  

ឈ យ  
0

lim 2
x

f x


   ន្ិង     0 ln 1f m   

ឈគបាន្  ln 1 2m    ឬ  21m e   ឈនាោះ 2 1m e   

ដូចឈន្ោះ តនម្លកំណត់បាន្  2 1m e   ។ 

IV. រករបបូាបស្ដលឈគអាចចាបយ់កបាន្ឃល ីស 2  ន្ងិឃល ីឈមម  1 
ឈគមាន្ ឃលីស 3  ន្ិងឃលីឈមម  5  ឈហើយឈគចាប់យកឃលីម្តង 3  

នាឱំ្យ ចំន្ួន្ករណីអាច    
8!

8 , 3 56
3! 5!

n s C  


 

 ចំន្ួន្ករណីរសប      3,2 5,1 15n A C C    

ឈគបាន្ (P ស 2 ,ខ1
 

 
15

)
56

n A

n S
   

ដូចឈន្ោះ   របូបាបគណនាបាន្គឺ (P ស2 ,ខ1
15

)
56

     ។ 

  



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៧ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           3 ឯ     :          

V. ក. កណំតច់នំ្នួ្ពតិ , ,a b c   : 

ឈគមាន្  
2 3 4

2

x x
g x

x

 



  ចំឈ ោះ 2x   

ឈគបាន្  
6

1
2

g x x
x

  

   (បាន្ពីស្ចកពហុធា) 

េទឹម្ន្ឹង   
2

c
g x ax b

x
  


  ឈនាោះឈគទាញបាន្ 

 1 , 1 , 6a b c      
ដូចឈន្ោះ កំណតប់ាន្ 1 , 1 , 6a b c       ។ 

ខ. រកសម្ោីរអាសីុម្តូតឈរ ន្ងិឈរទតនន្រោប  C  

ឈគមាន្  
2

2 2

3 4 4 6 4
lim lim

2 2 0 2x x

x x
g x

x  
 

   
   

  
 

  
2

2 2

3 4 4 6 4
lim lim

2 2 0 2x x

x x
g x

x  
 

   
   

  
 

ឈ យ  
2

lim
x

g x


   ឈនាោះបនាទ ត់ស្ដលមាន្សម្ោីរ 

 2x   ជាអាសីុម្តូតឈរ ។ 

ឈហើយ  
6

1
2

g x x
x

  

 ន្ិង 

6
lim 0

2x x

 
  

 
 

 ឈនាោះបនាទ ត់ 1y x   ជាអាសីុម្តូតឈរទត ។ 

គ. បង្ហា ញថាចណុំច  2 , 1I  ជាេចតិឆលុោះនន្រោប  C   

ឈបើ  ,I a b  ជាេចិតឆលុោះនន្រោប  C  តាងអនុ្គម្ន្ ៍ g  

លុោះរតាស្ត     2 2g a x g x b    

ចំឈ ោះ  2 , 1I  ឈគន្ឹងបង្ហា ញថា    4 2g x g x    

ឈគមាន្  
6

1
2

g x x
x

  


 

នាឱំ្យ    
 

6
4 4 1

4 2
g x x

x
    

 
 

           

6
3

2

6
3

2

x
x

x
x

   
 

   


 

ឈគបាន្    4g x g x   

         6 6
3 1 2

2 2
x x

x x

   
          

    
 

 ឈ យ    4 2g x g x    

 ដូចឈន្ោះ    ចំណុច  2 , 1I  ជាេចិតឆលុោះនន្រោប  C    ។ 

VI. ក. កណំតកូ់អរឈ ឈន្េចតិ ន្ងិរបស្វងោនំន្ស្សវ៊ែ  S  : 

ឈគមាន្   2 2 2: 2 4 4 0S x y z x y z       

     

     

     

2 2 2

2 2 2

2 2 2 2

2 4 4 0

2 1 4 4 4 4 9

1 2 2 3

x x y y z z

x x y y z z

x y z

     

        

     

 

ទាញបាន្  1 , 2 , 2a b c     ន្ិងោ ំ 3r   

ដូចឈន្ោះ    ស្សវ៊ែ  S មាន្កូអរឈ ឈន្េចិតតាង  1 , 2 , 2I   

     ន្ិងរបស្វងោ ំ 3r   ឯកតារបស្វង                       ។ 

 ខ. បង្ហា ញថាបលង ់  P  ោតស់្សវ៊ែ  S  

 រកចមាា យពីេចិតស្សវ៊ែ ឈៅបលង ់  P  

 តាម្រូបម្ន្ត    0 0 0

2 2 2
,

ax by cz d
d I P

a b c

  


 
 

 ឈ យ   : 2 2 5 0P x y z    ឈនាោះ 

   1 , 2 , 2a b c    ន្ិង 5d   
 ឈហើយ េចិត  1, 2, 2I    ឈនាោះ  0 0 01 , 2 , 2x y z     

 នាឱំ្យ   
 

2 2 2

1 1 2 2 2 2 5 6
, 2

31 2 2
d I P

     
  

 
 

 ឈ យ   , 2 3d I P r    ឈនាោះបលង ់  P  ោត់ស្សវ៊ែ  S  

 ដូចឈន្ោះ បលង ់  P  ោត់ស្សវ៊ែ  S     ។ 

 
 គ. រកសម្ោីរបណាត បលងរ់សបន្ងឹបលង ់  P ឈហើយបោ៉ះន្ងឹស្សវ៊ែ  S  

 តាង   : 0ax by cz d      ជាបណាា សម្ោីរបលង់រតូវរក 

 ឈ យ    P  ឈនាោះ    មាន្វុចិទរ័ណរម៉ាល់ដូចបលង ់  P  

 ឈគបាន្    : 2 2 0x y z d      

 ស្ត    បោ៉ះ  S  មាន្ន្័យថា   , 3d I r    

 ឈគបាន្   
2 2 2

2 2
3

1 2 2

I I Ix y z d  


 
  ស្ដល  1 , 2 , 2I   

    
2 2 2

1 2 2 2 2
3

1 2 2

d    


 
 

   1 9d    ឈនាោះ  1 9d     ឈនាោះ 10

8
d


 


 

 ដូចឈន្ោះ បណាត បលងរ់សបន្ឹងបលង់  P ឈហើយប៉ោះន្ឹងស្សវ៊ែ  S  មាន្ 

   2 2 10 0 , 2 2 8 0x y z x y z         ។ 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៨ 

ហួត សារ៉វុធ្ , អាន សខុរន្ធា  ,           1 គ្រូររញិ្ញា រគ្ត ឯ     :          

 
 

គ្រះរជាណាចគ្ររមពុជា 
               ជាតិ  សាសន្ធ  គ្រះមហារសគ្ត 

គ្រសងួអរ់រ ាំ  យវុជន  និងរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    គ្រឡងជគ្ជើសជរ ើសគ្រូរជគ្ងៀនរគ្មិតមូលដ្ឋា ន រជគ្ងៀនជៅអនុវិទ្យាលយ័ 
ឈលខបនទប់  : ..................................            សម័យគ្រឡង : ១៦  តុលា  ២០០៨ 
ឈលខតុ  : .................................. 
ហតថឈលខា  : .................................. 
 

 វិញ្ញា សា : រណិតវិទ្យា    រយៈជរល : ១២០ ន្ធទ្យី    រិនទុ : ១០ 
 

I. ក.  ឈ ោះរាយសមកីារ  1 5 7 11
4

1991 1987 1999 1981

x x x x   
      ។ 

 ខ.  ឈ ោះរាយសមកីារ   2ln 2lnx x    ។  

 គ. ឈ ោះរាយវសិមកីារ  
2 2 3

0 4
2

x x

x

 
 


 ។ (១ពនិទុកនលោះ) 

II. ឈគឱ្យអនុគមន ៍ f  កំណតឈ់ យ  
2

3 2

5 20 6

2

x x
f x

x x x

 


 
   ។ 

 ក. កំណតត់ម្មល , ,A B C  ឈ ើមបឱី្យ   
 

2
1 1

A B C
f x

x x x
  

 
 ។  

 ខ. គណនា  
2

3 2

5 20 6

2

x x
F x dx

x x x

 


    ។  (២ពនិទុ) 

III. ឈគមានថងព់ីរ A  និង B  ។ កនុងថង់ A  មានប ូលពណ៌ស 1 និងពណ៌ឈមម  3។ កនុងថង ់ B  មានប ូលពណ៌ស 5  និងពណ៌ឈមម  3  ។ 
ឈគទាញប ូលមយួពីថង់ A  និងប ូលមយួពីថង ់ B  ឈហើយបតូរគ្នន  ។ 
ក. រករបូបាបឈ ើមបឱី្យកនុងថង ់ A  មានតតប ូលពណ៌ឈមម បនាទ បព់ីបតូរគ្នន  ។ 
ខ.  រករបូបាបឈ ើមបឱី្យពណ៌ប ូលឈៅកនុងថងន់ីមយួៗឈៅ ត លបនាទ បព់ីបតូរគ្នន  ។ (១ពនិទុកនលោះ) 

IV. ក.  ឈ ោះរាយសមកីារឌីឈផរង៉ត់សយល    : 4 4 0E y y y     ។ 

ខ. ឈគឱ្យសមកីារឌីឈផរង៉់តសយល   : 4 4 4F y y y x       ។ 

 កំណតច់ំនួនពិត a  និង b  ឈ ើមបឱី្យ x ax b  ជាចឈមលើយម្ន  F  ។ (១ពនិទុកនលោះ) 

V. កនុងលំហរប បឈ់ យតរមុយអរតូណរម៉ាល់វជិជមាន  , , ,O i j k  ឈគឱ្យបនួចំណុចគឺ  2 , 0 , 1A    ,   0 , 10 , 3B   ,  

 2 , 0 , 1C   និង  5 , 3 , 1D    ។ 

 ក. សរឈសរសមកីារបលង ់  P  ត លកាត់តាមចំណុច ,A B  និង C  

 ខ. សរឈសរសមកីារបនាទ ត់ត លកាតត់ាមចំណុច D  ឈហើយតកងនឹងបលង ់  P  ។ 

 គ.  សរឈសរសមកីារតសវ ផចិត D  ឈហើយបោ៉ះនឹងបលង ់  P  ។  (១ពនិទុកនលោះ) 

VI. ឈគឱ្យអនុគមន ៍ f  កំណតឈ់ យ   33sin 2sinf x x x   ។ 

 ក. សិកាអឈថរភាព និងសងរ់កាប  C  ម្ន f  ។ 

 ខ. រកចំនួនពិត a  និង b  ឈ ើមបឱី្យអនុគមន ៍ F  កំណតឈ់ យ   3cos cosF x a x b x   ជារពីមទីីវម្ន f  ។ (២ពនិទុ) 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៨ 

ហួត សារ៉វុធ្ , អាន សខុរន្ធា  ,           2 គ្រូររញិ្ញា រគ្ត ឯ     :          

ចជមលើយ វិញ្ញា សារណិតវិទ្យា 
គ្រឡងជគ្ជើសជរ ើសគ្រូមធ្យម ឆ្ន ាំ ២០០៨ 

 
I. ក.  ឈ ោះរាយសមកីារ   : 

1 5 7 11
4

1991 1987 1999 1981

x x x x   
     

1 5 7 11
1 1 1 1 0

1991 1987 1999 1981

x x x x   
         

1992 1992 1992 1992
0

1991 1987 1999 1981

x x x x   
     

 
1 1 1 1

1992 0
1991 1987 1999 1981

x
 

     
 

 

នាឱំ្យ 1992 0x    ឈនាោះ 1992x   

ឈហើយ 1 1 1 1
0

1991 1987 1999 1981
     

 ូចឈនោះ   សមកីារមានឫស 1992x    ។ 

ខ.  ឈ ោះរាយសមកីារ 

សមកីារ  2ln 2lnx x     មាននយ័លុោះរតាតត   

  

0 0

ln 0 1 1

00

x x

x x x

xx

 
 

        
    

 

ចំឈ ោះ  1x    ឈនាោះ 2x x     
ឈគបាន    ln 2lnx x    
ឈគតាង  lnt x   

ឈគបាន 2t t   សមមូល 2 2t t  ឬ   2 0t t    

 នាឱំ្យ 0 , 2t t   

ឈគបាន 
 

  2 2

ln 0 1 1

ln 2

x x x

x e x ex

       
   

      

 

 ូចឈនោះ សមកីារមានឫស 21 ,x x e      ។ 

គ. ឈ ោះរាយវសិមកីារ  
2 2 3

0 4
2

x x

x

 
 


 

អាចសរឈសរ 

2

2

2 3
0

2

2 3
4

2

x x

x

x x

x

  
 


  

 

 

 

2

2

2 3
0 1

2

6 5
0 2

2

x x

x

x x

x

  
 


  

 

 

កឈនាម 2 2 3x x   មានឫស 1 , 3x x    
កឈនាម 2 6 5x x   មានឫស 1 , 5x x   
កឈនាម 2x  មានឫស 2x   

ចឈមលើយម្នរបពន័ធវសិមកីារ ជាតម្មលម្ន x  បានពីរបសពវរវាង 
ចឈមលើយ  1 និងចឈមលើយ  2  ។ 

តារាងសញ្ញា   1  

x     1         2           3        
2 2 3x x           

2x          
2 2 3

0
2

x x

x

 



           

 

ចឈមលើយ      1 : 1 , 2 3 ,x     

តារាងសញ្ញា   2  

x      1          2           5        
2 6 5x x           

2x          
2 6 5

0
2

x x

x

 



           

 

ចឈមលើយ      2 : , 1 2 , 5x    

ចឈមលើយ  1  : 

ចឈមលើយ  2  : 

ចឈមលើយ 

 ូចឈនោះ វសិមកីារមានចឈមលើយ     1 , 1 3 , 5x     ។ 

II. ក.  កណំតត់ម្មល , ,A B C    : 

ឈគមាន   
 

2
1 1

A B C
f x

x x x
  

 
 

   

   

 

   
 

   

2

2

2 2

2

2

3 2

1 1

1

2 1

2 1

2

2

A x Bx x Cx

x x

A x x B x x Cx

x x x

A B x A B C x A

x x x

   




    


 

    


 

 

ផទឹមនឹង  
2

3 2

5 20 6

2

x x
f x

x x x

 


 
  ឈនាោះឈគបាន ៖ 

0 0

0

0 0

0 0

0

0 0

1 2 3 51
( ) (

1 2 3 51
() )

1 2 3 51
() )(



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៨ 

ហួត សារ៉វុធ្ , អាន សខុរន្ធា  ,           3 គ្រូររញិ្ញា រគ្ត ឯ     :          

 
5 1

2 20 9

6 6

A B B

A B C C

A A

    
 

     
   

 

 ូចឈនោះ តម្មលកំណត់បាន 6 , 1 , 9A B C      ។ 

ខ. គណនា   
2

3 2

5 20 6

2

x x
F x dx

x x x

 


   

ចំឈ ោះ 6 , 1 , 9A B C     រកឈឃើញខាងឈលើ 

ឈគបាន   
 

2

23 2

5 20 6 6 1 9

2 1 1

x x
f x

x x x x x x

 
   

   
 

នាឱំ្យ  
 

2

6 1 9

1 1
F x dx

x x x

 
   

   
  

          9
6ln ln 1

1
x x c

x
    


  ,  c ឈថរ 

III. ក.  រករបបូាបត លថង ់ A  មានតតប លូពណ៌ឈមម បនាទ បព់បីតូរគ្នន  
ឈគមាន ថង ់ A   មានប ូលស 1 និងឈមម  3  
 ថង ់B  មានប ូលស 5  និងឈមម  3  
ឈ ើមបឱី្យ ថង ់ A  មានតតប ូលពណ៌ឈមម បនាទ ប់ពីបតូរគ្នន  លុោះរតាតត 
ចាបប់ានប ូលពណ៌សពីថង ់ A  និងប ូលពណ៌ឈមម ពីថង់ B  

ឈគបាន (P A  មានតតប ូលឈមម 1 3 3
)

4 8 32
    

 ូចឈនោះ   (P A  មានតតប ូលឈមម 3
)

32
     ។ 

ខ. រករបបូាបពណ៌ប លូកនុងថងន់មីយួៗឈៅ ត លបនាទ បព់បីតូរគ្នន  
ឈ ើមបឱី្យពណ៌ប ូលឈៅ ត លបនាទ បព់ីបតូរគ្នន រចួ គឺមាននយ័ថា  
ចាបប់ានប ូលមានពណ៌ ូចគ្នន   អាចជាស ូចគ្នន  ឬឈមម  ូចគ្នន  

ឈគបាន (P សស ឬ ខខ 1 5 3 3 7
)

4 8 4 8 16

   
       
   

 

 ូចឈនោះ (P ប ូលនីមយួៗឈៅ ត ល 7
)

16
   ។ 

IV. ក.  ឈ ោះរាយសមកីារឌឈីផរង៉ត់សយល  : 
ឈគមាន   : 4 4 0E y y y     

សមកីារសមាា ល់ 2 4 4 0      

                  ឬ  
2

2 0    

មានឫសឌុប 1 2 0 2       
ចឈមលើយទូឈៅម្ន  E  រាង 0 0 , ,

x x
y Axe Be A B

 
   ឈថរ 

 ូចឈនោះ ចឈមលើយទូឈៅគឺ 2 2x xy Axe Be     ។ 

ខ. កណំតច់នំនួពតិ a  នងិ b  
តាង  f x ax b   ជាចឈមលើយម្ន  F  

នាឱំ្យ  f x a    និង   0f x   

ឈ យ f  ជាចឈមលើយម្ន   : 4 4 4F y y y x      

ឈគបាន 4 4 4f f f x      

 
 

 

0 4 4 4

4 4 4 4 0

a ax b x

ax a b x

    

    
 

ផទឹមបាន 4 4 1

4 4 0 1

a a

a b b

    
 

   
 

 ូចឈនោះ កំណតប់ាន  1 , 1a b     ។ 

V. ក.  សរឈសរសមកីារបលង ់  P  

បលងរ់តូវរករាង        0 0 0: 0P a x x b y y c z z       

ឈ យ បលង ់  P  កាត់  2 , 0 , 1A    

 ឈនាោះ 0 0 02 , 0 , 1x y z     
ឈហើយ បលង ់  P  កាតប់ីចំណុច , ,A B C  ឈនាោះ  P  មាន 

 វុចិទរ័ណរម៉ាល់ n AB AC    

ឈគមាន    2 , 10 , 2 , 4 , 0 , 2AB AC    

នាឱំ្យ 2 10 2 20 12 40

4 0 2

i j k

AB AC i j k     



 ឈនាោះ  20 , 12 , 40a b c      
ឈគបាន        : 20 2 12 0 40 1 0P x y z        

 ូចឈនោះ   : 5 3 10 0P x y z     ។ 

ខ. សរឈសរសមកីារបនាទ តក់ាតត់ាម D  ឈហើយតកងនងឹបលង ់  P  

សមកីារបនាទ តរ់តូវរកតាង  
0

0

0

: ,

x x at

y y bt t

z z ct

 


  
  

 

ឈ យ    កាតត់ាម  5 , 3 , 1D   

 ឈនាោះ 0 0 05 , 3 , 1x y z     
ឈហើយ    តកងនឹងបលង ់  P  ឈនាោះ    មានវុចិទរ័របាបទ់ិស 

ជាវុចិទរ័ណរុម៉ាល់ម្នបលង់  P  គឺ  5 , 3 , 10u    

 ឈនាោះ 5 , 3 , 10a b c     

 ូចឈនោះ បនាទ តរ់តូវរករាង  

5 5

: 3 3 ,

1 10

x t

y t t

z t

 


  
   

 ។ 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៨ 

ហួត សារ៉វុធ្ , អាន សខុរន្ធា  ,           4 គ្រូររញិ្ញា រគ្ត ឯ     :          

 គ. សរឈសរសមកីារតសវ ផចតិ D  ឈហើយបោ៉ះនងឹបលង ់  P  

 ឈ យតសវ  S  បោ៉ះបលង ់  P  ឈនាោះកាតំសវ ជាចមាា យពីផចិតឈៅបលង ់ 

  P   នាឱំ្យ     0 0 0

2 2 2
,

ax by cz d
R d D P

a b c

  
 

 
 

 ឈ យ   5 , 3 , 1D   និង   : 5 3 10 0P x y z    

  

 

2

22 2

5 5 3 3 10 1 6 36 18

134 671345 3 10

R R
    

    

  

 

 សមកីារតសវ រាង        
2 2 2 2:S x a y b z c R       

 មានផចិត  5 , 3 , 1D   ឈនាោះ 5 , 3 , 1a b c     

 ឈគបាន        
2 2 2 18

: 5 3 1
67

S x y z       

  ូចឈនោះ        
2 2 2 18

: 5 3 1
67

S x y z       ។ 

VI. ក.  សិកាអឈថរភាព នងិសងរ់កាប  C  ម្ន f  

ឈគមាន   33sin 2sinf x x x   

 ត នកំណត់ D   
 ខួបអនុគមន ៍ 2P     ឈរ ោះ x D   ឈគបាន ៖ 

 
     

 

3

3

2 3sin 2 2sin 2

3sin 2sin

f x x x

x x f x

      

  
 

 ភាពគូ-ឈសស :  f  ជាអនុគមន ៍ឈសស ឈរ ោះ ៖ 

 
     

   

3

3

3

3sin 2sin

3sin 2sin

3sin 2sin

f x x x

x x

x x f x

    

  

    

 

 នាឱំ្យ  រកាបតាងអនុគមន ៍ f  មានគល់ O  ជាផចិតឆលុោះ 
 ឈហតុឈនោះ ឈគសិកាតតកនុងចឈនាល ោះ  0 ,   

 ទិសឈៅអឈថរភាព 
 ឈ រឈីវ   23cos 6cos sinf x x x x    

        
 

 
  

2

2 2 2

3cos 1 2sin

3cos cos sin 2sin

3cos cos sin cos sin

x x

x x x x

x x x x x

 

  

  

 

 ឈគឱ្យ   0f x    ឈ ើមបរីកឫស  

 សមមូល
3cos 0 / 2

cos sin 0 / 4

cos sin 0 3 / 4

x x

x x x

x x x







  
 

   
 
    

 

 តារាងសញ្ញា   f x       

x  0        
4

           
2

        3

4

         

cos x          

cos sinx x          

cos sinx x          

 f x          

 

 -រតង ់ / 4x   ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី   ឈៅ    
   បញ្ញជ កថ់ា f  មានអតិបរមាឈសមើ  / 4 2f    
 -រតង ់ / 2x   ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី   ឈៅ    
   បញ្ញជ ក់ថា f  មានអបបបរមាឈសមើ  / 2 1f    
 -រតង់ 3 / 4x  ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី   ឈៅ    
   បញ្ញជ ក់ថា f  មានអតិបរមាឈសមើ  3 / 4 2f    

 តារាងអឈថរភាព 

x  0        
4

           
2

        3

4

         

 f x          

 

 f x  

 

        2                    2  

                        1            
0                                             0  

 សងរ់កាប 
  ំបូងសងត់តកនុងចឈនាល ោះ  0 ,  រចួសងរ់កាបឆលុោះឈធៀបគល់ O  

       

 ខ. រកចនំនួពតិ a  នងិ b   
 ឈបើ F  ជារពីមទីីវម្ន f  ឈនាោះឈគបាន   

      33sin 2sinF x f x dx x x dx     

      
   

 

2 2

2

2 3

sin 3 2sin sin 1 2cos

sin 2 sin cos

2
cos 2 cos cos cos cos

3

x x dx x x dx

xdx x xdx

x x xdx x x

   

 

     

 

 



 

 ផទឹមនឹង   3cos cosF x a x b x   ឈនាោះ 2
1 ,

3
a b     

  ូចឈនោះ   រកបានចំនួនពិត 1 , 2 / 3a b     

0 0 0

0

0

0

0 0 0

2

4

 3

4



2



 C



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៩ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           1 ឯ     :          

 
 

គ្រះរា ណាចគ្ររមពុ  
                តរ  ាសនា  គ្រះមហារសគ្ត 

គ្រសងួអរ់ ាំ   វុជ្ជង  ងរងរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូរបគ្ងរងរគ្មរតមូល ា ង របគ្ងរងបៅអងុវជ្រទ្យាល ័ 
ឈលខបន្ទប់  : ..................................            សម័ គ្រឡង : ១៥  តុលា  ២០០៩ 
ឈលខតុ  : .................................. 
ហតថឈលខា  : .................................. 
 
 វជ្រញ្ញា ា : រណរ តវជ្រទ្យា      ៈបរល : ១២០ នាទ្យី    ររងទុ : ១០ 

 

I. ក.  ឈ ោះរាយសមកីារកនុងសំណំុចំន្ួន្កុំផ្លិច   2 5 8 0z i z i       ។ 

 ខ.  ឈគឱ្យអនុ្គមន្ ៍   229 6 2010f x x x    ។ ឈបើ 0 , 0a b   

  រាយបញ្ជា កថ់ា  
1 1 1

a b a b
f f

a b a b

   
    

      
  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

II. រតីឈកាណកកងមយួមាន្របកវងអុីប ៉ូឈតនុ្ស 5dm  ។ កំណត់របកវងររុងនន្មុកំកងរបស់រតីឈកាណកកង ឈដើមបឱី្យនផ្ទរការរបស់ាមមាន្តនមល 
អតិបរមា ។ (១ពនិ្ទុ) 

III. ក. ច៉ូរកំណតច់ំន្ួន្ឈថរ a  ន្ិង b  ឈដើមបឱី្យចំឈ ោះរគប ់ x  ឈគបាន្  
       

1

1 2 1 1 2

a b

x x x x x x x
 

    
  ។ 

ខ.  គណនាផ្លប៉ូក 
  

1 1 1
.......

1 2 3 2 3 4 1 2n n n
  

     
 ។ (២ពនិ្ទុ) 

IV. កនុងថងម់យួមាន្ប ៉ូលរកហម 3  ប ៉ូលឈមម  3  ន្ិងប ៉ូលស 3  ។ ឈគចាប់យកប ៉ូល 3  ពីកនុងថង ់ឈ យយកមតងមយួៗ ឈហើយមនិ្ ក់វញិ ។ 
ក. រករបូបាបឈដើមបឱី្យឈគចាបយ់កបាន្ប ៉ូលមាន្ពណ៌ដ៉ូចគ្នន  ។ 
ខ. រករបូបាបឈដើមបឱី្យឈគចាបយ់កបាន្ប ៉ូលមយួកនុងមយួពណ៌ ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

V. កនុងតរមុយអរត៉ូណរមា ល់មាន្ទិសឈៅវរិាមាន្  , , ,O i j k  ឈគឱ្យចំណុច      1 , 4 , 3 , 2 , 11 , 4 , 3 , 5 , 4A B C   ។ 

 ក. បង្ហា ញថា បចីំណុច ,A B  ន្ិង C  មនិ្ឈៅឈលើបនាទ តក់តមយួ ។ 
 ខ. សរឈសរសមកីារបលង ់  P  កដលកាត់តាមចំណុច , ,A B C ។ 

 គ.  គណនានផ្ទរការនន្រតីឈកាណ ABC  ។  (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 
VI. ឈគឱ្យអនុ្គមន្ ៍    lnf x ax b   មាន្កខែឈកាង  C  ។ 

 ក. កំណតត់នមល a  ន្ិង b  ឈដើមបឱី្យកខែឈកាង  C  កាតអ់ក័ែអាប់សីុសរតង់ 1x    ន្ិងកាតអ់ក័ែអរឈ ឈន្រតង ់ ln 2y   ។ 

 ខ. សិកាអឈថរភាព ន្ិងគ៉ូសកខែឈកាងតាងអនុ្គមន្ ៍ f  ចំឈ ោះតនមល a  ន្ិង b  កដលរកឈឃើញ រចួគណនានផ្ទរការកផ្នកនន្បលង់ 

កដលខណឌ ឈ យកខែឈកាង  C  អក័ែអាបសីុ់ស បនាទ ត់ 3

2
x    ន្ិងបនាទ ត ់ 0x   ។ (២ពនិ្ទុកន្លោះ) 

 
 
 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៩ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           2 ឯ     :          

ចបមលើ  វជ្រញ្ញា ារណរ តវជ្រទ្យា 
គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូមធ្យម ឆ្ន ាំ ២០០៩ 

 
I. ក.  ឈ ោះរាយសមកីារកនុងសំណំុចនំ្នួ្កុផំ្លចិ   : 

ឈគមាន្  2 5 8 0z i z i      

 

   

 

 

2

2

2

2

2

5 4 1 8

25 10 32 4

25 10 32 4

8 6 3 6 1

3 1

i i

i i i

i i i

i i i

i

         

    

    

     

 

 

នាឱំ្យ     25 3 1

3 22

ii i
z

i

   
  


 

ដ៉ូចឈន្ោះ សមកីារមាន្ឫស 2 , 3 2z i z i      ។ 

ខ. រាយបញ្ជា កថ់ា  
1 1 1

a b a b
f f

a b a b

   
    

      
 

ឈគមាន្   229 6 2010f x x x    

នាឱំ្យ   58 6f x x    

ចំឈ ោះ 0x   ឈនាោះ   58 6 0f x x     

មាន្ន្យ័ថា f  ជាអនុ្គមន្ឈ៍កើន្ឈលើចឈនាល ោះ  0 ,   

ឈគបាន្ ឈបើ 1 20 x x    ឈនាោះ     1 2f x f x  

មយ ងឈទៀត  ចំឈ ោះ 0 , 0a b   ឈគបាន្ ៖ 

 
 

 

0 1
1 1

0 2
1 1

a a

a b a

b b

a b b

 
  

 
  

 

ប៉ូកអងគ ន្ិងអងគនន្  1  ន្ិង  2  ឈគបាន្ ៖ 

 
0

1 1 1 1

0
1 1 1

a b a b

a b a b a b

a b a b

a b a b

   
     


  

   

 

នាឱំ្យ 
1 1 1

a b a b
f f

a b a b

   
    

      
 

ដ៉ូចឈន្ោះ 
1 1 1

a b a b
f f

a b a b

   
    

      
  ។ 

II. កណំតរ់បកវងររងុនន្មុកំកងរបស់រតឈីកាណកកង   : 
តាង , 0x y   ជាររុងជាបម់ុកំកង គិតជា dm  ដ៉ូចរ៉ូប ៖ 

 

តាមពីតាគរ័  225y x    កដល  0 5x   

នផ្ទរតីឈកាណ 1

2
S xy   ឬ   21

25
2

S x x x   

នាឱំ្យ   2

2

1 1 2
25

2 2 2 25

x
S x x x

x


    


 

      

2
2

2

2 2 2

2 2

1
25

2 2 25

25 25 2

2 25 2 25

x
x

x

x x x

x x

  


  
 

 

 

ឱ្យ    0f x    សមម៉ូល  
2

2

25 2
0

2 25

x

x





 

នាឱំ្យ 225 2 0x    ឈនាោះ  5 5 2

22
x      

ឈហើយ 
2

5 2 1 5 2 5 2 25
25

2 2 2 2 4
S
     

            
     

 

តារាងសញ្ជា   f x  

x      5 2

2
      0       5 2

2
        

 S x          

រតង ់ 5 2

2
x  ,   0S x   ន្ិងបត៉ូរសញ្ជា ពី   ឈៅ    

បញ្ជា កថ់ា S  មាន្តនមលអតិបរមាមយួឈសមើ 25 / 4  ។ 

ឈគបាន្ 
2

2 5 2 5 2
25 25

2 2
y x

 
      

 
 

ដ៉ូចឈន្ោះ ររុងជាបម់ុកំកង  5 2
dm

2
x y    ។ 

5dm
x

y

C

A B

0 0



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៩ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           3 ឯ     :          

III. ក. កណំតច់នំ្នួ្ឈថរ a  ន្ងិ b   : (លំហាតដ់៉ូចរគូបឋមឆ្ន  ំ2004) 

ឈគមាន្ 
       

1

1 2 1 1 2

a b

x x x x x x x
 

    

  

  

 

  

2 2

1 2 1 2

a x bx a b x a

x x x x x x

   
 

   
 

ផ្ទឹមបាន្ 0 1 1
,

2 1 2 2

a b
a b

a

 
   


 

ដ៉ូចឈន្ោះ កំណតប់ាន្ 1 1
,

2 2
a b    ។ 

ខ. គណនាផ្លប៉ូក  

ឈគតាង 
  

1 1 1
.......

1 2 3 2 3 4 1 2
S

n n n
   

     
 

ឈគមាន្ 
       

1 1
1 2 2

1 2 1 1 2x x x x x x x


 

    
 

       
1 1 1 1

1 2 2 1 1 2x x x x x x x

 
  

     
 

យក 1 , 2 , 3 , ... ,x n  ឈគបាន្ ៖ 

       

  

1 1 1 1

1 2 3 2 1 2 2 3

1 1 1 1

2 3 4 2 2 3 3 4

1 1 1 1

3 4 5 2 3 4 4 5

..................................................

1 1 1 1

1 2 2 1 1 2

1 1 1

2 1 2 1 2

n n n n n n n

S
n n

  
       

  
       

  
        



 
        



 
  

   

 

ដ៉ូចឈន្ោះ គណនាបាន្ 
  

1 1 1

2 2 1 2
S

n n

 
     

 ។ 

IV. ក. រករបបូាបឈដើមបឱី្យឈគចាបយ់កបាន្ប ៉ូលមាន្ពណ៌ដ៉ូចគ្នន   : 
ឈគមាន្ ប ៉ូលរកហម 3  , ឈមម  3  ,ស 3  
 ឈគចាប ់ប ៉ូល 3  ពីកនុងថង ់មតងមយួៗ ឈហើយមនិ្ កវ់ញិ 
ចាបប់ាន្ឃលី 3  ពណ៌ដ៉ូចគ្នន  អាចរកហម 3ឬឈមម  3  ឬស 3  
ឈគបាន្ (P ពណ៌ដ៉ូចគ្នន ) (P រក.3) (P ខម3) (P ស3)  

 3 2 1 3 2 1 3 2 1 1

9 8 7 9 8 7 9 8 7 28

     
              
     

 

ដ៉ូចឈន្ោះ    (P ពណ៌ដ៉ូចគ្នន 1
)

28
       ។ 

ខ. រករបបូាបឈដើមបឱី្យឈគចាបយ់កបាន្ប ៉ូលមយួកនុងមយួពណ៌ 
ចាបប់ាន្ប ៉ូលមយួកនុងមយួពណ៌ អាចជា ៖ 
កខស ឬ កសខ ឬ ខកស ឬ ខសក ឬ សកខ ឬ សខក 
(កដល  ក=ពណ៌រកហម , ខ=ពណ៌ឈមម   ,  ស=ពណ៌ស ) 

ឈ យរបូបាបនន្ករណីន្ីមយួៗមាន្សតនមលឈសមើៗគ្នន  
3 3 3

9 8 7
   

ឈគបាន្ (P ប ៉ូលមយួកនុងមយួពណ៌ 3 3 3 9
) 6

9 8 7 28

 
    

 
 

ដ៉ូចឈន្ោះ     (P ប ៉ូលមយួកនុងមយួពណ៌ 9
)

28
     ។ 

 
V. ក. បង្ហា ញថា បចីណុំច ,A B  ន្ងិ C  មនិ្ឈៅឈលើបនាទ តក់តមយួ 

ឈគមាន្      1 , 4 , 3 , 2 , 11 , 4 , 3 , 5 , 4A B C    

ឈគបាន្    1 , 7 , 1 , 4 , 9 , 1AB AC     

នាឱំ្យ 1 7 1 16 5 19

4 9 1

i j k

AB AC i j k    

 

 

ឈ យ 16 5 19 0AB AC i j k      
នាឱំ្យ , ,A B C  មនិ្ឈៅឈលើបនាទ តក់តមយួ 

ដ៉ូចឈន្ោះ   បីចំណុច ,A B  ន្ិង C  មនិ្ឈៅឈលើបនាទ តក់តមយួ ។ 

ខ. សរឈសរសមកីារបលង ់  P  កដលកាតត់ាមចណុំច , ,A B C  

បលង ់  P  រាង       0 0 0 0a x x b y y c z z       

ឈ យ   P  កាតត់ាមចំណុច  1 , 4 , 3A   

 នាឱំ្យ 0 0 01 , 4 , 3x y z    
ឈហើយ  P  កាតប់ីចំណុច , ,A B C  ឈនាោះ  P  មាន្វុចិទរ័  

 ណរមា ល់ 16 5 19n AB AC i j k      
 នាឱំ្យ 16 , 5 , 19a b c     
ឈគបាន្  P  :       16 1 5 4 19 3 0x y z       

ដ៉ូចឈន្ោះ   : 16 5 19 53 0P x y z      ។ 

គ. គណនានផ្ទរការនន្រតឈីកាណ ABC  

តាមរ៉ូបមន្ត  1

2
ABCS AB AC   

ឈ យ  
22 216 5 19 642AB AC       

ដ៉ូចឈន្ោះ     642

2
ABCS    ឯកតានផ្ទរការ   ។ 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០០៩ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           4 ឯ     :          

VI. ក. កណំតត់នមល a  ន្ងិ b    : 
ឈគមាន្    lnf x ax b   មាន្កខែឈកាង  C  

 ឈ យ កខែឈកាង  C  កាតអ់ក័ែអាបសីុ់សរតង ់ 1x    

  ន្ិងកាតអ់ក័ែអរឈ ឈន្រតង ់ ln 2y   

 ឈគបាន្ 
 

 

1 0

0 ln 2

f

f

 




 សមម៉ូល  ln 0

ln ln 2

a b

b

  



 

 នាឱំ្យ 1 1

2 2

a b a

b b

    
 

  
 

 ដ៉ូចឈន្ោះ កំណតប់ាន្  1 , 2a b    ។ 

ខ. សិកាអឈថរភាព ន្ងិគ៉ូសកខែឈកាងតាងអនុ្គមន្ ៍ f  
ចំឈ ោះ  1 , 2a b   ឈនាោះ     ln 2f x x   
កដន្កំណត់  2 0x    ឈនាោះ  2x    

 នាឱំ្យ  2 ,D     

លីមតី    
2 2

lim lim ln 2
x x

f x x
  

     

    lim lim ln 2
x x

f x x
 

     

អាសីុមត៉ូត ឈ យ  
2

lim
x

f x


   ឈនាោះបនាទ ត់កដលមាន្ 

 សមកីារ 2x    ជាអាសីុមត៉ូតឈរ ។ 

ទិសឈៅអឈថរភាព  :  ឈដរឈីវ   
1

2
f x

x
 


 

ចំឈ ោះ 2x    ឈនាោះ  
1

0
2

f x
x

  


 

នាឱំ្យ f  ជាអនុ្គមន្ឈ៍កើន្ឈលើចឈនាល ោះ  2 ,D     

តារាងអឈថរភាពនន្អនុ្គមន្ ៍ f  

x  2                              
 f x    

 f x    
  

 

សងរ់កាប

 

គណនានផ្ទរការកផ្នកនន្បលង ់
តាមរកាប ឈគបាន្នផ្ទរការកផ្នកបលងក់ំណតឈ់ យ  

 
   

   

1 0

3/2 1

1 0

3/2 1
ln 2 ln 2

S f x dx f x dx

x dx x dx



 



 

  

    

 

 
 

គណនា  ln 2x dx  តាមអាងំឈតរកាលឈ យកផ្នក 

ឈគតាង  
1

ln 2
2

u x du dx
x

   


 

 dv dx v x    
 តាមរ៉ូបមន្ត udv uv vdu    

ឈគបាន្  ln 2x dx  

  

 

 

 

   

   

ln 2
2

2 2
ln 2

2

1
ln 2 1 2

2

ln 2 2ln 2

2 ln 2

x
x x dx

x

x
x x dx

x

x x dx
x

x x x x c

x x x c

  


 
  



 
    

 

     

    





  

នាឱំ្យ    
1

3/2
ln 2x dx




  

 
   

 

1

3/2
2 ln 2

1 1 3 1 1 1
0 1 ln ln

2 2 2 2 2 2

x x x



     

 
       

 

 

ឈហើយ  
0

1
ln 2x dx


  

    

   

0

1
2 ln 2

2ln 2 0 0 1 2ln 2 1

x x x


     

     
 

 

 
1 1 1

ln 2ln 2 1
2 2 2

1 1 1
ln 2ln 2 1

2 2 2

1 1 3 1
ln 2 2ln 2 1 ln 2

2 2 2 2

S
 

      
 

   

     

 

ដ៉ូចឈន្ោះ    នផ្ទរការកផ្នកបលង ់ 3ln 2 1

2
S


   ឯកតានផ្ទ     ។ 

 
 
 

   ln 2f x x 
3

2




គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១០ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           1 ឯ     :          

 
 

គ្រះរា ណាចគ្ររមពុ  
                តរ  ាសនា  គ្រះមហារសគ្ត 

គ្រសងួអរ់ ាំ   វុជ្ជង  ងរងរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូរបគ្ងរងរគ្មរតមូល ា ង របគ្ងរងបៅអងុវជ្រទ្យាល ័ 
ឈលខបន្ទប់  : ..................................            សម័ គ្រឡង : ១៥  តុលា  ២០១០ 
ឈលខតុ  : .................................. 
ហតថឈលខា  : .................................. 
 
 វជ្រញ្ញា ា : រណរ តវជ្រទ្យា      ៈបរល : ១២០ នាទ្យី    ររងទុ : ១០ 

 

I. ឈគឱ្យចំន្ួន្ពិត   មយួដដល       ។ 

 ក.  បង្ហា ញថា   2 4sin 2 1 cos 4cos
2


       ។ 

 ខ.  ឈ ោះរាយសមកីារកនុងសំណំុចំន្ួន្កុំផ្លិច   2 2 sin 2 1 cos 0Z Z        ។ (១ពនិ្ទុ) 

II. ចតុឈកាណដកងមយួមាន្ផ្ផ្ទរកឡា 22500m  ។ រករបដវងរជុងផ្ន្ចតុឈកាណដកង ឈដើមបឱី្យវាមាន្បរមិារតតូចបំផុ្ត ។ (១ពនិ្ទុ) 
III. ក. ឈ ោះរាយសមកីារឌីឈផ្រង៉ដ់សយល    : 0E y y     ។ 

ខ.  កំណតច់ឈមលើយមយួផ្ន្សមកីារ  E  ឈបើដឹងថារកាបផ្ន្ចឈមលើយកាតអ់ក័ស  y y  រតងច់ំណុច 4y   ឈហើយបន្ទទ តប់ោ៉ះរកាបរតង ់

ចំណុចឈន្ោះ រសបឈៅន្ឹងបន្ទទ ត ់   : 2 4D y x   ។ (១ពនិ្ទុ) 

IV. ឈគទាញយកអកសរ បនួ្ ពីតួអកសរផ្ន្ពាកយ STATISTIQUE  ។ ចូរគណន្ទរបូបាបផ្ន្រពឹតតិការណ៍ដដលមាន្ពាកយ SITE  តាមលំ ប់ 
ផ្ន្តួអកសរ ឈបើឈគទាញយកមតងមយួៗ កនុងករណីទាងំពីរខាងឈរកាម ៖ 
ក. ឈគមនិ្ កឈ់ៅវញិឈទនូ្វតួអកសរដដលទាញយកមកឈហើយ ។ 
ខ. ឈគ កឈ់ៅវញិនូ្វតួអកសរដដលទាញយកមកឈហើយ មុន្ន្ឹងទាញយកតួអកសរមយួឈទៀត ។ (២ពនិ្ទុ) 

V. កនុងតរមុយអរតូណរម៉ាល់  , , ,O i j k  ផ្ន្លំហឈគមាន្ចំណុច      6 , 4 , 2 , 6 , 2 , 0 , 4 , 2 , 2A B C  ។ 

 ក. បង្ហា ញថា រតីឈកាណ ABC  ជារតីឈកាណសមង័ស ។ 
 ខ. ឈគឱ្យចំណុច  3 , ,S y z  ។ គណន្ទតផ្មល y  ន្ិង z  ឈដើមបឱី្យ SABC  ជាពីរ៉មតីន្ិយត័មាន្កំពូល S  ។ (២ពនិ្ទុ) 

VI. ឈគឱ្យអនុ្គមន្ ៍ f  មាន្អឈថរ x  កំណតឈ់ យ   2

5

5 1

x

x
f x 


  ។ 

 ក. ឈផ្ទៀងផ្ទទ ត់ថា អនុ្គមន្ ៍ f  កំណតឈ់លើសំណំុចំន្ួន្ពិត  ខុសពីសូន្យ ។ 
 ខ. បង្ហា ញថា អនុ្គមន្ ៍ f  ជាអនុ្គមន្ឈ៍សស ។ 
 គ. សិកាទិសឈៅអឈថរភាពផ្ន្អនុ្គមន្ ៍ f  ឈលើ  0 ,   រចួទាញរកទិសឈៅអឈថរភាពផ្ន្អនុ្គមន្ ៍ f  ឈលើ  , 0  ។ 

 ឃ. ឈ ោះរាយសមកីារ   
2

3
f x   ។ (៣ពនិ្ទុ) 

 
 
 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១០ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           2 ឯ     :          

ចបមលើ  វជ្រញ្ញា ារណរ តវជ្រទ្យា 
គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូមធ្យម ឆ្ន ាំ ២០១០ 

 

I. ក.  បង្ហា ញថា   2 4sin 2 1 cos 4cos
2


      : 

រឈបៀបទ១ី    2sin 2 1 cos    

 

2

2

2 2

2 2

4

2sin cos 2 2cos
2 2 2

4cos sin 1
2 2

4cos 1 sin
2 2

4cos
2

  

 

 



 
   
 

 
  

 

 
   

 

 

 

ដូចឈន្ោះ  2 4sin 2 1 cos 4cos
2


       ។ 

រឈបៀបទ២ី    2sin 2 1 cos    

 

 

 

2

2

2

2

2 4

1 cos 2 2cos

cos 2cos 1

cos 1

2cos 4cos
2 2

x

 

 

 

   

   

  

 
    

 

 

ដូចឈន្ោះ  2 4sin 2 1 cos 4cos
2


       ។ 

ខ.  ឈ ោះរាយសមកីារកនុងសំណំុចនំ្នួ្កុផំ្លចិ 
ឈគមាន្  2 2 sin 2 1 cos 0Z Z       

 
   

 

2

2 4

sin 2 1 cos

sin 2 1 cos 4cos
2

 


 

    

    
 

ន្ទឱំ្យ 
4sin 4cos

2

1
Z


  

 2sin 2 cos
2

i


   

ដូចឈន្ោះ សមកីារមាន្ឫស 2sin 2 cos
2

Z i


    ។ 

II. រករបដវងរជងុផ្ន្ចតុឈកាណដកង : 
ឈគតាង x  ជាបឈដោ យ , 0x   
 y  ជាទទឹង , 0y   

ឈគបាន្ 2500xy   ឈន្ទោះ 2500
y

x
  

បរមិារត  2P x y    ឈន្ទោះ    
2500

2P x x
x

 
  

 
 

ន្ទឱំ្យ  
2

2 2

2500 2500
2 1 2

x
P x

x x

  
      

   
 

ឱ្យ  
2

2

2500
0 2 0

x
P x

x

 
    

 
 

ន្ទឱំ្យ 2 2500 0x    ឈន្ទោះ 50x    
តារងសញ្ញា   P x  

x        50         0         50          
 P x          

 

រតង ់ 50x  ,   0P x   ន្ិងបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

  បញ្ញា កថ់ា P  មាន្តផ្មលតូចបំផុ្តមយួ ។ 

ឈគបាន្ 2500 2500
50 m

50
y

x
    

ដូចឈន្ោះ    របដវងបឈដោ យ របដវងទទឺង 50m     ។ 

III. ក. ឈ ោះរាយសមកីារឌឈីផ្រង៉ដ់សយល : 
ឈគមាន្   : 0E y y    

សមកីារសមាា ល់ 2 1 0     ឈន្ទោះ 1    
ចឈមលើយទូឈៅផ្ន្  E  រង 1 2 , ,x xy Ae Be A B    ឈថរ 

ដូចឈន្ោះ x xy Ae Be   ។ 

ខ. កណំតច់ឈមលើយមយួផ្ន្សមកីារ  E  

ឈគមាន្ x xy Ae Be    ន្ទឱំ្យ    x xy Ae Be     
ឈ យ រកាបផ្ន្ចឈមលើយកាតអ់ក័ស  y y  រតងច់ំណុច 4y    

 ឈន្ទោះ  0 4y   

ឈហើយ បន្ទទ តប់ោ៉ះរកាបរតង់ ចំណុចឈន្ោះ គឺ  0 , 4  រសបឈៅ  

 ន្ឹងបន្ទទ ត ់   : 2 4D y x   ឈន្ទោះ  0 2y   

ឈគបាន្ 
0 0

0 0

4 4 3

2 12

Ae Be A B B

A B AAe Be





      
   

       
 

ដូចឈន្ោះ ចឈមលើយមយួផ្ន្  E  កំណតប់ាន្តាមលកខខណឌ គឺ 

 3x xy e e    ។ 

2500xy y

x

0 0



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១០ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           3 ឯ     :          

IV. គណន្ទរបបូាបចាបប់ាន្ SITE  តាមលំ ប ់ផ្ន្តអួកសរ : 
ក. ឈគមនិ្ កឈ់ៅវញិឈទនូ្វតអួកសរដដលទាញយកមកឈហើយ 
ឈគមាន្ តួអកសរផ្ន្ពាកយ STATISTIQUE  មាន្ 11 អកសរ 

ឈគបាន្  
2 2 3 1 1

SITE
11 10 9 8 660

P       

ដូចឈន្ោះ ករណីចាបឈ់ហើយមនិ្ កវ់ញិ  
1

SITE
660

P   ។ 

ខ. ឈគ កឈ់ៅវញិមនុ្យកអកសរមយួឈទៀត 
ករណីចាបឈ់ហើយ កវ់ញិ ឈន្ទោះចំន្ួន្ករណីអាចគឺឈៅដដដល 
មនិ្បោ៉ះពាល់ដល់ការចាប់ឈលើកឈរកាយៗឈទៀត 

ឈគបាន្  
2 2 3 1 12

SITE
11 11 11 11 14641

P       

ដូចឈន្ោះ ករណីចាបឈ់ហើយ កវ់ញិ  
12

SITE
14641

P   ។ 

V. ក. បង្ហា ញថា រតឈីកាណ ABC  ជារតឈីកាណសមង័ស : 
ឈគមាន្      6 , 4 , 2 , 6 , 2 , 0 , 4 , 2 , 2A B C   

ន្ទឱំ្យ    0 , 2 , 2 , 2 , 2 , 0AB AC      ន្ិង 

  2, 0 , 2BC     

ឈគបាន្  
22 20 2 2 2 2AB       ឯកតារបដវង 

    
2 2 22 2 0 2 2AC       ឯកតារបដវង 

    
2 222 0 2 2 2BC       ឯកតារបដវង 

ឈ យ ABC   មាន្ 2 2AB AC BC    

ដូចឈន្ោះ     ABC  ជារតីឈកាណសមង័ស     ។ 
 

ខ. គណន្ទតផ្មល  y  ន្ងិ z   

ឈគមាន្  3 , ,S y z  ឈន្ទោះ  3 , 4 , 2SA y z     

   3 , 2 , , 1 , 2 , 2SB y z SC y z        

ន្ទឱំ្យ      
2 2 2

3 4 2SA SA y z        

 
   

     

2 2 2

2 2 2

3 2

1 2 2

SB SB y z

SC SC y z

     

      

 

ឈ យ SABC  ជាពីរ៉មតីន្ិយត័ឈន្ទោះ SB SC SA   

         

     

2 2 2 2 22

2 2 22

2 2

3 2 1 2 2

9 2 1 2 2

8 4 4

1

y z y z

y z y z

z z z

z

         

       

   



 

ចំឈពាោះ SA SB  ន្ិង 1z   ឈគបាន្ ៖ 

       

   

   

2 2 2 22 2

2 2

2 2

2 2

3 4 3 3 2 1

9 4 9 9 2 1

8 4 2

8 8 16 4 4

4 20 0

5

y y

y y

y y

y y y y

y

y

        

      

   

     

  



 

ដូចឈន្ោះ គណន្ទបាន្តផ្មល 5 , 1y z    ។ 

VI. ក. ឈផ្ទៀងផ្ទទ តថ់ា  f  កណំតឈ់លើ  ខុសពសូីន្យ  : 

ឈគមាន្   2

5

5 1

x

x
f x 


 មាន្ន្យ័ លុោះរតាដត 25 1 0x    

ន្ទឱំ្យ 25 1x    ឬ  2 05 5x    ឈន្ទោះ 0x   

ដូចឈន្ោះ    f  កំណតឈ់លើ  0     ។ 

ខ. បង្ហា ញថា អនុ្គមន្ ៍ f  ជាអនុ្គមន្ឈ៍សស 

ឈគមាន្   2

5

5 1

x

x
f x 


 

 
 

 

22

2 2

2

2 2 2

1 1

5 5 5
1 1 55 1

1
5 5

1 5 5 5

5 1 5 1 5 5 1

x x x

xx

x x

x x x

x x x x

f x

f x




   




      
  

 

ឈ យ    f x f x     ឈន្ទោះ  f  ជាអនុ្គមន្ឈ៍សស 

ដូចឈន្ោះ    f  ជាអនុ្គមន្ឈ៍សស   ។ 

គ. សិកាទសិឈៅអឈថរភាពផ្ន្អនុ្គមន្ ៍ f  ឈលើ  0 ,   

ឈគមាន្   2

5

5 1

x

x
f x 


 សិកាឈលើចឈន្ទល ោះ  0 ,   

លីមតី  
0

2
0 0

5 5
lim lim

5 1 0

x

x
x x

f x
  

 
   


 

   2 2

5 5
lim lim lim 0

5 1 5

x x

x xx x x
f x

  
  


 

   2

5 0
lim lim 0

5 1 1

x

xx x
f x

 
  

 
 

អាសីុមតូត :  ឈ យ  
0

lim
x

f x


   ឈន្ទោះបន្ទទ តដ់ដលមាន្  

 សមកីារ 0x   ជាអាសីុតតូតឈរ ។ 
ទិសឈៅអឈថរភាព : 

ឈដរឈីវ តាមរូបមន្ត      
ln

u x u x
y a y u x a a     



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១០ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           4 ឯ     :          

ឈ យ   2

5

5 1

x

x
f x 


 ឈន្ទោះឈគបាន្ ៖ 

 
       

 

   

 

 

 

 

2 2

2
2

2 2

2
2

2 2

2
2

2

2
2

5 5 1 5 1 5

5 1

5 ln 5 5 1 2 5 ln 5 5

5 1

5 ln 5 5 1 2 5

5 1

5 ln 5 5 1
0 ,

5 1

x x x x

x

x x x x

x

x x x

x

x x

x

f x

x D

 
  

 


    




     


 
    



 

ឈ យ  0x    ,   0f x   ឈន្ទោះ f  ជាអនុ្គមន្៍ 

 ចុោះឈលើចឈន្ទល ោះ  0 ,   ន្ិងចឈន្ទល ោះ  , 0   

តារងសញ្ញា   f x  

x           0            
 f x      

 

ឈ យ f  ជាអនុ្គមន្ឈ៍សស មាន្គល់ O  ជាផ្ចិតឆលុោះផ្ន្រកាប 
ឈគទាញបាន្ ទិសឈៅអឈថរភាពផ្ន្អនុ្គមន្ ៍ f  ឈលើ  , 0  

ដូចខាងឈរកាម : 
-ឈបើ  

0
lim
x

f x


     ឈន្ទោះ  
0

lim
x

f x


   

-ឈបើ  lim 0
x

f x


       ឈន្ទោះ  lim 0
x

f x


  

តារងអឈថរភាពផ្ន្ f  

x           0            
 f x      

 f x  
0  

 

  

  

 

0  
 

សងរ់កាបតាងអនុ្គមន្ ៍ f  

  

ឃ. ឈ ោះរាយសមកីារ   
2

3
f x   

ឈគបាន្ 
2

5 2

5 1 3

x

x



     (សមកីារមាន្ន្យ័ 0x  ) 

 
2

2

3 5 2 5 2

2 5 3 5 2 0

x x

x x

   

     
 

ឈគតាង 5xt   ដដល 0t   
ឈគបាន្ 22 3 2 0t t     

 29 16 25 5       

 
 

23 5

1/ 22 2
t

 
  

 
 

ចំឈពាោះ  1

2
t    មនិ្យក ឈរពាោះ 0t   

ចំឈពាោះ 2t   សមមូល   5 2x     ន្ទឱំ្យ  5log 2x   

ដូចឈន្ោះ     សមកីារមាន្ឫស 5log 2x      ។ 

  2

5

5 1

x

x
f x 





គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១១ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           1 ឯ     :          

 
 

គ្រះរា ណាចគ្ររមពុ  
                តរ  ាសនា  គ្រះមហារសគ្ត 

គ្រសងួអរ់ ាំ   វុជ្ជង  ងរងរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូរបគ្ងរងរគ្មរតមូល ា ង របគ្ងរងបៅអងុវជ្រទ្យាល ័ 
ឈលខបនទប់  : ..................................            សម័ គ្រឡង : ១៥  តុលា  ២០១១ 
ឈលខតុ  : .................................. 
ហតថឈលខា  : .................................. 
 
 វជ្រញ្ញា ា : រណរ តវជ្រទ្យា      ៈបរល : ១២០ នាទ្យី    ររងទុ : ១០ 

 

I. ក. ឈ ោះរាយសមកីារកនុងសំណំុចំនួនកុំផលិច     22 5 2 2 0i x i x i        ។ 

 ខ.  កំណតច់ំនួនកុំផលិច z  ដដល 1
,z

z
 និង 1 z  មានម ូឌុលឈសមើគ្នន  ។ (១ពនិទុកនលោះ) 

II. ឈគឱ្យអនុគមន ៍    2ln 1f x x x    ។ 

ក. រកដដនកំណតន់នអនុគមន ៍ f  ។ 
ខ. បង្ហា ញថា អនុគមន ៍ f  ជាអនុគមនឈ៍សស និងជាអនុគមន៍ឈកើន ។  (១ពនិទុកនលោះ) 

III. គណនាអងំឈតរកាលខាងឈរកាម ៖ 

ក.   
2

2

2
4 2

n
I x x dx


    ។ 

ខ.  
8

26 6 8

x
J dx

x x


    ។ (១ពនិទុកនលោះ) 

IV. ឈគមានថងប់នួ , ,A B C  និង D  ។ កនុងថង់ A  មានប ូលស 30  ។ កនុងថង់ B  មានប ូលឈមម  40  ។ កនុងថង់ C  មានប ូលស 10  
និងប ូលពណ៌រកហម 25  ។ កនុងថង ់ D  មានប ូលស 5  ប ូលពណ៌ឈខៀវ 3  និងប ូលពណ៌រកហម 2  ។ ឈគ កថ់ងទ់ងំបនួឈៅកនុងថង់ធំ 
មយួ ។ ឈគចាបយ់កឈ យនចដនយនូវថងម់យួឈចញពីថងធ់ំ ឈហើយលូកយកប ូលមយួឈចញពីថង់ឈនាោះ ។ គណនារបូបាប ឈដើមបឱី្យប ូលដដល 
ឈគលូកយកឈចញមានពណ៌ស ។ (១ពនិទុកនលោះ) 

V. កនុងតរមុយអរតូណរមា ល់មានទិសឈៅវជិជមាន  , , ,O i j k  ឈគឱ្យបនាទ ត់  មយួដដលកំណត់ឈ យ 

, 3 3 , 2 2x t y t z t        និងបលង ់  P  ដដលកាត់តាមបនាទ ត់  និងកាតត់ាមចំណុច  1 , 2 , 1A  ។ 

រកកូអរឈ ឈនននចំណុចរបសពវរវាងបលង ់  P  និងអក័ស z oz  ។ (១ពនិទុកនលោះ) 

VI. ឈគឱ្យអនុគមន ៍  
2 3 1

2

x x
y f x

x

 
 


  មានដខសឈកាង  C   ។ 

 ក. សិកាអឈថរភាព និងសងដ់ខសឈកាង  C  តាងអនុគមន ៍ f  ។ 

 ខ. សរឈសរសមកីារបនាទ តប់ ោះឈៅនឹងដខសឈកាង  C  ដដលមានឈមគុណរបាបទ់ិសឈសមើ 2  ។ 

 គ. គណនានផទរកឡា S  ដដលខណឌ ឈ យដខសឈកាង  C  អក័ស x ox  និងបនាទ ត់ 3x   និង 4x   ។ (២ពនិទុកនលោះ) 

 
 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១១ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           2 ឯ     :          

ចបមលើ  វជ្រញ្ញា ារណរ តវជ្រទ្យា 
គ្រឡងបគ្ជើសប ើសមធ្យម ឆ្ន ាំ ២០១១ 

 
I. ក. ឈ ោះរាយសមកីារកនុងសំណំុចនំនួកុផំលចិ : 

ឈគមាន    22 5 2 2 0i x i x i       

 

    

 

2

2 2

22

5 4 2 2 2

25 10 16 16 8 8

2 1 2 1

i i i

i i i i i

i i i i

       
 

      

      

 

នាឱំ្យ    

 

 

 

2
5 1 5 1

2 2 2 2

i i i i
x

i i

     
 

 
 

    

  

 

2

2 2

2 2

3 23 6 3 2

2 2 5

2 22 4 2

2 2 5

i ii i i i

i i

i i

i i

     
 

 
  

 
 

 

    
1

4 2

5 5

i

i



 


 

ដូចឈនោះ សមកីារមានឫស 4 2
1 ,

5 5
x i x i     ។ 

ខ.  កណំតច់នំនួកុផំលចិ z   (លំហាតដូ់ចរគូបឋមឆ្ន  ំ២០០៦) 
ឈគតាង z a bi   

នាឱំ្យ 
2 2 2 2 2 2

1 1 a bi a b
i

z a bi a b a b a b


   

   
 

  1 1z a bi     

ឈគបាន 2 2z a b      ,    
2 2

1 1 1

z z a b
 


 

    
2 2

1 1z a b      

ឈ យ 1
,z

z
 និង 1 z  មានម ូឌុលឈសមើគ្នន  ឈគបាន ៖ 

 2 2a b 
2 2

1

a b



   

2 2
1 a b    

នាឱំ្យ 
 

     

2 2

2 22 2

1 1

1 2

a b

a b a b

  



    

 

តាម  2  
22 2 21a b a b     

 2 21 2a a a          នាឱំ្យ 1/ 2a   

តាម  1  
2

21 3
1

2 2
b b

 
     

 
 

ដូចឈនោះ កំណតប់ានចំនួនកុំផលិច 1 3

2 2
z i    ។ 

II. ក. រកដដនកណំតន់នអនុគមន ៍ f   : 

ឈគមាន    2ln 1f x x x    

អនុគមន ៍ f  មាននយ័លុោះរតាដត 
 

 

2

2

1 0 1

1 0 2

x

x x

  


  

 

តាម  1  21 0 ,x x     

តាម  2  21 0x x     ឈ យ x   

 

2 2

2 2

2

1

1

1

x x

x x

x x x x

 

 

   

 

 ដត x    ,  0x x   

 នាឱំ្យ 21 0x x     ,  x   

ដូចឈនោះ អនុគមន ៍ f  មានដដនកំណត់ D      ។ 

ខ. បង្ហា ញថា  f  ជាអនុគមនឈ៍សស  

ឈគមាន    2ln 1f x x x    

នាឱំ្យ     2
ln 1f x x x       

        

 

  
 

 

   

2

2 2

2

2 2

2 2

1
2

2

ln 1

1 1
ln

1

1 1
ln ln

1 1

ln 1

ln 1

x x

x x x x

x x

x x

x x x x

x x

x x f x



  

   


 

 
 

   

  

     

 

ឈ យ    f x f x   

ដូចឈនោះ     f  ជាអនុគមនឈ៍សស      ។ 

បង្ហា ញថា  f  ជាអនុគមនឈ៍កើន 

ឈគមាន    2ln 1f x x x    

តាមរូបមនត   ln
u

y u y
u


    
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នាឱំ្យ  
 

 2

2
2

2 2

1
11

2 1

1 1

x

x x
x

f x
x x x x




  
  

   
 

      

2

2 2

2 2 2

1
1

11 1

1 1 1

x x x

x x

x x x x x

 


 
  

    
 

ឈ យ  
2

1
, 0

1
x

x
  


  នាឱំ្យ      0f x   

ដូចឈនោះ  f  ជាអនុគមន៍ឈកើន x       ។ 

III. គណនាអងំឈតរកាលខាងឈរកាម  : 

       

  

   

  

  

   

       

   

2
2

2

2

2

2 1

2

2 1

2

2 21 2

2 2

2 21 2

2 2

2 2
2 3

2 2

2 3

4 2

2 2 2

2 2

4 2 2

4 2 2

4 2 2 2 2

2 2
4

2 3

4 4
4 0 0

2 3

n

n

n

n

n n

n n

n n

n n

x x dx

x x x dx

x x dx

x x dx

x dx x dx

x x dx x x dx

x x

n n

n n













 

 

 

 

 

 

 

  

   

  

   

   

      

    
    

       

  
    

  









 

 

I

     

3 3

3
3

4 4

2 3

3 2 4
4

2 3 2 3

n n

n
n

n n

n n

n n n n

 





  

  

   
       

 

 
  

8

26

8

26

8 8

2 26 6

2
8 8

26 6

8 8
2

66

8
2

6

6 8

1 2 6 6

2 6 8

1 2 6 6

2 6 8 6 8

6 81 1
6

2 6 8 2 4

1 1 1
ln 6 8 3

2 2 4

1 2
ln 6 8 3 ln

2 4

x
dx

x x

x
dx

x x

x
dx dx

x x x x

x x
dx dx

x x x x

x x dx
x x

x
x x

x


 

 


 

 
      

 
   

    
  

              

  
       





 

 



J

8

6

 
 

  

 

 

 

 

1 3
ln 24 ln8 3 ln ln 2

2 2

1
ln 3 3 ln 3 2ln 2

2

1
6ln 2 2ln 3 3ln 2 ln 3

2

  
     

  

    

   

 

IV. គណនារបបូាបឈដើមបឱី្យប លូដដលឈគលូកយកឈចញមានពណ៌ស : 
ឈគមាន ថង ់ A  មានប ូល ស30  
 ថង ់B  មានប ូល ឈមម 40  
 ថង ់C  មានប ូល ស10  , រកហម 25  
 ថង ់D  មានប ូល ស5  , ឈខៀវ3  និង រកហម 2  
ឈដើមបយីកឱ្យបានឃលីស ឈគរតូវចាបឱ់្យបានថងម់យួ និងចាបប់ាន 
ឃលីស ឈគបាន ៖ 

(P ឃលីស ) (P A ស ) (P C ស ) (P D ស )  

    

1 30 1 10 1 5

4 30 4 35 4 10

1 1 1 25

4 14 8 56

     
          
     

   

 

ដូចឈនោះ    របូបាបយកបានឃលីស (P ឃលីស
25

)
56

      ។ 
 

V. រកកូអរឈ ឈនននចណុំចរបសពវរវាងបលង ់  P  នងិអក័ស z oz  : 

ឈគមាន   : , 3 3 , 2 2 ,x t y t z t t         

 បលង ់  P  កាត់តាមបនាទ ត ់  និងកាត់  1 , 2 , 1A  

ឈ យ    កាតត់ាមចំណុចតាង  0 , 3 , 2B    និងបលង ់

  P  កាតត់ាមបនាទ ត ់    ឈនាោះ  P  កាត ់ B  ដដរ 

ឈហតុឈនោះ  P  ជាបលង់កាត ់ A  និងមានវុចិទរ័ណរមា ល់ n  ដដល 

 n u AB    ,  u  ជាវុចិទ័ររបាបទ់ិសនន    
ឈគមាន  1 , 3 , 2u   និង  1 , 5 , 3AB      

 1 3 2 2

1 5 3

i j k

n u AB i j k     

  

 

នាឱំ្យ        0 0 0: 0P a x x b y y c z z       

                      1 2 2 1 0x y z       

ឈ យ    P z oz  ឈនាោះ 0 , 0x y   

ឈគបាន      0 1 0 2 2 1 0z       ឈនាោះ 1/ 2z    

ដូចឈនោះ  ចំណុចរបសពវ  P នឹងអក័ស z oz គឺ 
1

0,0,
2

 
 

 
  ។ 
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VI. ក. សិកាអឈថរភាព នងិសងដ់ខសឈកាង  C  តាងអនុគមន ៍ f  : 

ឈគមាន  
2 3 1

2

x x
y f x

x

 
 


 មានដខសឈកាង  C  

ដដនកំណត់ : f  មានន័យលុោះរតាដត 2 0x   ឬ 2x   
ដូចឈនោះ ដដនកំណត់    , 2 2 ,D       ។ 

លីមតី និងអសីុមតូតឈរ និងអសីុមតូតឈរទត 

  
2 23 1

lim lim lim
2x x x

x x x
f x

x x  

 
   


 

  
2 23 1

lim lim lim
2x x x

x x x
f x

x x  

 
   


 

  
2

2 2

3 1 1
lim lim

2 0x x

x x
f x

x  
 

  
   


 

  
2

2 2

3 1 1
lim lim

2 0x x

x x
f x

x  
 

  
   


 

ឈ យ  
2

lim
x

f x


   ឈនាោះ បនាទ តដ់ដលមានសមកីារ 

 2x   ជាអសីុមតូតឈរននរកាប  C  ។ 

ឈ យ  
2 3 1 1

1
2 2

x x
f x x

x x

 
   

 
 ឈហើយ 

 1
lim 0

2x x



 ឈនាោះបនាទ ត់ដដលមានសមកីារ 

 1y x   ជាអសីុមតូតឈរទត ។ 
ទិសឈៅអឈថរភាព : ឈដរឈីវ 

 
       

 

    
 

   

 

   

2 2

2

2

2

2 2 2

2 2

2

2 2

3 1 2 2 3 1

2

2 3 2 3 1

2

2 7 6 3 1 4 5

2 2

2 1 1
1 0 ,

2 2

x x x x x x
f x

x

x x x x

x

x x x x x x

x x

x
x D

x x

       
 



    




      
 

 

 
     

 

 

នាឱំ្យ  f  ជាអនុគមនឈ៍កើនឈលើ D   គ្នម នបរមាឈទ 
តារាងអឈថរភាព 

x           2            
 f x      

 f x  
  

 
  

  

 

 

  

ផចិតឆលុោះ : ចំណុចរបសពវរវាងអសីុមតូតឈរ និងឈរទតគឺ  2,1  

សងរ់កាប អសីុតមតូត 

 
 

ខ. សរឈសរសមកីារបនាទ តប់ ោះឈៅនងឹដខសឈកាង  C   

ឈ យ បនាទ តប់ ោះមានឈមគុណរបាបទ់ិសឈសមើ 2  ឈនាោះ   2f x   

ឈគបាន 
 

2

1
1 2

2x
 


  ឬ   

2
2 1x     ឈនាោះ 1

3

x

x





 

ឈគរកបាន   1 1f   និង  3 1f   

សមកីារបនាទ តប់ ោះរាង      0 0 0y f x x x f x    

ករណីប ោះរតង ់  1 , 1  ឈគបាន   2 1 1 2 1y x x      

ករណីប ោះរតង ់  3 , 1  ឈគបាន   2 3 1 2 5y x x      

ដូចឈនោះ    បនាទ តប់ ោះគឺ  2 1y x   និង 2 5y x       ។ 
  

គ. គណនានផទរកឡា S   
នផទខណឌ ឈ យ  C  អក័ស x ox  និងបនាទ ត់ 3x   និង 4x   

 

 

4 4

3 3

4
2

3

1
1

2

ln 2
2

9
8 4 ln 2 3 0

2

3 5
4 ln 2 ln 2

2 2

S f x dx x dx
x

x
x x

 
    

 

 
    
 

 
      

 

    

 

 

ដូចឈនោះ     គណនាបាន 5
ln 2

2
S    ឯកតានផទរកឡា     ។ 

 

 C

 C
2x 

1y x 

x

y
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គ្រះរា ណាចគ្ររមពុ  
                តរ  ាសនា  គ្រះមហារសគ្ត 

គ្រសងួអរ់ ាំ   វុជ្ជង  ងរងរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូរបគ្ងរងរគ្មរតមូល ា ង របគ្ងរងបៅអងុវជ្រទ្យាល ័ 
ឈលខបន្ទប់  : ..................................            សម័ គ្រឡង : ២៥  តុលា  ២០១២ 
ឈលខតុ  : .................................. 
ហតថឈលខា  : .................................. 
 
 វជ្រញ្ញា ា : រណរ តវជ្រទ្យា      ៈបរល : ១២០ នាទ្យី    ររងទុ : ២០ 

 

I. (៣ ពនិ្ទុ) ឈគឱ្យចំន្ួន្កុំផ្លិច 1

1 3

2 2
z i    ន្ិង 2

1 3

2 2
z i     ។ 

ក. គណនាកឈន្ោម 2

1 11A z z    ។ 
ខ. សរឈសរ 1 2,z z  ជាទរមងរ់តីឈោណមារត ។ គណនា 2010 2010

1 2z z   ។ 
II. (២ ពនិ្ទុ) ក. ឈ ោះរាយសមោីរ  2 3 0y y y E      ។ 

ខ. រកចឈមលើយមយួនន្  E ឈ យដឹងថារោបនន្ចឈមលើយ ប ោះឈៅន្ឹងបនាទ តដ់ដលមាន្សមោីរ 2 1y x  រតងច់ំណុច  0,1A ។ 

III. (៣ ពនិ្ទុ) ឈគឱ្យអនុ្គមន្ ៍  
  

2

2

5 14 13
, 1 , 3

1 3

x x
f x x x

x x

 
   

 
  ។ 

ក. រក ,A B  ន្ិង C  ដដល  
 

2
1 3 3

A B C
f x

x x x
  

  
  ។ 

ខ. គណនា  I f x dx    ។ 

IV. (៣ ពនិ្ទុ) ឈគឈ ោះរាបឡុ់កឡាក់ 2  រាប់រពមាា  ដដលរាបឡុ់កឡាកម់យួមាន្ពណ៌ឈខៀវ ន្ិងមយួឈទៀតពណ៌រកហម  ។ រករបូ ប ៖ 
ក. ឈលខឈចញឈលើរាបព់ណ៌ឈខៀវ ឈសមើន្ឹង 2  ដងនន្ឈលខឈចញឈលើរាបព់ណ៌រកហម ។ 
ខ. ផ្លបូកឈលខឈលើរាបឡុ់កឡាកទ់ងំពីរឈសមើន្ឹង 5  ។ 

V. (៤ ពនិ្ទុ) កាុងតរមុយ  , , ,O i j k  ឈគមាន្ដសវ៊ែ        
2 2 2

: 1 2 2 16S x y z        ។ 

ក. រកកូអរឈ ឈន្នន្ចំណុចរបសពវរវាងដសវ៊ែ  S  ជាមយួ , ,Ox Oy Oz   ។ 

ខ. តាង 1 2,A A  ជាចំណុចរបសពវរវាង  S  ន្ិង Ox  ។ រកសមោីរបលងដ់ដលប ោះដសវ៊ែ  S  រតងច់ំណុច 1A  ន្ិង 2A  ។ 

VI. (៥ ពនិ្ទុ) f  ជាអនុ្គមន្ក៍ំណតឈ់លើ  ឈ យ  
2 5 4x x

x

e e
f x

e

 
   ន្ិងមាន្រោប  C  ។ 

ក. គណនាលីមតីនន្ f  រតងចុ់ងដដន្កំណត ់។ សិកោអឈថរភាពនន្ f  រចួសងត់ារាងអឈថរភាពរបស់វា ។ 
ខ. រកចំណុចរបសពវរវាងរោប  C ជាមយួអក័សអាប់សីុស រចួសរឈសរសមោីរបនាទ តប់ ោះឈៅន្ឹងរោប  C រតងច់ំណុចឈនាោះ ។ 

គ. សងរ់ោប  C  ន្ិងបនាទ តប់ ោះឈនាោះ ។ 

 
 
 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១២ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           2 ឯ     :          

ចបមលើ  វជ្រញ្ញា ារណរ តវជ្រទ្យា 
គ្រឡងបគ្ជើសប ើសមធ្យម ឆ្ន ាំ ២០១២ 

 
I. ក. គណនាកឈន្ោម 2

1 11A z z    : 

ឈគមាន្ 1

1 3

2 2
z i    ន្ិង 2

1 3

2 2
z i    

នាឱំ្យ 
2

2

1

1 3 1 3 3 1 3

2 2 4 2 4 2 2
z i i i

 
          
 

 

ឈគ ន្ 2

1 11A z z    

               1 3 1 3
1 0

2 2 2 2
i i

   
             

   
 

ដូចឈន្ោះ គណនា ន្កឈន្ោម 0A   ។ 

ខ. សរឈសរ 1 2,z z  ជាទរមងរ់តឈីោណមារត 

ឈ យ 1

1 3 2 2
cos sin

2 2 3 3
z i i

 
       

ន្ិង  2

1 3 4 4
cos sin

2 2 3 3
z i i

 
      

គណនា 2010 2010

1 2z z  

   

   

   

2010 2010

1 2

2010 2010
2 2 4 4

cos sin cos sin
3 3 3 3

cos1340 sin1340 cos 2680 sin 2680

cos0 sin 0 cos0 sin 0

1 0 1 0 2

z z

i i

i i

i i

i i

   

   



   
      
   

   

   

    

 

ដូចឈន្ោះ គណនា ន្ 2010 2010

1 2 2z z    ។ 

II. ក. ឈ ោះរាយសមោីរ  E  : 

ឈគមាន្   : 2 3 0E y y y     

សមោីរសមាា ល់ 22 3 1 0     មាន្ឫស 1
1 ,

2
     

ចឈមលើយទូឈៅនន្  E  រាង 1 2 , ,x xy Ae Be A B    ឈថរ 

ដូចឈន្ោះ សមោីរមាន្ចឈមលើយ 
1

2
x

xy Ae Be    ។ 

ខ. រកចឈមលើយមយួនន្  E  

ឈគមាន្ 
1

2
x

xy Ae Be    ឈនាោះ  
1

2
1

2

x
xy Ae Be    

ឈ យ រោបនន្ចឈមលើយ ប ោះឈៅន្ឹងបនាទ តដ់ដលមាន្សមោីរ 
 2 1y x  រតងច់ំណុច  0 , 1A  

ឈគ ន្ 
 

 

1
0 2 22

2
30 1

1

y BA B

Ay
A B

      
   

    

 

ដូចឈន្ោះ ចឈមលើយមយួនន្  E  គឺ 
1

23 2
x

xy e e    ។ 

III. ក. រក ,A B  ន្ងិ C  : 

 
 

      

  

     

  

     

  

2

2

2

2 2

2

2

2

1 3 3

3 1 3 1

1 3

6 9 2 3 1

1 3

6 2 9 3

1 3

A B C
f x

x x x

A x B x x C x

x x

A x x B x x C x

x x

A B x A B C A B C

x x

  
  

     


 

      


 

       


 

ផ្ទឹមន្ឹង  
  

2

2

5 14 13
, 1 , 3

1 3

x x
f x x x

x x

 
   

 
 

ឈគ ន្ 
 

 
 

5 1

6 2 14 2

9 3 13 3

A B

A B C

A B C

 

    
   

 

យក    3 2  ឈគ ន្  15 27 4A B   

យក    1 4  ឈគ ន្  16 32A   ឈនាោះ  2A   

តាម  1 : 2 5 3B B     

តាម  3 : 9 2 3 3 13 4C C        

ដូចឈន្ោះ រក ន្ 2 , 3 , 4A B C     ។ 

ខ. គណនា  I f x dx   
ចំឈ ោះ 2 , 3 , 4A B C    

ឈគ ន្  
 

2

2 3 4

1 3 3
f x

x x x
  

  
 

នាឱំ្យ 
 

2

2 3 4

1 3 3
dx

x x x

 
   
    
I  

 4
2ln 1 3ln 3

3
x x c

x
     


  ,  c ឈថរ 

ដូចឈន្ោះ 4
2ln 1 3ln 3

3
x x c

x
     


I   ។ 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១២ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           3 ឯ     :          

IV. រករប ូប 
រាបឡុ់កឡាក់ 2  មយួឈខៀវ មយួរកហម ឈគឈ ោះរពមាា  
នាឱំ្យ ចំន្ួន្ករណីអាចតាងឈ យ   6 6 36n S      

ក. ឈលខឈចញឈលើរាបឈ់ខៀវ ឈសមើន្ងឹ 2  ដងនន្ឈលខរាបរ់កហម : 
ឈលខឈចញឈលើរាបឈ់ខៀវ ឈសមើន្ឹង 2  ដងនន្ឈលខរាប់រកហម 
មាន្បីករណីរមួមាន្ ៖ (ខ1រក 2 ) ឬ (ខ 2 រក 4 ) ឬ (ខ3 រក6 ) 
នាឱំ្យ ចំន្ួន្ករណីរសបតាងឈ យ   3n A   

ឈគ ន្  
 

 
3 1

36 12

n A
P A

n S
    

ដូចឈន្ោះ  
1

12
P A    ។ 

ខ. ផ្លបកូឈលខឈលើរាបឡុ់កឡាកទ់ងំពរីឈសមើន្ងឹ 5  
ផ្លបូកឈសមើ 5  មាន្ 4  ករណីគឺ ៖ 
(ខ1រក 4 ) ឬ (ខ 2 រក3 ) ឬ (ខ3 រក 2 ) ឬ (ខ 4 រក1) 
នាឱំ្យ ចំន្ួន្ករណីរសបតាងឈ យ   4n B   

ឈគ ន្  
 

 
4 1

36 9

n B
P B

n S
    

ដូចឈន្ោះ  
1

9
P B    ។ 

V. ក. រកកូអរឈ ឈន្នន្ចណុំចរបសពវរវាងដសវ៊ែ  S  ជាមយួ 

, ,Ox Oy Oz  

ឈគមាន្        
2 2 2

: 1 2 2 16S x y z       

ដសវ៊ែ  S  របសពវន្ឹង Ox  លុោះរតាដត 0 , 0y z   

ឈគ ន្       
2 2 2

1 0 2 0 2 16x       

  
2

1 8 1 2 2x x      

ដូចឈន្ោះ ដសវ៊ែ  S  របសពវអក័ស Ox  រតងព់ីរចំណុចគឺ 

    1 2 2 , 0 , 0 , 1 2 2 , 0 , 0   ។ 

ដសវ៊ែ  S  របសពវន្ឹង Oy  លុោះរតាដត 0 , 0x z   

ឈគ ន្       
2 2 2

0 1 2 0 2 16y       

  
2

2 11 2 11y y      

ដូចឈន្ោះ ដសវ៊ែ  S  របសពវអក័ស Oy  រតងព់ីរចំណុចគឺ 

    0 , 2 11 , 0 , 0 , 2 11 , 0   ។ 

 

ដសវ៊ែ  S  របសពវន្ឹង Oz  លុោះរតាដត 0 , 0x y   

ឈគ ន្       
2 2 2

0 1 0 2 2 16z       

  
2

2 11 2 11z z       

ដូចឈន្ោះ ដសវ៊ែ  S  របសពវអក័ស Oz  រតងព់ីរចំណុចគឺ 

    0 , 0 , 2 11 , 0 , 0 , 2 11   ។ 

ខ. រកសមោីរបលងដ់ដលប ោះដសវ៊ែ  S  រតងច់ណុំច 1A  ន្ងិ 2A  

ឈ យ        
2 2 2

: 1 2 2 16S x y z       

នាឱំ្យ ដសវ៊ែមាន្ផ្ចិត  1 , 2 , 2I    

ឈគមាន្    1 21 2 2 , 0 , 0 , 1 2 2 , 0 , 0A A   

បលង ់  P  រាង      0 0 0 0a x x b y y c z z       

ករណីបលង់  P  ោតត់ាមចំណុច  1 1 2 2 , 0 , 0A   

ឈនាោះឈគ ន្បលង ់  1P  ដដលមាន្វុចិទ័រណរមា ល់ 1 1n IA  

ដដល   1 1 2 2 , 2 , 2n IA    នាឱំ្យ ៖ 

       1 : 2 2 1 2 2 2 0 2 0 0

2 2 2 2 2 2 8 0

P x y z

x y z

      

    

 

ដូចឈន្ោះ  1 : 2 2 2 2 2 2 8 0P x y z        ។ 

ករណីបលង់  P  ោតត់ាមចំណុច  2 1 2 2 , 0 , 0A   

ឈនាោះឈគ ន្បលង ់  2P  ដដលមាន្វុចិទ័រណរមា ល់ 2 2n IA  

ដដល   2 2 2 2 , 2 , 2n IA     នាឱំ្យ ៖ 

       2 : 2 2 1 2 2 2 0 2 0 0

2 2 2 2 2 2 8 0

P x y z

x y z

       

     

 

ដូចឈន្ោះ  2 : 2 2 2 2 2 2 8 0P x y z         ។ 

VI. ក. គណនាលីមតីនន្ f  រតងចុ់ងដដន្កណំត ់

ឈគមាន្  
2 5 4x x

x

e e
f x

e

 
  កំណត់ឈលើ   

ឈគ ន្លីមតីតរតងចុ់ងដដន្កំណតគ់ឺ 

 
2 25 4

lim lim lim
x x x

x xx x x

e e e
f x

e e  

 
     

 
2 5 4 4

lim lim
0

x x

xx x

e e
f x

e  

 
     

ដូចឈន្ោះ    lim , lim
x x

f x f x
 

      ។ 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១២ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           4 ឯ     :          

សិកោអឈថរភាពនន្ f  រចួសងត់ារាងអឈថរភាពរបស់វា 

ឈគមាន្  
2 5 4x x

x

e e
f x

e

 
  

 

 
   

   

  

2 2

2

2 2

2

2 5 5 4

2 5 5 4

2 24

x x x x x x

x

x x x x

x

x xx

x x

e e e e e e
f x

e

e e e e

e

e ee

e e

   
 

   


 
 

 

ឈគឱ្យ   0f x 
  2 2

0

x x

x

e e

e

 
   

ឈ យ , 0 , 2 0x xx e e      
នាឱំ្យ 2 0 ln 2xe x     

  
2ln 2 ln 2

ln 2

5 4 4 10 4
ln 2 1

2

e e
f

e

   
     

តារាងសញ្ញា   f x  

x               ln 2           
 f x      

 

រតង ់ ln 2x   ,   0f x   ឈហើយបដូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

បញ្ញា កថ់ា f  មាន្អបបបរមាមយួឈសមើ  ln 2 1f    ។ 

សងត់ារាងអឈថរភាពនន្អនុ្គមន្ ៍ f   

x               ln 2           
 f x      

 f x  
  

 
 

  

 

 

 
 

ខ. រកចណុំចរបសពវរវាងរោប  C ជាមយួអក័សអាបសីុ់ស 

ឈបើរោប  C  របសពវអក័ស x ox   ឈនាោះ    0y f x   

ឈគ ន្ 
2 5 4

0
x x

x

e e

e

 
   ,  , 0xx e    

នាឱំ្យ 2 5 4 0x xe e     ,  តាង , 0xt e t   
ឈគ ន្ 2 5 4 0t t    មាន្ឫសងាយ 1 , 4t t   

 1 1 0

4 ln 44

x

x

t e x

t xe

   
  

  
 

ដូចឈន្ោះ រោប  C  របសពវអក័ស x ox  រតងព់ីរចំណុចគឺ  

    0 , 0 , ln 4 , 0  ។ 

សរឈសរសមោីរបនាទ តប់ ោះឈៅន្ងឹរោប  C រតងច់ណុំចឈនាោះ 

សមោីរបនាទ តប់ ោះរាង     0 0 0y f x x x f x    

ករណីបនាទ តប់ ោះរោបរតងច់ំណុច  0 , 0  ឈគ ន្ ៖ 

 
0

0

4
0 3

e
f

e


      ន្ិង   0 0f   

នាឱំ្យ   3 0 0 3y x x       

ករណីបនាទ តប់ ោះរោបរតងច់ំណុច  ln 4 , 0  ឈគ ន្ ៖ 

 
2ln 4

ln 4

4 16 4
ln 4 3

4

e
f

e

 
      ន្ិង   ln 4 0f   

នាឱំ្យ   3 ln 4 0 3 3ln 4y x x      

ដូចឈន្ោះ សមោីរបនាទ តប់ ោះរតងច់ំណុចរបសពវទងំពីរគឺ 

 3 , 3 3ln 4y x y x      ។ 

 គ. សងរ់ោប  C  ន្ងិបនាទ តប់ ោះឈនាោះ 
  

  
 
 
 
 
 
 

0

0

1

3y x 

3 3ln 4y x 

 C
y

x



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១៣ 

គ្ាវគ្ាវ និងររៀរររៀងរោយ :           1 ឯ     :          

 
 

គ្រះរាាណាចគ្ររមពុា 
               ាតិ  ាសនា  គ្រះមហារសគ្ត 

គ្រសងួអរ់រ ាំ  យវុជន  និងរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    គ្រឡងរគ្ជើសររ ើសគ្រូររគ្ងៀនរគ្មិតមូលោា ន ររគ្ងៀនរៅអនុវិទ្យាលយ័ 
ឈលខបនទប់  : ..................................            សម័យគ្រឡង : ១៩  តុលា  ២០១៣ 
ឈលខតុ  : .................................. 
ហតថឈលខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា ា : រណិតវិទ្យា    រយៈររល : ១២០ នាទ្យី    រិនទុ : ២០ 

 

I. ផ្ននររីជរណិត 
 ១. សហរាសដំឈឡើងឈោចររយានយនតមយួបានចំណាយទឹររបារស់រុបរនុងមយួថ្ថៃសរាបដ់ំឈឡើងឈោចររយានយនត x  ឈររឿង     

ចំនួន    26 22 100f x x x    រិតជាមុនឺឈរៀល ឈហើយសហរាសឈនោះ បានទទួលរបារច់ំណូលមរវញិ ចំនួន 

  25 112 200I x x x    រិតជាមុនឺឈរៀល  ។   

  រ. សរឈសរអនុរមនរ៍បារច់ំឈណញ  P x  ។  (១ពនិទុ) 

  ខ .ចូរបា៉ា ន់ស្មម នតថ្មលរបហហលថ្នរំឈណើ នរបារច់ំឈណញ ឈបើបរាិរតឈោចររយានយនតហដលបានលរ ់ឈរើនពី 30  ឈររឿង 
       ឈៅ 50  ឈររឿង ។ (១ពនិទុ) 
 ២. ចូររណនាតថ្មលរបហហលថ្នថ្ផទររឡាហដលខ័ណឌ ឈោយរាប  C  ថ្នអនុរមន ៍   2: 2f x x y y    និងអរ័សអរឈោឈន     

   y y  ។   (២ពនិទុ) 

 ៣. ឈោោះរស្មយសមាីរ siny y x    ឈោយដឹងថា  2 3y e   ។  (២ពនិទុ) 

 ៤. ឈរឱ្យអនុរមន ៍   3 3 2f x x x    ។ 

  រ. សិរាអឈថរភាព និងសង់រាប  C  ថ្នអនុរមន៍  f x  ។   (២ពនិទុ) 

  ខ. ឈោោះរស្មយ និងពិភារាតាមតថ្មល m  អតថិភាពថ្នឫសរបស់សមាីរ  3 3 2 0x x m    ។   (៤ពនិទុ) 
 
II. ផ្ននរធ្រណីមាគ្ត 
 ឈរឱ្យពីរ៉ា មតី SABCD  ានបាត ABCD  ជាចតុឈាណហរង ហដលានបឈណាោ យ AB a  ទទឹង AD b  រទនុង          
  SA បលង ់  ABCD  និងរបហវង 2SA a  ។ M  ជាចំណុចមយួ ឈៅឈលើរទនុង  SA  ហដល AM x  ឈោយ       

 0 2x a   ។  បលង់  MBC  ាតរ់ទនុង  SD  ថ្នពីរ៉ា មតី SABCD  រតង់ N  ។ 

 រ. រំណតរ់ងរបស់ចតុឈាណ BCNM  ។   (២ពនិទុ) 
 ខ. រំណតត់ថ្មល x  ឈដើមបឱី្យចតុឈាណ BCNM  ានថ្ផទររឡាធំបំផុត និងតូចបំផុត ។   (៦ពនិទុ) 
 
 
  



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១៣ 

គ្ាវគ្ាវ និងររៀរររៀងរោយ :           2 ឯ     :          

ចរមលើយ វិញ្ញា ារណិតវិទ្យា 
គ្រឡងរគ្ជើសររ ើសគ្រូមធ្យម ឆ្ន ាំ ២០១៣ 

 
I. ចឈមលើយហផនរពជីរណិត : 
១.  រ. សរឈសរអនុរមនរ៍បារច់ឈំណញ  P x  

ឈរាន អនុរមនរ៍បារច់ំណាយ   26 22 100f x x x    

 អនុរមនរ៍បារច់ំណូល   25 112 200I x x x    

 (រិតជាមុនឺឈរៀល , x  ជាចំនួនឈោចររយានយនត) 
នាឱំ្យ អនុរមនរ៍បារច់ំឈណញរឺ  P x  ហដល  

     

   2 2

2

5 112 200 6 22 100

90 100

P x I x f x

x x x x

x x

 

     

   

 

ដូចឈនោះ អនុរមនរ៍បារច់ំឈណញ   2 90 100P x x x     

 ខ .ចូរបា៉ា នស់្មម នតថ្មលរបហហលថ្នរឈំណើ នរបារច់ឈំណញ  
 របារច់ំឈណញបានពីារលរឈ់ោចររយានយនតឈរើនពី 30  ឈររឿង 

 ឈៅ 50  ឈររឿង រឺ  
50

30
P x dx   

      

 
50

2

30

50
3

2

30

3
2

3
2

90 100

45 100
3

50
45 50 100 50

3

30
45 30 100 30

3

227500 124000
34500

3 3

x x dx

x
x x

   

 
    
 

 
      
 

 
      
 

  



 

      41333.333333  មុនឺឈរៀល 
 ដូចឈនោះ តថ្មលរបហហលថ្នរំឈណើ នរបារច់ំឈណញរឺ 

   413333333  ឈរៀល ។ 

២. រណនាថ្ផទររឡាហដលខណ័ឌ ឈោយរាប  C  នងិអរ័សអរឈោឈន     

 ឈរាន   2: 2f x x y y    

 ររចំណុចរបសពវរវាងអរ័ស y y  និងរាប  C  ឈនាោះ 0x   

 ឈរបាន 22 0y y    ឈនាោះ 1 , 2y y     
 រាប  C  ជាបា៉ា រ៉ា បូលហដលានអរ័សឆលុោះរសបអរ័សអាបសីុ់ស 

 ឈរសងរូ់បបាន ដូចខាងឈរាម ៖ 

  
 

នាឱំ្យ  
1

2

2
2S y y dy


    

 

 
1

2

2

1
2 3

2

2

2
2 3

1 1 8
2 4 2

2 3 3

1 9
5

2 2

S y y dy

y y
y





  

 
   
 

   
         
   

  



 

ដូចឈនោះ   ថ្ផទរណនាបាន 9

2
S   ឯរតាថ្ផទររឡា  ។ 

៣. ឈោោះរស្មយសមាីរឌឈីផរ ៉ាងហ់សយល 
ឈរាន siny y x    

 sin
y

x
y


       (បំពារ់អាងំឈតរាលឈលើអងគោងំពីរ) 

 ln cos ,y x c c   ឈថរ 
នាឱំ្យ cos x cy e   

 ឈោយ  2 3y e   

 ឈរបាន cos2 3ce e     ហដល cos2 cos0 1    
  1 3 3 ln3c ce e e c       
 នាឱំ្យ cos ln3 cos ln3 cos3x x xy e e e e     

 ដូឈនោះ សមាីរានឫស cos3 xy e   ។ 

៤. រ. សិរាអឈថរភាព នងិសងរ់ាប  C  ថ្នអនុរមន ៍  f x  

 ឈរាន   3 3 2f x x x    (ដូចររបូឋម 2016) 

 ហដនរំណត់ : អនុរមន ៍ f  ាននយ័ររប ់ x  

 ដូចឈនោះ ហដនរំណត់  ,D      ។ 

 C

y

x



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១៣ 

គ្ាវគ្ាវ និងររៀរររៀងរោយ :           3 ឯ     :          

 ទិសឈៅអឈថរភាព 
 ឈរាន   3 3 2f x x x    

 ឈដរឈីវ :      23 3 3 1 1f x x x x       

 ឈរឱ្យ    0f x   

     3 1 1 0x x     ឈនាោះ  1 , 1x x    

 ឈរបាន   31 1 3 1 2 0f       

        
3

1 1 3 1 2 4f         

 តារងសញ្ញា   f x  

x             1             1            
 f x          

 បរា 
 -រតង ់ 1x    ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

 បញ្ញា រថ់ា f  ានអតិបរាឈធៀបមយួឈសមើ  1 4f    ។ 

 -រតង ់ 1x   ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

 បញ្ញា រថ់ា f  ានអបបបរាឈធៀបមយួឈសមើ  1 0f   ។ 

 លីមតី    3lim lim 3 2
x x

f x x x
 

      

      3lim lim 3 2
x x

f x x x
 

      

 តារងអឈថរភាព 

x             1             1            
 f x          

 f x  
                 4                           
 

                           0  
 

 ភាពឈបា៉ា ងផត និងចំណុចរបត់ 

 ឈដរឈីវទី២     23 3 6f x x x
     

 ឈរឱ្យ   0 6 0f x x      ឈនាោះ  0x   

- ឈបើ 0x   ឈនាោះ   0f x    

    នាឱំ្យ ហខសឈាងហបរភាពផតឈៅខាងឈលើ 
- ឈបើ 0x   ឈនាោះ   0f x    

    នាឱំ្យ ហខសឈាងហបរភាពផតឈៅខាងឈរាម 
- ឈបើ 0x   ,   0f x   និងបតូរសញ្ញា  

   នាឱំ្យ f  ានចំណុចរបត ់     0, 0 0,2I f I  

 

 ផចិតឆលុោះ 
 ឈរនឹង បង្ហា ញថា ចំណុចរបត ់  0 , 2I  ជាផចិតឆលុោះថ្នហខសឈាង 

 ឈបើ  ,I a b  ជាផចិតឆលុោះ លុោះរតាហត    2 2f a x f x b    

 ឈរបាន     4f x f x    

 ឈោយ       f x f x   

             
3 3

3 3

3 2 3 2

3 2 3 2 4

x x x x

x x x x

       

        Bti
 

 ដូចឈនោះ  0 , 2I  ជាផចិតឆលុោះថ្នហខសឈាងតាងអនុរមន ៍ f  ។ 

 សងរ់ាប   

  
 ខ. ឈោោះរស្មយ នងិពភិារាតាមតថ្មល m អតថភិាពថ្នឫស 
 ឈរាន សមាីរ 3 3 2 0x x m     
   ឈរបាន   3 3 2m x x    
 ឫសថ្នសមាីរឈនោះបានពីរបសពវរវាង បនាទ ត់ឈដរ y m  និង  
 រាប  C  ។ តាមរាបឈរបានអតថិភាពថ្នឫសដូចខាងឈរាម ៖ 
  , 0m   : សមាីរានឫសហតមយួរត ់ 1 0x   

 0m    : សមាីរានឫសបី 1 2 32 , 1x x x     
  0 , 4m  : សមាីរានឫសបីឈផសងាន  

 4m    : សមាីរានឫសបី 1 2 31 , 2x x x     
  4 ,m   : សមាីរានឫសហតមយួរត ់ 10 x    ។ 

0 0

0 0

y

x

 C



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១៣ 

គ្ាវគ្ាវ និងររៀរររៀងរោយ :           4 ឯ     :          

II. ចឈមលើយហផនរធរណីារត : 
 រ. រណំតរ់ងរបស់ចតុឈាណ BCNM  

 

 ឈរាន  SA បលង ់  ABCD  នាឱំ្យ បលង ់    SAB BC  

   ឈនាោះ  
   

   
     1

SAB BC
MB BC

MB SAB

 
 



 

 ឈរាន 
     

   

   

   

SAD BCNM MN

BCNM SAB MN SAB

SAD SAB

  


  




 

   នាឱំ្យ       2MN MB  

 តាម  1  និង  2  ចតុឈាណ BCNM  ជាចតុ.ពាន យហរង 

 ដូចឈនោះ   BCNM  ជាចតុឈាណពាន យហរង    ។ 
    
 ខ. រណំតត់ថ្មល x  ឈដើមបឱី្យចតុឈាណ BCNM  ានថ្ផទររឡា  
 ធបំផុំត នងិតូចបផុំត 
 ឈោយ BCNM  ជាចតុឈាណពាន យហរង 

 នាឱំ្យ  
1

2
BCNMS S MN BC MB     

 ឈោយ SMN  និង SAD  ជារតីឈាណហរងហដលានមុ ំ
   S ជាមុរំមួ ឈនាោះ SMN SAD  (ម.ម) 

 វបិារ MN SM

AD SA
   ឬ  2

2

MN a x

b a


  

    ឈនាោះ 2

2

ab xb
MN

a


   ហដល 0 2x a   

 មយ៉ាងឈទៀត តាមរទឹសោីបទពីតាររ័ 2 2MB MA AB   

   ឈនាោះ  2 2MB x a   

 ឈរបាន   2 21 2

2 2

ab xb
S x b x a

a

 
    

 
 

 
 

 

2 2

2 2

1
2

2 2

4

b
S x b x x a

a

b
S x b x x a

a

 
   

 

 
   
 

 

 

 

 

 

2 2

2 2

2 2

2 2

2 2 2

2 2 2 2

2 2

2 2

2 2

2 2

2

4 42

4

4 4

4

4 4

2 4

4

2 4

4

b x b
S x x a b x

a ax a

b x ba bx
x a

a ax a

b x a abx bx

a x a a x a

bx abx ba

a x a

b x ax a

a x a

   
        

   

   
      
   

  
 

 

  




  




 

 ឱ្យ    0S x    ហត , , 0a b x   , 
2 2

0
4

b

a x a



 

 ឈនាោះ 2 22 4 0x ax a      ាន 

   2 2 24 2 2a a a     

   
 2 2 22 2

2 2

aa a
x

 
 


 

 តារងសញ្ញា   S x  

x  0         
 2 2

2

a
      

 2 2

2

a
        

 S x        

 រតង ់
 2 2

2

a
x


  ,   0S x   ឈហើយបោូរសញ្ញា ពី     

         ឈៅ    បញ្ញា រ់ថា S  ានតថ្មលតូចបំផុតមយួ  ។ 

 រតង ់
 2 2

2

a
x


  ,   0S x   ឈហើយបោូរសញ្ញា ពី     

         ឈៅ    បញ្ញា រ់ថា S  ានតថ្មលធំបំផុតមយួ  ។ 

 ដូចឈនោះ ឈររំណតត់ថ្មលថ្ន x  បានដូខខាងឈរាម ៖ 

     ឈបើ 
 2 2

2

a
x


  ឈនាោះ BCNMS  តូចបំផុត 

      ឈបើ 
 2 2

2

a
x


  ឈនាោះ BCNMS  ធបំំផុត       ។ 

 

S

A B

CD a

b

x

M

N

0 0



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១៤ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           1 ឯ     :          

 
 

គ្រះរា ណាចគ្ររមពុ  
                តរ  ាសនា  គ្រះមហារសគ្ត 

គ្រសងួអរ់ ាំ   វុជ្ជង  ងរងរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូរបគ្ងរងរគ្មរតមូល ា ង របគ្ងរងបៅអងុវជ្រទ្យាល ័ 
ឈលខបន្ទប់  : ..................................            សម័ គ្រឡង : ២០  វជ្រចឆរកា  ២០១៤ 
ឈលខតុ  : .................................. 
ហតថឈលខា  : .................................. 
 
 វជ្រញ្ញា ា : រណរ តវជ្រទ្យា      ៈបរល : ១២០ នាទ្យី    ររងទុ : ២០ 

 

I. គណនាអាំងឈតរាលខាងឈរាម ៖ 

 ក.  
 

2

2

1

1x
A dx

x


         ខ. 2

6

1 sin 2 cos2

sin cos

x x
B dx

x x





 


        គ.  3 32

0
cos sinC x x dx



     ។   (3ពនិ្ទុ) 

II. ឈគមាន្អនុ្គមន្ព៍ីរ  f x  ន្ិង  g x  ដែល    
2

ln 1
2

x
f x x x     ន្ិង    ln 1g x x x     ។ 

ក. គណនាឈែរឈីវ  f x  ន្ិង  g x  រចួរាយបាំភ្លថឺា រគបត់ម្មល 0x   ឈគបាន្  
2

ln 1
2

x
x x x     ។ (2 ពនិ្ទុ) 

ខ. ឈគមាន្ 
2 2 2

1 2
ln 1 1 ... 1n

n
u

n n n

    
       

    
  ។ ចូរគណនា lim n

n
u


 ។ (1ពនិ្ទុ) 

III. ឈគមាន្ចាំន្ួន្កុាំផ្លិចពីរ z  ន្ិង w  ដែល 
2

2 2 4
2

z i   ន្ិង     , ,w x x i y y i x y      ។ 

ក. សរឈសរ z  ជាទរមងរ់តីឈាណមារត ។ (1 ពនិ្ទុ)  
ខ. សរឈសរ 4z  ជាទរមង ់ a bi   ។ (1 ពនិ្ទុ) 
គ. រកតម្មល x  ន្ិង y  ឈបើ 4w z   ។  (1 ពនិ្ទុ) 

IV. ឈគមាន្អនុ្គមន្ ៍ 4 2

1

1 9
2

4 4
y x x      ។ 

ក. រកតម្មល a  ឈែើមបឱី្យបា៉ា រ៉ា បូល 2

2y x a    ប៉ាោះដខែឈាងអនុ្គមន្ ៍ 1y  ។  (1 ពនិ្ទុ) 
ខ. ចូរសរឈសរសមាីរម្ន្បា៉ា រ៉ា បូល ឈៅតាមតម្មល a  ដែលបាន្រកឈឃើញកនុងសាំណួរ ក. ។ រចួបញ្ជា កកូ់អរឈោឈន្ម្ន្ចាំណុចប៉ាោះរបស់វា 
ជាមយួដខែឈាង 1y  ។ ( 2 ពនិ្ទុ) 

V. ឈៅកនុងតរមុយអរតូណរមា៉ា ល់  , , ,O i j k  ដែលមាន្ទិសឈៅវជិ្ាមាន្ ឈគឈៅ 4  ចាំណុច 

       2 , 1 , 3 , 3 , 6 , 1 , 2 , 0 , 2 , 1 , 5 , 4A B C D   ។ 

 ក. របាបរ់បឈភ្ទចតុឈាណ ABCD  ន្ិងគណនា ABCDS  ។ ( 4  ពនិ្ទុ) 

 ខ. សរឈសរសមាីរបា៉ា រ៉ា ដម៉ារតម្ន្បនាទ ត ់  D  ាតត់ាមចាំណុច A  ន្ិងរសបន្ឹង BC  ។ ( 2 ពនិ្ទុ) 

 គ. សរឈសរសមាីរម្ន្បលង ់  P  ាត់តាមចាំណុច ,A B  ន្ិង D  ។  ( 2 ពនិ្ទុ) 
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ចបមលើ  វជ្រញ្ញា ារណរ តវជ្រទ្យា 
គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូមធ្យម ឆ្ន ាំ ២០១៤ 

 
I. គណនាអាំងឈតរាលខាងឈរាម : 

ក.  
 

2

2 2

1 1

1 2 1x x x
dx dx

x x

  
  A  

      

22

1 1

2 1
1 4 ln

2 4 2 ln 2 1 4 0

5 4 2 ln 2

dx x x x
xx

 
         

 

     

  



 

ខ.  2

6

1 sin 2 cos2

sin cos

x x
dx

x x





 


B  

         

 

 

2

2

6

2

6

2 2

6 6

2cos 2sin cos

sin cos

2cos cos 2sin

sin cos

2cos 2 sin

1
2 sin sin 2 1 1

2 6 2

x x x
dx

x x

x x x
dx

x x

xdx x









 

 

 











 

   
       

   







 

គ.  3 32

0
cos sinx x dx



 C  

  

  

  

 

2 22

0

2

0

2 22

0

3 3 2

0

cos sin cos cos sin sin

cos sin 1 cos sin

cos cos sin sin cos sin

cos sin
sin cos

3 3

1 1 8
1 0 0 0 1 0

3 3 3

x x x x x x dx

x x x x dx

x x x x x x dx

x x
x x









   

  

   

 
    
 

   
           
   





  

II. ក. គណនាឈែរឈីវ  f x  ន្ងិ  g x  : 

ឈគមាន្    
2

ln 1
2

x
f x x x     

ែូចឈន្ោះ  
1

1
1

f x x
x

   

 ។ 

ឈហើយ    ln 1g x x x    

ែូចឈន្ោះ  
1

1
1

g x
x

  


 ។ 

រាយថា រគបត់ម្មល 0x   ឈគបាន្   
2

ln 1
2

x
x x x     

ឈោយ  
1

1
1

f x x
x

   


 

 
2 21 1

0 , 0
1 1

x x
x

x x

 
     

 
 

នាាំឱ្យ 0 ,x f   ជាអនុ្គមន្ចុ៍ោះ នាាំឱ្យ   0f x   

 ឈគបាន្   
2

ln 1 0
2

x
x x       

                          
2

ln 1 1
2

x
x x    

ឈោយ  
1

1
1

g x
x

  


 

           1 1
0 , 0

1 1

x x
x

x x

 
    

 
 

នាាំឱ្យ 0 ,x g   ជាអនុ្គមន្ឈ៍កើន្ នាាំឱ្យ   0g x   

 ឈគបាន្   ln 1 0x x    

           ln 1 2x x   

តាម  1  ន្ិង  2  ឈគបាន្   
2

ln 1
2

x
x x x     

ែូចឈន្ោះ  
2

ln 1
2

x
x x x    រតូវបាន្បង្ហា ញ  ។ 

ខ. គណនា lim n
n

u


 

ឈគមាន្ 
2 2 2

1 2
ln 1 1 ... 1n

n
u

n n n

    
       

    
 

ឈនាោះ    
2 2 2

1 2
ln 1 ln 1 ... ln 1n

n
u

n n n

     
           

     
 

 

 

 

 

2

2

2

1
lim ln 1 ln 1 0 0

2
lim ln 1 ln 1 0 0

.......................................

limln 1 ln 1 0 0

lim 0

x

x

x

n
x

n

n

n

n

u









  
    

 
  

     
  


  

    
 


 

ែូចឈន្ោះ  គណនាបាន្ lim 0n
x

u


   ។ 
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III. ក. សរឈសរ z  ជាទរមងរ់តឈីាណមារត : 

ឈគមាន្ 2
2 2 4

2
z i     ឬ  2 2 2 2z i   

មាន្     
2 2

2 2 2 2 4r     

ឈគបាន្ 2 2
4 4 cos sin

2 2 4 4
z i i

    
          

 

ែូចឈន្ោះ 4 cos sin
4 4

z i
  

  
 

 ។ 

ខ. សរឈសរ 4z  ជាទរមង ់a bi  

ឈគមាន្ 4 cos sin
4 4

z i
  

  
 

 

 
4

4 4 cos sin
2 2

z i
   

   
  

 

  

 

44 cos sin

256 1 0 256 0

i

i i

  

     
 

ែូចឈន្ោះ 4 256 0z i     ។ 

គ. រកតម្មល x  ន្ងិ y  ឈបើ 4w z   
ឈគមាន្     , ,w x x i y y i x y      

    
   

2 2

2 2

x xi y yi

x y x y i

   

    
 

ឈោយ 4w z   ដែល 4 256 0z i    ឈគផ្ទឹមបាន្ ៖ 

  

 

2 22 2 256 1256

0 2

x yx y

x y x y

     
 

    

 

ឈគយក   2  ជ្ាំន្ួសកនុង  1  

ឈគបាន្ 2 22 256 128 8 2x x x       

ែូចឈន្ោះ កាំណតប់ាន្ 8 2 , 8 2x y x y      ។ 

IV. ក. រកតម្មល a   : 

ឈគមាន្  អនុ្គមន្ ៍ 4 2

1

1 9
2

4 4
y x x     

 បា៉ា រ៉ា បូល 2

2y x a    
ឈគបាន្ សមាីរអបសីុ់សរវាង 1y  ន្ិង 2y   

 

4 2 2

4 2 2

4 2

1 9
2

4 4

8 9 4 4

12 4 9 0

x x x a

x x x a

x x a

     

     

   

 

តាង 2t x  ដែល 0t   
ឈគបាន្ 2 12 4 9 0t t a     
ឈែើមបឱី្យ 2y  ប៉ាោះជាមយួដខែឈាង 1y  លុោះរតាសមាីរមាន្ឫសឌុប 
នាាំឱ្យ    

2
0 6 4 9 0a        

ឈគបាន្ 45
36 4 9 0

4
a a      

ែូចឈន្ោះ តម្មលរកបាន្ 45

4
a    ។ 

 ខ. សរឈសរសមាីរម្ន្បា៉ា រ៉ា បលូ  

 ចាំឈ ោះ 45

4
a   ឈគបាន្ សមាីរបា៉ា រ៉ា បូល 2

2

45

4
y x    

 ែូចឈន្ោះ សមាីរបា៉ា រ៉ា បូលសរឈសរបាន្គឺ 2

2

9

4
y x    ។ 

 បញ្ជា កកូ់អរឈោឈន្ម្ន្ចាំណុចប៉ាោះ 

 ចាំឈ ោះ  45

4
a    ឈនាោះឈគបាន្  2 12 45 9 0t t     

  2 12 36 0t t    មាន្ឫសឌុប 1 2 6t t t    
 ចាំឈ ោះ 6t   សមមូល 2 6 6x x     

 ករណី 6x     ឈគបាន្   
2 45

6
4

y      

  45
6

4
y     នាាំឱ្យ  21

4
y   

 ែូចឈន្ោះ ចាំណុចប៉ាោះមាន្ពីរគឺ 
21 21

6 , , 6 ,
4 4

   
   
   

 ។ 

V. ក. របាបរ់បឈភ្ទចតុឈាណ ABCD   : 
ឈគមាន្    2 , 1 , 3 , 3 , 6 , 1 ,A B  

    2 , 0 , 2 , 1 , 5 , 4C D   

ឈគបាន្  1 , 5 , 2AB    ន្ិង  1 , 5 , 2DC    

ឈោយ ចតុឈាណ ABCD  មាន្  1, 5, 2AB DC    

ែូចឈន្ោះ    ចតុឈាណ ABCD  ជារបឈលឡូរាម     ។ 

 គណនា ABCDS  

 តាមរូបមន្ត S AB AD     ដែល   1, 6 , 1AD     

 ឈោយ 1 5 2 7

1 6 1

i j k

AB AD i j k      

 

 

 នាាំឱ្យ      
2 2 2

7 1 1 51AB AD        

 ែូចឈន្ោះ    គណនាបាន្ 51S    ឯកតាម្ផ្ទរកឡា    ។ 
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 ខ. សរឈសរសមាីរបា៉ា រ៉ា ដម៉ាតម្ន្បនាទ ត ់  D  

 សមាីរបា៉ា រ៉ា ដម៉ាតរង  
0

0

0

: ,

x x at

D y y bt t

z z ct

 


  
  

 

 ឈោយ  D  ាត ់  2 , 1 , 3A  

   ឈនាោះ 0 0 02 , 1 , 3x y z    

 ឈហើយ  D  មាន្វុចិទ័ររបាបទ់ិស  1 , 6 , 1BC     

   ឈនាោះ 1 , 6 , 1a b c      

 ឈគបាន្  

2

: 1 6 ,

3

x t

D y t t

z t

 


  
  

 

 ែូចឈន្ោះ សមាីរបា៉ា រ៉ា ដមត   

2

: 1 6 ,

3

x t

D y t t

z t

 


  
  

 ។ 

 គ. សរឈសរសមាីរបលង ់  P  ាតត់ាមចាំណុច ,A B  ន្ងិD  

 សមាីបលង ់        0 0 0: 0P a x x b y y c z z       

 ឈោយ  P  ាត ់  2 , 1 , 3A  

   ឈនាោះ 0 0 02 , 1 , 3x y z    
 ឈហើយ  P  ាតប់ីចាំណុច , ,A B D  នាាំឱ្យ  P  មាន្វុចិទ័រ  

   ណរមា៉ា ល់  7 , 1 , 1n AB AD      ឈនាោះ  

   7 , 1 , 1a b c      
 ឈគបាន្        : 7 2 1 3 0P x y z        

               7 17 0x y z      

 ែូចឈន្ោះ សមាីរបលងគ់ឺ   : 7 17 0P x y z      ។ 

 
 
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១៥ 

គ្ាវគ្ាវ និង            :           1       :          

 
 

គ្រះរាាណាចគ្ររមពុា 
               ាតិ  ាសនា  គ្រះមហារសគ្ត 

គ្រសងួអរ់រ ាំ  យវុជន  និងរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    គ្រឡងជគ្ជើសជរ ើសគ្រូរជគ្ងៀនរគ្មិតមូលដ្ឋា ន រជគ្ងៀនជៅអនុវិទ្យាលយ័ 
ឈេខបន្ទប់  : ..................................            សម័យគ្រឡង : ......................... ២០១៥ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា ា : រណិតវិទ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រិនទុ : ២០ 

 

I. ... (ក្នុងឆ្ន ាំ 2015  គ្មម ន្ការរបឡងឈររើសឈរ ើសររូក្ររតិរូេដ្ឋា ន្ផ្ននក្រណិតវទិ្យាឈទ្យ ឈររើសឈរ ើសផ្តររូក្ីឡា ន្ិងររូបឋរ-រឈតយ្យ 
ឈររោះឈដ្ឋយ្សារផ្តឈរឱ្យន្ិឈទ្យទស , ,A B C  ជាប់ររូឈដ្ឋយ្សវ័យ្របវតតិ ... ) ។ 

  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១៥ 

គ្ាវគ្ាវ និង            :           2       :          

ចជមលើយ វិញ្ញា ារណិតវិទ្យា 
គ្រឡងជគ្ជើសជរ ើសមធ្យម ឆ្ន ាំ ២០១៥ 

 
I. (គ្មម ន្ចឈរលើយ្) 
 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១៦ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           1 ឯ     :          

 

គ្រះរា ណាចគ្ររមពុ  
គ្រសងួអរ់ ាំ   វុជ្ជង  ងរងរីឡា               តរ  ាសនា  គ្រះមហារសគ្ត 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    
ឈលខបនទប់  : ..................................   គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូរបគ្ងរងរគ្មរតមូល ា ង របគ្ងរងបៅអងុវជ្រទ្យាល ័  
ឈលខតុ  : ..................................           សម័ គ្រឡង : ០៤  វជ្រចឆរកា  ២០១៦ 
ហតថឈលខា  : .................................. 

 វជ្រញ្ញា ា : រណរ តវជ្រទ្យា      ៈបរល : ១២០ នាទ្យី    ររងទុ : ២០ 
 ផ្ននររីជរណរ ត 
1. ចូរគណនាអាំងឈតក្រាលខាងឈក្រាម ៖  (២ ពនិទុ) 

 ក.     
2 2

1 cos 1 sinx dx x dx            ខ. 
  

8 7
( )

2 1

x
dx

x x



          

 គ. 
20

1
cos

x
x e

e dx
x


 

 
 

        ឃ. 3
2 2

6

1
( )
sin cos

dx
x x



  ។   

2. ចូរឈ ោះក្រាយសមាីរឌីឈផរង៉់ស្សែលខាងឈក្រាម ៖ (២ ពនិទុ) 
ក. 3 2 0y y y     ឈ យដឹងថា   0 1y   និង  0 3y    ។ 

ខ. 2 0y y y       ឈ យដឹងថា   0 3y    និង  0 2y    ។ 

3. ឈគមានចាំនួនកុាំផលិច  1 2

3 3
,

2 2 2 2

i i
z z     និង 

   3 1 1 3

2 2
v i

  
    ។ 

ក. ចូរសរឈសរ 1z  និង 2z  ជាទក្រមងក់្រតីឈាណមាក្រត  ។  (១ ពនិទុ) 
ខ. ចូរគណនាកឈនោម A  ស្ដល 2

1 1A v z z    ។  (១ ពនិទុ) 
គ. ចូរគណនា w  ស្ដល 120 120

1 2w z z    ។ (១ ពនិទុ) 
4. ក្រកុមហ ុនមយួក្រតូវារឈក្រជើសឈរ ើសបុគគលិកបឈក្រមើារងារ  5  នាក ់។ ឈក្រាយពីផសពវផោយដាំណឹងឈនោះ មាននិសសតិ 10  នាក់ កនុងឈនាោះមានក្រសី  

4  នាក ់និងក្របុស 6  នាក ់ មក ក់ពាកែសុាំបឈក្រមើារងារ ។ ចូររកក្របូបាបស្ដលឈក្រជើសឈរ ើសបានយ៉ងតិចនិសសតិក្រសី 3  នាក ់។ (២ ពនិទុ) 

5. ឈគមានអនុគមន ៍  
 

2 5 15
:

3

x x
f x y

x

 



  ។ 

ក. សិកោអឈថរភាព និងគូសស្ខសឈាងននអនុគមន៍  f x  ។  (២ ពនិទុ) 
ខ. រកក្រគបច់ាំណុចឈៅឈលើស្ខសឈាងននអនុគមន ៍  f x  ស្ដលមានកូអរឈ ឈនជាចាំនួនគត់រុឡឺាទីប ។ (១ ពនិទុ) 
គ. រកក្រគបច់ាំណុច  M  ឈៅឈលើស្ខសឈាងននអនុគមន ៍  f x  ស្ដលមានចមាា យពីចាំណុច M  ឈៅអក័សអប់សីុសឈសមើ 2  ដងននចមាា យពី 
    M  ឈៅអក័សអរឈ ឈន ។ (២ ពនិទុ) 
ឃ. ចូរសរឈសរសមាីរននបនាទ ត់  d  បោ៉ះនឹងស្ខសឈាងននអនុគមន៍  f x  ក្រតងច់ាំណុច  2 , 9A   ។ (១ ពនិទុ) 

 ផ្ននរធ្ ណីមាគ្ត 
ឈគមានចាំណុច  2 , 1 , 3A  និងបលង ់   : 2 3 28 0P x y z     ។ 

ក. ចូររកចាំណុច H  និង A  ឈ យ H  ជាចាំឈោលស្កងនន A  មកឈលើបលង់  P  និង H  ជាចាំណុចកោា លនន  AA  ។ (២ ពនិទុ) 

ខ. គណនាចមាា យពីចាំណុច A  មកឈលើបលង ់  P  និងសរឈសរសមាីរប៉ារ៉ស្មត៉ននបនាទ ត ់    ាតត់ាមចាំណុច  3 , 2 , 5M   

    ឈហើយស្កងនឹងបលង ់  P  ។ (២ ពនិទុ) 

គ. ចូរសរឈសរសមាីរទូឈៅននបលង ់  H  ាត់តាមចាំណុច  3 , 1 , 5I   ឈហើយស្កងនឹងបនាទ ត ់  AM   ។ (១ ពនិទុ) 



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១៦ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           2 ឯ     :          

ចបមលើ  វជ្រញ្ញា ារណរ តវជ្រទ្យា 
គ្រឡងបគ្ជើសប ើសគ្រូមធ្យម ឆ្ន ាំ ២០១៦ 

 
ផ្ននររីជរណរ ត 

1. គណនាអាំងឈតក្រាលខាងឈក្រាម : 

 ក.    
2 2

1 cos 1 sinx dx x dx     

 

   

 

 

2 2

2 2

2 2

1 2cos cos 1 2sin sin

1 2cos cos 1 2sin sin

3 2cos 2sin , cos sin 1

3 2sin 2cos ,

x x dx x x dx

x x x x dx

x x dx x x

x x x c c

     

     

    

   

 





efr

 

 ខ. 
  

8 7
( )

2 1

x
dx

x x



   

 

  

 

     

     

 

8 8 15
( )

2 1

8 1 1
( 15 )

2 1 2 1

8 1 1 1
15

2 3 2 1

8ln 2 5 ln 2 ln 1 ,

3ln 2 5ln 1 ,

x
dx

x x

x
dx

x x x x

dx
x x x

x x x c c

x x c c

 


 


  

   

  
          

      

    







efr

efr

 

 គ. 
20

1
cos

x
x e

e dx
x


 

 
 

  

    

   

2 00

0

0

1
tan

cos

tan tan 0

0 0 1

x xe dx e x
x

e e

e e e

 



 



 
       

 

   

     



 

 ឃ. 3
2 2

6

1
( )
sin cos

dx
x x



  

 
 

2 2

3 3
2 2 2 2

6 6

3

6

sin cos 1 1
( ) ( )

sin cos cos sin

tan cot

tan cot tan cot
3 3 6 6

3 3 2 3 4 3
3 3 2 3

3 3 3 3

x x
dx dx

x x x x

x x

 

 





   


  

 

   
      
   

   
            
   

 

 

2. ឈ ោះក្រាយសមាីរឌឈីផរង៉ស់្សែលខាងឈក្រាម : 
ក. ឈគមាន 3 2 0y y y     មានសមាីរសមាគ ល់ 
  2 3 2 0      មានឫស 1 21 , 2    
ចឈមលើយទូឈៅមានរង 1 2 , ,x xy Ae Be A B   efr  
ឈគបាន 2 , ,x xy Ae Be A B  efr  
នាាំឱ្ែ 22x xy Ae Be    

ឈ យ 
 

 

0 0

0 0

0 1 1

0 3 2 3

y Ae Be

y Ae Be

     
 

    

 

  1 2

2 3 1

A B B

A B A

   
 

    
 

ដូចឈនោះ 22x xy e e     ។ 

 ខ. ឈគមាន 2 0y y y     មានសមាីរសមាគ ល់ 
   2 2 1 0      មានឫសឌុប 1 2 0 1      

ចឈមលើយទូឈៅមានរង 0 0 , ,
x x

y Axe Be A B
 

  efr  
ឈគបាន , ,x xy Axe Be A B  efr  

នាាំឱ្ែ  x x xy A e xe Be     

ឈ យ 
 

   

0 0

0 0 0

0 30 3

0 20 2

A e Bey

A e e Bey

        
 

      

 

  3 3

2 5

B B

A B A

    
 

   
 

ដូចឈនោះ 5 3x xy xe e    ។ 

3. ក. សរឈសរ 1z  នងិ 2z  ជាទក្រមងក់្រតឈីាណមាក្រត : 

ឈគមាន 1

3
cos sin

2 2 6 6

i
z i

    
        

   
 

   2

3
cos sin

2 2 6 6

i
z i

 
     

 ដូចឈនោះ ទក្រមងក់្រតីឈាណមាក្រតស្ដលសរឈសរបានគឺ ៖ 

   
1

2

cos sin
6 6

cos sin
6 6

z i

z i

 

 

   
      

   

 

 

  



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១៦ 

គ្ាវជ្គ្ វជ្ ងរងប ររប រងប   :           3 ឯ     :          

ខ. គណនាកឈនោម A  

ឈគមាន 1

3

2 2

i
z    និង  

   3 1 1 3

2 2
v i

  
   

ឈ យ 
2

2

1 1

3 3

2 2 2 2

i i
z z

 
      

 
 

         

3 3 3 1

2 2 4 2 4

3 1 3 1

2 2

i
i

i

    

 
 

 

នាាំឱ្ែ    2

1 1A v z z    

  
   3 1 1 3 3 1 3 1

2 2 2 2

0

i i
    

   



 

ដូចឈនោះ គណនាបាន 0A    ។ 
គ. គណនា w  ស្ដល 120 120

1 2w z z   

       

120 120

1 2

120 120

cos sin cos sin
6 6 6 6

cos 20 sin 20 cos 20 sin 20

cos0 sin 0 cos0 sin 0

1 0 1 0 2

w z z

i i

i i

i i

i i

   

   

 

      
           

      

     

   

      

 

ដូចឈនោះ គណនាបាន 2w    ។ 

4. រកក្របបូាបស្ដលឈក្រជើសឈរ ើសបានយ៉ងតចិនសិសតិក្រសី 3  នាក ់: 
ឈគមាន និសសតិ 10  នាក ់ក្របុស 6  នាក់ និងក្រសី 4  នាក់ 
  ឈគឈក្រជើសឈរ ើសបុគគលិក 5  នាក់ 
នាាំឱ្ែ ចាំនួនករណីអច    10 , 5n S C  ស្ដល 

   
10! 10 9 8 7 6 5!

10 , 5 252
5! 5! 5! 5 4 3 2

C
    

  
    

 

ឈហើយ ឈក្រជើសឈរ ើសបានយ៉ងតិចនិសសតិក្រសី 3  នាក់មាននយ័ថា 
អចឈក្រជើសឈរ ើសបាននិសសតិក្រសី 3  នាក ់ឬ 4  នាក ់ឈគបាន៖ 

  

         4 , 3 6 , 2 4 , 4 6 , 1

6! 6 5 4!
4 1 6 4 6

4! 2! 4! 2

4 15 6 60 6 66

n A C C C C 

 
      

 

     

 

នាាំឱ្ែ  
 

 
66 11

252 42

n A
P A

n S
    

ដូចឈនោះ ក្របូបាប  
11

42
P A   ។ 

5. ក. សិកោអឈថរភាព នងិគូសស្ខសឈាងននអនុគមន ៍  f x  

 ឈគមាន អនុគមន ៍  
 

2 5 15
:

3

x x
f x y

x

 



 

 ស្ដនកាំណត់ : អនុគមន ៍ f  មាននយ័លុោះក្រតាស្ត 3x    
 ដូចឈនោះ      3 , 3 3,D           ។ 
 ទិសឈៅអឈថរភាព : 

 ឈគមាន  
 

2 5 15

3

x x
f x

x

  
   

  

 

 

       
 

    
 

 

 

 

 

2 2

2

2

2

2 2

2

2

2 2

5 15 3 3 5 15

3

2 5 3 5 15

3

2 6 5 15 5 15

3

66

3 3

x x x x x x

x

x x x x

x

x x x x x

x

x xx x

x x

       




    




     





 

 

 

 ដូចឈនោះ គណនាបាន  
 

 
2

6

3

x x
f x

x


 


 ។ 

 ឈគឱ្ែ  
 

 
2

6
0 0

3

x x
f x

x


   


 ,  

2
3 0x    

 នាាំឱ្ែ  6 0x x   ឈនាោះ 0 , 6x x    

 ឈគបាន  
 

20 5 0 15
0 5

0 3
f

  
 


 

   
   

 

2
6 5 6 15

6 7
6 3

f
   

   
 

 

 តារងសញ្ញា   f x  

x    6      3       0         
 f x          

 

ក្រតង ់  6 , 0x f x    ឈហើយបាូរសញ្ញា ពី   ឈៅ     

  បញ្្ញក កថ់ា f  មានអតិបរមាឈធៀបមយួឈសមើនឹង  6 7f    ។ 

ក្រតង ់  0 , 0x f x   ឈហើយបាូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

  បញ្្ញក កថ់ា f  មានអបបបរមាឈធៀបមយួឈសមើនឹង  0 5f   ។ 

លីមតី និងអសីុមតូត 

 
 

2 25 15
lim lim lim

3x x x

x x x
f x

x x  

 
   


 

00

00
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  
 

2 25 15
lim lim lim

3x x x

x x x
f x

x x  

 
   


 

 
 

 
 

2

3 3

2

3 3

5 15 9 15 15
lim lim

3 3 0 3

5 15 9 15 15
lim lim

3 3 0 3

x x

x x

x x
f x

x

x x
f x

x

 

 


 


 

   
   

   

   
   

   

 

ឈ យ  
3

lim
x

f x


   ឈនាោះបនាទ ត់ស្ដលមានសមាីរ 

  3x    ជាអសីុមតូតឈរននក្រាប  C  ។ 

មយ៉ងឈទៀត  
 

2 5 15 9
2

3 3

x x
f x x

x x

 
   

 
 

ឈ យ 9
lim 0

3x x



 ឈនាោះបនាទ ត់ស្ដលមានសមាីរ 

  2y x   ជាអសីុមតូតឈក្រទតននក្រាប  C  ។ 

តារងអឈថរភាពននអនុគមន ៍ f  

x       6          3               0           
 f x          

 f x  
         7   
 

               

                     

 

  5    

 សងស់្ខសឈាង  C  តាងអនុគមន ៍

  
 

ផចិតឆលុោះននក្រាប  C  តាងអនុគមន ៍ f  

ឈ យ អសីុមតូតឈរ 3x    និងឈក្រទត  2y x  ក្របសពវ 
គ្នន ក្រតងច់ាំណុច  3, 1I    ស្ដលជាផចិតឆលុោះ ននក្រាប  C  ។ 

  

ខ. រកក្រគបច់ាំណុចឈៅឈលើស្ខសឈាងននអនុគមន ៍  f x   
 ស្ដលមានកូអរឈ ឈនជាចាំននួគតរុ់ឡឺាទបី 

 ឈគមាន  
9

2
3

f x y x
x

   


 

 ឈដើមបឱី្ែ y  ជាចាំនួនគតរុ់ឡឺាទីប លុោះក្រតាស្ត 9

3x 
 ជាចាំនួនគត់ 

 រុឡឺាទីប មានន័យថា 9  ស្ចក ច់នឹង 3x  ឈនាោះឈគបាន ៖ 
   3 1 , 3 , 9x      

 នាាំឱ្ែ 4x    នាាំឱ្ែ  9
4 2 11

4 3
y      

 
 

  2x    នាាំឱ្ែ  9
2 2 9

2 3
y     

 
 

  6x    នាាំឱ្ែ  9
6 2 7

6 3
y      

 
 

  0x     នាាំឱ្ែ  9
0 2 5

0 3
y    


 

  12x    នាាំឱ្ែ  9
12 2 11

12 3
y      

 
 

  6x   នាាំឱ្ែ  9
6 2 9

6 3
y    


 

 ដូចឈនោះ ចាំណុចស្ដលមានកូអរឈ ឈនជាចាំនួនគតរុ់ឡឺាទីបមាន៖ 

  
     

     

4 , 11 , 2 , 9 , 6 , 7

0 , 5 , 12 , 11 , 6 , 9

    

 
 ។ 

 

គ. រកក្រគបច់ាំណុច  M  ឈៅឈលើស្ខសឈាងននអនុគមន ៍  f x   

ឈគតាង  ,M MM x y  ជាចាំណុចឈៅឈលើស្ខសឈាង 

ឈគបាន 
 

2 5 15

3

M M
M

M

x x
y

x

 



  ស្ដល  3Mx    

    23 5 15M M M My x x x     

ឈ យ ចមាា យពីចាំណុច M  ឈៅអក័សអប់សីុសឈសមើ 2  ដង  
  ននចមាា យពី M  ឈៅអក័សអរឈ ឈន នាាំឱ្ែ 2M My x  
នាាំឱ្ែ   22 3 5 15M M M Mx x x x     

  
2 2

2

2 6 5 15

15 0

M M M M

M M

x x x x

x x

   

  
 

  មាន  1 4 15 61      

  ឈនាោះ 1 61 1 61
,

2 2
M Mx x

   
   

ចាំឈពាោះ 1 61

2
Mx

 
  នាាំឱ្ែ  1 61My     

ចាំឈពាោះ 1 61

2
Mx

 
  នាាំឱ្ែ  1 61My     

3x  

2y x 

y

x

 C
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ដូចឈនោះ 1 61
, 1 61

2
M
  

   
 

 ឬ  

  1 61
, 1 61

2
M
  

   
 

 ។  

 ឃ. សរឈសរសមាីរននបនាទ តប់ោ៉ះ  d   

 សមាីរបនាទ តប់ោ៉ះរង       0 0 0d : y f x x x f x    

 ឈ យ បនាទ ត ់  d  បោ៉ះស្ខសឈាងក្រតងច់ាំណុច  2 , 9A   

 ឈនាោះ  0 0 02 , 9x y f x     

 ឈគបាន    
 

 
0 2

2 2 6
2 8

2 3
f x f

  
     

 
 

 នាាំឱ្ែ    d : 8 2 9y x     ឬ 8 7y x    

 ដូចឈនោះ សរឈសរបាន  d : 8 7y x    ។ 

ផ្ននរធ្ ណីមាគ្ត 
ក. រកចាំណុច H  

 ឈគតាង  , ,H H HH x y z  ជាចាំណុចស្ដលក្រតូវរក 
 ឈគមាន ចាំណុច   2 , 1 , 3A   
  និងបលង ់   : 2 3 28 0P x y z     ស្ដលមាន 
  វុចិទរ័ណរម៉ាល់  2 , 1 , 3n   
 ឈហើយ  2 , 1 , 3H H HAH x y z     
 ឈ យ H  ជាចាំឈោលស្កងនន A  ឈលើបលង ់  P  មាននយ័ថា 
   AH P  នាាំឱ្ែ AH n  ឈគបាន ៖ 

  2 1 3

2 1 3

H H Hx y z  
   

 ទាញបាន

2 1

2 1 2

2 3 3

2 3 2

H H H
H

H H H
H

x y x
y

x z x
z

 
  


    



 

 មយ៉ងឈទៀត  H P  ឈនាោះ 2 3 28 0H H Hx y z     

 ឈគបាន 3
2 3 28 0

2 2

H H
H

x x
x       

  4 9 56 0H H Hx x x         ឈនាោះ  4Hx   

 នាាំឱ្ែ 

4
2

2 2

3 3 4
6

2 2

H
H

H
H

x
y

x
z


  


   



 

 ដូចឈនោះ រកបានចាំណុច  4 , 2, 6H  ។ 

  

រកចាំណុច A  
 ឈ យ  4 , 2 , 6H  ជាចាំណុចកោា លននអងកត ់ AA   

 ឈគបាន  , , 4 , 2 , 6
2 2 2

A A A A A Ax x y y z z     
 

 
 

   
2 1 3

, , 4 , 2 , 6
2 2 2

A A Ax y z     
 

 
 

 នាាំឱ្ែ 
2 8 6

1 4 3

3 12 9

A A

A A

A A

x x

y y

z z

 

 

 

   
 
    

    

 

 ដូចឈនោះ រកបានចាំណុច  6 , 3, 9A  ។ 

 ខ. គណនាចមាា យពចីាំណុច A  មកឈលើបលង ់  P  
 ឈ យ   ,d A P AH  

 ស្ដល      
2 2 2

2 1 3H H HAH x y z       

                
2 2 2

2 2 2

4 2 2 1 6 3

2 1 3 14

     

   

 

 ដូចឈនោះ   , 14d A P AH AH   ឯកតាក្របស្វង 

 សរឈសរសមាីរប៉ារ៉ស្មត៉ននបនាទ ត ់    

 សមាីរបនាទ តក់្រតូវរកមានរង  
0

0

0

: ,

x x at

y y bt t

z z ct

 


   
  

 

 ឈ យ បនាទ ត ់    ាតត់ាមចាំណុច  3 , 2 , 5M  និង 
  ស្កងនឹងបលង ់  P  ឈនាោះ    មានវុចិទ័រក្របាបទ់ិស 
   2 , 1 , 3u n   

 ដូចឈនោះ  

3 2

: 2 ,

5 3

x t

y t t

z t

 


   
  

 ។ 

 គ. សរឈសរសមាីរទូឈៅននបលង ់  H  
 បលងរ់ង         0 0 0: 0H a x x b y y c z z       

 ឈ យ បលង ់  H  ាត់តាមចាំណុច  3 , 1 , 5I   និង 

  ស្កងនឹងបនាទ ត ់  AM  ឈនាោះបលង ់  H  មានវុចិទរ័ 

  ណរម៉ាល់  1 , 1 , 2AM   

 ឈគបាន        : 3 1 2 5 0H x y z       

    : 2 12 0H x y z     

 ដូចឈនោះ   : 2 12 0H x y z     ។ 

  



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១៧ 

គ្ាវគ្ាវ និងររៀរររៀងរោយ :           55 ឯ     :          

 

គ្រះរាាណាចគ្ររមពុា 
គ្រសងួអរ់រ ាំ  យវុជន  និងរីឡា              ាតិ  ាសនា  គ្រះមហារសគ្ត 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    
ឈលខបនទប់  : ..................................   គ្រឡងរគ្ជើសររ ើសគ្រូររគ្ងៀនរគ្មិតមូលោា ន ររគ្ងៀនរៅអនុវិទ្យាលយ័  
ឈលខតុ  : ..................................           សម័យគ្រឡង : ២៧  តុលា  ២០១៧ 
ហតថឈលខា  : .................................. 

 វិញ្ញា ា : រណិតវិទ្យា    រយៈររល : ១២០ នាទ្យី    រិនទុ : ២០ 
I. ផ្ននររីជរណិត 

1. ឈគមានអនុគមន ៍    2ln 2f x x x                            f x               

1

20

1

2
I dx

x

 
  

 
     (២ ពនិទុ)   

2. ចូរឈ ោះស្រាយសមកីារឌីឈផរង៉់ស្សែលខាងឈស្រកាម ៖ (២ ពនិទុ) 
ក. sin 0y y x            0y e   ។ 

ខ. 2 15 0y y y               0 5y   និង  0 1y     ។ 
3.                        8       និងប ចិស្រកហម 7  ឈ ើម ។ អនកស្រគូលី ចាប់យកប ចិ 5  ឈ ើមស្រពមគ្នន ពីស្របអបឈ់ ោះឈ យចច នែ 

ទុកសស្រមាប់ឈលើកទឹកចិតតសិសសឈពលបឈស្រងៀនឈៅចថៃស្សែក ។ 
ក. រកស្របូបាបស្ លគ្នត់ចាបប់ានប ចិឈខៀវ 2  ឈ ើម និងប ចិស្រកហម 3  ឈ ើម  ។ (១ ពនិទុ) 
ខ. រកស្របូបាបស្ លគ្នត់ចាបប់ានប ចិស្រកហម 1  ឈ ើមយ៉ងតិច ។ (១ ពនិទុ) 

4. ឈគមានអនុគមន ៍   3 23 1f x x x     ។ 

ក. សិកាអឈថរភាព និងគូសស្ខសឈកាង C  ចនអនុគមន ៍  f x  ។   (៣ ពនិទុ) 

ខ. ស្រាយបំភលថឺាចំណុចរបត់ I  របស់ស្ខសឈកាង C  ជាផចិតឆលុោះរបស់ស្ខសឈកាងឈ ោះ ។   (១ ពនិទុ) 
គ. ចូរសរឈសរសមកីារប ទ តប់ោ៉ះស្ខសឈកាង C   ស្រសបនឹងប ទ ត ់ : 9 1d y x    ។   (១ ពនិទុ) 

II. ផ្ននរធ្រណីមាគ្ត 

1. ឈៅកនុងលំហចនតស្រមុយអរតូណរម៉ាល់  , , ,O i j k  ឈគមានប ទ ត ់ d  កាតត់ាមចំណុច  1 , 3 , 3I   ឈហើយស្រសបនឹងវុចិទ័រ 

 1 , 2 , 1v    និងមានបលង ់ P  មយួស្ លមានសមកីារ : 2 2 9 0P x y z     ។ 

ក. ចូរសរឈសរសមកីារប៉ារ៉ស្មស៉្រតចនប ទ ត ់ d  និងរកកូអរឈ ឈនចនចំណុច D  ឈៅឈលើប ទ ត ់ d  ឈ យ ឹងថា ចមាៃ យពីចំណុច D   
 ឈៅបលង ់ P  ឈសមើនឹង 2  ។   (៣ ពនិទុ) 
ខ.  រកកូអរឈ ឈនចំណុចស្របសពវ A  រវាងប ទ ត ់ d  និងបលង ់ P  ។  (២ ពនិទុ) 

2. ឈគមានប៉ារ៉បូលស្ លមានចំណុចកំណំុ  5 , 2F  និងប ទ តស់្របាបទ់ិសមានសមកីារ 1 0x   ។ 

  ចូររកកំពូល V  ចនប៉ារ៉បូល រចួសរឈសសមកីារសតង ់ចនប៉ារ៉បូលឈនោះ ។ (៤ ពនិទុ) 
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គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១៧ 
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ចរមលើយ វិញ្ញា ារណិតវិទ្យា 
គ្រឡងរគ្ជើសររ ើសគ្រូមធ្យម ឆ្ន ាំ ២០១៧ 

 
I. ផ្ននររីជរណិត 
1.                    f x  

ឈគមាន    2ln 2f x x x     ,  តាមរូបមនត ln u
u

u


  

 ឱំ្ែ  
 

 2

2
2

2 2

2
12

2 2

2 2

x

x x
x

f x
x x x x




  
  

   
 

            

2

2 2

2 2 2

2
1

12 2

2 2 2

x x x

x x

x x x x x

 


 
  

    
 

 ូចឈនោះ  
2

1

2
f x

x
 


 ។ 

          I  

ឈគមាន 
1

20

1

2
I dx

x

 
  

 
    ទាញពីលទធផលខាងឈលើ 

ឈគបាន    
1 1

00
I f x dx f x      ជាចំនួនឈថរ 

    

 
   

1
2

0

ln 2

ln 1 3 ln 2

1 3 2 6
ln ln

22

x x   
  

  

    
       

   

 

  ូចឈនោះ 2 6
ln

2
I

 
   

 
  ។  

2. ឈ ោះស្រាយសមកីារឌឈីផរង៉ស់្សែល 
 ក. ឈគមាន sin 0y y x             0y e  

 ឈគបាន sin
y

x
y


    (បំពាកអ់ងំឈតស្រកាលឈលើអងគទាងំពីរ) 

  ln cosy x c    
  cos x cy e   
  cos x cy e    
  cos cosc x xy e e Ae      ស្ ល cA e   ឈថរ 
 ឈ យ  0y e   ឈ ោះ  cos0Ae e    ឱំ្ែ  2A e  
 ឈគបាន cos 2 cos 2 cosx x xy Ae e e e       
  ូចឈនោះ 2 cos xy e   ជាចឈមលើយឈផទៀងផ្ទទ ត់លកខខណឌ ឈ ើម ។ 

 ខ. ឈគមានសមកីារ  2 15 0y y y        
 មានសមកីារសមាគ ល់  2 2 15 0     
 ឈគបាន 1 15 16      

  ឱំ្ែ 
1 1 16 5

b

a


   
       

  
2 1 16 3

b

a


   
      

 ចឈមលើយទូឈៅមានរង  1 2x x
y Ae Be

 
  ស្ ល ,A B  ឈថរ 

  ឱំ្ែ 5 3x xy Ae Be    
  5 35 3x xy Ae Be     
 ឈ យ  0 5y   និង  0 1y    

 ឈគបាន 
 

 

0 0

0 0

0 5

0 5 3 1

y Ae Be

y Ae Be

   

     

 

  5

5 3 1

A B

A B

 

   

 2 , 3A B    

  ូចឈនោះ 5 32 3x xy e e    ។ 

3. រកស្របបូាបស្ លគ្នតច់ាបប់ាន៖ 
ឈគមាន          8       និងប ចិស្រកហម 7  ឈ ើម 

  អនកស្រគូលី ចាបយ់កប ចិ 5  ឈ ើម ឈ យចច នែ 
  ឱំ្ែ ចំនួនករណីអច    15,5n S C  

  
15! 15 14 13 12 11 10!

10! 5!
n S

    
 

 10!
3003

5 4 3 2


   
 

 ក. ប ចិឈខៀវ 2  ឈ ើម នងិប ចិស្រកហម 3  ឈ ើម 
 តាង :A ជាស្រពឹតតិការណ៍ចាបប់ានប ចិឈខៀវ 2  និងស្រកហម 3  ឈ ើម 
 ឈគបាន      8 , 2 7 , 3n A C C   

  
8! 7! 8 7 6! 7 6 5 4!

980
6! 2! 4! 3! 6! 2 4! 6

n A
    

    
   

 

  ូចឈនោះ  
 

 
980 140

3003 429

n A
P A

n S
    ។ 

 ខ. ប ចិស្រកហម 1 ឈ ើមយ៉ងតចិ 
 តាង :B  ជាស្រពឹតតិការណ៍ចាប់បានប ិចស្រកហម 1  ឈ ើមយ៉ងតិច 

 ឈ ោះ :B  ជាស្រពឹតតិការណ៍ចាបប់ានប ិចឈខៀវទាងំអស់ 5  ឈ ើម 

 ស្ ល B  និង B  ជាស្រពឹតតិការណ៍បំឈពញគ្នន      1P B P B   
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 ឈ យ    
8! 8 7 6 5!

8 , 5
3! 5!

n B C
  

  
 6 5!

56  

  ឱំ្ែ  
 
 

56 8

3003 429

n B
P B

n S
    

 ឈគបាន    
8 421

1 1
429 429

P B P B      

  ូចឈនោះ  
421

429
P B   ។ 

4. ក. សិកាអឈថរភាពចនអនុគមនុគមន ៍ f  
 ឈគមាន   3 23 1f x x x     ( ូចស្រគអូនុ. 2013) 

 ស្ នកំណត់ :  អនុគមន ៍ f  មានន័យស្រគប ់ x  

  ូចឈនោះ ស្ នកំណត់  ,D      ។ 

 ទិសឈៅអឈថរភាព 
 ឈគមាន   3 23 1f x x x     

 ឈ រឈីវ :     23 6 3 2f x x x x x        

 ឈគឱ្ែ   0f x   

    3 2 0x x     ឈ ោះ  0 , 2x x    

 ឈគបាន   3 20 0 3 0 1 1f        

        
3 2

2 2 3 2 1 3f           

 តារងសញ្ញា   f x  

x            2             0             
 f x          

 បរមា 
 -ស្រតង ់ 2x    ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ     

  បញ្ញា ក់ថា f  មានអបបបរមាឈធៀបមយួឈសមើ  2 3f     ។ 

 -ស្រតង ់ 0x   ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

  បញ្ញា ក់ថា f  មានអតិបរមាឈធៀបមយួឈសមើ  0 1f   ។ 

 លីមតី    3 2lim lim 3 1
x x

f x x x
 

       

      3 2lim lim 3 1
x x

f x x x
 

       

 តារងអឈថរភាព 

x            2             0            
 f x        

 f x  
                           1                         
 

               3                            
 

 ភាពឈប៉ាង និងភាពផត 

 ឈ រឈីវទី២     23 6 6 6f x x x x
        

 ឈគឱ្ែ   0 6 6 0f x x       ឈ ោះ 1x   ជាឫស 

- ឈបើ 1x    ឈ ោះ   0f x    

     ឱំ្ែ ស្ខសឈកាងស្បរភាពផតចុោះខាងឈស្រកាម 
- ឈបើ 1x    ឈ ោះ   0f x    

     ឱំ្ែ ស្ខសឈកាងស្បរភាពផតឈៅខាងឈលើ 
- ឈបើ 1x    ,   0f x   និងបតូរសញ្ញា  

     ឱំ្ែ f  មានចំណុចរបតម់យួតាងឈ យ I ស្ ល  

      1, 1I f   ឬ  1, 1I    

 សងស់្រកាប 

     

 ខ. ស្រាយបភំលថឺាចណុំចរបត ់ I  ជាផចតិឆលុោះរបស់ស្ខសឈកាងឈ ោះ 
 ឈគនឹង បង្ហា ញថាចំណុចរបត ់  1 , 1I   ជាផចិតឆលុោះចនស្ខសឈកាង 

 ឈបើ  ,I a b  ជាផចិតឆលុោះ លុោះស្រតាស្ត    2 2f a x f x b    

 ឈគបាន    2 2f x f x      

 ឈ យ      
3 2

2 2 3 2 1f x x x           

       
   

3 2

2 3 2

3 2

2 3 2 1

8 12 6 12 12 3 1

3 3

x x

x x x x x

x x

    

       

  

 

  ឱំ្ែ    f x f x   

          3 2 3 23 3 3 1

2

x x x x      

  Bti
 

     ូចឈនោះ    1 , 1I    ជាផចិតឆលុោះចនស្ខសឈកាង C       ។ 

0 0

0 0

 C

I

y

x



គ្រមូធ្យម ឆ្ន ាំគ្រឡង : ២០១៧ 

គ្ាវគ្ាវ និងររៀរររៀងរោយ :           58 ឯ     :          

 គ. សរឈសរសមកីារប ទ តប់ោ៉ះស្ខសឈកាង C   ស្រសបនងឹប ទ ត ់d  
 សមកីារប ទ តប់ោ៉ះមានរង     0 0 0:T y f x x x f x    

 ឈ យ / / : 9 1T d y x    ឈ ោះ  0 9f x    

 ឈគបាន 2

0 03 6 9x x      ឬ  2

0 02 3 0x x    
 ករណីពិឈសស 0a b c    ឈ ោះ 0 01 , 3x x    
 ចំឈពាោះ 0 1x   ឈ ោះឈគបានសមកីារប ទ តប់ោ៉ះគឺ 

  
   

 
1

3 2

: 9 1 1

9 9 1 3 1 1

9 6

T y x f

x

x

   

       

  

 

 ចំឈពាោះ 0 3x    ឈ ោះឈគបានសមកីារប ទ តប់ោ៉ះគឺ 

  

   

   

2

3 2

: 9 3 3

9 27 3 3 3 1

9 26

T y x f

x

x

    

          
 

  

 

  ូចឈនោះ សមកីារប ទ តប់ោ៉ះស្រកាប C  ស្រសបនឹងប ទ ត ់ d  មានពីរ 
  ប ទ តគ់ឺ 1 : 9 6T y x    , 2 : 9 26T y x    
 

II. ផ្ននរធ្រណីមាគ្ត 
1. ក. សរឈសរសមកីារប៉ារ៉ស្មស៉្រតចនប ទ ត ់d  

ឈ យ d  កាតត់ាមចំណុច  1 , 3 , 3I    
 ឈ ោះ 0 0 01 , 3 , 3x y z     
ឈហើយ d  ស្រសបនឹងវុចិទរ័  1 , 2 , 1v    

 ឈ ោះ 1 , 2 , 1a b c     
សមកីារប៉ារ៉ស្ម៉ស្រតចនប ទ ត ់ d  មានរងទូឈៅ 

 
0

0

0

: ,

x x at

d y y bt t

z z ct

 


  
  

 

 ូចឈនោះ 
1

: 3 2 ,

3

x t

d y t t

z t

 


   
  

 

 រកកូអរឈ ឈនចនចណុំច D  ឈៅឈលើប ទ ត ់d   
 ឈ យ ឹងថា ចមាៃ យពីចំណុច D  ឈៅបលង ់  P  ឈសមើនឹង 2  
 តាមរូបមនត ចមាៃ យពីចំណុច D  ឈៅបលង ់  P  កំណត់ឈ យ 

      0 0 0

2 2 2
,

ax by cz d
d D P

a b c

  


 
 

 ឈ យ : 2 2 9 0P x y z     
 ឈ ោះ 2 , 1 , 2 , 9a b c d      

 ឈហើយ D  ឈៅឈលើប ទ ត ់ d   
 ឈ ោះ 0 0 01 , 3 2 , 3 ,x t y t z t t         

 ឈគបាន      

 
22 2

2 1 3 2 2 3 9
2

2 1 2

t t t      


  

 

  

2 2 3 2 6 2 9
2

4 1 4

2 2 6

1 3

t t t

t

t

     


 

 

 

 

  1 3 2

1 3 4

t t

t t

    
 

    
 

 ចំឈពាោះ 2 :t   ឈ ោះ   0 0 03 , 7 , 1D x y z     
 ចំឈពាោះ 4 :t    ឈ ោះ   0 0 03 , 5 , 7D x y z     

  ូចឈនោះ ចំណុច D  ឈៅឈលើប ទ ត ់ d  មានពីរចមណុចគឺ 

     1 23 , 7 , 1 , 3 , 5 , 7D D    ។ 

 ខ. រកកូអរឈ ឈនចណុំចស្របសពវ A  រវាងប ទ ត ់d  នងិបលង ់ P  
 ឈគមាន  : 1 , 3 2 , 3 ,d x t y t z t t         
  : 2 2 9 0P x y z     
 ឈគបាន      2 1 3 2 2 3 9 0t t t         

  
2 2 3 2 6 2 9 0

2 2 0 1

t t t

t t

      

   
 

  ឱំ្ែ  1 1 , 3 2 , 3 1A x y z        

  ូចឈនោះ កូអរឈ ឈនចំណុចស្របសពវ  0 , 1 , 4A    ។ 

2. រកកពូំល V  ចនប៉ារ៉បលូ 
 ឈគមាន កំណំុប៉ារ៉បូល  5,2F  និងប ទ តស់្របាប់ទិស 1x    

  ឱំ្ែ ប៉ារ៉បូលមានអក័សឆលុោះឈ ក មានកំពូល  ,V h k  

 ឈ យ ប ទ តស់្របាបទ់ិស 1x h p     
      , 5,2F h p k F   ឈ ោះ 5 , 2h p k    

 ឈគបាន 1
2 , 3

5

h p
h p

h p

  
  

 
 

  ូចឈនោះ កូអរឈ ឈនកំពូលគឺ  2 , 2V h k   ។ 

 សរឈសសមកីារសតង ់ចនប៉ារ៉បលូឈនោះ  
 សមកីារសដង ់ចនប៉ារ៉បូលស្ លមានអក័សឆលុោះឈ កកំណតឈ់ យ 

    
2

4y k p x h      ស្តឈ យ 2 , 2 , 3h k p    

  ូចឈនោះ សមកីារសតង ់គឺ    
2

2 12 2y x     ។ 
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