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ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................                    ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូ បឋម្សរិា នងិម្ជតេយយសរិា 
បន្ទប់ឈេខ  : ..................................            សម្័យព្បឡង : ២១  វិចឆិកា  ២០១៩ 
តុឈេខ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 

 

 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 
  

.1  គណនាេីមតីខាងឈរោម ៖  (០.៥ ពនិ្ទុ) 

 ក.  
 

3 2

3

3 2 3
lim

3 1x

x x x

x x

  

 
 ខ.    2 2lim 4 3 2 2 3

x
x x x x


        ។ 

.2  ឈ ោះរាយសមោីរខាងឈរោម ៖  (០.៥ ពនិ្ទុ) 

 ក.    3 3log 3 1 log 2 1 3x x     ខ.    24 2 2 1 4 2x x x       ។ 

.3  គណនាអាំងឈតរោេខាងឈរោម ៖  (០.៥ ពនិ្ទុ) 

 ក.  
2

2 3x xI e e dx    ខ. 
2

2

1

1

1

x
J dx

x




     ។ 

.4  កនុងរបអបម់យួមាន្រក សពណ៌ឈេឿង 8  សន្លឹក ន្ិងរក សពណ៌បបតង 6  សន្លឹក ។ អនករគូបុប្ផា ចាបយ់ករក សពណ៌ 
 6  សន្លឹក ឈេញពីរបអប់ឈ យបេដន្យ មកឈ្វើោាំររេួ ។ រករបូប្ផបបន្រពឹតតោិរណ៍ ៖ 
 ក. គាត់ចាបប់្ផន្រក សពណ៌ 6  សន្លឹកសុទ្ធតតពណ៌ឈេឿង ។  (០.៥ ពនិ្ទុ) 
 ខ. គាត់ចាបប់្ផន្រក សពណ៌ 3  សន្លឹកពណ៌បបតង ។  (០.៥ ពនិ្ទុ) 
 គ. គាត់ចាបប់្ផន្យ៉ា ងឈោេណាស់រក សពណ៌បបតង 1 សន្លឹក ។  (០.៥ ពនិ្ទុ) 

.5  ឈគមាន្អនុ្គមន្៍   3 3 2f x x x    ។ 

ក. សិកាអឈេរភាព ន្ិងគូសតខែឈោង  C  បន្អនុ្គមន្៍  f x  ។  (២ពនិ្ទុ) 
ខ. កាំណត់តបមលប្ផ៉ា រ៉ា តម៉ារត m  ឈដើមបឱី្យសមោីរ ៖  3 3 2 0x x m     មាន្ឫសបីឈសែងគាន  ។  (១ពនិ្ទុ) 

 

.6  កនុងេាំហរប ប់ឈ យតរមុយអរតូណរមា៉ា េ់  , , ,O i j k  ឈគមាន្បេីាំណុេ    3, 1, 2 , 0, 4, 2A B    

ន្ិង  3 , 2 , 1C   ។ 

 ក. រកវុេិទ្័រ  ,AB AC  ន្ិង BC  ។  (១.៥០ ពនិ្ទុ) 
 ខ. េូរសរឈសរសមោីរប្ផ៉ា រ៉ា តម៉ារតបន្បនាទ ត់  d  ោត់តាមេាំណុេ A  ន្ិង B  ។  (១ពនិ្ទុ) 
 គ. រករបឈេទ្បន្រតីឈោណ ABC  ។  (១ពនិ្ទុ) 
ឃ. េូរគណនាបសទរកឡាបន្រតីឈោណ ABC  ។   (០.៥ ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបឋម្ នងិម្ជតេយយសរិា ឆ្ន  ំ២០១៩ 

 
.1   គណនាេីមតី 

ក.     
3 2

3

3 2 3
lim

3 1x

x x x

x x

  

 
  (មាន្រងមនិ្កាំណត់ 


) 

3

lim
x

x




2 3

3

2 1 3
3

x x x

x

 
   

 

2 3

3 0 0 0

3 1 1 0 0
1

x x

  
 

  
  

 

3  

(ឈររោះ  x    ឈនាោះ  0
n

x
  តដេ n  ជាេាំន្នួ្ឈេរ )    

ខ.     2 2lim 4 3 2 2 3
x

x x x x


        
(មាន្រងមនិ្កាំណត់   ឬ  )         

   

   

2 2
2 2

2 2

2

2 2

2 2

2

2

2 2

4 3 2 2 3
lim

4 3 2 2 3

3 5 5
lim

3 2 2 3
4 1

5 5
3

lim
3 2 2 3

4 1

x

x

x

x x x x

x x x x

x x

x x
x x x x

x
x x

x
x x x x







    


    

 


   
       

   

 
  

 
    

             

 

 ឈបើ x  ឈនាោះ x x   ន្ិង  0
n

x
  តដេ n  ឈេរ 

  

   

3 0 0

34 0 0 1 0 0

   
   

    
 

 ឈបើ x   ឈនាោះ x x    ន្ិង  0
n

x
  តដេ n  ឈេរ 

  

    
3 0 0

34 0 0 1 0 0

   
   

     
 

ដូេឈន្ោះ     2 2lim 4 3 2 2 3
x

x x x x


        

.2   ឈ ោះរាយសមោីរ 
ក.    3 3log 3 1 log 2 1 3x x     
សមោីរឈោោរតីឈន្ោះមាន្ន្យ័ ោេណា  

3 1 0 1/ 3 1

2 1 0 1/ 2 2

x x
x

x x

    
   

   
 

ឈគប្ផន្៖ 

 

 

 

 

3 3

3 1
log 3log 3

2 1

3 1
27

2 1

3 1 54 27

28 51

x

x

x

x

x x

x











  



 

28

51
x    (ជាតបមលតដេឈសទៀងផ្ទទ ត់េកខខណឌ  1

2
x  ) 

ដូេឈន្ោះ x 
28

51
 ជាឫសបន្សមោីរ ។ 

 

ខ.    24 2 2 1 4 2x x x    

ឈគតាង 2xt   ឈនាោះឈគប្ផន្  0 ,t x    
ឈគប្ផន្ 2

2

4 1 4

4 3 1 0

t t t

t t

  

  

 

ឈឃើញថា  4 3 1 0a b c        
នាាំឱ្យ 1t     (មនិ្យកឈររោះ េកខខណឌ  0 ,t x   ) 

 21 1
2

4 4

c
t

a


       

េាំឈរោះ 2 22 2 2xt      ទាញប្ផន្  2x    

ដូេឈន្ោះ សមោីរមាន្ឫសតតមយួគត់គឺ  x 2  ។ 
 

.3  គណនាអាំងឈតរោេ 

ក.  
2

2 3x xI e e dx   

ឈគតាង 2 3xt e      ឈនាោះ   2 xdt e dx  

ឈគប្ផន្  

 

2

3
2

1

3
3

1

1
2 3 2

2

1 1

2 2 3

1 1 1
2 3

6 2 6

x x

x

I e e dx

t
t dt c

t c e c

  

 
   

 

    





 

តដេ 1c  ន្ិង c  ជាេាំន្ួន្ឈេរ ឈហើយ 1

1

2
c c  

ដូេឈន្ោះ គណនាប្ផន្  
31

2 3
6

xI e c     ។ 
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ខ. 
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2

1

1

1

x
J dx

x
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1
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1

1
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.4  រករបបូ្ផបបន្រពតឹតោិរណ៍ ៖ 
កនុងរបអបម់យួមាន្រក សពណ៌ឈេឿង 8  សន្លកឹ ន្ិងបបតង 6  
សន្លឹក ។ អនករគូចាប់យករក សពណ៌ 6  សន្លឹក ឈ យបេដន្យ 
នាាំឱ្យ េាំន្នួ្ករណីអេ  គឺ    14, 6n S C  

 
 

14! 14 13 12 11 10 9 8!

14 6 ! 6!
n S

     
 

  8!
3003

6 5 4 3 2 1


     

ក. គាតច់ាបប់្ផន្រក សពណ៌ 6  សន្លកឹសុទ្ធតតពណ៌ឈេឿង  
តាង A «ជារពឹតតិោរណ៍ចាបប់្ផន្រក សពណ៌ 6  សន្លឹកសុទ្ធ 
តតពណ៌ឈេឿង»  ឈនាោះេាំន្នួ្ករណីរសបគឺ    8 , 6n A C  

ឈគប្ផន្  
 

8! 8 7 6!
28

8 6 ! 6! 2 1 6!
n A

 
  

   
 

នាាំឱ្យ  
 

 
28 4

0.009
3003 429

n A
P A

n S
     

ដូេឈន្ោះ  
4

0.009
429

P A     ។ 

 

ខ. គាតច់ាបប់្ផន្រក សពណ៌ 3  សន្លកឹពណ៌បបតង 
គាត់ចាប់ប្ផន្រក សពណ៌ 3  សន្លឹកពណ៌បបតង មាន្ន្័យថា 
រក ស 3សន្លឹកឈទ្ៀតមាន្ពណ៌ឈេឿង ឈររោះគាតច់ាប់ 6សន្លឹក 
តាង B «ជារពឹតតិោរណ៍ចាបប់្ផន្រក សពណ៌បបតង 3  សន្លឹក 
ន្ិងពណ៌ឈេឿង 3  សន្លឹក»   ឈនាោះេាំន្ួន្ករណីរសបគឺ 
     6 , 3 8 , 3

6! 8!
20 56 1120

3! 3! 5! 3!

n B C C 

    
 

 

នាាំឱ្យ  
 

 
1120 160

0.373
3003 429

n B
P B

n S
     

ដូេឈន្ោះ  
160

0.373
429

P B      ។ 

គ. គាតច់ាបប់្ផន្យ៉ា ងឈោេណាស់រក សពណ៌បបតង 1 សន្លកឹ 

តាង A «ជារពឹតតិោរណ៍ចាបប់្ផន្យ៉ា ងឈោេណាស់រក ស 
ពណ៌បបតង 1 សន្លឹក» វាជារពតឹតិោរណ៍បាំឈពញន្ឹងរពតឹតិោរណ៍ 
A «ចាប់ប្ផន្រក សពណ៌ 6  សន្លកឹសុទ្ធ តតពណ៌ឈេឿង» 

ឈគប្ផន្     1P A P A   

    
4 425

1 1 0.991
429 429

P A P A       

ដូេឈន្ោះ  
425

0.991
429

P A     ។ 

 
.5   ក. សិកាអឈេរភាព ន្ងិសងរ់ោប  C  បន្អនុ្គមន្៍  f x   

ឈគមាន្   3 3 2f x x x    
 

(ឈយបេ់អនកឈរៀបឈរៀង ឈរបើស  រ៉ា  : កនុងនាមខ្ុ ាំជាអនកតាម ន្ 
ោររបឡងរគអូនុ្. ន្ងិរគបូឋម មាន ក់យ៉ា ងយកេតិតទុ្ក ក់ ន្ិង 
ប្ផន្ឈ្វើេឈមលើយរគប់ឆ្ន ាំចាបព់ីឆ្ន ាំ២០០២ ខ្ុ ាំចាបអ់រមមណ៍ឈឃើញថា  
េាំោត់អនុ្គមន្៍ ឈេញរសឈដៀងគាន  ឬឈពេខលោះដូេគាន ទាាំងរសុង 
ជាក់តសែងដូេជា េាំោត់ឈន្ោះ   3 3 2f x x x    រសឈដៀង 

ន្ឹងោររបឡងរគបូឋមឆ្ន ាំ២០១៦   3 3 1f x x x    ប៉ាុតន្ែ 

ដូេគាន ទាាំងរសងុរបឡងរគអូនុ្.២០១៣   3 3 2f x x x    
ឈហតុឈន្ោះ អនករបឡងជាបរ់គ ូមនិ្រប្ផកដថាជាអនកខាល ាំង ប៉ាុតន្តជា 
អនកឈ្វើប្ផន្េឈមលើយរតវូេអជាងឈគ) 
 

 តដន្កាំណត់ : អនុ្គមន្៍ f  មាន្ន្យ័រគប់ x  

 ដូេឈន្ោះ តដន្កាំណត់  ,D      ។ 

 ទ្ិសឈៅអឈេរភាព 
 ឈគមាន្   3 3 2f x x x    

 ឈដរឈីវ :      23 3 3 1 1f x x x x       

 ឈគឱ្យ   0f x   

     3 1 1 0x x     ឈនាោះ  1 , 1x x    

 ឈគប្ផន្   31 1 3 1 2 0f       

        
3

1 1 3 1 2 4f         

 តារងសញ្ញា   f x  

x             1             1            
 f x          

0 0



 

 

 បរមា 
 -រតង់ 1x    ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

 បញ្ញា ក់ថា f  មាន្អតិបរមាឈ្ៀបមយួឈសមើ  1 4f    ។ 

 -រតង់ 1x   ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

 បញ្ញា ក់ថា f  មាន្អបបបរមាឈ្ៀបមយួឈសមើ  1 0f   ។ 

 េីមតី    3lim lim 3 2
x x

f x x x
 

      

      3lim lim 3 2
x x

f x x x
 

      

 តារងអឈេរភាព 

x             1             1            
 f x          

 f x  
                 4                           
 

                           0  
 

 ភាពឈប្ផ៉ា ងសត ន្ិងេាំណុេរបត ់

 ឈដរឈីវទ្ី២     23 3 6f x x x
     

 ឈគឱ្យ   0 6 0f x x      ឈនាោះ  0x   

- ឈបើ 0x   ឈនាោះ   0f x    
    នាាំឱ្យ តខែឈោងតបរភាពសតឈៅខាងឈេើ 

- ឈបើ 0x   ឈនាោះ   0f x    
    នាាំឱ្យ តខែឈោងតបរភាពសតឈៅខាងឈរោម 

- ឈបើ 0x   ,   0f x   ន្ិងបតូរសញ្ញា  

   នាាំឱ្យ f  មាន្េាំណុេរបត់     0, 0 0,2I f I  

 សចិតឆលុោះ 
 ឈគន្ឹង បង្ហា ញថា េាំណុេរបត់  0 , 2I  ជាសចិតឆលុោះបន្តខែឈោង 

 ឈបើ  ,I a b  ជាសចិតឆលុោះ េុោះរតាតត    2 2f a x f x b    

 ឈគប្ផន្     4f x f x    

 ឈ យ       f x f x   

             
3 3

3 3

3 2 3 2

3 2 3 2 4

x x x x

x x x x

       

        Bti
 

 ដូេឈន្ោះ  0 , 2I  ជាសចិតឆលុោះបន្តខែឈោងតាងអនុ្គមន្៍ f  ។ 
 សង់រោប   

 តារងតបមលឈេខ   2 1 0 1 2

0 4 2 0 4

x

y

   

  

 

  
 

 ខ. កាំណតត់បមលប្ផ៉ា រ៉ា តម៉ារត m  ឈដើមបឱី្យសមោីរ   
     3 3 2 0x x m     មាន្ឫសបីឈសែងគាន  
 ឈគមាន្ សមោីរ 3 3 2 0x x m     
   ឈគប្ផន្   3 3 2m x x    
 ឫសបន្សមោីរឈន្ោះប្ផន្ពីរបសពវរវាង បនាទ ត់ឈដក y m  ន្ិង  
 រោប C  ។ តាមរោបឈដើមបឱី្យសមោីរ 3 3 2 0x x m       
 មាន្ឫសបីឈសែងគាន  ោេណា  0 , 4m  

 ដូេឈន្ោះ តបមលបន្ប្ផ៉ា រ៉ា តម៉ារត m  កាំណត់ប្ផន្គឺ  0 , 4m  ។ 

.6   ក. រកវុេិទ្័រ  ,AB AC  ន្ងិ BC   
ឈគមាន្    3, 1, 2 , 0, 4, 2A B  ន្ិង  3 , 2 , 1C    

 
 

 

 

, ,

0 3 , 4 1 , 2 2

, ,

B A B A B AAB x x y y z z   

    

  3 3 0

 

 
 

 

 

, ,

3 3 , 2 1 , 1 2

, ,

C A C A C AAC x x y y z z   

    

  6 3 1

 

 
 

 

 

, ,

3 0 , 2 4 , 1 2

, ,

C B C B C BBC x x y y z z   

    

  3 6 1

 

0 0
x

y

 C



 

 

ខ. សរឈសរសមោីរប្ផ៉ា រ៉ា តម៉ារតបន្បនាទ ត់  d  ោត់ A  ន្ងិ B  

 សមោីរោរប្ផ៉ា រ៉ា តម៉ាតមាន្រង  
0

0

0

d : ,

x x at

y y bt t

z z ct

 


  
  

 

 ឈ យ  d  ោត់តាមេាំណុេ A  ន្ិង B  ឈនាោះបនាទ ត់  d   

  មាន្វុេិទ្័ររប្ផប់ទ្សិ  3 , 3 , 0AB     
  ឈនាោះទាញប្ផន្ 3 , 3 , 0a b c      
 ឈហើយ  d  ោត់តាមេាំណុេ  3, 1, 2A   
  ឈនាោះទាញប្ផន្ 

0 0 03, 1, 2x y z     

 នាាំឱ្យ  

3 3

d : 1 3 ,

2 0

x t

y t t

z t

 


   
  

 

 ដូេឈន្ោះ  

3 3

d : 1 3 ,

2

x t

y t t

z

 


   
 

  ។ 

គ. រករបឈេទ្បន្រតីឈោណ ABC  
 ឈគន្ឹងគណនារបតវងររុងន្ីមយួៗបន្រតីឈោណ ABC   

  3 , 3 , 0AB     

  3, 3, 0 9 9 0 3 2AB AB         
 

 
 

 

6 , 3 , 1

6 , 3 , 1 36 9 1 46

AC

AC AC

  

       
 

 

 
 

 

3 , 6 , 1

3 , 6 , 1 9 36 1 46

BC

BC BC

  

       
 

 ឈឃើញថា រតីឈោណ ABC  មាន្របតវងររុង 46AC BC   
 នាាំឱ្យ ABC  ជារតីឈោណសមប្ផតកាំពូេ C  

 ដូេឈន្ោះ    ABC  ជារតីឈោណសមប្ផតកាំពូេ C    ។ 

 ឃ. គណនាបសទរកឡាបន្រតឈីោណ ABC   

រឈបៀបទ្១ី 1

2
ABCS bh  

2

2 3 2 83
46

2 2
h

 
    

 
 

1 83 3 83
3 2

2 22
ABCS      

ដូេឈន្ោះ 3 83

2
ABCS   ឯកតាត បសទរកឡា ។ 

រឈបៀបទ្២ី 

 ឈគមាន្  3 , 3 , 0AB     ន្ិង  6 , 3 , 1AC     

 3 3 0 3 3 27

6 3 1

i j k

AB AC i j k      

 

 

     
   

2 22

2

1 1
3 3 27

2 2

1
3 3 27

2

3
1 1 9

2

3 83

2

ABCS AB AC i j k    

    

  



 

ដូេឈន្ោះ 3 83

2
ABCS   ឯកតាត បសទរកឡា ។ 

 រឈបៀបទ្៣ី  តាមរូបមន្តឈហរ ៉ាុង 

    ABCS p p a p b p c      ,  
2

a b c
p

 
  

 ឈ យ   3 2 , 46a b c    

 ឈគប្ផន្ 3 2 2 46 3 2
46

2 2
p


    

 នាាំឱ្យ 3 2 3 2
46 3 2 46

2 2
p a       

   3 2 3 2
46 46

2 2
p b      

   3 2 3 2
46 46

2 2
p c      

   
2 2

2

3 2 3 2 3 2 3 2
46 46

2 2 2 2

3 2 3 2
46

2 2

3 2 9 3 2 83 3
46 83

2 2 2 2 2

ABCS
    

          
    

    
              

   

 

ដូេឈន្ោះ 3 83

2
ABCS   ឯកតាត បសទរកឡា ។ 

46 46

3 2

h

A B

C



 

 

 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................                    ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូ បឋម្សរិា នងិម្ជតេយយសរិា 
បន្ទប់ឈេខ  : ..................................            សម្័យព្បឡង : ៣០  វិចឆិកា  ២០១៨ 
តុឈេខ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 

 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 
  

I. ផ្នែររីជរណិត 

1.  គណនាេីមតី ៖  ក. 
3 2

21

1
lim

1x

x x x

x

  


    ខ.   

20

sin 5 sin 4
lim

2x

x x

x 
 ។  (១ពនិ្ទុ)  

2.  ចូរឈ ោះស្រាយឈៅកនុងសំណំុ  នន្ចំន្នួ្កុផំ្លិចសមកីារ ៖  (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 
  ក. 29 18 36 0Z Z      ។ ឈយើងតាង 1Z  ជាឫសសមកីារដែេមាន្ដផ្នកន្មិតិតវជិ្ជមាន្ ន្ងិ 2Z  ជាឫសមយួឈ ៀត ។ 

  ខ. ចូររកម៉ូឌុេ ន្ិងអាគុយមង៉់នន្ចនំ្ួន្កុំផ្លចិ 
2

1

2

Z

Z

 
 
 

 ។ 

3.  គណនាអាងំឈតស្រកាេ ៖  ក.   
2

2

1
1 2 3I x x x dx    

        ខ. 
   

0

21

1 1

11
J dx

xx

 
  

  
   ។  (១ពនិ្ទុ)  

4.  អ្នកចញិ្ច ឹមសតវមាន ក់គាត់ ិញ កូន្មាន្់ កូន្ទា ន្ងិកូន្ស្រជ្កូមកចញិ្ច ឹម ។  (១ពនិ្ទុកន្លោះ)  
 ឈបើគាត ់ិញកូន្មាន្់ 3000កាេ កូន្ទា 2000កាេ  ន្ិងកូន្ស្រជ្កូ 100កាេ គាត់ស្រតូវចណំាយអ្ស់ស្រាក់ 12000000 ឈរៀេ។ 
 ឈបើគាត ់ិញកូន្មាន្់ 2000កាេ កូន្ទា 1000កាេ  ន្ិងកូន្ស្រជ្កូ 110កាេ គាត់ស្រតូវចណំាយអ្ស់ស្រាក់ 8800000  ឈរៀេ ។ 
 ឈបើគាត ់ិញកូន្មាន្់ 1100កាេ  កូន្ទា 500កាេ  ន្ិងកូន្ស្រជ្កូ 52កាេ   គាត់ស្រតូវចំណាយអ្ស់ស្រាក់ 4510000  ឈរៀេ ។ 
 ចូររកតនមល កូន្មាន្ម់យួកាេ កូន្ទាមយួកាេ ន្ិងកូន្ស្រជ្ូកមយួកាេ ។ 

5.  ឈគមាន្អ្នុ្គមន្៍ f  កំណត់ឈ យ   
2 5 7

2

x x
f x

x

 



 ។ 

ក. រកដែន្កំណត់នន្អ្នុ្គមន្៍  f x  ន្ិងបង្ហា ញថា  
 

1
3

2
f x x

x
   


 ។  (១ពនិ្ទុ) 

ខ. រកសមកីារនន្អាសីុមតូតឈស្រ ត ន្ងិអាសីុមតូតឈរនន្ស្រកាប C  របស់  f  ។  (១ពនិ្ទុ) 
គ. សិកាអ្ឈេរភាព ន្ិងសង់ស្រកាប C  នន្អ្នុ្គមន្៍  f x  ។  (១ពនិ្ទុ) 

 

II. ផ្នែរធរណីមាព្ត 

1.  កនុងេំហស្រប ប់ឈ យតស្រមុយអ្រតូណរម៉ាេ់  , , ,O i j k  ឈគមាន្ចំណុច      4, 2, 0 , 0, 2, 2 , 2, 4, 4M N P   

ន្ិង  0 , 6 , 8Q   ។ 

 ក. រកវុចិ ័រ  , , , , ,MN MP MQ NP NQ PQ  ។  (១ពនិ្ទុ) 
 ខ. គណនាស្របដវង , , , ,MN MP MQ NQ PQ  ។ បង្ហា ញថាស្រតីឈកាណ MNQ  ន្ិង MPQ  ដកងស្រតង់ M  ។  (១ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបឋម្ នងិម្ជតេយយសរិា ឆ្ែ  ំ២០១៨ 

 

I. ចម្លើយផ្នែកពើជគណិត 
.1   គណនាេីមតី 

ក.  
3 2

21

1
lim

1x

x x x

x

  


       (មាន្រាងមនិ្កំណត់ 0

0
) 

   

  

 

2

1

1

1 1
lim

1 1

1
lim

x

x

x x x

x x

x





  


 




 
 

2 1

1

x

x



  
2

1

1 1

1 1

x 


 


1

     

ខ.       
20

sin 5 sin 4
lim

2x

x x

x 
     (មាន្រាងមនិ្កំណត់ 0

0
) 

   

 

0

sin 5 sin 4 20
lim

5 4 2

1 1 10

x

x x

x x

 
   

 

     10

 

.2   ក.  ឈ ោះស្រាយឈៅកនុងសំណំុ  នន្ចនំ្នួ្កុផំ្លចិ 
ឈគមាន្ 29 18 36 0Z Z      
 2 2 4 0Z Z           (មាន្b គូ , តាម  ) 
ឈគាន្  

2
1 4 3       

នាឱំ្យ  
1

1 3
1 3

1
Z i

   
    

  
2

1 3
1 3

1
Z i

   
    

ែូចឈន្ោះ 1 21 3 , 1 3Z i Z i      ។ 

ខ. រកម៉ឌុូេ ន្ងិអាគុយម៉ង់នន្ចំន្នួ្កុផំ្លិច 
2

1

2

Z

Z

 
 
 

 

ឈ យ 
 

  

2

1

2

1 31 3

1 3 1 3 1 3

iZ i

Z i i i


 

  
 

          2 2 3 1 3 2 2
cos sin

4 2 2 3 3

i
i i

  
       

2 2

1

2

2 2 4 4
cos sin cos sin

3 3 3 3

Z
i i

Z

      
      
  

 

ែូចឈន្ោះ ម៉ូឌុេ 1r   អាគុយម៉ង់ 4
2 ,

3
k k


     

.3  គណនាអាងំឈតស្រកាេ 

ក.   
2

2

1
1 2 3I x x x dx    

        

     

 

 

2
3 2 2

1

2
3 2

1

2
4 3 2

1

2 3 2 3

5 3

5
3

4 3 2

8 1 1 5
4 10 6 3

3 4 3 2

7 9 28 27 36
3

3 4 12

x x x x x dx

x x x dx

x x x
x

     

   

 
    
 

   
          
   

 
    





19

12

 

ខ. 
   

0

21

1 1

11
J dx

xx

 
  

  
    

        

 

 

 

 

 

0

21

0

1

1 1

11

1
ln 1

1

1
1 ln1 ln 2

2

x x
dx

xx

x
x





   
  
 
 

 
     

 
      

 



1
ln2

2

 

.4  គណនាតនមលឯកតាត នន្ កូន្មាន្់ កូន្ទា កូន្ស្រជ្កូ 
ឈគតាង , ,x y z  ជាតនមលឯកតាត  កូន្មាន្់ កូន្ទា កូន្ស្រជ្កូ 
 ឈរៀងគាន  គិតជាឈរៀេ មាន្តនមលវជិ្ជមាន្ 
បស្រមាប ់ ឈគអាចសរឈសរាន្ស្របពន្ធសមកីារ 

 

 

 

 

3000 2000 100 12000000 1

2000 1000 110 8800000 2

1100 500 52 4510000 3

x y z

x y z

x y z

  


  
   

 

   
   

   

 

 

2 2 1 1000 120 5600000

2 3 2 200 6 220000

ix z

iix z

   


   
 

 ឈគយក    20 250 500000i ii x     ឈនាោះ 2000x   
 ទាញរកាន្តនមល 30000z   រចួទាញរក 1500y   
 ឈស្រកាយពីឈផ្ទៀងផ្ទទ ត់ (សូមឈផ្ទៀងផ្ទទ ត់ឈ យខលួន្ន្ឯង) ពតិ 

ែូចឈន្ោះ តនមលមយួកាេៗនន្កូន្មាន្់ កូន្ទា កូន្ស្រជ្កូឈរៀងគាន គ ឺ
  2000 , 1500 , 30000x y z    (គិតជាឈរៀេ) 
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.5   ក. រកដែន្កណំត់នន្អ្នុ្គមន្៍  f x   

ឈគមាន្  
2 5 7

2

x x
f x

x

 



 

ឈ យ  f x  មាន្ន្័យកាេណា 2 0x   ឬ 2x   

ែូចឈន្ោះ      \ 2 , 2 2 ,D       ។ 

បង្ហា ញថា  
 

1
3

2
f x x

x
   


 

ឈ យ  
2 25 7 5 7

2 2

x x x x
f x

x x

    
 

 
 

              

2 2 3 6 1

2

2 3 2 1

2

1
3

2

x x x

x

x x x

x

x
x

    




    




   


 

ែូចឈន្ោះ  
 

1
3

2
f x x

x
   


 ស្រតូវាន្បង្ហា ញ ។ 

ខ. រកសមកីារនន្អាសីុមតូតឈស្រ ត ន្ងិអាសីុមតូតឈរនន្ស្រកាប C  

ឈគមាន្  
1

3
2

f x x
x

   


 ន្ិង 
1

lim 0
2x x

 
  

 
 

ែូចឈន្ោះ   3y x    ជាសមកីារអាសីុមតូតឈស្រ ត   ។ 

ឈ យ  
 2 2

1
lim lim 3

2x x
f x x

x 

 
      

 

 

 

2

2

1 1
2 : lim 3 2 3

2 0

1 1
2 : lim 3 2 3

2 0

x

x

x x
x

x x
x











 
            

 
            

 

ឈ យ  
2

lim
x

f x


    ឈនាោះ  2x   ជាអាសីុមតូតឈរ 

គ. សិកាអ្ឈេរភាព ន្ងិសងស់្រកាប C  នន្អ្នុ្គមន្៍  f x  

ដែន្កំណត់ :    , 2 2 ,D      រករចួខាងឈេើ 
  ិសឈៅអ្ឈេរភាព 

 ឈគមាន្  
1

3
2

f x x
x

   


 

 ឈែរឈីវ :   
   

2

2 2

1 4 3
1

2 2

x x
f x

x x

  
    

 
 

 ឈគឱ្យ   0f x   សមមូេ 2 4 3 0x x     
    ករណីពិឈសស ឈនាោះ  1 , 3x x   

 ឈគាន្  
 

1
1 1 3 3

1 2
f     


 

    
 

1
3 3 3 1

3 2
f      


 

 តារាងសញ្ញា   f x  

x           1               2             3         
 f x            

 បរមា 
 -ស្រតង់ 1x   ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

  បញ្ញជ ក់ថា f  មាន្អ្បបបរមាឈ ៀបមយួឈសមើ  1 3f   ។ 

 -ស្រតង់ 3x   ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

  បញ្ញជ ក់ថា f  មាន្អ្តិបរមាឈ ៀបមយួឈសមើ  3 1f    ។ 
 េីមតី    

2 2
lim , lim
x x

f x f x
  

     (រករចួ) 

    
1

lim lim 3
2x x

f x x
x 

 
      

 
 

    
1

lim lim 3
2x x

f x x
x 

 
      

 
 

 តារាងអ្ឈេរភាព 
  

x           1               2             3         
 f x          

 f x                        
 

               3  

1  
 

                  
 
 
 
 

 សង់ស្រកាប (សូមឱ្យតារាងតនមលឈេខឈ យខលួន្ឯង) 

   

0 0

 C

y

x

2x 

3y x  



 

 

II. ចម្លើយផ្នែកធរណើ មាត្ត 
ឈគមាន្ ចំណុច    4, 2, 0 , 0, 2, 2 ,M N   

  2, 4, 4P   ន្ិង  0 , 6 , 8Q   

ក. រកវុចិ ័រ  , , , , ,MN MP MQ NP NQ PQ  

   

   

   

   

   

   

0 4, 2 2, 2 0 4, 0, 2

2 4, 4 2, 4 0 6, 2, 4

0 4, 6 2, 8 0 4, 4, 8

2 0, 4 2, 4 2 2, 2, 2

0 0, 6 2, 8 2 0, 4, 10

0 2, 6 4, 8 4 2, 2, 12

MN

MP

MQ

NP

NQ

PQ

    

    

      

    

      

       

 

ខ. គណនាស្របដវង , , , ,MN MP MQ NQ PQ  
ស្របដវងស្រជ្ុងខាងឈស្រកាម គិតជាឯកតាត ស្របដវង  

 

 

 

 

 

4, 0, 2 16 0 4 2 5

6, 2, 4 36 4 16 2 14

4, 4, 8 16 16 64 4 6

0, 4, 10 0 16 100 2 29

2, 2, 12 4 4 144 2 38

MN MN

MP MP

MQ MQ

NQ NQ

PQ PQ

     

     

      

      

       

 

បង្ហា ញថាស្រតីឈកាណ MNQ  ន្ងិ MPQ  ដកងស្រតង់ M   
ឈ យ ស្រតីឈកាណ MNQ  មាន្ស្របដវងស្រជ្ងុទាងំបគីឺ  

 2 5 , 4 6 , 2 26MN MQ NQ    
ដែេ    2 2 20 96 116MN MQ     

ឈហើយ    
2

2 2 29 116NQ    

ឈគាន្  2 2 2MN MQ NQ   តាមស្រ ឹសដីប ពីតាគ័រ 
 MNQ  ជាស្រតីឈកាណដកងស្រតង ់ M  

ែូចឈន្ោះ    MNQ  ជាស្រតីឈកាណដកងស្រតង ់ M     ។ 
 
ឈ យ 2 14 , 4 6 , 2 38MP MQ PQ    

ដែេ      
2 2 2

2 14 4 6 2 38  ពិត 

នាឱំ្យ 2 2 2MP MQ PQ    ឈផ្ទៀងផ្ទទ ត់ស្រ សឹដីប ពីតាគ័រ 

ែូចឈន្ោះ    MPQ  ជាស្រតីឈកាណដកងស្រតង ់ M      ។ 



 

 

 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................           ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូ បឋម្សរិា និងម្ជតេយយសរិា “ ១២ + ២ ” 
បន្ទប់ឈេខ  : ..................................            សម្័យព្បឡង : ២៥  វិចឆិកា  ២០១៧ 
តុឈេខ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 

 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 
  

I. ផ្នែររីជរណិត 

1.  ឈេឱ្យអនុ្េមន្៍  
1

2

x
f x

x





 ។ រកដែន្កំណត់នន្អនុ្េមន្៍  f x  ។  (១ពនិ្ទុ) 

2.  េណនាេីមតីខាងឈរោម ៖ (០.៥០ពនិ្ទុ) 

 ក. 
2

31

2 3 1
lim
x

x x

x x

 


 ខ. 

2

2

3 6
lim

2 3x

x x

x

 


   ។ 

3.  េណនាអងំឈតរោេខាងឈរោម ៖ (១ពនិ្ទុ) 

 ក. 
1

0 2

x
dx

x

 
 

 
  ខ. 

2
2

0

3

1

x
dx

x

 
 

 
    ។   

4.  ឈេមាន្សមោីរ 2 6 12 0z z     ។  
 ក. រកឫសកុផំ្លិច 1z  ន្ិង 2z  នន្សមោីរឈន្ោះ ឈោយែងឹថាឫស 

1z  មាន្ដផ្ែកន្មិតិតវជិ្ជមាន្ ។ (០.៥០ពនិ្ទុ) 
 ខ. សរឈសរឫស 

1z  ន្ិង 2z  ជាទរមង់រតីឈោណមារត ។ (០.៥០ពនិ្ទុ) 
5.  ឈេឱ្យអនុ្េមន្៍   3 23 2f x x x    ។ 

ក. សិកាអឈេរភាព ន្ិងេូសរោប C  នន្អនុ្េមន្៍  f x  ។    (១.៥០ពនិ្ទុ) 

ខ. សរឈសរសមោីរបនាទ ត់ប ោះន្ងឹរោប C  នន្អនុ្េមន្៍  f x  រតង់ចំណុចរបត់ I  ។   (០.៥០ពនិ្ទុ) 

េ. ឈរបើរាស់រោប C  នន្អនុ្េមន្៍  f x ។ ចូរពិភាកាចំន្នួ្ឫសរបស់សមោីរ 3 23 2x x m    ឈៅតាមតនមលនន្ 
 ា រ ដម រត m  ។ (០.៥០ពនិ្ទុ) 

 

II. ផ្នែរធរណីមាព្ត 

1.  ឈៅកែុងតរមុយអរតូណរមា េ់  , , ,O i j k  ឈេមាន្បចីំណុច    3 , 1 , 2 , 0 , 4 , 2A B   ន្ិង  3 , 2 , 1C   ។ 

 ក. រកកូអរឈោឈន្នន្វុចិទ័រ  , ,AB AC BC  ន្ិងេណនាបរមិារតនន្រតីឈោណ ABC  ។ (១ពនិ្ទុ) 
 ខ. កំណត់របឈេទនន្រតីឈោណ ABC  ន្ិងេណនានផ្ទរកឡានន្រតីឈោណឈន្ោះ ។  (១ពនិ្ទុ) 
2.  ឈេមាន្ា រ បូេ  P  មយួដែេមាន្កំពូេឈៅរតងច់ំណុច  0 , 0O  ន្ិងមាន្អ័កសឆលុោះជាអ័កសអបសីុ់ស ។ 

 ក. រកកូអរឈោឈន្កំណំុ F  ន្ិងសរឈសរសមោីរសតង់ោនន្ា រ បូេឈន្ោះ ឈោយែឹងថារោេចិវាោត់តាម  2 , 4A ។ (១ពនិ្ទុ) 

ខ. រកតនមល 1x  ន្ិងកំណត់ចំណុច B  ឈោយែងឹថាចំណុច  1 , 8B x  សថិតឈៅឈេើា រ បេូ  P  ។ (០.៥០ពនិ្ទុ) 

េ. ចូរសរឈសរសមោីរនន្បនាទ ត់  d  ប ោះន្ឹងា រ បេូឈៅរតង់ចំណុច A  ខាងឈេើ ។ (០.៥០ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបឋម្ នងិម្ជតេយយសរិា ឆ្ែ  ំ២០១៧ 

 

I. ចម្លើយផ្នែកពើជគណិត 
.1   រកដែន្កណំត់នន្អនុ្េមន្៍  f x  

ឈេមាន្  
1

2

x
f x

x





មាន្ន្័យេុោះរតា

 

 

2 0 1

1
0 2

2

x

x

x

  







 

តាម  1 : 2 0x    ឈនាោះ  2x    

តាម  
1

2 : 0
2

x

x





  ឈេន្ងឹសិកាសញ្ញា របស់វា 

ឫសនន្ភាេយក 1 0x     ឈនាោះ  1x    

ឫសនន្ភាេដបង 2 0x    ឈនាោះ  2x    
តារងសញ្ញា  

x     2        1           1          2       

1x             

2 x            

1
0

2

x

x





           

 

ែូចឈន្ោះ ដែន្កំណត់េឺ    2, 1 1 , 2D       ។ 

.2   េណនាេីមតីខាងឈរោម ៖ 

 ក.  

  

  

 

 

 

2

31

1

1

2 3 1
lim

1 2 1
lim

1 1

2 1
lim

1

2 1 1 1

1 1 1 2

x

x

x

x x

x x

x x

x x x

x

x x







 



 


 






 
 



(មាន្រងមនិ្កំណត់ 0

0
) 

 ែូចឈន្ោះ  
2

31

3 1 1
lim

2x

x x

x x

 



  ។ 

 ខ.     
2

2

3 6
lim

2 3x

x x

x

 


   (មាន្រងមនិ្កំណត់ 


) 

    
2

lim
x

x




2

2

1 6
3

x x

x

 
  

 

2

3 0 0 3

3 2 0 2
2

x

 
 

 
 

 

  ។ 

.3   េណនាអងំឈតរោេខាងឈរោម ៖ 

 ក. 
1 1 1

0 0 0

2 2 1
1 2

2 2 2

x x
dx dx dx

x x x

   
    

   
    

                      

 

   

1

0

1

0

2
1 2

2

2ln 2

3
1 2ln 3 0 2ln 2 1 2ln

2

x
dx

x

x x

 
   
 
 

     

     



 

 ខ. 
2 2

2 2

0 0

3 1 2

1 1

x x
dx dx

x x

  


       

                               
 

 

2
2

0

2

0

2
2

0

1 1
2

1 1

1
1 2

1

2ln 1
2

2 2 2ln 3 2ln1 2ln 3

x
dx

x x

x
x dx

x

x
x x

 
   

  

 
    
 
 

 
    
 

     



  

.4   ក. រកឫសកុផំ្លចិ 1z  ន្ងិ 2z  ដែេ  1z  មាន្ដផ្ែកន្មិតិតវជិ្ជមាន្៖ 
 ឈេមាន្ 2 6 12 0z z     ,  9 12 3      

 នាឱំ្យ  
1

3 3
3 3

1
z i

   
    

    
2

3 3
3 3

1
z i

   
    

 ែូចឈន្ោះ សមោីរមាន្ឫស 1 23 3 , 3 3z i z i     ។ 

 ខ.  សរឈសរឫស 1z  ន្ិង 2z  ជាទរមង់រតីឈោណមារត 

  
1

3 1
3 3 2 3

2 2

2 3 cos sin
6 6

z i i

i
 

 
     

 

 
  

 

 

  
2

3 1
3 3 2 3

2 2

11 11
2 3 cos sin

6 6

z i i

i
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.5   ក. សិកាអឈេរភាព ន្ងិេូសរោប C  នន្អនុ្េមន្៍  f x   

 ឈេមាន្   3 23 2f x x x      (របដហេរេអូនុ្.២០១៧) 
 ដែន្កំណត់ :  អនុ្េមន្៍ f  មាន្ន្យ័រេប់ x  

 ែូចឈន្ោះ ដែន្កំណត់  ,D      ។ 

 ទិសឈៅអឈេរភាព 
 ឈេមាន្   3 23 2f x x x    

 ឈែរឈីវ :     23 6 3 2f x x x x x      

 ឈេឱ្យ   0f x   

    3 2 0x x     ឈនាោះ  0 , 2x x    

 ឈេាន្   3 20 0 3 0 2 2f        

        
3 2

2 2 3 2 2 2f         

 តារងសញ្ញា   f x  

x            2             0             
 f x          

 បរមា 
 -រតង់ 2x    ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

  បញ្ញជ ក់ថា f  មាន្អតបិរមាឈ ៀបមយួឈសមើ  2 2f    ។ 

 -រតង់ 0x   ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

  បញ្ញជ ក់ថា f  មាន្អបបបរមាឈ ៀបមយួឈសមើ  0 2f    ។ 

 េីមតី    3 2lim lim 3 2
x x

f x x x
 

      

      3 2lim lim 3 2
x x

f x x x
 

      

 តារងអឈេរភាព 

x            2             0            
 f x        

 f x  
                 2                                                   
 

                          2                           
 

 ភាពឈា ង ន្ិងភាពផ្ត 

 ឈែរឈីវទី២     23 6 6 6f x x x x
      

 ឈេឱ្យ   0 6 6 0f x x      ឈនាោះ 1x    ជាឫស 

- ឈបើ 1x    ឈនាោះ   0f x    
    នាឱំ្យ ដខសឈោងដបរភាពផ្តឈៅខាងឈេើ 

- ឈបើ 1x    ឈនាោះ   0f x   
    នាឱំ្យ ដខសឈោងដបរភាពផ្ត ចុោះខាងឈរោម 

- ឈបើ 1x    ,   0f x   ន្ិងបតូរសញ្ញា  
    នាឱំ្យ f  មាន្ចណុំចរបត់មយួតាងឈោយ I ដែេ  

      1, 1I f   ឬ  1,0I   

 សង់រោប 

   
 ខ. សរឈសរសមោីរបនាទ តប់ ោះន្ងឹរោប C  រតងច់ណុំចរបត់ I  
 សមោីរបនាទ តប់ ោះមាន្រង     0 0 0:T y f x x x f x    

 ឈោយ T  ប ោះរោប C  រតងច់ំណុចរបត់  1,0I   
 នាឱំ្យ 0 01 , 0x y    

 ឈនាោះ        
2

0 1 3 1 6 1 3f x f          

          
3 2

0 1 1 3 1 2 0f x f         
 ឈេាន្  : 3 1 0 3 3T y x x        

 ែូចឈន្ោះ សមោីរបនាទ តប់ ោះេឺ : 3 3T y x     ។ 

 េ. ឈរបើរាស់រោប C  នន្អនុ្េមន្៍  f x  ពិភាកាចនំ្នួ្ឫស  
      របស់សមោីរ  3 23 2x x m    តាមតនមលា រ ដម រត m  
 ឈេមាន្ សមោីរ 3 23 2x x m    
 ឫសនន្សមោីរឈន្ោះាន្ពីរបសពវរវាង បនាទ ត់ឈែក y m  ន្ិង  
 រោប  C  ។ តាមរោបឈេាន្អតថិភាពនន្ឫសែូចខាងឈរោម ៖ 
  , 2m    : សមោីរមាន្ឫសដតមយួេត់ 1 0x   
 2m    : សមោីរមាន្ឫសបី 1 2 33 , 0x x x     
  2 , 2m   : មាន្ឫសបីឈផ្សងគ្នែ  1 2 30x x x    
 2m    : សមោីរមាន្ឫសបី 1 2 32 , 1x x x     
  2 ,m   : សមោីរមាន្ឫសវជិ្ជមាន្ដតមយួេត់ 10 x  
 

0 0

0 0

 C

I

y

x



 

 

II. ចម្លើយផ្នែកធរណើ មាត្ត 
.1   ក. រកកូអរឈោឈន្នន្វុចិទ័រ  , ,AB AC BC  

ឈេមាន្    3 , 1 , 2 , 0 , 4 , 2A B   ,  3 , 2 , 1C   

ឈេាន្  , ,B A B A B AAB x x y y z z     

             

 

 

0 3 , 4 1 , 2 2

3 , 3 , 0

    

  
 

 

 

 

 

 

 

 

, ,

3 3 , 2 1 , 1 2

6 , 3 , 1

, ,

3 0 , 2 4 , 1 2

3 , 6 , 1

C A C A C A

C B C B C B

AC x x y y z z

BC x x y y z z

   

    

  

   

    

  

 

េណនាបរមិារតនន្រតីឈោណ ABC  

ឈេមាន្  3 , 3 , 0AB     

             
2 2 23 3 0 3 2AB AB         

 

 

   

 

   

2 22

2 22

6 , 3 , 1

6 3 1 46

3 , 6 , 1

3 6 1 46

AC

AC AC

BC

BC BC

  

      

  

      

 

 នាឱំ្យ បរមិារតនន្រតីឈោណ ABC   

  3 2 46 46P AB AC BC       

 ែូចឈន្ោះ 3 2 2 46P    ឯកតារបដវង ។ 
ខ. កណំត់របឈេទនន្រតីឈោណ ABC   

ឈោយ រតីឈោណ ABC  មាន្របដវងរជ្ងុ 46AC BC   

ែូចឈន្ោះ    ABC  ជារតីឈោណសមាទកំពូេ C    ។ 

េណនានផ្ទរកឡានន្រតីឈោណឈន្ោះ (រឈបៀបទ១ី) 
2

2 3 2 166
46

2 2
h

 
    

 

 

1 166
3 2

2 2

3 83

2

ABCS
 

   
 



 

ែូចឈន្ោះ 3 83

2
ABCS   ឯកតានផ្ទ  ។ 

េណនានផ្ទរកឡានន្រតីឈោណឈន្ោះ (រឈបៀបទ២ី) 

រូបមន្ត 1

2
S AB AB   

3 3 0 3 3 27

6 3 1

i j k

AB AB i j k      

 

 

 
   

2 22

2

1
3 3 27

2

3 3 83
1 1 9

2 2

S     

   

 

ែូចឈន្ោះ 3 83

2
ABCS   ឯកតានផ្ទ  ។ 

 .2   ក. រកកូអរឈោឈន្កណំុំ F  
ឈោយ ា រ បេូ  P  មាន្កំពូេ  0 , 0O   ន្ិងមាន្អក័ស 
 ឆលុោះជាអក័សអប់សីុស 
ឈេាន្ សមោីរសតង់ោមាន្រង 2 4y px  
បរមាប ់ រោេចិា រ បេូ  P  ោត់តាម  2 , 4A  
ឈេាន្ 24 4 2p   ឈនាោះ  2p   

ែូចឈន្ោះ កូអរឈោឈន្កំណំុ    , 0 2 , 0F p F   ។ 

សរឈសរសមោីរសតងោ់នន្ា រ បេូឈន្ោះ  
ឈោយ សមោីរសតង់ោមាន្រង 2 4y px  ដែេមាន្ 2p   

ែូចឈន្ោះ សមោីរសតង់ោសរឈសរាន្   2: 8P y x  ។ 

ខ. រកតនមល 
1x  ន្ងិកណំតច់ណុំច B   

ឈោយែឹងថាចំណុច  1 , 8B x  សថិតឈៅឈេើា រ បូេ  P  
ឈេាន្ 2 8y x  ឈៅជា 2

18 8x   ឈនាោះ  1 8x   

ែូចឈន្ោះ   1 8 , 8 , 8x B   ។ 

េ. សរឈសរសមោីរបនាទ ត់  d  ប ោះន្ងឹា រ បេូរតងច់ណុំច A   

សមោីរបនាទ តប់ ោះរង       0 0 0:d y y x x x y x    

ឈោយ  d ប ោះ  P  រតង់  2, 4A  ឈនាោះ  0 02, 4x y x   

ឈហើយ  2 8y x   ឈនាោះ 2 8yy   ឈនាោះ 4
y

y
   

នាឱំ្យ    
 

0

0

4 4
1

4
y x

y x
     

ឈេាន្     : 1 2 4d y x     ឬ  2y x   

ែូចឈន្ោះ សមោីរបនាទ តប់ ោះសរឈសរាន្   : 2d y x   ។ A B

C

h
46

3 2

46



 

 

 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................           ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូ បឋម្សរិា និងម្ជតេយយសរិា “ ១២ + ២ ” 
បន្ទប់ឈេខ  : ..................................            សម្័យព្បឡង : ២៦  វិចឆិកា  ២០១៦ 
តុឈេខ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 

 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 
  

I. ផ្នែររីជរណិត 
1.  គណនាេីមតីខាងឈរោម ៖ (១ពនិ្ទុ) 

 ក.  
 

2

22

3 2
lim

2x

x x

x x

 

 
 ខ. 

0

sin 2
lim

sin3x

x

x
  

2.  គណនាអាំងឈតរោេខាងឈរោម ៖ (១ពនិ្ទុ) 

 ក. 
 2

1

6
dx

x x 
  ខ.  2sin 4x x dx    

3.  ចូរឈ ោះរាយសមោីរខាងឈរោមកនុងសាំណុាំ នន្ចាំន្ួន្កុាំផ្លចិ ៖ (១ពនិ្ទុ) 
 ក. 23 2 1 0x x     ខ. 4 22 15 0x x    
4.  អ្នករគបូុប្ផា ឈ្វើប័ណណ ឈេខចាំន្នួ្ 9  សន្លឹក ដែេសន្លឹកន្មីយួៗសរឈសរដតមយួឈេខខុសៗគ្នន  កនុងចាំឈោមពីឈេខ 1 ែេ់ឈេខ 9  ។ 
 កនុងោរពរងឹងវ ិ្ ីគុណ ដែេមាន្តួគុណន្មីយួៗជាឈេខ 1 ខទង់ គ្នត់ប្ផន្ឱ្យរកុមសិសសន្មីយួៗ ចាប់យកប័ណណ ឈេខចាំន្នួ្ 2  សន្លកឹ  
 រចួគណនាផ្េគុណនន្ឈេខកនុងប័ណណ ទាំងពីរឈនាោះ ។ រករបបូ្ផបនន្ោរចាបប់្ផន្ប័ណណ ឈេខ 2  សន្លឹក ដែេផ្េគុណនន្ឈេខរបស់វា  
 ជាចាំន្នួ្គូ ។ (១ពនិ្ទុ) 
5.  ឈគមាន្អ្នុ្គមន្៍   3: 3 1f x y x x    ។ 

ក. សិកាអ្ឈេរភាព ន្ិងគូសដខសឈោងនន្អ្នុ្គមន្៍  f x  ។    (១ពនិ្ទុ) 

ខ. ឈរបើរប្ផស់ដខសឈោងនន្អ្នុ្គមន្៍  f x  ចូរពិភាកាតាមតនមល m  នូ្វចាំន្នួ្ឫសរបស់សមោីរ 3 3 1 0x x m     ។   (១ពនិ្ទុ) 
 

II. ផ្នែរធរណីមាព្ត 

1.  ឈគមាន្ឈអ្េីប  E  ដែេមាន្ចាំណុចកាំណុាំ     1 21 , 3 , 1 , 1F F  ន្ិងោត់តាមចាំណុច  2 1 , 1A    ។ 

 ក. ចូររកចមាា យពីផ្ចតិឈអ្េីប  E  ឈៅចាំណុចកាំណុាំ របស់ឈអ្េីបឈនាោះ ។  (១ពនិ្ទុ) 

 ខ. គណនារបដវងអ្ក័ស្ាំ ន្ងិអ្ក័សតូចរបស់ឈអ្េីប  E  រចួសរឈសរសមោីរសតង ់នន្ឈអ្េីបឈនាោះ ។   (១ពនិ្ទុ) 

2.  ឈៅកនុងតរមុយអ្រតូណរមា៉ា េ់ មាន្ទសិឈៅអ្វជិ្ជមាន្ ឈគមាន្ 4  ចាំណុច      3 , 1 , 5 , 4 , 2 , 1 , 1 , 2 , 3I M N     

ន្ិង  1 , 1 , 3A  ។ 

 ក. ចូរសរឈសរសមោីរទូឈៅនន្បលង់  P  ោត់តាម 3  ចាំណុច ,I M  ន្ិង N   ។     (១ពនិ្ទុ) 

ខ. គណនានផ្ទរកឡានន្រតីឈោណ IMN  ន្ិងសរឈសរសមោីរប្ផ៉ា រ៉ា ដម៉ាតនន្បនាទ ត់  d  ោត់តាមចាំណុច A  ន្ិងោត់បលង់  P   
     រតង់ចាំណុច M  ។  (១ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបឋម្ នងិម្ជតេយយសរិា ឆ្ែ  ំ២០១៦ 

 

I. ចម្លើយផ្នែកពើជគណិត 
.1   គណនាេីមតីខាងឈរោម ៖ 

ក.  
 

2

22

3 2
lim

2x

x x

x x

 

 
   (មាន្រងមនិ្កាំណត់ 0

0
) 

   

   2

2

2 1
lim

2 1

1 2 1 1
lim

1 2 1 3

x

x

x x

x x

x

x





 


 

 
  

 

 

ខ. 
0

sin 2
lim

sin3x

x

x
      (មាន្រងមនិ្កាំណត់ 0

0
) 

0

sin 2 3 2
lim

2 sin 3 3

2 2
1 1

3 3

x

x x

x x

 
   

 

   

 

.2   គណនាអាំងឈតរោេខាងឈរោម ៖ 

 ក. 
 2

1

6
dx

x x 
  

 

  

   

1

2 3

1 1 1

5 2 3

1
ln 2 ln 3 ,

5

1 2
ln

5 3

dx
x x

dx
x x

x x c c

x
c

x


 

 
  

  

       


 







efr

 

 ខ.  2sin 4x x dx  

 ឈគតាង  24t x    ឈនាោះ  2dt xdx   ឈគប្ផន្ ៖ 

      2 21
sin 4 sin 4 2

2
x x dx x xdx        

 

   

 

 

2

2

1
sin 4 2

2

1 1
sin cos ,

2 2

1
cos 4

2

x xdx

tdt t c c

x c

    

     

  



 efr  

.3   ឈ ោះរាយសមោីរខាងឈរោមកនុងសាំណុាំ នន្ចាំន្នួ្កុាំផ្លចិ ៖ 
 ក. 23 2 1 0x x     មាន្ 3 , 2 , 1a b c      
 ឈ យ 1 3 2      

 នាាំឱ្យ 1 2 1 2

3 3 3
x i

  
 


 

 ែូចឈន្ោះ 1 2 1 2
,

3 3 3 3
x i x i     ជាឫស ។ 

 ខ. 4 22 15 0x x    
 ឈគតាង 2t x  ឈគប្ផន្ ៖ 2 2 15 0t t    

 ឈ យ  
2

1 15 16      

 នាាំឱ្យ 51 16

31
t


  


 

 ចាំឈ ោះ 5t   សមមេូ 2 5 5x x     
 ចាំឈ ោះ 3t    សមមេូ 2 3 3 3x x i         

 ែូចឈន្ោះ 5 , 3x x i     ជាឫសនន្សមោីរ  ។ 

.4   រករបបូ្ផបចាបប់្ផន្បណ័ណ  មាន្ផ្េគុណនន្ឈេខរបស់វាជាចាំន្នួ្គូ  
 ឈគមាន្ ប័ណណ  9  មាន្ចុោះឈេខពីឈេខ 1 ែេ់ឈេខ 9  
 ឈែើមបឱី្យផ្េគុណនន្ប័ណណ ទាំងពីរជាចាំន្នួ្គូេុោះរតាដត ឈគចាប ់
 ប្ផន្ប័ណណ មាន្ឈេខគូមយួយ៉ា ងតចិ មាន្ន្័យថា គូមយួ ឬគូពីរ 
 តាង A  ជារពឹតតិោណ៍ចាប់ប្ផន្ប័ណណ មាន្ផ្េគុណជាឈេខគូ 
 ឈគប្ផន្   (P A P គូ ឈសស ) (P គូ គូ ) (P ឈសស គូ )  

            

4 5 4 3 5 4

9 8 9 8 9 8

20 12 20 52 13

72 72 72 72 18

     
          
     

    

 

 ែូចឈន្ោះ  
13

0.72
18

P A    ។ 

.5   ក. សិកាអ្ឈេរភាព ន្ងិគូសដខសឈោងនន្អ្នុ្គមន្៍  f x  

 ឈគមាន្   3 3 1y f x x x      (ែូចរគអូ្នុ្. 2013) 
 ដែន្កាំណត់  
 ឈ យ អ្នុ្គមន្៍ f  ជាអ្នុ្គមន្ព៍ហុធា មាន្ន្យ័រគប់ x  

 ែូចឈន្ោះ  ,D      ។ 
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 ទិសឈៅអ្ឈេរភាព 
 ឈគមាន្   3 3 1f x x x    

 ឈែរឈីវ :      23 3 3 1 1f x x x x       

 ឈគឱ្យ   0f x   

     3 1 1 0x x     ឈនាោះ  1 , 1x x    

 ឈគប្ផន្   31 1 3 1 1 1f        

        
3

1 1 3 1 1 3f         

 តារងសញ្ញា   f x  

x             1             1            
 f x          

 បរមា  
 -រតង់ 1x    ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

 បញ្ញជ ក់ថា f  មាន្អ្តិបរមាឈ្ៀបមយួឈសមើ  1 3f    ។ 

 -រតង់ 1x   ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

 បញ្ញជ ក់ថា f  មាន្អ្បបបរមាឈ្ៀបមយួឈសមើ  1 1f    ។ 
 េីមតីរតងចុ់ងដែន្កាំណត ់
    3lim lim 3 1

x x
f x x x

 
      

    3lim lim 3 1
x x

f x x x
 

      

 តារងអ្ឈេរភាព 

x             1             1            
 f x        

 f x  
                 3                           
 

                          1  
 

 ភាពឈប្ផ៉ា ងផ្ត ន្ិងចាំណុចរបត ់

 ឈែរឈីវទី២     23 3 6f x x x
     

 ឈគឱ្យ   0 6 0f x x      ឈនាោះ  0x   

- ឈបើ 0x   ឈនាោះ   0f x    
    នាាំឱ្យ ដខសឈោងដបរភាពផ្តឈៅខាងឈេើ 

- ឈបើ 0x   ឈនាោះ   0f x    
    នាាំឱ្យ ដខសឈោងដបរភាពផ្តឈៅខាងឈរោម 

- ឈបើ 0x   ,   0f x   ន្ិងបតូរសញ្ញា  

    នាាំឱ្យ f  មាន្ចាំណុចរបត់     0, 0 0,1I f I  

 ផ្ចិតឆលុោះ 
 ឈគន្ឹង បង្ហា ញថា ចាំណុចរបត់  0 , 1I  ជាផ្ចិតឆលុោះនន្ដខសឈោង 

 ឈបើ  ,I a b  ជាផ្ចិតឆលុោះ េុោះរតាដត    2 2f a x f x b    

 ឈគប្ផន្     2f x f x    

 ឈ យ       f x f x   

             
3 3

3 3

3 1 3 1

3 1 3 1 2

x x x x

x x x x

       

        Bti
 

 ែូចឈន្ោះ  0 , 1I  ជាផ្ចិតឆលុោះនន្ដខសឈោង C  តាងអ្នុ្កមន្៍ f  
 សង់រោប   

  
 ខ. ពភិាកាតាមតនមល m  នូ្វចាំន្នួ្ឫសរបស់សមោីរ  
 ឈគមាន្ សមោីរ 3 3 1 0x x m     
   ឈគប្ផន្   3 3 1m x x    
 ឫសនន្សមោីរឈន្ោះប្ផន្ពីរបសពវរវាង បនាទ ត់ឈែក y m  ន្ិង  
 រោប  C  ។ តាមរោបឈគប្ផន្អ្តថិភាពនន្ឫសែូចខាងឈរោម ៖ 
  , 1m    : សមោីរមាន្ឫសដតមយួគត់ 1 0x   
 1m    : សមោីរមាន្ឫសបី 1 2 32 , 1x x x     
  1 , 3m   : សមោីរមាន្ឫសបីឈផ្សងគ្នន  
 3m    : សមោីរមាន្ឫសបី 1 2 31 , 2x x x     
  3 ,m   : សមោីរមាន្ឫសដតមយួគត់ 10 x  

0 0

0 0

  3: 3 1f x y x x  

y

x



 

 

II. ចម្លើយផ្នែកធរណើ មាត្ត 
.1  ក. រកចមាា យពផី្ចិតឈអ្េីប  E ឈៅចាំណុចកាំណុាំ របស់ឈអ្េីបឈនាោះ 

 ឈ យ ផ្ចិតជាចាំណុចកោា េនន្ កាំណុាំ ទាំងពីរ 

 ឈគប្ផន្ 
1 22c F F   ឬ  1 2

2

F F
c   

 ឈ យ    1 21 , 3 , 1 , 1F F  

 ឈនាោះ    
2 2 2

1 2 1 1 1 3 0 4 4F F         

 នាាំឱ្យ 1 2 4
2

2 2

F F
c     

 ែូចឈន្ោះ ចមាា យពីផ្ចតិឈៅកាំណុាំ គឺ 2c   ឯកតារបដវង ។ 
 ខ. គណនារបដវងអ្ក័ស្ាំ ន្ងិអ្ក័សតូចរបស់ឈអ្េីប  E   

 ឈ យ ឈអ្េីប  E  ោត់តាមចាំណុច  2 1 , 1A    

 តាមន្យិមន្័យឈអ្េីប ដែេមាន្ 2a  ជារបដវងអ្័កស្ាំ 
 ឈគប្ផន្ 

1 2 2AF AF a   

 ឈ យ    
2 2

1 1 2 1 3 1 18 3 2AF          

     
2 2

2 1 2 1 1 1 2AF        

 នាាំឱ្យ 2 3 2 2 4 2a     

 ែូចឈន្ោះ របដវងអ្័កស្ាំ  2 4 2a   ឯកតារបដវង ។ 

 ឈ យ  
2

2 2 22 2 2 2b a c      

 ែូចឈន្ោះ របដវងអ្័កសតូច 2 4b   ឯកតារបដវង ។ 

 សរឈសរសមោីរសតង ់នន្ឈអ្េីបឈនាោះ 
 ឈ យ    1 21 , 3 , 1 , 1F F  មាន្អបសីុ់សែូចគ្នន  

 ឈនាោះ   E  ជាឈអ្េីបមាន្អ្ក័ស្ាំរសបអ្ក័សអប់សីុស 

 សមោីរ សតង់   
   

2 2

2 2
E : 1

x h y k

a b

 
   

 ឈ យ ផ្ចិត I  ជាចាំណុចកោា េនន្ កាំណុាំ ទាំងពីរ 

     
1 1 3 1

, , 1 , 1
2 2

I h k I I
   

   
 

 

 ឈគប្ផន្ 1 , 1h k    
 នាាំឱ្យ សមោីរសាង់ នន្ឈអ្េីបអចសរឈសរប្ផន្គ៖ឺ 

   
 

 
 

2 2

2 2

1 1
E : 1

22 2

x y 
   

 ែូចឈន្ោះ  
 

 
 

2 2

2 2

1 1
E : 1

22 2

x y 
    ។ 

.2  ក. សរឈសរសមោីរទូឈៅនន្បលង ់ P  ោត់ ,I M  ន្ងិ N   

 បលងរ់ង        0 0 0: 0P a x x b y y c z z       

 ឈ យ បលង់  P  ោត់តាមបីចាំណុច ,I M  ន្ិង N  

  ឈនាោះបលង់  P  ោត់តាមចាំណុច  3, 1, 5I   ន្ិង 

  មាន្វុចិទ័រណរមា៉ា េ់ n IM IN   
 ឈគមាន្       3, 1, 5 , 4,2, 1 , 1 , 2, 3I M N    

 នាាំឱ្យ    1 , 3 , 6 , 2 , 1 , 2IM IN       

 ឈនាោះ 1 3 6 12 14 5

2 1 2

i j k

n IM IN i j k       

  

 

 ឈគប្ផន្        : 12 3 14 1 5 5 0P x y z        

    
12 14 5 36 14 25 0

12 14 5 25 0

x y z

x y z

      

    
 

 ែូចឈន្ោះ  P : 12 14 5 25 0x y z      ។ 

 ខ. គណនានផ្ទរកឡានន្រតីឈោណ IMN  

  រូបមន្ត  
2 2 21 1

12 14 5
2 2

IMNS IM IN       

          1 365
365

2 2
   

 ែូចឈន្ោះ គណនាប្ផន្ 356

2
IMNS   ឯកតានផ្ទរកឡា ។ 

 សរឈសរសមោីរប្ផ៉ា រ៉ា ដម៉ាតនន្បនាទ ត់  d  

 សមោីរោរប្ផ៉ា រ៉ា ដម៉ាតមាន្រង  
0

0

0

d : ,

x x at

y y bt t

z z ct

 


  
  

 

 ឈ យ  d  ោត់តាមចាំណុច  1 , 1 , 3A  ន្ិងោត់តាម 

  ចាំណុច  4 , 2 , 1M   ឈនាោះបនាទ ត់  d  មាន្ 

  វុចិទ័ររប្ផបទ់ិស  3 , 1 , 4AM    

 នាាំឱ្យ  

1 3

d : 1 ,

3 4

x t

y t t

z t

 


  
  

 

 ែូចឈន្ោះ  

1 3

d : 1 ,

3 4

x t

y t t

z t

 


  
  

  ។ 



 

 

 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................           ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូ បឋម្សរិា និងម្ជតេយយសរិា “ ១២ + ២ ” 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ០៦  វិចឆិកា  ២០១៥ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 

 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 
  
I. ផ្នែររីជរណិត 

1.  គណនាេីមតីខាងឈរោម ៖ 

  
 

2

2

2 2 1
lim

1x

x x
A

x

 



 

  
  

2

1

1 1
lim

1 2 1x

x x x
B

x x

  


 
 (១ពនិ្ទុ) 

2.  គណនាអាំងឈតរោេខាងឈរោម ៖ 

  2 2 1A x x dx    
1

3

0

1
3

4
B x x dx

 
  

 
   (១ពនិ្ទុ) 

3.  ឈគមាន្ចាំន្ួន្កុាំផ្លចិ 3 1

2 2
Z i   

 ក. សរឈសរចាំន្ួន្កុាំផ្លចិ Z  ជាទរមង់រតីឈោណមារត ។       (កន្លោះពនិ្ទុ) 
 ខ. ចូរគណនា 2Z  រចួសរឈសរជាទរមង់រតីឈោណមារត ។  (កន្លោះពនិ្ទុ) 

4.  ឈគមាន្អនុ្គមន្៍  
 

 

2 5 7

2

kx x
f x

kx

 



 ។ 

ក. ចូរសិកាអឈេរភាព ន្ងិគូសខ្ខែឈោង  C  នន្អនុ្គមន្៍  f x  ចាំឈ ោះ 1k   ។       (២ពនិ្ទុ) 

ខ. ចូរកាំណតត់នមល k  ឈ ើមបឱី្យខ្ខែឈោង  C  នន្អនុ្គមន្៍  f x  ប ោះបនាទ ត់ 1y   ។     (១ពនិ្ទុ) 
  

II. ផ្នែរធរណីមាព្ត 

1.  ឈៅកនុងតរមុយអរតូណរមា េ់មាន្ទសិឈៅវជិ្ជមាន្   , , ,O i j k  នន្េាំហ ឈគមាន្បចីាំណុច     1 , 2 , 1 , 2, 0 , 3A B      ន្ិង  

 1 , 2 , 0C     ។ 

ក. ចូរគណនាផ្េគុណវុចិទ័រ AB AC   រចួបង្ហា ញថា ចាំណុច ,A B  ន្ិង C  មនិ្ឈៅឈេើបនាទ ត់ខ្តមយួ ។ (១ពនិ្ទុ) 
ខ. គណនានផ្ទរកឡានន្រតីឈោណ ABC  ។  (១ពនិ្ទុ) 

2.  ប រ បូេមយួមាន្កាំពូេឈៅរតងច់ាំណុច  0 , 0  ន្ិងកាំណុាំ សថិតឈៅឈេើអក័ែអប់សីុស  x x  ។ 

 ក. រកសមោីរសតង់ដានន្ប រ បូេ ឈដាយ ងឹថាវាោត់តាមចាំណុច  4 , 8A   ។     (១ពនិ្ទុ) 

ខ. ឈគមាន្ចាំណុច  1 , 4B x  សថិតឈៅឈេើប រ បូេឈនាោះ ។ ចូរគណនាតនមល 1x  ។  (១ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបឋម្ នងិម្ជតេយយសរិា ឆ្ែ  ំ២០១៥ 

 

I. ចម្លើយផ្នែកពើជគណិត 
.1   គណនាេីមតីខាងឈរោម ៖ 

 
 

2

2

2 2 1
lim

1x

x x
A

x

 



  (រងមនិ្កាំណត់ 


) 

    
2

2

2

2

2 1
2

2 0 0
lim 2

1 1 0
1

x

x
x x

x
x



 
     

  
 

 
 

 

  
  

2

1

1 1
lim

1 2 1x

x x x
B

x x

  


 
  (រងមនិ្កាំណត់ 0

0
) 

    
2

1

1 3
lim 3

2 1 1x

x x

x

 
   

 
 

.2   គណនាអាំងឈតរោេខាងឈរោម ៖ 

 
3

2 22 1
3

x
A x x dx x x c        ខ្ េ c  ឈេរ 

 

1
4 2

1
3

0
0

1 3
3

4 4 8

3 1 5
0 0

4 8 8

x x
B x x dx

  
      

   

 
     
 


 

.3   ក. សរឈសរចាំន្នួ្កុាំផ្លចិ Z  ជាទរមងរ់តីឈោណមារត 

ឈគមាន្ 3 1
cos sin

2 2 6 6
Z i i

 
        

 ូចឈន្ោះ cos sin
6 6

Z i
 

   ។ 

ខ. គណនា 2Z  រចួសរឈសរជាទរមង់រតីឈោណមារត 

ឈគមាន្ Z cos sin
6 6

i
 

   

តាម មឺ   cos sin cosn sinn
n

i i       

នាាំឱ្យ 
2

2Z cos sin
6 6

i
  

  
 

 

       cos sin
3 3

i
 

   

 ូចឈន្ោះ 2Z cos sin
3 3

i
 

   ។ 

.4   ក. សិកាអឈេរភាព ន្ងិគូសខ្ខែឈោង  C  

 ឈគមាន្  
 

 

2 5 7

2

kx x
f x

kx

 



  

 ចាំឈ ោះ 1k    ឈគបន្   
2 5 7

2

x x
f x

x

 



 

 ខ្ ន្កាំណត ់
 អនុ្គមន្៍ f  មាន្ន្័យេុោះរតាខ្ត 2 0 2x x     

  ូចឈន្ោះ ខ្ ន្កាំណត់    , 2 2 ,D      ។ 

 ទិសឈៅអឈេរភាព 

 

 
       

 

    
 

 

   

2 2

2

2

2

2 2

2

2 2

2 2

5 7 2 2 5 7

2

2 5 2 5 7

2

2 4 5 10 5 7

2

4 10 7 4 3

2 2

x x x x x x
f x

x

x x x x

x

x x x x x

x

x x x x

x x

       
 



    




     




    
 

 

 

 ឱ្យ  
 

2

2

4 3
0 0

2

x x
f x

x

 
   


   

 ឈដាយ   
2

, 2 0D x     
 នាាំឱ្យ  2 4 3 0x x    មាន្ឫសង្ហយ 1 , 3x x   

 ចាំឈ ោះ  
21 5 7

1 : 1 3
1 2

x f
 

   


 

   
23 5 3 7

3 : 3 1
3 2

x f
  

  


 

 តារងសញ្ញា   f x  

x       1       2        3         
 f x          

 

រតង់  1 , 0x f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី   ឈៅ     

  បញ្ញជក ក់ថា f  មាន្អតបិរមាឈ ៀបមយួឈសមើន្ឹង  1 3f    ។ 

រតង់  3 , 0x f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

  បញ្ញជក ក់ថា f  មាន្អបបបរមាឈ ៀបមយួឈសមើន្ឹង  3 1f   ។ 
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េីមតី ន្ិងអសីុមតូត 

 
 

 

2 2

2 2

5 7
lim lim lim

2

5 7
lim lim lim

2

x x x

x x x

x x x
f x

x x

x x x
f x

x x

  

  

 
   



 
   



 

 

 

2

2 2

2

2 2

5 7 4 10 7
lim lim

2 2 0 2

5 7 4 10 7
lim lim

2 2 0 2

x x

x x

x x
f x

x

x x
f x

x

 

 


 


 

   
   

  

   
   

  

 

ឈដាយ  
2

lim
x

f x


   ឈនាោះបនាទ ត់ខ្ េមាន្សមោីរ 

  2x   ជាអសីុមតូតឈរនន្រោប  C  ។ 

មយ ងឈទៀត  
2 5 7 1

3
2 2

x x
f x x

x x

 
   

 
 

ឈដាយ 1
lim 0

2x x



 ឈនាោះបនាទ ត់ខ្ េមាន្សមោីរ 

  3y x   ជាអសីុមតូតឈរទតនន្រោប  C  ។ 
តារងអឈេរភាពនន្អនុ្គមន្៍ f  

x       1       2        3         
 f x          

 f x  

      3   
 
         

            

 

          1 
 

សង់ខ្ខែឈោង  C  តាងអនុ្គមន្ ៍ 

  
 

ផ្ចិតឆលុោះនន្រោប  C  តាងអនុ្គមន្៍ f  
ឈដាយ អសីុមតូតឈរ 2x   ន្ិងឈរទត  3y x  របសពវគ្នន  
រតង់ចាំណុច  2, 1I   នាាំឱ្យ  2, 1I   ជាផ្ចិតឆលុោះនន្រោប  C  

ខ. កាំណតត់នមល k  ឈ ើមបឱី្យខ្ខែឈោង  C  ប ោះបនាទ ត់ 1y   

 ឈគមាន្  
 

 

2 5 7

2

kx x
f x

kx

 



  ន្ិងបនាទ ត់  1y   

 ឈគបន្ សមោីរអប់សីុស 

  
 

2

2

2

5 7
1

2

5 7 2

5 9 0

kx x

kx

kx x kx

kx k x

 




   

    

 

 ឈ ើមបឱី្យខ្ខែឈោង  C  ប ោះន្ងឹបនាទ ត់ 1y   េុោះរតាខ្ត 0

0

a 

 

 

 នាាំឱ្យ 0a k   

  

 

 

2

2

2

2

5 9 0

5 36 0

25 10 36 0

26 25 0

kx k x

k k

k k k

k k

    

     

   

  

 

  សមោីរមាន្ឫសង្ហយ 1 , 25k k   

  ូចឈន្ោះ តនមលកាំណត់បន្គឺ 1 , 25k k   ។ 

II. ចម្លើយផ្នែកធរណើ មាត្ត 
.1   ក. គណនាផ្េគុណវុចិទ័រ AB AC  ៖ 

ឈគមាន្    1, 2, 1 , 2, 0, 3A B      ន្ិង  1 , 2, 0C   

ឈគបន្    1 , 2 , 2 , 2 , 0 , 1AB AC      

នាាំឱ្យ 1 2 2 2 3 4

2 0 1

i j k

AB AC i j k     

 

 

 ូចឈន្ោះ គណនាបន្ 2 3 4AB AC i j k     ។ 

បង្ហា ញថា ចាំណុច ,A B  ន្ងិ C  មនិ្ឈៅឈេើបនាទ ត់ខ្តមយួ 

ឈដាយ 2 3 4 0AB AC i j k      
នាាំឱ្យ បីចាំណុច , ,A B C  មនិ្រត់រតងជ់្ួរ 

 ូចឈន្ោះ    ចាំណុច ,A B  ន្ិង C  មនិ្ឈៅឈេើបនាទ ត់ខ្តមយួ   ។ 

 ខ. គណនានផ្ទរកឡានន្រតីឈោណ ABC  ។ 

តាមរូបមន្ត 1

2
ABCS AB AC   

            
2 221 29

2 3 4
2 2

       

 ូចឈន្ោះ នផ្ទរតីឈោណ 29

2
ABCS   ឯកតានផ្ទរកឡា   ។ 

00

2x 

3y x 

 C

 C



 

 

.2  ក. រកសមោីរសតងដ់ានន្ប រ បេូ 
 ឈគមាន្ ប រ បេូមាន្កាំពូេឈៅរតងច់ាំណុច  0 , 0  

  ន្ិងកាំណុាំ សថិតឈៅឈេើអក័ែអប់សីុស  x x  
 ឈនាោះ ប រ បេូមាន្អ័កែឆលុោះឈៅឈេើអ័កែអប់សីុស 
 នាាំឱ្យ ប រ បេូមាន្សមោីរសតង់ដា 2 4y px  
 ឈដាយ ប រ បេូោតត់ាមចាំណុច  4 , 8A  
 ឈគបន្ 28 16 4p p     ឈនាោះ  2 4 4y x   

  ូចឈន្ោះ សមោីរសតង់ដានន្ប រ បូេគឺ 2 16y x   ។ 

 ខ. គណនាតនមល 
1x  

 ឈគមាន្ ចាំណុច  1 , 4B x  សថិតឈៅឈេើប រ បូេឈនាោះ 
 ឈគបន្ 2 16y x   ឈៅជា 2

14 16x   ឈនាោះ  
1 1x   

  ូចឈន្ោះ គណនាបន្  1 1x    ។ 

 ចប់រតមឹឈន្ោះ  
 ខ្ុ ាំសូមបខ្ន្ថមរោបនន្ប រ បេូឈ ើមបឈីផ្ទៀងផ្ទទ ត ់

  
  

 
 

 4 , 8A

 1 , 4B

x

y



 

 

 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................           ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូ បឋម្សរិា និងម្ជតេយយសរិា “ ១២ + ២ ” 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ០៧  ធ្នូ  ២០១៤ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 

 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 
 ផ្ននររីជរណិត 
I. គណនាេីមតីខាងឈរោម ៖ 

ក. 
1

lim 1 2
x

A x


    
3

3 2

2 3 1
lim

2 5x

x x
B

x x

 


 
  (កន្លោះពនិ្ទុ) 

 ខ. 
2

3

9
lim

3x

x
C

x





 

2

3

1
lim

3x

x
D

x





 (កន្លោះពនិ្ទុ) 

II. គណនាអាំងឈតរោេខាងឈរោម ៖ 

ក.  
2

2

1
3 2A x x dx    

 

2 2

2
cos sin

cos sin

x x
B dx

x x





 
    
  (មយួពនិ្ទុ) 

ខ. 
2

2
1 sin

cos

x
C dx

x





 
  

 
  

1

4 22

1 1
D dx

x x

 
  

 
   (មយួពនិ្ទុ) 

III. ឈ ោះរាយសមោីរ ន្ិងវសិមោីរខាងឈរោម ៖ 

ក. 2 1
9

81

x
  (កន្លោះពិន្ទុ) ខ. 

2 1

21
256

4

x 

 
 

 
  (កន្លោះពនិ្ទុ) 

IV. ឈគមាន្អនុ្គមន្៍  
2

1

x mx m
f x

x

 



 ។ 

ក. កាំណត់តម្មល m  ឈ ើមបឱី្យចាំណុច  1, 2A  ជាផ្ចិតឆលុោះរបស់ខ្ខែឈោង  C  ម្ន្  f x  ។ (កន្លោះពនិ្ទុ) 

ខ. សិកាអឈេរភាព ន្ិងគូសខ្ខែឈោង  C  ម្ន្អនុ្គមន្៍  f x  ចាំឈ ោះ 0m   ។ (មយួពនិ្ទុ) 

គ. កាំណត់តម្មល k  ឈ ើមបឱី្យបនាទ ត់ y k  ោត់ខ្ខែឈោង  C  រតង់ចាំណុច B  ន្ិង C  ខ្ េ 5BC   ។ (កន្លោះពនិ្ទុ) 

 ផ្ននរធ្រណីមាព្ត 
V. ឈគមាន្សមោីរ 2 225 9 225x y   ។ 

ក. បង្ហា ញថាសមោីរឈន្ោះ ជាសមោីរឈអេីប រចួបញ្ជា កទ់ីតាំងផ្ចិត ន្ិងអក័ែធាំរបស់វាផ្ង ។ (មយួពនិ្ទុ) 
ខ. រករបខ្វងអ័កែធាំ ន្ិងអ័កែតូច ម្ន្ឈអេីបឈន្ោះ រចួរកកូអរឈ ឈន្ម្ន្ចាំណុចកាំពូេ ន្ងិកាំណុាំ ទាំងពីររបស់វា ។ (មយួពនិ្ទុ) 

VI. ឈៅកនុងតរមុយអរតូណរមា៉ា េ់  , , ,O i j k  ខ្ េមាន្ទិសឈៅវជិ្ាមាន្ ឈគមាន្បចីាំណុច    1,0, 2 , 2,1, 1A B   ន្ិង  1, 2, 2C   ។ 

ក. គណនារបខ្វងរជ្ងុ AB  ន្ិង BC  ម្ន្រតីឈោណ ABC  ។ (មយួពនិ្ទុ) 
ខ. M  ន្ិង N  ជាចាំណុចកណ្តា េឈរៀងគ្នន ម្ន្រជ្ុង AB  ន្ិង BC  ។ ចូររកកូអរឈ ឈន្ម្ន្ចាំណុច M  ន្ិង N  ។ (មយួពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបឋម្ នងិម្ជតេយយសរិា ឆ្ន  ំ២០១៤ 

 
I. គណនាេីមតីខាងឈរោម : 

ក. 
1

lim 1 2 1 1 2 4
x

A x


        

 
3 3

3 2 3

2 3 1 2
lim lim 2

2 5x x

x x x
B

x x x 

 
  

 
  

ខ.   2

3 3

3 39
lim lim 6

3 3x x

x xx
C

x x 

 
  

 
 

  
2

2

3

3 11
lim

3 0x

x
D

x 

 
   


  

II. គណនាអាំងឈតរោេខាងឈរោម : 

ក.  
2

2

1
3 2A x x dx    

    

 
2

2

1

2
3 2

1

3 2

3
2

3 2

8 1 3
6 4 2

3 3 2

38 23 53

3 6 6

x x dx

x x
x

  

 
   
 

   
        
   

  



 

 

 

  

 

   

   

2 2

2

2

2 2

cos sin

cos sin

cos sin cos sin

cos sin

cos sin sin cos

1 0 0 1 2

x x
B dx

x x

x x x x
dx

x x

x x dx x x









 



 
    

  
    

   

    







 

 ខ. 
2

2
1 sin

cos

x
C dx

x





 
  

 
  

      
2

2 2 2
cos

cos sin 1
cos

x
dx xdx x

x

  

 

 
    

 
   

  

 
1 1

4 2

4 22 2

1 14 1 2 1

3

22

1 1

1 1

4 1 2 1 3

1 1 1 4 13 19
1

3 24 2 3 24 24

D dx x x dx
x x

x x

x x

 

   

 
    

 

   
             

   
            
   

 

 

III. ឈ ោះរាយសមោីរ ន្ងិវសិមោីរខាងឈរោម : 

 ក.   2 1
9

81

x
    

   2 29 9
x   

   2 2x    

       1x      នាាំឱ្យ  1x    

  ូចឈន្ោះ សមោីរមាន្ឫស 1x     ។ 

 ខ.   
2 1

21
256

4

x 

 
 

 
  

   
2 1

424 4
x 



  

 ឈគបាន្  
2 1

4
2

x 
    ឬ 2 1 8x     ឬ 2 9 0x    

 ឱ្យ 2 9 0x     ឈនាោះ 3x    
 តរាងសញ្ជា  

x             3            3             
2 9 0x          

  

  ូចឈន្ោះ វសិមោីរមាន្ចឈមលើយ    , 3 3 ,x      ។ 

IV. ក. កាំណតត់ម្មល m  : 
ឈ ើមបឱី្យចាំណុច  1,2A  ជាផ្ចិតឆលុោះម្ន្ខ្ខែឈោង  C  ម្ន្  f x  

េុោះរតខ្តវាឈផ្ទៀងផ្ទទ ត់    2 2f a x f x b    ឬ 

   2 4f x f x    

ឈ យ  
2

1

x mx m
f x

x

 



 

ឈនាោះ  
   

 

2
2 2

2
2 1

x m x m
f x

x
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2

2

4 4 2

1

4 4

1

4 4

1

x x m mx m

x

x m x m

x
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x

    


 

   


 

    




 

ឈគបាន្  22 4 4
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1 1
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2 0

m x m

x
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m x m x

m
m

m

   




     

   

  
 



 

 ូចឈន្ោះ តម្មលកាំណត់បាន្គឺ 0m    ។ 

ខ. សិកាអឈេរភាព ន្ងិគូសខ្ខែឈោង  C  ម្ន្អនុ្គមន្៍  f x   

ចាំឈ ោះ 0m    ឈនាោះ  
2

1

x
f x

x



 

ខ្ ន្កាំណត ់
អនុ្គមន្៍ f  មាន្ន្័យេុោះរតខ្ត  1 0x    ឈនាោះ 1x   

 ូចឈន្ោះ      1 , 1 1 ,D        ។ 

ទិសឈៅអឈេរភាព 

ឈ រឈីវ  
     2 21 1

1

x x x x
f x

x

   
 


 

         

   

2 2

2 2

2 1 2

1 1

x x x x x

x x

  
 

 
 

ឈគឱ្យ  
 

2

2

2
0 0

1

x x
f x

x


   


 

ឈ យ  
2

, 1 0x D x     
នាាំឱ្យ 2 2 0x x    ឈនាោះ  0 , 2x x   

ចាំឈ ោះ  
20

0 : 0 0
0 1

x f  


 

ចាំឈ ោះ  
22

2 : 2 4
2 1

x f  


 

តរាងសញ្ជា   f x  

x      0        1       2         
 f x          

 

រតង់  0 , 0x f x   ឈហើយបាូរសញ្ជា ពី   ឈៅ     

  បញ្ជាក ក់ថា f  មាន្អតបិរមាឈធៀបមយួឈសមើន្ឹង  0 0f   ។ 

រតង់  2 , 0x f x   ឈហើយបាូរសញ្ជា ពី    ឈៅ    

  បញ្ជាក ក់ថា f  មាន្អបបបរមាឈធៀបមយួឈសមើន្ឹង  2 4f   ។ 
េីមតី ន្ិងអសីុមតូត 
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1
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1
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ឈ យ  
1

lim
x

f x


   ឈនាោះបនាទ ត់ខ្ េមាន្សមោីរ 

  1x   ជាអសីុមតូតឈរម្ន្រោប  C  ។ 

មយ៉ាងឈទៀត  
2 1

1
1 1

x
f x x

x x
   

 
 

ឈ យ 1
lim 0

1x x



 ឈនាោះបនាទ ត់ខ្ េមាន្សមោីរ 

  1y x   ជាអសីុមតូតឈរទតម្ន្រោប  C  ។ 
តរាងអឈេរភាពម្ន្អនុ្គមន្៍ f  

x      0        1       2         
 f x          

 f x  

       0   
 

         

            

 

         4  
 

សង់ខ្ខែឈោង  C  តងអនុ្គមន្ ៍  f x  

 
 គ. កាំណតត់ម្មល k   

 ឈគមាន្  
2

1

x
f x

x



  ន្ិង  y k  

 ឈគបាន្ សមោីរអប់សីុស 
2

1

x
k

x



  ឬ  2x kx k   

  ឬ 2 0x kx k     ទញបាន្  1 2

1 2

x x k

x x k

 



 

00

00

 C

 C

1y x 

1x 

 1 , 2A



 

 

 ខ្ េ 
1x  ន្ិង 2x  ជាអប់សីុសឈរៀងគ្នន ម្ន្ចាំណុច B  ន្ិង C  

 ឈ យ 5BC   

 ឈគបាន្ 2 1 5x x   

  

   

 

22

2 1

2 2

2 2 1 1

2 2

2 2 1 1 2

2

2 1 2

2

5

2 5

2 4 5

4 5

4 5 0

x x

x x x x

x x x x x x

x x x x

k k

 

  

   

  

  

 

 សមោីរមាន្ 0a b c     ឈនាោះ  1 , 5k k    

  ូចឈន្ោះ តម្មលកាំណត់បាន្គឺ 1 , 5k k    ។ 

V. ក. បង្ហា ញថាសមោីរឈន្ោះ ជាសមោីរឈអេីប : 
ឈគមាន្ 2 225 9 225x y     (ខ្ចកអងគទាំងពីរន្ងឹ 225 ) 

  
   

2 2

2 2

2 2

25 9
1

225 225

0 0
1

3 5

x y

x y

 

 
 

 

  ជាសមោីរសាង់ ម្ន្ឈអេីប 

 ូចឈន្ោះ    សមោីរឈន្ោះជាសមោីរសាង់ ម្ន្ឈអេីប   ។ 

បញ្ជា កទ់តីាំងផ្ចតិ ន្ងិអក័ែធាំរបស់វាផ្ង 

 ឈគមាន្    
2 2

2 2

0 0
1

3 5

x y 
   

 ឈគអចសន្និ ា ន្បាន្ថា វាមាន្ផ្ចតិជាគេ់តរមុយ ន្ងិមាន្ 
 អ័កែធាំជាអ័កែឈរឈៅឈេើអក័ែអរឈ ឈន្ 

  ូចឈន្ោះ    ឈអេីបមាន្ផ្ចិត  0 , 0   ន្ិងអក័ែធាំ   
     ជាអ័កែឈរឈៅឈេើអ័កែអរឈ ឈន្           ។ 

 ខ. រករបខ្វងអក័ែធាំ ន្ងិអក័ែតូច ម្ន្ឈអេីបឈន្ោះ រចួរកកូអរឈ ឈន្  
     ម្ន្ចាំណុចកាំពូេ ន្ងិកាំណុាំ ទាំងពីររបស់វា 

 ឈគមាន្    
2 2

2 2

0 0
1

3 5

x y 
   

 ផ្ទឹមន្ឹង  
   

2 2

2 2
1

x h y k

b a

 
   

 ឈគបាន្ 0 , 0 , 5 , 3h k a b     

 នាាំឱ្យ 2 2 2 25 3 16 4c a b       
  ូចឈន្ោះ របខ្វងអ័កែធាំ 2 10a   
  របខ្វងអ័កែតូច 2 6b   

 កាំពូេ   0 ,V a   ឈនាោះ  1 0,5V  ន្ិង  2 0, 5V   

 កាំណុាំ     0 ,F c   ឈនាោះ  1 0, 4F  ន្ិង  2 0, 4F   
 (របធាន្គ្នម ន្ឱ្យសង់ឈអេីបឈទ ខ្តខ្ុ ាំសង់ឈ ើមបឈីផ្ទៀងផ្ទទ ត់) 

  
VI. ក. គណនារបខ្វងរជ្ងុ AB  ន្ងិ BC  ម្ន្រតីឈោណ ABC   : 

ឈគមាន្    1 , 0 , 2 , 2 , 1 , 1A B   ន្ិង  1, 2 , 2C   

 នាាំឱ្យ  1 , 1 ,1AB   ន្ិង  1 , 3 , 3BC     

 ឈគបាន្ 2 2 21 1 1 3AB AB      

     
2 2 21 3 3 19BC BC        

  ូចឈន្ោះ    របខ្វងរជ្ុង 3AB   ឯកតរបខ្វង   

     របខ្វងរជ្ុង 19BC   ឯកតរបខ្វង     ។ 
  

ខ. រកកូអរឈ ឈន្ម្ន្ចាំណុច M  ន្ងិ N  
ឈគមាន្    1 , 0 , 2 , 2 , 1 , 1A B   ន្ិង  1, 2 , 2C   
ឈ យ M ន្ិង N ជាចាំណុចកណ្តា េឈរៀងគ្នន ម្ន្ AB ន្ិង BC   

ឈគបាន្ , ,
2 2 2

A B A B A Bx x y y z z
M

   
 
 

 

  3 1 3
, ,

2 2 2
M
 

 
 

 

 ឈហើយ , ,
2 2 2

B C B C B Cx x y y z z
N

   
 
 

 

  3 1 1
, ,

2 2 2
N
 

 
 

 

  ូចឈន្ោះ 3 1 3 3 1 1
, , , , ,

2 2 2 2 2 2
M N
   

    
   

  ។ 



 

 

 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................           ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូ បឋម្សរិា និងម្ជតេយយសរិា “ ១២ + ២ ” 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ២១  វិចឆិកា  ២០១៣ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. គណនាអាំងឈតក្រាេខាងឈក្រាម ៖ 

ក. 
 

2001

1002
21

x
dx

x
  (កន្លោះពនិ្ទុ) 

 ខ. 
2

3 11

6 9

x
dx

x x



   (កន្លោះពនិ្ទុ)  ។ 

II. ឈគឱ្យអនុ្គមន្៍   2 2f x x x   ន្ិង   4g x x    ។ គណនាមាឌនន្សូេីតបរវិតតដែេកាំណតឈ់ោយរងវិេជុាំវញិអ័កសអប់សីុស 

 x ox  នន្នទទក្រកឡាដែេខ័ណឌ ឈោយក្រាបនន្អនុ្គមន្៍  f x  ន្ិង  g x  ។ (២ ពនិ្ទុ) 

III. ឈគឱ្យអនុ្គមន្៍  
2 3 4

2 2

x x
f x

x

 



 

ក. សិកាអឈេរភាព ន្ិងសង់ក្រាប  C  នន្អនុ្គមន្៍  f x  ។ (២ ពនិ្ទុ) 

ខ.  0 0,M x y  ជាចាំណុចមយួឈៅឈេើក្រាប  C  ។ បនាទ ត់  d  ប ោះន្ឹងក្រាប  C  ក្រតង់ចាំណុច M  ឈហើយាតប់នាទ ត់អសីុមតូតឈរ 
ក្រតង់ចាំណុច A  ន្ិងអសីុមតូតឈក្រេតក្រតង់ B  ។ 

 ១. ចូរសរឈសរសមាីរនន្បនាទ ត់  d  ។ (១ ពនិ្ទុ) 

 ២. រកកូអរឈោឈន្នន្ចាំណុច A  ន្ិង B  រចួបង្ហា ញថា M  ជាចាំណុចកណ្តត េនន្  AB  ។  (១ ពនិ្ទុ) 

IV. ឈគមាន្ប រ បេូមយួ មាន្កាំពូេឈៅក្រតងច់ាំណុច  0,0O  ជាគេ់នន្អ័កស ន្ិងកាំណុាំ សថិតឈៅឈេើអក័សអប់សីុស  x ox  ។ 

ក. ចូរសរឈសរសមាីរសតង់ោនន្ប រ បេូឈន្ោះ ឈោយែងឹថាក្រាបរបស់វាាត់ចាំណុច  1 2,4A   ។  (១ ពនិ្ទុ) 

ខ. រកតនមលនន្ 2y  ឈបើចាំណុច  2 23,A y  សថិតឈៅឈេើប រ បូេឈនាោះ ។ (១ ពនិ្ទុ) 

គ. ចូរសរឈសរសមាីរនន្បនាទ ត់ក្របប់េសិ    របស់ប រ បូេ ។ (១ ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបឋម្ នងិម្ជតេយយសរិា ឆ្ន  ំ២០១៣ 

 
I. គណនាអាំងឈតក្រាេខាងឈក្រាម : 

ក. 
     

2001 2000

1002 2 1000
2 2 21 1 1

x x x
dx dx

x x x
 

  
   

   
 

 
1000

2

2 22
1

11

x x
dx

xx

 
  

 
  

ឈគតាង 
2

21

x
t

x



 

នាាំឱ្យ      

 

2 2 2 2

2
2

1 1

1

x x x x
dt dx

x

 
  




 

      
   

3 3

2 2
2 2

2 2 2 2

1 1

x x x x
dx dx

x x

 
 

 
 

ឈនាោះ  1  អចសរឈសរ 

  
 

1000
2

2 22

1 2

2 11
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xx

 
  

 
  

  

1001
1000

1001
2

1001

2

1 1

2 2 1001

1 1
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2002 2002 1

t
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x
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efr

 

ែូចឈន្ោះ 
 

1001
2001 2

1002 22

1
,

2002 11

x x
dx c

xx

 
  

 
 efr ។ 

   

ខ. 
 

22

3 11 3 9 2

6 9 3

x x
dx dx

x x x

  


  
   

   

 

 

2

1 2

1 2

1 1
3 2

3 3

1
3ln 3 2

3

2
3ln 3 ,

3

dx dx
x x

x c c
x

x c c c c
x

 
 

     


     


 

efr

 

ែូចឈន្ោះ 
 2

3 11 2
3ln 3

6 9 3

x
dx x c

x x x


   

    ។ 

II. គណនាមាឌនន្សូេីតបរវិតត : 
ឈគមាន្   2 2f x x x   ន្ិង   4g x x    
ឈគសង់ក្រាបនន្អនុ្គមន្៍ទាំងពីរឈែើមបរីកឈមើេចាំណុចក្របសពវ 

 
នទទខណឌ ឈោយដខសឈាងទាំងពីរឈៅចឈនាល ោះ  4 , 1 ឈនាោះឈគបន្ 
មាឌនន្សូេីតបរវិតតដែេកាំណត់ឈោយរងវិេជុាំវញិអក័សអប់សីុស  
នន្នទទក្រកឡាខ័ណឌ ឈោយក្រាបនន្អនុ្គមន្៍  f x  ន្ិង  g x  គឺ 

   
2 2b b

a a
V g x dx f x dx                 

     

   

   

22 2
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1 1
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8 16 4 4
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4 16

3 5 3

4
4 16
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4 16
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1 1 4 16
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b b
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 ែូចឈន្ោះ   មាឌសូេីត 125V    ។ 
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III. ក. សិកាអឈេរភាព ន្ងិសងក់្រាប  C  នន្អនុ្គមន្៍  f x  : 

ឈគមាន្  
2 3 4

2 2

x x
f x

x

 



 

ដែន្កាំណត់ : 
អនុ្គមន្៍ f  មាន្ន្័យេុោះក្រតាដត 2 2 0x   ឬ 1x   

ែូចឈន្ោះ      1 , 1 1 ,D         ។ 

េិសឈៅអឈេរភាព : 

ឈែរឈីវ  
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2 3 2 2 2 3 4

2 2

x x x x
f x

x
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4 1
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4 1 2 1
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ចាំឈ ោះ x D   ឱ្យ    0f x   សមមូេ 
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2 1
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នាាំឱ្យ 2 2 1 0x x    
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ឈគបន្  
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តារងសញ្ញា   f x  

x       1 2         1         1 2       
 f x          

 

ក្រតង់  1 2 , 0x f x    ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី   ឈៅ 

   បញ្្ញក ក់ថា f  មាន្អតិបរមាឈ ៀបមយួឈសមើន្ងឹ 

  1
1 2 2 1.9

2
f        ។ 

ក្រតង់  1 2 , 0x f x    ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី   ឈៅ 

   បញ្្ញក ក់ថា f  មាន្អបបបរមាឈ ៀបមយួឈសមើន្ឹង 

  1
1 2 2 0.9

2
f      ។ 

េីមតី ន្ិងអសីុមតូត 
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ឈោយ  
1

lim
x

f x


   ឈនាោះបនាទ ត់ដែេមាន្សមាីរ 

  1x   ជាអសីុមតូតឈរនន្ក្រាប  C  ។ 

មយ ងឈេៀត  
2 3 4 1 2

1
2 2 2 2 2

x x
f x x

x x

 
   

 
 

ឈោយ 2
lim 0

2 2x x



 ឈនាោះបនាទ ត់ដែេមាន្សមាីរ 

  1
1

2
y x   ជាអសីុមតូតឈក្រេតនន្ក្រាប  C  ។ 

តារងអឈេរភាពនន្អនុ្គមន្៍ f  

x       1 2         1        1 2       
 f x          

 f x  
         1.9   
 
                 

                   

 

 0.9  
 

សង់ដខសឈាង  C  តាងអនុ្គមន្ ៍ 

 

00

00

1
1

2
y x 

1x 

 C

 C

x

y



 

 

ខ. ១. សរឈសរសមាីរនន្បនាទ ត់  d  

សមាីរបនាទ តប់ ោះរង       0 0 0:d y f x x x f x    

ឈោយ  d  ប ោះក្រាប  C  ក្រតង់ចាំណុច  0 0,M x y  

ឈគបន្  
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0 0
0 2

0

2 1

2 1

x x
f x

x
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3 4

2 2
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នាាំឱ្យ  
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2 2
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X
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y x

xx x
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0 0 0 0 0 0 0 0
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ែូចឈន្ោះ  
   

2 2

0 0 0 0

2 2

0 0

2 1 4 2
:

2 1 1

x x x x
d y x

x x

       
    
       

 

២. រកកូអរឈោឈន្នន្ចាំណុច A  ន្ងិ B  
ឈោយ  d  ាត់បនាទ ត់អសីុមតូតឈរ 1x   ក្រតង់ចាំណុច 

A   ឈនាោះ 1Ax   ឈគបន្  1 , AA y  

ឈគបន្ 
   

2 2

0 0 0 0

2 2

0 0

2 1 4 2
1

2 1 1
A

x x x x
y

x x
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ែូចឈន្ោះ កូអរឈោឈន្ 
 

0

0

5
1 ,

2 1

x
A

x

 
   

 ។ 

ឈោយ  d  ាត់បនាទ ត់អសីុមតូតឈក្រេត 1
1

2
y x    

ក្រតង់ចាំណុច B   ឈនាោះ 1
1

2
B By x   

ឈគបន្ 
   

2 2

0 0 0 0

2 2

0 0

2 1 4 2

2 1 1
B B

x x x x
y x

x x
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0 0 0 0 0 0
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នាាំឱ្យ  0 0

1 1 3
1 2 1 1

2 2 2
B By x x x        

ែូចឈន្ោះ កូអរឈោឈន្ 
0 0

3
2 1 ,

2
B x x
 

  
 

 ។ 

បង្ហា ញថា M  ជាចាំណុចកណ្តត េនន្  AB  

ឈោយ 0
0

1 2 1

2 2

A B
xx x

x
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នាាំឱ្យ  0 0,M x y  ជាចាំណុចកណ្តា េនន្អងកត់ AB  

ែូចឈន្ោះ     0 0,M x y  ជាចាំណុចកណ្តា េនន្អងកត់ AB   ។ 
 

IV. ក. ចូរសរឈសរសមាីរសតងោ់នន្ប រ បេូឈន្ោះ : 
ឈោយ ប រ បេូមាន្កាំពូេ  0,0O  ន្ិងមាន្កាំណុាំ សថិត  

 ឈៅឈេើអ័កសអបសីុ់ស  x ox  ឈនាោះវាមាន្អក័សឆលុោះ 

 ជាអ័កសអប់សីុស  x ox  
ឈគបន្ សមាីរសតង់ោ 2 4y px  
ឈោយ ប រ បេូាតត់ាមចាំណុច  1 2,4A   

ឈគបន្  24 4 2p    ឬ  16 8p    នាាំឱ្យ  2p    

ែូចឈន្ោះ សមាីរសតង់ោ  2 8y x    ។ 

 



 

 

ខ. រកតនមលនន្ 
2y   

ឈោយ ចាំណុច  2 23,A y  សថិតឈៅឈេើប រ បូេឈនាោះ 

ឈគបន្  2

2 8 3y      ឬ  2

2 24y   ឈនាោះ 2 2 6y    

ែូចឈន្ោះ គណនាបន្  
2 2 6y     ។ 

គ. សរឈសរសមាីរនន្បនាទ តក់្របបេ់សិ    របស់ប រ បេូ 

សមាីរបនាទ ត់ក្របប់េសិ    របស់ប រ បូេ  P  មាន្រង 

  : x p     ឈនាោះ    2x     ឬ 2x   

ែូចឈន្ោះ សមាីរបនាទ ត់ក្របប់េសិគឺ   : 2x    ។ 

 



 

 

 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................           ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូ បឋម្សរិា និងម្ជតេយយសរិា “ ១២ + ២ ” 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ២៣  វិចឆិកា  ២០១២ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. ឈេឱ្យ z  ជាចំន្នួ្កុំផ្លចិ ដែេ  2 2 cos sin
6 6

z i i
  

   
 

 ។ 

ក.  សរឈសរ z  ជាទម្រងព់ីជេណិត រចួ 2z  ជាទម្រង់ម្តីឈោណមាម្ត ។ 

 ខ. េណនា 5
cos

12

  ន្ិង  5
sin

12

  ។ 

II. អនុ្េរន្៍ f  កំណត់ឈោយ  
2

3 2

sin

sin

x x x
f x

x x





 ចំឈ ោះ  0x   ឈហើយមាន្    0 lnf a  ។   

កំណតត់ម្រលម្ន្ a  ឈែើរបឱី្យ f  ជាប់ម្តង់ 0x   ។ 
III. កនុងម្បអបរ់យួមាន្ឃ្លពីណ៌ឈខៀវ 7  ម្ាប់ ន្ងិពណ៌ម្កហរ 5  ម្ាប់ ។ ឈេចាបយ់កឃ្លី 4  ម្ាប់ឈោយម្ចែន្យ ។ 

ក. រកម្បបូាបដែេចាបប់ាន្ឃ្លីពណ៌ឈឃ្ៀវទងំ 4  ម្ាប់ ។ 
ខ. រកម្បបូាបដែេចាបប់ាន្ឃ្លីពណ៌ឈខៀវ 3  ន្ិងឃ្លីពណ៌ម្កហរ 1 ។ 
េ. រកម្បបូាបដែេចាបប់ាន្ឃ្លីពណ៌ម្កហរយ៉ា ងតចិ 1 ។ 

IV. ម្បអបរ់យួមាន្រាងជាម្បឈេពីដប៉ាតដកងដែេមាន្វមិាម្ត , 2x x  ន្ិង h  េិតជាដរ៉ាម្ត ឈហើយមាន្ម្ផ្ទម្កឡាទងំអស់ 21m  ។ 
ក. េណនា h  ជាអនុ្េរន្៍ម្ន្ x  ។ 
ខ. េណនាមាឌម្បអប់ជាអនុ្េរន្៍ម្ន្ x  ។ កំណតត់ម្រលម្ន្ x  ឈែើរបឱី្យម្បអប់មាន្មាឌធបំំផុ្ត ។ 

V. កនុងតម្រុយ  , , ,O i j k  មាន្    2 , 0 , 1 , 0 , 1 , 3A B   ន្ិង  1 , 2 , 0C  ។  

ក. េណនា n AB AC   ។ 
ខ. េណនាម្ផ្ទម្កឡាម្តីឈោណ ABC  ។ 

VI. f  ជាអនុ្េរន្៍កំណត់ឈោយ  
4

2
1

f x x
x

  

 មាន្ម្ោបតំណាង  C  ។ 

 ក. រកដែន្កំណត់ម្ន្អនុ្េរន្៍ f  ។ េណនា  f x  ន្ិងសិកាសញ្ញា ឈែរឈីវ ។ បង្ហា ញថា f  មាន្តម្រលអតបិរមារយួ ន្ងិអបបរមារយួ 
  ឈហើយេណនាតម្រលបរមាទងំឈនាោះ ។ 
 ខ.  កំណត់សរោីរអាសីុរតូតឈរ ន្ងិសរោីរអាសីុតូតឈម្ទតម្ន្ម្ោប  C  ។ 

 េ. សិកាទីតងំរវាង អាសីុរតូតឈម្ទតម្ន្ម្ោប  C   

ឃ្. សងត់ងអឈេរភាពម្ន្ម្ោប  C  ។  
 5

3
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបឋម្ នងិម្ជតេយយសរិា ឆ្ន  ំ២០១២ 

 
I. ក.  សរឈសរ z  ជាទម្រងព់ជីេណិត : 

ឈេមាន្  2 2 cos sin
6 6

z i i
  

   
 

 

    

 

2

3 1
2 2

2 2

6 2 6 2

2 2 2 2

6 2 6 2

2 2

i i

i i i

i

 
    

 

   

 
 

 

ែូចឈន្ោះ េណនាបាន្ 6 2 6 2

2 2
z i

 
   ។ 

សរឈសរ 2z  ជាទម្រង់ម្តឈីោណមាម្ត 

ឈេមាន្  2 2 cos sin
6 6

z i i
  

   
 

 

2 2
2 cos sin

2 2 6 6
i i

       
                 

 

2 cos sin cos sin
4 4 6 6

2 cos sin
4 6 4 6

5 5
2 cos sin

12 12

i i

i

i

   

   

 

          
                

          

    
         

    

    
       

    

 

នាឱំ្យ 2 5 5
4 cos sin

6 6
z i

     
       

    
 

ែូចឈន្ោះ 2 5 5
4 cos sin

6 6
z i

     
       

    
 ។ 

ខ. េណនា 5
cos

12

  ន្ងិ  5
sin

12

  

ឈេមាន្ 6 2 6 2

2 2
z i

 
   

ន្ិង 5 5
2 cos sin

12 12
z i

     
       

    
 

    5 5
2cos 2sin

12 12
i

 
   

ឈេផ្ទឹរដផ្នកពិត ន្ងិដផ្នកពតិ រចួដផ្នកន្រិតិត ន្ិងដផ្នកន្រិតិត  

6 2 5
2cos

2 12

6 2 5
2cos

2 12





 










 ឈនាោះ 

5 6 2
cos

12 4

5 6 2
cos

12 4





 










 

ែូចឈន្ោះ 5 6 2 5 6 2
cos , sin

12 4 12 4

  
   ។ 

II. កណំតត់ម្រលម្ន្ a  ឈែើរបឱី្យ f  ជាប់ម្តង់ 0x   : 

ឈេមាន្  
2

3 2

sin

sin

x x x
f x

x x





 ចំឈ ោះ  0x    

ឈហើយ    0 lnf a  

ឈែើរបឱី្យ f  ជាប់ម្តង់ 0x   េុោះម្តដត វាឈផ្ទៀងផ្ទទ ត ់

 

   
0

2

3 20

20

2

4

4

lim 0

sin
lim ln

sin

sin
1

lim ln
sin

1 1 1
ln

0 1 2

1
4 ln

x

x

x

f x f

x x x
a

x x

x

x a
x

x
x

a

a a e
e



























    

 

ែូចឈន្ោះ កំណត់បាន្ 4

4

1
a e

e

    ។ 

III. ឈេមាន្ ឃ្លីឈខៀវ 7  ន្ិងម្កហរ 5   ឈហើយឈេចាប់យក4  ម្ាប់  
នាឱំ្យ ចំន្នួ្ករណីអាច េឺ    12 , 5n s C  ដែេ 

 
 

12! 12 11 10 9 8!
12 , 4 495

12 4 ! 4! 8! 4!
C

   
  

  
 

ក. រកម្បបូាបដែេចាបប់ាន្ឃ្លពីណ៌ឈឃ្ៀវទងំ 4  ម្ាប់ : 
ចំន្នួ្ករណីម្សបតងឈោយ    7 , 4n A C  ដែេ 

 
 

7! 7 6 5 4!
7, 4 35

7 4 ! 3! 3! 4!
C

  
  

  
 

នាឱំ្យ  
 

 
35 7

495 99

n A
P A

n S
    

ែូចឈន្ោះ ម្បូបាបចាប់បាន្ឃ្លីឈខៀវទងំ 4  េឺ  
35

99
P A   ។ 

8
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ខ. រកម្បបូាបដែេចាបប់ាន្ឃ្លពីណ៌ឈខៀវ 3  ន្ងិឃ្លពីណ៌ម្កហរ1 
ចំន្នួ្ករណីម្សបតងឈោយ      7, 3 5, 1n B C C   

   
7! 7 6 5 4!

7, 3 5, 1 5 5 175
4! 3! 4! 3!

C C
  

     
 

 

នាឱំ្យ  
175 35

495 99
P B    

ែូចឈន្ោះ  
35

99
P B   ។ 

េ. រកម្បបូាបដែេចាបប់ាន្ឃ្លពីណ៌ម្កហរយ៉ា ងតចិ 1 
តង C  ជាម្ពឹតតិោរណ៍ចាបប់ាន្ឃ្លីម្ករយ៉ា ងតចិ 1 
ឈោយ C  ជាម្ពឹតតិោរណ៍បំឈពញន្ឹងម្ពតឹតិោរណ៍ A  

ឈេបាន្    
35 65

1 1
99 99

P C P A      

ែូចឈន្ោះ  
65

99
P C   ។ 

IV. ក. េណនា h  ជាអនុ្េរន្ម៍្ន្ x  : 
 
 
 
 
ម្ផ្ទម្កឡាទងំអស់ តងឈោយ tS  ដែេ 

 2 2 2tS x x x h x h      24 6x xh   
ដតតរបម្មាប់ 21 mtS    

ឈេបាន្  24 6 1x xh    នាឱំ្យ   
2

m
6

1 4

x

x
h


  

ែូចឈន្ោះ េណនាបាន្  
2

m
6

1 4

x

x
h


  ។ 

ខ. េណនាមាឌម្បអបជ់ាអនុ្េរន្ម៍្ន្ x  
មាឌម្បអប់   22 2V x x h x h     

     
2

2 31
2 4

6 3

1 4
V x x x x

x

x
   

  

ែូចឈន្ោះ       3 31
4 m

3
V x x x    ។ 

កណំតត់ម្រលម្ន្ x  ឈែើរបឱី្យម្បអបម់ាន្មាឌធបំផុំ្ត 

ឈេមាន្    31
4

3
V x x x   

នាឱំ្យ    21
1 12

3
V x x    ន្ិង   8V x x    

ឈែើរបឱី្យម្បអប់មាន្មាឌធបំំផុ្តេុោះម្តដត 
 

 

0

0

V x

V x

 


 

 

ឱ្យ    21
0 1 12 0

3
V x x      ឈនាោះ 1

2 3
x    

ចំឈ ោះ  1
0

2 3
x     រនិ្យក 

ចំឈ ោះ 1 3 3 3
: 8 0

6 6 62 3
x V

 
       
 

 ពិត 

ែូចឈន្ោះ តម្រលម្ន្ x  េណនាបាន្េឺ  
3

m
6

x   ។ 

V. ក. េណនា n AB AC   : 
ឈេមាន្    2 , 0 , 1 , 0 , 1 , 3A B   ន្ិង  1 , 2 , 0C  

នាឱំ្យ    2 , 1 , 4 , 1 , 2, 1AB AC       

ឈេបាន្ 2 1 4 7 2 3

1 2 1

i j k

n AB AC i j k       

 

 

ែូចឈន្ោះ េណនាបាន្ 7 2 3n AB AC i j k      ។ 

ខ. េណនាម្ផ្ទម្កឡាម្តីឈោណ ABC  

ឈោយ  1

2
S AB AC   

22 21 62
7 2 3

2 2
      

ែូចឈន្ោះ ម្ផ្ទម្តីឈោណ ABC  េឺ 
62

2
S   ឯកតម្ផ្ទ  ។ 

VI. ក. រកដែន្កណំត់ម្ន្អនុ្េរន្ ៍ f  : 

ឈេមាន្  
4

2
1

f x x
x

  

 មាន្ម្ោប  C  

អនុ្េរន្៍ f  មាន្ន្័យោេណា 1 0x    ឈនាោះ 1x   

ែូចឈន្ោះ      1 , 1 1 ,D        ។ 

េណនា  f x  ន្ងិសិកាសញ្ញា ឈែរឈីវ  

ឈោយ  
4

2
1

f x x
x

  


 

នាឱំ្យ  
 

 

 

2

2 2

1 44
1

1 1

x
f x

x x

 
   

 
 

         
  

 

  

 
2 2

1 2 1 2 3 1

1 1

x x x x
f x

x x

     
  

 
 

ែូចឈន្ោះ  
  

 
2

3 1

1

x x
f x

x

 
 


  ។ 

x

2x

h



 

 

ឱ្យ  
  

 
 

2

2

3 1
0 0 , 1 0

1

x x
f x x

x

 
     


 

ឈនាោះ   3 1 0x x     ឈនាោះ  1 , 3x x    

តរាងសញ្ញា   f x  

x         1          1          3         
 f x          

 

ែូចឈន្ោះ   0f x   ោេណា    , 1 3,x      

    0f x   ចំឈ ោះ 1 , 3x x    

    0f x   ោេណា    1,1 1,3x    

  បង្ហា ញថា f  មាន្តម្រលអតបិរមារយួ ន្ងិអបបរមារយួ 
    ឈហើយេណនាតម្រលបរមាទងំឈនាោះ 
ម្តង់  1 , 0x f x    ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

បញ្ញា ក់ថា f  មាន្អតិបរមារយួឈសមើ  1f   ដែេ 

 
4

1 1 2 1
1 1

f       
 

  ។ 

ម្តង់  3 , 0x f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

បញ្ញា ក់ថា f  មាន្អបបបរមារយួឈសមើ  3f  ដែេ 

 
4

3 3 2 7
3 1

f    


  ។ 

ខ.  កណំតស់រោីរអាសីុរតូតឈរ ន្ងិឈម្ទតម្ន្ម្ោប  C  

 ឈេមាន្  
4

2
1

f x x
x

  


 

  
1 1

4 4
lim lim 2 1 2

1 0x x
f x x

x  
 

 
        

 
 

  
1 1

4 4
lim lim 2 1 2

1 0x x
f x x

x  
 

 
        

 
  

 ឈោយ  
1

lim
x

f x


   ឈនាោះបនាទ ត់ដែេមាន្សរោីរ 1x    

 ជាអាសីុរតូតឈរ ម្ន្ម្ោប  C  ។ 
 

 រយ៉ាងឈទៀត  4
lim 0

1x x



 ឈនាោះបនាទ ត់ដែេមាន្សរោីរ 

 2y x   ជាសរោីរអាសីុរតូតឈម្ទតម្ន្ម្ោប  C  ។ 

 េ. សិកាទតីងំរវាង អាសីុរតូតឈម្ទតម្ន្ម្ោប  C  

សិកាផ្េែករវាង សរោីរ  f x  ន្ិងអាសីុរតូតឈម្ទត y   

   
4 4

2 2
1 1

f x y x x
x x

 
       

  
 

ឈបើ 1x    ឈនាោះ  4
0

1x



 មាន្ន្័យថា   0f x y   

ឈេបាន្ម្ោប  C  ឈៅពីខាងឈម្ោរបនាទ តអ់ាសីុរតូតឈម្ទត ។ 

ឈបើ 1x    ឈនាោះ  4
0

1x



 មាន្ន្័យថា   0f x y   

ឈេបាន្ម្ោប  C  ឈៅពីខាងឈេើបនាទ ត់អាសីុរតូតឈម្ទត ។ 
 

 ឃ្. សងត់ងអឈេរភាពម្ន្ម្ោប  C  

  
4

lim lim 2 2 0
1x x

f x x
x 

 
        

 
 

  
4

lim lim 2 2 0
1x x

f x x
x 

 
        

 
 

 តរាងអឈេរភាពម្ន្ម្ោប  C  

x         1          1          3         
 f x          

 f x  
           1  
 

                

                         
 

           7  

  
 ចប់ម្តរឹឈន្ោះ 
 ខ្ុសូំរបដន្ថរម្ោបឈែើរបឈីធវើោរឈផ្ទៀងផ្ទទ ត ់

  

0 0

0 0



 

 

 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................           ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូ បឋម្សរិា និងម្ជតេយយសរិា “ ១២ + ២ ” 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ១៨  វិចឆិកា  ២០១១ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. ឈេឱ្យចនំ្ួន្កុំផ្លចិ 2 2
cos sin

5 5
Z i

 
   ។ 

ក.  េណនា 5Z  រចួទាញរកតម្លលម្ន្ 2 3 41 Z Z Z Z     ។ 

 ខ. សរឈសរ  
4

1 Z  ជាទម្លង់ម្តីឈោណមាម្ត  ។ 

II. ឈេឱ្យសលោីរ    21 2 4 1 0m x mx m      ។ កំណតត់ម្លលម្ន្ m  ឈ ើលបឱី្យសលោីរមាន្ឫស 
1x  ន្ិង 2x  ឈផ្ទៀងផ្ទទ ត់ 

1 21 1x x     ។  
III. រងវង់លយួ ន្ិងោឈរលយួមាន្ផ្េបកូម្បវែងបរមិាម្តឈសមើន្ងឹ 16 m  ។ រកម្បវែងោរំបស់រងវង់ ន្ិងម្រងុរបស់ោឈរ ឈ ើលបឱី្យផ្េបកូម្ផ្ទម្កឡា 

រងវង់ ន្ងិម្ផ្ទម្កឡាោឈរមាន្តម្លលអបបរមា ។ 
IV. ឈេម្បឈលៀេប េូវ េមាន្សរឈសរឈេខ 1 , 2 , 3 , 4 , 5 , 6  តម្លង់ឈៅរន្ធ 6  វ េមាន្សរឈសរឈេខ 1 , 2 , 3 , 4 , 5 , 6  វ រ ។ 

ឈេឧបមាថាប េូទាងំ 6  ចូេរន្ធទាងំ 6  ខុសៗគ្នា ជាន្ចិច ។ 
ក. េណនាម្បូបាបឈ ើលបឱី្យប េូឈេខ 3  ចូេរន្ធឈេខ 3  ។ 
ខ. េណនាម្បូបាបឈ ើលបឱី្យប េូន្លីយួៗចូេរន្ធ វ េមាន្ឈេខ ូចរបស់វា ។ 

V. កាុងតម្លុយអរតូណរមា៉ា េ់មាន្ទិសឈៅែរិជមាន្  , , ,O i j k  ឈេមាន្ចំណុច      1 , 1 , 0 , 0 , 0 , 2 , 1 , 2 , 3A B C   

ន្ិង  1 , 2 , 0D   ។ រកសលោីរវសវ វ េោតត់ាលចំណុច , ,A B C  ន្ិង D  ។ 

VI. ឈេឱ្យអនុ្េលន្៍   xf x ae b   មាន្វខែឈោង  C  ។ 

 ក. កំណតត់ម្លលម្ន្ a  ន្ិង b  ឈ ើលបឱី្យវខែឈោង  C  ោត់តាលេេ់ O  ម្ន្តម្លយុអរតូណរឈល ន្ងិបនាទ តប់៉ាោះវខែឈោង  C  ម្តងច់ំណុច 
ឈនាោះជាបនាទ ត់វ េមាន្សលោីរ y x  ។ 

 ខ.  សិកាអឈេរភាព ន្ងិសង់វខែឈោងតាងអនុ្េលន្៍ ចំឈ ោះតម្លល a  ន្ិង b  វ េរកឈ ើញ ។ 
 េ. េណនាម្ផ្ទម្កឡាវ េខណឌ ឈោយវខែឈោង  C  អ័កែអាប់សីុស បនាទ ត់ 1x    ន្ិង 1x   ។ 

 . រកសលោីរបនាទ ត់ប៉ាោះវខែឈោង  C  ម្តង់ចំណុច 1x   ។  
 
 
 

5

3
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបឋម្ នងិម្ជតេយយសរិា ឆ្ន  ំ២០១១ 

 
I. ក.  េណនា 5Z  : 

ឈេមាន្ 2 2
cos sin

5 5
Z i

 
   

តាល លឺ័រ  cos sin cosn sinn
n

i i       

ឈេបាន្ 
5

5 2 2
cos sin

5 5
Z i

  
  
 

 

      

2 2
cos 5 sin 5

5 5

cos sin 2

cos0 sin 0

1 0

i

i

i

i

 

 

   
      

   

  

 

 

 

 ូចឈន្ោះ េណនាបាន្ 5 1Z    ។ 

ទាញរកតម្លលម្ន្  2 3 41 Z Z Z Z     

តាលរូបលន្ត     5 2 3 41 1 1Z Z Z Z Z Z        

ឈេបាន្    2 3 41 1 1 1 0Z Z Z Z Z         

ឈោយ  2 2
1 1 cos sin 0

5 5
Z i

 
      

នាឱំ្យ  2 3 41 0Z Z Z Z      

 ូចឈន្ោះ  2 3 41 0Z Z Z Z      ។ 

ខ. សរឈសរ  
4

1 Z  ជាទម្លង់ម្តីឈោណមាម្ត 

ឈេមាន្ 2 2
1 1 cos sin

5 5
Z i

 
     

     
22cos 2sin cos

5 5 5

2cos cos sin
5 5 5

i

i

  

  

 

 
  

 

 

នាឱំ្យ  
4

4
1 2cos cos sin

5 5 5
Z i

    
    

  
 

          4 4 4
16cos cos sin

5 5 5
i

   
  

 
 

 ូចឈន្ោះ ទម្លង់ម្តីឈោណមាម្តសរឈសរបាន្េ ឺ

  
4 4 4 4

1 16cos cos sin
5 5 5

Z i
   

   
 

 ។ 

II. កណំតត់ម្លលម្ន្ m  ឈ ើលបឱី្យឈផ្ទៀងផ្ទទ ត់  1 21 1x x     
ឈេមាន្ សលោីរ    21 2 4 1 0m x mx m      

ឈេតាង       21 2 4 1mf x m x mx m      

ឈ ើលបឱី្យ  mf x  មាន្ឫស 
1x  ន្ិង 2x  ឈផ្ទៀងផ្ទទ ត់  

 
1 21 1x x     េុោះម្តាវត ៖ 

 
 

 

0

0

1 0

1 0

a

af

af


  


 

 

  

 
 

  

  

22

1 0

1 0

1 1 2 4 4 0

1 1 2 4 4 0

m

m m

m m m m

m m m m

 


  


     


     

 

  

  

2 2

1

2 1 0

1 7 5 0

1 3 5 0

m

m m m

m m

m m

 


   


  
   

 នាឱំ្យ 
  

  

1

2 1 0

1 7 5 0

1 3 5 0

m

m

m m

m m

 


 


  

   

 

ឈេបាន្ 2 1m  មាន្ឫស 1

2
m    

   1 7 5m m   មាន្ឫស 5
1 ,

7
m m     

    1 3 5m m   មាន្ឫស 5
1 ,

3
m m     

តារាងសញ្ញា  

m    5

3
     1      5

7
    1

2
      

1 0m   - - + + + 

2 1 0m   - - - - + 

  1 7 5 0m m    + + - + + 

  1 3 5 0m m    + - + + + 

ចឈលលើយ      
 

 ូចឈន្ោះ តម្លលកំណត់បាន្  5
1 ,

7
m

 
   
 

  ។ 

 

8

0

0

0

0

0

0

Dara
Highlight



 

 

III. រកម្បវែងោរំបស់រងវង់ ន្ងិម្រងុរបស់ោឈរ 
ឈេតាង a  ជាម្រុងម្ន្ោឈរ ន្ងិ  r  ជាោមំ្ន្រងវង់ , , 0a r   
ឈេមាន្ បរមិាម្តរងវង់ បរមិាម្តោឈរ 16  

ឈេបាន្ 2 4 16r a     នាឱំ្យ  4
2

a r


   

ផ្េបកូម្ផ្ទម្កឡារងវង់ ន្ិងោឈរេឺ 2 2S r a   

ឈេបាន្  
2

2 4
2

S r r r



 

   
 

 

          

2
2 2

2
2

16 4
4

4 16
4

r r r

r r


 


 

   

 
    
 

 

នាឱំ្យ  
2

2 4
4

S r r


 
 

    
 

 

  
2

2
4

S r



 

   
 

 

ឈ ើលបឱី្យ S  មាន្តម្លលអបបបរមាេុោះម្តាវត 
 

 

0

0

S r

S r

 

 

 

ឈេបាន្  
2

0 2 4 0
4

S r r


 
 

      
 

 

 

2

2
4

4 8
2

4 4

r

r r


 





 
  

 


  



 

ឈហើយ  
2

2 0
4

S r



 

    
 

 ពិត 

នាឱំ្យ 8 4 16
4 4

2 4 4 4
a

 

  
     

  
 

 ូចឈន្ោះ  8 16
,

4 4
r a

 
 

 
 ឯកតាម្បវែង  ។ 

 
IV. ក. េណនាម្បបូាបឈ ើលបឱី្យប េូឈេខ 3  ចូេរន្ធឈេខ 3  

ឈេមាន្ រន្ធ 6  វ េសរឈសរឈេខ 1 , 2 , 3 , 4 , 5 , 6  
 នាឱំ្យ ចំន្នួ្ករណីអាច   6n S   
ឈហើយ ប ូេទាងំអស់ 1 , 2 , 3 , 4 , 5 , 6   មាន្ប ូេ 
 ឈេខ 3  ចំន្នួ្ 1 នាឱំ្យ ចំន្ួន្ករណីម្សប   1n A   

ឈេបាន្  
 

 
1

6

n A
P A

n S
   

 ូចឈន្ោះ ម្បូបាបប ូេឈេខ 3  ចូេរន្ធឈេខ 3  េឺ  
1

6
P A   

ខ. េណនាម្បបូាបឈ ើលបឱី្យប េូន្លីយួៗចូេរន្ធ 
វ េមាន្ឈេខ ូចរបស់វា 
ឈោយ ប ូេមាន្  6  ចូេរន្ធទាងំ 6  ខុសៗគ្នា ជាន្ចិច 
ឈេបាន្ ចំន្នួ្ករណីអាច    6 , 6n S P  វ េ 

  
 

6!
6 , 6 6! 720

6 6 !
P   


 រឈបៀប 

ឈហើយ ចំន្នួ្ករណីវ េប ូេន្ីលយួៗចូេរន្ធ វ េមាន្ឈេខ 
  ូចរបស់វាមាន្លយួករណី ឈនាោះ   1n B   

ឈេបាន្  
 

 
1

720

n B
P B

n S
   

 ូចឈន្ោះ ម្បូបាបប ូេចូេរន្ធ ូចឈេខរបស់វា  
1

720
P B   ។ 

V. រកសលោីរវសវ វ េោតត់ាល 4 ចណុំច  : ( ូចម្េអូនុ្. 2006) 
ឈេមាន្    1 , 1 , 0 , 0, 2 , 2 ,A B   

  1, 2, 3C   ន្ិង  1 , 2 , 0D   

សលោីរវសវ រាង        
2 2 2 2:S x a y b z c r       

 S A  ឈេបាន្      
2 2 2 21 1 1a b c r      

 S B  ឈេបាន្      
2 22 22 2 2a b c r      

 S C  ឈេបាន្         
2 2 2 21 2 3 3a b c r       

 S D  ឈេបាន្      
2 2 2 21 2 4a b c r      

ឈេយក     3 4  ឈេបាន្  
2 23 0c c    

   
3

3 3 0
2

c c c c c        

ឈេយក     1 4  ឈេបាន្    
2 2

1 2 0b b     

   
1

1 2 1 2 0
2

b b b b b           

តាល  2  
2 2

2 21 3
2 2

2 2
a r

   
       
   

 

 2 225 1

4 4
a r     ឈនាោះ  2 213

5
2

a r   

តាល  1   
2 2

2 21 3
1 1

2 2
a r

   
       

   
 

 2 2 2 29 9 11
1 2 2 6

4 4 2
a a r a a r            

យក    5 6   2 1 0a   នាឱំ្យ  1

2
a    

តាល  5   
2

21 13

2 2
r

 
   
    

នាឱំ្យ  2 27

4
r   

 ូចឈន្ោះ  
2 2 2

1 1 3 27
:

2 2 2 4
S x y z

     
          

     
។ 



 

 

VI. ក. កណំតត់ម្លលម្ន្ a  ន្ងិ b  
ឈេមាន្   xf x ae b   មាន្វខែឈោង  C  

   xf x ae   
ឈោយ វខែឈោងោតេ់េ់ O  ន្ិងបនាទ ត់ប៉ាោះម្តង់ចំណុចឈនាោះ 
 មាន្សលោីរ y x  

ឈេបាន្ 
 

 

0

0

0 0 0 1

10 1 1

f ae b b

af ae

       
   

    

 

 ូចឈន្ោះ កំណត់បាន្ 1 , 1a b    ។ 

ខ. សិកាអឈេរភាព ន្ងិសងវ់ខែឈោងតាងអនុ្េលន្ ៍
ចំឈ ោះ 1 , 1a b    ឈេបាន្   1xf x e   
វ ន្កំណត់ : ឈោយ f  មាន្ន្័យម្េប់ x  

 ូចឈន្ោះ  ,D      

ទិសឈៅអឈេរភាព : 
ឈ រឈីែ   x xf x ae e    
ឈោយ 0 ,xe x    ឈនាោះ f  ជាអនុ្េលន្៍ឈកើន្ 
 ូចឈន្ោះ f  ជាអនុ្េលន្៍ឈកើន្ជាន្ចិចឈេើ   ។ 
បរមា : ឈោយ f  ជាអនុ្េលន្៍ឈកើន្ជាន្ចិចឈេើ  

 ឈនាោះ  f  គ្នម ន្បរមាន្ឈទ  ។ 
េីលតីម្តងចុ់ងវ ន្កណំត់ : 

   

   

lim lim 1 1

lim lim 1 0 1 1

x

x x

x

x x

f x e

f x e

 

 

     

     
 

អាសីុលតូត : 
ឈោយ  lim 1

x
f x


   ឈនាោះបនាទ ត់វ េមាន្សលោីរ 

 1y    ជាអាសីុលតូតឈ កម្ន្ម្ោប C  ខាង    ។ 
តារាងអឈេរភាព : 

x                          
 f x    

 f x       
1        

 

សង់ម្ោប : 

 
 

េ. េណនាម្ផ្ទម្កឡាវ េខណឌ ឈោយវខែឈោង  C  អ័កែ 
អាបសីុ់ស បនាទ ត ់ 1x    ន្ងិ 1x   
តាលម្ោបឈៅចឈនាល ោះ 1 1x    មាន្ម្ផ្ទម្កឡាពីរវផ្ាកេ ឺ
ចឈនាល ោះ 1 0x    ម្ោប C  ឈៅខាងឈម្ោលអ័កែអាបសីុ់ស 
ចឈនាល ោះ 0 1x     ម្ោប C  ឈៅខាងឈេើអក័ែអាប់សីុស 

ឈេបាន្    
0 1

1 0
S f x dx f x dx


     

   

       

 

0 1

1 0

0 1

1 0

0 1 1 0

1 1

0 1 1 0

1
1 1 1 1

1
2

x x

x x

e dx e dx

e x e x

e e e e

e
e

e
e







    

          

           
   

 
       

 

  

 

 

 ូចឈន្ោះ 1
2S e

e
    ឯកតាម្ផ្ទម្កឡា  ។ 

 . រកសលោីរបនាទ តប់៉ាោះវខែឈោង  C  ម្តងច់ណុំច 1x   

បនាទ តប់៉ាោះមាន្រាង     0 0 0:T y f x x x f x    
ឈោយ បនាទ ត់ T  ប៉ាោះម្ោប C  ម្តង់ 1x   ឈនាោះ 0 1x   
     1

0 1f x f e e     

     1

0 1 1 1f x f e e      

នាឱំ្យ    : 1 1T y e x e     

       1 1y ex e e ex       
 ូចឈន្ោះ សលោីរបនាទ តប់៉ាោះ : 1T y ex    ។ 

 

y

x

  1xf x e 



 

 

 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................           ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូ បឋម្សរិា និងម្ជតេយយសរិា “ ១២ + ២ ” 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ១២  វិចឆិកា  ២០១០ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. ក. ឈេឱ្យអនុ្េមន្៍ cosy x x  ។ ស្រាយបញ្ជា ក់ថា  2sin 0y y x     ។ 
 ខ.  ឈ ោះស្រាយសមកីារ 2 24cos 1 3cos 2sinx x x     ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 
II. ស្របអបម់យួមាន្រាងជាស្របឈេពីបប៉ែតបកង បែេមាន្ស្របបែងស្ររនុ្ងទាំងបេីឺ  , ,x y x y   (េិតជា cm ) ។ ឈេែងឹថាស្ររនុ្ងបែេបែង 

ជាងឈេមាន្ស្របបែង 20cm។ កាំណតត់ម្មល x  ន្ិង y  ឈែើមបឱី្យស្របអប់ឈន្ោះមាន្មាឌធាំបាំផុត ។ (១ពនិ្ទុ) 

III. េណនាអាំងឈតស្រកាេ  2010 2011

2

x

x

e
I dx

ex

 
  

 
  ន្ិង  

2
4

6

tan cotJ x x dx


   ។ (១ពនិ្ទុ) 

IV. ឈេមាន្ឈេខ 0 , 1 , 2 , 3 , 4  ។ ឈេយកឈេខទាំងឈន្ោះឈៅបឈងកើតចាំន្នួ្បែេធាំជាង 2000  ន្ិងកនុងចាំន្នួ្ន្មីយួៗគ្មម ន្ឈេខែបែេពីរ 
ែងឈរ ។ ឈតើឈេអចបឈងកើតចាំន្នួ្ធាំជាង 2000  បាន្ប៉ែុនាម ន្ ? (២ពនិ្ទុ) 

V. កនុងតស្រមុយអរតូណរមា៉ែ េ់មាន្រិសឈៅែជិ្ាមាន្  , , ,O i j k  ម្ន្េាំហ ឈេឱ្យចាំណុច  1 , 1 , 1A  ន្ិង  2 , 2 , 0B  ។ 

 ក. សរឈសរសមកីារបលង់  P  កាត់តាមចាំណុច A  ន្ិងមាន្ែុចិរ័រណរមា៉ែ េ់  OA   ។ 

 ខ. បនាទ ត់  D  កាត់តាមចាំណុច B  ឈហើយស្រសបន្ឹងែុចិរ័រ  OA  ។ រកកូអរឈ ឈន្ម្ន្ Hជាចាំណុចស្របសពវរវាងបលង់  P  ន្ិងបនាទ ត់ 

 D  រចួរកចមាា យពីចាំណុច A  ឈៅបនាទ ត់  D  ។ (២ពនិ្ទុ) 

VI. ឈេឱ្យអនុ្េមន្៍   xf x e  ន្ិង    ln 1 1g x x     ។ 

 ក. ឈផទៀងផ្ទទ តថ់ា បខែឈកាង  1C  តាង  y f x  ន្ិង  2C  តាង  y g x  មាន្ចាំណុចរមួ  0 , 1A  ។ 

 ខ.  េណនា  0f   ន្ិង  0g   រចួបង្ហា ញថាបខែឈកាង  1C  ន្ិង  2C  ប៉ែោះគ្មន ស្រតង់ A  ។ 

េ.  សរឈសរសមកីារបនាទ តប់៉ែោះរមួរវាងបខែឈកាង  1C  ន្ិង  2C  ។  (២ពនិ្ទុកន្លោះ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបឋម្ នងិម្ជតេយយសរិា ឆ្ន  ំ២០១០ 

 
I. ក. ស្រាយបញ្ជា កថ់ា   2sin 0y y x     : 

ឈេមាន្ cosy x x  

នាាំឱ្យ  cos cos cos siny x x x x x x x      

    cos sin siny x x x x x     
  

 

       sin sin cos

2sin cos

x x x x

x x x

   

  
 

ឈេបាន្ 2siny y x    
  2sin cos cos 2sin 0x x x x x x       

ែូចឈន្ោះ     2sin 0y y x     ស្រតូែបាន្បង្ហា ញ   ។ 
 

ខ.  ឈ ោះស្រាយសមកីារ  
ឈេបាន្ 2 24cos 1 3cos 2sinx x x    

  2 2

2

4cos 1 3cos 2 1 cos

2cos 3cos 1 0

x x x

x x

   

  

 

សមកីារមាន្មាន្េុណ 0a b c    ឈនាោះសមកីារមាន្ឫស 

 
cos cos0cos 1

1
cos coscos

32

xx

xx


 
 
 

 

 

នាាំឱ្យ 
2 ,

2 ,
3

x k k

x k k






 

     


 

ែូចឈន្ោះ សមកីារមាន្ឫស 
2 ,

2 ,
3

x k k

x k k






 

     


 ។ 

II. កាំណតត់ម្មល x  ន្ងិ y  ឈែើមបឱី្យស្របអប់ឈន្ោះមាន្មាឌធាំបាំផុត : 
ឈេមាន្ 20x y   
នាាំឱ្យ 20y x   
រូបមន្តមាឌស្របអបរ់ាងជា 
ស្របឈេពីបប៉ែតបកងេឺ ៖ 

  20V xy x y xy    

   

 

 

220 20 400 20

400 40

40

V x x x x x

V x x

V x

   

  

  

 

ឈែើមបឱី្យស្របអប់មាន្មាឌអតិបរមាន្េុោះស្រតាបត 
 

 

0

0

V x

V x

 


 

 

ឈេបាន្   0 400 40 0 10V x x x        

   40 0V x     ពិត 
ចាំឈ ោះ 10x   ឈនាោះ 20 20 10 10y x      

ែូចឈន្ោះ 10 cmx y    ។ 

III. េណនាអាំងឈតស្រកាេ : 

 

 

 

1

2

1
1

2

1
1

2

2010 2011

2

2
2010 2011

2

2010 2011ln 2 ,

4020 2011ln 2 ,

x

x

x

x

x

x

e
dx

ex

e
x dx

e

x
e c c

x e c c



 

 

 
  

 

 
 

 
  
 

    

   





I

efr

efr

 

 

 

   

 

2
4

6

2 24

6

2 24 4

6 6

tan cot

tan 2 tan cot cot

1 tan 1 cot tan cotx

tan cot tan cot
4 4 6 6

3 2 3
1 1 3

3 3

x x dx

x x x x dx

x x dx x









 

 

   

 

  

     

   
      
   

 
      

 







J

 

IV. រកចាំន្នួ្បែេបឈងកើតបាន្ធាំជាង 2000  : (ែូចស្រេមូធយម២០០៥) 
ឈ យឈេខតាមខទង់បែេស្រតូែឈស្របើមាន្៥ឈេខ 0 , 1 , 2 , 3 , 4  
ឈនាោះចាំន្ួន្បែេធាំជាង 2000  អចជាឈេខ 4  ខទង់ ឬ 5  ខទង ់
ចាំឈ ោះឈេខ 4  ខទង់បែេធាំជាង 2000  េឺ 
   ខទង់ ន្ ់មាន្ 3  ជ្ឈស្រមើស  
 ខទង់រយ  មាន្ 4  ជ្ឈស្រមើស 
  ខទងែ់ប ់ មាន្ 3  ជ្ឈស្រមើស 
 ខទងរ់ាយ មាន្ 2  ជ្ឈស្រមើស 
 តាមឈគ្មេការណ៍ផេេុណ 3 4 3 2 72     ចាំន្នួ្ 

8

x

y
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ចាំឈ ោះឈេខ 5  ខទង់បែេធាំជាង 2000  េ ឺ
   ខទងម់ុនឺ្ មាន្ 4  ជ្ឈស្រមើស  
 ខទង់ ន្ ់មាន្ 4  ជ្ឈស្រមើស 
 ខទង់រយ  មាន្ 3  ជ្ឈស្រមើស 
  ខទងែ់ប ់ មាន្ 2  ជ្ឈស្រមើស 
 ខទងរ់ាយ មាន្ 1 ជ្ឈស្រមើស 
 តាមឈគ្មេការណ៍ផេេុណ 4 4 3 2 1 96      ចាំន្នួ្ 
សរុបចាំន្ួន្បែេធាំជាង 2000 72 96 168    ចាំន្ួន្  

ែូចឈន្ោះ   ចាំន្ួន្បែេអចបឈងកើតបាន្មាន្ 168  ចាំន្នួ្    ។ 

V. ក. សរឈសរសមកីារបលង់  P  : 

បលងរ់ាង        0 0 0: 0P a x x b y y c z z       

ឈ យ  P  កាត់តាមចាំណុច  1 , 1 , 1A  
 ឈនាោះ 0 0 01 , 1 , 1x y z    

ឈហើយ  P  មាន្ែុចិរ័រណរមា៉ែ េ់   1 , 1 , 1OA   
 ឈនាោះ 1 , 1 , 1a b c    
នាាំឱ្យ        : 1 1 1 0P x y z       

   : 3 0P x y z     

ែូចឈន្ោះ សមកីារបលង់    : 3 0P x y z      ។ 

ខ. រកកូអរឈ ឈន្ម្ន្ Hជាស្របសពវរវាងបលង់  P  ន្ងិបនាទ ត់  D  

បនាទ តរ់ាង  
0

0

0

: ,

x x at

D y y bt t

z z ct

 


  
  

 

ឈ យ  D  កាត់តាមចាំណុច  2 , 2 , 0B  
 ឈនាោះ 0 0 02 , 2 , 0x y z    

ឈហើយ  D  មាន្ែុចិរ័រស្របាប់រសិ   1 , 1 , 1OA   
 ឈនាោះ 1 , 1 , 1a b c    

នាាំឱ្យ  

2

: 2 ,

x t

D y t t

z t

 


  
 

 

ឈេមាន្   : 3 0P x y z     

ឈេបាន្    2 2 3 0t t t        ឈនាោះ  1

3
t    

នាាំឱ្យ 1 5 1
: 2 ,

3 3 3
H x y z

 
      

 
 

ែូចឈន្ោះ ចាំណុចស្របសពវ 5 5 1
, ,

3 3 3
H
 

 
 

  ។ 

រចួរកចមាា យពចីាំណុច A  ឈៅបនាទ ត់  D  

រូបមន្ត   ,
AB OA

d A D
OA


  

ឈេមាន្  1 , 1 1AB     ន្ិង  1 , 1 , 1OA   

ឈ យ 1 1 1 2 2 0

1 1 1

i j k

AB OA i j k       

នាាំឱ្យ   
2 2 2

2 2 2

2 2 0 2 2 2 6
,

331 1 1
d A D

 
  

 
 

ែូចឈន្ោះ   
2 6

,
3

d A D   ឯកតាស្របបែង  ។ 

VI. ក. ឈផទៀងផ្ទទ តថ់ា  1C  ន្ងិ  2C  មាន្ចាំណុចរមួ   0 , 1A  : 

ឈេមាន្    1 : xC f x e   

      2 : ln 1 1C g x x    

ចាំឈ ោះ  0 , 1A  ឈេបាន្   0

1 : 1C e  ពិត 

 ឈនាោះបខែឈកាង  1C  កាត់ចាំណុច  0 , 1A  

ចាំឈ ោះ  0 , 1A  ឈេបាន្    2 : 1 ln 0 1 1C     ពិត 

 ឈនាោះបខែឈកាង  2C  កាត់ចាំណុច  0 , 1A  

ែូចឈន្ោះ     1C  ន្ិង  2C  មាន្ចាំណុចរមួ   0 , 1A      ។ 
 

ខ. េណនា  0f   ន្ងិ  0g    

ឈេមាន្   xf x e   ឈនាោះ    xf x e   

 នាាំឱ្យ   00 1f e    

ឈហើយ    ln 1 1g x x    

 ឈនាោះ  
 

 

1 1

1 1

x
g x

x x


  

 
 

 នាាំឱ្យ  
1

0 1
0 1

g  


 

ែូចឈន្ោះ េណនាបាន្    0 1 , 0 1f g     ។ 

បង្ហា ញថាបខែឈកាង  1C  ន្ងិ  2C  ប៉ែោះគ្មន ស្រតង់ A  

ឈ យ បនាទ តប់៉ែោះម្ន្បខែឈកាង  1C  ន្ិង  2C  ស្រតង់ចាំណុច 

  0 , 1A  មាន្តម្មលឈសមើគ្មន េឺ    0 0 1f g    

នាាំឱ្យ បខែឈកាង  1C  ន្ិង  2C  មាន្បនាទ ត់បាំោះរមួស្រតង់ A  

ែូចឈន្ោះ     បខែឈកាង  1C  ន្ិង  2C  ប៉ែោះគ្មន ស្រតង់ A      ។ 



 

 

េ. សរឈសរសមកីារបនាទ តប់៉ែោះរមួរវាងបខែឈកាង  1C  ន្ងិ  2C  

សមកីារបនាទ តប់៉ែោះរាង       0 0 0:T y f x x x f x    

ឈ យ  T  កាត់តាមចាំណុច  0 , 1A  

 ឈនាោះ  0 00 , 1x f x   

ឈហើយ  T  មាន្ឈមេុណស្របាបរ់ិស    0 0 1f x f    

ឈេបាន្    : 1 0 1T y x    

ែូចឈន្ោះ បនាទ តប់៉ែោះរមួម្ន្បខែឈកាង  1C  ន្ិង  2C  ស្រតង់ A  េ ឺ

   : 1T y x    ។ 

 
 



 

 

 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................           ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូ បឋម្សរិា និងម្ជតេយយសរិា “ ១២ + ២ ” 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ១៣  វិចឆិកា  ២០០៩ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. ក. គណនាចនំ្ួន្កុំផ្លចិ  
2002 2001

1 1

12

i i
z

i

    
    

  
  ។ 

 ខ.  កំណតត់ម្លល m  ឈ ើលបឱី្យវសិលកីារ  
 

2

2

8 20
0

2 1 9 4

x x

mx m x m

 


   
 ចំឈ ោះគ្គប់ x  ជារបស់  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

II. ចូរសង់គ្កាបម្ន្អនុ្គលន្៍  f x x  រចួគ្ាយបញ្ជា ក់ថាអនុ្គលន្៍ f  ជាអនុ្គលន្៍ជាប់គ្តង់ចំណុច 0x    ន្ិងគ្មម ន្ 
ឈ រឈីវគ្តង់ចំណុច 0x   ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

III. ឈគឱ្យអនុ្គលន្៍  
sin

cos sin

x
f x

x x



  ។ កំណត់តម្លលម្ន្ a  ន្ិង b  ឈ ើលបឱី្យអនុ្គលន្៍  

cos sin

cos sin

x x
f x a b

x x

 
   

 
  

រចួគណនា  2

0
I f x dx



    ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

IV. ឈគចងប់ឈងកើតគណៈកលមការលយួដ េមាន្សមាជកិ 5  នាក់ កនុងចំឈោលលនុ្សសទងំអស់ 15  នាក់ ។ កនុងចំឈោលលនុ្សស ទងំឈន្ោះមាន្ 
ពីរនាក់ A  ន្ិង B  ដ េអាចចូេជាសមាជិកគណៈកលមការបាន្ េុោះគ្ាដតចូេទងំពីរនាក់ ។ ឈតើឈគអាចបឈងកើតគណៈកលមការបាន្ 
ប ុនាម ន្រឈបៀប ? (១ពនិ្ទុ) 

V. កនុងតគ្លុយអរតូណរមា េ់មាន្ទិសឈៅវជិាមាន្  , , ,O i j k  ឈគឱ្យបលង់  P  លយួដ េកាត់ាលចំណុច  1 , 0 , 0A  , 

 0 , 2 , 0B  ន្ិង  0 , 0 , 3C  ។ 

 ក. គណនាចមាា យ OI  ពីគេ់ O  លកបលង់  P  ។ 

 ខ. ឈផ្ទៀងផ្ទទ តទ់ំនាក់ទនំ្ង  
2 2 2 2

1 1 1 1

OI OA OB OC
     ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

VI. ឱ្យអនុ្គលន្៍លយួកំណត់ឈោយ  
2 2 1

2 4

x x
f x

x

 



 មាន្ដខសឈកាង  C  ។ 

 ក. សិកាអឈេរភាព ន្ងិសង់ដខសឈកាងម្ន្អនុ្គលន្៍ f  រចួគ្ាយបញ្ជា កថ់ា ដខសឈកាងឈន្ោះមាន្ផ្ចិតបំដេងឆលុោះលយួ ។ 
 ខ.  កំណត់សលកីារបនាទ តប់ ោះម្ន្ដខសឈកាង  C  ឈោយ ឹងថាបនាទ ត់ប ោះឈន្ោះកាត់ាលចំណុច  0 , 2A  ។ 

គ.  គណនាម្ផ្ទគ្កឡា S  ម្ន្ដផ្នកបលង់ដ េខណឌ ឈោយដខសឈកាង  C  អាសីុលតូតឈគ្ទត ន្ិងបនាទ ត់ 3 , 4x x   ។ (៣ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបឋម្ នងិម្ជតេយយសរិា ឆ្ន  ំ២០០៩ 

 
I. ក. គណនាចនំ្នួ្កុផំ្លចិ  z  : 

ឈគមាន្ 
2002 2001

1 1

12

i i
z

i

    
    

  
 

 

1001
2 2001

1001 2001
2 2

2

1001 2001 1000 2000

1 1

12

1 2 1 2

2 1

2

i i

i

i i i i

i

i i i i i i i i i

     
     

    

      
    

   

        

 

 ូចឈន្ោះ គណនាបាន្ 2z i  ។ 

ខ. កណំតត់ម្លល m  ឈ ើលបឱី្យវសិលកីារ  ពតិគ្គប់ x  ជារបស់  

ឈគមាន្ 
 

 
2

2

8 20
0

2 1 9 4

x x
E

mx m x m

 


   
 

ឈោយ 2 8 20x x   មាន្ 
 

2

1 0

4 20 4 0

a  


      

 

 ឈនាោះ 2 8 20 0 ,x x x      
ឈហតុឈន្ោះ ឈ ើលបឱី្យ  E  ឈផ្ទៀងផ្ទទ ត់េុោះគ្ាដតវាមាន្ភាគដបង 

  2 2 1 9 4 0mx m x m      

ឈគបាន្ 
   

 

 2

0 1

21 9 4 0

m

m m m




     

 

ាល  2  2 22 1 9 4 0m m m m      

  28 2 1 0m m     

ឈគឱ្យ 28 2 1 0m m     មាន្ឫស 1 1
,

2 4
x x    

ារាងសញ្ជា  

x  0        1

2
            1

4
        

28 2 1 0m m           
 

ាលារាង  
1 1

, , 3
2 4

m
   

       
   

 

យក    1 3  ឈគបាន្ចឈលលើយ  1
,

2
m

 
   
 

 

 ូចឈន្ោះ តម្លលម្ន្កំណត់បាន្គឺ 
1

2
m     ។ 

II. សង់គ្កាបម្ន្អនុ្គលន្ ៍  f x x  : ( ូចគ្គបូឋល២០០៥) 

 ចំឈ ោះ 0 :x x x   ឈនាោះ  y f x x   

 ចំឈ ោះ 0 :x x x    ឈនាោះ  y f x x    
 ឈគសង់គ្កាបបាន្ ាលករណីន្ីលយួៗ ូចខាងឈគ្កាល ៖ 

  
  

 គ្ាយថាអនុ្គលន្ ៍  f x  ជាអនុ្គលន្ជ៍ាប់គ្តង់ 0x   

 ឈគមាន្  
 0

 0

x x
f x x

x x

 
  

 

eb I

eb I
 

 ឈគបាន្  
0 0

lim lim 0
x x

f x x
  

   

     
0 0

lim lim 0
x x

f x x
  

    

   0 0f   
 ឈោយ      

0 0
lim lim 0 0
x x

f x f x f
  

    

  ូចឈន្ោះ    f  ជាអនុ្គលន្៍ជាប់គ្តង់ 0x     ។ 

 គ្ាយថាអនុ្គលន្ ៍  f x គ្មម ន្ឈ រឈីវគ្តងច់ណុំច 0x   

ឈបើ f  មាន្ឈ រឈីវគ្តង់ 0x   េុោះគ្ាដត     0 0f f 
   

ាលន្យិលន្័យឈ រឈីវ   
   

0

0

0

0

lim
x x

f x f x
f x

x x


 


 

ឈគបាន្  
0

0
0 lim 1

0x

x
f

x


 
   


 

ន្ិង  
0

0
0 lim 1

0x

x
f

x



  


 

ឈោយ  0f   0f  ឈនាោះ f  គ្មម ន្ឈ រឈីវគ្តង់ 0x   ឈទ 

 ូចឈន្ោះ    f  គ្មម ន្ឈ រឈីវគ្តង់ 0x   ឈទ      ។ 
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III. កណំតត់ម្លលម្ន្ a  ន្ងិ b   : 

ឈគមាន្  
cos sin

cos sin

x x
f x a b

x x

 
   

 
 

      
   

cos sin cos sin

cos sin

cos sin

cos sin

a x a x b x b x

x x

a b x a b x

x x

  




  




 

ឈោយ  
sin

cos sin

x
f x

x x



 

ផ្ទឹលបាន្ 0 1 1
,

1 2 2

a b
a b

a b

 
   

 
 

 ូចឈន្ោះ កំណត់បាន្ 1 1
,

2 2
a b     ។ 

គណនាអាងំឈតគ្កាេ   2

0
I f x dx



   

ចំឈ ោះ 1 1
,

2 2
a b    ឈនាោះ  

1 1 cos sin

2 2 cos sin

x x
f x

x x

 
   

 
 

ឈគបាន្ 2

0

1 1 cos sin

2 2 cos sin

x x
dx

x x


   

      
I  

 

 
2

0

2

0

cos sin1 1

2 2 cos sin

1 1
ln cos sin

2 2

1 1
ln1 0 ln1

4 2 2 4

x x
dx

x x

x x x





 

 
   
 
 

 
   
 

   
       
   



 

 ូចឈន្ោះ គណនាបាន្ 
4


I  ។ 

IV. រកចនំ្នួ្រឈបៀបម្ន្គណកលមការដ េឈគអាចបឈងកើតបាន្ : 
ឈគឈគ្ជើសឈរ ើស 5  នាក់ ពលីនុ្សសទងំអស់ 15  នាក់ ដ េ 
ពីរនាក់ A  ន្ិង B  ចូេទងំពីរនាក់ ឈនាោះឈគបាន្  
ចំន្នួ្គណកលមការបឈងកើតបាន្អាចជា ៖ 
ឈគ្ជើសឈរ ើស 5  នាក់ពលីនុ្សស 13  នាក់ លនិ្ដលន្ ,A B   ឬក ៏
ឈគ្ជើសឈរ ើស 3  នាក់ពលីនុ្សស 13  នាក់ ន្ិង 2  នាក់ឈទៀតគឺជា  

A  ន្ិង B    ឈនាោះឈគបាន្ចនំ្ួន្រឈបៀបទងំអស់ឈសមើន្ឹង 
     13 , 5 13 , 3 2 , 2

13! 13!
1 1287 286 1573

8! 5! 10! 3!

C C C 

     
 

  

 ូចឈន្ោះ   ចំន្ួន្គណកលមការអាចបឈងកើតបាន្គឺ 1573  រឈបៀប   ។ 

V. ក. គណនាចមាា យ OI  ពគីេ់ O  លកបលង់   P   : 
ឈគមាន្  1 , 0 , 0A  ,  0 , 2 , 0B  ន្ិង  0 , 0 , 3C  

ឈោយ បលង់  P  កាត់ , ,A B C  ឈនាោះ  P  មាន្វុចិទ័រ  

 ណរមា េ់ n AB AC   ដ េ 

    1 , 2 , 0 , 1 , 0 , 3AB AC     

នាឱំ្យ 1 2 0 6 3 2

1 0 3

i j k

AB AC i j k     



 

 ឈនាោះ 6 , 3 , 2a b c    
ឈហើយ បលង់  P  កាត់  1 , 0 , 0A  
 

0 0 01 , 0 , 0x y z    
បលង់  P  រាង       0 0 0 0a x x b y y c z z       

ឈគបាន្        : 6 1 3 0 2 0 0P x y z       

   : 6 3 2 6 0P x y z     
 ឈនាោះ 6 , 3 , 2 , 6a b c d      

ាលរូបលន្ត    0 0 0

2 2 2
,

ax by cz d
OI d O P

a b c

  
 

 
 

ឈោយ  0 , 0 , 0O  ឈនាោះ 0 0 0 0x y z    

ឈគបាន្   
2 2 2

6 6
,

76 3 2
OI d O P


  

 
 

 ូចឈន្ោះ 6

7
OI   ឯកាគ្បដវង ។ 

ខ. ឈផ្ទៀងផ្ទទ តទ់នំាកទ់នំ្ង  
2 2 2 2

1 1 1 1

OI OA OB OC
    

ឈគមាន្  1 , 0 , 0OA   ,  0 , 2 , 0OB   ន្ិង  

  0 , 0 , 3OC   

នាឱំ្យ 
22 2 2 21 0 0 1OA OA      

 
22 2 2 20 2 0 4OB OB      

 
22 2 2 20 0 3 9OC OC      

ឈគបាន្ 
2 2 2

1 1 1 1 1 1

1 4 9OA OB OC
      

 
2 2

36 9 4 49 1 1

36 36 6

7

OI

 
   

 
 
 

 

 ូចឈន្ោះ 
2 2 2 2

1 1 1 1

OI OA OB OC
   គ្តូវបាន្បង្ហា ញ 



 

 

VI. ក. សិកាអឈេរភាព ន្ងិសង់ដខសឈកាង  C  ាងអនុ្គលន្ ៍

ឈគមាន្  
2 2 1

2 4

x x
y f x

x

 
 


 

ដ ន្កំណត់ : អនុ្គលន្៍ f  មាន្ន្យ័េុោះគ្ាដត 2 4 0x   
នាឱំ្យ   2 4x    ឈនាោះ  2x   

 ូចឈន្ោះ      2 , 2 2 ,D        ។ 

ទិសឈៅអឈេរភាព 

ឈ រឈីវ  
2 2 1

2 4

x x
f x

x

  
   

 
 

             

     
 

     

 

   

 

   

 

2

2

2

2

2

2

2 2 2 4 2 2 1

2 4

2 1 2 4 2 1

2 4

2 1 2 4 1

2 4

2 1 3

2 4

x x x x

x

x x x

x

x x x

x

x x

x

    




   




   




 




 

ឈគឱ្យ  
  

 
2

2 1 3
0 0

2 4

x x
f x

x

 
   


 

   
2

, 2 4 0x D x       

នាឱំ្យ   1 3 0x x    ឈនាោះ 1 , 3x x   

ឈគបាន្  
21 2 1 1

1 0
2 1 4

f
  

 
 

 

   
   

 

2
3 2 3 1 4

3 2
2 3 4 2

f
 

  


 

ារាងសញ្ជា   f x  

x       1       2        3         
 f x          

   

គ្តង់  1 , 0x f x   ឈហើយបតូរសញ្ជា ពី   ឈៅ     

  បញ្ជាក ក់ថា f  មាន្អតបិរមាឈ ៀបលយួឈសមើន្ឹង  1 0f   ។ 

គ្តង់  3 , 0x f x   ឈហើយបតូរសញ្ជា ពី    ឈៅ    

  បញ្ជាក ក់ថា f  មាន្អបបបរមាឈ ៀបលយួឈសមើន្ឹង  3 2f   ។ 
េីលតី ន្ិងអាសីុលតូត 

 

 

2 2

2 2

2 1
lim lim lim

2 4 2

2 1
lim lim lim

2 4 2

x x x

x x x

x x x
f x

x x

x x x
f x

x x

  

  

 
   



 
   



 

 
   

 
   

2

2 2

2

2 2

2 1 9
lim lim

2 2 2 2 0 2

2 1 9
lim lim

2 2 2 2 0 2

x x

x x

x x
f x

x

x x
f x

x

 

 

 

 

 
   

  

 
   

  

 

ឈោយ  
2

lim
x

f x


   ឈនាោះបនាទ ត់ដ េមាន្សលកីារ 

  2x   ជាអាសីុលតូតឈរម្ន្គ្កាប  C  ។ 

លយ ងឈទៀត  
2 2 1 1 1

2 4 2 2 4

x x
f x x

x x

 
  

 
 

ឈោយ 1
lim 0

2 4x x



 ឈនាោះបនាទ ត់ដ េមាន្សលកីារ 

  1

2
y x  ជាអាសីុលតូតឈគ្ទតម្ន្គ្កាប  C  ។ 

ារាងអឈេរភាពម្ន្អនុ្គលន្៍ f  

x       1       2        3         
 f x          

 f x  

        0   
 
         

            

 

         2  
សង់ដខសឈកាង  C  ាងអនុ្គលន្ ៍ 

 
 

 គ្ាយថាដខសឈកាងឈន្ោះមាន្ផ្ចតិបដំេងឆលុោះលយួ 
រឈបៀបទ១ី ាលរូបលន្ត 

ឈោយ អាសីុលតូតទងំពីរ 2x   ន្ិង 
1

2
y x គ្បសពវគ្មន គ្តង ់

 ចំណុច  2 ,1I   ឈគន្ឹងគ្ាយថា I  ជាផ្ចិតបំដេង 

 ឆលុោះម្ន្គ្កាប  C  

ឈបើ  ,I a b  ជាផ្ចិតឆលុោះម្ន្គ្កាប C  ាងអនុ្គលន្៍ f  េុោះគ្ាដត 

វាឈផ្ទៀងផ្ទទ ត់    2 2f a x f x b    

00

00

y

x

 C

 C2x 

1

2
y x



 

 

ឈគបាន្    4 2f x f x     

ឈោយ  
   

 

2
4 2 4 1

4
2 4 4

x x
f x

x

   
 

 
 

 

2

2 2

16 8 8 2 1

8 2 4

6 9 6 9

2 4 2 4

x x x

x

x x x x

x x

    


 

    
 

  

 

ឈគបាន្ 
2 26 9 2 1 4 8

2
2 4 2 4 2 4

x x x x x

x x x

     
  

  
 ពិត 

 ូចឈន្ោះ      គ្កាប  C  មាន្ផ្ចតិឆលុោះលយួគឺ  2 ,1I      ។ 
 
រឈបៀបទ២ី ាលវ ិីរកំេិអក័ស 
ឈគបំដេងកិេអ័កសពតីគ្លុយ xoy  ឈៅតគ្លុយេមី XIY  

ាលរូបលន្ត បំដេងកិេអក័ស x a X

y b Y

 


 
 

ឈោយ អាសីុលតូតទងំពីរ 2x    ន្ិង 1
2

2
y x    

 គ្បសពវគ្មន គ្តងច់ំណុច    , 2 , 1I a b I  

ឈគបាន្ 2

1

x X

y Y

 


 
 

ឈគមាន្  
2 2 1

2 4

x x
y f x

x

 
 


 

ឈគបាន្ 
2 2 1

1
2 4

x x
Y

x

 
 


 

    

 

2
2 2 2 1

1
2 2 4

X X
Y

X

   
 

 
 

 
   

2

2

4 4 4 2 1
1

2

1
,

2

X X X
Y

X

X
F X Y F X

X

    
 


 

 

ឈោយ 0X   ឈគបាន្ ៖ 

  
 

 
 

2 21 1

2 2

X X
F X F X

X X

  
     


 

នាឱំ្យ  F X  ជាអនុ្គលន្៍ឈសសមាន្  2 ,1I ជាផ្ចិតឆលុោះ 

 ូចឈន្ោះ    គ្កាប  C  មាន្ផ្ចិតឆលុោះលយួគឺ  2 ,1I      ។ 
 

  

ខ.  កណំតស់លកីារបនាទ តប់ ោះន្ងឹដខសឈកាង  C   

 សលកីារបនាទ តប់ ោះមាន្រាង   :T y ax b   

 ឈោយ    T  កាត់  0 , 2A  ឈនាោះ 2 0 a b    ឬ 2b   

 ឈគបាន្   : 2T y ax   

 ឈោយ  T  ប ោះ  C  ឈគផ្ទឹលបាន្សលកីារអាបសីុ់ស 

  
   

2

2 2

2

2 1
2

2 4

2 1 2 4 4 8

1 2 6 4 9 0

x x
ax

x

x x ax x ax

a x a x

 
 



     

     

 

 ឈ ើលបឱី្យ  T  ប ោះ  C េុោះគ្ាសលកីារមាន្ឫសឌុប 
0

1
2

a

 




 

 ឈគបាន្    
2

3 2 9 1 2 0a a      

  
 

2

2

9 12 4 9 18 0

4 6 0

2 2 3 0

a a a

a a

a a

    

 

 

  

 នាឱំ្យ 3
0 ,

2
a a     

  ូចឈន្ោះ សលកីារបនាទ តប់ ោះរកបាន្មាន្ពីរគឺ  

  3
2 , 2

2
y y x     ។ 

 គ.  គណនាគ្កឡាម្ផ្ទ S  ដផ្នកបលងខ់ណឌ ឈោយដខសឈកាង  C   
 អាសីុលតូតឈគ្ទត ន្ងិបនាទ ត់ 3 , 4x x   
 

 ាលគ្កាប ឈៅចឈនាល ោះ 3 4x   គ្កាបឈៅពីឈេើអាសីុលតូតឈគ្ទត 

 ឈគបាន្ ម្ផ្ទកំណត់ឈោយ  
4

3
S C y dx     ឈគបាន្ ៖ 

  

 

4

3

4 4

3 3

4

3

1 1 1

2 2 4 2

21 1

2 4 2 2

1 1 ln 2
ln 2 ln 2 ln1

2 2 2

S x x dx
x

x
dx dx

x x

x

  
    

  


 

 

      



   

  ូចឈន្ោះ    ម្ផ្ទបលង់កំណត់បាន្ ln 2

2
S   ឯកាម្ផ្ទគ្កឡា    ។ 

 
 
 
    



 

 

 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................           ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូ បឋម្សរិា និងម្ជតេយយសរិា “ ១២ + ២ ” 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ២០  វិចឆិកា  ២០០៨ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. ក.  រកដែន្កំណត់នន្អនុ្គមន្៍   2log 1 4y x     ។ 

 ខ.  ស្រាយបញ្ជា ក់ថា  2 25 4 2 6 3 0x y xy x y       ចំឈ ោះស្រគប់ចនំ្ួន្ពិត ,x y  ជារបស់  ។ 
 គ. ឈគឱ្យសមកីារ 2 1 0x ax    ។ រកតនមៃនន្ a  ឈែើមបឱី្យសមកីារមាន្ឫសពីរឈសេងគ្នា  1x  ន្ិង 2x  ដែេឈសទៀងផ្ទទ ត់     

2 2

1 2 7x x    ។ (២ពនិ្ទុ) 

II. ក. គណនាអងំឈតស្រកាេ :  
2

tan cotI x x dx      ,     
2

1

5 6
J dx

x x


     ។ 

 ខ. គណនានសទស្រកឡានន្ដសាកបៃង់ដែេខណឌ ឈោយដខេឈកាង 3 2 2y x x x    ន្ិងអ័កេអប់សីុស ។ (២ពនិ្ទុ) 
III. កាុងថងម់យួមាន្ប ៊ូេស 7  ន្ិងប ៊ូេពណ៌ឈមម  10  ។ ឈគចាប់យកឈចញន្៊ូវប ៊ូេពីរជាមយួគ្នា  ។ ឈតើឈគមាន្ប ុនាម ន្រឈបៀប ឈែើមប ី

ចាប់យកប ៊ូេឈចញឱ្យបាន្យ ងតចិបសុំតន្៊ូវប ៊ូេសមយួ ? (១ពនិ្ទុកន្ៃោះ) 
IV. ឈគឱ្យដសវ មយួមាន្ស្របដវងកា ំ9dm  ។ ឈកាណមយួចារកឹកាុងដសវ ឈនាោះ ។ រកកមពស់នន្ឈកាណ ឈែើមបឱី្យឈកាណឈនាោះមាន្មាឌ អតិបរមា ។ 

(២ពនិ្ទុ) 

V. ឈគឱ្យអនុ្គមន្៍ f  កំណត់ចំឈ ោះ 0x   ឈោយ  
lnx x

f x
x


  ន្ិងមាន្ដខេឈកាង  C  ។ 

 ក. គណនាឈែរឈីវនន្អនុ្គមន្៍ f  ។ បង្ហា ញថា អនុ្គមន្៍ f  មាន្អតបិរមាមយួ ឈហើយគណនាតនមៃអតិបរមាឈនាោះ ។ 
 ខ.  គណនាេីមតី   

0
lim
x

f x


 ន្ិង  lim
x

f x


 ។ កំណត់សមកីារអសីុមត៊ូតឈរ ន្ិងឈែក នន្ដខេឈកាង  C  ។ 

គ.  សង់តារាងអឈថរភាពនន្អនុ្គមន្៍ f  ។ (២ពនិ្ទុកន្ៃោះ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបឋម្ នងិម្ជតេយយសរិា ឆ្ន  ំ២០០៨ 

 
I. ក.  រកដែន្កណំត់នន្អនុ្គមន្៍  : 

ឈគមាន្  2log 1 4y x     មាន្ន្័យេុោះស្រតាដត 

  

 

2

2

4 0 1

21 4 0

x

x

  

  

 

តាម  1  ឱ្យ 24 0x    សមកីារមាន្ឫស 2x    

តាម  2 ឱ្យ 21 4 0x     ឬ 21 4 x   
 24 1x   មាន្ឫស 3x    
តារាងសញ្ជា  

x     2    3   3       2      
24 0x             

21 4 0x            

ចឈមៃើយ 
     

 

ែ៊ូចឈន្ោះ ដែន្កំណត់   2 , 3 , 2D    

 ។ 

ខ. ស្រាយបញ្ជា កថ់ា វសិមភាពពតិស្រគប់  
ឈគមាន្ 2 25 4 2 6 3 0x y xy x y       
    2 22 1 2 5 6 3 0x y x y y       

វសិមកីារឈន្ោះពតិ ឬឈសទៀងផ្ទទ តេុ់ោះស្រតាដត 0

0

a 


 
 

ឈគមាន្ 1 0a    
ឈហើយ    

2 21 2 5 6 3y y y       

     
 

 

2 2

2

2

2

1 4 4 5 6 3

2 2

2 1 1

1 1 0 ,

y y y y

y y

y y

y y

     

   

    

      

 

ែ៊ូចឈន្ោះ   2 25 4 2 6 3 0x y xy x y       ពិត  
   ស្រគប់តនមៃនន្ ,x y                                 ។ 
 

គ. រកតនមៃនន្ a  ឈែើមបឱី្យសមកីារមាន្ឫសពីរឈសេងគ្នា  1 2,x x  
ឈគមាន្ សមកីារ 2 1 0x ax    មាន្ , 1S a P    
សមកីារមាន្ឫសពីរឈសេងគ្នា  ន្ិងឈសទៀងផ្ទទ ត់ 2 2

1 2 7x x   

េុោះស្រតាដត 
2 2

1 2

0

7x x

 


 
  ឬ 

 

2

2

1 2 1 2

4 0

2 7 0

a

x x x x

  


   

 

ឈគបាន្ 
2

2

4 0

2 7 0

a

S P

  


  

  ឬ  
 

2

2

4 0

2 1 7 0

a

a

  

    

 

 
2

2

4 0

9 0

a

a

  


 

 

កឈន្ោម  2 4a   មាន្ឫស 2a    
កឈន្ោម  2 9a   មាន្ឫស 3a    
តារាងសញ្ជា   

a       3      2      2       3        
2 4 0a              
2 9 0a              

ចឈមៃើយ      

 

ែ៊ូចឈន្ោះ    , 3 3 ,a       ។ 

II. គណនាអងំឈតស្រកាេ : 

 

 

 

   

2

2

2 2

2 2

tan cot

tan 2 tan cot cot

tan 2 cot

1 tan 1 cot 4

tan cot 4 ,

x x dx

x x x x dx

x x dx

x x dx

x x x c c

 

  

  

     
 

   









I

efr

 

ែ៊ូចឈន្ោះ  tan cot 4x x x c   I  ,  c  ជាចំន្ួន្ឈថរ  ។ 

2 5 6

dx

x x


 J    (េំហាត់ែ៊ូចស្របឡងស្រគូមធ្យម ២០០៥) 

  

   

  

   

2 3

2 3

2 3

1 1

3 2

ln 3 ln 2

3
ln

2

dx

x x

x x
dx

x x

dx dx
x x

x x c

x
c

x


 

  


 

 
 

    


 







   

ែ៊ូចឈន្ោះ 3
ln

2

x
c

x


 


J  ,  c  ជាចំន្ួន្ឈថរ  ។ 
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ខ. គណនានសទស្រកឡាខណឌ ឈោយដខេឈកាង ន្ងិអក័េអបសីុ់ស 
ឈគមាន្ 3 2 2y x x x    ជាដខេឈកាង 
តារាងតនមៃឈេខស្រតូវគ្នា នន្ x  ន្ិង y   

x  2  1  0  1 2  
y  8  0  0  2  0  

 

ឈគសង់ដខេឈកាងបាន្ែ៊ូចខាងឈស្រកាម ៖ 

   

 តាមស្រកាប នសទស្រកឡាមាន្ពីរដសាក ឈគបាន្ ៖ 

    
0 2

3 2 3 2

1 0
2 2S x x x dx x x x dx


        

    

0 2
4 3 4 3

2 2

1 0
4 3 4 3

1 1 8
0 1 4 4 0

4 3 3

5 8 37

12 3 12

x x x x
x x



   
        
   

      
             

      

  

 

 ែ៊ូចឈន្ោះ នសទស្រកឡាគណនាបាន្ 37

12
S   ឯកតានសទស្រកឡា ។ 

 

III. រកចនំ្នួ្រឈបៀបយកបាន្ប ៊ូេពណ៌សមយួយ ងតចិបសុំត : 
 ឈគមាន្ ប ៊ូេពណ៌ស 7  ន្ិងប ៊ូេពណ៌ឈមម  10  
 ស្រពឹតតិការណ៍យកបាន្ប ៊ូេពណ៌សមយួយ ងតចិបសុំតមាន្ន្យ័ថា  
 យកបាន្ប ៊ូេសមយួ ឬប ៊ូេសពីរ ឈគបាន្ ៖ 
 ចំន្នួ្រឈបៀបយកបាន្ប ៊ូេសមយួយ ងតចិបំសុតគ ឺ

 
     

 

7 , 1 10 , 1 7 , 2

7! 7 6 5!
7 10 70 70 21 91

7 2 ! 2! 5! 2

C C C 

 
       

  

 

 ែ៊ូចឈន្ោះ  រឈបៀបយកបាន្ប ៊ូេសយ ងតិចមយួគឺ 91 រឈបៀប  ។ 

IV. រកកមពស់នន្ឈកាណ ឈែើមបឱី្យឈកាណឈនាោះមាន្មាឌ អតបិរមា : 
ឈគតាង h  ជាកមពស់នន្ឈកាណ 
 x OH   ដែេ 9x    ឈហើយ 9h x   
 r  ជាកាបំាតរបស់ឈកាណ 
 
 

 
 
 
 
 

មាឌឈកាណ 21

3
V r h     (តាមពីតាគ័រ 2 2 29r x  ) 

ឈគបាន្     21
81 9

3
V x x x    

    3 29 81 729
3

V x x x x


      

នាឱំ្យ    23 18 81
3

V x x x


      

    2 6 27V x x x      
    2 6V x x     

ឈែើមបឱី្យមាឌ V  អតបិរមា េុោះស្រតាដត 
 

 

0

0

V x

V x

 


 

 

ឈគបាន្    20 6 27 0V x x x        

  
2 23 27 36 6       

 ឈនាោះ  3 , 9x x  មនិ្យក 
ចំឈ ោះ    3 : 3 2 3 6 12 0x V           ពិត 
នាឱំ្យ 9 3 9 12 dmh x      

ែ៊ូចឈន្ោះ កមពស់ឈកាណគឺ 12 dmh    ។ 

V. ក. គណនាឈែរឈីវនន្អនុ្គមន្៍ f  : 

ឈគមាន្ 0x   ,   
lnx x

f x
x


  មាន្ដខេឈកាង  C  

 ឈគបាន្  
   

2

ln lnx x x x x x
f x

x

   
   

         
2

2

1 ln

1 ln

x x x

x

x

x

  





 

 ែ៊ូចឈន្ោះ គណនាបាន្ឈែរឈីវ    2

1 ln x
f x

x


    ។ 

3 2 2y x x x  

h
o

A

S

H
r

x



 

 

 បង្ហា ញថា f  មាន្អតបិរមាមយួ ដែេស្រតវូរក 

 ឈគឱ្យ   2

1 ln
0 0

x
f x

x


     

 ឈោយ 20 , 0x x    ឈគបាន្ 1 ln 0x   ឈនាោះ x e  

 ឈគបាន្  
ln 1e e e

f e
e e

 
   

 តារាងសញ្ជា   f x  
  

x  0            e            
 f x      

  

 ស្រតង់  , 0x e f x   ឈហើយបដ៊ូរសញ្ជា ពីរ    ឈៅ    

 បញ្ជា ក់ថា f  មាន្តនមៃអតិបរមាមយួឈសមើន្ឹង  
1e

f e
e


  ។ 

 ខ. គណនាេីមតី   

  

  

0 0 0

ln 1
lim lim lim 1 ln

1 1

x x x

x x
f x x

x x    

  
   

 

       

 

  
ln ln

lim lim lim 1 1 0 1
x x x

x x x
f x

x x  

  
      

 
 

 ែ៊ូចឈន្ោះ  
0

lim
x

f x


   ន្ិង  lim 1
x

f x


   ។ 

 កណំតស់មកីារអសីុមត៊ូតឈរ ន្ងិឈែក នន្ដខេឈកាង  C  
 ឈោយ  

0
lim
x

f x


   ឈនាោះបនាទ ត់ដែេមាន្សមកីារ 

  0x   ជាអសីុមត៊ូតឈរ នន្ដខេឈកាង  C  ។ 
 ឈោយ  lim 1

x
f x


  ឈនាោះបនាទ ត់ដែេមាន្សមកីារ 

  1y   ជាអសីុមត៊ូតឈែក នន្ដខេឈកាង  C  ។ 
 គ.  សងត់ារាងអឈថរភាពនន្អនុ្គមន្ ៍ f  
  

x  0            e            
 f x      

 f x  
           1e

e


 

                        1 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

0

0



 

 

 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................           ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូ បឋម្សរិា និងម្ជតេយយសរិា “ ១២ + ២ ” 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ១៦  វិចឆិកា  ២០០៧ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. ក.  ឈេឱ្យ    2 2 2 3 4P z z i z i      ដែេ z  ជាចំន្ួន្កុំផ្លចិ ។ បញ្ជា ក់ថា  P z  ជាកាឈេនន្ពហុធាែឺឈរកទ១ី ។ 
 ខ.  ឈេឱ្យចនំ្ួន្កុំផ្លចិ 1z i   ។ បង្ហា ញថា 3 2 2z i    ។ ចំឈ ោះតនលលនន្ z  ឈន្ោះ ចូេេកចំន្នួ្ពតិ a  ន្ិង b  ឈោយែឹងថា 

3
2

1 1

a b
i

z z
 

 
  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

II. ក. េណនាអងំឈតរកាេលនិ្កំណត់ : 2 lnI x xdx      ,     sin 2 cos

cos

x x
J dx

x


     ។ 

 ខ. ឈេឱ្យ  
2

2

6

2 3

x x
g x

x x

 


 
 ។ កំណត់ចនំ្ួន្ពិត , ,m n p  ឈែើលបឱី្យបាន្   

1 3

n p
g x m

x x
  

 
  ចំឈ ោះរេប់ 

 1 , 3x   េចួេណនា   
2

0
g x dx   ។ (២ពនិ្ទុ) 

III. ឈេចង់ឈររើសឈេ ើសសិសស 3  នាក់ កនុងចំឈោលសិសស 12  នាក់ ដែេកនុងឈនាោះមាន្សិសសរបុស 7នាក់ ន្ងិសិសសរសី 5  នាក់ ។ 
េករបូបាបដែេឈេឈររើសឈេ ើសបាន្សិសសរបសុ 2  នាក់ ន្ិងសិសសរសី 1 នាក់ ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

IV. ឈេឱ្យអនុ្េលន្៍    2 11 2 3 ... nf x x x nx        ។ 

 ក.  កំណតត់នលល 1 2 3, , , ... , na a a a  ឈែើលបឱី្យ   2 3

1 2 3 ... n

nF x a x a x a x a x      ជារពីលទីីវនន្  f x  ។ 

 ខ.  ចំឈ ោះតនលល 1 2 3, , , ... , na a a a  ដែេេកឈ ើញកនុងសំណួេខាងឈេើ បង្ហា ញថា  
 

 

1

2

1 1

1

n nnx n x
f x

x

   



 ។ (២ពនិ្ទុ) 

V. កនុងេំហរបោប់ឈោយតរលុយអេតូណេមា៉ា េ់មាន្ទិសឈៅវរិាមាន្  , , ,O i j k  ឈេឱ្យបនាទ ត់ពីេដែេមាន្សលកីាេ :  

 1

1
:

1 2 3

x y z
D


 


  ន្ិង   2

3 5 1 0
:

2 3 8 3 0

x y z
D

x y z

   


   
  ។ 

 ក. រាយបញ្ជា ក់ថាបនាទ ត់  1D  ន្ិងបនាទ ត់  2D  អេតូកូោេ់គ្នន  ។ 

 ខ.  ឈតើបនាទ ត់  1D  ន្ិង បនាទ ត់  2D  កាត់គ្នន ឬឈទ ? 

េ.  បលង់  P  លយួមាន្សលកីាេ 2 3 12 0x y z     ។ េកចមាា យពីេេ់តរលយុ O  ឈៅបលង់  P  ។ (៣ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបឋម្ នងិម្ជតេយយសរិា ឆ្ន  ំ២០០៧ 

 
I. ក.  បញ្ជា កថ់ា   P z  ជាកាឈេនន្ពហុធាែឺឈរកទ១ី : 

ឈេមាន្    2 2 2 3 4P z z i z i      

    
2

2

2 3 4

4 4 3 4 0

i i

i i i

    

     
 

នាឱំ្យ សលកីាេមាន្ឫសឌុប  0 2
b

z i
a


     

តាលរទឹសដីបទផ្េេុណកតាា ឈេអចោក់  P z ជាផ្េេុណកតាា  

ឈេបាន្       
2

0 0 0P z z z z z z z      

នាឱំ្យ    
2

2P z z i    

ែូចឈន្ោះ     P z  ជាកាឈេនន្ពហុធាែឺឈរកទី១   ។ 

ខ. បង្ហា ញថា 3 2 2z i      
ឈេមាន្ 1z i   

នាឱំ្យ  
33 2 31 1 3 3 2 2z i i i i i          

ែូចឈន្ោះ 3 2 2z i    រតូវបាន្បង្ហា ញ ។ 
 

េកចនំ្នួ្ពតិ a  ន្ងិ b   

ឈេមាន្ 
3

2
1 1

a b
i

z z
 

 
 

ឈោយ 1z i     ន្ិង  3 2 2z i    

ឈេបាន្ 2
1 1 1 2 2

a b
i

i i
 

   
 

 
   

   

   

2 22 2

2
2 1 2

2 1 2
2

2 1 2

2 2
2

5 5

2 2 10

a b
i

i i

a i b i
i

i i

a ai b bi
i

a b a b i i

 
  

  
 

  

  
 

    

 

ផ្ទឹលបាន្  

 

12 0 2 0

22 10 2 2 4 20

a b a b

a b a b

    
 

       
 

បូកអងគន្ិងអងគនន្  1 +  2   ឈេបាន្ 5 20b   ឬ 4b    

ចំឈ ោះ 4b    នាឱំ្យ     1 : 2 4 0 2a a       

ែូចឈន្ោះ ចំន្នួ្ពតិេកបាន្ 2 , 4a b      ។ 

 

II. ក. េណនាអងំឈតរកាេលនិ្កណំត់ : 

ឈេមាន្ 2 lnx xdx I  

ឈេតាង lnu x   ឈនាោះ  1
du dx

x
  

 2dv x dx   ឈនាោះ  31

3
v x  

តាលេូបលន្ា អងំឈតរកាេឈោយដផ្នក udv uv vdu    

 

2 3 2

3
3

3 3

1 1
ln ln

3 3

1 1
ln ,

3 3 3

1 1
ln

3 9

x xdx x x x dx

x
x x c c

x x x c

  

   

  

 I

efr  

ែូចឈន្ោះ េណនាបាន្  3 31 1
ln

3 9
x x x c  I  ។ 

ឈេមាន្ sin 2 cos

cos

x x
dx

x


 J  

     

2sin cos cos

cos

2sin 1

2cos ,

x x x
dx

x

x dx

x x c c




 

   




efr

 

ែូចឈន្ោះ េណនាបាន្ 2cos ,x x c c   J efr   ។ 

ខ. កណំតច់នំ្នួ្ពតិ  , ,m n p  

ឈេមាន្  
1 3

n p
g x m

x x
  

 
 

 
      

  

1 3 3 1

1 3

m x x n x p x
g x

x x

     


 
 

         

     

   

2

2

2

2

2 3 3 1

2 3

2 3 3

2 3

m x x n x p x

x x

mx m n p x m n p

x x

     


 

       


 

 

ផ្ទឹលន្ឹង  
2

2

6

2 3

x x
g x

x x

 


 
   

ឈេបាន្ 
1 1

2 1 3 / 2

3 3 6 3 / 2

m m

m n p n

m n p p

  
 
      
       

 

ែូចឈន្ោះ កំណត់បាន្ 3 3
1 , ,

2 2
m n p     ។ 
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េណនា   
2

0
g x dx  

ចំឈ ោះ 3 3
1 , ,

2 2
m n p    

ឈេបាន្  

3 3

2 21
1 3

g x
x x

  
 

   

នាឱំ្យ  
2

0

3 3

2 21
1 3

g x dx
x x

  
   

 

2

0

2

0

3 1 3 1
1

2 1 2 3

3 3
ln 1 ln 3

2 2

3 3
2 ln 0 0 0 ln 3 2

2 2

dx
x x

x x x

x

 
       

 
     
 

   
         
   



 

ែូចឈន្ោះ េណនាបាន្   
2

0
2g x dx    ។ 

III. េករបបូាបឈររើសឈេ ើសបាន្សិសសរបសុ 2  នាក់ ន្ងិសិសសរសី 1 : 
ឈេមាន្ សិសសរបសុ 7នាក់ ន្ិងសិសសរសី 5  នាក ់
 ឈេចង់ឈររើសឈេ ើសសិសស 3  នាក ់
នាឱំ្យ ចំន្នួ្កេណីអចតាងឈោយ៖ 

 
   

 
2

2

12!
12 , 3

12 3 3!

12 11 10 9!
220

9 3 2

n S C 
 

  
 

 

 

ឈោយ ឈររើសឈេ ើសបាន្សិសសរបសុ 2  នាក់ ន្ងិរសី 1 នាក់ 
នាឱំ្យ ចំន្នួ្កេណីរសបតាងឈោយ៖ 

 
     7 , 2 5 , 1

7!
5 105

5! 2!

n A C C 

  


 

ឈេបាន្  
 

 
105 21

220 44

n A
P A

n S
    

ែូចឈន្ោះ េណនាបាន្របូបាប  
21

44
P A    ។ 

IV. ក.  កណំតត់នលល 1 2 3, , , ... , na a a a  : 
ឈេមាន្   2 11 2 3 ... nf x x x nx       

   2 3

1 2 3 ... n

nF x a x a x a x a x       

នាឱំ្យ   2 1

1 2 32 3 ... n

nF x a a x a x na x        

ឈែើលបឱី្យ  F x  ជារពលីទីីវនន្  f x  េុោះរតាដត    F x f x   
2 1 2 1

1 2 32 3 ... 1 2 3 ...n n

na a x a x na x x x nx           

 ផ្ទឹលឈលេុណរតូវគ្នន នន្អឈេេ x  ឈេបាន្ ៖ 

 

1 1

2 2

3 3

1 1

2 2 1

3 3 1

............ ..........

1n n

a a

a a

a a

na n a

  
 

 
 
 

   
 
 

   

 

 ែូចឈន្ោះ កំណត់បាន្  
1 2 3 ... 1na a a a      ។ 

 ខ. បង្ហា ញថា  
 

 

1

2

1 1

1

n nnx n x
f x

x

   



 

ចំឈ ោះ 
1 2 3 ... 1na a a a      

ឈេបាន្   2 3 ... nF x x x x x        (ផ្េបូកសីុ្តធេ.) 

         11

1 1

n nx x x x

x x

 
 

 
 

នាឱំ្យ  
1

1

nx x
F x

x

  
   

 
 

 

     
 

   

 

 

 

1

2

1 1

2

1

2

1 1 1

1

1 1 1

1

1 1

1

n n

n n n

n n

n x x x x

x

n x n x x x x

x

nx n x

x



 



      




      




  




 

ដត    F x f x    ឈនាោះ  
 

 

1

2

1 1

1

n nnx n x
f x

x

   



 

ែូចឈន្ោះ  
 

 

1

2

1 1

1

n nnx n x
f x

x

   



 រតូវបាន្បង្ហា ញ ។ 

V. ក. រាយបញ្ជា កថ់ាបនាទ ត ់  1D  ន្ងិ  2D  អេតូកូោេ់គ្នន  : 

ឈេមាន្  1

1
:

1 2 3

x y z
D


 


 

 មាន្វុចិទ័េរបាប់ទសិ  1 1 , 2 , 3u    

ឈហើយ  2

3 5 1 0
:

2 3 8 3 0

x y z
D

x y z

   


   
  យក z t  

ឈេបាន្  
 

2

3 5 1 3
:

2 3 8 3

x y t
D

x y t

    


  
 

     

9 3 15 3

2 3 8 3

7 7

x y t

x y t

x tx t

    


  

   
 

ចំឈ ោះ : 2 3 8 3 2 1x t t y t y t        



 

 

ឈេបាន្  2 : , 1 2 , ,D x t y t z t t       

 មាន្ឈលេុណរបាបទ់ិស  2 1 , 2 , 1u   

ឈោយ         1 2 1 1 2 2 3 1 0u u       

នាឱំ្យ 
1 2u u   មាន្ន្័យថា     1 2D D  

ែូចឈន្ោះ រាយបាន្ថា    1 2D D  ។ 

ខ.  ឈតើបនាទ ត់  1D  ន្ងិ បនាទ ត់  2D  កាតគ់្នន ឬឈទ ?  

ឈេមាន្  1

1
:

1 2 3

x y z
D


 


   

 1 : 1 2 ,

3

x t

D y t t

z t




   
 

 

ឈហើយ  2 : 1 2 ,

x t

D y t t

z t




   
 

 

ឈបើបនាទ ត់ទងំពីេរបសព្គ្នន  ឈេបាន្ ៖ 

 
 

 

 

1

1 2 1 2 2

3 3

t t

t t

t t

 


   
  

   

 តាល  1  ន្ិង  3  ជាកេណីលនិ្ឈផ្ទៀងផ្ទទ ត់រពលគ្នន  
 នាឱំ្យ បនាទ ត់ទងំពីេគ្នម ន្ចំណុចរបសព្ឈទ  

ែូចឈន្ោះ    បនាទ ត់ទងំពីេ  1D  ន្ិង  2D  លនិ្កាត់គ្នន ឈទ    ។ 

េ. េកចមាា យពេីេ់តរលយុ O  ឈៅបលង់  P  

ឈេមាន្ បលង់  P : 2 3 12 0x y z     
 មាន្ 2 , 3 , 1 , 12a b c d      
ចំណុច េេ់  0 , 0 , 0O  ឈនាោះ 0 0 0 0x y z    

តាលេូបលន្ា    0 0 0

2 2 2
,

ax by cz d
d O P

a b c

  


 
 

ឈេបាន្   
2 2 2

0 0 0 12 12 6 14
,

7142 3 1
d O P

  
  

 
 

ែូចឈន្ោះ   
6 14

,
7

d O P   ឯកតារបដវង  ។ 

 
 
 
 



 

 

 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................           ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូ បឋម្សរិា និងម្ជតេយយសរិា “ ១២ + ២ ” 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ១៨  វិចឆិកា  ២០០៦ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. ក.  កំណតច់ំន្នួ្កុផំ្លិច z  ដែេ 1
,z

z
 ន្ិង 1 z  មាន្ម ៉ូឌុេឈ ម្ើគ្នា  ។ 

 ខ.  ឈ ោះស្រាយ្មកីារ  1 2x x i    ដែេ x  ជាចនំ្ួន្កុំផ្លចិ ។ 
 គ. ឈគឱ្យបចីំន្នួ្ ,a b  ន្ិង c  ដែេឈផ្ទៀងផ្ទទ ត់នកំ់កន់ំន្ង 1abc   ។  

  ស្រាយបញ្ជា ក់ថា  1 1 1
1

1 1 1a ab b bc c ca
  

     
  ។ (២ពនិ្ទុ) 

II. ឈគឱ្យអនុ្គមន្៍    2ln 1f x x x    ។ 

 ក.  រកដែន្កំណត់នន្អនុ្គមន្៍ f  ។ 
 ខ.  បង្ហា ញថាអនុ្គមន្៍ f  ជាអនុ្គមន្៍ឈ្្ ន្ងិជាអនុ្គមន្៍ឈកើន្ ។ (២ពនិ្ទុ) 

III. ក.  រក្មកីារបក់ទ ត់  T  ដែេប ោះន្ងឹដខែឈកាងតាងអនុ្គមន្៍ 
1 sin

xe
y

x



 ស្រតងច់ំណុចដែេមាន្អាប់្ីុ្ 0x   ។ 

 ខ.  រកក៉ូអរឈ ឈន្នន្ចំណុចស្រប្ពវ M  រវាងបក់ទ ត់  T  ន្ិងដខែឈកាងតាងអនុ្គមន្៍  2 1 ln 1y x x     ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 
IV. ឈគមាន្កាឈរមយួមាន្រង្ហវ ្់ស្ររងុឈ ម្ើ  a  ។ ឈៅកាុងកាឈរឈក់ោះឈគ្ងក់ាឈរមយួឈនៀត ដែេមាន្កំព៉ូេវាជាចំណុចកណ្តា េនន្ ស្ររុងកាឈរមុន្ ។  

ឈគ្ង់កាឈររឈបៀបឈន្ោះរហ៉ូតែេ់កាឈរនី n  ។ 
 ក.  គណក់នផ្ទស្រកឡាកាឈរនី n  ។ 
 ខ.  គណក់ផ្េប៉ូកនផ្ទស្រកឡាកាឈរទងំអ្់ ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

V. កាុងេំហស្រប ប់ឈ យតស្រមុយអរត៉ូណរមា េ់មាន្និ្ឈៅវរិាមាន្  , , ,O i j k  ឈគឱ្យចំណុច  3, 2, 0A  ន្ិង  0, 1, 3B   ។ 

 ក. រក្មកីារបលង់  Q  ដែេកាត់តាមចំណុច A  ឈហើយដកងន្ងឹបក់ទ ត់  AB  ។ 

 ខ.  ឈគឱ្យចំណុច    5 , 0 , 0 , 0 , 5 , 0R S  ន្ិង  0 , 0 , 5T   ។ ឈផ្ទៀងផ្ទទ ត់ថាចំណុច ,R S  ន្ិង T  ជាចំណុច 

ដែេ ថ្ិតឈៅឈេើបលង់  Q  ។ 
គ.  គណក់ស្របដវង AB  ន្ិងនផ្ទស្រកឡាស្រតីឈកាណ RST  ។ (៣ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបឋម្ នងិម្ជតេយយសរិា ឆ្ន  ំ២០០៦ 

 
I. ក.  កណំតច់នំ្នួ្កុផំ្លចិ z   :  (ែ៉ូចស្រគមូធ្យមឆ្ា  ំ២០១១) 

ឈគតាង z a bi   

ក់ឱំ្យ 
2 2 2 2 2 2

1 1 a bi a b
i

z a bi a b a b a b


   

   
 

  1 1z a bi     

ឈគបាន្ 2 2z a b   

 
2 2

1 1 1

z z a b
 


 

    
2 2

1 1z a b      

ឈ យ 1
,z

z
 ន្ិង 1 z  មាន្ម ៉ូឌុេឈ ម្ើគ្នា  ឈគបាន្ ៖ 

 2 2a b 
2 2

1

a b



   

2 2
1 a b    

ក់ឱំ្យ 
 

     

2 2

2 22 2

1 1

1 2

a b

a b a b

  



    

 

តាម  2  
22 2 21a b a b     

 2 21 2a a a     ក់ឱំ្យ  1

2
a   

តាម  1  
2

21 3
1

2 2
b b

 
     

 
 

ែ៉ូចឈន្ោះ កំណត់បាន្ចនំ្ួន្កុំផ្លចិ 1 3

2 2
z i    ។ 

ខ.  ឈ ោះស្រាយ្មកីារ   
 ឈគមាន្ 1 2x x i    ដែេ x  ជាចំន្នួ្កុផំ្លិច 

 តាង x a bi    ក់ឱំ្យ    2 2x a b   

 ឈគបាន្  2 2 1 2a b a ib i      

   2 2 1 2a b a bi i      

 ផ្ទឹមបាន្ 
2 2 1

2

a b a

b

   

 

 ក់ឱំ្យ  
22 2 1

2

a a

b

    


 

 

 ឈគបាន្ 2 4 1a a     (ឈេើកអងគទងំពីរជាកាឈរ) 

  2 2 3
4 1 2

2
a a a a       

 ែ៉ូចឈន្ោះ ្មកីារមាន្ឫ្ 3
2

2
x i    ។ 

 គ. ស្រាយថា 1 1 1
1

1 1 1a ab b bc c ca
  

     
 

 ឈគមាន្ 1abc   ឈក់ោះឈគបាន្ ៖ 

    1 1 1

1 1 1a ab b bc c ca
 

     
 

 

1

1

1

1 1 1

1
1

1

a ab

a ab a ab abc ab abc abca

a ab

a ab a ab ab a

a ab

a ab

  
     

  
     

 
 

 

 

 ែ៉ូចឈន្ោះ 1 1 1
1

1 1 1a ab b bc c ca
  

     
 ។ 

II. ក. រកដែន្កណំត់នន្អនុ្គមន្ ៍ f   : (ែ៉ូចស្រគមូធ្យមឆ្ា  ំ២០១១) 

ឈគមាន្    2ln 1f x x x    

អនុ្គមន្ ៍ f  មាន្ន្័យេុោះស្រតាដត 
 

 

2

2

1 0 1

1 0 2

x

x x

  


  

 

តាម  1  21 0 ,x x     

តាម  2  21 0x x     ឈ យ x   

 

2 2

2 2

2

1

1

1

x x

x x

x x x x

 

 

   

 

 ដត x    ,  0x x   

 ក់ឱំ្យ 21 0x x     ,  x   

ែ៉ូចឈន្ោះ អនុ្គមន្៍ f  មាន្ដែន្កំណត់ D      ។ 

ខ. បង្ហា ញថា  f  ជាអនុ្គមន្៍ឈ្  ្  

ឈគមាន្    2ln 1f x x x    

ក់ឱំ្យ     2
ln 1f x x x       

        

 

  
 

2

2 2

2

ln 1

1 1
ln

1

x x

x x x x

x x
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2 2

2 2

1
2

2

1 1
ln ln

1 1

ln 1

ln 1

x x

x x x x

x x

x x f x



 
 

   

  

     

 

ឈ យ    f x f x   

ែ៉ូចឈន្ោះ     f  ជាអនុ្គមន្៍ឈ្្      ។ 

បង្ហា ញថា  f  ជាអនុ្គមន្ឈ៍កើន្ 

ឈគមាន្    2ln 1f x x x    

តាមរ៉ូបមន្ា   ln
u

y u y
u


    

ក់ឱំ្យ  
 

 2

2
2

2 2

1
11

2 1

1 1

x

x x
x

f x
x x x x




  
  

   
 

        

2

2 2

2 2 2

1
1

11 1

1 1 1

x x x

x x

x x x x x

 


 
  

    
 

ឈ យ   
2

1
, 0

1
x

x
  


  ក់ឱំ្យ      0f x   

ែ៉ូចឈន្ោះ  f  ជាអនុ្គមន្៍ឈកើន្ x       ។ 

III. ក. រក្មកីារបក់ទ ត់  T  ដែេប ោះន្ងឹដខែឈកាងតាងអនុ្គមន្ ៍

ឈគមាន្ 
1 sin

xe
y

x



 

     

 

 

 

 

 

2

2 2

1 sin 1 sin

1 sin

1 sin cos 1 sin cos

1 sin 1 sin

x x

x x x

e x x e
y

x

e x e x e x x

x x

   
 



   
 

 

 

បក់ទ តប់ ោះមាន្រាង        0 0 0:T y y x x x y x    

 ឈ យ  T  ប ោះស្រកាបស្រតងច់ំណុចដែេមាន្អាប់្ីុ្ 0x   
 ឈគបាន្ 0 0x x   

     
 

 

0

0 2

1 0 1 2
0 2

11 0

e
y x y

 
    


 

     0 0y x y
0 1

1
1 sin 0 1

e
  


 

 ក់ឱំ្យ    : 2 0 1 2 1T y x x      

 ែ៉ូចឈន្ោះ បក់ទ តប់ ោះរកបាន្គឺ   : 2 1T y x   ។ 

 ខ. រកក៉ូអរឈ ឈន្នន្ចណុំចស្រប្ពវ M   
 ឈគមាន្ បក់ទ ត់   : 2 1T y x    

  ដខែឈកាងតាងអនុ្គមន្៍  2 1 ln 1y x x     
  ឈក់ោះឈគផ្ទឹមបាន្្មកីារអាប់្ ុី្ែ៉ូចខាងឈស្រកាម ៖ 

  

 

 
0

2 1 ln 1 2 1

ln 1 0

1

2

x x x

x

x e

x

    

 

 



 

 ចំឈ ោះ 2 : 2 2 1 5x y      

 ែ៉ូចឈន្ោះ ក៉ូអរឈ ឈន្ចំណុចស្រប្ពវគឺ 2 , 5x y   ។ 

IV. ក.  គណក់នផ្ទស្រកឡាកាឈរនី n  : 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ឈគបាន្ស្ររងុនន្កាឈរបន្ាបក់ទ ប់ ពីកាឈរនី១ នី២ នី៣ ... នីn  គឺ៖ 

 
0 1 2 1

2 2 2 2
, , , ... ,

2 2 2 2

n

a a a a



       
              
       

 

 នផ្ទកាឈរនី១ 
0 2

2

1

2

2
s a



 
   
 

 ឬ 
0

2

1

1

2
s a

 
  
 

 

 នផ្ទកាឈរនី២ 
1 2

2

2

2

2
s a



 
   
 

 ឬ 
1

2

2

1

2
s a

 
  
 

 

 នផ្ទកាឈរនី៣ 
2 2

2

3

2

2
s a



 
   
 

 ឬ 
2

2

3

1

2
s a

 
  
 

 

 ............................................. 

 នផ្ទកាឈរនីn  
 1 2

22

2

n

ns a

 

 
   
 

    ក់ឱំ្យ   
2

12
n n

a
s


  

 ែ៉ូចឈន្ោះ នផ្ទស្រកឡាកាឈរនី n  គឺ 
2

12
n n

a
s


  ឯកតានផ្ទស្រកឡា ។ 

a

2

2
a

2

2

2
a

 
  
 

3

2

2
a

 
  
 

4

2

2
a

 
  
 



 

 

 ខ. គណក់ផ្េប៉ូកនផ្ទស្រកឡាកាឈរទងំអ្់ 

 

 

1 2 3

0 1 2 1

2 2 2 2

0 1 2 1

2

12 2

2

...

1 1 1 1
...

2 2 2 2

1 1 1 1
...

2 2 2 2

1
1 1

1 2

11
1

2

1
2 1

2

n

n

n

n

n

n

S s s s s

a a a a

a

s q
a a

q

a





    

       
           
       

        
            

         

   
              

  
 
 


 





  

 ែ៉ូចឈន្ោះ គណក់បាន្ផ្េប៉ូក  2 1
2 1

2n
S a

 
  

 
  ។ 

V. ក. រក្មកីារបលង់  Q  : 

បលង់  Q  រាង      0 0 0 0a x x b y y c z z       

ឈ យ  Q  កាត់  3, 2, 0A  
 ឈក់ោះ 0 0 03 , 2 , 0x y z    
ឈហើយ  Q  ដកងន្ងឹវុចិន័រ  AB  ក់ឱំ្យ  Q  មាន្វុចិន័រ 

 ណរមា េ់  3 , 3 , 3n AB     
 ឈក់ោះ 3 , 3 , 3a b c      
ក់ឱំ្យ        : 3 3 3 2 3 0 0Q x y z        

                3 2 0 0

5 0

x y z

x y z

     

   
 

ែ៉ូចឈន្ោះ ្មកីារបលង់កំណត់បាន្   : 5 0Q x y z     ។ 

 ខ. ឈផ្ទៀងផ្ទទ តថ់ា ,R S  ន្ងិ T  ជាចណុំច ថ្ិតឈៅឈេើបលង់  Q  

 ឈគមាន្    5 , 0 , 0 , 0 , 5 , 0R S  ,  0 , 0 , 5T   

  ន្ិងបលង់   : 5 0Q x y z     

 ឈបើចំណុច , ,R S T  ជាចំណុច ថ្ិតឈៅឈេើបលង់  Q  េុោះស្រតាដត 

 ក៉ូអរឈ ឈន្ចំណុចទងំឈន្ោះឈផ្ទៀងផ្ទទ ត់្ មកីារបលង់  Q  ឈគបាន្ ៖ 

 ចំឈ ោះ  5 , 0 , 0R   ឈក់ោះ    : 5 0 0 5 0Q      ពិត 

 ចំឈ ោះ  0 , 5 , 0S   ឈក់ោះ    : 0 5 0 5 0Q      ពិត 

 ចំឈ ោះ  0, 0, 5T   ឈក់ោះ   : 0 0 5 5 0Q      ពិត 

 ែ៉ូចឈន្ោះ      , ,R Q S Q T Q    ។ 

  

 គ.  គណក់ស្របដវង AB   

 ឈ យ  3 , 3 , 3AB     

 ក់ឱំ្យ    
2 2 23 3 3 3 3AB AB        

 ែ៉ូចឈន្ោះ 3 3AB   ឯកតាស្របដវង ។ 

 គណក់នផ្ទស្រកឡាស្រតឈីកាណ RST  

 តាមរ៉ូបមន្ា 1

2
RSTS RS RT   

 ឈ យ    5 , 5 , 0 , 5 , 0 , 5RS RT      

 ឈគបាន្ 5 5 0 25 25 25

5 0 5

i j k

RS RT i j k      

 

 

 ក់ឱំ្យ    
2 2 225 25 25 25 3RS RT        

 ែ៉ូចឈន្ោះ 25 3

2
RSTS   ឯកតានផ្ទស្រកឡា ។ 

 
  
 



 

 

 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................           ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូ បឋម្សរិា និងម្ជតេយយសរិា “ ១២ + ២ ” 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ១៥  ធ្នូ  ២០០៥ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. ក. ឈ ោះស្រាយសមកីារកនុងសំណំុចំន្នួ្កុផំ្លិច :  2 2 5 0x x     ។ 
 ខ.  កំណតត់ម្មលម្ន្ a  ន្ិង b  ឈ ើមបឱី្យ 2 i  ជាឫសម្ន្សមកីារ 2 20 0ax bx     ។ 

 គ.  សរឈសរ 
3

1

1

i
z

i

 
  

 
 ជាទស្រមង់ស្រតីឈកាណមាស្រត ។ (២ពនិ្ទុ) 

II. ចូរសង់ស្រកាបម្ន្អនុ្គមន្៍ :  f x x  រចួស្រាយថាអនុ្គមន្៍  f x  ជាអនុ្គមន្ជ៍ាប់ តតគ្មម ន្ឈ រឈីេស្រតងច់ំណុច 0x   ។ (២ពនិ្ទុ) 
III. កនុងថងម់យួមាន្ប ូេពណ៌ស 12  ន្ិងប េូពណ៌ឈមម  15  ។ ឈគចាបយ់កពីកនុងថង់នូ្េប េូពីរជាមយួគ្មន  ។ ឈតើឈគមាន្ប នុ្មម ន្ 

រឈបៀបឈ ើមបចីាប់យកឈចញឱ្យបាន្យ ងតចិបផុំ្តប ូេពណ៌ ស មយួ ។ (២ពនិ្ទុ) 

IV. កនុងតស្រមុយអរតូណរមា េ់  , , ,O i j k  ឈគមាន្ចណុំច      4 , 2 , 0 , 1 , 2 , 2 , 2 , 1 , 0A B C    ន្ិង 

 2 , 2 , 1D    ។  

 ក. កំណត់សមកីារបា រ តម តម្ន្បន្មទ ត់  d  ត េកាត់តាមចំណុច A  ឈហើយមាន្េុចិទ័រស្របាប់ទសិ CD  ។ 

 ខ.  សរឈសរសមកីារបលង់  P  ត េកាត់តាមចំណុច B  ឈហើយតកងន្ឹងបន្មទ ត់  CD  ។ 

 គ. រកកូអរឈ ឈន្ម្ន្ចំណុចស្របសពវរវាងបន្មទ ត់  d  ន្ិងបលង់  P  ។ (២ពនិ្ទុ) 

V. ឈគឱ្យអនុ្គមន្៍    2ln 4mf x x x m     ។ 

 ក. កំណតត់ម្មលម្ន្ m  ឈ ើមបឱី្យអនុ្គមន្៍ឈន្ោះមាន្ត ន្កំណត់ឈសមើន្ងឹចនំ្នួ្ពតិ  ។ 
 ខ.  ចំឈ ោះតម្មលម្ន្ 0m   ឈ ោះស្រាយសមកីារ    ln 2 ln 2f x x    ។ 

គ.  ស្រាយបញ្ជា ក់ថាអនុ្គមន្៍    2 2 ln 2F x x x x        ជាស្រពីមទីីេម្ន្អនុ្គមន្៍    2ln 4 4f x x x    ។ (២ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបឋម្ នងិម្ជតេយយសរិា ឆ្ន  ំ២០០៥ 

 
I. ក. ឈ ោះស្រាយសមកីារកនុងសំណំុចនំ្នួ្កុផំ្លចិ : 

ឈគមាន្ 2 2 5 0x x    

    

2

2 2

2 1 4

1 2

1 2

1 2

x x

x i

x i

x i

   

 

  

 

 

 ូចឈន្ោះ សមកីារមាន្ឫសពីរគឺ 1 2x i    ។ 

ខ.  កណំតត់ម្មលម្ន្ a  ន្ងិ b  
 ឈបើ 2 i  ជាឫសម្ន្សមកីារ 2 20 0ax bx     

 ឈគបាន្    
2

2 2 20 0a i b i      

  
   

 
   

2

2

2 2 20 0

4 4 2 20 0

3 2 20 4 0

a i b i

a i i b bi

a b a b i

    

     

     

 

 ផ្ទឹមបាន្ 3 2 20 0 4

4 0 16

a b a

a b b

     
 

    
 

  ូចឈន្ោះ កំណត់បាន្  4 , 16a b    ។ 

 គ. សរឈសរ z  ជាទស្រមង់ស្រតីឈកាណមាស្រត 

 ឈគមាន្ 
3

1

1

i
z

i

 
  

 
 ត េ  

2

2 2

1 1 2

1 1

i i i
i

i i

  
 

 
 

 ន្មឱំ្យ   
3

31 3 3
cos sin

1 2 2

i
z i i i

i

  
      

 
 

  ូចឈន្ោះ ទស្រមង់ស្រតីឈកាណមាស្រតគឺ  
3 3

cos sin
2 2

z i
 

   ។ 

II. សង់ស្រកាបម្ន្អនុ្គមន្ ៍  f x x  : ( ូចស្រគបូឋម២០០៩) 

 ចំឈ ោះ 0 :x x x   ឈន្មោះ  y f x x   

 ចំឈ ោះ 0 :x x x    ឈន្មោះ  y f x x    
 ឈគសង់ស្រកាបបាន្ តាមករណីន្ីមយួៗ ូចខាងឈស្រកាម ៖ 

  

 ស្រាយថាអនុ្គមន្ ៍  f x  ជាអនុ្គមន្ជ៍ាប់ស្រតង់ 0x   

 ឈគមាន្  
 0

 0

x x
f x x

x x

 
  

 

eb I

eb I
 

 ឈគបាន្  
0 0

lim lim 0
x x

f x x
  

   

     
0 0

lim lim 0
x x

f x x
  

    

   0 0f   
 ឈ យ      

0 0
lim lim 0 0
x x

f x f x f
  

    

  ូចឈន្ោះ    f  ជាអនុ្គមន្៍ជាប់ស្រតង់ 0x     ។ 

 ស្រាយថាអនុ្គមន្ ៍  f x គ្មម ន្ឈ រឈីេស្រតងច់ណុំច 0x   

ឈបើ f  មាន្ឈ រឈីេស្រតង់ 0x   េុោះស្រតាតត     0 0f f 
   

តាមន្យិមន្័យឈ រឈីេ   
   

0

0

0

0

lim
x x

f x f x
f x

x x


 


 

ឈគបាន្  
0

0
0 lim 1

0x

x
f

x


 
   


 

ន្ិង  
0

0
0 lim 1

0x

x
f

x



  


 

ឈ យ  0f   0f  ឈន្មោះ f  គ្មម ន្ឈ រឈីេស្រតង់ 0x   ឈទ 

 ូចឈន្ោះ    f  គ្មម ន្ឈ រឈីេស្រតង់ 0x   ឈទ      ។ 

III. រកចនំ្នួ្រឈបៀបយកបាន្ប េូពណ៌សមយួយ ងតចិបផុំ្ត  :  
រឈបៀបទ១ី 
ឈគមាន្ ប ូេពណ៌ស 12  ន្ិងប ូេឈមម  15 ឈគយកប ូេពីរ 

 ន្មឱំ្យ ចំន្នួ្រឈបៀបចាប់ប ូេទងំអស់ឈសមើ  27 , 2C  ត េ 

              
 

27! 27 26 25!
27 , 2 351

27 2 ! 2! 25! 2
C

 
  

  
 

 ឈ យ ស្រពឹតតិការណ៍យកបាន្ប ូេពណ៌សមយួយ ងតចិបផុំ្ត 
  បំឈពញន្ឹងស្រពតឹតិការណ៍យកបាន្ប ូេពណ៌ឈមម ទងំពីរ 
 ឈហើយ ស្រពឹតតិការណ៍យកបាន្ប ូេពណ៌ឈមម ទងំពីរគឺ  15, 2C  

   
 

15! 15 14 13!
15 , 2 105

15 2 ! 2! 13! 2
C

 
  

  
 

 ឈគបាន្ ចំន្នួ្រឈបៀបយកបាន្ប ូេពណ៌សមយួយ ងតចិបផុំ្តឈសមើ 
     27 , 2 15, 2 351 105 246C C     រឈបៀប 

  ូចឈន្ោះ  រឈបៀបយកបាន្ប េូសយ ងតិចមយួគឺ 246  រឈបៀប  ។ 
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រឈបៀបទ២ី 
 ស្រពឹតតិការណ៍យកបាន្ប ូេពណ៌សមយួយ ងតចិបផុំ្តមាន្ន្យ័ថា  
 យកបាន្ប ូេសមយួ ឬប េូសពីរ ឈគបាន្ ៖ 
 ចំន្នួ្រឈបៀបយកបាន្ប ូេសមយួយ ងតចិបំផុ្តគ ឺ

 

     

 

12 , 1 15 , 1 12 , 2

12!
12 15

12 2 ! 2!

12 11 10!
180 180 66 246

10! 2

C C C 

  
 

 
    



 

  ូចឈន្ោះ  រឈបៀបយកបាន្ប េូសយ ងតិចមយួគឺ 246  រឈបៀប  ។ 

IV. ក. កណំតស់មកីារបា រ តម តម្ន្បន្មទ ត់  d  :  

សមកីារបា រ តម តមាន្រង  
0

0

0

: ,

x x at

d y y bt t

z z ct

 


  
  

 

ឈ យ  d  កាត់តាមចំណុច  4 , 2 , 0A   
 ឈន្មោះ 0 0 04 , 2 , 0x y z     

ឈហើយ  d  មាន្េុចិទ័រស្របាប់ទសិ  0 , 1 , 1CD     
 ឈន្មោះ 0 , 1 , 1a b c      

 ូចឈន្ោះ សមកីារបា រ តម ត  

4

: 2 ,

x

d y t t

z t




   
  

 ។ 

 ខ.  សរឈសរសមកីារបលង់  P  
 សមកីារបលង់        0 0 0: 0P a x x b y y c z z       

 ឈ យ  P  កាត់តាមចំណុច  1 , 2 , 2B  
  ឈន្មោះ 0 0 01 , 2 , 2x y z    
 ឈហើយ  P  តកងន្ងឹបន្មទ ត់  CD  ន្មឱំ្យ  P  មាន្រុចិទ័រ 

  ណរមា េ់  0 , 1 , 1CD     
  ឈន្មោះ 0 , 1 , 1a b c      
 ឈគបាន្        : 0 1 2 2 0P x y z       

       

 

: 2 2 0

: 4 0

P y z

P y z

    

  
 

  ូចឈន្ោះ សមកីារបលង់   : 4 0P y z     ។ 

 
 
 

 គ. រកកូអរឈ ឈន្ម្ន្ចណុំចស្របសពវរវាងបន្មទ ត់  d  ន្ងិបលង់  P  

 ឈគមាន្  

4

: 2

x

d y t

z t




  
  

 ន្ិង   : 4 0P y z    

 ឈគបាន្  2 4 0t t      

  
 2 4 0

2 6 0

3

t t

t

t

    

  

 

 

 ចំឈ ោះ 3t    ឈគបាន្  

 

4 , 4

2 3 1

33

x x

y y

zz

  
 

      
     

 

  ូចឈន្ោះ   កូអរឈ ឈន្ចំណុចស្របសពវគឺ   4 , 1 , 3       ។ 

V. ក. កណំតត់ម្មល m  ឈ ើមបឱី្យអនុ្គមន្ ៍មាន្ត ន្កណំត់ឈសមើ  :  

ឈគមាន្    2ln 4mf x x x m    

 រឈបៀបទ១ី 
 អនុ្គមន្៍ f  មាន្ន្័យេុោះស្រតាតត 2 4 0x x m    

 ឈគបាន្    2 4 4 4 0x x m      

       
2 2

2 4 0 , 2 0x m x       
 ឈ ើមបឱី្យ េសិមកីារពតិស្រគបត់ម្មល x  េុោះស្រតា 4 0m   
 ន្មឱំ្យ 4m   

  ូចឈន្ោះ     តម្មល m  កំណត់បាន្គឺ 4m     ។ 

 រឈបៀបទ២ី 
 អនុ្គមន្៍ f  មាន្ន្័យេុោះស្រតាតត 2 4 0x x m    

 ឈ ើមបឱី្យ េសិមកីារពតិស្រគបត់ម្មល x  េុោះស្រតា 0

0

a 


 
 

 ឈគបាន្ 1 0 , 4 0a m     ឈន្មោះ 4m   

  ូចឈន្ោះ      តម្មល m  កំណត់បាន្គឺ 4m    ។ 

 ខ.  ចំឈ ោះតម្មលម្ន្ 0m   ឈ ោះស្រាយសមកីារ  
 ឈគមាន្    ln 2 ln 2f x x    

 ឈគបាន្    2ln 4 ln 2 ln 2x x x     

 េកខខណឌ  សមកីារមាន្ន្យ័េុោះស្រតាតត 
2 4 0

2 0

x x

x

  


 
 

 កឈន្ោម 2 4x x  មាន្ឫស 0 , 4x x    
 កឈន្ោម 2x      មាន្ឫស 2x    



 

 

 តារងសញ្ជា ឈ ើមបទីញរកេកខខណឌ  

x    4      2          0          
2 4 0x x           

2 0x           
េកខខណឌ      

   

  ឈហតុឈន្ោះ េកខខណឌ  0x   

 ឈគបាន្    2ln 4 ln 2 4x x x    

  
2

2

4 2 4

2 4 0

x x x

x x

  

  
 

 មាន្  1 4 5     

  1 5 , 1 5 0x x        មនិ្យក 

  ូចឈន្ោះ សមកីារមាន្ឫស  1 5x      ។ 

 គ.  ស្រាយបញ្ជា កថ់ាអនុ្គមន្ ៍  F x  ជាស្រពមីទីីេម្ន្  f x  

 ឈគមាន្    2 2 ln 2F x x x x         

     2ln 4 4f x x x    

 ឈគបាន្     2 2 ln 2F x x x x


         

            

     

 
 

     
2 2

2 2 ln 2 ln 2 2 1

2
2 ln 2 2 1

2

2 ln 2 1 1 2ln 2

ln 2 ln 4 4

x x x x

x
x x

x

x x

x x x f x

         

 
     
 
 

        

     

 

 ឈ យ    F x f x   

 ន្មឱំ្យ  F x  ជាស្រពីមទីីេម្ន្  f x  

  ូចឈន្ោះ     អនុ្គមន្៍  F x  ជាស្រពីមទីីេម្ន្  f x    ។ 
   

0

0 0



 

 

 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................           ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូ បឋម្សរិា និងម្ជតេយយសរិា “ ១២ + ២ ” 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ១៣  វិចឆិកា  ២០០៤ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. ចូរឈ ោះស្រាយវសិមកីារ : 

 ក.  sin 3 cos 1x x    ឈបើ x        ។ 
 ខ.     2 4log 2 log 3 1x x     ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

II. ក. កំណតច់ំន្នួ្ឈេរ a  ន្ិង b  ឈ ើមបឱី្យចំឈ ោះស្ររប់ x  ឈរបាន្ :  
       

1

1 2 1 1 2

a b

x x x x x x x
 

    
 ។ 

 ខ.  រណនាផេបកូ  
  

1 1 1
...

1 2 3 2 3 4 1 2
S

n n n
   

     
  រចួរកេីមតី S  កាេណា n  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

III. ឈរបឈងកើតរណៈកមមការមយួមាន្សមាជិក 5  នាក់ កនុងចំឈណាម 12  នាក់ ។ ចំឈ ោះមនុ្សសទងំឈន្ោះ មាន្ពីរនាក់ A  ន្ិង B  
អាចចូេជាសមាជិកបាន្េុោះស្រាតតចូេទងំពីរនាក់ ។ 

 ក.  ឈតើឈរអាចបឈងកើតរណៈកមមការឈន្ោះបាន្ប នុាម ន្រឈបៀប ? 
 ខ.  រកស្របូបាបឈ ើមបឱី្យ A  ន្ិង B  បាន្ចូេជាសមាជកិរណៈកមមការទងំពីរនាក់ ។ (២ពនិ្ទុ) 
IV. កនុងតស្រមុយអរតូណរមា េ់នន្េំហឈរឱ្យបលង់  P  ន្ិងតសវ៊ែ  S  មាន្សមកីារឈរៀងគ្នន  :    : 2 2 5 0P x y z     ន្ិង 

  2 2 2: 2 4 4 0S x y z x y z       ។ 

 ក. កំណតកូ់អរឈ ឈន្ផចិត I  ន្ិងកា ំR  នន្តសវ៊ែ  S   ។ 

 ខ.  បង្ហា ញថាបលង់  P  កាត់តសវ៊ែ  S  រចួរកសមកីារបណាា បលង់ស្រសបន្ងឹបលង់  P  ឈហើយប ោះន្ងឹតសវ៊ែ  S  ។ (២ពនិ្ទុ) 

V. ឈរឱ្យអនុ្រមន្៍  
2 2 1

2 4

x x
y f x

x

 
 

 
  ។ 

 ក. សិកាអឈេរភាព ន្ងិសង់តខសឈកាង  C  ាងអនុ្រមន្៍  រចួស្រាយថាតខសឈកាងឈន្ោះមាន្ផចិតបំតេងឆលុោះមយួ ។ 

 ខ.  កំណត់សមកីារបនាទ តប់ ោះន្ឹងតខសឈកាង  C  ឈ យ ឹងថាបនាទ តប់ ោះឈន្ោះកាត់ាមចំណុច  0 , 2A  ។ 

រ.  រណនាស្រកឡានផទ S  តផនកបលង់ខណឌ ឈ យតខសឈកាង  C  អាសីុមតូតឈស្រេត ន្ិងបនាទ ត់ 3 , 4x x   ។ (៣ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបឋម្ នងិម្ជតេយយសរិា ឆ្ន  ំ២០០៤ 

 
I. ឈ ោះស្រាយវសិមកីារ  : 

ក.   sin 3 cos 1x x         ( ឈបើ x    ) 

 

1 3 1
sin cos

2 2 2

1
cos sin sin cos

3 3 2

1
sin

3 2

x x

x x

x

 



 

 

 
  

 

 

5

6 3 6

5

6 3 6 3

6 2

x

x

x

  

   

 

  

   

  

 

 ូចឈន្ោះ វសិមកីារមាន្ចឈមលើយ 
6 2

x
 

     ។ 

ខ.    2 4log 2 log 3 1x x     

វសិមកីារមាន្ន្័យេុោះស្រាតត 2 0
3 2

3 0

x
x

x

 
   

 
 

ឈរបាន្    2 2

1
log 2 log 3 1

2
x x     

 

   

   

  

   

  

2 2

2

2 2

2 2

2 2

2 3 2

3 2

2

2

2log 2 log 3 2

log 2 log 3 2

log 4 4 3 log 2

4 12 4 12 3 4

8 8 0

1 8 1 0

1 8 0

x x

x x

x x x

x x x x x

x x x

x x x

x x

   

   

   

     

   

   

  

 

ឱ្យ 1 0 1x x      ន្ិង  2 8 0 2 2x x      
ារាងសញ្ញា  

x    3   2 2    1     2  2 2    
1x               

2 8x               

  21 8 0x x                

3 2x          

ចឈមលើយ       
 

 ូចឈន្ោះ   3 , 2 2 1 , 2x    


ជាចឈមលើយ  ។ 

II. ក. កណំតច់នំ្នួ្ឈេរ a  ន្ងិ b    : ( ូចស្ររូមធ្យមឆ្ន  ំ2009) 

ឈរមាន្ 
       

1

1 2 1 1 2

a b

x x x x x x x
 

    
 

  

  

 

  

2 2

1 2 1 2

a x bx a b x a

x x x x x x

   
 

   
 

ផទឹមបាន្ 0 1 1
,

2 1 2 2

a b
a b

a

 
   


 

 ូចឈន្ោះ កំណត់បាន្ 1 1
,

2 2
a b    ។ 

ខ. រណនាផេបកូ S  

ឈរមាន្ 
  

1 1 1
.......

1 2 3 2 3 4 1 2
S

n n n
   

     
 

ឈហើយ 
       

1 1
1 2 2

1 2 1 1 2x x x x x x x


 

    
 

       
1 1 1 1

1 2 2 1 1 2x x x x x x x

 
  

     
 

យក 1 , 2 , 3 , ... ,x n  ឈរបាន្ ៖ 

       

  

1 1 1 1

1 2 3 2 1 2 2 3

1 1 1 1

2 3 4 2 2 3 3 4

1 1 1 1

3 4 5 2 3 4 4 5

..................................................

1 1 1 1

1 2 2 1 1 2

1 1 1

2 1 2 1 2

n n n n n n n

S
n n

  
       

  
       

  
        



 
        



 
  

   

 

 ូចឈន្ោះ រណនាបាន្ 
  

1 1 1

2 2 1 2
S

n n

 
     

 

រកេីមតី  S  កាេណា n  

ឈរមាន្ 
  

1 1 1
lim lim

2 2 1 2n n
S

n n 

 
     

 

       1 1 1
0

2 2 4

 
   

 
 

 ូចឈន្ោះ  រណនាបាន្ 1
lim

4n
S


   ។ 
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III. ក.  ឈតើឈរអាចបឈងកើតរណៈកមមការឈន្ោះបាន្ប នុាម ន្រឈបៀប ? 
ឈ យ មនុ្សសទងំអស់មាន្ 12  នាក់ ចងប់ឈងកើតរណៈកមមការ 
 មាន្គ្នន  5  នាក់ វាជាបន្សនំន្ 5  ធាតុយកពី 12  ធាតុ 

ឈរាង    
 

12!
12 , 5

12 5 ! 5!
n s C 

 
 

         12 11 10 9 8 7!
792

7! 5 4 3 2

    
 

   
 

 ូចឈន្ោះ    ចំន្ួន្រណៈកមមការបឈងកើតបាន្ 792   រឈបៀប    ។ 
 

ខ.  រកស្របបូាប A  ន្ងិ B  ចូេជាសមាជកិទងំពីរនាក ់  

ឈ ើមបឈីស្រជើសឈរ ើសបាន្ A  ន្ិង B  ទងំពីរនាក់ ឈនាោះឈរស្រតូវ 
ឈស្រជើសឈរ ើសមនុ្សស 3  ពី 10  នាក់ឈផសងឈេៀត 
ាង A  ជាស្រពឹតាិការណ៍ឈស្រជើសបាន្ទងំ A  ន្ិង B   
ឈរបាន្      2 , 2 10 , 3n A C C   

    
 

10! 10 9 8 7!
1 120

10 3 ! 3! 7! 3 2

  
   

   
 

 នាឱំ្យ  
 

 
120 5

792 33

n A
P A

n S
    

  ូចឈន្ោះ ស្របូបាបរកបាន្រឺ  
5

33
P A   ។ 

IV. ក. កណំតកូ់អរឈ ឈន្ផចតិ I  ន្ងិកា ំR  នន្តសវ៊ែ  S  

ឈរបំតេងងសមកីារតសវ៊ែ  S  ជាេស្រមង់សាង់   

  2 2 2: 2 4 4 0S x y z x y z       

           
     

     

     

2 2 2

2 2 2

2 2 2 2

2 4 4 0

2 1 4 4 4 4 9

1 2 2 3

x x y y z z

x x y y z z

x y z

     

        

     

 

ផទឹមន្ឹង      
2 2 2 2x a y b z c r       

នាឱំ្យ ផចិត    , , 1 , 2 , 2I a b c I    , កា ំ 3r   

 ូចឈន្ោះ    តសវ៊ែឈន្ោះមាន្ផចិត  1 , 2 , 2I   ន្ិងកា ំ 3r     ។ 
 

ខ.  បង្ហា ញថាបលង់  P  កាត់តសវ៊ែ  S  

ាមរូបមន្ា    0 0 0

2 2 2
,

ax by cz d
d I P

a b c

  


 
 

ឈ យ  1 , 2 , 2I   ន្ិង    : 2 2 5 0P x y z     

នាឱំ្យ   
 

2 2 2

1 1 2 2 2 2 5 6
, 2

31 2 2
d I P

     
  

 
 

ឈ យ 2 3d r    ឈនាោះបលង់  P  ស្រតូវកាត់តសវ៊ែ  S  

 ូចឈន្ោះ    បលង់  P  ស្រតូវកាត់តសវ៊ែ  S ស្រតូវបាន្បង្ហា ញ    ។ 

រកសមកីារបណាា បលងស់្រសបន្ងឹបលង់  P  ឈហើយប ោះន្ងឹតសវ៊ែ  S  
ឈរាង សមកីារបលង់ស្រតូវរកមាន្រាង   ៖ 
    : 0ax by cz d      

ឈ យ    P  ឈនាោះ    មាន្វុចិេ័រណរមា េ់ ូច  P រឺ 

   1 , 2 , 2n   ឈនាោះឈរបាន្ ៖ 

    : 2 2 0x y z d      

តតបលង់     ប ោះតសវ៊ែ  S  ឈនាោះ   , 3d I r    

ឈរបាន្  
2 2 2

1 1 2 2 2 2 1
3 3

31 2 2

d d      
  

 
 

នាឱំ្យ 10
1 9 1 9

8

d
d d

d

 
       


 

 ូចឈន្ោះ បណាា សមកីារបលង់ស្រតូវរកអាចសរឈសរបាន្រឺ ៖ 

  
 

 

1

2

: 2 2 10 0

: 2 2 8 0

x y z

x y z





   

   
  ។ 

   
V. ក. សិកាអឈេរភាព ន្ងិសង់តខសឈកាង  C  ាងអនុ្រមន្ ៍

ឈរមាន្  
2 2 1

2 4

x x
y f x

x

 
 

 
 

ត ន្កំណត់ : អនុ្រមន្៍ f  មាន្ន្យ័េុោះស្រាតត 2 4 0x    
នាឱំ្យ   2 4x    ឈនាោះ  2x    

 ូចឈន្ោះ      2 , 2 2 ,D           ។ 

េិសឈៅអឈេរភាព 

ឈ រឈីវ  
2 2 1

2 4

x x
f x

x

  
   

  
 

             

     
 

     

 

   

 

   

 

2

2

2

2

2

2

2 2 2 4 2 2 1

2 4

2 1 2 4 2 1

2 4

2 1 2 4 1

2 4

2 1 5

2 4

x x x x

x

x x x

x

x x x

x

x x

x

     




    




    




  




 



 

 

ឈរឱ្យ  
  

 
2

2 1 5
0 0

2 4

x x
f x

x

  
   


 

   
2

, 2 4 0x D x       

នាឱំ្យ   1 5 0x x     ឈនាោះ 1 , 5x x    

ឈរបាន្  
21 2 1 1

1 0
2 1 4

f
  

 
  

 

   
   

 

2
5 2 5 1 36

5 6
2 5 4 6

f
   

   
  

 

ារាងសញ្ញា   f x  

x      5     2       1        
 f x          

   

ស្រតង់  5 , 0x f x    ឈហើយបាូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

  បញ្្ញក ក់ថា f  មាន្អបបបរមាឈធ្ៀបមយួឈសមើន្ឹង  5 6f    ។ 

ស្រតង់  1 , 0x f x   ឈហើយបាូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

  បញ្្ញក ក់ថា f  មាន្អតបិរមាឈធ្ៀបមយួឈសមើន្ឹង  1 0f   ។ 
េីមតី ន្ិងអាសីុមតូត 

 

 

2 2

2 2

2 1
lim lim lim

2 4 2

2 1
lim lim lim

2 4 2

x x x

x x x

x x x
f x

x x

x x x
f x

x x

  

  

 
   

  

 
   

  

 

 
   

 
   

2

2 2

2

2 2

2 1 9
lim lim

2 2 2 2 0 2

2 1 9
lim lim

2 2 2 2 0 2

x x

x x

x x
f x

x

x x
f x

x

 

 

 

 

 
   

     

 
   

     

 

ឈ យ  
2

lim
x

f x


   ឈនាោះបនាទ ត់ត េមាន្សមកីារ 

  2x    ជាអាសីុមតូតឈរនន្ស្រកាប  C  ។ 

មយ ងឈេៀត   
2 2 1 1 9

2
2 4 2 2 4

x x
f x x

x x

 
    

   
 

ឈ យ 9
lim 0

2 4x x


 
 ឈនាោះបនាទ ត់ត េមាន្សមកីារ 

  1
2

2
y x    ជាអាសីុមតូតឈស្រេតនន្ស្រកាប  C  ។ 

ារាងអឈេរភាពនន្អនុ្រមន្៍ f  

x      5     2       1        
 f x          

 f x  

         
 
        6  

      0  

 

              

សង់តខសឈកាង  C  ាងអនុ្រមន្ ៍ 

 
 

ស្រាយថាតខសឈកាងឈន្ោះមាន្ផចតិបតំេងឆលុោះមយួ 
រឈបៀបេ១ី ាមរូបមន្ា 

ឈ យ អាសីុមតូតទងំពីរ 2x    ន្ិង 1
2

2
y x    

 ស្របសពវគ្នន ស្រតងច់ំណុច  2 , 3I    ឈរន្ឹងស្រាយថា 

 I  ជាផចិតបំតេងឆលុោះនន្ស្រកាប  C  

ឈបើ  ,I a b  ជាផចិតឆលុោះនន្ស្រកាប C  ាងអនុ្រមន្៍ f  េុោះស្រាតត 

វាឈផទៀងផ្ទទ ត់    2 2f a x f x b    

ឈរបាន្    4 6f x f x      

ឈ យ  
   

 

2
4 2 4 1

4
2 4 4

x x
f x

x

     
  

   
 

 

2

2 2

16 8 8 2 1

8 2 4

10 25 10 25

2 4 2 4

x x x

x

x x x x

x x

    


 

    
 

  

 

ឈរបាន្ 
2 210 25 2 1 12 24

6
2 4 2 4 2 4

x x x x x

x x x

      
  

     
 

 ូចឈន្ោះ      ស្រកាប  C  មាន្ផចតិឆលុោះមយួរឺ  2 , 3I       ។ 
 

00

00

y

x

 C

 C

2x  

1
2

2
y x  



 

 

រឈបៀបេ២ី ាមវធិ្ីរកំេិអក័ស 
ឈរបំតេងកិេអ័កសពតីស្រមុយ xoy  ឈៅតស្រមុយេមី XIY  

ាមរូបមន្ា បំតេងកិេអក័ស x a X

y b Y

 


 
 

ឈ យ អាសីុមតូតទងំពីរ 2x    ន្ិង 1
2

2
y x    

 ស្របសពវគ្នន ស្រតងច់ំណុច    , 2 , 3I a b I   

ឈរបាន្ 2

3

x X

y Y

  


 
 

ឈរមាន្  
2 2 1

2 4

x x
y f x

x

 
 

 
 

ឈរបាន្ 
2 2 1

3
2 4

x x
Y

x

 
 

 
 

    

 

2
2 2 2 1

3
2 2 4

X X
Y

X

   
 

  
 

 
   

2

2

4 4 2 4 1
3

2

9
,

2

X X X
Y

X

X
F X Y F X

X

    
 




 



 

ឈ យ 0X   ឈរបាន្ ៖ 

  
 

 
2 29 9

2 2

X X
F X F X

X X

  
     


 

នាឱំ្យ  F X  ជាអនុ្រមន្៍ឈសសមាន្  2 , 3I  ជាផចិតឆលុោះ 

 ូចឈន្ោះ    ស្រកាប  C  មាន្ផចិតឆលុោះមយួរឺ  2 , 3I       ។ 
 

 ខ.  កណំតស់មកីារបនាទ តប់ ោះន្ងឹតខសឈកាង  C   
 រឈបៀបេ១ី 
 សមកីារបនាទ តប់ ោះមាន្រាង     0 0 0y f x x x f x    

 ឈរបាន្      0 0 0 0y f x x f x x f x     

 ឈ យ បនាទ តប់ ោះឈន្ោះកាតា់មចំណុច  0 , 2A  

      0 0 0 00 2f x f x x f x      

    0 0 0 2f x x f x     

 តត  
  

 
0 0 0

0 0 2

0

2 1 5

2 4

x x x
f x x

x

   
 


          

          

  

 

 

2

0 0 0

2

0

3 2

0 0 0

2

0

2 2 5

2 4

2 8 10

2 4

x x x

x

x x x

x

 




 




 

 
  

 

 

22
0 0 00 0

0 2

0 0

3

0 0

2

0

2 1 2 42 1

2 4 2 4

2 6 4

2 4

x x xx x
f x

x x

x x

x

    
 

  

  




 

 

 ឈរបាន្ 
   

3 2 3

0 0 0 0 0

2 2

0 0

2 8 10 2 6 4
2

2 4 2 4

x x x x x

x x

    
 

 
 

  
   

3 2 3

0 0 0 0 0

2 2

0 0

2 8 10 2 6 4
2

2 4 2 4

x x x x x

x x

    
 

 
 

  

 

 

22

0 0 0

2 2

0 0 0 0

2 2

0 0 0 0

0

0

8 4 4 2 2 4

8 4 4 2 4 16 16

8 4 4 8 32 32

36 36

1

x x x

x x x x

x x x x

x

x

   

    

    

 

 

 

 នាឱំ្យ    
  

 
0 2

2 1 1 1 5
1 4

2 4
f x f

  
    

 
 

     
   

 

2

0

1 2 1 1
1 2

2 1 4
f x f

   
    

  
 

 នាឱំ្យ    4 1 2 4 2y x x       

  ូចឈន្ោះ សមកីារបនាទ តប់ ោះរកបាន្រឺ 4 2y x   ។ 

 រឈបៀបេ២ី 
 សមកីារបនាទ តប់ ោះមាន្រាង   :T y ax b   

 ឈ យ    T  កាត់  0 , 2A  ឈនាោះ 2 0 a b    ឬ 2b   

 ឈរបាន្   : 2T y ax   

 ឈ យ  T  ប ោះ  C  ឈរផទឹមបាន្សមកីារអាបសីុ់ស 

  
   

2

2 2

2

2 1
2

2 4

2 1 2 4 4 8

1 2 2 4 9 0

x x
ax

x

x x ax x ax

a x a x

 
 

 

      

    

 

 ឈ ើមបឱី្យ  T  ប ោះ  C េុោះស្រាសមកីារមាន្ឫសឌុប 
0

1
2

a

 
 

 

 ឈរបាន្    
2

1 2 9 1 2 0a a     

     1 2 2 8 0a a     

  1
4 ,

2
a a    មនិ្យក (ឈធ្វើឱ្យជាសម.ី ឺឈស្រកេី១) 

  ូចឈន្ោះ សមកីារបនាទ តប់ ោះរកបាន្រឺ 4 2y x   ។ 



 

 

 រ.  រណនាស្រកឡានផទ S  តផនកបលងខ់ណឌ ឈ យតខសឈកាង  C   
 អាសីុមតូតឈស្រេត ន្ងិបនាទ ត់ 3 , 4x x   
 

 ាមស្រកាប ឈៅចឈនាល ោះ 3 4x   អាសីុមតូតឈស្រេតឈៅពីឈេើស្រកាប 

 ឈរបាន្ នផទកំណត់ឈ យ  
4

3
S y c dx     ឈរបាន្ ៖ 

 

 

4

3

4

3

4

3

4

3

1 1 9
2 2

2 2 2 4

9

2 4

9 1

2 2

9
ln 2

2

9
ln 6 ln 5

2

9 6
ln

2 5

S x x dx
x

dx
x

dx
x

x

  
        

   







   

 







  

  ូចឈន្ោះ    នផទបលង់កំណត់បាន្ 9 6
ln

2 5
S  ឯកានផទស្រកឡា    ។ 



 

 

 
 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................           ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូ បឋម្សរិា និងម្ជតេយយសរិា “ ១២ + ២ ” 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ១៤  វិចឆិកា  ២០០៣ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. ក.  គណនាឈេរឈីេនន្អនុ្គមន្៍ :    2 63 5 xf x x x e       ,     
1

ln
1

x
g x

x





    ។ 

 ខ.  សរឈសរសមកីារបនាទ តប់ ោះនន្ខ្ខែឈកាងតាងអនុ្គមន្៍   ln 1h x x x   ត្តង់ចំណុច  1 , 1M   ។ (២ពនិ្ទុ) 

II. ក.  គណនាអងំឈតត្កាេមនិ្កំណត់ :   2sin 3cosI x x dx        ,     
2 5 6

dx
J

x x


    ។ 

 ខ. រកនទទត្កឡាខណឌ ឈោយខ្ខែឈកាងតាងអនុ្គមន្៍ 2 2y x x   ន្ិងបនាទ ត់ 2y x   ។ (២ពនិ្ទុ) 

III. ឈោោះត្ាយសមកីារ :  4 3 2 1
4

1986 1987 1988 1989

x x x x   
        ។ (១ពនិ្ទុ) 

IV. ឈគមាន្បីចំណុច    1 , 1 , 2 , 0 , 2 , 4A B  ន្ិង  1 , 3 , 1C   ។ 

 ក.  គណនាទេគុណនន្ពីរេុចិទ័រ AB AC  រចួទាញបញ្ជា ក់ថា ចណុំច ,A B  ន្ិង C  មនិ្រត់ត្តង់គ្នា  ។ 
 ខ.  ចូររកនទទត្កឡានន្ត្តីឈកាណ ABC  ។  (២ពនិ្ទុ) 

V. ឈគឱ្យអនុ្គមន្៍ 3 x
y

x


   ។ 

 ក. សិកាទិសឈៅអឈេរភាព ន្ិងសង់ខ្ខែឈកាង C  តាងអនុ្គមន្៍ ។ 
ខ.  ចំណុច A  ន្ិង B  មាន្អប់សីុសឈរៀងគ្នា  1 ន្ិង 3  សថិតឈៅឈេើខ្ខែឈកាង C  ។ ចូរកំណត់សមកីារបនាទ ត់ AB  រចួទាញរកសមកីារ 

បនាទ តប់ ោះន្ងឹខ្ខែឈកាង C  ទាងំអស់ខ្េេត្សបន្ឹងបនាទ ត់ AB  ។ (៣ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបឋម្ នងិម្ជតេយយសរិា ន  ំ២០០៣ 

 
I. ក.  គណនាឈេរឈីេនន្អនុ្គមន្៍ : 

   

       

   

 

2 6

2 6 6 2

6 6 2

2 6

3 5

3 5 3 5

2 3 6 3 5

6 20 33

x

x x

x x

x

f x x x e

f x x x e e x x

x e e x x

x x e

  

       

    

  

 

     

 
   

2 2

1
ln ln 1 ln 1

1

1 1

1 1

1 1 1 1 2

1 1 1 1

x
g x x x

x

x x
g x

x x

x x

x x x x


    



  
  

 

  
    

   

 

ខ.  សរឈសរសមកីារបនាទ តប់ ោះនន្ខ្ខែឈកាងតាងអនុ្គមន្៍ : 
ឈគមាន្   ln 1h x x x   ន្ិងចំណុច  1 , 1M  

សមកីារបនាទ តប់ ោះមាន្ងង     0 0 0y h x x x h x    

ឈគមាន្ បនាទ តប់ ោះត្កាបត្តង់ចំណុច  1 , 1M  

 ឈនាោះ  0 01 , 1x h x   

ឈហើយ    ln ln ln 1h x x x x x x      

    0 1 ln1 1 1h x h      

នាឱំ្យ  1 1 1y x x     

េូឈន្ោះ សមកីារបនាទ តប់ ោះ  y x   ។ 

II. ក.  គណនាអងំឈតត្កាេមនិ្កណំត់ : 

  2sin 3cos

2cos 3sin ,

x x dx

x x c c

 

   

I

efr
 

 េូចឈន្ោះ 2cos 3sin ,x x c c   I efr   ។ 

 

  

   

2 5 6 2 3

3 21 1

3 2 3 2

ln 3 ln 2 ,

dx dx

x x x x

x x
dx dx

x x x x

x x c c

 
   

          
     
 

    

 

 

J

efr

 

 េូចឈន្ោះ  3
ln ,

2

x
c c

x


 


J efr   ។ 

 ខ. រកនទទត្កឡាខណឌ ឈោយខ្ខែឈកាង  ន្ងិបនាទ ត ់
 ឈគមាន្ ខ្ខែឈកាង 2 2y x x    ន្ិងបនាទ ត ់ 2y x   
 ឈគសង់ត្កាបប ង បូេ ន្ិងបនាទ ត់ ឈេើមបេីងឹទតីាងំ ន្ងិឈត្បើរូបមន្ត 
  

  
 តាមត្កាបនទទត្កឡាបលង់ខ្េេខណឌ ឈោយត្កាបទាងំពីរគឺ  

 

   

 

1
2

2

1
2

2

1
3 2

2

2 2

2

2
3 2

1 1 8 4 3 9
2 4 3 6

3 2 3 2 2 2

S x x x dx

x x dx

x x
x







    
 

   

 
    
 

   
              
   




 

 េូចឈន្ោះ    នទទគណនាបន្  4.5S   ឯកតានទទ   ។ 

III. ឈោោះត្ាយសមកីារ  : 

 4 3 2 1
4

1986 1987 1988 1989

x x x x   
      

 

 

4 3 2 1
1 1 1 1 0

1986 1987 1988 1989

1990 1990 1990 1990
0

1986 1987 1988 1989

1 1 1 1
1990 0

1986 1987 1988 1989

x x x x

x x x x

x

   
       

   
   

 
     

 

 

 នាឱំ្យ 1990 0 1990x x     

 េូចឈន្ោះ សមកីារមាន្ឫសខ្តមយួគត់គឺ 1990x    ។ 
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IV. ក.  គណនាទេគុណនន្ពីរេុចិទ័រ AB AC  : 
ឈគមាន្    1,1, 2 , 0, 2, 4A B  ន្ិង  1 , 3 , 1C   

នាឱំ្យ    1 , 1 , 2 , 0 , 2 , 1AB AC    

ឈគបន្ 1 1 2 5 2

0 2 1

i j k

AB AC i j k     



 

េូចឈន្ោះ គណនាបន្ 5 2AB AC i j k      ។ 

  ទាញបញ្ជា កថ់ា ចណុំច ,A B  ន្ងិ C  មនិ្រត់ត្តងគ់្នា  
 ឈោយ 5 2 0AB AC i j k       

 េូចឈន្ោះ    បីចំណុច , ,A B C  រត់មនិ្ត្តង់ជួរ    ។ 

 ខ.  រកនទទត្កឡានន្ត្តីឈកាណ ABC  

 តាមរូបមន្ត 1

2
S AB AC    

 ឈោយ  5 , 1 , 2AB AC    

 ឈគបន្  
2 2 21 1

5 1 2 30
2 2

S       

 េូចឈន្ោះ   នទទនន្ត្តីឈកាណគឺ 
30

2
S   ឯកតានទទត្កឡា   ។ 

V. ក. សិកាទសិឈៅអឈេរភាព ន្ងិសង់ខ្ខែឈកាង C  តាងអនុ្គមន្៍ : 

ឈគមាន្ 3 3
1

x
y

x x


    

ខ្េន្កំណត់ : អនុ្គមន្៍ មាន្ន្័យេុោះត្តាខ្ត 0x   
េូចឈន្ោះ ខ្េន្កំណត់   0D     ។ 
ទិសឈៅអឈេរភាព : 

ឈេរឈីេ 
2

3 3
1 0 ,y x D

x x

 
        

 
 

នាឱំ្យ y  ជាអនុ្គមន្៍ចុោះឈេើចឈនាល ោះ D  ន្ិងគ្នម ន្បរមាឈទ 
េីមតី ន្ិងអសីុមតូត 

  

3
lim lim 1 0 1 1

3
lim lim 1 0 1 1

x x

x x

y
x

y
x

 

 

 
      

 

 
      

 

 

  
0 0

0 0

3
lim lim 1 1

3
lim lim 1 1

x x

x x

y
x

y
x

 

 

 

 

 
      

 

 
      

 

 

ឈោយ lim 1
x

y


   ឈនាោះបនាទ ត់ខ្េេមាន្សមកីារ 1y     

  ជាអសីុមតូតឈេកនន្ត្កាប  C  ។ 
ឈោយ 

0
lim
x

y


   ឈនាោះបនាទ ត់ខ្េេមាន្សមកីារ 0x    

  ជាអសីុមតូតឈរនន្ត្កាប  C  ។ 
តាងងអឈេរភាពនន្អនុ្គមន្៍ f  

x           0             
y      

y  
1  

 
  

  
 

1  
 

សង់ខ្ខែឈកាង  C  

ឈបើ  
3

0 0 3
x

y x
x


      

 
 

ខ. កណំតស់មកីារបនាទ ត់ AB  
ឈគមាន្ ចំណុច A  ន្ិង B  មាន្អប់សីុសឈរៀងគ្នា  1 ន្ិង 3  
  សថិតឈៅឈេើខ្ខែឈកាង C  ឈនាោះឈគបន្ ៖ 

ចំឈ ោះ  
3

1 : 1 1 2
1

x y     

ចំឈ ោះ  
3

3 : 3 1 0
3

x y     

ឈគបន្ កូអរឈោឈន្ចំណុច  1 , 2A  ន្ិង  3 , 0B  

ឈោយ   :AB y ax b   ខ្េេមាន្ឈមគុណត្បប់ទិស 

  2 1

2 1

0 2
1

3 1

y y
a

x x

 
   

 
 ន្ិងកាត់  1 , 2A  

ឈគបន្   2 1 1 b     នាឱំ្យ  3b   

េូចឈន្ោះ សមកីារបនាទ តក់ំណតប់ន្    : 3AB y x    ។ 

 

 C

 C

1y  

x

y



 

 

ទាញរកសមកីារ បនាទ តប់ ោះន្ងឹខ្ខែឈកាង C  ទាងំអស់ 
ត្សបន្ងឹបនាទ ត់ AB  
 

បនាទ តប់ ោះមាន្ងង      0 0 0y y x x x y x    

ឈោយ  បនាទ តប់ ោះត្សបន្ឹងបនាទ ត់  AB  ឈគបន្  0 1y x    

នាឱំ្យ   
2

0

3
1

x
     ឈនាោះ  0 3x    

ចំឈ ោះ 0 3x      

នាឱំ្យ    0

3
3 1 3 1

3
y x y      


 

ឈគបន្  1 3 3 1 2 3 1y x x          

ចំឈ ោះ 0 3x     

នាឱំ្យ    0

3
3 1 3 1

3
y x y      

ឈគបន្  1 3 3 1 2 3 1y x x          

េូចឈន្ោះ បនាទ តប់ ោះទាងំអស់ខ្េេរកបន្គឺ ៖ 

  2 3 1 , 2 3 1y x y x          ។ 

 
   



 

 

 
 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................           ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូ បឋម្សរិា និងម្ជតេយយសរិា “ ១២ + ២ ” 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ១៤  វិចឆិកា  ២០០២ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. ក.  គណនាេីមតីនន្អនុ្គមន្៍ :  
sin 2 sin

sin 2 sin

x x
f x

x x





 កាេណា x  ខិតជតិសូន្យ ។ 

 ខ.  គណនាផ្នែកពតិ ន្ងិផ្នែកន្ិមតិត នន្ចនំ្នួ្កុនំលិច : 
 

4

1

1 3

i
z

i






 ។ (២ពនិ្ទុ) 

II. សិកាភាពជាប់ ន្ងិភាពមាន្ឈេរឈីេនន្អនុ្គមន្៍ :     21f x x x x    ត្តង់ចំណុច 0x   ។ (២ពនិ្ទុ) 

III. f  ជាអនុ្គមន្៍កំណត់ឈេើ  ផ្េេ     1 2f x x x    ។ គណនា  
2

0
J f x dx   ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

IV. កែុងតត្មុយអរតូណរមា៉ា េ់  , , ,O i j k  ឈគមាន្ចណុំច      1, 1, 1 , 2, 3, 4 , 6, 5, 2A B C  ន្ិង  7 ,7 ,5D  ។ 

 ក.  បង្ហា ញថា ABCD  ជាកំពូេនន្ត្បឈេឡូត្កាម ។ 
 ខ.  គណនាននទត្កឡានន្ត្បឈេឡូត្កាមឈន្ោះ ។ (២ពនិ្ទុ) 

V. ឈគឱ្យអនុ្គមន្៍  
 

2

1 1
2

1 1
f x

x x
  

 
 ផ្េេកំណតក់ែុង  \ 1  ។ 

 ក. គណនាឈេរឈីេ  f x  នន្អនុ្គមន្៍  f x  ន្ិងសិកាសញ្ញា របស់វា ។ 

 ខ.  រកឫសនន្សមកីារ   0f x   ។ 
 គ.  សិកាអឈេរភាព ន្ងិគូសផ្ខែឈកាង C  តាងអនុ្គមន្៍ f  កែុងតត្មុយអរតូណរឈម រចួរកកូអរឈោឈន្នន្ចំណុចរបត់ ។ 

ឃ. សរឈសរសមកីារបនាទ តប់៉ាោះឈៅន្ឹងផ្ខែឈកាង C  ត្តងច់ំណុចផ្េេមាន្អាបសីុ់សឈសមើ 0  ។ (២ពនិ្ទុកន្លោះ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបឋម្ នងិម្ជតេយយសរិា ឆ្ន  ំ២០០២ 

 
I. ក.  គណនាេីមតីនន្អនុ្គមន្៍ : 

 
0 0

0

sin 2 sin
lim lim

sin 2 sin

sin 2 sin
2

2lim
sin 2 sin

2
2

2 1 1 1

2 1 1 3

x x

x

x x
f x

x x

x x

x x
x x

x x

 








 



 

 
 

 

 

េូចឈន្ោះ គណនាបាន្  
0

1
lim

3x
f x


  

ខ.  គណនាផ្នែកពតិ ន្ងិផ្នែកន្មិតិត នន្ចនំ្នួ្កុនំលចិ z  : 

 

   

 

 

 

 

 

  
  

 

   

4 2
2

2
2

2

2

2

2

1 1

1 3 1 3

1

1 2 3 3

1

2 2 3

1

4 1 3

1

4 1 2 3 3

1

4 2 2 3

1 1 3

8 1 3 1 3

1 3 3

8 1 3

1 3 3 1

32

i i
z

i i

i

i i

i

i

i

i

i

i i

i

i

i i

i i

i i

i

i

 
 

  
  




 




 




 




 




 

  


   

   




   


 

 េូចឈន្ោះ  z  មាន្ផ្នែកពិតឈសមើ    
1 3

32

   

  ន្ិងមាន្ផ្នែកន្មិតិតឈសមើ 
3 1

32

             ។ 

II. សិកាភាពមាន្ឈេរឈីេនន្ f  ត្តងច់ណុំច 0x   

ឈយើងមាន្     21f x x x x    

            
2 2

1 1x x x x     

ឈត្រោះ  
2

1 0x    មនិ្ចបំាច់ោកត់នមលោច់ខាត 
-សិកាភាពជាប់នន្អនុ្គមន្៍ f  ត្តង់ចំណុច 0x   : 
អនុ្គមន្៍ f  ជាប់ត្តង់ 0x   េុោះត្តាផ្ត  

     
0 0

lim lim 0
x x

f x f x f
  

   

ចំឈរោះ 0x   ឈនាោះ x x   ឈយើងបាន្ : 

   
2

0 0
lim lim 1 0 1 0
x x

f x x x
  

       
 

 

ចំឈរោះ 0x   ឈនាោះ x x  ឈយើងបាន្ : 

   
2

0 0
lim lim 1 0 1 0
x x

f x x x
  

      

ចំឈរោះ 0x   ឈនាោះឈយើងបាន្ 

   
2

0 0 0 1 0f     
ឈយើងឈឃើញថា      

0 0
lim lim 0 0
x x

f x f x f
  

     

េូចឈន្ោះ   f  ជាអនុ្គមន្៍ជាប់ត្តង់ 0x   ជាត្បាកេ    ។ 

-សិកាភាពមាន្ឈេរឈីេនន្អនុ្គមន្៍ f  ត្តង់ចំណុច 0x   : 
f  មាន្ឈេរឈីេត្តង់ 0x   េុោះត្តាផ្ត    0 0f f 

   

 
   

 
 

   

0

0

2 2

0 0

0 0
0 lim

lim , 0 0

1 1
lim lim 1

h

h

h h

f h f
f

h

f h
f

h

h h h h

h h





 






 

 
 

 

  
   

 

 
   

 
 

   

0

0

2 2

0 0

0 0
0 lim

lim , 0 0

1 1
lim lim 1

h

h

h h

f h f
f

h

f h
f

h

h h h h

h h





 






 

 
 

 

 
  

 

ឈឃើញថា    0 1 0 1f f 
      

េូចឈន្ោះ   f  គ្មម ន្ឈេរឈីេត្តង់ 0x   ឈេ      ។ 
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III. គណនាអាងំឈតត្កាេ  
2

0
J f x dx    ៖ 

ឈយើងមាន្      21 2 3 2f x x x x x       

ឈយើងន្ងឹសិកាសញ្ញា នន្កឈន្ាម 2 3 2x x   
ឱ្យ 2 3 2 0x x    មាន្ឫស 1 , 2x x   
តារាងសញ្ញា  

x              1                 2             
2 3 2x x         

 

ឈយើងបាន្តនមលនន្   2 3 2f x x x    គ ឺ

-ចំឈរោះ 0 1x   : 2 23 2 3 2x x x x      

-ចំឈរោះ 1 2x   :  2 23 2 3 2x x x x       

 

   

2

0

2
2

0

1 2
2 2

0 1

1 2
3 2 3 2

0 1

3 2

3 2 3 2

3 3
2 2

3 2 3 2

1 3 8 12 1 3
2 0 4 2

3 2 3 2 3 2

1 3 8 12 1 3
2 4 2 1

3 2 3 2 3 2

f x dx

x x dx

x x dx x x dx

x x x x
x x



  

     

   
        
   

      
               
      

         





 

J

 

េូចឈន្ោះ គណនាបាន្ 1J    ។ 
IV. ក.  បង្ហា ញថា ABCD  ជាកពូំេនន្ត្បឈេឡូត្កាម 

ឈយើងមាន្      1 , 1 , 1 , 2 , 3 , 4 , 6 , 5 , 2A B C  ន្ិង 

 7 ,7 ,5D  

នាឱំ្យ   1 , 2 , 3AB   ន្ិង  1 , 2 , 3CD   

ឈោយចតុឈកាណ ABCD  មាន្  AB CD  

េូចឈន្ោះ     ចតុឈកាណ ABCD  ជាត្បឈេឡូត្កាម    ។ 

ខ. គណនាននទត្កឡាត្បឈេឡូត្កាម ABCD  ៖ 

តាមរូបមន្ត S AB AC    ផ្េេ  5 , 4 , 1AC   

1 2 3 10 14 6

5 4 1

i j k

AB AC i j k       

នាឱំ្យ      
2 2 210 14 6 2 70AB AC        

េូចឈន្ោះ     ននទត្កឡាត្បឈេឡូត្កាមគឺ 2 70S   ឯកតាននទ   ។ 

 

V. ក.  គណនាឈេរឈីេ  f x   

ឈគមាន្  
 

2

1 1
2

1 1
f x

x x
  

 
 ផ្េេ 1x    

ឈគបាន្  
   

2 3

1 2

1 1
f x

x x
   

 
 

      

 

3

3

1 2

1

1

1

x

x

x

x

  




 




 

េូចឈន្ោះ   
 

3

1

1

x
f x

x

 
 


 ។ 

សិកាសញ្ញា របស់វា 

ឱ្យ  
 

3

1
0 0

1

x
f x

x

 
   


 

ឈគបាន្ 1 0 1

1 0 1

x x

x x

    
 

    
 

តារាងសញ្ញា   f x  
x         1              1           

1x         

1x         

 
3

1x         

 
 

3

1

1

x
f x

x

 
 


 

      

 

េូចឈន្ោះ   0f x   កាេណា  1 , 1x   

   0f x   កាេណា    , 1 1,x      

   0f x   ចំឈរោះ     1x   

ខ. រកឫសនន្សមកីារ   0f x    

ឈគបាន្  
 

2

1 1
2 0

1 1x x
  

 
   (គុណន្ឹង  

2
1x  ) 

          
2

2

2 1 1 1 0

2 5 2 0

x x

x x

    

  
 

មាន្      25 4 2 2 25 16 9         

       
2

5 9 5 3
1

2 2 4
2

x


      

 


 

េូឈន្ោះ   សមកីារមាន្ឫស 1
2 ,

2
x x      ។ 

0 0

0

0

0

0



 

 

 គ.  សិកាអឈេរភាព ន្ងិគូសផ្ខែឈកាង C  តាងអនុ្គមន្ ៍ f   
 េីមតីតាមចុងផ្េន្កណំត់ ន្ងិអាសីុមតូត  

 ឈគមាន្  
   

2

2 2

1 1 2 5 2
2

1 1 1

x x
f x

x x x

 
   

  
 

   
 

2

2

2 5 2
lim lim 2

1x x

x x
f x

x 

 
 


 

   
 

2

2
1 1

2 5 2 1
lim lim

01x x

x x
f x

x
  

 

   
    

  

 

   
 

2

2
1 1

2 5 2 1
lim lim

01x x

x x
f x

x
  

 

   
    

  

 

 ឈោយ  lim 2
x

f x


  ឈនាោះបនាទ ត់ផ្េេមាន្សមកីារ  

  2y   ជាអាសីុមតូតឈេកនន្ត្កាប  C  ។ 
 ឈហើយ  

1
lim
x

f x


   ឈនាោះបនាទ ត់ផ្េេមាន្សមកីារ 

  1x    ជាអាសីុមតូតឈរនន្ត្កាប  C  ។ 

 បរមានន្អនុ្គមន្៍ f  : តាមតារាងសញ្ញា   f x  

 ត្តង់ 1x   ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

បញ្ញា ក់ថា f  មាន្អតិបរមាឈ ៀបមយួឈសមើ  1 9 / 4f    ។ 
 តារាងអឈេរភាពនន្ f   

x         1              1           

 f x        

 f x  

2  

 

        

9 / 4  

 

                    2  
 

 គូសផ្ខែឈកាង  C  តាងអនុ្គមន្៍ f  
  

  
 

 រកកូអរឈោឈន្នន្ចណុំចរបត់  
 ឈោយ ឫសនន្ឈេរឈីេេី២គឺជាអាប់សីុសនន្ចំណុចរបត ់

 ឈគមាន្  
 

3

1

1

x
f x

x

 
 


 

  
 

     

 

   

   

3 2

6

4 4

1 3 1 1

1

1 3 1 2 4

1 1

x x x
f x

x

x x x

x x

     
 



     
 

 

 

 ឈគឱ្យ   0f x  
 

4

2 4
0

1

x

x





  ,  x D   , 

   
4

1 0x    នាឱំ្យ f   មាន្សញ្ញា េូច 2 4x  
  ឈគបាន្ 2 4 0x    ឈនាោះ 2x   

   
 

2

1 1 20
2 2

2 1 92 1
f    

 
 

 តារាងសញ្ញា   f x  
  

x               2            

 f x      
   

  ត្តង់ 2x   ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា   
  ឈន្ោះបញ្ញា ក់ថា f  ផ្លល ស់បតូរភាពនតឈបា៉ា ង 

 េូចឈន្ោះ កូអរឈោឈន្ចំណុចរបតគ់ឺ 
20

2 ,
9

 
 
 

  ។ 

 ឃ. សរឈសរសមកីារបនាទ តប់៉ាោះឈៅន្ងឹផ្ខែឈកាង C  
 សមកីារបនាទ តប់៉ាោះមាន្រាង     0 0 0y f x x x f x    
 ឈោយ បនាទ តប់៉ាោះត្តងច់ំណុចផ្េេមាន្អាប់សីុស 0 0x   

 ឈគបាន្    
 

0 3

0 1
0 1

0 1
f x f

 
   


 

     
 

0 2

1 1
0 2 2

0 1 0 1
f x f    

 
 

 នាឱំ្យ  1 0 2 2y x x      

 េូចឈន្ោះ សមកីារបនាទ តប់៉ាោះរកបាន្គឺ  2y x    ។ 

 
 

 C

 C

2y 

x

y1x  

0

0



 

 

 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា              ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................   ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបជព្ងៀនរព្ម្ិតម្ូលដ្ឋា ន បជព្ងៀនជៅអនុវទិ្យាលយ័  
ឈេខតុ  : ..................................           សម្័យព្បឡង : ១៨  តលុា  ២០១៩ 
ហតថឈេខា  : .................................. 

 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា (ឯរជទ្យសទ្យី១)    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រិនទុ : ២០ 
I. ផ្នែររីជរណិត 

1. សិបបកម្មឈ្វើទកឹត្តមី្យួបាន្ឈត្បើដបអស់ចនំ្ួន្ 1400  ដប ឈដើម្បតី្ចកទឹកត្តីទងំអស់ដដេមាន្ចំណុោះ 600  គត់ ។ ឈគដងឹថាកនុង 
ចំឈោម្ដបទងំ 1400  ឈ ោះ មាន្ដបខលោះមាន្ចំណុោះ 500 m  ន្ិងដបខលោះមាន្ចណុំោះ 375 m  ។ ចូររកចំន្នួ្ដបដដេបាន្ឈត្បើ 
តាម្ត្បឈេទនន្ចំណុោះន្ីម្យួៗ ។ (  សមាា េ់េីត្ត , m  សមាា េ់ម្េិលីេីត្ត)  (២ ពនិ្ទុ)   

2. កនុង្ុងម្យួមាន្កូន្តុកកតាខាល ឃមុ ំចនំ្ួន្8  ដដេកនុងឈ ោះមាន្កូន្តុកកតាខាល ឃមុ ំពណ៌សចនំ្ួន្3  ន្ិងពណ៌ឈមម ចនំ្ួន្ 5  ។ 
ឈគចាប់យកកូន្តុកកតាខាល ឃមុ ំចនំ្ួន្3  ពីកនុង្ុងឈោយនចដន្យ ។ ចូររកត្បូបាបនន្ត្ពឹតតិការណ៍ខាងឈត្កាម្ ៖ 
A : «កូន្តុកកតាខាល ឃមុ ំទងំបីដដេចាបប់ាន្មាន្ពណ៌ស» ។ (កន្លោះពនិ្ទុ) 
B : «កូន្តុកកតាខាល ឃមុ ំទងំបីដដេចាបប់ាន្មាន្ពណ៌ដូចគ្នន » ។ (១ ពនិ្ទុ) 
C : «កូន្តុកកតាខាល ឃមុ ំទងំបីដដេចាបប់ាន្មាន្ម្យួយ៉ា ងតិចមាន្ពណ៌ស» ។ (១ ពនិ្ទុ) 

3. គណ អងំឈតត្កាេ ៖  ក.  
1

0
I

1

x

x

e
dx

e


  (១ ពនិ្ទុ)  ខ.  46

0
J 10cos sinx x dx



   (១ ពនិ្ទុ) 

4. ឈគមាន្ចំន្នួ្កុផំ្លិច 1

9
6 3

2
z i    ន្ិង 2

15 3
3

2
z i   ។ គណ 

1 2z z  ន្ិងសរឈសរ 1 2z z  ជាទត្ម្ង់ត្តីឈកាណមាត្ត ។ 

សរឈសរ  
5

1 2z z  ជាទត្ម្ងព់ីជគណិត ន្ងិជាទត្ម្ង់ត្តីឈកាណមាត្ត ។    (២ ពនិ្ទុ) 

5. ឈគមាន្អនុ្គម្ន្៍ f  កំណត់ឈោយ  
2

2

3 18 25

6 8

x x
f x

x x

  


 
 ។ ឈគតាងឈោយ  C  ត្កាបរបស់អនុ្គម្ន្៍ f  ឈៅកនុងបលង់ 

ត្បោប់ឈោយតត្ម្ុយអរតូណរមា៉ា េ់  , ,O i j   ។ 
១. រកដដន្កំណត់ D  នន្អនុ្គម្ន្៍ f  ។  (១ ពនិ្ទុ)  
២. គណ េីម្តីនន្អនុ្គម្ន្៍ f  ត្តង់   ត្តង់   ត្តង់ 2  ន្ិងត្តង់ 4 ។ ទញរកអសីុម្តូតឈដក ន្ិងអសីុម្តូតឈរ 
នន្ត្កាប  C  ។   (២ ពនិ្ទុ) 

៣. សិកាអឈេរភាពនន្អនុ្គម្ន្៍ f  ន្ិងសង់ត្កាប  C  របស់វា ។   (២ ពនិ្ទុកន្លោះ) 
II. ផ្នែរធរណីមាព្ត 

1. កនុងត្តីឈកាណ ABC  កន្លោះប ទ តពុ់ោះនន្ម្ុ ំ B  ន្ិងម្ុ ំ C  ត្បសពវគ្នន ត្តង់ I  ។ តាម្ I  ឈគគូសប ទ ត់ម្យួត្សបន្ងឹប ទ ត់ AB  
ឈហើយកាតប់ ទ ត់ AC  ត្តង់ D  ន្ិង BC  ត្តង់ E  ។ ត្ាយបំេលថឺា DE AD BE   ។   (២ ពនិ្ទុ) 

2. ឈៅកនុងេំហត្បោប់ឈោយតត្ម្ុយអរតូណរមា៉ា េ់  , , ,O i j k  ឈគមាន្ចំណុច    2, 4,6 , 6, 4, 2D E  ន្ិង  2, 4,4F   ។ 

  .a  រកវុចិទ័រ ,DE DF  ន្ិង  EF   ។ (១ ពនិ្ទុ) 
  .b  បង្ហា ញថា ចណុំច , ,D E F  ម្និ្ឈៅឈេើប ទ ត់ដតម្យួ ។ (១ ពនិ្ទុ) 
  .c  រកសម្កីារបលង់ដដេកាតត់ាម្ចំណុច , ,D E F  ។    (២ ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូម្ធយម្ ឆ្ែ  ំ២០១៩ 

 
I. ផ្នែររីជរណិត 
1. រកចនំ្នួ្ដបដដេបាន្ឈត្បើតាម្ត្បឈេទនន្ចណុំោះន្មី្យួៗ 

ឈគតាង x  ជាចំន្នួ្ដបដដេមាន្ចំណុោះ 500 m  
 y  ជាចំន្នួ្ដបដដេមាន្ចំណុោះ 375 m  
 ដដេ 1 1000m   ឬ  600 600000 m  
បត្មាប ់ ឈគសរឈសរបាន្ត្បព័ន្ធសម្កីារ 

 1400

500 375 600000

x y

x y

 


 
   ឬ   3 3 4200

4 3 4800

x y

x y

 


 
 

 ដកអងាន្ិងអងា 600x    ឬ 600x   ដប 
  ឱំ្យ   1400 1400 600 800y x      ដប 

 ឈផ្ទៀងផ្ទទ ត់ 600 800 1400

500 600 375 800 600000

 


   
   ពិត 

 ដូចឈន្ោះ    ដបចំណុោះ 500 m  មាន្ចំន្នួ្ 600x   ដប 
      ដបចំណុោះ 375 m  មាន្ចំន្នួ្ 800y   ដប 
 

2. រកត្បបូាបនន្ត្ពតឹតកិារណ៍ 
ឈគមាន្ កូន្តុកកតាខាល ឃមុ ំចនំ្ួន្8  មាន្ពណ៌ស3  ន្ិងពណ៌ឈមម  5   
ឈគចាប់យកកូន្តុកកតាខាល ឃមុ ំចនំ្ួន្3  ពីកនុង្ុងឈោយនចដន្យ 
 ឱំ្យ ចំន្នួ្ករណីអច     8 , 3n S C  

    
8! 8 7 6 5!

56
5! 3! 5! 3 2

n S
  

  
  

 

 :A  កូន្តុកកតាខាល ឃមុទំងំបដីដេចាបប់ាន្មាន្ពណ៌ស 
 ចំន្នួ្ករណីត្សប    3 , 3 1n A C   

  ឱំ្យ  
 

 
1

0.018
56

n A
P A

n S
    

 ដូចឈន្ោះ  
1

0.018
56

P A     ។ 

 :B  កូន្តុកកតាខាល ឃមុទំងំបដីដេចាបប់ាន្មាន្ពណ៌ដូចគ្នន  
 មាន្ន្យ័ថា ចាបប់ាន្ពណ៌សទងំបី ឬពណ៌ឈមម ទងំប ី

  ឱំ្យ      
5!

3 , 3 5 , 3 1 11
2! 3!

n B C C    


 

 ឈគបាន្  
 

 
11

0.196
56

n B
P B

n S
    

 ដូចឈន្ោះ  
11

0.196
56

P B     ។ 

 :C  កូន្តុកកតាខាល ឃមុទំងំបមីាន្ម្យួយ៉ា ងតចិមាន្ពណ៌ស 
 តាង D  ជាត្ពឹតតិការណ៍ចាបប់ាន្កូន្តុកកតាខាល ឃមុ ំទងំបពីណ៌ឈមម  

  ឱំ្យ    
5!

5 , 3 10
2! 3!

n D C  


 

 ឈោយ ត្ពឹតតិការណ៍ C  ន្ិង D  ជាត្ពឹតតិការណ៍បំឈពញគ្នន  

 ឈគបាន្    
 

 
10 23

1 1 1
56 28

n D
P C P D

n S
        

 ដូចឈន្ោះ  
23

0.821
28

P C     ។ 

3. គណ អងំឈតត្កាេខាងឈត្កាម្ 

 

 

 

 

1 1

0 0

1

0

1

1 1

ln 1

ln 1 ln 2

1
ln

2

xx

x x

x

ee
dx dx

e e

e

e

e




 
 

  
 

  

 
  

 

 I

 

    4 46 6

0 0
10cos sin 10 cos sinx x dx x x dx

 

  J  

 តាង sinu x   ឈ ោះ  cosdu xdx  
 ឈបើ 0x     ឈ ោះ   0u   

  
6

x


   ឈ ោះ   1

2
u   

 

1
1 5 2

42

0
0

1
5 2

0

10 10
5

1
2 2 0

32

u
u du

u

 
   

 

 
      

 

J

1

16

    

4. គណ  1 2z z   

ឈគមាន្ 
1

9
6 3

2
z i     ន្ិង  2

15 3
3

2
z i   

ឈគបាន្ 1 2

9 15 3
6 3 3

2 2
z z i i

  
            

 

  1 2

12 3 15 3 9 6

2 2
z z i

  
    

ដូចឈន្ោះ 1 2

3 3 3

2 2
z z i     ។ 
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 សរឈសរ 
1 2z z  ជាទត្ម្ង់ត្តីឈកាណមាត្ត 

 ឈោយ 
1 2

3 3 3 3 1
3

2 2 2 2

3 cos sin
6 6

z z i i

i
 

 
      

 

 
  

 

 

 ដូចឈន្ោះ 
1 2 3 cos sin

6 6
z z i

  
   

 
  ។ 

 សរឈសរ  
5

1 2z z  ជាទត្ម្ងព់ជីគណិត ន្ងិជាទត្ម្ង ់
 ត្តីឈកាណមាត្ត 

  
5

5

1 2 3 cos sin
6 6

z z i
   

    
  

  តាម្រូបម្ន្តដមឺ្័រ 

       5 5 5
3 cos sin

6 6
i

  
  

 
 

       5 5
243 cos sin

6 6
i

  
  

 
 ទត្ម្ង់ត្តី.មាត្ត 

       3 1
243

2 2
i

 
    

 
 

       243 3 243

2 2
i    ទត្ម្ងព់ីជគណិត  

5. ១. រកដដន្កណំត់ D  នន្អនុ្គម្ន្ ៍ f  

ឈគមាន្  
2

2

3 18 25

6 8

x x
f x

x x

  


 
   មាន្ត្កាប  C  

ឈោយ f  មាន្ន្័យេុោះត្តាដត  2 6 8 0x x    
     2 4 0x x     ឈ ោះ  2 , 4x x   

ដូចឈន្ោះ 
 

     

2 , 4

, 2 2 , 4 4 ,

D

D

 

    
  ។ 

 ២. គណ េីម្តីនន្អនុ្គម្ន្៍ f  ត្តង ់  ត្តង់   

 

 
2

2

2

2

2

2

3 18 25
lim lim

6 8

18 25
3

3
lim

6 8 1
1

x x

x

x x
f x

x x

x
x x

x
x x

 



   
  

  

 
        
 
  

 

3

 

 

 
2

2

2

2

2

2

3 18 25
lim lim

6 8

18 25
3

3
lim

6 8 1
1

x x

x

x x
f x

x x

x
x x

x
x x

 



   
  

  

 
        
 
  

 

3

 

 ត្តង់ 2  ន្ងិត្តង់ 4   

 ឈោយ  
  

2 2

2

3 18 25 3 18 25

6 8 2 4

x x x x
f x

x x x x

     
 

   
 

  ចំឈ ោះ 2x     ឱំ្យ  2 0x    

 
 

  

 

2

2 2

3 18 25
lim lim

2 4

3 4 18 2 25 1

0 2 0

x x

x x
f x

x x  

 

  


 

     
   



 

  ចំឈ ោះ 2x     ឱំ្យ  2 0x    

 
 

  

 

2

2 2

3 18 25
lim lim

2 4

3 4 18 2 25 1

0 2 0

x x

x x
f x

x x  

 

  


 

     
   



 

  ចំឈ ោះ 4x     ឱំ្យ  4 0x    

 
 

  

  

2

4 4

3 18 25
lim lim

2 4

3 16 18 4 25 1

02 0

x x

x x
f x

x x  



  


 

     
   

 

  ចំឈ ោះ 4x     ឱំ្យ  4 0x    

 
 

  

  

2

4 4

3 18 25
lim lim

2 4

3 16 18 4 25 1

02 0

x x

x x
f x

x x  



  


 

     
   

 

 ទញរកអសីុម្តូតឈដក ន្ងិអសីុម្តូតឈរ នន្ត្កាប  C  
 ឈោយ    lim lim 3

x x
f x f x

 
    

  ឱំ្យ ប ទ ត់ដដេមាន្សម្កីារ 3y    ជាអសីុម្តូតឈដក 
   នន្ត្កាប  C  ទងំខាង   ន្ិងខាង    ។ 
 
 ឈោយ  

2
lim
x

f x


   ន្ិង   
4

lim
x

f x


   

  ឱំ្យ ប ទ ត់ដដេមាន្សម្កីារ 2x   ន្ិង 4x    ជា 
   អសីុម្តូតឈរនន្ត្កាប  C  ។ 

 ៣. សិកាអឈេរភាពនន្អនុ្គម្ន្៍ f  ន្ងិសងត់្កាប  C  របស់វា 
 ដដន្កំណត់ :  បាន្រករចួកនុងសំណួរ ១. 
 ទិសឈៅអឈេរភាព 

  
2

2

3 18 25

6 8

x x
f x

x x

  


 
   មាន្រាង  

2

u u v v u

v v

   
 

 
 



 

 

 ឈគតាង 23 18 25u x x     ឈ ោះ  6 18u x     
   2 6 8v x x    ឈ ោះ  2 6v x    

 
     

 

2 2

2
2

6 18 6 8 2 6 3 18 25

6 8

x x x x x x
f x

x x

        
 

 

 

 

 

 

   

3 2 2 3 2 2

2
2

3 2 3 2

2 2
2 2

6 36 48 18 108 144 6 36 50 18 108 150

6 8

6 54 156 144 6 54 158 150 2 6

6 8 6 8

x x x x x x x x x x

x x

x x x x x x x

x x x x

            


 

         
 

   

 

 ឈោយ  
2

2 6 8 0 ,x x x D      

  ឱំ្យ  f x  មាន្សញ្ញា ដូច 2 6x  

 ឈគឱ្យ   0f x    សម្ម្ូេ  2 6 0x    ឈ ោះ  3x   

 ឈគបាន្  
3 9 18 3 25 2

3 2
9 6 3 8 1

f
    

   
   

 

 តារាងសញ្ញា   f x  

x           2             3             4               
 f x            

 បរមា 
 ត្តង់ 3x   ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ     

  បញ្ញា ក់ថា f  មាន្អបបបរមាឈ្ៀបម្យួឈសមើ  3 2f    ។ 
 េីម្តី :  បាន្គណ រចួកនុងសំណួរ ២. 
 តារាងអឈេរភាព 

x           2             3             4               
 f x          
 f x  3  

 

           

                     

 

          2  

             3  

 

  

 សង់ត្កាប (សូម្សង់តារាងតនម្លឈេខឈោយខលួន្ឯង) 

   

II. ផ្នែរធរណីមាព្ត 
1. ត្ាយបេំលថឺា  DE AD BE   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ឈគមាន្ 
1 2B B      (ឈត្ ោះ  BI ជាកន្លោះប ទ ត់ពុោះម្ុ ំ B ) 

 
1 2I B      (ម្ុឆំ្លល ស់កនុង ឈត្ ោះ //AB DE ) 

 ឱំ្យ 
1 1B I    ឈ ោះ BEI  ជាត្តីឈកាណសម្បាតមាន្ 

 កំពូេ E   ឈហតុឈន្ោះ   1BE EI  

ឈគគូស  AI  ឈគបាន្  AI ជាកន្លោះប ទ តពុ់ោះម្ុ ំ A  ឈត្ ោះថា 
 កន្លោះប ទ តពុ់ោះម្ុទំងំបីត្តូវត្បសពវគ្នន ត្តងម់្យួចំណុចគត ់
ឈគបាន្ 1 2A A   (ឈត្ ោះ  AI ជាកន្លោះប ទ ត់ពុោះម្ុ ំ A ) 
 1 2A I      (ម្ុឆំ្លល ស់កនុង ឈត្ ោះ //AB DE ) 
 ឱំ្យ 

2 2A I    ឈ ោះ ADE  ជាត្តីឈកាណសម្បាតមាន្ 
 កំពូេ D   ឈហតុឈន្ោះ   2AD ID  

បូកអងា នន្  1  ន្ិង  2  : AD BE EI ID    
ឈោយ  EI ID DE    ឱំ្យ   AD BE DE   

ដូចឈន្ោះ DE AD BE   ត្តូវបាន្ត្ាយបេំល ឺ ។ 
 

2. .a  រកវុចិទ័រ  ,DE DF  ន្ងិ  EF  
ឈគមាន្    2,4,6 , 6,4,2D E  ន្ិង  2, 4,4F    

 

 

 

, ,

6 2 , 4 4 , 2 6

, ,

E D E D E DDE x x y y z z   

   

 4 0 4

 

 

 

 

, ,

2 2 , 4 4 , 4 6

, ,

F D F D F DDF x x y y z z   

     

   4 8 2

 

 

 

 

, ,

2 6 , 4 4 , 4 2

, ,

F E F E F EEF x x y y z z   

     

  8 8 2

 

0

0

2x  4x 

3y  

 C

x

y



A

B C

I

D

E

1 2

1
2

1

2



 

 

.b  បង្ហា ញថា ចណុំច , ,D E F  ម្និ្ឈៅឈេើប ទ ត់ដតម្យួ 

 ឈគមាន្  4 , 0 , 4DE     ,   4 , 8 , 2DF      

      

4 0 4

4 8 2

0 32 8 16 32 0

32 24 32

i j k

DE DF

i j k

i j k

  

  

       

   

 

 ឈោយ 32 24 32 0DE DF i j k       

 ដូចឈន្ោះ     ចំណុច , ,D E F  ម្និ្ឈៅឈេើប ទ ត់ដតម្យួ     ។ 

 .c  រកសម្កីារបលង់ដដេកាតត់ាម្ចណុំច , ,D E F  
 បលង់ដដេកាតត់ាម្ចំណុច , ,D E F  ត្តូវដតជាបលង់កាតត់ាម្ 

 ចំណុច D  ន្ិងមាន្វុចិទ័រណរមា៉ា េ់ n DE DF   
 សម្កីារបលង់  DEF  ដដេត្តូវរកមាន្រាង 

        0 0 0: 0DEF a x x b y y c z z       

 ឈោយ  DEF  កាត់  2 , 4 , 6D  
   ឈ ោះ 0 0 02 , 4 , 6x y z    
 ឈហើយ  DEF  មាន្វុចិទ័រណរមា៉ា េ់ 

 32 , 24 , 32n DE DF       
   ឈ ោះ 32 , 24 , 32a b c      
 ឈគបាន្ សម្កីារបលង់  DEF  សរឈសរបាន្ 

   

     

     

32 2 24 4 24 6 0

4 2 3 4 4 6 0

4 3 4 8 12 24 0

4 3 4 20 0

x y z

x y z

x y z

x y z

      

     

     

   

 

 ដូចឈន្ោះ សម្កីារបលង់កំណត់បាន្គ ឺ

     : 4 3 4 20 0DEF x y z     ។ 



 

 

 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា              ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................   ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបជព្ងៀនរព្ម្ិតម្ូលដ្ឋា ន បជព្ងៀនជៅអនុវទិ្យាលយ័  
ឈេខតុ  : ..................................           សម្័យព្បឡង : ០៤  វិចឆិកា  ២០១៨ 
ហតថឈេខា  : .................................. 

 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ២០ 
I. ផ្នែររីជរណិត 

1. ឈេមាន្ដីមយួកន្ន្ែងមាន្រាងជាចតុឈោណន្កង ន្ដេមាន្ផ្ទទក្កឡា 272 m  ន្ិងបរមិាក្ត 36 m  ។  
រកក្បន្ែងបឈដោ យ ន្ងិទទឹងផ្ន្ចតុឈោណន្កងឈន្ោះ ។  (២ ពនិ្ទុ)   

2. ឈេមាន្ចំន្នួ្កុទំែិច 1

1 3
3 2

2 2
z i

 
    

 
 ន្ិង 2 3 2 3z i    ។ (២ ពនិ្ទុ) 

េណនា 
1 2z z  រចួសរឈសរជាទក្មង់ក្តីឈោណមាក្ត ។ សរឈសរ 

36

1 2

2

z z 
 
 

 ជាទក្មងព់ីជេណិត ។ 

3. ថ្នា ក់ឈរៀន្មយួមាន្សិសស 12  នាក់ ក្សី 5  នាក់ ន្ងិក្បុស 7  នាក់ ។ ឈេឈក្ជើសឈរ ើសក្កុមសមាា ត ឈោយមយួក្កុមមាន្ 4  នាក់ ។ 
រកក្បូបាបផ្ន្ក្ពឹតតោិរណ៍ ៖ 

:A  ឈក្ជើសឈរ ើសបាន្ក្កមុ សិសសក្បុសទងំអស់ ។ (១ ពនិ្ទុ) 
:B  ឈក្ជើសឈរ ើសបាន្ក្កមុ សិសសក្សីពាកក់ដោ េ ។ (១ ពនិ្ទុ) 

4. េណនាអងំឈតក្ោេខាងឈក្ោម ៖ (២ ពនិ្ទុ) 

ក.    
3

0
2 1 3I x x dx     ខ. 

2

4

0

sin 2

4

x
J dx



    េ.  
26

6
2 xK xe dx


    ។ 

5. ឈេមាន្អនុ្េមន្៍  
2 lnx x x

f x
x

 
  មាន្ក្ោប  C  កាុងតក្មុយអរតូណរមា៉ា េ់  , ,O i j   ។ 

ក.  បង្ហា ញថ្ន  
ln

1
x

f x x
x

    កណំត់ឈេើ   0 ,   រចួរកេីមតីផ្ន្អនុ្េមន្៍ f  ក្តង់ 0  ន្ិង ។   (២ ពនិ្ទុ) 

ខ.  ឈោយយក  f x  ជាឈដរឈីែផ្ន្  f x  ចូរបង្ហា ញថ្ន  
2

2

1 lnx x
f x

x

 
    ឈេើចឈនាែ ោះ   0 ,  ។   (១ ពនិ្ទុ) 

េ.  ឈោយដឹងថ្នកឈន្ោម  2 1 lnx x   យកតផ្មែអែជិជមាន្ោច់ខាតឈេើចឈនាែ ោះ  0 , 1  សិកោសញ្ញា    f x  

ន្ិងសង់តារាងអឈេរភាពផ្ន្អនុ្េមន្៍ f  ។   (១ ពនិ្ទុ) 
ឃ. បង្ហា ញថ្នបនាទ ត់   : 1y x    ជាអសីុមតូតឈក្ទតផ្ន្ក្ោប  C  ក្តង់   ។ សិកោទីតាងំឈ ៀបផ្ន្    ន្ិង  C  ។  

 សង់ក្ោប  C  ន្ិង    ។   (១ ពនិ្ទុ) 

II. ផ្នែរធរណីមាព្ត 

1. ឈៅកាុងតក្មុយ  , , ,O i j k  មាន្ទិសឈៅែជិជមាន្ ឈេមាន្ចំណុច      4 , 3 , 2 , 6 , 5 , 3 , 7 , 6 , 4A B C  ន្ិង 

 5 , 4 , 3D   ។ រក AD  ន្ិង BC   រចួទញបញ្ញជ ក់ថ្ន ចតុឈោណ ABCD  ជាក្បឈេឡូក្ោម ។   (៣ ពនិ្ទុ) 

2. ឈេឱ្យសមោីរ 2 3 2 3
1

18 2

y x y x   
  

  
 ។ 

  បង្ហា ញថ្នសមោីរខាងឈេើជាមោីរអុីន្ពបេូ រចួរកកូអរឈោឈន្កំពូេទងំពីរ កំណំុទងំពីរ ន្ងិសមោីរអសីុមតូតទងំពីរផ្ន្អុីន្ពបេូ  
  រចួសងអ់ុីន្ពបេូ ន្ងិអសីុមតូត ។ (៤ ពនិ្ទុ) 

8

3

Dara
Highlight



 

 

ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូម្ធយម្ ឆ្ែ  ំ២០១៨ 

 
I. ផ្នែររីជរណិត 
1. រកក្បន្ែងបឈដោ យ ន្ងិទទងឹផ្ន្ចតុឈោណន្កង 

ឈេតាង x  ជាក្បន្ែងបឈដោ យ ន្ងិ y  ជាក្បន្ែងទទឹង 
 មាន្តផ្មែែជិជមាន្ ន្ដេ x y  (េិតជា m ) 

    ផ្ទទក្កឡា 272 m   
    បរមិាក្ត 36 m  

 បក្មាប ់ ឈេសរឈសរបាន្ក្បព័ន្ធសមោីរ 

   
 

72

2 36

xy

x y




 
  ឬ  72

18

xy

x y




 
 

 តាមន្ែយត ,x y  ជាឫសផ្ន្សមោីរ 2 0X SX P    
   2 18 72 0X X    មាន្ 81 72 9     

 នាឱំ្យ  9 9
12 m

1
x

  
   

    9 9
6 m

1
y

  
   

 ឈទទៀងផ្ទទ ត់ 12 6 72

12 6 18

xy

x y

  


   
  ពិត 

 ដូចឈន្ោះ    បឈដោ យ 12mx   ,  ទទងឹ 6my      ។ 
 

2. េណនា 1 2z z  រចួសរឈសរជាទក្មងក់្តីឈោណមាក្ត 

ឈេមាន្ 1

1 3
3 2 4 3

2 2
z i i

 
      

 
 

  2 3 2 3z i    

ឈេបាន្    1 2 4 3 3 2 3z z i i       1 i 3  

 ឈោយ 
1 2

1 3
1 3 2

2 2

2 cos sin
3 3

z z i i

i
 

 
      

 

 
  

 

 

 សរឈសរ 
36

1 2

2

z z 
 
 

 ជាទក្មងព់ជីេណិត 

 1 2

2 cos sin
3 3

cos sin
2 2 3 3

i
z z

i

 

 

 
       

 
 

 
36 36

1 2 cos sin
2 3 3

z z
i

    
   
  

  តាមរូបមន្តដមឺ័រ 

     
cos12 sin12

cos 0 sin 0

1 0

i

i

i

  

 

  

 

 ឈក្ពាោះ       cos 2 cos 0 , sin 2 sin 0,k k k     

 ដូចឈន្ោះ ទក្មងព់ីជេណិតេឺ 
36

1 2 1 0
2

z z
i

 
   

 
  ។ 

3. រកក្បបូាបផ្ន្ក្ពតឹតោិរណ៍ 
ឈេមាន្សិសស 12  នាក់ ក្សី 5  នាក់ ន្ងិក្បុស 7  នាក ់

 ឈេឈក្ជើសឈរ ើសក្កុមសមាា ត ឈោយមយួក្កុមមាន្ 4  នាក ់
 នាឱំ្យ ចំន្នួ្ករណីអច     12 , 4n S C  

    
12! 12 11 10 9 8!

495
8! 4! 8! 4 3 2

n S
   

  
   

 

 :A  រកក្បបូាបឈក្ជើសឈរ ើសបាន្ក្កមុ សិសសក្បសុទងំអស់ 
 ចំន្នួ្ករណីក្សប    7 , 4n A C  

 នាឱំ្យ  
7! 7 6 5 4!

35
3! 4! 3 2 4!

n A
  

  
  

 

 ឈេបាន្  
 

 
35 7

0.071
495 99

n A
P A

n S
     

 ដូចឈន្ោះ  
7

0.071
99

P A     ។ 

 :B  រកក្បបូាបឈក្ជើសឈរ ើសបាន្ក្កមុ សិសសក្សីពាកក់ដោ េ 
 មាន្ន្យ័ថ្ន ឈេឈក្ជើសឈរ ើសបាន្ក្សីពីរនាក់ ន្ងិក្បុសពីរនាក ់
 នាឱំ្យ      5 , 2 7 , 2

5! 7!

3! 2! 5! 2!

7 6 5 4 3!
210

3! 2 2

n B C C 

 
 

   
 

 

 

 ឈេបាន្  
 

 
210 42 14

0.424
495 99 33

n B
P B

n S
      

 ដូចឈន្ោះ  
14

0.424
33

P B     ។ 
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4. េណនាអងំឈតក្ោេខាងឈក្ោម 
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2 7 3

2 7
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3 2

63
18 9 0

2

x x dx

x x dx
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117
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2
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0

4 4

0 0

4

0

sin 2
, 1 cos 4 2sin 2

4

1 1 cos 4 1
1 cos 4

4 2 8

1 1
sin 4

8 4

1 1 1
sin 0 sin 0

8 4 4 4

1
0 0

8 4

x
dx x x

x
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x x
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2

2

6

6

6
2

6

6
36 36

6

2 ,
f x f xx

x

x

xe dx f x e dx e c

x e dx

e e e







  

 
  

 

    
 

 



K

0

   

5. បង្ហា ញថ្ន  
ln

1
x

f x x
x

    កណំត់ឈេើ   0 ,   

ឈេមាន្  
2 lnx x x

f x
x

 
    ,  f  មាន្ន្័យេុោះក្តាន្ត 

  0

0

x

x





   ឬ  0x    ឬ   0 ,x   

ឈេបាន្  
2 ln ln

1
x x x x

f x x
x x x x

       

ដូចឈន្ោះ     
ln

1
x

f x x
x

   កំណត់ឈេើ   0 ,     ។ 

 រកេីមតីផ្ន្អនុ្េមន្៍ f  ក្តង់ 0  ន្ងិ   

  
0 0

ln
lim lim 1 0 1
x x

x
f x x

x  

 
        

 
 

  
ln

lim lim 1 1 0
x x

x
f x x

x 

 
        

 
 

 (ឈក្ពាោះ 
0 0

1 ln
lim , lim ln , lim 0

xx x

x
x

x x   
     ) 

 ខ.  បង្ហា ញថ្ន  
2

2

1 lnx x
f x

x

 
   

 ឈេមាន្  
ln

1
x

f x x
x

    

   
 

   
2

2

2

ln ln
1

1 ln

x x x x
f x

x

x x

x

 
   

 


 

 ដូចឈន្ោះ  
2

2

1 lnx x
f x

x

 
   ចំឈពាោះ  0 ,x   ។ 

 េ. សិកោសញ្ញា    f x  

 ចំឈពាោះ  0 , 1x  បក្មាប់ 2 1 ln 0x x     , 2 0x   

   ឈនាោះ  
2

2

1 ln
0

x x
f x

x

 
    

 ចំឈពាោះ 1x   ឈេបាន្ 

    
2

2

1 1 ln1 0
0

1 1
f x

 
     

   (  
ln1

1 1 1 2
1

f     ) 

 ចំឈពាោះ 1x   ឬ   1 ,x    ឈនាោះ ln ln1 0x    
   ឈហើយ 2 1x   ឬ 2 1 0x    

   ឈេបាន្  
2

2

1 ln
0

x x
f x

x

 
    

 ដូចឈន្ោះ សិកោសញ្ញា   f x  បាន្ដូចខាងឈក្ោម៖  

   
   

 

   

0 , 1 : 0

1 : 0

1 , : 0

x f x

x f x

x f x

 

 

  

 ។ 

 សន្ាិោា ន្ ក្តង់  1 , 0x f x   ឈហើយបោូរសញ្ញា ព ី   ឈៅ  

      ឈនាោះ f  មាន្អបបបរមាឈ ៀបមយួឈសមើ   1 2f   
 សងត់ារាងអឈេរភាពផ្ន្អនុ្េមន្៍  f  
 

x  0                      1                        
 f x      

 f x  

                                         
  

 
2  

 

0



 

 

 ឃ. បង្ហា ញថ្ន   : 1y x    ជាអសីុមតូតឈក្ទតក្តង់   

 ឈេមាន្  
ln

1
x

f x x
x

     ន្ិង 
ln

lim 0
x

x

x

 
  
 

 

 នាឱំ្យ បនាទ ត់ន្ដេមាន្សមោីរ   : 1y x     
   ជាអសីុមតូតឈក្ទតផ្ន្ក្ោប C  ក្តង់   ។ 

 សិកោទតីាងំឈ ៀបផ្ន្    ន្ិង  C  

 ឈេមាន្   : 1y x    ន្ិង    
ln

: 1
x

C f x x
x

    

 សិកោ ទេដកផ្ន្សមោីរ  C  ន្ិង    ឈេបាន្ 

        
ln ln

: 1 1
x x

C f x y x x
x x

 
          

 
 

 សញ្ញា ផ្ន្    C    អក្ស័យ ln x

x
  

 -ចំឈពាោះ 1x   ឈេបាន្ ln1
0

1
   មាន្ន្័យថ្ន 

   ក្ោប  C  ោត់អសីុមតូតឈក្ទត    ។ 
 -ចំឈពាោះ 1x   ឈេបាន្ ln ln1x   ឬ ln 0x   

   នាឱំ្យ  ln
0

x

x
    មាន្ន្័យថ្ន 

   ក្ោប  C  ឈៅខាងឈក្ោមអសីុមតូតឈក្ទត    ។ 
 -ចំឈពាោះ 0 1x   ឈេបាន្ ln ln1x   ឬ ln 0x   

   នាឱំ្យ  ln
0

x

x
    មាន្ន្័យថ្ន 

   ក្ោប  C  ឈៅខាងឈេើអសីុមតូតឈក្ទត    ។ 

 សង់ក្ោប  C  ន្ិង    
 (សង់តារាងតផ្មែឈេខខែួន្ឯង)  

  
 

II. ផ្នែរធរណីមាព្ត 
1. រក AD  ន្ងិ BC  

ឈេមាន្      4 , 3 , 2 , 6 , 5 , 3 , 7 , 6 , 4A B C  
   ន្ិង  5 , 4 , 3D  
 ឈេបាន្    5 4 , 4 3 , 3 2 , ,AD      1 1 1  

      7 6 , 6 5 , 4 3 , ,BC      1 1 1  

 ទញបញ្ញជ កថ់្ន ចតុឈោណ ABCD  ជាក្បឈេឡូក្ោម 
 ឈោយ  1 , 1 , 1AD BC   មាន្ន្័យថ្ន 
   AD BC  ន្ិង / /AD BC  
 ដូចឈន្ោះ    ចតុឈោណ ABCD  ជាក្បឈេឡូក្ោម      ។ 

2. បង្ហា ញថ្នសមោីរខាងឈេើជាមោីរអុីន្ពបេូ 

 ឈេមាន្ 2 3 2 3
1

18 2

y x y x   
  

  
  ឬ  

2 24 9
1

36

y x
  

 ឈេបាន្ 
2 2

1
9 4

y x
    មាន្ទក្មង់ដូចសមោីរ 

2 2

2 2
1

y x

a b
   

   ន្ដេជាសមោីរសតងោ់ទចតិ O  ផ្ន្អុីន្ពបូេន្ដេ 
   មាន្អក័សទទងឺ ឈៅឈេើអក័សអរឈោឈន្ ។ 

 ដូចឈន្ោះ 2 3 2 3
1

18 2

y x y x   
  

  
 ជាសមោីរអុីន្ពបេូ ។ 

 រកកូអរឈោឈន្កពូំេទងំពីរ កណំុំទងំពីរ ន្ងិស.អសីុមតូតទងំពីរ 

 ឈេមាន្ 
2 2

1
9 4

y x
   ទទឹមន្ងឹ 

2 2

2 2
1

y x

a b
   

 នាឱំ្យ 3 , 2 , 9 4 13a b c       
 កំពូេ  0 ,V a  នាឱំ្យ    1 20 , 3 , 0 , 3V V   

 កំណំុ  0 ,F c  នាឱំ្យ    1 20, 13 , 0, 13F F   

 អ.តូត a
y x

b
    នាឱំ្យ 1 2

3 3
: , :

2 2
d y x d y x    

សងអ់ុីន្ពបេូ ន្ងិអសីុមតូត 

 

  : 1y x  

   
2 ln

:
x x x

C f x
x

 


y

x

1d

2d

1V

2V






 

 

 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា              ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................   ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបជព្ងៀនរព្ម្ិតម្ូលដ្ឋា ន បជព្ងៀនជៅអនុវទិ្យាលយ័  
ឈេខតុ  : ..................................           សម្័យព្បឡង : ២៧  តុលា  ២០១៧ 
ហតថឈេខា  : .................................. 

 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ២០ 
I. ផ្នែររីជរណិត 

1. ឈេមាន្អនុ្េមន្៍    2ln 2f x x x                            f x               

1

20

1

2
I dx

x

 
  

 
     (២ ពនិ្ទុ)   

2. ចូរឈ ោះស្រាយសមកីារឌីឈេរង៉់ស្សែេខាងឈស្រកាម ៖ (២ ពនិ្ទុ) 
ក. sin 0y y x            0y e   ។ 

ខ. 2 15 0y y y               0 5y   ន្ិង  0 1y     ។ 
3.                        8       ន្ិងប ិចស្រកហម 7  ឈ ើម ។ អនកស្រេេីូ ចាបយ់កប ិច 5  ឈ ើមស្រពមគ្នន ពីស្របអប់ឈ ោះឈ យចច ន្ែ 

ទុកសស្រមាប់ឈេើកទឹកចតិតសិសសឈពេបឈស្រងៀន្ឈៅចងៃស្សែក ។ 
ក. រកស្របបូាបស្ េគ្នតច់ាបប់ាន្ប ិចឈខៀវ 2  ឈ ើម ន្ិងប ិចស្រកហម 3  ឈ ើម  ។ (១ ពនិ្ទុ) 
ខ. រកស្របបូាបស្ េគ្នតច់ាបប់ាន្ប ិចស្រកហម 1 ឈ ើមយ៉ងតិច ។ (១ ពនិ្ទុ) 

4. ឈេមាន្អនុ្េមន្៍   3 23 1f x x x     ។ 

ក. សិកាអឈងរភាព ន្ិងេូសស្ខសឈកាង C  ចន្អនុ្េមន្៍  f x  ។   (៣ ពនិ្ទុ) 
ខ. ស្រាយបភំ្លថឺាចំណុចរបត់ I  របស់ស្ខសឈកាង C  ជាេចិតឆលុោះរបស់ស្ខសឈកាងឈ ោះ ។   (១ ពនិ្ទុ) 
េ. ចូរសរឈសរសមកីារប ទ តប់៉ោះស្ខសឈកាង C   ស្រសបន្ងឹប ទ ត់ : 9 1d y x    ។   (១ ពនិ្ទុ) 

II. ផ្នែរធរណីមាព្ត 

1. ឈៅកនុងេំហចន្តស្រមុយអរតូណរម៉ាេ់  , , ,O i j k  ឈេមាន្ប ទ ត់ d  កាត់តាមចណុំច  1 , 3 , 3I   ឈហើយស្រសបន្ឹងវុចិទ័រ 

 1 , 2 , 1v    ន្ិងមាន្បលង់ P  មយួស្ េមាន្សមកីារ : 2 2 9 0P x y z     ។ 
ក. ចូរសរឈសរសមកីារប៉ារ៉ស្ម៉ស្រតចន្ប ទ ត់ d  ន្ិងរកកូអរឈ ឈន្ចន្ចណុំច D  ឈៅឈេើប ទ ត់ d  ឈ យ ងឹថា ចមាៃ យពចីំណុច D   
 ឈៅបលង់ P  ឈសមើន្ឹង 2  ។   (៣ ពនិ្ទុ) 
ខ.  រកកូអរឈ ឈន្ចំណុចស្របសពវ A  រវាងប ទ ត់ d  ន្ិងបលង់ P  ។  (២ ពនិ្ទុ) 

2. ឈេមាន្ប៉ារ៉បេូស្ េមាន្ចំណុចកំណំុ  5 , 2F  ន្ិងប ទ ត់ស្របាបទ់ិសមាន្សមកីារ 1 0x    ។ 
  ចូររកកពូំេ V  ចន្ប៉ារ៉បូេ រចួសរឈសសមកីារសតង់ ចន្ប៉ារ៉បូេឈន្ោះ ។ (៤ ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូម្ធយម្ ឆ្ែ  ំ២០១៧ 

 
I. ផ្នែររីជរណិត 
1.                    f x  

ឈេមាន្    2ln 2f x x x     ,  តាមរូបមន្ត ln u
u

u


  

 ឱំ្ែ  
 

 2

2
2

2 2

2
12

2 2

2 2

x

x x
x

f x
x x x x




  
  

   
 

            

2

2 2

2 2 2

2
1

12 2

2 2 2

x x x

x x

x x x x x

 


 
  

    
 

 ូចឈន្ោះ  
2

1

2
f x

x
 


 ។ 

          I  

ឈេមាន្ 1

20

1

2
I dx

x

 
  

 
    ទាញពីេទធេេខាងឈេើ 

ឈេបាន្    
1 1

00
I f x dx f x      ជាចំន្នួ្ឈងរ 

    

 
   

1
2

0

ln 2

ln 1 3 ln 2

1 3 2 6
ln ln

22

x x   
  

  

    
       

   

 

  ូចឈន្ោះ 2 6
ln

2
I

 
   

 
  ។  

2. ឈ ោះស្រាយសមកីារឌីឈេរង៉់ស្សែេ 
 ក. ឈេមាន្ sin 0y y x             0y e  

 ឈេបាន្ sin
y

x
y


    (បំពាក់អងំឈតស្រកាេឈេើអងគទាងំពីរ) 

  ln cosy x c    
  cos x cy e   
  cos x cy e    
  cos cosc x xy e e Ae      ស្ េ cA e   ឈងរ 
 ឈ យ  0y e   ឈ ោះ  cos0Ae e    ឱំ្ែ  2A e  
 ឈេបាន្ cos 2 cos 2 cosx x xy Ae e e e       
  ូចឈន្ោះ 2 cos xy e   ជាចឈមលើយឈេទៀងផ្ទទ ត់េកខខណឌ ឈ ើម ។ 

 ខ. ឈេមាន្សមកីារ  2 15 0y y y        
 មាន្សមកីារសមាគ េ់  2 2 15 0     
 ឈេបាន្ 1 15 16      

  ឱំ្ែ 1 1 16 5
b

a


   
       

  2 1 16 3
b

a


   
      

 ចឈមលើយទូឈៅមាន្រង  1 2x x
y Ae Be

 
  ស្ េ ,A B  ឈងរ 

  ឱំ្ែ 5 3x xy Ae Be    
  5 35 3x xy Ae Be     
 ឈ យ  0 5y   ន្ិង  0 1y    

 ឈេបាន្ 
 

 

0 0

0 0

0 5

0 5 3 1

y Ae Be

y Ae Be

   

     

 

  5

5 3 1

A B

A B

 

   

 2 , 3A B    

  ូចឈន្ោះ 5 32 3x xy e e    ។ 

3. រកស្របបូាបស្ េគ្នតច់ាបប់ាន្៖ 
ឈេមាន្          8       ន្ិងប ិចស្រកហម 7  ឈ ើម 

  អនកស្រេេីូ ចាប់យកប ចិ 5  ឈ ើម ឈ យចច ន្ែ 
  ឱំ្ែ ចំន្នួ្ករណីអច    15,5n S C  

  
15! 15 14 13 12 11 10!

10! 5!
n S

    
 

 10!
3003

5 4 3 2


   
 

 ក. ប ចិឈខៀវ 2  ឈ ើម ន្ងិប ចិស្រកហម 3  ឈ ើម 
 តាង :A ជាស្រពឹតតិការណ៍ចាប់បាន្ប ិចឈខៀវ 2  ន្ងិស្រកហម 3  ឈ ើម 
 ឈេបាន្      8 , 2 7 , 3n A C C   

  
8! 7! 8 7 6! 7 6 5 4!

980
6! 2! 4! 3! 6! 2 4! 6

n A
    

    
   

 

  ូចឈន្ោះ  
 

 
980 140

3003 429

n A
P A

n S
    ។ 

 ខ. ប ចិស្រកហម 1 ឈ ើមយ៉ងតចិ 
 តាង :B  ជាស្រពឹតតកិារណ៍ចាបប់ាន្ប ិចស្រកហម 1 ឈ ើមយ៉ងតិច 
 ឈ ោះ :B  ជាស្រពឹតតកិារណ៍ចាបប់ាន្ប ិចឈខៀវទាងំអស់ 5  ឈ ើម 

 ស្ េ B  ន្ិង B  ជាស្រពឹតតិការណ៍បំឈពញគ្នន      1P B P B   

8

Dara
Highlight



 

 

 ឈ យ    
8! 8 7 6 5!

8 , 5
3! 5!

n B C
  

  
 6 5!

56  

  ឱំ្ែ  
 
 

56 8

3003 429

n B
P B

n S
    

 ឈេបាន្    
8 421

1 1
429 429

P B P B      

  ូចឈន្ោះ  
421

429
P B   ។ 

4. ក. សិកាអឈងរភាពចន្អនុ្េមនុ្េមន្ ៍ f  
 ឈេមាន្   3 23 1f x x x     ( ូចស្រេអូនុ្. 2013) 
 ស្ ន្កំណត់ :  អនុ្េមន្៍ f  មាន្ន្យ័ស្រេប់ x  

  ូចឈន្ោះ ស្ ន្កំណត់  ,D      ។ 

 ទិសឈៅអឈងរភាព 
 ឈេមាន្   3 23 1f x x x     

 ឈ រឈីវ :     23 6 3 2f x x x x x        

 ឈេឱ្ែ   0f x   

    3 2 0x x     ឈ ោះ  0 , 2x x    

 ឈេបាន្   3 20 0 3 0 1 1f        

        
3 2

2 2 3 2 1 3f           

 តារងសញ្ញា   f x  

x            2             0             
 f x          

 បរមា 
 -ស្រតង់ 2x    ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ     

  បញ្ញា ក់ថា f  មាន្អបបបរមាឈ ៀបមយួឈសមើ  2 3f     ។ 

 -ស្រតង់ 0x   ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

  បញ្ញា ក់ថា f  មាន្អតបិរមាឈ ៀបមយួឈសមើ  0 1f   ។ 

 េីមតី    3 2lim lim 3 1
x x

f x x x
 

       

      3 2lim lim 3 1
x x

f x x x
 

       

 តារងអឈងរភាព 

x            2             0            
 f x        

 f x  
                           1                         
 

               3                            
 

 ភាពឈប៉ាង ន្ិងភាពេត 

 ឈ រឈីវទី២     23 6 6 6f x x x x
        

 ឈេឱ្ែ   0 6 6 0f x x       ឈ ោះ 1x   ជាឫស 

- ឈបើ 1x    ឈ ោះ   0f x    
     ឱំ្ែ ស្ខសឈកាងស្បរភាពេតចុោះខាងឈស្រកាម 

- ឈបើ 1x    ឈ ោះ   0f x    
     ឱំ្ែ ស្ខសឈកាងស្បរភាពេតឈៅខាងឈេើ 

- ឈបើ 1x    ,   0f x   ន្ិងបតូរសញ្ញា  
     ឱំ្ែ f  មាន្ចណុំចរបត់មយួតាងឈ យ I ស្ េ  

      1, 1I f   ឬ  1, 1I    

 សង់ស្រកាប 

     

 ខ. ស្រាយបភំ្លថឺាចណុំចរបត ់ I  ជាេចតិឆលុោះរបស់ស្ខសឈកាងឈ ោះ 
 ឈេន្ឹង បង្ហា ញថាចំណុចរបត ់  1 , 1I   ជាេចិតឆលុោះចន្ស្ខសឈកាង 

 ឈបើ  ,I a b  ជាេចិតឆលុោះ េុោះស្រតាស្ត    2 2f a x f x b    

 ឈេបាន្    2 2f x f x      

 ឈ យ      
3 2

2 2 3 2 1f x x x           

       
   

3 2

2 3 2

3 2

2 3 2 1

8 12 6 12 12 3 1

3 3

x x

x x x x x

x x

    

       

  

 

  ឱំ្ែ    f x f x   

          3 2 3 23 3 3 1

2

x x x x      

  Bti
 

     ូចឈន្ោះ    1 , 1I    ជាេចិតឆលុោះចន្ស្ខសឈកាង C       ។ 
 

0 0

0 0

 C

I

y

x



 

 

 េ. សរឈសរសមកីារប ទ តប់ោ៉ះស្ខសឈកាង C   ស្រសបន្ងឹប ទ ត់ d  
 សមកីារប ទ តប់៉ោះមាន្រង     0 0 0:T y f x x x f x    

 ឈ យ / / : 9 1T d y x    ឈ ោះ  0 9f x    
 ឈេបាន្ 2

0 03 6 9x x      ឬ  2

0 02 3 0x x    
 ករណីពិឈសស 0a b c    ឈ ោះ 

0 01 , 3x x    
 ចំឈពាោះ 

0 1x   ឈ ោះឈេបាន្សមកីារប ទ ត់ប៉ោះេ ឺ

  
   

 
1

3 2

: 9 1 1

9 9 1 3 1 1

9 6

T y x f

x

x

   

       

  

 

 ចំឈពាោះ 
0 3x    ឈ ោះឈេបាន្សមកីារប ទ ត់ប៉ោះេ ឺ

  
   

   

2

3 2

: 9 3 3

9 27 3 3 3 1

9 26

T y x f

x

x

    

          
 

  

 

  ូចឈន្ោះ សមកីារប ទ តប់៉ោះស្រកាប C  ស្រសបន្ឹងប ទ ត់ d  មាន្ពីរ 
  ប ទ តេ់ឺ 1 : 9 6T y x    , 2 : 9 26T y x    
 

II. ផ្នែរធរណីមាព្ត 
1. ក. សរឈសរសមកីារប៉ារ៉ស្ម៉ស្រតចន្ប ទ ត់ d  

ឈ យ d  កាត់តាមចំណុច  1 , 3 , 3I    
 ឈ ោះ 0 0 01 , 3 , 3x y z     
ឈហើយ d  ស្រសបន្ឹងវុចិទ័រ  1 , 2 , 1v    
 ឈ ោះ 1 , 2 , 1a b c     
សមកីារប៉ារ៉ស្ម៉ស្រតចន្ប ទ ត់ d  មាន្រងទូឈៅ 

 
0

0

0

: ,

x x at

d y y bt t

z z ct

 


  
  

 

 ូចឈន្ោះ 
1

: 3 2 ,

3

x t

d y t t

z t

 


   
  

 

 រកកូអរឈ ឈន្ចន្ចណុំច D  ឈៅឈេើប ទ ត់ d   
 ឈ យ ឹងថា ចមាៃ យពចីំណុច D  ឈៅបលង់  P  ឈសមើន្ឹង 2  
 តាមរូបមន្ត ចមាៃ យពីចំណុច D  ឈៅបលង់  P  កំណត់ឈ យ 

      0 0 0

2 2 2
,

ax by cz d
d D P

a b c

  


 
 

 ឈ យ : 2 2 9 0P x y z     
 ឈ ោះ 2 , 1 , 2 , 9a b c d      

 ឈហើយ D  ឈៅឈេើប ទ ត់ d   
 ឈ ោះ 

0 0 01 , 3 2 , 3 ,x t y t z t t         

 ឈេបាន្      

 
22 2

2 1 3 2 2 3 9
2

2 1 2

t t t      


  

 

  

2 2 3 2 6 2 9
2

4 1 4

2 2 6

1 3

t t t

t

t

     


 

 

 

 

  1 3 2

1 3 4

t t

t t

    
 

    
 

 ចំឈពាោះ 2 :t   ឈ ោះ   0 0 03 , 7 , 1D x y z     
 ចំឈពាោះ 4 :t    ឈ ោះ   0 0 03 , 5 , 7D x y z     
  ូចឈន្ោះ ចំណុច D  ឈៅឈេើប ទ ត់ d  មាន្ពីរចមណុចេ ឺ

     1 23 , 7 , 1 , 3 , 5 , 7D D    ។ 

 ខ. រកកូអរឈ ឈន្ចណុំចស្របសពវ A  រវាងប ទ ត់ d  ន្ងិបលង់ P  
 ឈេមាន្  : 1 , 3 2 , 3 ,d x t y t z t t         
  : 2 2 9 0P x y z     
 ឈេបាន្      2 1 3 2 2 3 9 0t t t         

  
2 2 3 2 6 2 9 0

2 2 0 1

t t t

t t

      

   
 

  ឱំ្ែ  1 1 , 3 2 , 3 1A x y z        

  ូចឈន្ោះ កូអរឈ ឈន្ចំណុចស្របសពវ  0 , 1 , 4A    ។ 

2. រកកពូំេ V  ចន្ប៉ារ៉បេូ 
 ឈេមាន្ កំណំុប៉ារ៉បូេ  5,2F  ន្ិងប ទ ត់ស្របាប់ទិស 1x    

  ឱំ្ែ ប៉ារ៉បេូមាន្អ័កសឆលុោះឈ ក មាន្កពូំេ  ,V h k  
 ឈ យ ប ទ ត់ស្របាប់ទសិ 1x h p     
      , 5, 2F h p k F   ឈ ោះ 5 , 2h p k    

 ឈេបាន្ 1
2 , 3

5

h p
h p

h p

  
  

 
 

  ូចឈន្ោះ កូអរឈ ឈន្កំពូេេឺ  2 , 2V h k   ។ 

 សរឈសសមកីារសតង ់ចន្ប៉ារ៉បេូឈន្ោះ  
 សមកីារសដង់ ចន្ប៉ារ៉បូេស្ េមាន្អ័កសឆលុោះឈ កកំណត់ឈ យ 

    
2

4y k p x h      ស្តឈ យ 2 , 2 , 3h k p    

  ូចឈន្ោះ សមកីារសតង់ េឺ    
2

2 12 2y x     ។ 



 

 

 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា              ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................   ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបជព្ងៀនរព្ម្ិតម្ូលដ្ឋា ន បជព្ងៀនជៅអនុវទិ្យាលយ័  
ឈេខតុ  : ..................................           សម្័យព្បឡង : ០៤  វិចឆិកា  ២០១៦ 
ហតថឈេខា  : .................................. 

 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ២០ 
 ផ្នែររីជរណិត 
1. ចូរគណនាអាំងឈតក្រាេខាងឈក្រាម ៖  (២ ពនិ្ទុ) 

 ក.     
2 2

1 cos 1 sinx dx x dx            ខ. 
  

8 7
( )

2 1

x
dx

x x



          

 គ. 
20

1
cos

x
x e

e dx
x


 

 
 

        ឃ. 3
2 2

6

1
( )
sin cos

dx
x x



  ។   

2. ចូរឈ ោះក្រាយសមាីរឌីឈេរង៉់ស្សែេខាងឈក្រាម ៖ (២ ពនិ្ទុ) 
ក. 3 2 0y y y     ឈ យដឹងថា   0 1y   ន្ិង  0 3y    ។ 

ខ. 2 0y y y       ឈ យដឹងថា   0 3y    ន្ិង  0 2y    ។ 

3. ឈគមាន្ចាំន្នួ្កុាំេលិច  1 2

3 3
,

2 2 2 2

i i
z z     ន្ិង 

   3 1 1 3

2 2
v i

  
    ។ 

ក. ចូរសរឈសរ 
1z  ន្ិង 2z  ជាទក្រមង់ក្រតីឈាណមាក្រត  ។  (១ ពនិ្ទុ) 

ខ. ចូរគណនាកឈន្ោម A  ស្ដេ 2

1 1A v z z    ។  (១ ពនិ្ទុ) 
គ. ចូរគណនា w  ស្ដេ 120 120

1 2w z z    ។ (១ ពនិ្ទុ) 
4. ក្រកុមហ ុន្មយួក្រតូវារឈក្ររើសឈរ ើសបគុគេិកបឈក្រមើារងារ  5  នាក់ ។ ឈក្រាយពេីសពវេោយដាំណឹងឈន្ោះ មាន្ន្ិសសតិ 10  នាក់ កនុងឈនាោះមាន្ក្រសី  

4  នាក់ ន្ិងក្របុស 6  នាក់  មក ក់ពាកែសុាំបឈក្រមើារងារ ។ ចូររកក្របបូាបស្ដេឈក្ររើសឈរ ើសបាន្យ៉ងតចិន្សិសតិក្រសី 3  នាក់ ។ (២ ពនិ្ទុ) 

5. ឈគមាន្អនុ្គមន្៍  
 

2 5 15
:

3

x x
f x y

x

 



  ។ 

ក. សិកោអឈេរភាព ន្ិងគូសស្ខសឈាងនន្អនុ្គមន្៍  f x  ។  (២ ពនិ្ទុ) 
ខ. រកក្រគប់ចាំណុចឈៅឈេើស្ខសឈាងនន្អនុ្គមន្៍  f x  ស្ដេមាន្កូអរឈ ឈន្ជាចាំន្ួន្គត់រុ ៉ឺឡាទីប ។ (១ ពនិ្ទុ) 
គ. រកក្រគប់ចាំណុច  M  ឈៅឈេើស្ខសឈាងនន្អនុ្គមន្៍  f x  ស្ដេមាន្ចមាា យពីចាំណុច M  ឈៅអ័កសអប់សីុសឈសមើ 2  ដងនន្ចមាា យព ី
    M  ឈៅអ័កសអរឈ ឈន្ ។ (២ ពនិ្ទុ) 
ឃ. ចូរសរឈសរសមាីរនន្បនាទ ត់  d  ប៉ោះន្ឹងស្ខសឈាងនន្អនុ្គមន្៍  f x  ក្រតងច់ាំណុច  2 , 9A   ។ (១ ពនិ្ទុ) 

 ផ្នែរធរណីមាព្ត 
ឈគមាន្ចាំណុច  2 , 1 , 3A  ន្ិងបលង់   : 2 3 28 0P x y z     ។ 

ក. ចូររកចាំណុច H  ន្ិង A  ឈ យ H  ជាចាំឈោេស្កងនន្ A  មកឈេើបលង់  P  ន្ិង H  ជាចាំណុចកោា េនន្ AA  ។ (២ ពនិ្ទុ) 

ខ. គណនាចមាា យពចីាំណុច A  មកឈេើបលង់  P  ន្ិងសរឈសរសមាីរប៉ារ៉ស្ម៉តនន្បនាទ ត់    ាត់តាមចាំណុច  3 , 2 , 5M   

    ឈហើយស្កងន្ឹងបលង់  P  ។ (២ ពនិ្ទុ) 

គ. ចូរសរឈសរសមាីរទូឈៅនន្បលង់  H  ាត់តាមចាំណុច  3 , 1 , 5I   ឈហើយស្កងន្ឹងបនាទ ត់  AM   ។ (១ ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូម្ធយម្ ឆ្ែ  ំ២០១៦ 

 
ផ្នែររីជរណិត 

1. គណនាអាំងឈតក្រាេខាងឈក្រាម : 

 ក.    
2 2

1 cos 1 sinx dx x dx     

 

   

 

 

2 2

2 2

2 2

1 2cos cos 1 2sin sin

1 2cos cos 1 2sin sin

3 2cos 2sin , cos sin 1

3 2sin 2cos ,

x x dx x x dx

x x x x dx

x x dx x x

x x x c c

     

     

    

   

 





efr

 

 ខ. 
  

8 7
( )

2 1

x
dx

x x



   

 

  

 

     

     

 

8 8 15
( )

2 1

8 1 1
( 15 )

2 1 2 1

8 1 1 1
15

2 3 2 1

8ln 2 5 ln 2 ln 1 ,

3ln 2 5ln 1 ,

x
dx

x x

x
dx

x x x x

dx
x x x

x x x c c

x x c c

 


 


  

   

  
          

      

    







efr

efr

 

 គ. 
20

1
cos

x
x e

e dx
x


 

 
 

  

    

   

2 00

0

0

1
tan

cos

tan tan 0

0 0 1

x xe dx e x
x

e e

e e e

 



 



 
       

 

   

     



 

 ឃ. 3
2 2

6

1
( )
sin cos

dx
x x



  

 
 

2 2

3 3
2 2 2 2

6 6

3

6

sin cos 1 1
( ) ( )

sin cos cos sin

tan cot

tan cot tan cot
3 3 6 6

3 3 2 3 4 3
3 3 2 3

3 3 3 3

x x
dx dx

x x x x

x x

 

 





   


  

 

   
      
   

   
            
   

 

 

2. ឈ ោះក្រាយសមាីរឌីឈេរង៉់ស្សែេខាងឈក្រាម : 
ក. ឈគមាន្ 3 2 0y y y     មាន្សមាីរសមាគ េ់ 
  2 3 2 0      មាន្ឫស 

1 21 , 2    
ចឈមលើយទូឈៅមាន្រង 1 2 , ,x xy Ae Be A B   efr  
ឈគបាន្ 2 , ,x xy Ae Be A B  efr  
នាាំឱ្ែ 22x xy Ae Be    

ឈ យ 
 

 

0 0

0 0

0 1 1

0 3 2 3

y Ae Be

y Ae Be

     
 

    

 

  1 2

2 3 1

A B B

A B A

   
 

    
 

ដូចឈន្ោះ 22x xy e e     ។ 

 ខ. ឈគមាន្ 2 0y y y     មាន្សមាីរសមាគ េ់ 
   2 2 1 0      មាន្ឫសឌុប 1 2 0 1      

ចឈមលើយទូឈៅមាន្រង 0 0 , ,
x x

y Axe Be A B
 

  efr  
ឈគបាន្ , ,x xy Axe Be A B  efr  

នាាំឱ្ែ  x x xy A e xe Be     

ឈ យ 
 

   

0 0

0 0 0

0 30 3

0 20 2

A e Bey

A e e Bey

        
 

      

 

  3 3

2 5

B B

A B A

    
 

   
 

ដូចឈន្ោះ 5 3x xy xe e    ។ 

3. ក. សរឈសរ 1z  ន្ងិ 2z  ជាទក្រមង់ក្រតឈីាណមាក្រត : 

ឈគមាន្ 1

3
cos sin

2 2 6 6

i
z i

    
        

   
 

   2

3
cos sin

2 2 6 6

i
z i

 
     

 ដូចឈន្ោះ ទក្រមង់ក្រតីឈាណមាក្រតស្ដេសរឈសរបាន្គ៉ឺ ៖ 

   
1

2

cos sin
6 6

cos sin
6 6

z i

z i
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ខ. គណនាកឈន្ោម A  

ឈគមាន្ 
1

3

2 2

i
z    ន្ិង  

   3 1 1 3

2 2
v i

  
   

ឈ យ 
2

2

1 1

3 3

2 2 2 2

i i
z z

 
      

 

 

         

3 3 3 1

2 2 4 2 4

3 1 3 1

2 2

i
i

i

    

 
 

 

នាាំឱ្ែ    2

1 1A v z z    

  
   3 1 1 3 3 1 3 1

2 2 2 2

0

i i
    

   



 

ដូចឈន្ោះ គណនាបាន្ 0A    ។ 
គ. គណនា w  ស្ដេ 120 120

1 2w z z   

       

120 120

1 2

120 120

cos sin cos sin
6 6 6 6

cos 20 sin 20 cos 20 sin 20

cos 0 sin 0 cos 0 sin 0

1 0 1 0 2

w z z

i i

i i

i i

i i

   

   

 

      
           

      

     

   

      

 

ដូចឈន្ោះ គណនាបាន្ 2w    ។ 

4. រកក្របបូាបស្ដេឈក្ររើសឈរ ើសបាន្យ៉ងតចិន្សិសតិក្រសី 3  នាក់ : 
ឈគមាន្ ន្ិសសតិ 10  នាក់ ក្របុស 6  នាក់ ន្ងិក្រសី 4  នាក់ 
  ឈគឈក្ររើសឈរ ើសបុគគេិក 5  នាក ់
នាាំឱ្ែ ចាំន្នួ្ករណីអច    10 , 5n S C  ស្ដេ 

   
10! 10 9 8 7 6 5!

10 , 5 252
5! 5! 5! 5 4 3 2

C
    

  
    

 

ឈហើយ ឈក្ររើសឈរ ើសបាន្យ៉ងតចិន្ិសសតិក្រសី 3  នាក់មាន្ន្័យថា 
អចឈក្ររើសឈរ ើសបាន្ន្សិសតិក្រសី 3  នាក់ ឬ 4  នាក់ ឈគបាន្៖ 

  

         4 , 3 6 , 2 4 , 4 6 , 1

6! 6 5 4!
4 1 6 4 6

4! 2! 4! 2

4 15 6 60 6 66

n A C C C C 

 
      

 

     

 

នាាំឱ្ែ  
 

 
66 11

252 42

n A
P A

n S
    

ដូចឈន្ោះ ក្របូបាប  
11

42
P A   ។ 

5. ក. សិកោអឈេរភាព ន្ងិគូសស្ខសឈាងនន្អនុ្គមន្៍  f x  

 ឈគមាន្ អនុ្គមន្៍  
 

2 5 15
:

3

x x
f x y

x

 



 

 ស្ដន្កាំណត់ : អនុ្គមន្៍ f  មាន្ន្យ័េុោះក្រតាស្ត 3x    
 ដូចឈន្ោះ      3 , 3 3,D           ។ 
 ទិសឈៅអឈេរភាព : 

 ឈគមាន្  
 

2 5 15

3

x x
f x

x

  
   

  

 

 

       
 

    
 

 

 

 

 

2 2

2

2

2

2 2

2

2

2 2

5 15 3 3 5 15

3

2 5 3 5 15

3

2 6 5 15 5 15

3

66

3 3

x x x x x x

x

x x x x

x

x x x x x

x

x xx x

x x

       




    




     





 

 

 

 ដូចឈន្ោះ គណនាបាន្  
 

 
2

6

3

x x
f x

x


 


 ។ 

 ឈគឱ្ែ  
 

 
2

6
0 0

3

x x
f x

x


   


 ,  

2
3 0x    

 នាាំឱ្ែ  6 0x x    ឈនាោះ 0 , 6x x    

 ឈគបាន្  
 

20 5 0 15
0 5

0 3
f

  
 


 

   
   

 

2
6 5 6 15

6 7
6 3

f
   

   
 

 

 តារងសញ្ញា   f x  

x    6      3       0         
 f x          

 

ក្រតង់  6 , 0x f x    ឈហើយបាូរសញ្ញា ពី   ឈៅ     

  បញ្្ញក ក់ថា f  មាន្អតបិរមាឈ ៀបមយួឈសមើន្ឹង  6 7f    ។ 

ក្រតង់  0 , 0x f x   ឈហើយបាូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

  បញ្្ញក ក់ថា f  មាន្អបបបរមាឈ ៀបមយួឈសមើន្ឹង  0 5f   ។ 
េីមតី ន្ិងអសីុមតូត 

 
 

2 25 15
lim lim lim

3x x x

x x x
f x

x x  

 
   


 

00

00



 

 

  
 

2 25 15
lim lim lim

3x x x

x x x
f x

x x  

 
   


 

 
 

 
 

2

3 3

2

3 3

5 15 9 15 15
lim lim

3 3 0 3

5 15 9 15 15
lim lim

3 3 0 3

x x

x x

x x
f x

x

x x
f x

x

 

 


 


 

   
   

   

   
   

   

 

ឈ យ  
3

lim
x

f x


   ឈនាោះបនាទ ត់ស្ដេមាន្សមាីរ 

  3x    ជាអសីុមតូតឈរនន្ក្រាប  C  ។ 

មយង៉ឈទៀត  
 

2 5 15 9
2

3 3

x x
f x x

x x

 
   

 
 

ឈ យ 9
lim 0

3x x



 ឈនាោះបនាទ ត់ស្ដេមាន្សមាីរ 

  2y x   ជាអសីុមតូតឈក្រទតនន្ក្រាប  C  ។ 
តារងអឈេរភាពនន្អនុ្គមន្៍ f  

x       6          3               0           
 f x          

 f x  
         7   
 
               

                     

 

  5    

 សង់ស្ខសឈាង  C  តាងអនុ្គមន្ ៍

  
 

េចិតឆលុោះនន្ក្រាប  C  តាងអនុ្គមន្៍ f  
ឈ យ អសីុមតូតឈរ 3x    ន្ិងឈក្រទត  2y x  ក្របសពវ 
គ្នន ក្រតងច់ាំណុច  3, 1I    ស្ដេជាេចតិឆលុោះ នន្ក្រាប  C  ។ 

  

ខ. រកក្រគបច់ាំណុចឈៅឈេើស្ខសឈាងនន្អនុ្គមន្ ៍  f x   
 ស្ដេមាន្កូអរឈ ឈន្ជាចាំន្នួ្គត់រុ ៉ឺឡាទបី 

 ឈគមាន្  
9

2
3

f x y x
x

   


 

 ឈដើមបឱី្ែ y  ជាចាំន្នួ្គត់រុ ៉ឺឡាទបី េុោះក្រតាស្ត 9

3x 
 ជាចាំន្ួន្គត ់

 រុ ៉ឺឡាទីប មាន្ន្័យថា 9  ស្ចក ច់ន្ងឹ 3x  ឈនាោះឈគបាន្ ៖ 
   3 1 , 3 , 9x       

 នាាំឱ្ែ 4x    នាាំឱ្ែ  9
4 2 11

4 3
y      

 
 

  2x    នាាំឱ្ែ  9
2 2 9

2 3
y     

 
 

  6x    នាាំឱ្ែ  9
6 2 7

6 3
y      

 
 

  0x     នាាំឱ្ែ  9
0 2 5

0 3
y    


 

  12x    នាាំឱ្ែ  9
12 2 11

12 3
y      

 
 

  6x   នាាំឱ្ែ  9
6 2 9

6 3
y    


 

 ដូចឈន្ោះ ចាំណុចស្ដេមាន្កូអរឈ ឈន្ជាចាំន្ួន្គត់រុ ៉ឺឡាទីបមាន្៖ 

  
     

     

4 , 11 , 2 , 9 , 6 , 7

0 , 5 , 12 , 11 , 6 , 9

    

 
 ។ 

 

គ. រកក្រគបច់ាំណុច  M  ឈៅឈេើស្ខសឈាងនន្អនុ្គមន្៍  f x   

ឈគតាង  ,M MM x y  ជាចាំណុចឈៅឈេើស្ខសឈាង 

ឈគបាន្ 
 

2 5 15

3

M M
M

M

x x
y

x

 



  ស្ដេ  3Mx    

    23 5 15M M M My x x x     
ឈ យ ចមាា យពីចាំណុច M  ឈៅអ័កសអប់សីុសឈសមើ 2  ដង  
  នន្ចមាា យពី M  ឈៅអ័កសអរឈ ឈន្ នាាំឱ្ែ 2M My x  
នាាំឱ្ែ   22 3 5 15M M M Mx x x x     

  
2 2

2

2 6 5 15

15 0

M M M M

M M

x x x x

x x

   

  
 

  មាន្  1 4 15 61      

  ឈនាោះ 1 61 1 61
,

2 2
M Mx x

   
   

ចាំឈពាោះ 1 61

2
Mx

 
  នាាំឱ្ែ  1 61My     

ចាំឈពាោះ 1 61

2
Mx

 
  នាាំឱ្ែ  1 61My     

3x  

2y x 

y

x

 C



 

 

ដូចឈន្ោះ 1 61
, 1 61

2
M
  

   
 

 ឬ  

  1 61
, 1 61

2
M
  

   
 

 ។  

 ឃ. សរឈសរសមាីរនន្បនាទ តប់ោ៉ះ  d   

 សមាីរបនាទ តប់៉ោះរង       0 0 0d : y f x x x f x    

 ឈ យ បនាទ ត់  d  ប៉ោះស្ខសឈាងក្រតងច់ាំណុច  2 , 9A   

 ឈនាោះ  0 0 02 , 9x y f x     

 ឈគបាន្    
 

 
0 2

2 2 6
2 8

2 3
f x f

  
     

 
 

 នាាំឱ្ែ    d : 8 2 9y x     ឬ 8 7y x    

 ដូចឈន្ោះ សរឈសរបាន្  d : 8 7y x    ។ 

ផ្នែរធរណីមាព្ត 
ក. រកចាំណុច H  

 ឈគតាង  , ,H H HH x y z  ជាចាំណុចស្ដេក្រតូវរក 
 ឈគមាន្ ចាំណុច   2 , 1 , 3A   
  ន្ិងបលង់    : 2 3 28 0P x y z     ស្ដេមាន្ 
  វុចិទ័រណរម៉ាេ់  2 , 1 , 3n   
 ឈហើយ  2 , 1 , 3H H HAH x y z     
 ឈ យ H  ជាចាំឈោេស្កងនន្ A  ឈេើបលង់  P  មាន្ន្័យថា 
   AH P  នាាំឱ្ែ AH n  ឈគបាន្ ៖ 

  2 1 3

2 1 3

H H Hx y z  
   

 ទាញបាន្

2 1

2 1 2

2 3 3

2 3 2

H H H
H

H H H
H

x y x
y

x z x
z

 
  


    



 

 មយង៉ឈទៀត  H P  ឈនាោះ 2 3 28 0H H Hx y z     

 ឈគបាន្ 3
2 3 28 0

2 2

H H
H

x x
x       

  4 9 56 0H H Hx x x         ឈនាោះ  4Hx   

 នាាំឱ្ែ 

4
2

2 2

3 3 4
6

2 2

H
H

H
H

x
y

x
z


  


   



 

 ដូចឈន្ោះ រកបាន្ចាំណុច  4 , 2, 6H  ។ 

  

រកចាំណុច A  
 ឈ យ  4 , 2 , 6H  ជាចាំណុចកោា េនន្អងកត់ AA   

 ឈគបាន្  , , 4 , 2 , 6
2 2 2

A A A A A Ax x y y z z     
 

 
 

   
2 1 3

, , 4 , 2 , 6
2 2 2

A A Ax y z     
 

 
 

 នាាំឱ្ែ 
2 8 6

1 4 3

3 12 9

A A

A A

A A

x x

y y

z z

 

 

 

   
 
    

    

 

 ដូចឈន្ោះ រកបាន្ចាំណុច  6 , 3, 9A  ។ 

 ខ. គណនាចមាា យពចីាំណុច A  មកឈេើបលង់  P  
 ឈ យ   ,d A P AH  

 ស្ដេ      
2 2 2

2 1 3H H HAH x y z       

                
2 2 2

2 2 2

4 2 2 1 6 3

2 1 3 14

     

   

 

 ដូចឈន្ោះ   , 14d A P AH AH   ឯកតាក្របស្វង 

 សរឈសរសមាីរប៉ារ៉ស្មត៉នន្បនាទ ត់    

 សមាីរបនាទ ត់ក្រតូវរកមាន្រង  
0

0

0

: ,

x x at

y y bt t

z z ct

 


   
  

 

 ឈ យ បនាទ ត់    ាត់តាមចាំណុច  3 , 2 , 5M  ន្ិង 
  ស្កងន្ងឹបលង់  P  ឈនាោះ    មាន្វុចិទ័រក្របាប់ទសិ 
   2 , 1 , 3u n   

 ដូចឈន្ោះ  

3 2

: 2 ,

5 3

x t

y t t

z t

 


   
  

 ។ 

 គ. សរឈសរសមាីរទូឈៅនន្បលង់  H  
 បលងរ់ង         0 0 0: 0H a x x b y y c z z       

 ឈ យ បលង់  H  ាត់តាមចាំណុច  3 , 1 , 5I   ន្ិង 

  ស្កងន្ងឹបនាទ ត់  AM  ឈនាោះបលង់  H  មាន្វុចិទ័រ 

  ណរម៉ាេ់  1 , 1 , 2AM   

 ឈគបាន្        : 3 1 2 5 0H x y z       

    : 2 12 0H x y z     

 ដូចឈន្ោះ   : 2 12 0H x y z     ។ 

  



 

 

 
 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបជព្ងៀនរព្ម្ិតម្លូដ្ឋា ន បជព្ងៀនជៅអនុវទិ្យាលយ័ 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ......................... ២០១៥ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ២០ 

 

I. ... (ក្នុងឆ្ន ាំ 2015  គ្មម ន្ការប្បឡងឈប្រើសឈរ ើសប្រកូ្ប្រតិរេូដ្ឋា ន្ផ្ននក្រណិតវទិ្យាឈទ្យ ឈប្រើសឈរ ើសផ្តប្រកូ្ីឡា ន្ងិប្រូបឋរ-រឈតយ្យ 
ឈប្រោះឈដ្ឋយ្សារផ្តឈរឱ្យន្ិឈទ្យទស , ,A B C  ជាប់ប្រូឈដ្ឋយ្សវ័យ្ប្បវតតិ ... ) ។ 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសម្ធ្យម្ ឆ្ន  ំ២០១៥ 

 
I. (គ្មម ន្ចឈរលើយ្) 
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ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបជព្ងៀនរព្ម្ិតម្លូដ្ឋា ន បជព្ងៀនជៅអនុវទិ្យាលយ័ 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ២០  វិចឆិកា  ២០១៤ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ២០ 

 

I. គណនាអាំងឈតក្រាេខាងឈក្រាម ៖ 

 ក.  
 

2

2

1

1x
A dx

x


         ខ. 2

6

1 sin 2 cos2

sin cos

x x
B dx

x x





 


        គ.  3 32

0
cos sinC x x dx



     ។   (3ពនិ្ទុ) 

II. ឈគមាន្អនុ្គមន្៍ពីរ  f x  ន្ិង  g x  ដែេ    
2

ln 1
2

x
f x x x     ន្ិង    ln 1g x x x     ។ 

ក. គណនាឈែរឈីេ  f x  ន្ិង  g x  រចួក្រាយបាំភ្លថឺា ក្រគប់តម្មល 0x   ឈគបាន្  
2

ln 1
2

x
x x x     ។ (2 ពនិ្ទុ) 

ខ. ឈគមាន្ 
2 2 2

1 2
ln 1 1 ... 1n

n
u

n n n

    
       

    
  ។ ចូរគណនា lim n

n
u


 ។ (1ពនិ្ទុ) 

III. ឈគមាន្ចាំន្នួ្កុាំផ្លិចពីរ z  ន្ិង w  ដែេ 
2

2 2 4
2

z i   ន្ិង     , ,w x x i y y i x y      ។ 

ក. សរឈសរ z  ជាទក្រមង់ក្រតីឈាណមាក្រត ។ (1 ពនិ្ទុ)  
ខ. សរឈសរ 4z  ជាទក្រមង់ a bi   ។ (1 ពនិ្ទុ) 
គ. រកតម្មល x  ន្ិង y  ឈបើ 4w z   ។  (1 ពនិ្ទុ) 

IV. ឈគមាន្អនុ្គមន្៍ 4 2

1

1 9
2

4 4
y x x      ។ 

ក. រកតម្មល a  ឈែើមបឱី្យបា៉ា រ៉ា បូេ 2

2y x a    ប៉ាោះដខែឈាងអនុ្គមន្៍ 1y  ។  (1 ពនិ្ទុ) 
ខ. ចូរសរឈសរសមាីរម្ន្បា៉ា រ៉ា បូេ ឈៅតាមតម្មល a  ដែេបាន្រកឈ ើញកនុងសាំណួរ ក. ។ រចួបញ្ជា កកូ់អរឈោឈន្ម្ន្ចាំណុចប៉ាោះរបស់វា 
ជាមយួដខែឈាង 1y  ។ (2ពនិ្ទុ) 

V. ឈៅកនុងតក្រមុយអរតូណរមា៉ា េ់  , , ,O i j k  ដែេមាន្ទិសឈៅេជិ្ាមាន្ ឈគឈៅ 4  ចាំណុច 

       2 , 1 , 3 , 3 , 6 , 1 , 2 , 0 , 2 , 1 , 5 , 4A B C D   ។ 
 ក. ក្របាប់ក្របឈភ្ទចតុឈាណ ABCD  ន្ិងគណនា ABCDS  ។ (4  ពនិ្ទុ) 

 ខ. សរឈសរសមាីរបា៉ា រ៉ា ដម៉ាក្រតម្ន្បនាទ ត់  D  ាត់តាមចាំណុច A  ន្ិងក្រសបន្ឹង BC  ។ (2 ពនិ្ទុ) 

 គ. សរឈសរសមាីរម្ន្បលង់  P  ាត់តាមចាំណុច ,A B  ន្ិង D  ។  (2 ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូម្ធ្យម្ ឆ្ន  ំ២០១៤ 

 
I. គណនាអាំងឈតក្រាេខាងឈក្រាម : 

ក.   
2

2 2

1 1

1 2 1x x x
dx dx

x x

  
  A  

      

22

1 1

2 1
1 4 ln

2 4 2 ln 2 1 4 0

5 4 2 ln 2

dx x x x
xx

 
         

 

     

  



 

ខ.  2

6

1 sin 2 cos2

sin cos

x x
dx

x x





 


B  

         

 

 

2

2

6

2

6

2 2

6 6

2cos 2sin cos

sin cos

2cos cos 2sin

sin cos

2cos 2 sin

1
2 sin sin 2 1 1

2 6 2

x x x
dx

x x

x x x
dx

x x

xdx x









 

 

 











 

   
       

   







 

គ.  3 32

0
cos sinx x dx



 C  

  

  

  

 

2 22

0

2

0

2 22

0

3 3 2

0

cos sin cos cos sin sin

cos sin 1 cos sin

cos cos sin sin cos sin

cos sin
sin cos

3 3

1 1 8
1 0 0 0 1 0

3 3 3

x x x x x x dx

x x x x dx

x x x x x x dx

x x
x x









   

  

   

 
    
 

   
           
   





  

II. ក. គណនាឈែរឈីេ  f x  ន្ងិ  g x  : 

ឈគមាន្    
2

ln 1
2

x
f x x x     

ែូចឈន្ោះ  
1

1
1

f x x
x

   

 ។ 

ឈហើយ    ln 1g x x x    

ែូចឈន្ោះ  
1

1
1

g x
x

  


 ។ 

ក្រាយថា ក្រគបត់ម្មល 0x   ឈគបាន្   
2

ln 1
2

x
x x x     

ឈោយ  
1

1
1

f x x
x

   


 

 
2 21 1

0 , 0
1 1

x x
x

x x

 
     

 
 

នាាំឱ្យ 0 ,x f   ជាអនុ្គមន្៍ចុោះ នាាំឱ្យ   0f x   

 ឈគបាន្   
2

ln 1 0
2

x
x x       

                          
2

ln 1 1
2

x
x x    

ឈោយ  
1

1
1

g x
x

  


 

           1 1
0 , 0

1 1

x x
x

x x

 
    

 
 

នាាំឱ្យ 0 ,x g   ជាអនុ្គមន្៍ឈកើន្ នាាំឱ្យ   0g x   

 ឈគបាន្   ln 1 0x x    

           ln 1 2x x   

តាម  1  ន្ិង  2  ឈគបាន្   
2

ln 1
2

x
x x x     

ែូចឈន្ោះ  
2

ln 1
2

x
x x x    ក្រតូេបាន្បង្ហា ញ  ។ 

ខ. គណនា lim n
n

u


 

ឈគមាន្ 
2 2 2

1 2
ln 1 1 ... 1n

n
u

n n n

    
       

    
 

ឈនាោះ    
2 2 2

1 2
ln 1 ln 1 ... ln 1n

n
u

n n n

     
           

     
 

 

 

 

 

2

2

2

1
lim ln 1 ln 1 0 0

2
lim ln 1 ln 1 0 0

.......................................

limln 1 ln 1 0 0

lim 0

x

x

x

n
x

n

n

n

n

u









  
    

 
  

     
  


  

    
 


 

ែូចឈន្ោះ  គណនាបាន្ lim 0n
x

u


   ។ 
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III. ក. សរឈសរ z  ជាទក្រមង់ក្រតីឈាណមាក្រត : 

ឈគមាន្ 2
2 2 4

2
z i     ឬ  2 2 2 2z i   

មាន្     
2 2

2 2 2 2 4r     

ឈគបាន្ 2 2
4 4 cos sin

2 2 4 4
z i i

    
          

 

ែូចឈន្ោះ 4 cos sin
4 4

z i
  

  
 

 ។ 

ខ. សរឈសរ 4z  ជាទក្រមង់ a bi  

ឈគមាន្ 4 cos sin
4 4

z i
  

  
 

 

 
4

4 4 cos sin
2 2

z i
   

   
  

 

  

 

44 cos sin

256 1 0 256 0

i

i i

  

     
 

ែូចឈន្ោះ 4 256 0z i     ។ 

គ. រកតម្មល x  ន្ងិ y  ឈបើ 4w z   
ឈគមាន្     , ,w x x i y y i x y      

    
   

2 2

2 2

x xi y yi

x y x y i

   

    
 

ឈោយ 4w z   ដែេ 4 256 0z i    ឈគផ្ទឹមបាន្ ៖ 

  

 

2 22 2 256 1256

0 2

x yx y

x y x y

     
 

    

 

ឈគយក   2  ជ្ាំន្ួសកនុង  1  

ឈគបាន្ 2 22 256 128 8 2x x x       

ែូចឈន្ោះ កាំណត់បាន្ 8 2 , 8 2x y x y      ។ 

IV. ក. រកតម្មល a   : 

ឈគមាន្  អនុ្គមន្៍ 4 2

1

1 9
2

4 4
y x x     

 បា៉ា រ៉ា បេូ 2

2y x a    
ឈគបាន្ សមាីរអប់សីុសរវាង 1y  ន្ិង 2y   

 

4 2 2

4 2 2

4 2

1 9
2

4 4

8 9 4 4

12 4 9 0

x x x a

x x x a

x x a

     

     

   

 

តាង 2t x  ដែេ 0t   
ឈគបាន្ 2 12 4 9 0t t a     
ឈែើមបឱី្យ 2y  ប៉ាោះជាមយួដខែឈាង 

1y  េុោះក្រតាសមាីរមាន្ឫសឌុប 
នាាំឱ្យ    

2
0 6 4 9 0a        

ឈគបាន្ 45
36 4 9 0

4
a a      

ែូចឈន្ោះ តម្មលរកបាន្ 45

4
a    ។ 

 ខ. សរឈសរសមាីរម្ន្បា៉ា រ៉ា បេូ  

 ចាំឈ ោះ 45

4
a   ឈគបាន្ សមាីរបា៉ា រ៉ា បូេ 2

2

45

4
y x    

 ែូចឈន្ោះ សមាីរបា៉ា រ៉ា បូេសរឈសរបាន្គឺ 2

2

9

4
y x    ។ 

 បញ្ជា កកូ់អរឈោឈន្ម្ន្ចាំណុចប៉ាោះ 

 ចាំឈ ោះ  45

4
a    ឈនាោះឈគបាន្  2 12 45 9 0t t     

  2 12 36 0t t    មាន្ឫសឌុប 1 2 6t t t    
 ចាំឈ ោះ 6t   សមមូេ 2 6 6x x     

 ករណី 6x     ឈគបាន្   
2 45

6
4

y      

  45
6

4
y     នាាំឱ្យ  21

4
y   

 ែូចឈន្ោះ ចាំណុចប៉ាោះមាន្ពីរគឺ 
21 21

6 , , 6 ,
4 4

   
   
   

 ។ 

V. ក. ក្របាប់ក្របឈភ្ទចតុឈាណ ABCD   : 
ឈគមាន្    2 , 1 , 3 , 3 , 6 , 1 ,A B  

    2 , 0 , 2 , 1 , 5 , 4C D   

ឈគបាន្  1 , 5 , 2AB    ន្ិង  1 , 5 , 2DC    

ឈោយ ចតុឈាណ ABCD  មាន្  1, 5, 2AB DC    

ែូចឈន្ោះ    ចតុឈាណ ABCD  ជាក្របឈេឡូក្រាម     ។ 

 គណនា ABCDS  

 តាមរូបមន្ត S AB AD     ដែេ   1, 6 , 1AD     

 ឈោយ 1 5 2 7

1 6 1

i j k

AB AD i j k      

 

 

 នាាំឱ្យ      
2 2 2

7 1 1 51AB AD        

 ែូចឈន្ោះ    គណនាបាន្ 51S    ឯកតាម្ផ្ទក្រកឡា    ។ 



 

 

 ខ. សរឈសរសមាីរបា៉ា រ៉ា ដម៉ាតម្ន្បនាទ ត់  D  

 សមាីរបា៉ា រ៉ា ដម៉ាតរង  
0

0

0

: ,

x x at

D y y bt t

z z ct

 


  
  

 

 ឈោយ  D  ាត់  2 , 1 , 3A  
   ឈនាោះ 

0 0 02 , 1 , 3x y z    

 ឈហើយ  D  មាន្េុចិទ័រក្របាប់ទសិ  1 , 6 , 1BC     
   ឈនាោះ 1 , 6 , 1a b c      

 ឈគបាន្  

2

: 1 6 ,

3

x t

D y t t

z t

 


  
  

 

 ែូចឈន្ោះ សមាីរបា៉ា រ៉ា ដមត   

2

: 1 6 ,

3

x t

D y t t

z t

 


  
  

 ។ 

 គ. សរឈសរសមាីរបលង់  P  ាតត់ាមចាំណុច ,A B  ន្ងិD  

 សមាីបលង់        0 0 0: 0P a x x b y y c z z       

 ឈោយ  P  ាត់  2 , 1 , 3A  
   ឈនាោះ 0 0 02 , 1 , 3x y z    
 ឈហើយ  P  ាត់បចីាំណុច , ,A B D  នាាំឱ្យ  P  មាន្េុចិទ័រ  

   ណរមា៉ា េ់  7 , 1 , 1n AB AD      ឈនាោះ  

   7 , 1 , 1a b c      
 ឈគបាន្        : 7 2 1 3 0P x y z        

               7 17 0x y z      

 ែូចឈន្ោះ សមាីរបលង់គឺ   : 7 17 0P x y z      ។ 

 
 
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



 

 

 
 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបជព្ងៀនរព្ម្ិតម្លូដ្ឋា ន បជព្ងៀនជៅអនុវទិ្យាលយ័ 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ១៩  តលុា  ២០១៣ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ២០ 

 

I. ផ្នែររីជរណិត 
 ១. សហគ្រាសដំឈ ើងឈោចគ្ររយាន្យន្តមយួបាន្ចណំាយទឹរគ្របារ់សរុបរនុងមយួថ្ងៃសគ្រាបដ់ំឈ ើងឈោចគ្ររយាន្យន្ត x  ឈគ្ររឿង     

ចំន្នួ្    26 22 100f x x x    រិតជាមុ៉ឺន្ឈរៀេ ឈហើយសហគ្រាសឈន្ោះ បាន្ទទេួគ្របារច់ណូំេមរវញិ ចំន្នួ្ 

  25 112 200I x x x    រិតជាមុ៉ឺន្ឈរៀេ  ។   

  រ. សរឈសរអនុ្រមន្៍គ្របារ់ចំឈណញ  P x  ។  (១ពនិ្ទុ) 
  ខ .ចូរបា៉ា ន្់ស្មម ន្តថ្មៃគ្របហហេថ្ន្រំឈណើ ន្គ្របារច់ំឈណញ ឈបើបរាិគ្រតឈោចគ្ររយាន្យន្តហដេបាន្េរ់ ឈរើន្ពី 30  ឈគ្ររឿង 
       ឈៅ 50  ឈគ្ររឿង ។ (១ពនិ្ទុ) 
 ២. ចូររណនាតថ្មៃគ្របហហេថ្ន្ថ្ទទគ្ររឡាហដេខ័ណឌ ឈោយគ្រាប  C  ថ្ន្អនុ្រមន្៍   2: 2f x x y y    ន្ិងអរ័សអរឈោឈន្     

   y y  ។   (២ពនិ្ទុ) 

 ៣. ឈោោះគ្រស្មយសមាីរ siny y x    ឈោយដងឹថា  2 3y e   ។  (២ពនិ្ទុ) 

 ៤. ឈរឱ្យអនុ្រមន្៍   3 3 2f x x x    ។ 

  រ. សិរាអឈងរភាព ន្ិងសង់គ្រាប  C  ថ្ន្អនុ្រមន្៍  f x  ។   (២ពនិ្ទុ) 
  ខ. ឈោោះគ្រស្មយ ន្ិងពិភារាតាមតថ្មៃ m  អតថិភាពថ្ន្ឫសរបស់សមាីរ  3 3 2 0x x m    ។   (៤ពនិ្ទុ) 
 
II. ផ្នែរធរណីមាព្ត 
 ឈរឱ្យពរី៉ា មតី SABCD  ាន្បាត ABCD  ជាចតុឈាណហរង ហដេាន្បឈណាោ យ AB a  ទទឹង AD b  គ្រទនុ្ង          
  SA  បៃង់  ABCD  ន្ិងគ្របហវង 2SA a  ។ M  ជាចំណុចមយួ ឈៅឈេើគ្រទនុ្ង  SA  ហដេ AM x  ឈោយ       

 0 2x a   ។  បៃង់  MBC  ាត់គ្រទនុ្ង  SD  ថ្ន្ពរី៉ា មតី SABCD  គ្រតង់ N  ។ 
 រ. រំណត់រងរបស់ចតុឈាណ BCNM  ។   (២ពនិ្ទុ) 
 ខ. រំណត់តថ្មៃ x  ឈដើមបឱី្យចតុឈាណ BCNM  ាន្ថ្ទទគ្ររឡាធំបទុំត ន្ិងតូចបទុំត ។   (៦ពនិ្ទុ) 
 
 
  8
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូម្ធយម្ ឆ្ែ  ំ២០១៣ 

 
I. ចឈមៃើយហទនរពជីរណិត : 
១.  រ. សរឈសរអនុ្រមន្៍គ្របារច់ំឈណញ  P x  

ឈរាន្ អនុ្រមន្៍គ្របារច់ំណាយ   26 22 100f x x x    

 អនុ្រមន្៍គ្របារច់ំណូេ   25 112 200I x x x    
 (រិតជាមុ៉ឺន្ឈរៀេ , x  ជាចំន្នួ្ឈោចគ្ររយាន្យន្ត) 
នាឱំ្យ អនុ្រមន្៍គ្របារច់ំឈណញរ៉ឺ  P x  ហដេ  

     

   2 2

2

5 112 200 6 22 100

90 100

P x I x f x

x x x x

x x

 

     

   

 

ដូចឈន្ោះ អនុ្រមន្៍គ្របារច់ំឈណញ   2 90 100P x x x     

 ខ .ចូរបា៉ា ន្ស់្មម ន្តថ្មៃគ្របហហេថ្ន្រំឈណើ ន្គ្របារច់ំឈណញ  
 គ្របារ់ចំឈណញបាន្ពាីរេរ់ឈោចគ្ររយាន្យន្តឈរើន្ពី 30  ឈគ្ររឿង 

 ឈៅ 50  ឈគ្ររឿង រ៉ឺ  
50

30
P x dx   

      

 
50

2

30

50
3

2

30

3
2

3
2

90 100

45 100
3

50
45 50 100 50

3

30
45 30 100 30

3

227500 124000
34500

3 3

x x dx

x
x x

   

 
    
 

 
      
 

 
      
 

  



 

      41333.333333  មុ៉ឺន្ឈរៀេ 
 ដូចឈន្ោះ តថ្មៃគ្របហហេថ្ន្រំឈណើ ន្គ្របារច់ំឈណញរ៉ឺ 

   413333333  ឈរៀេ ។ 

២. រណនាថ្ទទគ្ររឡាហដេខណ័ឌ ឈោយគ្រាប  C  ន្ងិអរ័សអរឈោឈន្     

 ឈរាន្   2: 2f x x y y    

 ររចំណុចគ្របសពវរវាងអ័រស y y  ន្ិងគ្រាប  C  ឈនាោះ 0x   
 ឈរបាន្ 22 0y y    ឈនាោះ 1 , 2y y     
 គ្រាប  C  ជាបា៉ា រ៉ា បូេហដេាន្អ័រសឆៃុោះគ្រសបអរ័សអាប់សីុស 
 ឈរសង់រូបបាន្ ដូចខាងឈគ្រាម ៖ 

  
 

នាឱំ្យ  
1

2

2
2S y y dy
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2

1
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2

2
2 3

1 1 8
2 4 2
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ដូចឈន្ោះ   ថ្ទទរណនាបាន្ 9

2
S   ឯរតាថ្ទទគ្ររឡា  ។ 

៣. ឈោោះគ្រស្មយសមាីរឌីឈទរ ៉ាង់ហសយេ 
ឈរាន្ siny y x    

 sin
y

x
y


       (បំពារ់អាងំឈតគ្រាេឈេើអងគោងំពីរ) 

 ln cos ,y x c c   ឈងរ 
នាឱំ្យ cos x cy e   

 ឈោយ  2 3y e   
 ឈរបាន្ cos2 3ce e     ហដេ cos2 cos0 1    
  1 3 3 ln3c ce e e c       
 នាឱំ្យ cos ln3 cos ln3 cos3x x xy e e e e     

 ដូឈន្ោះ សមាីរាន្ឫស cos3 xy e   ។ 

៤. រ. សិរាអឈងរភាព ន្ងិសងគ់្រាប  C  ថ្ន្អនុ្រមន្៍  f x  

 ឈរាន្   3 3 2f x x x    (ដូចគ្ររបូឋម 2016) 
 ហដន្រំណត់ : អនុ្រមន្៍ f  ាន្ន្យ័គ្ររប់ x  

 ដូចឈន្ោះ ហដន្រំណត់  ,D      ។ 
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 ទិសឈៅអឈងរភាព 
 ឈរាន្   3 3 2f x x x    

 ឈដរឈីវ :      23 3 3 1 1f x x x x       

 ឈរឱ្យ   0f x   

     3 1 1 0x x     ឈនាោះ  1 , 1x x    

 ឈរបាន្   31 1 3 1 2 0f       

        
3

1 1 3 1 2 4f         

 តារងសញ្ញា   f x  

x             1             1            
 f x          

 បរា 
 -គ្រតង់ 1x    ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

 បញ្ញា រ់ថា f  ាន្អតិបរាឈធៀបមយួឈសមើ  1 4f    ។ 

 -គ្រតង់ 1x   ,   0f x   ឈហើយបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

 បញ្ញា រ់ថា f  ាន្អបបបរាឈធៀបមយួឈសមើ  1 0f   ។ 

 េីមតី    3lim lim 3 2
x x

f x x x
 

      

      3lim lim 3 2
x x

f x x x
 

      

 តារងអឈងរភាព 

x             1             1            
 f x          

 f x  
                 4                           
 

                           0  
 

 ភាពឈបា៉ា ងទត ន្ិងចំណុចរបត ់

 ឈដរឈីវទី២     23 3 6f x x x
     

 ឈរឱ្យ   0 6 0f x x      ឈនាោះ  0x   

- ឈបើ 0x   ឈនាោះ   0f x    
    នាឱំ្យ ហខសឈាងហបរភាពទតឈៅខាងឈេើ 

- ឈបើ 0x   ឈនាោះ   0f x    
    នាឱំ្យ ហខសឈាងហបរភាពទតឈៅខាងឈគ្រាម 

- ឈបើ 0x   ,   0f x   ន្ិងបតូរសញ្ញា  

   នាឱំ្យ f  ាន្ចណុំចរបត់     0, 0 0,2I f I  

 

 ទចិតឆៃុោះ 
 ឈរន្ឹង បង្ហា ញថា ចំណុចរបត់  0 , 2I  ជាទចិតឆៃុោះថ្ន្ហខសឈាង 

 ឈបើ  ,I a b  ជាទចិតឆៃុោះ េុោះគ្រតាហត    2 2f a x f x b    

 ឈរបាន្     4f x f x    

 ឈោយ       f x f x   

             
3 3

3 3

3 2 3 2

3 2 3 2 4

x x x x

x x x x

       

        Bti
 

 ដូចឈន្ោះ  0 , 2I  ជាទចិតឆៃុោះថ្ន្ហខសឈាងតាងអនុ្រមន្៍ f  ។ 
 សង់គ្រាប   

 តារងតថ្មៃឈេខ   2 1 0 1 2

0 4 2 0 4

x

y

   

  
 ខ. ឈោោះគ្រស្មយ ន្ងិពភិារាតាមតថ្មៃ m អតថភិាពថ្ន្ឫស 
 ឈរាន្ សមាីរ 3 3 2 0x x m     
   ឈរបាន្   3 3 2m x x    
 ឫសថ្ន្សមាីរឈន្ោះបាន្ពីគ្របសពវរវាង បនាទ ត់ឈដរ y m  ន្ិង  
 គ្រាប  C  ។ តាមគ្រាបឈរបាន្អតថិភាពថ្ន្ឫសដូចខាងឈគ្រាម ៖ 
  , 0m   : សមាីរាន្ឫសហតមយួរត់ 1 0x   
 0m    : សមាីរាន្ឫសបី 1 2 32 , 1x x x     
  0 , 4m  : សមាីរាន្ឫសបីឈទសងាន  
 4m    : សមាីរាន្ឫសបី 1 2 31 , 2x x x     
  4 ,m   : សមាីរាន្ឫសហតមយួរត់ 10 x    ។ 

0 0

0 0
x

y

 C



 

 

II. ចឈមៃើយហទនរធរណីាគ្រត : 
 រ. រណំតរ់ងរបស់ចតុឈាណ BCNM  

 
 ឈរាន្  SA  បៃង់  ABCD  នាឱំ្យ បៃង់    SAB BC  

   ឈនាោះ  
   

   
     1

SAB BC
MB BC

MB SAB

 
 



 

 ឈរាន្ 
     

   

   

   

SAD BCNM MN

BCNM SAB MN SAB

SAD SAB

  


  




 

   នាឱំ្យ       2MN MB  

 តាម  1  ន្ិង  2  ចតុឈាណ BCNM  ជាចតុ.ពាន យហរង 

 ដូចឈន្ោះ   BCNM  ជាចតុឈាណពាន យហរង    ។ 
    
 ខ. រណំតត់ថ្មៃ x  ឈដើមបឱី្យចតុឈាណ BCNM  ាន្ថ្ទទគ្ររឡា  
 ធបំទុំត ន្ងិតូចបទុំត 
 ឈោយ BCNM  ជាចតុឈាណពាន យហរង 

 នាឱំ្យ  
1

2
BCNMS S MN BC MB     

 ឈោយ SMN  ន្ិង SAD  ជាគ្រតីឈាណហរងហដេាន្មុ ំ
   S ជាមុរំមួ ឈនាោះ SMN SAD  (ម.ម) 

 វបិារ MN SM

AD SA
   ឬ  2

2

MN a x

b a


  

    ឈនាោះ 2

2

ab xb
MN

a


   ហដេ 0 2x a   

 មយ៉ាងឈទៀត តាមគ្រទឹសោីបទពីតារ័រ 2 2MB MA AB   

   ឈនាោះ  2 2MB x a   

 ឈរបាន្   2 21 2

2 2

ab xb
S x b x a

a

 
    

 
 

 
 

 

2 2

2 2

1
2

2 2

4

b
S x b x x a

a

b
S x b x x a

a

 
   

 

 
   
 

 

 

 

 

 

2 2

2 2

2 2

2 2

2 2 2

2 2 2 2

2 2

2 2

2 2

2 2

2

4 42

4

4 4

4

4 4

2 4

4

2 4

4

b x b
S x x a b x

a ax a

b x ba bx
x a

a ax a

b x a abx bx

a x a a x a

bx abx ba

a x a

b x ax a

a x a

   
        

   

   
      
   

  
 

 

  




  




 

 ឱ្យ    0S x    ហត , , 0a b x   , 
2 2

0
4

b

a x a



 

 ឈនាោះ 2 22 4 0x ax a      ាន្ 

   2 2 24 2 2a a a     

   
 2 2 22 2

2 2

aa a
x

 
 


 

 តារងសញ្ញា   S x  

x  0         
 2 2

2

a
      

 2 2

2

a
        

 S x        

 គ្រតង់ 
 2 2

2

a
x


  ,   0S x   ឈហើយបោូរសញ្ញា ពី     

         ឈៅ    បញ្ញា រ់ថា S  ាន្តថ្មៃតូចបំទុតមយួ  ។ 

 គ្រតង់ 
 2 2

2

a
x


  ,   0S x   ឈហើយបោូរសញ្ញា ពី     

         ឈៅ    បញ្ញា រ់ថា S  ាន្តថ្មៃធំបទុំតមយួ  ។ 
 ដូចឈន្ោះ ឈររំណតត់ថ្មៃថ្ន្ x  បាន្ដូខខាងឈគ្រាម ៖ 

     ឈបើ 
 2 2

2

a
x


  ឈនាោះ BCNMS  តូចបទុំត 

      ឈបើ 
 2 2

2

a
x


  ឈនាោះ BCNMS  ធំបំទុត       ។ 

 

S

A B

CD a

b

x

M

N

0 0



 

 

 
 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបជព្ងៀនរព្ម្ិតម្លូដ្ឋា ន បជព្ងៀនជៅអនុវទិ្យាលយ័ 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ២៥  តុលា  ២០១២ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ២០ 

 

I. (៣ ពនិ្ទុ) ឈេឱ្យចនំ្ួន្កុំផ្លចិ 1

1 3

2 2
z i    ន្ិង 2

1 3

2 2
z i     ។ 

ក. េណនាកឈន្ោម 2

1 11A z z    ។ 
ខ. សរឈសរ 1 2,z z  ជាទម្មង់ម្តីឈោណមាម្ត ។ េណនា 2010 2010

1 2z z   ។ 
II. (២ ពនិ្ទុ) ក. ឈ ោះម្ាយសមោីរ  2 3 0y y y E      ។ 

ខ. រកចឈមលើយមយួនន្  E ឈ យដងឹថាម្ោបនន្ចឈមលើយ ប ោះឈៅន្ងឹបនាទ ត់ដដេមាន្សមោីរ 2 1y x  ម្តង់ចំណុច  0,1A ។ 

III. (៣ ពនិ្ទុ) ឈេឱ្យអនុ្េមន្៍  
  

2

2

5 14 13
, 1 , 3

1 3

x x
f x x x

x x

 
   

 
  ។ 

ក. រក ,A B  ន្ិង C  ដដេ  
 

2
1 3 3

A B C
f x

x x x
  

  
  ។ 

ខ. េណនា  I f x dx    ។ 

IV. (៣ ពនិ្ទុ) ឈេឈ ោះម្ាប់ឡុកឡាក់ 2  ម្ាប់ម្ពមាា  ដដេម្ាប់ឡុកឡាកម់យួមាន្ពណ៌ឈខៀវ ន្ិងមយួឈទៀតពណ៌ម្កហម  ។ រកម្ប ូប ៖ 
ក. ឈេខឈចញឈេើម្ាបព់ណ៌ឈខៀវ ឈសមើន្ងឹ 2  ដងនន្ឈេខឈចញឈេើម្ាប់ពណ៌ម្កហម ។ 
ខ. ផ្េបកូឈេខឈេើម្ាប់ឡុកឡាក់ទងំពីរឈសមើន្ឹង 5  ។ 

V. (៤ ពនិ្ទុ) កាុងតម្មុយ  , , ,O i j k  ឈេមាន្ដសវ៊ែ        
2 2 2

: 1 2 2 16S x y z        ។ 

ក. រកកូអរឈ ឈន្នន្ចំណុចម្បសពវរវាងដសវ៊ែ  S  ជាមយួ , ,Ox Oy Oz   ។ 

ខ. តាង 1 2,A A  ជាចំណុចម្បសពវរវាង  S  ន្ិង Ox  ។ រកសមោីរបលង់ដដេប ោះដសវ៊ែ  S  ម្តង់ចំណុច 1A  ន្ិង 2A  ។ 

VI. (៥ ពនិ្ទុ) f  ជាអនុ្េមន្៍កំណត់ឈេើ  ឈ យ  
2 5 4x x

x

e e
f x

e

 
   ន្ិងមាន្ម្ោប  C  ។ 

ក. េណនាេីមតីនន្ f  ម្តង់ចុងដដន្កំណត់ ។ សិកោអឈេរភាពនន្ f  រចួសង់តារាងអឈេរភាពរបស់វា ។ 
ខ. រកចំណុចម្បសពវរវាងម្ោប  C ជាមយួអ័កសអាប់សីុស រចួសរឈសរសមោីរបនាទ តប់ ោះឈៅន្ឹងម្ោប  C ម្តង់ចំណុចឈនាោះ ។ 

េ. សង់ម្ោប  C  ន្ិងបនាទ តប់ ោះឈនាោះ ។ 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសម្ធ្យម្ ឆ្ន  ំ២០១២ 

 
I. ក. េណនាកឈន្ោម 2

1 11A z z    : 

ឈេមាន្ 1

1 3

2 2
z i    ន្ិង 2

1 3

2 2
z i    

នាឱំ្យ 
2

2

1

1 3 1 3 3 1 3

2 2 4 2 4 2 2
z i i i

 
          
 

 

ឈេ ន្ 2

1 11A z z    

               1 3 1 3
1 0

2 2 2 2
i i

   
             

   
 

ដូចឈន្ោះ េណនា ន្កឈន្ោម 0A   ។ 

ខ. សរឈសរ 1 2,z z  ជាទម្មង់ម្តីឈោណមាម្ត 

ឈ យ 
1

1 3 2 2
cos sin

2 2 3 3
z i i

 
       

ន្ិង  2

1 3 4 4
cos sin

2 2 3 3
z i i

 
      

េណនា 2010 2010

1 2z z  

   

   

   

2010 2010

1 2

2010 2010
2 2 4 4

cos sin cos sin
3 3 3 3

cos1340 sin1340 cos 2680 sin 2680

cos0 sin 0 cos0 sin 0

1 0 1 0 2

z z

i i

i i

i i

i i

   

   



   
      
   

   

   

    

 

ដូចឈន្ោះ េណនា ន្ 2010 2010

1 2 2z z    ។ 

II. ក. ឈ ោះម្ាយសមោីរ  E  : 

ឈេមាន្   : 2 3 0E y y y     

សមោីរសមាា េ់ 22 3 1 0     មាន្ឫស 1
1 ,

2
     

ចឈមលើយទូឈៅនន្  E  រាង 1 2 , ,x xy Ae Be A B    ឈេរ 

ដូចឈន្ោះ សមោីរមាន្ចឈមលើយ 
1

2
x

xy Ae Be    ។ 

ខ. រកចឈមលើយមយួនន្  E  

ឈេមាន្ 
1

2
x

xy Ae Be    ឈនាោះ  
1

2
1

2

x
xy Ae Be    

ឈ យ ម្ោបនន្ចឈមលើយ ប ោះឈៅន្ងឹបនាទ ត់ដដេមាន្សមោីរ 
 2 1y x  ម្តង់ចំណុច  0 , 1A  

ឈេ ន្ 
 

 

1
0 2 22

2
30 1

1

y BA B

Ay
A B

      
   

    

 

ដូចឈន្ោះ ចឈមលើយមយួនន្  E  េឺ 
1

23 2
x

xy e e    ។ 

III. ក. រក ,A B  ន្ងិ C  : 

 
 

      

  

     

  

     

  

2

2

2

2 2

2

2

2

1 3 3

3 1 3 1

1 3

6 9 2 3 1

1 3

6 2 9 3

1 3

A B C
f x

x x x

A x B x x C x

x x

A x x B x x C x

x x

A B x A B C A B C

x x

  
  

     


 

      


 

       


 

ផ្ទឹមន្ឹង  
  

2

2

5 14 13
, 1 , 3

1 3

x x
f x x x

x x

 
   

 
 

ឈេ ន្ 
 

 

 

5 1

6 2 14 2

9 3 13 3

A B

A B C

A B C

 

    
   

 

យក    3 2  ឈេ ន្  15 27 4A B   

យក    1 4  ឈេ ន្  16 32A    ឈនាោះ  2A   

តាម  1 : 2 5 3B B     

តាម  3 : 9 2 3 3 13 4C C        

ដូចឈន្ោះ រក ន្ 2 , 3 , 4A B C     ។ 

ខ. េណនា  I f x dx   
ចំឈ ោះ 2 , 3 , 4A B C    

ឈេ ន្  
 

2

2 3 4

1 3 3
f x

x x x
  

  
 

នាឱំ្យ 
 

2

2 3 4

1 3 3
dx

x x x

 
   
    
I  

 4
2ln 1 3ln 3

3
x x c

x
     


  ,  c ឈេរ 

ដូចឈន្ោះ 4
2ln 1 3ln 3

3
x x c

x
     


I   ។ 
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IV. រកម្ប ូប 
ម្ាប់ឡុកឡាក់ 2  មយួឈខៀវ មយួម្កហម ឈេឈ ោះម្ពមាា  
នាឱំ្យ ចំន្នួ្ករណីអាចតាងឈ យ   6 6 36n S      
ក. ឈេខឈចញឈេើម្ាប់ឈខៀវ ឈសមើន្ងឹ 2  ដងនន្ឈេខម្ាប់ម្កហម  
ឈេខឈចញឈេើម្ាប់ឈខៀវ ឈសមើន្ឹង 2  ដងនន្ឈេខម្ាប់ម្កហម 
មាន្បកីរណីរមួមាន្ ៖ (ខ1ម្ក 2 )ឬ(ខ2 ម្ក 4 ) ឬ(ខ3 ម្ក6 ) 

នាឱំ្យ ចំន្នួ្ករណីម្សបតាងឈ យ   3n A   

ឈេ ន្  
 

 
3 1

36 12

n A
P A

n S
    

ដូចឈន្ោះ  
1

12
P A    ។ 

ខ. ផ្េបកូឈេខឈេើម្ាបឡុ់កឡាកទ់ងំពរីឈសមើន្ងឹ 5  
ផ្េបកូឈសមើ 5  មាន្ 4  ករណីេឺ ៖ 
(ខ1ម្ក 4 ) ឬ (ខ2 ម្ក3 ) ឬ (ខ3 ម្ក 2 ) ឬ (ខ4 ម្ក1) 
នាឱំ្យ ចំន្នួ្ករណីម្សបតាងឈ យ   4n B   

ឈេ ន្  
 

 
4 1

36 9

n B
P B

n S
    

ដូចឈន្ោះ  
1

9
P B    ។ 

V. ក. រកកូអរឈ ឈន្នន្ចណុំចម្បសពវរវាងដសវ៊ែ  S  ជាមយួ 

, ,Ox Oy Oz  

ឈេមាន្        
2 2 2

: 1 2 2 16S x y z       

ដសវ៊ែ  S  ម្បសពវន្ងឹ Ox  េុោះម្តាដត 0 , 0y z   

ឈេ ន្       
2 2 2

1 0 2 0 2 16x        

  
2

1 8 1 2 2x x      

ដូចឈន្ោះ ដសវ៊ែ  S  ម្បសពវអក័ស Ox  ម្តង់ពីរចំណុចេ ឺ

    1 2 2 , 0 , 0 , 1 2 2 , 0 , 0   ។ 

ដសវ៊ែ  S  ម្បសពវន្ងឹ Oy  េុោះម្តាដត 0 , 0x z   

ឈេ ន្       
2 2 2

0 1 2 0 2 16y       

  
2

2 11 2 11y y      

ដូចឈន្ោះ ដសវ៊ែ  S  ម្បសពវអក័ស Oy  ម្តង់ពីរចំណុចេ ឺ

    0 , 2 11 , 0 , 0 , 2 11 , 0   ។ 

 

ដសវ៊ែ  S  ម្បសពវន្ងឹ Oz  េុោះម្តាដត 0 , 0x y   

ឈេ ន្       
2 2 2

0 1 0 2 2 16z       

  
2

2 11 2 11z z       

ដូចឈន្ោះ ដសវ៊ែ  S  ម្បសពវអក័ស Oz  ម្តង់ពីរចំណុចេ ឺ

    0 , 0 , 2 11 , 0 , 0 , 2 11   ។ 

ខ. រកសមោីរបលង់ដដេប ោះដសវ៊ែ  S  ម្តងច់ណុំច 
1A  ន្ងិ 

2A  

ឈ យ        
2 2 2

: 1 2 2 16S x y z       

នាឱំ្យ ដសវ៊ែមាន្ផ្ចតិ  1 , 2 , 2I    

ឈេមាន្    1 21 2 2 , 0 , 0 , 1 2 2 , 0 , 0A A   

បលង់  P  រាង      0 0 0 0a x x b y y c z z       

ករណីបលង់  P  ោត់តាមចំណុច  1 1 2 2 , 0 , 0A   

ឈនាោះឈេ ន្បលង់  1P  ដដេមាន្វុចិទ័រណរមា េ់ 1 1n IA  

ដដេ   1 1 2 2 , 2 , 2n IA    នាឱំ្យ ៖ 

       1 : 2 2 1 2 2 2 0 2 0 0

2 2 2 2 2 2 8 0

P x y z

x y z

      

    

 

ដូចឈន្ោះ  1 : 2 2 2 2 2 2 8 0P x y z        ។ 

ករណីបលង់  P  ោត់តាមចំណុច  2 1 2 2 , 0 , 0A   

ឈនាោះឈេ ន្បលង់  2P  ដដេមាន្វុចិទ័រណរមា េ់ 2 2n IA  

ដដេ   2 2 2 2 , 2 , 2n IA     នាឱំ្យ ៖ 

       2 : 2 2 1 2 2 2 0 2 0 0

2 2 2 2 2 2 8 0

P x y z

x y z

       

     

 

ដូចឈន្ោះ  2 : 2 2 2 2 2 2 8 0P x y z         ។ 

VI. ក. េណនាេីមតីនន្ f  ម្តងចុ់ងដដន្កណំត ់

ឈេមាន្  
2 5 4x x

x

e e
f x

e

 
  កំណត់ឈេើ   

ឈេ ន្េីមតីតម្តង់ចុងដដន្កំណត់េ ឺ

 
2 25 4

lim lim lim
x x x

x xx x x

e e e
f x

e e  

 
     

 
2 5 4 4

lim lim
0

x x

xx x

e e
f x

e  

 
     

ដូចឈន្ោះ    lim , lim
x x

f x f x
 

      ។ 



 

 

សិកោអឈេរភាពនន្ f  រចួសងត់ារាងអឈេរភាពរបស់វា 

ឈេមាន្  
2 5 4x x

x

e e
f x

e

 
  

 

 
   

   

  

2 2

2

2 2

2

2 5 5 4

2 5 5 4

2 24

x x x x x x

x

x x x x

x

x xx

x x

e e e e e e
f x

e

e e e e

e

e ee

e e

   
 

   


 
 

 

ឈេឱ្យ   0f x 
  2 2

0

x x

x

e e

e

 
   

ឈ យ , 0 , 2 0x xx e e      
នាឱំ្យ 2 0 ln 2xe x     

  
2ln 2 ln 2

ln 2

5 4 4 10 4
ln 2 1

2

e e
f

e

   
     

តារាងសញ្ញា   f x  

x               ln 2           
 f x      

 

ម្តង់ ln 2x   ,   0f x   ឈហើយបដូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

បញ្ញា ក់ថា f  មាន្អបបបរមាមយួឈសមើ  ln 2 1f    ។ 
សង់តារាងអឈេរភាពនន្អនុ្េមន្៍ f   

x               ln 2           
 f x      

 f x  
  

 
 

  

 

 

 
 

ខ. រកចណុំចម្បសពវរវាងម្ោប  C ជាមយួអក័សអាបសីុ់ស 

ឈបើម្ោប  C  ម្បសពវអក័ស x ox   ឈនាោះ    0y f x   

ឈេ ន្ 
2 5 4

0
x x

x

e e

e

 
   ,  , 0xx e    

នាឱំ្យ 2 5 4 0x xe e     ,  តាង , 0xt e t   
ឈេ ន្ 2 5 4 0t t    មាន្ឫសងាយ 1 , 4t t   

 1 1 0

4 ln 44

x

x

t e x

t xe

   
  

  
 

ដូចឈន្ោះ ម្ោប  C  ម្បសពវអ័កស x ox  ម្តង់ពីរចំណុចេឺ  

    0 , 0 , ln 4 , 0  ។ 

សរឈសរសមោីរបនាទ តប់ ោះឈៅន្ងឹម្ោប  C ម្តងច់ណុំចឈនាោះ 

សមោីរបនាទ តប់ ោះរាង     0 0 0y f x x x f x    

ករណីបនាទ ត់ប ោះម្ោបម្តងច់ំណុច  0 , 0  ឈេ ន្ ៖ 

 
0

0

4
0 3

e
f

e


      ន្ិង   0 0f   

នាឱំ្យ   3 0 0 3y x x       

ករណីបនាទ ត់ប ោះម្ោបម្តងច់ំណុច  ln 4 , 0  ឈេ ន្ ៖ 

 
2ln 4

ln 4

4 16 4
ln 4 3

4

e
f

e

 
      ន្ិង   ln 4 0f   

នាឱំ្យ   3 ln 4 0 3 3ln 4y x x      
ដូចឈន្ោះ សមោីរបនាទ តប់ ោះម្តងច់ំណុចម្បសពវទងំពីរេ ឺ

 3 , 3 3ln 4y x y x      ។ 

 េ. សង់ម្ោប  C  ន្ងិបនាទ តប់ ោះឈនាោះ 
  

  
 
 
 
 
 
 

0

0

1

3y x 

3 3ln 4y x 

 C
y

x



 

 

 
 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបជព្ងៀនរព្ម្ិតម្លូដ្ឋា ន បជព្ងៀនជៅអនុវទិ្យាលយ័ 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ១៥  តលុា  ២០១១ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. ក. ឈ ោះស្រាយសមកីារកនុងសំណំុចំន្នួ្កុផំ្លិច     22 5 2 2 0i x i x i        ។ 

 ខ.  កំណតច់ំន្នួ្កុផំ្លិច z  ដែេ 1
,z

z
 ន្ិង 1 z  មាន្ម ៉ូឌុេឈសមើគ្នន  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

II. ឈេឱ្យអនុ្េមន្៍    2ln 1f x x x    ។ 

ក. រកដែន្កំណត់នន្អនុ្េមន្៍ f  ។ 
ខ. បង្ហា ញថា អនុ្េមន្៍ f  ជាអនុ្េមន្៍ឈសស ន្ិងជាអនុ្េមន្៍ឈកើន្ ។  (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

III. េណនាអងំឈតស្រកាេខាងឈស្រកាម ៖ 

ក.   
2

2

2
4 2

n
I x x dx


    ។ 

ខ.  8

26 6 8

x
J dx

x x


    ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

IV. ឈេមាន្ថងប់នួ្ , ,A B C  ន្ិង D  ។ កនុងថង់ A  មាន្ប ៉ូេស 30  ។ កនុងថង់ B  មាន្ប ៉ូេឈមម  40  ។ កនុងថង់ C  មាន្ប ៉ូេស 10  
ន្ិងប ៉ូេពណ៌ស្រកហម 25  ។ កនុងថង់ D  មាន្ប ៉ូេស 5  ប ៉ូេពណ៌ឈខៀវ 3  ន្ិងប ៉ូេពណ៌ស្រកហម 2  ។ ឈេ ក់ថងទ់ងំបនួ្ឈៅកនុងថងធ់ ំ
មយួ ។ ឈេចាប់យកឈ យនចែន្យន្៉ូវថង់មយួឈចញពីថង់ធំ ឈហើយេ៉ូកយកប ៉ូេមយួឈចញពថីង់ឈនាោះ ។ េណនាស្របបូាប ឈែើមបឱី្យប ៉ូេដែេ 
ឈេេ៉ូកយកឈចញមាន្ពណ៌ស ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

V. កនុងតស្រមុយអរត៉ូណរមា េ់មាន្ទិសឈៅវជិ្ជមាន្  , , ,O i j k  ឈេឱ្យបនាទ ត់  មយួដែេកំណត់ឈ យ 

, 3 3 , 2 2x t y t z t        ន្ិងបលង់  P  ដែេកាត់តាមបនាទ ត់  ន្ិងកាតត់ាមចំណុច  1 , 2 , 1A  ។ 

រកក៉ូអរឈ ឈន្នន្ចំណុចស្របសពវរវាងបលង់  P  ន្ិងអ័កស z oz  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

VI. ឈេឱ្យអនុ្េមន្៍  
2 3 1

2

x x
y f x

x

 
 


  មាន្ដខសឈកាង  C   ។ 

 ក. សិកាអឈថរភាព ន្ងិសង់ដខសឈកាង  C  តាងអនុ្េមន្៍ f  ។ 

 ខ. សរឈសរសមកីារបនាទ តប់ ោះឈៅន្ឹងដខសឈកាង  C  ដែេមាន្ឈមេុណស្របាប់ទសិឈសមើ 2  ។ 

 េ. េណនានផ្ទស្រកឡា S  ដែេខណឌ ឈ យដខសឈកាង  C  អ័កស x ox  ន្ិងបនាទ ត់ 3x   ន្ិង 4x   ។ (២ពនិ្ទុកន្លោះ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសម្ធ្យម្ ឆ្ន  ំ២០១១ 

 
I. ក. ឈ ោះស្រាយសមកីារកនុងសំណំុចនំ្នួ្កុផំ្លចិ : 

ឈេមាន្    22 5 2 2 0i x i x i       

 

    

 

2

2 2

22

5 4 2 2 2

25 10 16 16 8 8

2 1 2 1

i i i

i i i i i

i i i i

       
 

      

      

 

នាឱំ្យ    

 

 

 

2
5 1 5 1

2 2 2 2

i i i i
x

i i

     
 

 
 

    

  

 

2

2 2

2 2

3 23 6 3 2

2 2 5

2 22 4 2

2 2 5

i ii i i i

i i

i i

i i

     
 

 
  

 
 

 

    
1

4 2

5 5

i

i



 


 

ែ៉ូចឈន្ោះ សមកីារមាន្ឫស 4 2
1 ,

5 5
x i x i     ។ 

ខ.  កណំតច់នំ្នួ្កុផំ្លចិ z   (េំហាត់ែ៉ូចស្រេបូឋមឆ្ន  ំ២០០៦) 
ឈេតាង z a bi   

នាឱំ្យ 
2 2 2 2 2 2

1 1 a bi a b
i

z a bi a b a b a b


   

   
 

  1 1z a bi     

ឈេបាន្ 2 2z a b      ,    
2 2

1 1 1

z z a b
 


 

    
2 2

1 1z a b      

ឈ យ 1
,z

z
 ន្ិង 1 z  មាន្ម ៉ូឌុេឈសមើគ្នន  ឈេបាន្ ៖ 

 2 2a b 
2 2

1

a b



   

2 2
1 a b    

នាឱំ្យ 
 

     

2 2

2 22 2

1 1

1 2

a b

a b a b

  



    

 

តាម  2  
22 2 21a b a b     

 2 21 2a a a          នាឱំ្យ 1/ 2a   

តាម  1  
2

21 3
1

2 2
b b

 
     

 
 

ែ៉ូចឈន្ោះ កំណត់បាន្ចនំ្ួន្កុំផ្លចិ 1 3

2 2
z i    ។ 

II. ក. រកដែន្កណំត់នន្អនុ្េមន្ ៍ f   : 

ឈេមាន្    2ln 1f x x x    

អនុ្េមន្ ៍ f  មាន្ន្័យេុោះស្រតាដត 
 

 

2

2

1 0 1

1 0 2

x

x x

  


  

 

តាម  1  21 0 ,x x     

តាម  2  21 0x x     ឈ យ x   

 

2 2

2 2

2

1

1

1

x x

x x

x x x x

 

 

   

 

 ដត x    ,  0x x   

 នាឱំ្យ 21 0x x     ,  x   

ែ៉ូចឈន្ោះ អនុ្េមន្៍ f  មាន្ដែន្កំណត់ D      ។ 

ខ. បង្ហា ញថា  f  ជាអនុ្េមន្៍ឈសស  

ឈេមាន្    2ln 1f x x x    

នាឱំ្យ     2
ln 1f x x x       

        

 

  
 

 

   

2

2 2

2

2 2

2 2

1
2

2

ln 1

1 1
ln

1

1 1
ln ln

1 1

ln 1

ln 1

x x

x x x x

x x

x x

x x x x

x x

x x f x



  

   


 

 
 

   

  

     

 

ឈ យ    f x f x   

ែ៉ូចឈន្ោះ     f  ជាអនុ្េមន្៍ឈសស      ។ 

បង្ហា ញថា  f  ជាអនុ្េមន្ឈ៍កើន្ 

ឈេមាន្    2ln 1f x x x    

តាមរ៉ូបមន្ត   ln
u

y u y
u
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នាឱំ្យ  
 

 2

2
2

2 2

1
11

2 1

1 1

x

x x
x

f x
x x x x




  
  

   
 

      

2

2 2

2 2 2

1
1

11 1

1 1 1

x x x

x x

x x x x x

 


 
  

    
 

ឈ យ  
2

1
, 0

1
x

x
  


  នាឱំ្យ      0f x   

ែ៉ូចឈន្ោះ  f  ជាអនុ្េមន្៍ឈកើន្ x       ។ 

III. េណនាអងំឈតស្រកាេខាងឈស្រកាម  : 

       

  

   

  

  

   

       

   

2
2

2

2

2

2 1

2

2 1

2

2 21 2

2 2

2 21 2

2 2

2 2
2 3

2 2

2 3

4 2

2 2 2

2 2

4 2 2

4 2 2

4 2 2 2 2

2 2
4

2 3

4 4
4 0 0

2 3

n

n

n

n

n n

n n

n n

n n

x x dx

x x x dx

x x dx

x x dx

x dx x dx

x x dx x x dx

x x

n n

n n













 

 

 

 

 

 

 

  

   

  

   

   

      

    
    

       

  
    

  









 

 

I

     

3 3

3
3

4 4

2 3

3 2 4
4

2 3 2 3

n n

n
n

n n

n n

n n n n

 





  

  

   
       

 

 
  

8

26

8

26

8 8

2 26 6

2
8 8

26 6

8 8
2

66

8
2

6

6 8

1 2 6 6

2 6 8

1 2 6 6

2 6 8 6 8

6 81 1
6

2 6 8 2 4

1 1 1
ln 6 8 3

2 2 4

1 2
ln 6 8 3 ln

2 4

x
dx

x x

x
dx

x x

x
dx dx

x x x x

x x
dx dx

x x x x

x x dx
x x

x
x x

x


 

 


 

 
      

 
   

    
  

              

  
       





 

 



J

8

6

 
 

  

 

 

 

 

1 3
ln 24 ln 8 3 ln ln 2

2 2

1
ln 3 3 ln 3 2ln 2

2

1
6ln 2 2ln 3 3ln 2 ln 3

2

  
     

  

    

   

 

IV. េណនាស្របបូាបឈែើមបឱី្យប ៉ូេដែេឈេេ៉ូកយកឈចញមាន្ពណ៌ស : 
ឈេមាន្ ថង់ A  មាន្ប ៉ូេ ស30  
 ថង់ B  មាន្ប ៉ូេ ឈមម 40  
 ថង់ C  មាន្ប ៉ូេ ស10  , ស្រកហម25  
 ថង់ D  មាន្ប ៉ូេ ស5  , ឈខៀវ3  ន្ិង ស្រកហម2  
ឈែើមបយីកឱ្យបាន្ឃ្លីស ឈេស្រតូវចាប់ឱ្យបាន្ថងម់យួ ន្ងិចាប់បាន្ 
ឃ្លីស ឈេបាន្ ៖ 

(P ឃ្លីស ) (P A ស ) (P C ស ) (P D ស )  

    

1 30 1 10 1 5

4 30 4 35 4 10

1 1 1 25

4 14 8 56

     
          
     

   

 

ែ៉ូចឈន្ោះ    ស្របូបាបយកបាន្ឃ្លសី (P ឃ្លីស
25

)
56

      ។ 
 

V. រកក៉ូអរឈ ឈន្នន្ចណុំចស្របសពវរវាងបលង់  P  ន្ងិអក័ស z oz  : 

ឈេមាន្   : , 3 3 , 2 2 ,x t y t z t t         

 បលង់  P  កាត់តាមបនាទ ត់  ន្ិងកាត់  1 , 2 , 1A  

ឈ យ    កាត់តាមចំណុចតាង  0 , 3 , 2B    ន្ិងបលង ់

  P  កាត់តាមបនាទ ត់    ឈនាោះ  P  កាត់ B  ដែរ 

ឈហតុឈន្ោះ  P  ជាបលងក់ាត់ A  ន្ិងមាន្វុចិទ័រណរមា េ់ n  ដែេ 

 n u AB    ,  u  ជាវុចិទ័រស្របាប់ទសិនន្    
ឈេមាន្  1 , 3 , 2u   ន្ិង  1 , 5 , 3AB      

 1 3 2 2

1 5 3

i j k

n u AB i j k     

  

 

នាឱំ្យ        0 0 0: 0P a x x b y y c z z       

                      1 2 2 1 0x y z       

ឈ យ    P z oz  ឈនាោះ 0 , 0x y   

ឈេបាន្      0 1 0 2 2 1 0z       ឈនាោះ 1/ 2z    

ែ៉ូចឈន្ោះ  ចំណុចស្របសពវ  P ន្ឹងអ័កស z oz េឺ 
1

0,0,
2

 
 

 
  ។ 



 

 

VI. ក. សិកាអឈថរភាព ន្ងិសង់ដខសឈកាង  C  តាងអនុ្េមន្៍ f  : 

ឈេមាន្  
2 3 1

2

x x
y f x

x

 
 


 មាន្ដខសឈកាង  C  

ដែន្កំណត់ : f  មាន្ន្័យេុោះស្រតាដត 2 0x   ឬ 2x   
ែ៉ូចឈន្ោះ ដែន្កំណត់    , 2 2 ,D       ។ 
េីមតី ន្ិងអសីុមត៉ូតឈរ ន្ងិអសីុមត៉ូតឈស្រទត 

  
2 23 1

lim lim lim
2x x x

x x x
f x

x x  

 
   


 

  
2 23 1

lim lim lim
2x x x

x x x
f x

x x  

 
   


 

  
2

2 2

3 1 1
lim lim

2 0x x

x x
f x

x  
 

  
   


 

  
2

2 2

3 1 1
lim lim

2 0x x

x x
f x

x  
 

  
   


 

ឈ យ  
2

lim
x

f x


   ឈនាោះ បនាទ ត់ដែេមាន្សមកីារ 

 2x   ជាអសីុមត៉ូតឈរនន្ស្រកាប  C  ។ 

ឈ យ  
2 3 1 1

1
2 2

x x
f x x

x x

 
   

 
 ឈហើយ 

 1
lim 0

2x x



 ឈនាោះបនាទ ត់ដែេមាន្សមកីារ 

 1y x   ជាអសីុមត៉ូតឈស្រទត ។ 
ទិសឈៅអឈថរភាព : ឈែរឈីវ 

 
       

 

    
 

   

 

   

2 2

2

2

2

2 2 2

2 2

2

2 2

3 1 2 2 3 1

2

2 3 2 3 1

2

2 7 6 3 1 4 5

2 2

2 1 1
1 0 ,

2 2

x x x x x x
f x

x

x x x x

x

x x x x x x

x x

x
x D

x x

       
 



    




      
 

 

 
     

 

 

នាឱំ្យ  f  ជាអនុ្េមន្៍ឈកើន្ឈេើ D   គ្នម ន្បរមាឈទ 
តារាងអឈថរភាព 

x           2            
 f x      

 f x  
  

 
  

  

 

 

  

ផ្ចិតឆលុោះ : ចំណុចស្របសពវរវាងអសីុមត៉ូតឈរ ន្ងិឈស្រទតេឺ  2,1  
សង់ស្រកាប អសីុតមត៉ូត 

 
 

ខ. សរឈសរសមកីារបនាទ តប់ ោះឈៅន្ងឹដខសឈកាង  C   

ឈ យ បនាទ តប់ ោះមាន្ឈមេុណស្របាប់ទសិឈសមើ 2  ឈនាោះ   2f x   

ឈេបាន្ 
 

2

1
1 2

2x
 


  ឬ   

2
2 1x     ឈនាោះ 1

3

x

x





 

ឈេរកបាន្   1 1f   ន្ិង  3 1f   

សមកីារបនាទ តប់ ោះរាង      0 0 0y f x x x f x    

ករណីប ោះស្រតង់  1 , 1  ឈេបាន្   2 1 1 2 1y x x      

ករណីប ោះស្រតង់  3 , 1  ឈេបាន្   2 3 1 2 5y x x      

ែ៉ូចឈន្ោះ    បនាទ ត់ប ោះេឺ  2 1y x   ន្ិង 2 5y x       ។ 
  

េ. េណនានផ្ទស្រកឡា S   
នផ្ទខណឌ ឈ យ  C  អ័កស x ox  ន្ិងបនាទ ត់ 3x   ន្ិង 4x   

 

 

4 4

3 3

4
2

3

1
1

2

ln 2
2

9
8 4 ln 2 3 0

2

3 5
4 ln 2 ln 2

2 2

S f x dx x dx
x

x
x x

 
    

 

 
    
 

 
      

 

    

 

 

ែ៉ូចឈន្ោះ     េណនាបាន្ 5
ln 2

2
S    ឯកតានផ្ទស្រកឡា     ។ 

 

 C

 C
2x 

1y x 

x

y



 

 

 
 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបជព្ងៀនរព្ម្ិតម្លូដ្ឋា ន បជព្ងៀនជៅអនុវទិ្យាលយ័ 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ១៥  តលុា  ២០១០ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. ឈេឱ្យចនំ្ួន្ពិត   មយួដែេ       ។ 

 ក.  បង្ហា ញថា   2 4sin 2 1 cos 4cos
2


       ។ 

 ខ.  ឈ ោះស្រាយសមកីារកនុងសំណំុចំន្នួ្កុផំ្លិច   2 2 sin 2 1 cos 0Z Z        ។ (១ពនិ្ទុ) 
II. ចតុឈកាណដកងមយួមាន្ផ្ផ្ទស្រកឡា 22500m  ។ រកស្របដែងស្ររុងផ្ន្ចតុឈកាណដកង ឈែើមបឱី្យវាមាន្បរមិាស្រតតូចបផុំ្ត ។ (១ពនិ្ទុ) 
III. ក. ឈ ោះស្រាយសមកីារឌីឈផ្រង៉់ដសយេ    : 0E y y     ។ 

ខ.  កំណតច់ឈមលើយមយួផ្ន្សមកីារ  E  ឈបើែឹងថាស្រកាបផ្ន្ចឈមលើយកាតអ់័កស  y y  ស្រតង់ចំណុច 4y   ឈហើយបន្ទទ ត់ប៉ោះស្រកាបស្រតង់ 

ចំណុចឈន្ោះ ស្រសបឈៅន្ឹងបន្ទទ ត់   : 2 4D y x   ។ (១ពនិ្ទុ) 
IV. ឈេទាញយកអកសរ បនួ្ ពតីួអកសរផ្ន្ពាកយ STATISTIQUE  ។ ចូរេណន្ទស្របូបាបផ្ន្ស្រពឹតតកិារណ៍ដែេមាន្ពាកយ SITE  តាមេំ ប់ 

ផ្ន្តួអកសរ ឈបើឈេទាញយកមតងមយួៗ កនុងករណីទាងំពីរខាងឈស្រកាម ៖ 
ក. ឈេមនិ្ ក់ឈៅែញិឈេនូ្ែតអួកសរដែេទាញយកមកឈហើយ ។ 
ខ. ឈេ ក់ឈៅែញិនូ្ែតួអកសរដែេទាញយកមកឈហើយ មុន្ន្ឹងទាញយកតអួកសរមយួឈេៀត ។ (២ពនិ្ទុ) 

V. កនុងតស្រមុយអរតូណរម៉ាេ់  , , ,O i j k  ផ្ន្េំហឈេមាន្ចំណុច      6 , 4 , 2 , 6 , 2 , 0 , 4 , 2 , 2A B C  ។ 

 ក. បង្ហា ញថា ស្រតីឈកាណ ABC  ជាស្រតីឈកាណសម័ងស ។ 
 ខ. ឈេឱ្យចំណុច  3 , ,S y z  ។ េណន្ទតផ្មល y  ន្ិង z  ឈែើមបឱី្យ SABC  ជាពីរ៉មតីន្ិយត័មាន្កពូំេ S  ។ (២ពនិ្ទុ) 

VI. ឈេឱ្យអនុ្េមន្៍ f  មាន្អឈេរ x  កំណត់ឈ យ   2

5

5 1

x

x
f x 


  ។ 

 ក. ឈផ្ទៀងផ្ទទ តថ់ា អនុ្េមន្៍ f  កំណត់ឈេើសំណំុចំន្នួ្ពតិ  ខុសពីសូន្យ ។ 
 ខ. បង្ហា ញថា អនុ្េមន្៍ f  ជាអនុ្េមន្៍ឈសស ។ 
 េ. សិកាេិសឈៅអឈេរភាពផ្ន្អនុ្េមន្៍ f  ឈេើ  0 ,   រចួទាញរកេសិឈៅអឈេរភាពផ្ន្អនុ្េមន្៍ f  ឈេើ  , 0  ។ 

 ឃ. ឈ ោះស្រាយសមកីារ   
2

3
f x   ។ (៣ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូម្ធ្យម្ ឆ្ន  ំ២០១០ 

 

I. ក.  បង្ហា ញថា   2 4sin 2 1 cos 4cos
2


      : 

រឈបៀបេ១ី    2sin 2 1 cos    

 

2

2

2 2

2 2

4

2sin cos 2 2cos
2 2 2

4cos sin 1
2 2

4cos 1 sin
2 2

4cos
2

  

 

 



 
   
 

 
  

 

 
   

 

 

 

ែូចឈន្ោះ  2 4sin 2 1 cos 4cos
2


       ។ 

រឈបៀបេ២ី    2sin 2 1 cos    

 

 

 

2

2

2

2

2 4

1 cos 2 2cos

cos 2cos 1

cos 1

2cos 4cos
2 2

x

 

 

 

   

   

  

 
    

 

 

ែូចឈន្ោះ  2 4sin 2 1 cos 4cos
2


       ។ 

ខ.  ឈ ោះស្រាយសមកីារកនុងសំណំុចនំ្នួ្កុផំ្លចិ 
ឈេមាន្  2 2 sin 2 1 cos 0Z Z       

 
   

 

2

2 4

sin 2 1 cos

sin 2 1 cos 4cos
2

 


 

    

    
 

ន្ទឱំ្យ 
4sin 4cos

2

1
Z


  

 2sin 2 cos
2

i


   

ែូចឈន្ោះ សមកីារមាន្ឫស 2sin 2 cos
2

Z i


    ។ 

II. រកស្របដែងស្ររងុផ្ន្ចតុឈកាណដកង : 
ឈេតាង x  ជាបឈដោ យ , 0x   
 y  ជាេេងឹ , 0y   

ឈេបាន្ 2500xy   ឈន្ទោះ 2500
y

x
  

បរមិាស្រត  2P x y    ឈន្ទោះ    
2500

2P x x
x

 
  

 
 

ន្ទឱំ្យ  
2

2 2

2500 2500
2 1 2

x
P x

x x

  
      

   
 

ឱ្យ  
2

2

2500
0 2 0

x
P x

x

 
    

 
 

ន្ទឱំ្យ 2 2500 0x    ឈន្ទោះ 50x    
តារងសញ្ញា   P x  

x        50         0         50          
 P x          

 

ស្រតង់ 50x  ,   0P x   ន្ិងបតូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    
  បញ្ញា ក់ថា P  មាន្តផ្មលតូចបំផុ្តមយួ ។ 

ឈេបាន្ 2500 2500
50 m

50
y

x
    

ែូចឈន្ោះ    ស្របដែងបឈដោ យ ស្របដែងេេងឺ 50 m     ។ 

III. ក. ឈ ោះស្រាយសមកីារឌីឈផ្រង៉់ដសយេ : 
ឈេមាន្   : 0E y y    
សមកីារសមាា េ់ 2 1 0     ឈន្ទោះ 1    
ចឈមលើយេូឈៅផ្ន្  E  រង 1 2 , ,x xy Ae Be A B    ឈេរ 

ែូចឈន្ោះ x xy Ae Be   ។ 

ខ. កណំតច់ឈមលើយមយួផ្ន្សមកីារ  E  
ឈេមាន្ x xy Ae Be    ន្ទឱំ្យ    x xy Ae Be     
ឈ យ ស្រកាបផ្ន្ចឈមលើយកាត់អក័ស  y y  ស្រតង់ចំណុច 4y    

 ឈន្ទោះ  0 4y   

ឈហើយ បន្ទទ តប់៉ោះស្រកាបស្រតង់ ចំណុចឈន្ោះ េឺ  0 , 4  ស្រសបឈៅ  

 ន្ឹងបន្ទទ ត់   : 2 4D y x   ឈន្ទោះ  0 2y   

ឈេបាន្ 
0 0

0 0

4 4 3

2 12

Ae Be A B B

A B AAe Be





      
   

       
 

ែូចឈន្ោះ ចឈមលើយមយួផ្ន្  E  កំណត់បាន្តាមេកខខណឌ េ ឺ

 3x xy e e    ។ 
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IV. េណន្ទស្របបូាបចាបប់ាន្ SITE  តាមេំ ប់ ផ្ន្តអួកសរ : 
ក. ឈេមនិ្ ក់ឈៅែញិឈេនូ្ែតអួកសរដែេទាញយកមកឈហើយ 
ឈេមាន្ តួអកសរផ្ន្ពាកយ STATISTIQUE  មាន្ 11 អកសរ 

ឈេបាន្  
2 2 3 1 1

SITE
11 10 9 8 660

P       

ែូចឈន្ោះ ករណីចាប់ឈហើយមនិ្ ក់ែញិ  
1

SITE
660

P   ។ 

ខ. ឈេ ក់ឈៅែញិមនុ្យកអកសរមយួឈេៀត 
ករណីចាប់ឈហើយ ក់ែញិ ឈន្ទោះចនំ្ួន្ករណីអាចេឺឈៅែដែេ 
មនិ្ប៉ោះពាេ់ែេ់ការចាប់ឈេើកឈស្រកាយៗឈេៀត 

ឈេបាន្  
2 2 3 1 12

SITE
11 11 11 11 14641

P       

ែូចឈន្ោះ ករណីចាប់ឈហើយ ក់ែញិ  
12

SITE
14641

P   ។ 

V. ក. បង្ហា ញថា ស្រតីឈកាណ ABC  ជាស្រតីឈកាណសមង័ស : 
ឈេមាន្      6 , 4 , 2 , 6 , 2 , 0 , 4 , 2 , 2A B C   

ន្ទឱំ្យ    0 , 2 , 2 , 2 , 2 , 0AB AC      ន្ិង 

  2, 0 , 2BC     

ឈេបាន្  
22 20 2 2 2 2AB       ឯកតាស្របដែង 

    
2 2 22 2 0 2 2AC       ឯកតាស្របដែង 

    
2 222 0 2 2 2BC       ឯកតាស្របដែង 

ឈ យ ABC   មាន្ 2 2AB AC BC    

ែូចឈន្ោះ     ABC  ជាស្រតីឈកាណសមង័ស     ។ 
 

ខ. េណន្ទតផ្មល  y  ន្ងិ z   

ឈេមាន្  3 , ,S y z  ឈន្ទោះ  3 , 4 , 2SA y z     

   3 , 2 , , 1 , 2 , 2SB y z SC y z        

ន្ទឱំ្យ      
2 2 2

3 4 2SA SA y z        

 
   

     

2 2 2

2 2 2

3 2

1 2 2

SB SB y z

SC SC y z

     

      

 

ឈ យ SABC  ជាពីរ៉មតីន្ិយត័ឈន្ទោះ SB SC SA   

         

     

2 2 2 2 22

2 2 22

2 2

3 2 1 2 2

9 2 1 2 2

8 4 4

1

y z y z

y z y z

z z z

z

         

       

   



 

ចំឈពាោះ SA SB  ន្ិង 1z   ឈេបាន្ ៖ 

       

   

   

2 2 2 22 2

2 2

2 2

2 2

3 4 3 3 2 1

9 4 9 9 2 1

8 4 2

8 8 16 4 4

4 20 0

5

y y

y y

y y

y y y y

y

y

        

      

   

     

  



 

ែូចឈន្ោះ េណន្ទបាន្តផ្មល 5 , 1y z    ។ 

VI. ក. ឈផ្ទៀងផ្ទទ តថ់ា  f  កណំត់ឈេើ  ខុសពសូីន្យ  : 

ឈេមាន្   2

5

5 1

x

x
f x 


 មាន្ន្័យ េុោះស្រតាដត 25 1 0x    

ន្ទឱំ្យ 25 1x    ឬ  2 05 5x    ឈន្ទោះ 0x   

ែូចឈន្ោះ    f  កំណត់ឈេើ  0     ។ 

ខ. បង្ហា ញថា អនុ្េមន្៍ f  ជាអនុ្េមន្ឈ៍សស 

ឈេមាន្   2

5

5 1

x

x
f x 


 

 
 

 

22

2 2

2

2 2 2

1 1

5 5 5
1 1 55 1

1
5 5

1 5 5 5

5 1 5 1 5 5 1

x x x

xx

x x

x x x

x x x x

f x

f x




   




      
  

 

ឈ យ    f x f x     ឈន្ទោះ  f  ជាអនុ្េមន្៍ឈសស 

ែូចឈន្ោះ    f  ជាអនុ្េមន្៍ឈសស   ។ 

េ. សិកាេសិឈៅអឈេរភាពផ្ន្អនុ្េមន្៍ f  ឈេើ  0 ,   

ឈេមាន្   2

5

5 1

x

x
f x 


 សិកាឈេើចឈន្ទល ោះ  0 ,   

េីមតី  
0

2
0 0

5 5
lim lim

5 1 0

x

x
x x

f x
  

 
   


 

   2 2

5 5
lim lim lim 0

5 1 5

x x

x xx x x
f x

  
  


 

   2

5 0
lim lim 0

5 1 1

x

xx x
f x

 
  

 
 

អាសីុមតូត :  ឈ យ  
0

lim
x

f x


   ឈន្ទោះបន្ទទ ត់ដែេមាន្  

 សមកីារ 0x   ជាអាសីុតតូតឈរ ។ 
េិសឈៅអឈេរភាព : 

ឈែរឈីែ តាមរូបមន្ត      
ln

u x u x
y a y u x a a     



 

 

ឈ យ   2

5

5 1

x

x
f x 


 ឈន្ទោះឈេបាន្ ៖ 

 
       

 

   

 

 

 

 

2 2

2
2

2 2

2
2

2 2

2
2

2

2
2

5 5 1 5 1 5

5 1

5 ln 5 5 1 2 5 ln 5 5

5 1

5 ln 5 5 1 2 5

5 1

5 ln 5 5 1
0 ,

5 1

x x x x

x

x x x x

x

x x x

x

x x

x

f x

x D

 
  

 


    




     


 
    



 

ឈ យ  0x    ,   0f x   ឈន្ទោះ f  ជាអនុ្េមន្ ៍

 ចុោះឈេើចឈន្ទល ោះ  0 ,   ន្ិងចឈន្ទល ោះ  , 0   

តារងសញ្ញា   f x  

x           0            
 f x      

 

ឈ យ f  ជាអនុ្េមន្៍ឈសស មាន្េេ់ O  ជាផ្ចិតឆលុោះផ្ន្ស្រកាប 
ឈេទាញបាន្ េិសឈៅអឈេរភាពផ្ន្អនុ្េមន្៍ f  ឈេើ  , 0  
ែូចខាងឈស្រកាម : 
-ឈបើ  

0
lim
x

f x


     ឈន្ទោះ  
0

lim
x

f x


   

-ឈបើ  lim 0
x

f x


       ឈន្ទោះ  lim 0
x

f x


  

តារងអឈេរភាពផ្ន្ f  

x           0            
 f x      

 f x  
0  

 

  

  

 

0  
 

សង់ស្រកាបតាងអនុ្េមន្៍ f  

  

ឃ. ឈ ោះស្រាយសមកីារ   
2

3
f x   

ឈេបាន្ 
2

5 2

5 1 3

x

x



     (សមកីារមាន្ន្យ័ 0x  ) 

 
2

2

3 5 2 5 2

2 5 3 5 2 0

x x

x x

   

     
 

ឈេតាង 5xt   ដែេ 0t   
ឈេបាន្ 22 3 2 0t t     

 29 16 25 5       

 
 

23 5

1/ 22 2
t

 
  

 
 

ចំឈពាោះ  1

2
t    មនិ្យក ឈស្រពាោះ 0t   

ចំឈពាោះ 2t   សមមូេ   5 2x     ន្ទឱំ្យ  
5log 2x   

ែូចឈន្ោះ     សមកីារមាន្ឫស 5log 2x      ។ 

  2

5

5 1

x

x
f x 





 

 

 
 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបជព្ងៀនរព្ម្ិតម្លូដ្ឋា ន បជព្ងៀនជៅអនុវទិ្យាលយ័ 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ១៥  តលុា  ២០០៩ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. ក.  ឈ ោះស្រាយសមកីារកនុងសំណំុចំន្នួ្កុផំ្លិច   2 5 8 0z i z i       ។ 

 ខ.  ឈេឱ្យអនុ្េមន្៍   229 6 2010f x x x    ។ ឈបើ 0 , 0a b   

  ស្រាយបញ្ជា ក់ថា  
1 1 1

a b a b
f f

a b a b

   
    

      
  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

II. ស្រតីឈកាណកកងមយួមាន្ស្របកែងអុីប ៉ូឈតនុ្ស 5dm  ។ កំណត់ស្របកែងស្ររុងនន្មុកំកងរបស់ស្រតីឈកាណកកង ឈ ើមបឱី្យនផ្ទស្រការរបស់ាមមាន្តនមល 
អតបិរមា ។ (១ពនិ្ទុ) 

III. ក. ច៉ូរកំណតច់ំន្នួ្ឈេរ a  ន្ិង b  ឈ ើមបឱី្យចំឈ ោះស្រេប់ x  ឈេបាន្  
       

1

1 2 1 1 2

a b

x x x x x x x
 

    
  ។ 

ខ.  េណនាផ្េប៉ូក 
  

1 1 1
.......

1 2 3 2 3 4 1 2n n n
  

     
 ។ (២ពនិ្ទុ) 

IV. កនុងេងម់យួមាន្ប ៉ូេស្រកហម 3  ប ៉ូេឈមម  3  ន្ិងប ៉ូេស 3  ។ ឈេចាប់យកប ៉ូេ 3  ពីកនុងេង់ ឈ យយកមតងមយួៗ ឈហើយមនិ្ ក់ែញិ ។ 
ក. រកស្របូបាបឈ ើមបឱី្យឈេចាបយ់កបាន្ប ៉ូេមាន្ពណ៌ ៉ូចគ្នន  ។ 
ខ. រកស្របូបាបឈ ើមបឱី្យឈេចាបយ់កបាន្ប ៉ូេមយួកនុងមយួពណ៌ ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

V. កនុងតស្រមុយអរត៉ូណរមា េ់មាន្ទិសឈៅែរិាមាន្  , , ,O i j k  ឈេឱ្យចំណុច      1 , 4 , 3 , 2 , 11 , 4 , 3 , 5 , 4A B C   ។ 

 ក. បង្ហា ញថា បីចំណុច ,A B  ន្ិង C  មនិ្ឈៅឈេើបនាទ ត់កតមយួ ។ 
 ខ. សរឈសរសមកីារបលង់  P  ក េកាត់តាមចំណុច , ,A B C ។ 
 េ.  េណនានផ្ទស្រការនន្ស្រតីឈកាណ ABC  ។  (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 
VI. ឈេឱ្យអនុ្េមន្៍    lnf x ax b   មាន្កខែឈកាង  C  ។ 

 ក. កំណតត់នមល a  ន្ិង b  ឈ ើមបឱី្យកខែឈកាង  C  កាត់អក័ែអាប់សីុសស្រតង់ 1x    ន្ងិកាតអ់័កែអរឈ ឈន្ស្រតង់ ln 2y   ។ 
 ខ. សិកាអឈេរភាព ន្ងិេ៉ូសកខែឈកាងតាងអនុ្េមន្៍ f  ចំឈ ោះតនមល a  ន្ិង b  ក េរកឈ ើញ រចួេណនានផ្ទស្រការកផ្នកនន្បលង់ 

ក េខណឌ ឈ យកខែឈកាង  C  អ័កែអាប់សីុស បនាទ ត់ 3

2
x    ន្ិងបនាទ ត់ 0x   ។ (២ពនិ្ទុកន្លោះ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូម្ធ្យម្ ឆ្ន  ំ២០០៩ 

 
I. ក.  ឈ ោះស្រាយសមកីារកនុងសំណំុចនំ្នួ្កុផំ្លចិ   : 

ឈេមាន្  2 5 8 0z i z i      

 

   

 

 

2

2

2

2

2

5 4 1 8

25 10 32 4

25 10 32 4

8 6 3 6 1

3 1

i i

i i i

i i i

i i i

i

         

    

    

     

 

 

នាឱំ្យ     25 3 1

3 22

ii i
z

i

   
  


 

 ៉ូចឈន្ោះ សមកីារមាន្ឫស 2 , 3 2z i z i      ។ 

ខ. ស្រាយបញ្ជា កថ់ា  
1 1 1

a b a b
f f

a b a b

   
    

      
 

ឈេមាន្   229 6 2010f x x x    

នាឱំ្យ   58 6f x x    

ចំឈ ោះ 0x   ឈនាោះ   58 6 0f x x     

មាន្ន្យ័ថា f  ជាអនុ្េមន្៍ឈកើន្ឈេើចឈនាល ោះ  0 ,   

ឈេបាន្ ឈបើ 1 20 x x    ឈនាោះ     1 2f x f x  
មយ ងឈទៀត  ចំឈ ោះ 0 , 0a b   ឈេបាន្ ៖ 

 
 

 

0 1
1 1

0 2
1 1

a a

a b a

b b

a b b

 
  

 
  

 

ប៉ូកអងគ ន្ងិអងគនន្  1  ន្ិង  2  ឈេបាន្ ៖ 

 
0

1 1 1 1

0
1 1 1

a b a b

a b a b a b

a b a b

a b a b

   
     


  

   

 

នាឱំ្យ 
1 1 1

a b a b
f f

a b a b

   
    

      
 

 ៉ូចឈន្ោះ 
1 1 1

a b a b
f f

a b a b

   
    

      
  ។ 

II. កណំត់ស្របកែងស្ររងុនន្មុកំកងរបស់ស្រតីឈកាណកកង   : 
តាង , 0x y   ជាស្ររុងជាបម់ុកំកង េិតជា dm   ៉ូចរ៉ូប ៖ 

 

តាមពតីាេ័រ  225y x    ក េ  0 5x   

នផ្ទស្រតីឈកាណ 1

2
S xy   ឬ   21

25
2

S x x x   

នាឱំ្យ   2

2

1 1 2
25

2 2 2 25

x
S x x x

x


    


 

      

2
2

2

2 2 2

2 2

1
25

2 2 25

25 25 2

2 25 2 25

x
x

x

x x x

x x

  


  
 

 

 

ឱ្យ    0f x    សមម៉ូេ  
2

2

25 2
0

2 25

x

x





 

នាឱំ្យ 225 2 0x    ឈនាោះ  5 5 2

22
x      

ឈហើយ 
2

5 2 1 5 2 5 2 25
25

2 2 2 2 4
S
     

            
     

 

តារាងសញ្ជា   f x  

x      5 2

2
      0       5 2

2
        

 S x          

ស្រតង់ 5 2

2
x  ,   0S x   ន្ិងបត៉ូរសញ្ជា ពី  ឈៅ    

បញ្ជា ក់ថា S  មាន្តនមលអតិបរមាមយួឈសមើ 25 / 4  ។ 

ឈេបាន្ 
2

2 5 2 5 2
25 25

2 2
y x

 
      

 
 

 ៉ូចឈន្ោះ ស្ររុងជាប់មុកំកង  5 2
dm

2
x y    ។ 

5dm
x

y

C

A B
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III. ក. កណំតច់នំ្នួ្ឈេរ a  ន្ងិ b  : (េំហាត់ ៉ូចស្រេូបឋមឆ្ន  ំ2004) 

ឈេមាន្ 
       

1

1 2 1 1 2

a b

x x x x x x x
 

    

  

  

 

  

2 2

1 2 1 2

a x bx a b x a

x x x x x x

   
 

   
 

ផ្ទឹមបាន្ 0 1 1
,

2 1 2 2

a b
a b

a

 
   


 

 ៉ូចឈន្ោះ កំណត់បាន្ 1 1
,

2 2
a b    ។ 

ខ. េណនាផ្េប៉ូក  

ឈេតាង 
  

1 1 1
.......

1 2 3 2 3 4 1 2
S

n n n
   

     
 

ឈេមាន្ 
       

1 1
1 2 2

1 2 1 1 2x x x x x x x


 

    
 

       
1 1 1 1

1 2 2 1 1 2x x x x x x x

 
  

     
 

យក 1 , 2 , 3 , ... ,x n  ឈេបាន្ ៖ 

       

  

1 1 1 1

1 2 3 2 1 2 2 3

1 1 1 1

2 3 4 2 2 3 3 4

1 1 1 1

3 4 5 2 3 4 4 5

..................................................

1 1 1 1

1 2 2 1 1 2

1 1 1

2 1 2 1 2

n n n n n n n

S
n n

  
       

  
       

  
        



 
        



 
  

   

 

 ៉ូចឈន្ោះ េណនាបាន្ 
  

1 1 1

2 2 1 2
S

n n

 
     

 ។ 

IV. ក. រកស្របបូាបឈ ើមបឱី្យឈេចាបយ់កបាន្ប ៉ូេមាន្ពណ៌ ៉ូចគ្នន   : 
ឈេមាន្ ប ៉ូេស្រកហម 3  , ឈមម  3  ,ស 3  
 ឈេចាប់ ប ៉ូេ 3  ពីកនុងេង់ មតងមយួៗ ឈហើយមនិ្ ក់ែញិ 
ចាប់បាន្ លី 3  ពណ៌ ៉ូចគ្នន  អាចស្រកហម 3ឬឈមម  3  ឬស 3  
ឈេបាន្ (P ពណ៌ ៉ូចគ្នន ) (P ស្រក.3) (P ខម3) (P ស3)  

 3 2 1 3 2 1 3 2 1 1

9 8 7 9 8 7 9 8 7 28

     
              
     

 

 ៉ូចឈន្ោះ    (P ពណ៌ ៉ូចគ្នន 1
)

28
       ។ 

ខ. រកស្របបូាបឈ ើមបឱី្យឈេចាបយ់កបាន្ប ៉ូេមយួកនុងមយួពណ៌ 
ចាប់បាន្ប ៉ូេមយួកនុងមយួពណ៌ អាចជា ៖ 
កខស ឬ កសខ ឬ ខកស ឬ ខសក ឬ សកខ ឬ សខក 
(ក េ  ក=ពណ៌ស្រកហម , ខ=ពណ៌ឈមម   ,  ស=ពណ៌ស ) 

ឈ យស្របូបាបនន្ករណីន្ីមយួៗមាន្សតនមលឈសមើៗគ្នន  3 3 3

9 8 7
   

ឈេបាន្ (P ប ៉ូេមយួកនុងមយួពណ៌ 3 3 3 9
) 6

9 8 7 28

 
    

 
 

 ៉ូចឈន្ោះ     (P ប ៉ូេមយួកនុងមយួពណ៌ 9
)

28
     ។ 

 
V. ក. បង្ហា ញថា បចីណុំច ,A B  ន្ងិ C  មនិ្ឈៅឈេើបនាទ ត់កតមយួ 

ឈេមាន្      1 , 4 , 3 , 2 , 11 , 4 , 3 , 5 , 4A B C    

ឈេបាន្    1 , 7 , 1 , 4 , 9 , 1AB AC     

នាឱំ្យ 1 7 1 16 5 19

4 9 1

i j k

AB AC i j k    

 

 

ឈ យ 16 5 19 0AB AC i j k      
នាឱំ្យ , ,A B C  មនិ្ឈៅឈេើបនាទ ត់កតមយួ 

 ៉ូចឈន្ោះ   បីចំណុច ,A B  ន្ិង C  មនិ្ឈៅឈេើបនាទ ត់កតមយួ ។ 

ខ. សរឈសរសមកីារបលង់  P  ក េកាតត់ាមចណុំច , ,A B C  

បលង់  P  រាង       0 0 0 0a x x b y y c z z       

ឈ យ   P  កាត់តាមចំណុច  1 , 4 , 3A   
 នាឱំ្យ 0 0 01 , 4 , 3x y z    
ឈហើយ  P  កាត់បចីំណុច , ,A B C  ឈនាោះ  P  មាន្ែុចិទ័រ  

 ណរមា េ់ 16 5 19n AB AC i j k      
 នាឱំ្យ 16 , 5 , 19a b c     
ឈេបាន្  P  :       16 1 5 4 19 3 0x y z       

 ៉ូចឈន្ោះ   : 16 5 19 53 0P x y z      ។ 

េ. េណនានផ្ទស្រការនន្ស្រតីឈកាណ ABC  

តាមរ៉ូបមន្ត  1

2
ABCS AB AC   

ឈ យ  
22 216 5 19 642AB AC       

 ៉ូចឈន្ោះ     642

2
ABCS    ឯកតានផ្ទស្រការ   ។ 



 

 

VI. ក. កណំតត់នមល a  ន្ងិ b    : 
ឈេមាន្    lnf x ax b   មាន្កខែឈកាង  C  

 ឈ យ កខែឈកាង  C  កាត់អក័ែអាប់សីុសស្រតង់ 1x    
  ន្ិងកាត់អក័ែអរឈ ឈន្ស្រតង់ ln 2y   

 ឈេបាន្  

 

1 0

0 ln 2

f

f

 




 សមម៉ូេ  ln 0

ln ln 2

a b

b

  



 

 នាឱំ្យ 1 1

2 2

a b a

b b

    
 

  
 

  ៉ូចឈន្ោះ កំណត់បាន្  1 , 2a b    ។ 

ខ. សិកាអឈេរភាព ន្ងិេ៉ូសកខែឈកាងតាងអនុ្េមន្ ៍ f  
ចំឈ ោះ  1 , 2a b   ឈនាោះ     ln 2f x x   
ក ន្កំណត់  2 0x    ឈនាោះ  2x    

 នាឱំ្យ  2 ,D     
េីមតី    

2 2
lim lim ln 2

x x
f x x

  
     

    lim lim ln 2
x x

f x x
 

     

អាសីុមត៉ូត ឈ យ  
2

lim
x

f x


   ឈនាោះបនាទ ត់ក េមាន្ 

 សមកីារ 2x    ជាអាសីុមត៉ូតឈរ ។ 

ទិសឈៅអឈេរភាព  :  ឈ រឈីែ   
1

2
f x

x
 


 

ចំឈ ោះ 2x    ឈនាោះ  
1

0
2

f x
x

  


 

នាឱំ្យ f  ជាអនុ្េមន្៍ឈកើន្ឈេើចឈនាល ោះ  2 ,D     
តារាងអឈេរភាពនន្អនុ្េមន្៍ f  

x  2                              
 f x    

 f x    
  

 

សង់ស្រកាប

 

េណនានផ្ទស្រការកផ្នកនន្បលង ់
តាមស្រកាប ឈេបាន្នផ្ទស្រការកផ្នកបលង់កំណត់ឈ យ  

 
   

   

1 0

3/2 1

1 0

3/2 1
ln 2 ln 2

S f x dx f x dx

x dx x dx



 



 

  

    

 

 
 

េណនា  ln 2x dx  តាមអាងំឈតស្រកាេឈ យកផ្នក 

ឈេតាង  
1

ln 2
2

u x du dx
x

   


 

 dv dx v x    
 តាមរ៉ូបមន្ត udv uv vdu    

ឈេបាន្  ln 2x dx  

  

 

 

 

   

   

ln 2
2

2 2
ln 2

2

1
ln 2 1 2

2

ln 2 2ln 2

2 ln 2

x
x x dx

x

x
x x dx

x

x x dx
x

x x x x c

x x x c

  


 
  



 
    

 

     

    





  

នាឱំ្យ    
1

3/2
ln 2x dx




  

 
   

 

1

3/2
2 ln 2

1 1 3 1 1 1
0 1 ln ln

2 2 2 2 2 2

x x x



     

 
       

 

 

ឈហើយ  
0

1
ln 2x dx


  

    

   

0

1
2 ln 2

2ln 2 0 0 1 2ln 2 1

x x x


     

     
 

 

 
1 1 1

ln 2ln 2 1
2 2 2

1 1 1
ln 2ln 2 1

2 2 2

1 1 3 1
ln 2 2ln 2 1 ln 2

2 2 2 2

S
 

      
 

   

     

 

 ៉ូចឈន្ោះ    នផ្ទស្រការកផ្នកបលង់ 3ln 2 1

2
S


   ឯកតានផ្ទ     ។ 

 
 
 

   ln 2f x x 
3

2




 

 

 
 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបជព្ងៀនរព្ម្ិតម្លូដ្ឋា ន បជព្ងៀនជៅអនុវទិ្យាលយ័ 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ១៦  តលុា  ២០០៨ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 

 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 
 

I. ក.  ឈ ោះស្រាយសមកីារ  1 5 7 11
4

1991 1987 1999 1981

x x x x   
      ។ 

 ខ.  ឈ ោះស្រាយសមកីារ   2ln 2lnx x    ។  

 គ. ឈ ោះស្រាយវសិមកីារ  
2 2 3

0 4
2

x x

x

 
 


 ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

II. ឈគឱ្យអនុ្គមន្៍ f  កំណត់ឈ យ  
2

3 2

5 20 6

2

x x
f x

x x x

 


 
   ។ 

 ក. កំណតត់ម្មល , ,A B C  ឈ ើមបឱី្យ   
 

2
1 1

A B C
f x

x x x
  

 
 ។  

 ខ. គណនា  
2

3 2

5 20 6

2

x x
F x dx

x x x

 


    ។  (២ពនិ្ទុ) 

III. ឈគមាន្ថងព់ីរ A  ន្ិង B  ។ កនុងថង់ A  មាន្ប ៊ូេពណ៌ស 1 ន្ិងពណ៌ឈមម  3។ កនុងថង់ B  មាន្ប ៊ូេពណ៌ស 5  ន្ិងពណ៌ឈមម  3  ។ 
ឈគទាញប ៊ូេមយួពីថង់ A  ន្ិងប ៊ូេមយួពីថង់ B  ឈហើយបត៊ូរគ្នន  ។ 
ក. រកស្របូបាបឈ ើមបឱី្យកនុងថង់ A  មាន្តតប ៊ូេពណ៌ឈមម បនាទ ប់ពបីត៊ូរគ្នន  ។ 
ខ.  រកស្របូបាបឈ ើមបឱី្យពណ៌ប ៊ូេឈៅកនុងថង់ន្មីយួៗឈៅ ត េបនាទ បព់ីបត៊ូរគ្នន  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

IV. ក.  ឈ ោះស្រាយសមកីារឌីឈេរង៉់តសយេ    : 4 4 0E y y y     ។ 

ខ. ឈគឱ្យសមកីារឌីឈេរង៉់តសយេ   : 4 4 4F y y y x       ។ 

 កំណតច់ំន្នួ្ពតិ a  ន្ិង b  ឈ ើមបឱី្យ x ax b  ជាចឈមលើយម្ន្  F  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

V. កនុងេំហស្រប ប់ឈ យតស្រមុយអរត៊ូណរម៉ាេ់វជិ្ជមាន្  , , ,O i j k  ឈគឱ្យបនួ្ចណុំចគឺ  2 , 0 , 1A    ,   0 , 10 , 3B   ,  

 2 , 0 , 1C   ន្ិង  5 , 3 , 1D    ។ 

 ក. សរឈសរសមកីារបលង់  P  ត េកាត់តាមចំណុច ,A B  ន្ិង C  

 ខ. សរឈសរសមកីារបនាទ ត់ត េកាតត់ាមចំណុច D  ឈហើយតកងន្ឹងបលង់  P  ។ 

 គ.  សរឈសរសមកីារតសវ េចតិ D  ឈហើយប៉ោះន្ឹងបលង់  P  ។  (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

VI. ឈគឱ្យអនុ្គមន្៍ f  កំណត់ឈ យ   33sin 2sinf x x x   ។ 

 ក. សិកាអឈថរភាព ន្ងិសង់ស្រកាប  C  ម្ន្ f  ។ 

 ខ. រកចំន្នួ្ពតិ a  ន្ិង b  ឈ ើមបឱី្យអនុ្គមន្៍ F  កំណត់ឈ យ   3cos cosF x a x b x   ជាស្រពីមទីីវម្ន្ f  ។ (២ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូម្ធ្យម្ ឆ្ន  ំ២០០៨ 

 
I. ក.  ឈ ោះស្រាយសមកីារ   : 

1 5 7 11
4

1991 1987 1999 1981

x x x x   
     

1 5 7 11
1 1 1 1 0

1991 1987 1999 1981

x x x x   
         

1992 1992 1992 1992
0

1991 1987 1999 1981

x x x x   
     

 
1 1 1 1

1992 0
1991 1987 1999 1981

x
 

     
 

 

នាឱំ្យ 1992 0x    ឈនាោះ 1992x   

ឈហើយ 1 1 1 1
0

1991 1987 1999 1981
     

 ៊ូចឈន្ោះ   សមកីារមាន្ឫស 1992x    ។ 

ខ.  ឈ ោះស្រាយសមកីារ 

សមកីារ  2ln 2lnx x     មាន្ន្័យេុោះស្រតាតត   

  

0 0

ln 0 1 1

00

x x

x x x

xx

 
 

        
    

 

ចំឈ ោះ  1x    ឈនាោះ 2x x     
ឈគបាន្    ln 2lnx x    
ឈគតាង  lnt x   

ឈគបាន្ 2t t   សមម៊ូេ 2 2t t  ឬ   2 0t t    
 នាឱំ្យ 0 , 2t t   

ឈគបាន្ 
 

  2 2

ln 0 1 1

ln 2

x x x

x e x ex

       
   

      

 

 ៊ូចឈន្ោះ សមកីារមាន្ឫស 21 ,x x e      ។ 

គ. ឈ ោះស្រាយវសិមកីារ  
2 2 3

0 4
2

x x

x

 
 


 

អាចសរឈសរ 

2

2

2 3
0

2

2 3
4

2

x x

x

x x

x

  
 


  

 

 

 

2

2

2 3
0 1

2

6 5
0 2

2

x x

x

x x

x

  
 


  

 

 

កឈន្ាម 2 2 3x x   មាន្ឫស 1 , 3x x    
កឈន្ាម 2 6 5x x   មាន្ឫស 1 , 5x x   
កឈន្ាម 2x  មាន្ឫស 2x   

ចឈមលើយម្ន្ស្របពន័្ធវសិមកីារ ជាតម្មលម្ន្ x  បាន្ពីស្របសពវរវាង 
ចឈមលើយ  1 ន្ិងចឈមលើយ  2  ។ 

តារាងសញ្ញា   1  

x     1         2           3        
2 2 3x x           

2x          
2 2 3

0
2

x x

x

 



           

 

ចឈមលើយ      1 : 1 , 2 3 ,x     

តារាងសញ្ញា   2  

x      1          2           5        
2 6 5x x           

2x          
2 6 5

0
2

x x

x

 



           

 

ចឈមលើយ      2 : , 1 2 , 5x    

ចឈមលើយ  1  : 

ចឈមលើយ  2  : 

ចឈមលើយ 

 ៊ូចឈន្ោះ វសិមកីារមាន្ចឈមលើយ     1 , 1 3 , 5x     ។ 

II. ក.  កណំតត់ម្មល , ,A B C    : 

ឈគមាន្   
 

2
1 1

A B C
f x

x x x
  

 
 

   

   

 

   
 

   

2

2

2 2

2

2

3 2

1 1

1

2 1

2 1

2

2

A x Bx x Cx

x x

A x x B x x Cx

x x x

A B x A B C x A

x x x

   




    


 

    


 

 

េទឹមន្ឹង  
2

3 2

5 20 6

2

x x
f x

x x x

 


 
  ឈនាោះឈគបាន្ ៖ 
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5 1

2 20 9

6 6
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A B C C

A A

    
 

     
   

 

 ៊ូចឈន្ោះ តម្មលកំណត់បាន្ 6 , 1 , 9A B C      ។ 

ខ. គណនា   
2

3 2

5 20 6

2

x x
F x dx

x x x

 


   

ចំឈ ោះ 6 , 1 , 9A B C     រកឈ ើញខាងឈេើ 

ឈគបាន្   
 

2

23 2

5 20 6 6 1 9

2 1 1

x x
f x

x x x x x x

 
   

   
 

នាឱំ្យ  
 

2

6 1 9

1 1
F x dx

x x x

 
   

   
  

          9
6ln ln 1

1
x x c

x
    


  ,  c ឈថរ 

III. ក.  រកស្របបូាបត េថង ់ A  មាន្តតប ៊ូេពណ៌ឈមម បនាទ បព់បីត៊ូរគ្នន  
ឈគមាន្ ថង់ A   មាន្ប ៊ូេស 1 ន្ិងឈមម  3  
 ថង់ B  មាន្ប ៊ូេស 5  ន្ិងឈមម  3  
ឈ ើមបឱី្យ ថង់ A  មាន្តតប ៊ូេពណ៌ឈមម បនាទ បព់ីបត៊ូរគ្នន  េុោះស្រតាតត 
ចាប់បាន្ប ៊ូេពណ៌សពីថង់ A  ន្ិងប ៊ូេពណ៌ឈមម ពថីង់ B  

ឈគបាន្ (P A  មាន្តតប ៊ូេឈមម 1 3 3
)

4 8 32
    

 ៊ូចឈន្ោះ   (P A  មាន្តតប ៊ូេឈមម 3
)

32
     ។ 

ខ. រកស្របបូាបពណ៌ប ៊ូេកនុងថងន់្មីយួៗឈៅ ត េបនាទ បព់បីត៊ូរគ្នន  
ឈ ើមបឱី្យពណ៌ប ៊ូេឈៅ ត េបនាទ ប់ពបីត៊ូរគ្នន រចួ គមឺាន្ន្័យថា  
ចាប់បាន្ប ៊ូេមាន្ពណ៌ ៊ូចគ្នន   អាចជាស ៊ូចគ្នន  ឬឈមម  ៊ូចគ្នន  

ឈគបាន្ (P សស ឬ ខខ 1 5 3 3 7
)

4 8 4 8 16

   
       
   

 

 ៊ូចឈន្ោះ (P ប ៊ូេន្មីយួៗឈៅ ត េ 7
)

16
   ។ 

IV. ក.  ឈ ោះស្រាយសមកីារឌីឈេរង៉់តសយេ  : 
ឈគមាន្   : 4 4 0E y y y     
សមកីារសមាា េ់ 2 4 4 0      

                  ឬ  
2

2 0    

មាន្ឫសឌុប 1 2 0 2       
ចឈមលើយទ៊ូឈៅម្ន្  E  រាង 0 0 , ,

x x
y Axe Be A B

 
   ឈថរ 

 ៊ូចឈន្ោះ ចឈមលើយទ៊ូឈៅគឺ 2 2x xy Axe Be     ។ 

ខ. កណំតច់នំ្នួ្ពតិ a  ន្ងិ b  
តាង  f x ax b   ជាចឈមលើយម្ន្  F  

នាឱំ្យ  f x a    ន្ិង   0f x   

ឈ យ f  ជាចឈមលើយម្ន្   : 4 4 4F y y y x      
ឈគបាន្ 4 4 4f f f x      

 
 

 

0 4 4 4

4 4 4 4 0

a ax b x

ax a b x

    

    
 

េទឹមបាន្ 4 4 1

4 4 0 1

a a

a b b

    
 

   
 

 ៊ូចឈន្ោះ កំណត់បាន្  1 , 1a b     ។ 

V. ក.  សរឈសរសមកីារបលង់  P  
បលង់ស្រតូវរករាង        0 0 0: 0P a x x b y y c z z       

ឈ យ បលង់  P  កាត់  2 , 0 , 1A    
 ឈនាោះ 0 0 02 , 0 , 1x y z     
ឈហើយ បលង់  P  កាត់បីចណុំច , ,A B C  ឈនាោះ  P  មាន្ 

 វុចិទ័រណរម៉ាេ់ n AB AC    

ឈគមាន្    2 , 10 , 2 , 4 , 0 , 2AB AC    

នាឱំ្យ 2 10 2 20 12 40

4 0 2

i j k

AB AC i j k     



 ឈនាោះ  20 , 12 , 40a b c      
ឈគបាន្        : 20 2 12 0 40 1 0P x y z        

 ៊ូចឈន្ោះ   : 5 3 10 0P x y z     ។ 

ខ. សរឈសរសមកីារបនាទ តក់ាតត់ាម D  ឈហើយតកងន្ងឹបលង់  P  

សមកីារបនាទ ត់ស្រតូវរកតាង  
0

0

0

: ,

x x at

y y bt t

z z ct

 


  
  

 

ឈ យ    កាត់តាម  5 , 3 , 1D   
 ឈនាោះ 0 0 05 , 3 , 1x y z     
ឈហើយ    តកងន្ងឹបលង់  P  ឈនាោះ    មាន្វុចិទ័រស្របាប់ទិស 

ជាវុចិទ័រណរុម៉ាេ់ម្ន្បលង់  P  គឺ  5 , 3 , 10u    
 ឈនាោះ 5 , 3 , 10a b c     

 ៊ូចឈន្ោះ បនាទ ត់ស្រតូវរករាង  

5 5

: 3 3 ,

1 10

x t

y t t

z t

 


  
   

 ។ 



 

 

 គ. សរឈសរសមកីារតសវ េចតិ D  ឈហើយប៉ោះន្ងឹបលង់  P  

 ឈ យតសវ  S  ប៉ោះបលង់  P  ឈនាោះកាតំសវ ជាចមាា យពេីចិតឈៅបលង់  

  P   នាឱំ្យ     0 0 0

2 2 2
,

ax by cz d
R d D P

a b c

  
 

 
 

 ឈ យ   5 , 3 , 1D   ន្ិង   : 5 3 10 0P x y z    

  

 

2

22 2

5 5 3 3 10 1 6 36 18

134 671345 3 10

R R
    

    

  

 

 សមកីារតសវ រាង        
2 2 2 2:S x a y b z c R       

 មាន្េចតិ  5 , 3 , 1D   ឈនាោះ 5 , 3 , 1a b c     

 ឈគបាន្        
2 2 2 18

: 5 3 1
67

S x y z       

  ៊ូចឈន្ោះ        
2 2 2 18

: 5 3 1
67

S x y z       ។ 

VI. ក.  សិកាអឈថរភាព ន្ងិសង់ស្រកាប  C  ម្ន្ f  

ឈគមាន្   33sin 2sinf x x x   
 ត ន្កំណត់ D   
 ខួបអនុ្គមន្៍ 2P     ឈស្រ ោះ x D   ឈគបាន្ ៖ 

 
     

 

3

3

2 3sin 2 2sin 2

3sin 2sin

f x x x

x x f x

      

  
 

 ភាពគ៊ូ-ឈសស :  f  ជាអនុ្គមន្៍ ឈសស ឈស្រ ោះ ៖ 

 
     

   

3

3

3

3sin 2sin

3sin 2sin

3sin 2sin

f x x x

x x

x x f x

    

  

    

 

 នាឱំ្យ  ស្រកាបតាងអនុ្គមន្៍ f  មាន្គេ់ O  ជាេចិតឆលុោះ 
 ឈហតុឈន្ោះ ឈគសិកាតតកនុងចឈនាល ោះ  0 ,   
 ទិសឈៅអឈថរភាព 
 ឈ រឈីវ   23cos 6cos sinf x x x x    

        
 

 
  

2

2 2 2

3cos 1 2sin

3cos cos sin 2sin

3cos cos sin cos sin

x x

x x x x

x x x x x

 

  

  

 

 ឈគឱ្យ   0f x    ឈ ើមបរីកឫស  

 សមម៊ូេ
3cos 0 / 2

cos sin 0 / 4

cos sin 0 3 / 4

x x

x x x

x x x







  
 

   
 
    

 

 តារាងសញ្ញា   f x       

x  0        
4

           
2

        3

4

         

cos x          

cos sinx x          

cos sinx x          

 f x          

 

 -ស្រតង់ / 4x   ,   0f x   ឈហើយបត៊ូរសញ្ញា ពី  ឈៅ    
   បញ្ញជ ក់ថា f  មាន្អតបិរមាឈសមើ  / 4 2f    
 -ស្រតង់ / 2x   ,   0f x   ឈហើយបត៊ូរសញ្ញា ពី  ឈៅ    
   បញ្ញជ កថ់ា f  មាន្អបបបរមាឈសមើ  / 2 1f    
 -ស្រតង់ 3 / 4x  ,   0f x   ឈហើយបត៊ូរសញ្ញា ពី  ឈៅ    
   បញ្ញជ កថ់ា f  មាន្អតបិរមាឈសមើ  3 / 4 2f    
 តារាងអឈថរភាព 

x  0        
4

           
2

        3

4

         

 f x          

 

 f x  

 

        2                    2  

                        1           
0                                             0  

 សង់ស្រកាប 
  ំប៊ូងសង់តតកនុងចឈនាល ោះ  0 ,  រចួសង់ស្រកាបឆលុោះឈ ៀបគេ់ O  

       

 ខ. រកចនំ្នួ្ពតិ a  ន្ងិ b   
 ឈបើ F  ជាស្រពីមទីីវម្ន្ f  ឈនាោះឈគបាន្   

      33sin 2sinF x f x dx x x dx     

      
   

 

2 2

2

2 3

sin 3 2sin sin 1 2cos

sin 2 sin cos

2
cos 2 cos cos cos cos

3

x x dx x x dx

xdx x xdx

x x xdx x x

   

 

     

 

 



 

 េទឹមន្ឹង   3cos cosF x a x b x   ឈនាោះ 2
1 ,

3
a b     

  ៊ូចឈន្ោះ   រកបាន្ចនំ្ួន្ពិត 1 , 2 / 3a b     ។ 

0 0 0

0

0

0

0 0 0

2

4

 3

4



2



 C



 

 

 
 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបជព្ងៀនរព្ម្ិតម្លូដ្ឋា ន បជព្ងៀនជៅអនុវទិ្យាលយ័ 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ១៦  តលុា  ២០០៧ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. ក.  កំណតច់ំន្នួ្ពតិ x  ន្ិង y  ឈ ើម្បឱី្យ  
  

 

3 2 1
2

1 2

i i
xi y

i i

 
 


  ។ 

 ខ.  ឈេឱ្យ  2 2
cos sin

9 9
z i

 
   ។ សរឈសរ   

4
1 z  ជាទម្ម្ង់ម្តីឈោណមាម្ត ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

II. ក. ឈ ោះម្ាយសម្ោីរឌីឈេរង៉់ស្សយេ         : 5 6 0E g x g x g x      ។ 

 ខ. កំណតច់ឈម្លើយ  g x  ម្យួនន្សម្ោីរ  E  ស្ េ  0 0g   ន្ិង  0 1g   ។ (១ពនិ្ទុ) 

III. ឈេឱ្យអនុ្េម្ន្៍ f  កំណត់ឈ យ   2

1 cos2x
f x

x


  ចំឈ ោះ 0x   ន្ិង    0 ln 1f m   ។ េណនាេីម្តី  f x  ោេណា 

x  ខិតជតិ 0  ។ កំណត់តនម្លនន្ m  ឈ ើម្បឱី្យ f  ជាអនុ្េម្ន្៍ជាប់ឈៅម្តង់ 0x   ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 
IV. កនុងថងម់្យួមាន្ឃ្លី ស 3  ន្ិងឃ្លីឈមម  5  ។ ឈេចាប់យកឃ្លមី្តង 3  ឈចញពីកនុងថង់ ។ រកម្បបូាបស្ េឈេអាចចាបយ់កបាន្ឃ្លី ស 2  ន្ិងឃ្លី 

ឈមម  1 ។ (១ពនិ្ទុ) 

V. ឈេឱ្យអនុ្េម្ន្៍  
2 3 4

2

x x
g x

x

 



 មាន្ម្ោប  C  ។ 

 ក. កំណតច់ំន្នួ្ពតិ , ,a b c  ឈ ើម្បឱី្យ   
2

c
g x ax b

x
  


 ចំឈ ោះ 2x   ។ 

 ខ. រកសម្ោីរអាសីុម្តូតឈរ ន្ងិឈម្ទតនន្ម្ោប  C  ។ 

 េ. បង្ហា ញថាចំណុច  2 , 1I  ជាេចិតឆលុោះនន្ម្ោប  C  ។ (២ពនិ្ទុកន្លោះ) 

VI. កនុងេំហម្ប ប់ឈ យតម្ម្ុយអរតូណរម៉ាេ់មាន្ទិសឈៅវជិជមាន្  , , ,O i j k  ឈេឱ្យបលង់  P  ន្ិងស្សវ៊ែ  S  ស្ េមាន្សម្ោីរ 

    2 2 2: 2 2 5 0 , : 2 4 4 0P x y z S x y z x y z           ។  

 ក. កំណតកូ់អរឈ ឈន្េចិត ន្ិងម្បស្វងោនំន្ស្សវ៊ែ  S  ។ 

 ខ. បង្ហា ញថាបលង់  P  ោត់ស្សវ៊ែ  S  ។ 

 េ. រកសម្ោីរបណាត បលង់ម្សបន្ងឹបលង់  P  ឈហើយប៉ោះន្ឹងស្សវ៊ែ  S  ។ (២ពនិ្ទុកន្លោះ) 
 
 
 8

3

Dara
Highlight



 

 

ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូម្ធ្យម្ ឆ្ន  ំ២០០៧ 

 
I. ក.  កណំតច់នំ្នួ្ពតិ x  ន្ងិ y   : 

ឈេមាន្   

 

3 2 1
2

1 2

i i
xi y

i i

 
 


 

        

   

   

   

2

2

3 3 2 2 5

2 2

5 2 5 10 2

2 2 1 4

9 7 9 7

5 5 5

i i i i

i i

i i i i i

i i

i
i

   
 

 

    
 

   


   



 

តាម្ន្យិម្ន្័យចនំ្ួន្កេំលិចឈសមើគ្នន  ឈេបាន្ ៖ 

 

7 7
2

5 10

9 9

5 5

x x

y y

 
     

 
    
  

 

 ូចឈន្ោះ កំណត់បាន្ចនំ្ួន្ពិត 7 9
,

10 5
x y     ។ 

ខ. សរឈសរ   
4

1 z  ជាទម្ម្ង់ម្តីឈោណមាម្ត 

ឈេមាន្ 2 2
cos sin

9 9
z i

 
   

ឈនាោះ 2 2
1 1 cos sin

9 9
z i

 
     

         
22cos 2sin cos

9 9 9

2cos cos sin
9 9 9

i

i

  

  

 

 
  

 

 

នាឱំ្យ  
4

4
1 2cos cos sin

9 9 9
z i

    
    

  
 

  
4 4 4 4

1 16cos cos sin
9 9 9

z i
   

   
 

 

 ូចឈន្ោះ  
4 4 4 4

1 16cos cos sin
9 9 9

z i
   

   
 

 ។ 

II. ក.  ឈ ោះម្ាយសម្ោីរឌីឈេរង៉់ស្សយេ  : 
ឈេមាន្        : 5 6 0E g x g x g x     
សម្ោីរសមាា េ់ 2 5 6 0     មាន្ឫស 2 , 3    
ចឈម្លើយទូឈៅនន្  E  រាង 1 2 , ,x xy Ae Be A B    ឈថរ 

 ូចឈន្ោះ  ចឈម្លើយទូឈៅេឺ 2 3x xy Ae Be   ។ 

ខ. កណំតច់ឈម្លើយ  g x  ម្យួនន្សម្ោីរ  E  ស្ េ  
ឈេមាន្   2 3x xg x Ae Be    
ឈនាោះ     2 32 3x xg x Ae Be    

ឈ យ  

 

0 0

0 0

0 0 0

0 1 2 3 1

g Ae Be

g Ae Be

    
 

    

 

 0 2

2 3 1

2 2 0

2 3 1

11

A B

A B

A B

A B

AB

   


 

  


 

  

 

  ូចឈន្ោះ ចឈម្លើយម្យួេឺ   2 3x xg x e e     ។ 

III. េណនាេីម្តី  f x  ោេណា x  ខតិជតិ 0   : 

ឈេមាន្   2

1 cos2x
f x

x


  ចំឈ ោះ 0x   

នាឱំ្យ   20 0

1 cos2
lim lim
x x

x
f x

x 


  

            
2

20

2sin
lim 2 1 2
x

x

x
     

 ូចឈន្ោះ េណនាបាន្  
0

lim 2
x

f x


   ។ 
 

 កណំតត់នម្ល m  ឈ ើម្បឱី្យ f  ជាអនុ្េម្ន្ជ៍ាប់ម្តង់ 0x   
f  ជាអនុ្េម្ន្៍ជាប់ម្តង់ 0x   េុោះម្តាស្ត    

0
lim 0
x

f x f


  

ឈ យ  
0

lim 2
x

f x


   ន្ិង     0 ln 1f m   

ឈេបាន្  ln 1 2m     ឬ  21m e   ឈនាោះ 2 1m e   

 ូចឈន្ោះ តនម្លកំណត់បាន្  2 1m e   ។ 

IV. រកម្បបូាបស្ េឈេអាចចាបយ់កបាន្ឃ្ល ីស 2  ន្ងិឃ្ល ីឈមម  1 
ឈេមាន្ ឃ្លីស 3  ន្ិងឃ្លីឈមម  5  ឈហើយឈេចាប់យកឃ្លីម្តង 3  

នាឱំ្យ ចំន្នួ្ករណីអាច    
8!

8 , 3 56
3! 5!

n s C  


 

 ចំន្នួ្ករណីម្សប      3,2 5,1 15n A C C    

ឈេបាន្ (P ស2 ,ខ1
 

 
15

)
56

n A

n S
   

 ូចឈន្ោះ   ម្បូបាបេណនាបាន្េឺ (P ស2 ,ខ1
15

)
56

     ។ 
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V. ក. កណំតច់នំ្នួ្ពតិ , ,a b c   : 

ឈេមាន្  
2 3 4

2

x x
g x

x

 



  ចំឈ ោះ 2x   

ឈេបាន្  
6

1
2

g x x
x

  


   (បាន្ពីស្ចកពហុធា) 

េទឹម្ន្ឹង   
2

c
g x ax b

x
  


  ឈនាោះឈេទាញបាន្ 

 1 , 1 , 6a b c      
 ូចឈន្ោះ កំណត់បាន្ 1 , 1 , 6a b c       ។ 

ខ. រកសម្ោីរអាសីុម្តូតឈរ ន្ងិឈម្ទតនន្ម្ោប  C  

ឈេមាន្  
2

2 2

3 4 4 6 4
lim lim

2 2 0 2x x

x x
g x

x  
 

   
   

  
 

  
2

2 2

3 4 4 6 4
lim lim

2 2 0 2x x

x x
g x

x  
 

   
   

  
 

ឈ យ  
2

lim
x

g x


   ឈនាោះបនាទ ត់ស្ េមាន្សម្ោីរ 

 2x   ជាអាសីុម្តូតឈរ ។ 

ឈហើយ  
6

1
2

g x x
x

  


 ន្ិង 
6

lim 0
2x x

 
  

 
 

 ឈនាោះបនាទ ត ់ 1y x   ជាអាសីុម្តូតឈម្ទត ។ 

េ. បង្ហា ញថាចណុំច  2 , 1I  ជាេចតិឆលុោះនន្ម្ោប  C   

ឈបើ  ,I a b  ជាេចិតឆលុោះនន្ម្ោប  C  តាងអនុ្េម្ន្៍ g  

េុោះម្តាស្ត     2 2g a x g x b    

ចំឈ ោះ  2 , 1I  ឈេន្ឹងបង្ហា ញថា    4 2g x g x    

ឈេមាន្  
6

1
2

g x x
x

  


 

នាឱំ្យ    
 

6
4 4 1

4 2
g x x

x
    

 
 

           

6
3

2

6
3

2

x
x

x
x

   
 

   


 

ឈេបាន្    4g x g x   

         6 6
3 1 2

2 2
x x

x x

   
          

    
 

 ឈ យ    4 2g x g x    

  ូចឈន្ោះ    ចំណុច  2 , 1I  ជាេចិតឆលុោះនន្ម្ោប  C    ។ 

VI. ក. កណំតកូ់អរឈ ឈន្េចតិ ន្ងិម្បស្វងោនំន្ស្សវ៊ែ  S  : 

ឈេមាន្   2 2 2: 2 4 4 0S x y z x y z       

     

     

     

2 2 2

2 2 2

2 2 2 2

2 4 4 0

2 1 4 4 4 4 9

1 2 2 3

x x y y z z

x x y y z z

x y z

     

        

     

 

ទាញបាន្  1 , 2 , 2a b c     ន្ិងោ ំ 3r   

 ូចឈន្ោះ    ស្សវ៊ែ  S មាន្កូអរឈ ឈន្េចិតតាង  1 , 2 , 2I   
     ន្ិងម្បស្វងោ ំ 3r   ឯកតាម្បស្វង                       ។ 

 ខ. បង្ហា ញថាបលង់  P  ោត់ស្សវ៊ែ  S  

 រកចមាា យពីេចតិស្សវ៊ែ ឈៅបលង់  P  

 តាម្រូបម្ន្ត    0 0 0

2 2 2
,

ax by cz d
d I P

a b c

  


 
 

 ឈ យ   : 2 2 5 0P x y z    ឈនាោះ 
   1 , 2 , 2a b c    ន្ិង 5d   
 ឈហើយ េចិត  1, 2, 2I    ឈនាោះ  

0 0 01 , 2 , 2x y z     

 នាឱំ្យ   
 

2 2 2

1 1 2 2 2 2 5 6
, 2

31 2 2
d I P

     
  

 
 

 ឈ យ   , 2 3d I P r    ឈនាោះបលង់  P  ោត់ស្សវ៊ែ  S  

  ូចឈន្ោះ បលង់  P  ោត់ស្សវ៊ែ  S     ។ 
 
 េ. រកសម្ោីរបណាត បលងម់្សបន្ងឹបលង ់ P ឈហើយប៉ោះន្ងឹស្សវ៊ែ  S  

 តាង   : 0ax by cz d      ជាបណាា សម្ោីរបលង់ម្តូវរក 

 ឈ យ    P  ឈនាោះ    មាន្វុចិទ័រណរម៉ាេ់ ូចបលង់  P  

 ឈេបាន្    : 2 2 0x y z d      

 ស្ត    ប៉ោះ  S  មាន្ន្័យថា   , 3d I r    

 ឈេបាន្   
2 2 2

2 2
3

1 2 2

I I Ix y z d  


 
  ស្ េ  1 , 2 , 2I   

    
2 2 2

1 2 2 2 2
3

1 2 2

d    


 
 

   1 9d    ឈនាោះ  1 9d     ឈនាោះ 10

8
d


 


 

  ូចឈន្ោះ បណាត បលង់ម្សបន្ងឹបលង់  P ឈហើយប៉ោះន្ឹងស្សវ៊ែ  S  មាន្ 

   2 2 10 0 , 2 2 8 0x y z x y z         ។ 



 

 

 
 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបជព្ងៀនរព្ម្ិតម្លូដ្ឋា ន បជព្ងៀនជៅអនុវទិ្យាលយ័ 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ១៣  តុលា  ២០០៦ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. ក.  ឈ ោះស្រាយវសិមកីារ  32 2 9x x    ។ 

 ខ.  ស្រាយបញ្ជា ក់ថា ចំឈ ោះស្ររបត់ម្មៃ ,x y  ឈរបាន្ :     2 2 21 sin 2 sin cos 1 cos 0x y x y y y       ។ (១ពនិ្ទុកន្ៃោះ) 

II. កំណតត់ម្មៃម្ន្ m  ឈ ើមបឱី្យសមកីារ    21 2 4 1 0m x mx m      មាន្ឫសដ េធំជាងឈរឈៅចឈ ៃ្ ោះ  1 , 1  ។ (១ពនិ្ទុ) 

III. ក. ឈ ោះស្រាយសមកីារផីឈ៉រង់់ដសយេ    : 2 3 0E y y y      ។ 

 ខ. កំណតច់ឈមៃើយ  g x  មយួរបស់សមកីារ  E  ឈ ើមបឱី្យស្រកាបតាងអនុ្រមន្៍ g  ប់ោះន្ឹងប ទ្ ត់  d  សមកីារ 1

2
y x   

ឈៅស្រតង់ចំណុច   0 , 0O  ។ (១ពនិ្ទុកន្ៃោះ) 
IV. ឈកាណមយួមាន្កមពស់ 15cm  ន្ិងកាបំាត 6cm  ។ រកកមពស់ ន្ិងកាបំាតម្ន្សីុឡងំចារកឹកនុងឈកាណឈន្ោះ ឈ ើមបឱី្យវាមាន្មាផអតបិរមា ។ 

(១ពនិ្ទុកន្ៃោះ) 

V. កនុងតស្រមុយអរតូណរម់ាេ់ ដ េមាន្ទិសឈៅវជិ្ាមាន្  , , ,O i j k  ឈរមាន្ចណុំច    1 , 1 , 0 , 0, 2 , 2 ,A B   1, 2, 3C   

ន្ិង  1 , 2 , 0D   ។  រកសមកីារដសវ៊ែដ េកាតត់ាមបនួ្ចំណុច , ,A B C  ន្ិង D  ។ (១ពនិ្ទុកន្ៃោះ)  

VI. អនុ្រមន្៍ f  កំណត់ឈ យ    
2

1f x ax   ចំឈ ោះ 2x   ន្ិង  f x ax   ចំឈ ោះ 2x   ។                          
ចូររកតម្មៃម្ន្ a  ឈ ើមបឱី្យ f  ជាអនុ្រមន្៍ជាប់ឈៅស្រតង់ 2x   ។ (១ពនិ្ទុ) 

VII. អនុ្រមន្៍ f  កំណត់ឈេើ  2 ,D    ដ េ  
  

2

2

4 4

2 3 1

x x
f x

x x

 


 
  ។ 

 ក. រណ្ ,a b  ដ េ  
   2

2 31

a b
f x

xx
 


  ។ 

 ខ.  រកស្រពីមទីីវម្ន្អនុ្រមន្៍  
 

 2

1 1
,

2 31
g x h x

xx


 


  ។ 

 រ. ទាញរក   
3

2
I f x dx    ។ (២ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូម្ធ្យម្ ឆ្ន  ំ២០០៦ 

 
I. ក.  ឈ ោះស្រាយវសិមកីារ   

ឈរមាន្ 32 2 9x x   

 8
2 9 0

2

x

x
    

ឈរតាង 2xt   ដ េ 0t   

ឈរបាន្ 8
9 0t

t
        រុណន្ឹង t  មនិ្បដូរទិសឈៅ) 

 2 9 8 0t t    
ឱ្យ 2 9 8 0t t    តាមករណីពិឈសស  1 , 8t t   
 តារាងសញ្ជា  

t  0         1           8           
2 9 8 0t t            

  

 តាមតារាង   1 8t    សមមូេ  1 2 8x   
 ឬ  0 32 2 2x    ្ឱំ្យ  0 3x   

 ូចឈន្ោះ វសិមកីារមាន្ចឈមៃើយ  0 3x   ។ 

ខ. ស្រាយបញ្ជា កថ់ា ចំឈ ោះស្ររបត់ម្មៃ ,x y  ឈរបាន្   0f x   

     2 2 21 sin 2 sin cos 1 cosf x x y x y y y       

មាន្       
2 2 2sin cos 1 sin 1 cosy y y y       

         
 

 

2 2

2 2 2 2

2 2

2

sin 2sin cos cos

1 cos sin sin cos

2sin cos 1 sin cos

1 sin cos

y y y y

y y y y

y y y y

y y

  

   

  

  

 

ឈ យ  , sin cos 1y y y     
ឈ្ោះ   

2
1 sin cos 0y y      , y   

ឈរបាន្  កឈន្ោមមាន្ 
2

0

1 sin 0a y

 


  
 ្ឱំ្យ   0f x   

 ូចឈន្ោះ    2 2 21 sin 2 sin cos 1 cos 0x y x y y y       

II. កណំតត់ម្មៃម្ន្ m     
ឈរមាន្     21 2 4 1 0m x mx m       

ឈរតាង      21 2 4 1f x m x mx m      

ឈ យ សមកីារមាន្ឫសដ េធំជាងឈរឈៅចឈ ៃ្ ោះ  1 , 1   

 េុោះស្រតាដត    1 1 0f f    

ឈ យ         
2

1 1 1 2 1 4 1f m m m         

            1 2 4 4 7 5m m m m        

           
2

1 1 1 2 1 4 1

1 2 4 4 3 5

f m m m

m m m m

    

      
 

ឈរបាន្   7 5 3 5 0m m     (ជាស្រតីធា ឺឈស្រកទី២) 

ឈរឱ្យ       7 5 3 5 0m m    ឈ្ោះ 5 5
,

7 3
m m     

តារាងសញ្ជា   

t       5

3
     5

7
            

  7 5 3 5 0m m            
 

 ូចឈន្ោះ តម្មៃកំណត់បាន្  5 5
,

3 7
m

 
   
 

  ។ 

III. ក. ឈ ោះស្រាយសមកីារផីឈ៉រង់់ដសយេ   
ឈរមាន្   : 2 3 0E y y y     

សមកីារសមាា េ់  22 3 1 0      តាមករណីពិឈសស 

សមកីារមាន្ឫស  1
1 ,

2
       

ចឈមៃើយទូឈៅម្ន្  E  រឺ   1 2x xg x Ae Be    , ,A B ឈេរ 

 ូចឈន្ោះ សមកីារមាន្ចឈមៃើយ  
1

2
x

xg x Ae Be    ។ 

ខ. កណំតច់ឈមៃើយ  g x  មយួរបស់សមកីារ  E   

ឈរមាន្  
1

2
x

xg x Ae Be    ឈ្ោះ  
1

2

2

x
x B

g x Ae e    

ឈ ើមបឱី្យស្រកាបតាងអនុ្រមន្៍ g  ប់ោះន្ឹងប ទ្ ត់  d  សមកីារ 
1

2
y x   ឈៅស្រតង់ចំណុច   0 , 0O  េុោះស្រតាដត 

 

 

0 0

0 0

1 1
0 1

2 2 2
1

0 0 0

B
g Ae e B

A
g Ae Be

 
       

   
    

 

 ូចឈន្ោះ ចឈមៃើយមយួម្ន្  E  រឺ  
1

2
x

xg x e e    ។ 
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IV. រកកមពស់ ន្ងិកាបំាតម្ន្សីុឡងំចារកឹកនុងឈកាណឈន្ោះ    
តាង h  ន្ិង r  ជាកមពស់ ន្ិងកាមំ្ន្សីុឡងំ (រតិជា cm ) 
្ឱំ្យមាផម្ន្សីុឡងំ  2V r h  
 
 
 
 

 
 
 
ឈ យ ABC  ន្ិង SBO  ជាស្រតីឈកាណដកងមាន្ 
 B   ជាមុរំមួ ឈ្ោះ ABC SBO  (ម.ម) 

វបិាក AC BC

SO BO
   ឬ  6

15 6

h r
   ឈ្ោះ  

5
6

2
h r   

ឈរបាន្      2 2 35 5
6 6

2 2
V r r r r r


      

    25
12 3

2
V r r r


    

    
5

12 6
2

V r r


    

ឈ ើមបឱី្យ V  មាន្តម្មៃអតបិរមា េុោះស្រតាដត 
 

 

0

0

V r

V r

 


 

 

ឈរបាន្  25
12 3 0

2
r r


    ឬ   12 3 0r r   

្ឱំ្យ 0r   មនិ្យក   ,   4cmr   យក 

ឈរបាន្    
5

4 12 6 4 30 0
2

V


         ពិត 

    
5 5

6 6 4 5cm
2 2

h r      

 ូចឈន្ោះ រណ្បាន្ 4cm , 5cmr h    ។ 

V. រកសមកីារដសវ៊ែដ េកាតត់ាមបនួ្ចណុំច   ( ូចស្ររបូឋម 2011) 
ឈរមាន្    1 , 1 , 0 , 0, 2 , 2 ,A B   

  1, 2, 3C   ន្ិង  1 , 2 , 0D   

សមកីារដសវ៊ែរាង        
2 2 2 2:S x a y b z c r       

 S A  ឈរបាន្      
2 2 2 21 1 1a b c r      

 S B  ឈរបាន្      
2 22 22 2 2a b c r      

 S C  ឈរបាន្        
2 2 2 21 2 3 3a b c r        

 S D  ឈរបាន្      
2 2 2 21 2 4a b c r       

ឈរយក     3 4  ឈរបាន្  
2 23 0c c    

   
3

3 3 0
2

c c c c c        

ឈរយក     1 4  ឈរបាន្    
2 2

1 2 0b b      

   
1

1 2 1 2 0
2

b b b b b           

តាម  2  
2 2

2 21 3
2 2

2 2
a r

   
       
   

 

 2 225 1

4 4
a r     ឈ្ោះ  2 213

5
2

a r   

តាម  1   
2 2

2 21 3
1 1

2 2
a r

   
       

   
 

 
 

2 2

2 2

9 9
1 2

4 4

11
2 6

2

a a r

a a r

    

   

  

យក    5 6   2 1 0a    ្ឱំ្យ  1

2
a    

តាម  5   
2

2 21 13 27

2 2 4
r r

 
     
 

 

 ូចឈន្ោះ  
2 2 2

1 1 3 27
:

2 2 2 4
S x y z

     
          

     
។ 

VI. រកតម្មៃម្ន្ a  ឈ ើមបឱី្យ f  ជាអនុ្រមន្ជ៍ាប់ឈៅស្រតង់ 2x      

ឈរមាន្  
 

2
1 2

2

ax x
f x

ax x

  
 

 

ceM BaH

ceM BaH
 

ឈ ើមបឱី្យ  អនុ្រមន្៍ f  ជាប់ស្រតង់ 2x   េុោះស្រតាដតវាឈ៉ទៀងផ្ទទ ត ់
      

2 2
lim lim 2
x x

f x f x f
  

   

ឈ យ      
2 2

2 2
lim lim 1 2 1
x x

f x ax a
  

     

  
2

lim 2
x

ax a

    

  2 2 2f a a      

ឈរបាន្  
2

2 1 2a a    

 24 4 1 2a a a     
 24 6 1 0a a    

 23 4 5      ឈ្ោះ  3 5

4
a

 
  

 ូចឈន្ោះ តម្មៃកំណត់បាន្រឺ 
3 5

4
a

 
   ។ 

 

15cm

6cm

h

r

S

O

A

B
C



 

 

VII. ក. រណ្  ,a b     

ឈរមាន្  
  

2

2

4 4

2 3 1

x x
f x

x x

 


 
  ន្ិង  

 

 
   

   

  

  

   

  

2

2

2

2

2

2

2

2 31

2 3 1

2 3 1

2 3 2

2 3 1

2 2 3

2 3 1

a b
f x

xx

a x b x

x x

ax a bx bx b

x x

bx a b x a b

x x

 


  


 

   


 

    


 

   

ឈ យ៉ទឹមឈមរុណស្រតូវគ្នន ម្ន្អឈេរ x    

ឈរបាន្ 
1

1
2 2 4

1
3 4

b
b

a b
a

a b




    
   

 

 ូចឈន្ោះ រណ្បាន្ 1 , 1a b     ។ 

 
ខ. រកស្រពមីទីីវម្ន្អនុ្រមន្៍  g x  ន្ងិ  h x  

ឈរមាន្  
 

 2

1 1
,

2 31
g x h x

xx


 


 

ឈរតាង    ,G x H x  ជាស្រពីមទីីវឈរៀងគ្នន ម្ន្    ,g x h x  

ឈរបាន្    G x g x dx   

                      
 

2

1

1
dx

x





  

           

 
12

1 1

11

x
dx c

xx

 
  


   ,  1c  ឈេរ 

 
   

1

2 3

H x h x dx

dx
x









 

  
2 2

1
ln 2 3 ,

2
x c c    ឈេរ 

 ូចឈន្ោះ ស្រពីមទីីវឈរៀងគ្នន ម្ន្  g x  ន្ិង  h x  រឺ ៖ 

   1 2

1 1
, ln 2 3

1 2
G x c H x x c

x
    


  ។ 

រ. ទាញរក   
3

2
I f x dx   

 

 
   

   

 

3 3

22 2

3 3

22 2

3 3

2 2

1 1

2 31

1 1

2 31

1 1
ln 2 3

1 2

1 1
1 ln 3 ln1

2 2

1 ln 3

2 2

I f x dx dx
xx

dx dx
xx

x
x

 
   

  


 



   
        

 
    
 

  

 

 

 

 ូចឈន្ោះ   ទាញរកបាន្  ln 3 1

2 2
I     ។ 



 

 

 
 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបជព្ងៀនរព្ម្ិតម្លូដ្ឋា ន បជព្ងៀនជៅអនុវទិ្យាលយ័ 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ០៣  វិចឆិកា  ២០០៥ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. ក.  សរឈសរចំន្ួន្កុំផ្លចិជាទម្រង់ម្តីឈោណមាម្ត  2 2i    ។ 
 ខ.  ឈ ោះម្ាយសរោីរកនុងសំណំុចំន្នួ្កុផំ្លិច     22 5 2 2 0i x i x i        ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

II. ក. គណនាអងំឈតម្ោេរនិ្កំណត់    2
2sin 3cos ,

5 6

dx
I x x dx J

x x
  

      ។ 

 ខ. រកម្ពីរទីីវ  F x  នន្អនុ្គរន្៍   2 xf x x e   ដែេ  0 1F   ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

III. ក. ឈ ោះម្ាយសរោីរឌីឈផ្រង៉់ដសែេ    : 3 2 0E y y y      ។  

 ខ. រកចឈរលើយនន្សរោីរ  E  ឈបើឈគែងឹថាអនុ្គរន្៍ចឈរលើយមាន្អតិបរមាឈសមើន្ឹង 1 ម្តង់ 1x   ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

IV. សរឈសរសរោីរនន្បលង់  P  ដែេោត់តារចំណុច  1 , 2 , 3M   ន្ិងម្សបជារយួបលង់   : 2 4 4 0Q x y z     
រចួគណនាចមាា យរវាងបលង់ទងំពីរ ។ (១ពនិ្ទុ) 

V. ឈគមាន្តួឈេខ  0 , 1 , 2 , 3 , 4  ។ ឈ យម្ាន្់ដតឈម្បើតួឈេខទងំឈន្ោះ ឈតើឈគអចបឈងកើតចំន្នួ្បាន្ប៉ុនាម ន្ ដែេធំជាង 2000  ?          
( បញ្ជា ក់ : កនុងចំន្នួ្ន្រីយួៗាម ន្តួឈេខែដែេពីរែងឈទ ) (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

VI. ឈគឱ្ែអនុ្គរន្៍   xf x ae b   មាន្ដខែឈោង  C  ។ 

 ក. កំណតត់នរលនន្ a  ន្ិង b  ឈែើរបឱី្ែដខែឈោង  C  ោត់តារគេ់ O  នន្តម្រយុអរតូណរឈរ ន្ងិបនាទ តប់៉ោះដខែឈោង  C  
ម្តង់ចំណុចឈន្ោះ ជាបនាទ តពុ់ោះទី១ ។ 

 ខ. សិកាអឈេរភាព ន្ងិគូសដខែឈោង  C  តាងអនុ្គរន្៍ f  ចំឈ ោះតនរលនន្ a  ន្ិង b  ដែេរកឈ ើញ ។ 

គ. គណនានផ្ទម្កឡានន្ដផ្នកបលង់ ដែេខណឌ ឈ យដខែឈោង  C  អ័កែ x Ox  បនាទ ត់ 1x    ន្ិង 1x   ។ (៣ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូម្ធ្យម្ ឆ្ន  ំ២០០៥ 

 
I. ក.  សរឈសរចនំ្នួ្កុផំ្លចិជាទម្រង់ម្តីឈោណមាម្ត  2 2i   

ឈគមាន្    2 2i     (មាន្    
2 2

2 2 2 2r      ) 

 
2 2 2 2

2 2 2 2
2 22 2 2 2

5 5
2 2 cos sin

4 4

i i

i
 

  
            

 
  

 

 

ែូចឈន្ោះ 5 5
2 2 2 2 cos sin

4 4
i i

  
    

 
  ។ 

 

 ខ. ឈ ោះម្ាយសរោីរកនុងសំណំុចនំ្នួ្កុផំ្លចិ   
 ឈគមាន្    22 5 2 2 0i x i x i       

  
    

 

2

2 2

5 4 2 2 2

25 10 4 4 4 2 2

25 10 1 24 8 2

i i i

i i i i i

i i i

        

      

      

 

 ឈ យ  
222 1 2 1 1 2 1i i i i i         

 នាឱំ្ែ  

 

2

5 1 2

32 2

2

i i i
x

ii

i


   

  
 

 

   

4 2

5 5

7 2

5 5

i

x

i




  
 


 

 ែូចឈន្ោះ សរោីរមាន្ឫស 4 2 7 2
,

5 5 5 5
x i x i     ។ 

II. ក.  គណនាអងំឈតម្ោេរនិ្កណំត ់

  

 2sin 3cos

2 sin 3 cos

2cos 3sin

x x dx

xdx xdx

x x c

 

 

   



 

I

  

 ែូចឈន្ោះ 2cos 3sinx x c   I  ,  c  ជាចំន្ួន្ឈេរ  ។ 

  

  

   

  

   

2 5 6 2 3

2 3

2 3

1 1

3 2

3
ln 3 ln 2 ln

2

dx dx

x x x x

x x
dx

x x

dx dx
x x

x
x x c c

x

 
   

  


 

 
 


      



 



 

J

 

 ែូចឈន្ោះ 3
ln

2

x
c

x


 


J  , c  ជាចំន្នួ្ឈេរ ។ (ម្គបូ-០៥) 

 ខ. រកម្ពរីទីីវ  F x  នន្អនុ្គរន្៍  f x  

 ឈគមាន្  F x  ជាម្ពីរទីីវនន្អនុ្គរន្៍  f x  

 ឈគបាន្      2 xF x f x dx x e dx     

            
3

3

xx
e c    

 ឈ យ  0 1F   សររូេ 
3

00
1 2

3
e c c      

 ែូចឈន្ោះ ម្ពីរទីីវគណនាបាន្  
3

2
3

xx
F x e     ។ 

III. ក.  ឈ ោះម្ាយសរោីរឌីឈផ្រង៉់ដសែេ  E  

ឈគមាន្   : 3 2 0E y y y     
សរោីរសមាា េ់គឺ  2 3 2 0      មាន្ 0a b c    
តារករណីពិឈសសសរោីរមាន្ឫស  1 21 , 2    
ចឈរលើយទូឈៅនន្   1 2:

x xE y Ae Be 
    ,  ,A B  ឈេរ 

ែូចឈន្ោះ    2x xy Ae Be   ជាចឈរលើយទូឈៅនន្  E    ។ 

ខ. រកចឈរលើយពិឈសសនន្សរោីរ  E   
ឈ យ 2x xy Ae Be    ឈនាោះ 22x xy Ae Be    
ឈគែឹងថា  អនុ្គរន្ច៍ឈរលើយមាន្អតបិរមាឈសមើន្ងឹ 1 ម្តង់ 1x   

ឈគបាន្ 
 

 

2 2

2

1
1 0 2 0

21 1 1

B
y Ae Be e

y Ae Be
A

e


       

   
     



 

នាឱំ្ែ 2 1 2 2

2

2 1
2x x x xy e e e e

e e

      

ែូចឈន្ោះ  E  មាន្ចឈរលើយពិឈសស 1 2 22 x xy e e     ។ 

IV. សរឈសរសរោីរនន្បលង់  P  
សរោីរបលង់        0 0 0: 0P a x x b y y c z z       

ឈ យ   P  ោត់តារចំណុច  1 , 2 , 3M    
 ឈនាោះ  0 0 01 , 2 , 3x y z     

ន្ិង   P   : 2 4 4 0Q x y z     នាឱំ្ែ  P  

 មាន្វុចិទ័រណរម៉ាេ់   2, 4, 1n     
 ឈនាោះ  2 , 4 , 1a b c      

ែូចឈន្ោះ        : 2 1 4 2 3 0P x y z        ។ 
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 គណនាចមាា យរវាងបលងទ់ងំពរី 

 រឈបៀបទ១ី តាររូបរន្ត      1 2

2 2 2
,

d d
d P Q

a b c




 
 

 ឈ យ        : 2 1 4 2 3 0P x y z       
           2 4 3 0x y z       ឈនាោះ 

1 3d   
    : 2 4 4 0Q x y z     ឈនាោះ 

2 4d   

 នាឱំ្ែ      1 2

2 2 2
,

d d
d P Q

a b c




 
 

  
   

2 22

3 4 1 21

21212 4 1


  

   

 

 ែូចឈន្ោះ    ចមាា យបលង់ទងំពីរគឺ 
21

21
d    ឯកតាម្បដវង   ។ 

 រឈបៀបទ២ី យកចំណុច    , ,A x y z P   

 ឈគយក  0x y   ជំន្ួសកនុង  P  ឈែើរបរីក z  
               : 2 0 1 4 0 2 3 0P z       
     2 8 3 0z       ឈនាោះ 3z   
 ឈគបាន្    0 , 0 , 3A P  
 ឈ យ        , ,d P Q d A Q  

 ដត    0 0 0

2 2 2
,

ax by cz d
d A Q

a b c

  


 
  

 ឈ យ   0 0 00 , 0 , 3 0 , 3A x y z     
    : 2 4 4 0Q x y z     ឈនាោះ 
  2 , 4 , 1a b c      

    
   

2 22

0 0 3 4 21
,

212 4 1

d A Q
  

 

   

 

 ែូចឈន្ោះ    ចមាា យបលង់ទងំពីរគឺ 
21

21
d    ឯកតាម្បដវង   ។ 

V. ឈតើឈគអចបឈងកើតចនំ្នួ្បាន្ប៉នុាម ន្ដែេធជំាង 2000 ?(ម្គូប.០៥) 
ឈ យឈេខតារខទង់ដែេម្តូវឈម្បើមាន្៥ឈេខ 0 , 1 , 2 , 3 , 4  
ឈនាោះចំន្ួន្ដែេធជំាង 2000  អចជាឈេខ 4  ខទង់ ឬ 5  ខទង ់
ចំឈ ោះឈេខ 4  ខទង់ដែេធំជាង 2000  គឺ 
   ខទង់ ន្ ់មាន្ 3  ជឈម្រើស  
 ខទង់រយ  មាន្ 4  ជឈម្រើស 
  ខទងែ់ប ់ មាន្ 3  ជឈម្រើស 
 ខទងរ់ាយ មាន្ 2  ជឈម្រើស 
 តារឈាេោរណ៍ផ្េគុណ 3 4 3 2 72     ចំន្នួ្ 

ចំឈ ោះឈេខ 5  ខទង់ដែេធំជាង 2000  គឺ 
   ខទងរ់ុនឺ្ មាន្ 4  ជឈម្រើស  
 ខទង់ ន្ ់មាន្ 4  ជឈម្រើស 
 ខទង់រយ  មាន្ 3  ជឈម្រើស 
  ខទងែ់ប ់ មាន្ 2  ជឈម្រើស 
 ខទងរ់ាយ មាន្ 1 ជឈម្រើស 
 តារឈាេោរណ៍ផ្េគុណ 4 4 3 2 1 96      ចំន្នួ្ 
សរុបចនំ្ួន្ដែេធំជាង 2000 72 96 168    ចំន្ួន្  

ែូចឈន្ោះ   ចំន្ួន្ដែេអចបឈងកើតបាន្មាន្ 168  ចំន្នួ្    ។ 

VI. ក. កណំតត់នរលនន្ a  ន្ងិ b  
ឈគមាន្   xf x ae b   មាន្ដខែឈោង  C  

នាឱំ្ែ   xf x ae   

ឈ យ  C  ោត់តារគេ់ O  នាឱំ្ែ  0 0f   

 0 0ae b    ឬ   1b a   

ឈហើយ បនាទ តប់៉ោះដខែឈោង  C  ម្តង់ចំណុច  0 , 0O ឈន្ោះ  

 ជាបនាទ ត់ពុោះទ១ី y x   នាឱំ្ែ   0 1f    

 0 1 1ae a    ជំន្ួសកនុង  1  1b    

ែូចឈន្ោះ    តនរលកំណតប់ាន្ 1 , 1a b       ។ 

ខ. សិកាអឈេរភាព ន្ងិគូសដខែឈោង  C  

ចំឈ ោះ 1 , 1a b     ឈគបាន្    1xf x e   

ដែន្កំណត់   ,D      

េីរតី    lim lim 1 0 1 1x

x x
f x e

 
       

    lim lim 1 1x

x x
f x e

 
       

អសីុរតូត ឈ យ  lim 1
x

f x


   ឈនាោះបនាទ ត់ 1y    

 ជាអសីុរតូតឈែកនន្ដខែឈោង  C  ខាង   

ឈែរឈីវ   xf x e   ឈនាោះ   0 ,xf x e x D      
 នាឱំ្ែ f  ជាអនុ្គរន្៍ឈកើន្ជាន្ិចច ន្ងិាម ន្បរមាឈទ 
តារាងអឈេរភាពនន្អនុ្គរន្៍ f  

x                                   
 f x    

 f x  
                                     
 

1  

 



 

 

 សង់ដខែឈោង  C  

  
 

 គ. គណនានផ្ទម្កឡានន្ដផ្នកបលង ់
 តារម្ោប ឈគបាន្នផ្ទម្កឡាដផ្នកបលង់ែូចខាងឈម្ោរ ៖ 

 

   

   

     

0 1

1 0

0 1

1 0

0 1

1 0

1 1

1
1 0 1 1 1 0

1
2

x x

x x

S f x dx f x dx

e dx e dx

e x e x

e
e

e
e







  

    

          

  
             

  

  

 

 

 

 ែូចឈន្ោះ     នផ្ទម្កឡាដផ្នកបលង់ 1
2S e

e
    ឯកតានផ្ទ       ។ 

 C

y x

1y  



   

   

 
 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបជព្ងៀនរព្ម្ិតម្លូដ្ឋា ន បជព្ងៀនជៅអនុវទិ្យាលយ័ 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ១៧  តុលា  ២០០៤ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. ក.  រកចំន្នួ្ពតិ x  ន្ិង y  ឈ ើម្បឱី្យបំឈពញេកខខណ្ឌ     2 2 5x y x y i i       ។ 

 ខ.  ចូរសរឈសរ  
10

1 3i  ជារាង a bi   ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

II. ក. រកក្កឡាផ្ទទ S  ដ េកំណ្ត់ឈោយដខែឈោង siny x  ចំឈ ោះ 0 3x    ជាម្យួអ័កែអាប់សីុស ។ 

 ខ. គណ្នាអាងំឈតក្ោេម្និ្កំណ្ត់  5
cos ,

5 7
I x xdx J dx

x
 

     ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

III. កនុងតក្ម្ុយអរតូណ្រម៉ា េ់ឈគមន្បីចំណុ្ច      1 , 4 , 2 , 2 , 1 , 3 , 2 , 2 , 1A B C    ។ គណ្នាក្កឡាផ្ទទផ្ន្ ABC  
រចួបង្ហា ញថា ABC  ជាក្តីឈោណ្ដកង ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

IV. ឈគសរឈសរឈេខ 1 , 2 , 3 , 4 , 5 , 6 , 7 , 8 , 9  ឈរៀងគ្នន ឈេើោក់ 9  ។ ឈគចាប់យកោក់ឈន្ោះម្តងម្យួៗពីកនុងថង់ ចំន្នួ្ 3  
ោក់ ម្កតឈក្ម្ៀបតាម្េំោប់ដ េចាប់បាន្ ។ 

 ក. រកក្បូបាបឈ ើម្បឱី្យោក់ទងំបីដ េចាប់បាន្ បឈងកើតបាន្ជាចនំ្ួន្ 123  ។ 
 ខ. រកក្បូបាបឈ ើម្បឱី្យោក់ទងំបីដ េចាប់បាន្ បឈងកើតបាន្ជាចនំ្ួន្ដចកោច់ន្ងឹ 125  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

V. គណ្នាតផ្ម្លអតិបរម អបបបរម ន្ិងរកកូអរឈោឈន្ចំណុ្ចរបត់ របស់ដខែឈោងតាងអនុ្គម្ន្៍ 2

3 xy xe  ។ សង់ដខែឈោង  C  
តាងអនុ្គម្ន្៍ឈន្ោះ ។ (២ពនិ្ទុ) 

VI. ឈគឱ្យសម្ោីរឌីឈទរ ៉ាង់ដសយេ   2: 2E y y x    ។ 

ក. កំណ្តអ់នុ្គម្ន្៍ពហុធា g  មន្សម្ោីរ ឺឈក្កទី២ ជាចឈម្លើយផ្ន្សម្ោីរ  E  ។ 

ខ. បង្ហា ញថាអនុ្គម្ន្៍ f  ជាចឈម្លើយផ្ន្សម្ោីរ  E  េុោះក្តាដត f g  ជាចឈម្លើយផ្ន្សម្ោីរ   : 2 0E y y     ។ 

គ. ឈោោះក្ាយសម្ោីរ  E  ។ ទញរកចឈម្លើយផ្ន្សម្ោីរ  E  ។ (២ពនិ្ទុ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូម្ធ្យម្ ឆ្ន  ំ២០០៤ 

 
I. ក. រកចនំ្នួ្ពតិ x  ន្ងិ y  

ឈគមន្    2 2 5x y x y i i      

ទទឹម្បាន្ 2

2 5

x y

x y

 


  
 

បូកអងគ 3 3 1x x      
ឈោយ  2 2 2 1 3x y y x          

 ូចឈន្ោះ រកបាន្ 1 , 3x y     ។ 

ខ. សរឈសរ  
10

1 3i  ជារាង a bi  

តាង 1 3Z i      មន្ 21 3 2r     

នាឱំ្យ 1 3
2 2 cos sin

2 2 3 3
Z i i

    
          

 

ឈគបាន្ 
10

10 2 cos sin
3 3

Z i
   

   
  

 

 

10 10 10
2 cos sin

3 3

4 4
1024 cos 2 sin 2

3 3

4 4
1024 cos sin

3 3

1 3
1024

2 2

512 512 3

i

i

i

i

i

 

 
 

 

 
  

 

    
       

    

 
  

 

 
    

 

  

 

 ូចឈន្ោះ  
10

1 3 512 512 3i i      ។ 

II. ក. រកក្កឡាផ្ទទ S  
ឈ ើម្ប ីងឹថា ដខែឈោងតាងអនុ្គម្ន្៍ siny x  ឈៅខាងឈេើ ឬ 
ខាងឈក្ោម្អ័កែអាបសីុ់ស ឈគក្តូវគូសដខែឈោងតាងអនុ្គម្ន្ ៍

siny x  ចំឈ ោះ 0 3x    

 
 

តាម្រូប 
1 2 3S S S S    

2 3

0 2
sin sin sinS xdx xdx xdx

  

 
      

     

   

2 3

0 2
cos cos cos

cos cos 0 cos 2 cos cos3 cos 2

1 1 1 1 1 1 6

x x x
  

 

    

     

      

         

 

 ូចឈន្ោះ    ផ្ទទគណ្នាបាន្ 6S   ឯកតាផ្ទទ     ។ 

ខ. គណ្នាអាងំឈតក្ោេម្និ្កណំ្ត់   
cosx xdx I     (តាម្រូបម្ន្តអាងំឈតក្ោេឈោយដទនក) 

ឈគតាង    u x    ឈនាោះ  du dx  
 cosdv xdx   ឈនាោះ  sinv x  

តាម្រូបម្ន្ត udv uv vdu    

  

cos sin sin

sin cos

sin cos

x xdx x x xdx

x x x c

x x x c

  

   

  

 I

 

 ូចឈន្ោះ sin cosx x x c  I   ។ 

 5 75
ln 5 7

5 7 5 7

x
dx dx x c

x x


    

  J  

 ូចឈន្ោះ ln 5 7x c  J  ដ េ c  ជាចំន្នួ្ឈថរ  ។ 

III. គណ្នាក្កឡាផ្ទទផ្ន្ ABC  

តាម្រូបម្ន្ត 1

2
ABCS AB AC   

ឈគមន្      1 , 4 , 2 , 2 , 1 , 3 , 2 , 2 , 1A B C    

ឈនាោះ       1 , 3 , 1 , 3 , 2 , 3AB AC       

នាឱំ្យ 1 3 1 11 0 11

3 2 3

i j k

AB AC i j k     

  

 

 
 

22 2

1

2

1 11 2
11 0 11

2 2

ABCS AB AC 

    

 

 ូចឈន្ោះ     11 2

2
ABCS    ឯកតាផ្ទទ    ។ 

8
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 បង្ហា ញថា ABC  ជាក្តីឈោណ្ដកង 

ឈោយ AB AC xx yy zz       
                   1 3 3 2 1 3 0         
នាឱំ្យ AB AC  ឈនាោះ ABC  ជាក្តីឈោណ្ដកងក្តង់ A  

 ូចឈន្ោះ   ABC  ជាក្តីឈោណ្ដកងក្តង់ A  ក្តូវបាន្បង្ហា ញ   ។ 
 

IV. ក. រកក្បបូាបឈ ើម្បឱី្យោកប់ឈងកើតបាន្ជាចនំ្នួ្ 123  
ឈោយ ឈគចាប់យកោក់ឈន្ោះម្តងម្យួៗពីកនុងថង់ចនំ្ួន្ប ី
នាឱំ្យ ចំន្នួ្ករណី្អាចថយចុោះម្ដងម្យួ 
ឈហើយ ឈេខន្មី្យួៗមន្ម្យួឈេខ ូចគ្នន ជាករណី្ក្សប 

ឈគបាន្  
1 1 1 1

123
9 8 7 504

P      

 ូចឈន្ោះ  
1

123
504

P    ។ 

ខ. រកក្បបូាបបឈងកើតបាន្ជាចនំ្នួ្ដចកោចន់្ងឹ 125  
ចំន្នួ្ដ េអាចដចកោច់ន្ងឹ 125  មន្ 
125 , 250 , 375 , 500 , 625 , 750 , 875  
ដតចំន្នួ្ដ េមន្ឈេខ 0  ម្និ្អាចយកបាន្ ឈនាោះឈៅសេ់ដត 
125 , 375 , 625 , 875   ឈគបាន្ក្បូបាប ៖ 
    (P ដចកោច់125)  

       125 375 625 875

1 1 1 1 4 1

504 504 504 504 504 126

P P P P   

     
 

  ូចន្ព     (P ដចកោច់ 1
125)

126
      ។ 

V. ក. គណ្នាតផ្ម្លអតបិរម អបបបរម 

ឈគមន្ 2

3 xy xe   មន្ដ ន្កំណ្ត់ D   

ឈ រឈីវ    
2 2

3 3x xy x e x e       

     
 

2 2

2

2

2

3 6

3 1 2

x x

x

e x e

e x

 



 

 
 

ឱ្យ  
2 20 3 1 2 0xy e x      

ឈោយ 2

, 3 0xx e     ឈនាោះ y  សញ្ញា  ូច 21 2x  

នាឱំ្យ  21 2 0x    ឈនាោះ  2

2
x    

ឈគបាន្ 
2

2 1
2 2

2 2 3 2
3

2 2 2
y e e

 
    
 

   
          
   

 

តារាងសញ្ញា  

x        2

2
     2

2
         

 
2 23 1 2xy e x      +   

ក្តង់ 2
, 0

2
x y    ន្ិងបដូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

បញ្ញា ក់ថា y  មន្តផ្ម្លអបបបរមម្យួឈសមើ 
1

2
3 2

2
e


   ។ 

ក្តង់ 2
, 0

2
x y   ន្ិងបដូរសញ្ញា ពី    ឈៅ    

បញ្ញា ក់ថា y  មន្តផ្ម្លអតិបរមម្យួឈសមើ 
1

2
3 2

2
e


  ។ 

រកកូអរឈោឈន្ចណុំ្ចរបត់ របស់ដខែឈោង 
ឈគ ឹងថា អាប់សីុសផ្ន្ចំណុ្ចរបត់ គជឺាឫសផ្ន្សម្ោីរ 0y   

ឈគមន្  
2 23 1 2xy e x    

     
2 226 1 2 4 3x xy xe x x e        

             

   
 

 

2

2

2

2

3

2

2 1 2 4 3

3 4 6

6 2 3

x

x

x

x x x e

e x x

xe x







   

 

 

 

 ឱ្យ 0y    
2 26 2 3 0xxe x    

ឈោយ 2

, 6 0xx e      ឈនាោះ  22 3 0x x    

នាឱំ្យ 6
0 ,

2
x x    

ឈគបាន្   00 3 0 0y e     

 
3 3

2 2
6 6 3 6

3
2 2 2

y e e
    

            
   

 

 ូចឈន្ោះ ចំណុ្ចរបត់មន្បីតាងឈោយ I  មន្ 

 
3 3

2 2
1 2 2

6 3 6 6 3 6
0,0 , , , ,

2 2 2 2
I I e I e

    
       
   

 

 

ខ. សង់ដខែឈោង  C  តាងអនុ្គម្ន្៍ឈន្ោះ 
ឈ ើម្បឱី្យង្ហយក្សួេកនុងោរសង់ក្ោប ឈគក្តូវមន្តារាងអឈថរភាព 

2

lim 3 x

x
xe


   តាង t x   , ឈបើ x   ឈនាោះ t   

2

2

3
lim 3 lim 0t

tt t

t
te

e



 


    

2

2

3
lim 3 lim 0x

xx x

x
xe

e



 
   

0 0



   

  

តារាងអឈថរភាព 
x  

      2

2
     2

2
         

y    +   

y  

0                   
1

2
3 2

2
e
                     

 

        
1

2
3 2

2
e


              0  
 

ឈគសង់ក្ោបបាន្ ូចខាងឈក្ោម្ 

 
 

VI. ក. កណំ្តអ់នុ្គម្ន្ព៍ហុធា g  មន្សម្ោីរ ឺឈក្កទ២ី  
ពហុធា ឺឈក្កទី២ ផ្ន្ g  មន្រាង   2g x ax bx c    

ឈគបាន្   2g x ax b    
ឈោយ g  ជាចឈម្លើយផ្ន្សម្ោីរ   2: 2E y y x    
ឈគបាន្ 22g g x    

 
   

   

2 2

2 2

2 2

2 2 2 2 0 0

ax b ax bx c x

ax a b x b c x x

    

      
 

ទទឹម្បាន្ 
2 1 1/ 2

2 2 0 1/ 2

2 0 1/ 4

a a

a b b

b c c

  
 

     
    

 

 ូចឈន្ោះ កំណ្ត់បាន្   21 1 1

2 2 4
g x x x    ។ 

ខ. បង្ហា ញថា f  ជាចឈម្លើយផ្ន្  E  េុោះក្តាដត f g  
ជាចឈម្លើយផ្ន្សម្ោីរ   : 2 0E y y     
ឈបើ f g  ជាចឈម្លើយផ្ន្   : 2 0E y y     

ឈគបាន្     2 0f g f g     

 
2

2 2 0

2 2

2

f g f g

f f g g

f f x

    

   

 

 

 ូចឈន្ោះ     f  ជាចឈម្លើយផ្ន្   2: 2E y y x        ។ 

គ.ឈោោះក្ាយសម្ោីរ  E  

ឈគមន្    : 2 0E y y     

មន្ចឈម្លើយទូឈៅរាង  ,ax

cy Ae A  ជាចំន្នួ្ឈថរ 

 ូចឈន្ោះ  E  មន្ចឈម្លើយ 2x

cy Ae    ។ 

ទញរកចឈម្លើយផ្ន្សម្ោីរ  E  

ចឈម្លើយទូឈៅផ្ន្សម្ោីរ   2: 2E y y x    
មន្រាង  f  ចឈម្លើយទូឈៅអមូ្៉ាូដសន្   ចឈម្លើយពិឈសស 
 

cf y g   

 2 21 1 1

2 2 4

xf Ae x x     

 ូចឈន្ោះ  E  មន្ចឈម្លើយ 2 21 1 1

2 2 4

xf Ae x x    ។ 

 
 
 
 
 
 
 
 

 

0 0

2

: 3 xC y xe



   

 
 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបជព្ងៀនរព្ម្ិតម្លូដ្ឋា ន បជព្ងៀនជៅអនុវទិ្យាលយ័ 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ១៥  តលុា  ២០០៣ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. ក.  សរឈសរសចំន្នួ្កុផំ្លិចជាទម្រង់ម្តីឈោណមាម្ត 1 3i  ។ 
 ខ.  ឈ ោះម្ាយសរោីរ  1 2 ,z z i     ( zជាចំន្នួ្កុផំ្លិច)  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

II. ក. គណនាឈេរឈីេទី 5  នន្អនុ្គរន្៍   5 4 32 3 2f x x x x      ។ 

ខ. កំណត់ឈេរឈីេទី n  នន្អនុ្គរន្៍   nh x x    ,    *n  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

III. រកម្ពីរទីីេ  F x  នន្អនុ្គរន្៍   cosf x x  ដេេដខែឈោងតាង  F x  ោត់តារចំណុច , 0
2

A
 
 
 

  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

IV. រកចឈរលើយនន្សរោីរឌីឈផ្រង៉់ដសែេ ឈផ្ទៀងផ្ទទ ត់េកខខណឌ ដេេឱ្ែ     3 2 0 , 1 1 , 1 3y y y y y         ។ (១ពនិ្ទុ) 

V. កនុងតម្រុយអរតូណរម៉ាេ់  , , ,O i j k  ឈគឱ្ែបលងព់ីរ    ន្ិង     មាន្សរោីរឈរៀងគ្នន គឺ :  3 2 2 5 0x y z     ន្ិង 

4 5 1 0x y z      ។ 
 ក. ម្ាយបញ្ជា ក់ថា បលង់    អរតូកូណាេ់បលង់    ។ 

 ខ. សរឈសរសរោីរប៉រ៉ដរ៉តនន្បនាទ ត់ ដេេជាម្បសពវនន្បលង់    ន្ិង     ។ (២ពនិ្ទុ) 

VI. ឈគឱ្ែអនុ្គរន្៍  
2

2 4 3

ax bx
f x

x x




 
   ។ 

ក. រកតនរលនន្ a  ន្ិង b  ឈ យេឹងថាអនុ្គរន្៍មាន្តនរលអបបបរមាឈសមើ 4  ម្តង់ 2x   ។ 
ខ. សិកាទិសឈៅអឈេរភាព ន្ិងសង់ម្ោបនន្អនុ្គរន្៍ f  ចំឈ ោះតនរលនន្ a  ន្ិង b  ដេេបន្រកឈ ើញ ។ (២ពនិ្ទុកន្លោះ) 
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ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូម្ធ្យម្ ឆ្ន  ំ២០០៣ 

 
I. ក. សរឈសរសចនំ្នួ្កុផំ្លចិជាទម្រង់ម្តីឈោណមាម្ត  

ឈគមាន្     1 3i            (មាន្ 2 21 3 2r    ) 

1 3
2

2 2

2 cos sin
6 6

i

i
 

 
   

 

 
  

 

 

 េូចឈន្ោះ    1 3 2 cos sin
6 6

i i
  

   
 

   ។ 

ខ.  ឈ ោះម្ាយសរោីរ   
ឈគមាន្ 1 2z z i     ន្ិង  zជាចនំ្ួន្កុំផ្លចិ 

ឈគតាង z a bi    ឈនាោះ  2 2z a b   

ឈគបន្  2 2 1 2a b a bi i      

    2 2 1 2a b a b i i       

ផ្ទឹរបន្ 
2 2 1

2

a b a

b

   


 

 

  2 4 1 1

2

a a

b

   


 

 

តារ  1  2 4 1a a      (ឈេើកជាោឈរ) 

 
2 24 2 1

3

2

a a a

a

   


 

េូចឈន្ោះ  សរោីរមាន្ឫស  3
2

2
z i    ។ 

II. ក. គណនាឈេរឈីេទី 5  នន្អនុ្គរន្៍ f   
ឈគមាន្   5 4 32 3 2f x x x x     

 

 

 

 

 
   
   

5 4 3

4 3 2

3 2

2

4

5

2 3 2

5 8 9

20 24 18

60 48 18

120 48

120

f x x x x

f x x x x

f x x x x

f x x x

f x x

f x

   

   

   

   

 



 

េូចឈន្ោះ ឈេរឈីេទី 5  គឺ    5
120f x    ។ 

ខ. កណំត់ឈេរឈីេទី n  នន្អនុ្គរន្ ៍   nh x x  

 

   

    
       

       

1

2

3

4 4

1

1 2

1 2 3

.........................................................................

1 2 3 ... 2 1 !

n

n

n

n

n n n

h x nx

h x n n x

h x n n n x

h x n n n n x

h x n n n n x n











 

  

   

   

        

 

េូចឈន្ោះ   ឈេរឈីេទី n  គណនាបន្     !
n

h x n   ។ 

III. រកម្ពរីទីីេ  F x  នន្អនុ្គរន្៍  f x   

ឈគបន្     cos sinF x f x dx xdx x c      

ឈ យ  ដខែឈោងតាង  F x  ោត់តារចំណុច , 0
2

A
 
 
 

 

ឈគបន្ sin 0 1
2

c c

      

េូចឈន្ោះ ម្ពីរទីីេគណនាបន្គឺ   sin 1F x x    ។ 

IV. រកចឈរលើយនន្សរោីរឌីឈផ្រង៉់ដសែេ 
ឈគមាន្ 3 2 0y y y     
មាន្សរោីរសមាា េ់  2 3 2 0     
តារករណីពិឈសស 0a b c    ឈនាោះ 1 21 , 2    
ចឈរលើយទូឈៅរង  1 2 , ,x xy Ae Be A B    ឈេរ 
ឈគបន្ 2x xy Ae Be   
នាឱំ្ែ 22x xy Ae Be    

ឈ យ 
 

 

 

 

2

2

1 1 11

21 3 2 3

y Ae Be

y Ae Be

    
 

    

 

យក    2 1  ឈគបន្  2 22 2Be B e     

តារ  1  2 2 12 1Ae e e A e        
ឈគបន្ 2x xy Ae Be   

    
1 2 2

1 2 2

2

2

x x

x x

e e e e

e e

 

 

    

  
 

េូចឈន្ោះ ចឈរលើយពិឈសសនន្សរោីរឌីឈផ្រង៉់ដសែេគឺ  

 1 2 22x xy e e      ។ 
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V. ក. ម្ាយបញ្ជា កថ់ា បលង់    អរតូកូណាេ់បលង ់    

ឈគមាន្   : 3 2 2 5 0x y z       

  មាន្េុចិទ័រណរម៉ាេ់   1 3 , 2 , 2n    

   : 4 5 1 0x y z      

  មាន្េុចិទ័រណរម៉ាេ់   2 4 , 5 , 1n    

ឈបើ       េុោះម្តាដត  
1 2n n   ឈនាោះ 

1 2 0n n   
ឈ យ 

1 2n n xx yy zz       
               3 4 2 5 2 1      
      12 10 2 0      ពិត 

េូចឈន្ោះ    បលង់    អរតូកូណាេ់បលង់        ។ 
 

ខ. សរឈសរសរោីរប៉រ៉ដរត៉នន្បនាទ ត់  

តាង 
0

0

0

: ,

x x at

y y bt t

z z ct

 


  
  

 ជាសរោីរប៉រ៉ដរ៉តនន្បនាទ ត់ 

ម្បសពវនន្បលង់    ន្ិង    

ឈគមាន្ 
 

 

: 3 2 2 5 0

: 4 5 1 0

x y z

x y z





   


   

  (ឈគយក z t ) 

 3 2 5 2 5

4 5 1 2

x y t

x y t

   


   
 

15 10 25 10

8 10 2 2
8

23 23 8 1
23

x y t

x y t

x t x t

  


  

    
 

 ឈ យ 3 2 5 2x y t    
8

3 1 2 5 2
23

t y t
 
    

 
 

24
3 2 5 2

23

69 24 46 115 46

46 46 22

11
1

23

t y t

t y t

y t

y t

   

   

  

  

 

 េូចឈន្ោះ សរោីរប៉រ៉ដរ៉តគឺ 

8
1

23

11
1 ,

23

x t

y t t

z t


 




   






   ។ 

VI. ក.  រកតនរលនន្ a  ន្ងិ b  
ឈ យ អនុ្គរន្៍មាន្តនរលអបបបរមាឈសមើ 4  ម្តង់ 2x   

ឈគបន្ 
 

 

2 0

2 4

f

f

 




 

ឈគមាន្  
2

2 4 3

ax bx
f x

x x




 
   ឈនាោះឈគបន្ ៖ 

 
     

 

 
     

 
  

 

2 2

2
2

2 2

2
2

2

2 4 3 2 4

4 3

4 2 4 2 3 4 4
2

2 4 2 3

4 1
4

1

ax b x x x ax bx
f x

x x

a b ax bx
f

a b
a b

     
 

 

      
 

  

 
   



 

នាឱំ្ែ 
 

 
2

2

2 4 0

2 2
2 4

2 4 2 3

f a b

a b
f

    

   

 
  

   

 4 0 4

4 2 4 1

a b b

a b a

     
 

    
 

េូចឈន្ោះ  តនរលកំណតប់ន្ 1 , 4a b     ។ 
 

 ខ. សិកាទសិឈៅអឈេរភាព ន្ងិសង់ម្ោបនន្អនុ្គរន្៍ f  
 ចំឈ ោះ  1 , 4a b      

 ឈគបន្   
 

  

2

2

44

4 3 1 3

x xx x
f x

x x x x


 

   
  

 ដេន្កំណត់  2 4 3 0x x     ឈនាោះ  1 , 3x x   
 េូចឈន្ោះ        , 1 1 , 3 3 ,D       
 េីរតីម្តងចុ់ងដេន្កណំត ់

 
 

 

2

2

2

2

4
lim lim 1

4 3

4
lim lim 1

4 3

x x

x x

x x
f x

x x

x x
f x

x x

 

 


 

 


 

 

 

 

 
 

  

 

 

 
 

  

 

 

 
 

  

 

 

 
 

  

 

 

1 1

1 1

3 3

3 3

4 1 3
lim lim

1 3 0 2

4 1 3
lim lim

1 3 0 2

4 3 1
lim lim

1 3 2 0

4 3 1
lim lim

1 3 2 0

x x

x x

x x

x x

x x
f x

x x

x x
f x

x x

x x
f x

x x

x x
f x

x x

 

 

 

 


 


 

 

 

 
   

  

 
   

  

 
   

 

 
   

 

 

  



 

   

អាសីុរតូត  
  lim 1

x
f x


    ឈនាោះបនាទ ត់ 1y   ជាអាសីុរតូតឈេក 

  
1

lim
x

f x


   ឈនាោះបនាទ ត់ 1x   ជាអាសីុរតូតឈរ 

  
3

lim
x

f x


   ឈនាោះបនាទ ត់ 3x   ជាអាសីុរតូតឈរ 

 ឈេរឈីេ 

 

 
     

 

     

 

  

 
 

 

2 2

2
2

2 2

2
2

2 2

2
2

2
2

2 4 3 2 4

4 3

2 4 4 3 2 4 4

4 3

2 4 4 3 4

4 3

6 2

4 3

ax b x x x ax bx
f x

x x

x x x x x x

x x

x x x x x

x x

x

x x

     
 

 

     


 

    


 




 

 

 ឱ្ែ   
 

 
2

2

6 2
0 0

4 3

x
f x

x x


   

 
 

  
2

2, 4 3 0x D x x      ជាន្ិចច 
 ឈនាោះ  f x  មាន្សញ្ជា េូច  2x   ដេេមាន្ឫស 2x   
 តារងសញ្ជា   f x  
  

x       1       2       3       
 f x      + + 

  

 ម្តង់  2 , 0x f x   ឈហើយបតូរសញ្ជា ពី    ឈៅ    
 បញ្ជា ក់ថា f  មាន្អបបបរមាន្រយួឈសមើ  2 4f    
 តារងអឈេរភាព 
  

x       1       2       3       
 f x      + + 

 f x  

1 

 

  

        
 

    4  

1 

 
 

  

 
 សង់ម្ោប ន្ិងអាសីុរតូត 
 តារងតនរលឈេខនន្ម្ោប C     
  

x  0 2 4 
y  0 -4 0 

 
 
 
      

      

     

 

0

0

1x  3x 

1y 

C

C

C



  

   

 
 

ព្រះរាជាណាចព្ររម្ពជុា 
               ជាតិ  សាសនា  ព្រះម្ហារសព្ត 

ព្រសងួអប់រ ំ យវុជន  នងិរីឡា 
ឈ ម្ ោះ   : ..................................    ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូបជព្ងៀនរព្ម្ិតម្លូដ្ឋា ន បជព្ងៀនជៅអនុវទិ្យាលយ័ 
ឈេខបន្ទប ់ : ..................................            សម្័យព្បឡង : ១១  តលុា  ២០០២ 
ឈេខតុ  : .................................. 
ហតថឈេខា  : .................................. 
 
 វិញ្ញា សា : រណិតវទិ្យា    រយៈជរល : ១២០ នាទ្យី    រនិទុ : ១០ 

 

I. ក.  ឈ ោះស្រាយសមកីារកនុងសំណំុចំន្នួ្កុផំ្លិច 2 2 5 0x x    ។ 
 ខ.  គណនាឫសកាឈរនន្ចនំ្ួន្កុំផ្លចិ 8 6i  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

II. ក. គណនាអងំឈតស្រកាេមនិ្កំណត់ :  2cosI xdx     ,     sinJ x xdx     ។ 

 ខ. រកស្រពីមទីីវនន្អនុ្គមន្៍    32 1f x x x   ឈ យដឹងថាស្រពីមទីីវនន្អនុ្គមន្៍ឈន្ោះឈសមើ 3  កាេណា 1x    ។ (២ពនិ្ទុ)  

III. ឈគឱ្យអនុ្គមន្៍  
1

1

x
f x

x





  ។ 

ក.  សិកាភាពជាប់នន្អនុ្គមន្៍ f  ស្រតង់ចំណុច 0x   ។ 
 ខ. ឈតើអនុ្គមន្៍ f  មាន្ឈដរឈីវស្រតង់ចំណុច 0x   ឬឈទ ? (១ពនិ្ទុ)  

IV. ក. ឈ ោះស្រាយសមកីារឌីឈផ្រង៉់ស្សយេ    : 4 4 0E y y y     ។ 

 ខ.  ឈគឱ្យសមកីារឌីឈផ្រង៉់ស្សយេ   : 4 4 4F y y y x      កំណតច់ំន្នួ្ពតិ a  ន្ិង b  ស្ដេអនុ្គមន្៍ : x ax b   

ជាចឈមលើយនន្  F  ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

V. កនុងតស្រមុយអរតូណរម៉ាេ់  , , ,O i j k  ឈគមាន្ចណុំច    2 , 2 , 2 , 2 , 0 , 1A B  ន្ិង  4 , 1 , 1C   ។ 

ក. បង្ហា ញថាស្រតីឈកាណ ABC  ជាស្រតីឈកាណស្កងស្រតង់ B  ។ 
ខ. រកសមកីារបលង់កាត់តាមចំណុចទងំបីឈន្ោះ ។ (១ពនិ្ទុកន្លោះ) 

VI. ឈគឱ្យអនុ្គមន្៍  
   

2 2

1 1

1 1
f x

x x
 

 
   ។ 

ក. សិកាទិសឈៅអឈេរភាព ន្ិងសង់ស្ខែឈកាង  C  តាងស្រកាបអនុ្គមន្៍ f  ។ 

ខ. គណនានផ្ទស្រកឡាស្ផ្នកបលងខ់ណឌ ឈ យស្ខែឈកាង  C  បនាទ ត់ 2x   ន្ិង 5x   ។ (២ពនិ្ទុកន្លោះ) 
 
 
 
 
  

8

3

Dara
Highlight



  

   

ចជម្លើយ វញិ្ញា សារណិតវិទ្យា 
ព្បឡងជព្ជើសជរ ើសព្រូម្ធ្យម្ ឆ្ន  ំ២០០២ 

 
I. ក.  ឈ ោះស្រាយសមកីារកនុងសំណំុចនំ្នួ្កុផំ្លចិ  

ឈគមាន្  2 2 5 0x x    

   

2

2

2 1 4

1 4

1 4

1 2

x x

x

x

x i

   

  

   

  

 

ដូចឈន្ោះ សមកីារមាន្ឫស 1 2x i    ។ 

ខ.  គណនាឫសកាឈរនន្ចនំ្នួ្កុផំ្លចិ 8 6i  
ឈគតាង  z  ជាឫសកាឈរនន្ចនំ្នួ្ 8 6i  
ឈគបាន្ 2 8 6z i   
នាឱំ្យ 8 6z i    

   

   

2

2

9 6 1

9 6

3 3

i

i i

i i

   

   

     

 

ដូចឈន្ោះ   ឫសកាឈរនន្ 8 6i  ឈសមើន្ឹង 3 , 3i i       ។ 

II. ក.  គណនាអងំឈតស្រកាេមនិ្កណំត់  
2cos xdx I        (តាម 22cos 1 cos 2x x  ) 

   

1 cos 2

2

1 1
sin 2

2 2

1 1
sin 2

2 4

x
dx

x x c

x x c




 
   

 

  



   ,  c  ជាចំន្នួ្ឈេរ 

ដូចឈន្ោះ 1 1
sin 2

2 4
I x x c     ។ 

sinx xdx J      (ឈស្របើអងំឈតស្រកាេឈ យស្ផ្នក) 

ឈគតាង u x   ឈនាោះ  du dx  
 sindv xdx   ឈនាោះ  cosv x   

រូបមន្ត  udv uv vdu    

ឈគបាន្ sin cos cosx xdx x x xdx      

   cos sinx x x c      ,  c ឈេរ 

ដូចឈន្ោះ cos sinJ x x x c      ។ 

 ខ. រកស្រពមីទីីវនន្អនុ្គមន្៍  f x  

 ឈគមាន្    32 1f x x x   

 ឈគតាង  F x  ជាស្រពីមទីីវនន្  f x  

 នាឱំ្យ      32 1F x f x dx x x dx     

            
 4

5 2

2

2
5 2

x x dx

x x
c

 

 
   

 


 

 ឈ យ  1 3F     ឈនាោះ     
5 2

1 1
2 3

5 2
c

  
   

 
 

 

 ឈគបាន្ 2 12
1 3

5 5
c c       

ដូចឈន្ោះ  
5

22 12

5 5

x
F x x    ជាស្រពីមទីីវនន្  f x  ។ 

III. ក. សិកាភាពជាប់នន្អនុ្គមន្ ៍ f  ស្រតងច់ណុំច 0x   

ឈគមាន្  

1
01

1
1

1 0

x
xx

xf x
x

x


 

  
  

ebI

ebI

 

អនុ្គមន្ ៍ f  ជាប់ស្រតង់ 0x   េុោះស្រតាស្ត វាឈផ្ទៀងផ្ទទ ត ់
      

0 0
lim lim 0
x x

f x f x f
  

   

ឈ យ    
0 0

lim lim 1 1
x x

f x
  

     

 
0

1 0 1
lim 1

1 0 1x

x

x

 
  

 
 

  
0 1

0 1
0 1

f


  


 

នាឱំ្យ      
0 0

lim lim 0 1
x x

f x f x f
  

     

ដូចឈន្ោះ    f  ជាអនុ្គមន្៍ជាប់ស្រតង់ 0x      ។ 

ខ. ឈតើអនុ្គមន្៍ f  មាន្ឈដរឈីវស្រតងច់ណុំច 0x   ឬឈទ ? 
ឈបើ f  មាន្ឈដរឈីវស្រតង់ 0x   េុោះស្រតាស្ត     0 0f f 

   

តាមន្យិមន្័យឈដរឈីវ   
   

0

0

0

0

lim
x x

f x f x
f x

x x


 


 

ឈគបាន្  
 

0

1 1 0
0 lim 0

0x
f

x 
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ន្ិង  
 

0 0

1 1 1
1

1 10 lim lim
x x

x x x

x xf
x x 

 

   
 

     

       
0 0

2

2 21lim lim 2
1 0 1x x

x

x

x x  

   
 

 

ឈ យ  0f   0f ឈនាោះ f  គ្មម ន្ឈដរឈីវស្រតង់ 0x   ឈទ 

ដូចឈន្ោះ    f  គ្មម ន្ឈដរឈីវស្រតង់ 0x   ឈទ      ។ 
 

IV. ក.  ឈ ោះស្រាយសមកីារឌីឈផ្រង៉់ស្សយេ   E  

ឈគមាន្   : 4 4 0E y y y     
ឈគបាន្ សមកីារសមាា េ់ 2 4 4 0     ឬ  

2
2 0      

ឈនាោះ  សមកីារសមាា េ់មាន្ឫសឌុប 
0 2    

សមកីារ  E  មាន្ចឈមលើយទូឈៅរាង 
 0 0 , ,

x x

cy Ae Bxe A B
 

   ជាចំន្នួ្ឈេរ 

ដូចឈន្ោះ 2 2x x

cy Ae Bxe    ជាចឈមលើយទូឈៅនន្  E  ។ 

ខ. កណំតច់នំ្នួ្ពតិ a  ន្ងិ b   
ឈគមាន្ : x ax b   អចសរឈសរ  x ax b    

នាឱំ្យ  x a   ន្ិង   0x   

ឈ យ   ជាចឈមលើយនន្  F  ឈនាោះឈគបាន្ ៖ 

  

 

4 4 4

0 4 4 4

4 4 4 4

x

a ax b x

ax a b x

      

    

   

 

ផ្ទឹមបាន្ 
4 4 4

4 4 1

4 4 0 1

x

a a

a b b

      

    
 

   

 

ដូចឈន្ោះ កំណត់បាន្ 1 , 1a b    ។ 

V. ក.  បង្ហា ញថាស្រតីឈកាណ ABC  ជាស្រតីឈកាណស្កងស្រតង់ B  

ឈបើ ABC  ស្កងស្រតង់ B  េុោះស្រតាស្ត BA BC  
មាន្ន្យ័ថា ឈគបាន្ផ្េគុណាា ស្េ 0BA BC   
ឈគមាន្    2 , 2 , 2 , 2 , 0 , 1A B  ន្ិង  4 , 1 , 1C   

ឈនាោះ  0 , 2 , 1BA    ន្ិង   2 , 1 , 2BC    

ឈគបាន្ BA BC xx yy zz       
                  0 2 2 1 1 2     
          0 2 2 0      ពិត 

ដូចឈន្ោះ ABC  ជាស្រតីឈកាណស្កងស្រតង់ B      ។ 

ខ. រកសមកីារបលងក់ាតត់ាមចណុំចទងំបឈីន្ោះ 
បលង់        0 0 0: 0ABC a x x b y y c z z       

ឈ យបលង់  ABC  កាត់  2 , 0 , 1B   
នាឱំ្យ 

0 0 02 , 0 , 1x y z    

ឈហើយ បលង់  ABC  មាន្វុចិទ័រណរម៉ាេ់ n BA BC   

ស្ត 0 2 1 5 2 4

2 1 2

i j k

BA BC i j k     



 

នាឱំ្យ 5 , 2 , 4a b c      
ឈគបាន្        : 5 2 2 0 4 1 0ABC x y z        

                                              5 2 4 14 0x y z      

ដូចឈន្ោះ        : 5 2 4 14 0ABC x y z         ។ 

VI. ក.  សិកាទសិឈៅអឈេរភាពនន្អនុ្គមន្៍ f  

ឈគមាន្  
   

2 2

1 1

1 1
f x

x x
 

 
 

ស្ដន្កំណត់ 1 0 1

1 0 1

x x

x x

   
 

    
 

នាឱំ្យ      , 1 1 , 1 1 ,D         

េីមតី  
   

2 2

1 1
lim lim 0

1 1x x
f x

x x 

 
   

   

 

  
   

2 2
1 1

1 1
lim lim

1 1x x
f x

x x
  

 
    

   

 

  
   

2 2
1 1

1 1
lim lim

1 1x x
f x

x x
  

 
    

   

 

  
   

2 2
1 1

1 1
lim lim

1 1x x
f x

x x
  

 
    

   

 

  
   

2 2
1 1

1 1
lim lim

1 1x x
f x

x x
  

 
    

   

 

  
   

2 2

1 1
lim lim 0

1 1x x
f x

x x 

 
   

   

 

អសីុមតូត 
ឈ យ   lim 0

x
f x


    ឈនាោះ 0y   ជាអសីុមតូតឈដក 

  
1

lim
x

f x


  ឈនាោះ x    ជាអសីុមតូតឈរ 

ឈដរឈីវ 



 

   

 
 

 

 

 
3 3

1 1
2 2

1 1

x x
f x

x x

  
    

 
 

          

   

   

   

   

   

 
   

3 3

3 3

3 3

3 2 3 2

3 3

23

3 3 3 3

1 1
2

1 1

1 1
2

1 1

3 3 1 3 3 1
2

1 1

4 32 6
2

1 1 1 1

x x

x x

x x

x x x x x x

x x

x xx x

x x x x

 
   

   

   
   

   

       
   

   

   
   

     

 

ឱ្យ        0f x   សមមូេ  
   

2

3 3

4 3
0

1 1

x x

x x
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