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 មមមរៀនទ.ី..១....                              តកកវិទា 

(១.១ សំម ើ     ១.២ឈ្នា បត់ក្កវទិា) 
 I.វត្ថុបំណងននមមមរៀន ៖មរោយពៀមរៀនចបេមមមរៀនិស្ស នឺងទទួលបាន 

-ចំមណេះដឹងិិ: - ស្ស កំណត្េបានពៀត្នមលភាពព្ត្ននសំមណើ  
- ស្ស កំណត្េបានពៀសំមណើ ឈ្នន បេន្ងិសំមណើ ឈ្នន បេឬ 

  -បំណ្ន        : ស្ស បង្ហា ញបានពៀសំមណើ ភាពព្ត្ិសំមណើ ឈ្នន បេន្ងិសំមណើ ឈ្នន បេ
ឬិបានរតឹ្មរត្ូវតាមរយៈឧទាហរណ៍បញ្ជា កេ 
  -ឥរយ្ាបថ    : ស្ស មានស្មា រត្ៀរបុងរបយ័ត្នកនុងោរតាមដាមនេះិវភ្ាគិន្ងិព្ភាកា
តាមរកមុ។ 

II.មពលមវលៈ     …0២….មមា៉ោងិនថៃ……………..ទៀ……………..ខែ…………..ឆ្ន ំ……….. 
III.សមាា រៈឧបមទស 

 -សិ.ិសិិិិ:ិទំព័រទៀ..៤. ដលេទំព័រទៀ.៦... 
-សិ.ិគិិិិិ: ទំព័រទៀ... ដលេទំព័រទៀ.... 
-ផ្ទ ំងរបូមលកិអារ ៀសតូត្ិរកដាសឆ្ត្ិហវឺត្ិសកុត្ 
IV.ដំណឹកនំមមមរៀន 
សកមាភាពរគ ូ ែលឹមស្មមមមរៀន សកមាភាពស្ស  

 
«រគូព្ន្ត្យអវត្តមាន 
ិិអនម័យ 
ិសណ្តត បេធ្នន បេិន្ងិវន័្យ 

ជំហានទ១ី     
(រដឋបាលថ្នន កេ) 

«រគូព្ន្ត្យអវត្តមានិិអនម័យ 
ិសណ្តត បេធ្នន បេិន្ងិវន័្យ 

 
«តំ្ណ្តងស្ស មឡើងរាយ
ោរណ៍ 

 
«មត្ើអវៀជាចំនួនព្ត្?ចូររកEX 
មកបញ្ជា កេ? 
  
 

ជំហានទ២ី 
 (រលឹំកមមមរៀនចាសេ) 

«ចំនួនព្ត្ជាចំនួនខដលមគ
អាចកំនត្េ 
បាន។ិឧទាហរណ៏ិចំនួន INិគឺ
ជាចំនួនព្ត្។ 

 
«ចំនួនព្ត្ជាចំនួនខដលមគ
អាច 
កំនត្េបានិឧទាហរណ៏ិចំនួន 
INិ,2,5...។ 

 ជំហានទ៣ី        (មមមរៀនថាៀ)  



វិទ្យាស្ថា នជាតអិប់រ ំ កិច្ចតតងការបង្ងៀនគណិតវិទ្យា ថ្នា ក់ទ្យី១០ ឆ្ា សំិកា ២០១១-២០១២ 

ងរៀបច្ំងោយគរុនិសសតិ គណិត រូប(បរញិ្ញា +១ ជំនាន់ទ្យី ១៧) ្កុមទ្យី ៣ ទ្យំព័រទ្យ ី2 

«ិបង្ហា ញប័ណឌ សំនួរខដលមាន
អំណេះអំណ្តងព្ត្ឬម្នព្ត្
ដលេរកមុស្ស ិរចួឲ្យស្ស 
តាមរកមុមធវើោរសនន្ដាឋ ន។ 
«ដូចមមតចខដលមៅថ្នសំមណើ ? 
«ិបញ្ជា កេរបាបេស្ស អំពៀ
សំមណើ  
«ឲ្យស្ស មធវើមសចកដៀសនន្ដាឋ ន 
«ិរចួដាកេឧទាហរណ៏បញ្ជា កេ 
 
 
«មត្ើបអូនៗស្មគ លេតំ្នលភាពព្ត្រ ឺ
មទ? 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
«មត្ើបអូនៗស្មគ លេឈ្នន បេឬមទ? 
«មត្ើមគមរបើឈ្នន បេមៅមពល
ណ្ត? 
«ចុេះឈ្នន បេន្ងវញ្មត្ើមគមរបើមៅ
មពលណ្តខដរ? 
«ឲ្យស្ស ផគុំសំមណើ ពៀរជាមួយ
ន្ងឈ្នន បេិន្ង 

មមមរៀនទ.ី១.   តកកវិទា 
១.១ សំណណី 

1Ex : 6 7   ជាសំមណើ ព្ត្ 
«ណ្តរៀតូ្ចជាងរសាៀិជាសំមណើ ព្ត្ 
«6 7 ជាសំមណើ ម្នព្ត្ 
និយមនយ័ សំមណើ គឺជាអំ
ណេះអំណ្តងទំាងឡាយណ្ត
ខដលអាចសមរមចបានថ្នព្ត្ឬ
ម្នព្ត្។ 

2Ex :  រកុងភនំមពញជារាជធ្នន
របសេរពេះរាជាណ្តចរកកមពុជាិ
ជាសំមណើ ព្ត្ិ(១) 
«ចំនួនបឋមគឺជាចំនួន
ទំាងឡាយណ្តខដលខចកដាចេ
ខត្ចំនួនមលែមួយន្ងែលួនរបសេ
វាិជាសំមណើ ព្ត្ិ(១) 
   ត្នមលភាពព្ត្ 
«មបើសំមណើ ិp ព្ត្មនេះមគថ្និp 
មានត្នមលភាពព្ត្មសាើន្ងិ1។ 
«មបើសំមណើ ិp ម្នព្ត្មនេះមគ
ថ្និp មានត្នមលភាពព្ត្មសាើន្ងិ
០។ 
១.២ ឈ្នា បត់កកវិទា 
 ក.ិឈ្នន បេន្ងិ 
Ex. p: 6 7  ជាសំមណើ ព្ត្ 
      q: 7 5  ជាសំមណើ ព្ត្ 
នំឲ្យិ      ជាសំមណើ ព្ត្(1) 
 
 
 

 
 

«ស្ស សមងកត្ិមឆលើយិន្ងកត្េ
រតា 
 
«សំមណើ គឺជាអំណេះអំណ្តង
ទំាងឡាយណ្តខដលអាច
សមរមចបានថ្នព្ត្ឬម្នព្ត្។ 
 
«ស្ស កត្េរតាទុក 
 
 
 
 
 
 
 
«មបើសំមណើ ិp ព្ត្មនេះមគថ្និp 
មានត្នមលភាពព្ត្មសាើន្ងិ1។ 
«មបើសំមណើ ិp ម្នព្ត្មនេះមគ
ថ្និp មានត្នមលភាពព្ត្មសាើន្ងិ
០។ 
 
«ឈ្នន បេមគមរបើមៅមពលខដល
ភាា បេពៀឃ្លល មួយមៅឃ្លល មួយមទៀ
ត្។ 
«មៅមពលខដលរត្ូវភាា បេពៀ
សំមណើ មួយមៅសំមណើ មួយ
មទៀត្ 
«ស្ស ផគុំសំមណើ  



វិទ្យាស្ថា នជាតអិប់រ ំ កិច្ចតតងការបង្ងៀនគណិតវិទ្យា ថ្នា ក់ទ្យី១០ ឆ្ា សំិកា ២០១១-២០១២ 

ងរៀបច្ំងោយគរុនិសសតិ គណិត រូប(បរញិ្ញា +១ ជំនាន់ទ្យី ១៧) ្កុមទ្យី ៣ ទ្យំព័រទ្យ ី3 

«បង្ហា ញពៀោរបំមពញតារាង
ភាពព្ត្ 
 
 
 
 
 
«ចុេះឈ្នន បេឬវញ្មគមរបើមៅ
មពលណ្តខដរ?មត្ើបអូនៗអាច
ន្យាយថ្នមម៉ោចខដរចំម េះឈ្នន
បេឬមនេះ? 
 
 
 
 
 

តារាងភាពព្ត្ 
p q p ^ q 
1 1 1 
1 0 0 
0 1 0 
0 0 0 

 
ខ. ឈ្នាប់ឬិ(ិv ) 
«ឈ្នន បេឬមគមរបើសរមាបេភាា បេពៀ
ឃ្លល មួយមៅឃ្លល មួយមទៀត្ិ
មហើយឲ្យខត្មានមួយណ្តព្ត្ិ
គឺវាព្ត្។ 
តារាងភាពព្ត្ 

p q p v q 
1 1 1 
1 0 1 
0 1 1 
0 0 0 

 

 
«ស្ស គ្ត្ិន្ងអមងកត្ិអនុវត្តន៏ 
 
 
 
 
 
«ឈ្នន បេឬមគមរបើសរមាបេភាា បេពៀ
ឃ្លល មួយមៅឃ្លល មួយមទៀត្ិ
មហើយឲ្យខត្មានមួយណ្តព្ត្ិ
គឺវាព្ត្។ 

 
«ឲ្យស្ស មធវើោរសនន្ដាឋ នមលើ
តារាងភាពព្ត្ននសំមណើ ទំាង
ពៀរ 

ជំហានទ៤ី  
(ពរងឹងចំមណេះដឹង) 

«សំមណើ ឈ្នន បេន្ងទាលេខត្ព្ត្
ទំាងពៀរមទើបវាព្ត្ិមបើមាន
សំមណើ មួយណ្តម្នព្ត្មនេះវា
ម្នព្ត្។ិចំខណកឯឈ្នន បេ
ឬវញ្ិមបើមានសំមណើ មួយណ្ត
ព្ត្គឺវាព្ត្ទាំងអសេ។ 
       

 
«សំមណើ ឈ្នន បេន្ងទាលេខត្ព្ត្
ទំាងពៀរមទើបវាព្ត្ិមបើមាន
សំមណើ មួយណ្តម្នព្ត្មនេះវា
ម្នព្ត្។ិចំខណកឯឈ្នន បេ
ឬវញ្ិមបើមានសំមណើ មួយណ្ត
ព្ត្គឺវាព្ត្ទាំង 
អសេ។ 

 
«ដាកេលំហាត្េឲ្យស្ស មធវើមៅ
ផទេះន្ងខណនំស្ស មោរពវ ្

ជំហានទៀ៥      
(ក្ចចោរផទេះ) 

ចូរបំមពញតារាងភាពព្ត្ខាង

 
«ស្ស កត្េរតាលំហាត្េន្ងស្មត
បេ 



វិទ្យាស្ថា នជាតអិប់រ ំ កិច្ចតតងការបង្ងៀនគណិតវិទ្យា ថ្នា ក់ទ្យី១០ ឆ្ា សំិកា ២០១១-២០១២ 

ងរៀបច្ំងោយគរុនិសសតិ គណិត រូប(បរញិ្ញា +១ ជំនាន់ទ្យី ១៧) ្កុមទ្យី ៣ ទ្យំព័រទ្យ ី4 

ន័យន្ងចាបេចរាចរណ៍ មរោម 
 

p q p   q p v q 
1 1   
1 0   
0 1   
0 0   

 
 

ដំបូនា នរគ ូ

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 



វិទ្យាស្ថា នជាតអិប់រ ំ កិច្ចតតងការបង្ងៀនគណិតវិទ្យា ថ្នា ក់ទ្យី១០ ឆ្ា សំិកា ២០១១-២០១២ 

ងរៀបច្ំងោយគរុនិសសតិ គណិត រូប(បរញិ្ញា +១ ជំនាន់ទ្យី ១៧) ្កុមទ្យី ៣ ទ្យំព័រទ្យ ី5 

កិច្ចតែងការបង្ងៀន 
ជំពកូ  ទី…១….                       តកកវិទា សណំ ំ និងចំននួ 
 មមមរៀនទ.ី..១....                              តកកវិទា 

(១.២ឈ្នា បត់ក្កវទិា ) 
គ. ឈ្នា បម់ិន ឃ. ឈ្នា បន់ឲំ្យ ង. ឈ្នា បស់មមូល 

 I.វត្ថុបំណងននមមមរៀន ៖មរោយពៀមរៀនចបេមមមរៀនិស្ស នឺងទទួលបាន 
-ចំមណេះដឹងិិ: - ស្ស កំណត្េបានពៀត្នមលភាពព្ត្ននសំមណើ  ស្ស កំណត្េបានពៀ
សំមណើ ិឈ្នន បេម្និសំមណើ ឈ្នន បេនំឲ្យិសំមណើ ឈ្នន បេសមមូល 
-បំណ្ន      : ស្ស បង្ហា ញបានពៀតារាងភាពព្ត្ននសំមណើ ិឈ្នន បេម្និសំមណើ ឈ្នន បេ

នំឲ្យិសំមណើ ឈ្នន បេសមមូលិបានរតឹ្មរត្វូតាមរយៈឧទាហរណ៍បញ្ជា កេ 
  -ឥរយ្ាបថ    : ស្ស មានស្មា រត្ៀរបុងរបយ័ត្នកនុងោរតាមដានវភ្ាគិន្ងិព្ភាកាតាម
ជារកុម។ 

II.មពលមវលៈ     …0២….មមា៉ោងិនថៃ……………..ទៀ……………..ខែ…………..ឆ្ន ំ……….. 
III.សមាា រៈឧបមទស 

 -សិ.ិសិិិិ:ិទំព័រទៀ..៤. ដលេទំព័រទៀ៨... 
-សិ.ិគិិិិិ: ទំព័រទៀ... ិិដលេទំព័រទៀ.... 
-ផ្ទ ំងរបូមលកិអារ ៀសតូត្ិរកដាសឆ្ត្ិហវឺត្ិសកុត្ 
IV.ដំណឹកនំមមមរៀន 
សកមាភាពរគ ូ ែលឹមស្មមមមរៀន សកមាភាពស្ស  

 
-រគូព្ន្ត្យអវត្តមាន 
ិិអនម័យ 
ិសណ្តត បេធ្នន បេិន្ងិវន័្យ 

ជំហានទ១ី     
(រដឋបាលថ្នន កេ) 

-រគូព្ន្ត្យអវត្តមានិិអនម័យ 
ិសណ្តត បេធ្នន បេិន្ងិវន័្យ 

 
តំ្ណ្តងស្ស មឡើងរាយោរណ៍ 

 
រគូរត្ួត្ព្ន្ត្យក្ចចោរផទេះ។ 
«មត្ើបអូនៗស្មគ លេ កយម្នរមឺទ?
មត្ើមគមរបើ កយថ្នម្នមៅមពល
ណ្ត? 

ជំហានទ២ី 
 (រលឹំកមមមរៀនចាសេ) 

«ស្ស មបើកមសៀវមៅ 
«សរមាបេរបមយាគបដ្មសធ 
«មរបើសរមាបេបញ្ជា កេថ្នវាផទុយពៀោរព្ត្ 

 
«ស្ស មបើកមសៀវមៅ 
«សរមាបេរបមយាគបដ្មសធ 
«មរបើសរមាបេបញ្ជា កេថ្នវាផទុយពៀ
ោរព្ត្ 

 ជំហានទ៣ី        (មមមរៀនថាៀ)  
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«ិបញ្ជា កេរបាបេស្ស អំពៀ
សំមណើ ឈ្នន បេម្ន 
«ឲ្យស្ស មធវើមសចកដៀសនន្ដាឋ ន 
«ិរចួដាកេឧទាហរណ៏បញ្ជា កេ 
 
 
«ឲ្យស្ស រកកំណត្េសំោលេ  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
«បង្ហា ញលកខណៈរបសេដឺម៉ោមជន 
«បង្ហា ញពៀោរបំមពញតារាង
ភាពព្ត្ 
 
 
 
 
 
«ចុេះឈ្នន បេនំឲ្យវញ្មគមរបើមៅ
មពលណ្តខដរ?មត្ើបអូនៗអាច

មមមរៀនទ.ី១.   តកកវិទា  
គ. ឈ្នា បម់ិន ( ̅  ) 
«សំមណើ ិP: ណ្តរៀមានលុយិ
៥០០០៛ 
«ិ ̅: ណ្តរៀម្នមានលុយិ៥០០០៛ិ
មទ 
Ex 

    
1 
0 

0 
1 

«ជាទូមៅិសំមណើ ិ ̿ ន្ងិ  គឺជា
សំមណើ ខត្មួយ។ិមគសរមសរិ
 ̿    
សំោលេិមដើមបៀសរមសរសំមណើ
ឈ្នន បេម្នននសំមណើ មួយិមគមរចើន
ដាកេឈ្នន បេម្នមៅពៀមុែក្រយ្ាស័
ពទន្ងគុណនមិឬជនួសមដាយ
គុណនមផទុយរបសេវា។ 
ជាទូមៅិមគមានសំមណើ ពៀរិp ន្ងិ
qិមនេះមគបាន 
លកខណៈដឺម៉ោមជនិ( De Morgan ) 
1.ិ   ̅̅ ̅̅ ̅    ̅     ̅ 
2.      ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅    ̅    ̅ 
           ̅̅ ̅̅ ̅  ̅  ̅  ̅    ̅ 
1 
1 
0 
0 

1 
0 
1 
0 

1 
0 
0 
0 

0 
1 
1 
1 

0 
0 
1 
1 

0 
1 
0 
1 

0 
1 
1 
1 

ឃ. ឈ្នា បនំ់ឲ្យ ( ⟹ ) 
«ឈ្នន បេនំឲ្យមគមរបើសរមាបេ
បញ្ជា កេសំមណើ មួយព្ត្ិនំឲ្យ

 
 

«ស្ស សមងកត្ិ មឆលើយិ ន្ងកត្េិ
រតា 
សំមណើ ឈ្នន បេម្នគឺិ សរមាបេ
បដ្មសធ  

«ស្ស កត្េរតាទុក 
 
 
 
«ស្ស គ្ត្ិន្ងអមងកត្ិអនុវត្តន៏ 
 
សំោលេិ មដើមបៀសរមសរសំមណើ
ឈ្នន បេម្នននសំមណើ មួយិមគ
មរចើនដាកេឈ្នន បេម្នមៅពៀមុែ
ក្រយ្ាស័ពទន្ងគុណនមិឬជនួ
សមដាយគុណនមផទុយរបសេ
វា។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
«ឈ្នន បេនំឲ្យមគមរបើសរមាបេ
បញ្ជា កេសំមណើ មួយព្ត្ិនំឲ្យ
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ន្យាយថ្នមម៉ោចខដរចំម េះឈ្នន
បេនំឲ្យមនេះ? 
 
 
 
 
 
 
 
«ដាកេឧទាហរណ៍ឲ្យស្ស ិ
ស្មកលបងភាា បេលបេះ 
 
 
 
 
«ឲ្យស្ស រកកំណត្េសមាគ លេ 
 
 
 
 
 
«ចុេះឈ្នន បេសមមូលវញ្មគមរបើ
មៅមពលណ្តខដរ?មត្ើបអូនៗ
អាចន្យាយថ្នមម៉ោចខដរចំម េះ
ឈ្នន បេសមមូលមនេះ? 
«ដាកេឧទាហរណ៍ឲ្យស្ស  
«ឲ្យស្ស ទាញរកមសចកដៀ
សនន្ដាឋ និ    

សំមណើ មួយមទៀត្កព្ត្ខដរិឬក៍
សំមណើ មួយម្នព្ត្ិនំឲ្យសំមណើ
មួយមទៀត្ម្នព្ត្រពមោន ។ 
«ជាមហតុ្ខដលនំឲ្យមានផល។ 
ជាទមូៅ 
សំមណើ រិ ⟹   ម្នព្ត្ខត្កនុង
ករណៀ ិp ព្ត្ិមហើយសំមណើ ិq ម្ន
ព្ត្ិមរៅពៀមនេះវាជាសំមណើ ព្ត្។ 
Ex.ិមគមានសំមណើ ពៀរិ 
p ដារាមៅបណ្តា ល័យ 
q ដារា៉ោ នឹងស្កាស្រស្មវរជាវ 
ចូរកំនត្េសំមណើ ិ      

   ̅   ̅  ̅   ̅ 
p   q ដារា៉ោ មៅបណ្តា ល័យមនេះ
ោត្េន្ងស្កាស្រស្មវរជាវ។ 
សមាគ លេិ  
«សំមណើ ិq p មៅថ្នសំមណើ
រចាសននសំមណើ ិq p 
«សំមណើ ិ ̅   ̅ មៅថ្នសំមណើ
ផទុយពៀសមាត្្កមាននសំមណើ ិp q។ 
ង. ឈ្នាប់សមមូល (  ) 
«ឈ្នន បេសមមូលមគមរបើសរមាបេខត្
កនុងករណៀ សំមណើ ទំាងពៀរមានត្នមល
ភាពព្ត្ទំាងពៀររពមោន ខត្
ប៉ោុមនន េះ។ 
Ex. មគមានសំមណើ ពៀ 
p: ែ្ុំមៅបណ្តា ោ 
q: ែ្ុំចងេបានមសៀវមៅ 
ចូររកសំមណើ ិ    ន្ង      
«ជាទូមៅិ          

      

សំមណើ មួយមទៀត្កព្ត្ខដរិឬក៍
សំមណើ មួយម្នព្ត្ិនំឲ្យ
សំមណើ មួយមទៀត្ម្នព្ត្រពម
ោន ។ 
 
 
 
 
 
«សំមណើ ិq p មៅថ្នសំមណើ
រចាសននសំមណើ ិq p 
«សំមណើ ិ ̅   ̅ មៅថ្នសំមណើ
ផទុយពៀសមាត្្កមាននសំមណើ ិp q 
។ 
 
 
 
 
 
 
 
«ឈ្នន បេសមមូលមគមរបើសរមាបេ
ខត្កនុងករណៀ សំមណើ ទំាងពៀរមាន
ត្នមលភាពព្ត្ទំាងពៀររពមោន ខត្
ប៉ោុមនន េះ។ 
 
   ិែ្ុំមៅបណ្តា ោមរ េះែ្ុំ
ចងេបានមសៀវមៅ 
   ែ្ុំចងេបានមសៀវមៅមទើបែ្ុំ
មៅបណ្តា ោ 
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«ិ                
 
«ឲ្យស្ស មធវើោរសនន្ដាឋ នន្ង
មដាេះស្រស្មយរបត្្បត្ត្តាមរកុម 

ជំហានទ៤ី  
(ពរងឹងចំមណេះដឹង) 

«មគមានសំមណើ ពៀរិ        

    
           
ក.ិបង្ហា ញថ្និ
   ជាសំមណើ ព្ត្    

  ជាសំមណើ ព្ត្ ។  
ែ.ិបង្ហា ញថ្និ    

ក.«    :           
             
                 
               
             
          នំឲ្យ 
    ព្ត្ 
«       
មបើ x=1          ព្ត្ 

មបើិx=-               

  

ព្ត្ 

ែ.ិមដាយស្មរសំមណើ
    ជាសំមណើ ព្ត្    

  ជាសំមណើ ព្ត្  នំឲ្យ    ិ 
 

 
«ដាកេលំហាត្េឲ្យស្ស មធវើមៅ
ផទេះន្ងខណនំស្ស  
មោរពវន័្យន្ងស្មត បេដំបូនា ន
ឪពុកមាត យ 

ជំហានទៀ៥      
(ក្ចចោរផទេះ) 

មគមានសំមណើ  
ិ  រោបេឡុកឡាកេមចញមលែ
មសស 
  រោបេឡុកឡាកេម្នមចញមលែិ
៥មដាយមរបើលកខណៈដឺម៉ោមជនិ
ចំម េះករណៀ ខាងមរោមន្ងសរ
មសរសំមណើ ខដលបានទាំងមនេះ
ឲ្យមៅជាឃ្លល របមយាគ។ 
ក.    ិិិិិិិែ.    ̅̅ ̅̅ ̅ិិិិិិិិិិគ.  ̅  ̅̅ ̅̅ ̅̅ ិ 
ិឃ.    ̅̅̅ ̅̅ ̅̅ ិិិិិិិិង.  ̅  ̅̅̅ ̅̅ ̅̅  

 
«ស្ស កត្េរតាលំហាត្េន្ងស្មត បេ 

ដំបូនា នរគ ូ
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  កិច្ចតែងការបង្ងៀន 
         ជំពកូ  ទី…១….                       តកកវិទា សំណ ំ និងចំននួ 
 មមមរៀនទ.ី..១....                              តកកវិទា 

(១.៣ ររមភទននសរាយបញ្ជា ក្ ់) 
ក្. សរាយបញ្ជា ក្ម់ោយផ្ទា ល ់ខ. សរាយបញ្ជា ក្ត់ាមសំម ើ ផាុយពីសមមតកិ្មម 

 I.វត្ថុបំណងននមមមរៀន ៖មរោយពៀមរៀនចបេមមមរៀនិស្ស នឺងទទួលបាន 
-ចំមណេះដឹងិិ: ស្ស របាបេបានពៀសរមាយបញ្ជា កេមដាយផ្ទ លេិន្ងសរមាយបញ្ជា កេិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិ

ិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិិផទុយពៀសមាត្្កមាបានរតឹ្មរត្ូវ។ 
-បំណ្ន      ិ: ស្ស មដាេះស្រស្មយលំហាត្េបានមដាយមរបើសរមាយបញ្ជា កេមដាយផ្ទ លេ                           

ន្ងិិសរមាយបញ្ជា កេផទុយពៀសមាត្្កមាបានរតឹ្មរត្ូវ។ 
  -ឥរយ្ាបថ    : ស្ស មានស្មា រត្ៀរបុងរបយ័ត្នកនុងោរតាមដានវភ្ាគិន្ងិព្ភាកាតាម 
រកុម។ 

II.មពលមវលៈ     …0២….មមា៉ោងិនថៃ……………..ទៀ……………..ខែ…………..ឆ្ន ំ……….. 
III.សមាា រៈឧបមទស 
«ិរកដាសឆ្ត្ិហវឺត្ិសកុត្ 
IV.ដំណឹកនំមមមរៀន 
សកមាភាពរគ ូ ែលឹមស្មមមមរៀន សកមាភាពស្ស  

 
«រគូព្ន្ត្យអវត្តមាន 
ិិអនម័យ 
ិសណ្តត បេធ្នន បេិន្ងិវន័្យ 

ជំហានទ១ី     
(រដឋបាលថ្នន កេ) 

«រគូព្ន្ត្យអវត្តមានិិអនម័យ 
ិសណ្តត បេធ្នន បេិន្ងិវន័្យ 

 
«តំ្ណ្តងស្ស មឡើងរាយ
ោរណ៍ 

 
«រគូរត្ួត្ព្ន្ត្យក្ចចោរផទេះ 
«មត្ើចំនួនសន្ទានមានរាងខបប
ណ្ត? 
«ចូរបំមពញសញ្ជា វស្មភាពកនុង
របអបេ 

         មបើ    ន្ង    
«រកសំមណើ ផទុយពៀសមាត្្កមា p q 

ជំហានទ២ី 
 (រលឹំកមមមរៀនចាសេ) 

«មានរាង 

 
ខដល          

«      
« ̅   ̅ 

 
«ស្ស មបើកមសៀវមៅ 
«មានរាង 

 
ខដល          

«      
« ̅   ̅ 

 ជំហានទ៣ី        (មមមរៀនថាៀ)  
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«ដាកេឧទាហរណ៍ 
បង្ហា ញថ្និ 
ក. មបើិxិន្ងិyិជាចំនួនគត្េ
មសសមនេះx+y ជាចំនួនគត្េគូ 
ែ.ិមបើិxិន្ង yិជាចំនួនគត្េ
មសសមនេះិxy ជាចំនួនគត្េមស
ស។ 
«មត្ើោរមធវើសរមាយបញ្ជា កេ
មដាយផ្ទ លេមានលកខណៈខបប
ណ្តខដរ? 
 
 
 
 
 
«ខណនំិឲ្យស្ស កំណត្េ
សំមណើ ផទុយពៀសមាត្្កមា    ិ
រចួបញ្ជា កេថ្នមគអាចបង្ហា ញ
  ̅   ̅ ជំនួសោរបង្ហា ញ     
 
 
 
 

មមមរៀនទ.ី១.   តកកវិទា  
១.៣ ប្រណភទននសប្ាយ
បញ្ជា ក ់
ក. សប្ាយបញ្ជា កណ់ោយ
ផ្ទា ល ់
«ក.ិ      ខដល   ជា
ចំនួនគត្េ 
            ជាចំនួន
គត្េគូ 
ែ.ិ             

ខដល 
   ជាចំនួនគត្េធមាជាត្្
                
               ិជា
ចំនួនគត្េមសស 
«ស្រស្មយរត្ងេៗមៅតាមសមាត្្
កមាខដលមគឲ្យ 
ខ. សរាយបញ្ជា ក្ត់ាម
សំម ើ ផាុយពីសមមតកិ្មម 
«មគដឹងថ្នសំមណើ     ិន្ង
សំមណើ  ̅   ̅ 
មានត្នមលភាពព្ត្ដូចោន ។ិ
សំមណើ  ̅   ̅ិជាសំមណើ ផទុយពៀ
សមាត្្កមា។ិដូចមនេះមដើមបៀ
បង្ហា ញសំមណើ ិ   ិព្ត្ិមនេះ
មគអាចបង្ហា ញថ្នសំមណើ ិ ̅   ̅ិ
ព្ត្ជាោរមស្រសចិមរ េះមគយក
សំមណើ ិ ̅   ̅ិមកបង្ហា ញវាមាន
ភាពង្ហយស្រសលួជាងោរបង្ហា ញ
សំមណើ     ិិចំម េះករណៀ

 
 

 
«ស្ស សមងកត្ិន្ងតាមដាន 
 
 
 
 
 
 
 
«ស្រស្មយរត្ងេៗមៅតាមសមាត្្
កមាខដលមគឲ្យ 
 
 
 
 
 
«មគដឹងថ្នសំមណើ     ិន្ង
សំមណើ  ̅   ̅ 
មានត្នមលភាពព្ត្ដូចោន ។ 
បង្ហា ញសំមណើ ិ   ិព្ត្ិមនេះ
មគអាចបង្ហា ញថ្នសំមណើ ិ ̅   ̅ិ
ព្ត្ 
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មួយចំនួន។ 
 
 
«ឲ្យស្ស មធវើោរសនន្ដាឋ នន្ង
មដាេះស្រស្មយរបត្្បត្ត្តាមរកុម(៤
រកុម) 
«បង្ហា ញថ្ន 
ក.ិមបើ xិន្ងិyិជាចំនួនគត្េ
មសសមនេះ x+y ជាចំនួនគត្េគូ។ 
ែ.មបើិx ន្ង yិជាចំនួនគត្េមសស
មនេះ xy ជាចំនួនគត្េមសស។ 
គ.ចំម េះចំនួនគត្េិm ន្ងិnិមបើ
ផលគុណ mnិម្នខមនជាផល
គុណននិ៣មនេះិmិន្ងិnិក៏ម្ន
ខមនជាពហុគុណននិ៣ខដរ។ 
ឃ.បបើមុុំឆ្លា ស់ក្នុងពីរនៃបន្ទា ត់ពីរ
ជាមុុំបសមើគ្នន  បន្ទោះបន្ទា ត់ទុំងពីរ
ស្សបគ្នន ។ 

ជំហានទ៤ី  
(ពរងឹងចំមណេះដឹង) 

ក.ិ             ខដល
k,l ជាចំនួនគត្េ         

    ជាចំនួនគត្េគូ 
ែ.             ខដលិ
m,n ជាចំនួនគត្េធមាជាត្្ិ
                
              ជា
ចំនួនគត្េមសស 
គ.តាងិPិ: mn ម្នខមនជាពហុ
គុណននិ3 
     q : m ន្ង nិម្នខមនជាពហុ
គុណននិ3 
មគបាន 
 ̅    ជាពហុគុណនន3 
 ̅    ន្ង    ជាពហុគុណនន3 
មបើិm=3k, n=3L មនេះិ
mn=9kL=3(3kL)ជាផលគុណននិ
3 ខដលផទុយពៀសមាត្្កមា 
មគបានិ ̅    ̅ ិព្ត្ 
ដូចមនេះិ    ព្ត្ 
ឃ.តាងិ        ,    
        

 ̅         ̅        
មបើិ  ម្នស្រសបន្ង   មនេះ
      ិខដល 
ផទុយពៀសមាត្្កមា 
ដូចមនេះិ      
 

  
 

…ស្ស ព្ភាកាមឆលើយតាមរកុម 

ក.ិ             ខដល
k,l ជាចំនួនគត្េ         

    ជាចំនួនគត្េគូ 
ែ.             ខដលិ
m,n ជាចំនួនគត្េធមាជាត្្ិ
                
              ជា
ចំនួនគត្េមសស 
គ.តាងិPិ: mn ម្នខមនជាពហុ
គុណននិ3 
     q : m ន្ង nិម្នខមនជាពហុ
គុណននិ3 
មគបាន 
 ̅    ជាពហុគុណនន3 
 ̅    ន្ង    ជាពហុគុណនន3 
មបើិm=3k, n=3L មនេះិ
mn=9kL=3(3kL)ជាផលគុណននិ
3 ខដលផទុយពៀសមាត្្កមា 
មគបានិ ̅    ̅ ិព្ត្ 
ដូចមនេះិ    ព្ត្ 
ឃ.តាងិ        ,    
        

 ̅         ̅        
មបើិ  ម្នស្រសបន្ង   មនេះ
      ិខដល 
ផទុយពៀសមាត្្កមា 
ដូចមនេះិ      
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«ដាកេលំហាត្េឲ្យស្ស មធវើមៅផទេះ
ន្ងខណនំស្ស  
មោរពវន័្យន្ងស្មត បេដំបូនា ន
ឪពុកមាត យ 

ជំហានទៀ៥      
(ក្ចចោរផទេះ) 

បង្ហា ញថ្នមបើិ           

  មនេះ    
ក.តាមសរមាយបញ្ជា កេមដាយ
ផ្ទ លេ 
ែ.ិតាមសរមាយបញ្ជា កេតាម
សំមណើ ផទុយពៀសមាត្្កមា 

 
-ស្ស កត្េរតាលំហាត្េន្ងស្មត បេ
ដំបូនា នរគ ូ
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ងរៀបច្ំងោយគរុនិសសតិ គណិត រូប(បរញិ្ញា +១ ជំនាន់ទ្យី ១៧) ្កុមទ្យី ៣ ទ្យំព័រទ្យ ី13 

   កិច្ចតែងការបង្ងៀន 
          ជំពកូ  ទី…១….                       តកកវិទា សំណ ំ និងចំននួ 
 មមមរៀនទ.ី..១....                              តកកវិទា 

(១.៣ ររមភទននសរាយបញ្ជា ក្ ់) 
គ. សរាយបញ្ជា ក្ត់ាមសំម ើ ផាុយពីការពិត   ឃ. សរាយបញ្ជា ក្ត់ាមមទ េលក្ខខ ឌ  

 I.វត្ថុបំណងននមមមរៀន ៖មរោយពៀមរៀនចបេមមមរៀនិស្ស នឺងទទួលបាន 
-ចំមណេះដឹងិិ: ស្ស របាបេបានពៀសរមាយបញ្ជា កេផទុយពៀោរព្ត្ន្ងសរមាយបញ្ជា កេ
តាមមទវលកខែណឌ ិបានរតឹ្មរត្ូវ។ 
-បំណ្ន      ិ: ស្ស មដាេះស្រស្មយលំហាត្េបានមដាយមរបើសរមាយបញ្ជា កេផទុយពៀោរ
ព្ត្ន្ងតាមសរមាយបញ្ជា កេមទវលកខែណឌ បានរតឹ្មរត្ូវ។ 
-ឥរយ្ាបថ    : ស្ស មានស្មា រត្ៀរបុងរបយ័ត្នកនុងោរតាមដានវភ្ាគិន្ងិចូលរមួ
ព្ភាកាតាមរកុមយា៉ោងស្មវ ហាបេ។ 

II.មពលមវលៈ     …0២….មមា៉ោងិនថៃ……………..ទៀ……………..ខែ…………..ឆ្ន ំ……….. 
III.សមាា រៈឧបមទស 
ន«ិរកដាសឆ្ត្ិហវឺត្ិសកុត្ 
IV.ដំណឹកនំមមមរៀន 
សកមាភាពរគ ូ ែលឹមស្មមមមរៀន សកមាភាពស្ស  

 
«រគូព្ន្ត្យអវត្តមាន 
ិិអនម័យ 
ិសណ្តត បេធ្នន បេិន្ងិវន័្យ 

ជំហានទ១ី     
(រដឋបាលថ្នន កេ) 

«រគូព្ន្ត្យអវត្តមានិិអនម័យ 
ិសណ្តត បេធ្នន បេិន្ងិវន័្យ 

 
«តំ្ណ្តងស្ស មឡើងរាយ
ោរណ៍ 

 
«រគូរត្ួត្ព្ន្ត្យក្ចចោរផទេះ 
 
 

ជំហានទ២ី 
 (រលឹំកមមមរៀនចាសេ) 

ក.           មនេះ      
ែ.ិិឧបមាថ្ន     មនេះមគបាន 
          

    គឺ        
             

ខដលផទុយពៀសមាត្្កមា។ ដូចមនេះ  
    

 
«ស្ស មបើកមសៀវមៅ 
ក.ិិx=-1,x=2ិមនេះិx≠0  
ែ.ឧបមាថ្និx=0ិមនេះគបាន 
(0+1)(0-2)=-2ិគឺិ(x+1)(x-2)≠0        
ខដលផទុយពៀសមាត្្កមា។ិដូចមនេះិ
x≠0 

 ជំហានទ៣ី        (មមមរៀនថាៀ)  



វិទ្យាស្ថា នជាតអិប់រ ំ កិច្ចតតងការបង្ងៀនគណិតវិទ្យា ថ្នា ក់ទ្យី១០ ឆ្ា សំិកា ២០១១-២០១២ 

ងរៀបច្ំងោយគរុនិសសតិ គណិត រូប(បរញិ្ញា +១ ជំនាន់ទ្យី ១៧) ្កុមទ្យី ៣ ទ្យំព័រទ្យ ី14 

 
 
 
«ខណនំស្ស សមងកត្រមបៀប
មដាេះស្រស្មយមហើយកំនត្េជំហាន
ទំាងបៀននសរមាយបញ្ជា កេ 
 
«ពនយលេស្ស មៅតាមជំហាន
នៀមួយៗននសរមាយបញ្ជា កេ 
«ដាកេឧទាហរណ៍ឲ្យស្ស ន្ង
ពនយលេ 
 
 
«ខណនំស្ស ឲ្យសមងកត្រត្ងេ
ជំហានននសរមាយបញ្ជា កេ
មហើយកំនត្េជំហាននៀមួយៗ
ខណនំស្ស  
 
 
«ខណនំឲ្យស្ស សមងកត្
ឧទាហរណ៍ 
(សសិទំព័រ១២) 

មមមរៀនទ.ី១.   តកកវិទា  
១.៣ ប្រណភទននសប្ាយ
បញ្ជា ក ់
គ. សប្ាយបញ្ជា កផ់ា យពី
ការពិត 
«១.ិតាងិ  ជាសំមណើ ខដលរត្ូវ
បង្ហា ញ។ 
ិ២.ិកំណត្េសំមណើ ិ ̅  ។ 
ិ៣.ិឧបមាថ្នសមណើ ិ ̅ិព្ត្។ិរចួ
បកស្រស្មយបនតបនទ បេរហូត្ដលេ
បានលទធផលផទុយពៀរទឹសតៀគណ្
ត្វទ្ា។ិមគបានសំមណើ ិ ̅ិម្នព្
ត្។ិដូចមនេះិសំមណើ    ព្ត្
(មរ េះត្នមលភាពព្ត្រវាងសំមណើ ិ
  ន្ងសំមណើ ិ ̅ិមានត្នមលផទុយ
ោន )។ 
«(មៅកនុងិស.ស) 
ឃ. សរាយបញ្ជា ក្ត់ាមមទ េ
លក្ខខ ឌ  
Ex. ចូរបញ្ជា កេលកខែណឌ រគបេ 
រោនេន្ងចំាបាចេមៅកនុងិ    
«  ជាលកខែណឌ រគបេរោនេមដើមបៀ   
«ិិិ  ជាលកខែណឌ ចំាបាចេមដើមបៀ    

 
 

 
«ស្ស សមងកត្ិន្ងតាមដាន 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
«ស្រស្មយរត្ងេៗមៅតាមសមាត្្
កមាខដលមគឲ្យ 
 
 
 
 
  ជាលកខែណឌ រគបេរោនេមដើមបៀ  
  ជាលកខែណឌ ចំាបាចេមដើមបៀ    



វិទ្យាស្ថា នជាតអិប់រ ំ កិច្ចតតងការបង្ងៀនគណិតវិទ្យា ថ្នា ក់ទ្យី១០ ឆ្ា សំិកា ២០១១-២០១២ 

ងរៀបច្ំងោយគរុនិសសតិ គណិត រូប(បរញិ្ញា +១ ជំនាន់ទ្យី ១៧) ្កុមទ្យី ៣ ទ្យំព័រទ្យ ី15 

«ឲ្យស្ស មធវើោរសនន្ដាឋ នន្ង
មដាេះស្រស្មយរបត្្បត្ត្តាមរកុម(៤
រកុម) 
ក.បង្ហា ញថ្និ√  គឺជាចំនួនអស
ន្ទាន។ 
ែ.បង្ហា ញថ្និ√ 

 ិគឺជាចំនួនអស
ន្ទាន។  
គ.បង្ហា ញថា         លុោះ
ត្រាតត                 (    រ ឺ  

   រ ឺ   ) 
ឃ.បង្ហា ញថា         
លុេះរតាខត្     រ ឺ    

ជំហានទ៤ី  
(ពរងឹងចំមណេះដឹង) 

 
«ឲ្យស្ស មធវើោរសនន្ដាឋ នន្ង
មដាេះស្រស្មយរបត្្បត្ត្តាមរកុម(៤
រកុម) 
ក.ឧបមាថ្និ√ ិជាចំនួន
សន្ទានិ√  

 

 
 ខដលិ

             
មគបានិ      (1) 
ខត្ិ   
ែ.បង្ហា ញថ្និ√ 

 ិគឺជាចំនួនអស
ន្ទាន។  
គ.បង្ហា ញថា         លុោះ
ត្រាតត (    រ ឺ     រ ឺ   ) 
ឃ.បង្ហា ញថា         
លុេះរតាខត្     រ ឺ    

(ស.គិទំព័រ១១) 

…ស្ស ព្ភាកាមឆលើយតាមរកុម 

 

«ឲ្យស្ស មធវើោរសនន្ដាឋ នន្ង
មដាេះស្រស្មយរបត្្បត្ត្តាមរកុម(៤
រកុម) 
ក.ឧបមាថ្និ√ ិជាចំនួន
សន្ទានិ√  

 

 
 ខដលិ

             
មគបានិ      (1) 
ខត្ិ   
ែ.បង្ហា ញថ្និ√ 

 ិគឺជាចំនួនអស
ន្ទាន។  
គ.បង្ហា ញថា         លុោះ
ត្រាតត (    រ ឺ     រ ឺ   ) 
ឃ.បង្ហា ញថា         
លុេះរតាខត្     រ ឺ    

(ស.គិទំព័រ១១) 

 
«ដាកេលំហាត្េឲ្យស្ស មធវើមៅផទេះ
ន្ងខណនំស្ស  
មោរពវន័្យន្ងស្មត បេដំបូនា ន
ឪពុកមាត យ 

ជំហានទ៥ី      
(ក្ចចោរផទេះ) 

បង្ហា ញថ្ន 
  

 

 
   ចំម េះរគបេ    ិ 

ជាអណេះអំណ្តងម្នព្ត្ 
 

 
-ស្ស កត្េរតាលំហាត្េន្ងស្មត បេ
ដំបូនា នរគ ូ

 

  



វិទ្យាស្ថា នជាតអិប់រ ំ កិច្ចតតងការបង្ងៀនគណិតវិទ្យា ថ្នា ក់ទ្យី១០ ឆ្ា សំិកា ២០១១-២០១២ 

ងរៀបច្ំងោយគរុនិសសតិ គណិត រូប(បរញិ្ញា +១ ជំនាន់ទ្យី ១៧) ្កុមទ្យី ៣ ទ្យំព័រទ្យ ី16 

    កិច្ចតែងការបង្ងៀន 
          ជំពកូ  ទី…១….                       តកកវិទា សំណ ំ និងចំននួ 
 មមមរៀនទ.ី..១....                              តកកវិទា 

(១.៣ ររមភទននសរាយបញ្ជា ក្ ់) 
ង. សរាយបញ្ជា ក្ត់ាមឧទាហរ ៍ផាញ់ 

 I.វត្ថុបំណងននមមមរៀន ៖មរោយពៀមរៀនចបេមមមរៀនិស្ស នឺងទទួលបាន 
-ចំមណេះដឹងិិ: ស្ស របាបេបានពៀសរមាយបញ្ជា កេតាមឧទាហរណ៍ផទញេិបានរតឹ្ម 
រត្ូវ។ 
-បំណ្ន      ិ: ស្ស មដាេះស្រស្មយលំហាត្េបានមដាយមរបើសរមាយបញ្ជា កេតាម
ឧទាហរណ៍ផទញេិបានរតឹ្មរត្ូវ។ 
-ឥរយ្ាបថ    : ស្ស មានស្មា រត្ៀរបុងរបយ័ត្នកនុងោរតាមដានវភ្ាគិន្ងិចូលរមួ
ព្ភាកាតាមរកុមយា៉ោងស្មវ ហាបេ។ 

II.មពលមវលៈ     …0២….មមា៉ោងិនថៃ……………..ទៀ……………..ខែ…………..ឆ្ន ំ……….. 
III.សមាា រៈឧបមទស 
«ិរកដាសឆ្ត្ិហវឺត្ិសកុត្ 
IV.ដំណឹកនំមមមរៀន 
សកមាភាពរគ ូ ែលឹមស្មមមមរៀន សកមាភាពស្ស  

 
«រគូព្ន្ត្យអវត្តមាន 
ិិអនម័យ 
ិសណ្តត បេធ្នន បេិន្ងិវន័្យ 

ជំហានទ១ី     
(រដឋបាលថ្នន កេ) 

«រគូព្ន្ត្យអវត្តមានិិអនម័យ 
ិសណ្តត បេធ្នន បេិន្ងិវន័្យ 

 
«តំ្ណ្តងស្ស មឡើងរាយ
ោរណ៍ 

 
«រគូរត្ួត្ព្ន្ត្យក្ចចោរផទេះ 
«ឲ្យស្ស សូរត្សំោលេស្មរ
មឡើងវញ្ 
 

ជំហានទ២ី 
 (រលឹំកមមមរៀនចាសេ) 

« មគមានសំមណើ ិp ន្ងq 
«មបើ p   មនេះមគបានសំមណើ ិp 

ជាលកខែណឌ រគបេរោនេេសរមាបេិ
p ន្ង qជាលកខែណឌ ចំាបាចេ
សរមាបេិp។ 

«មបើិ ⇔  មនេះមគថ្នសំមណើ ិpិជា

 
«ស្ស មបើកមសៀវមៅ 
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លកខែណឌ រគបេរោនេសរមាបេិq។ 
 
 
 
 
«ខណនំស្ស សមងកត្រមបៀប
មដាេះស្រស្មយ  
«ពនយលេស្ស មៅតាមជំហាន
នៀមួយៗននសរមាយបញ្ជា កេ 
«ដាកេឧទាហរណ៍ឲ្យស្ស ន្ង
ពនយលេ 
 
 
«ខណនំស្ស ឲ្យសមងកត្រត្ងេ
ជំហានននសរមាយបញ្ជា កេ
មហើយកំនត្េជំហាននៀមួយៗ
ខណនំស្ស  
«ខណនំឲ្យស្ស សមងកត្
ឧទាហរណ៍ 
(សសិទំព័រ១៣) 

ជំហានទ៣ី        (មមមរៀនថាៀ) 
មមមរៀនទ.ី១.   តកកវិទា  
១.៣ ប្រណភទននសប្ាយ
បញ្ជា ក ់
គ. សប្ាយបញ្ជា កត់ាម
ឧទាហរណផ៍ាញ់ 
«EX,ិមគមានសំមណើ មួយិ(របជា
ជនរសេមៅទៀរកុងភនំមពញគឺជា
ជនជាត្្ខែារ)ិព្ត្ិរ ឺិ ម្នព្ត្ 
ចមមលើយ៖ិមានជនជាត្្ច្នមាន កេ
រសេមៅទៀរកុងភនំមពញិ(មនេះជា
ឧទាហរណ៍ផទញេ) 

 
 
 

 
«ស្ស សមងកត្ិន្ងតាមដាន 
 
 
 
 
 
 
 
 
«ស្រស្មយរត្ងេៗមៅតាមសមាត្្
កមាខដលមគឲ្យ 
 
 
 

 
 
 
«ឲ្យស្ស មធវើោរសនន្ដាឋ នន្ង
មដាេះស្រស្មយរបត្្បត្ត្តាមរកុម(៤
រកុម) 
បង្ហា ញថ្នសំមណើ ខាងមរោមមនេះ
ម្នព្ត្មដាយមរបើឧទាហរណ៍
ផទញេ 
ក.បង្ហា ញថ្និអាស្ម៊ា នមាន
សមាជ្កមកពៀរគបេរបមទសកនុង

ជំហានទ៤ី 
(ពរងឹងចំមណេះដឹង) 

«ឲ្យស្ស មធវើោរសនន្ដាឋ នន្ង
មដាេះស្រស្មយ 
ក. 
ែ.២ិជាចំណួនបឋមខត្វាជា
ចំនួនគត្េគូ 
គ.យកិp=3 ,q=5 មនេះ 
           ម្នខមនជា
ចំនួនបឋមមទ 

 
 
 

…ស្ស ព្ភាកាមឆលើយតាមរកុម 
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ទវៀបអាសុៀ 
ែ.រគបេចំនួនបឋមគឺជាចំនួនគត្េ
មសស  
គ.បបើ p ៃិង qជាចុំៃួៃបឋម
ប ើយ          
មនេះ   ជាចុំៃួៃបឋម។ 
ឃ.បបើ a>b បន្ទោះ       
ចុំប ោះត្រគប់ចុំៃួៃពិត a ៃិង b ។ 
 

ឃ.យកិ          
     ខត្          

 
«ដាកេលំហាត្េឲ្យស្ស មធវើមៅផទេះ
ន្ងខណនំស្ស  
មោរពវន័្យន្ងស្មត បេដំបូនា ន
ឪពុកមាត យ 

ជំហានទ៥ី      
(ក្ចចោរផទេះ) 

ចូរបអូនៗមធវើលំហាត្េមៅទំព័រទៀិ
១៧ិមលែ(ិ
១១,១២,១៣,១៤,១៥) 
 

 
-ស្ស កត្េរតាលំហាត្េន្ងស្មត បេ
ដំបូនា នរគ ូ
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កិច្ចតែងការបង្ងៀន 
គណិតវទិាថ្នន ក់ ទី ១០ 

ជំពូក I: តកកវទិា សំណំុ និងចំនួន 
មមមរៀនទី២  

ថ្ថៃទី………ខែ………ឆ្ន ំ……… 
មសៀវមៅសិសសទំព័រ 18 

I. ចំណងមជើងមមមរៀន  ៖ សំណំុ 
ចំណងមជើងរង  ៖ ២.១ សញ្ញា ណថ្នសំណំុ 
 ក) សំណំុកំណត់តាមការមរៀបរាប់ម ម្ ោះធាតុ                                 
 ែ) សំណំុកំណត់តាមលកខណៈរមួថ្នធាតុ 
 គ) សំណំុរាប់អស់ និងសំណំុអននត 

II. វតថុបំណងថ្នមមមរៀន 
មរកាយពីមរៀនមមមរៀនចប់សិសសអាច 
- ចំមណោះដឹង  ៖ -ររប់រនពីសញ្ញា ណថ្នសំណំុ សំណំុរាប់អស់ សំណំុអននត 
- ចំមណោះមធវើ  ៖ - កំណត់សំណំុតាមរមបៀបរាប់ម ម្ ោះធាតុ  
       - បកស្រាយសំណំុតាមដារកាមវនិ 
- ឥរយិាបថ  ៖ សិសសសហការគ្នន កនុងការម ោះស្រាយលំហាត់ 

III. រយៈមពល   ៖ ៩០ នាទី 
IV. សម្ភា រឧបមទស  ៖ ផ្ទ ំងរបូភាពបង្ហា ញពីសំណំុរាប់អស់ និងសំណំុអននត  

                                      ករមងលំហាត់     
                                        

V. ដំមណើ រការបមរងៀន 
សកមមភាពរគ ូ ែលឹមារ សកមមភាពសិសស 

 
រតូតពិនិតយ៖ អនាម័យ 
អវតតម្ភនវន័ិយ 
និងសណ្តត ប់ធាន ប់ថ្នន ក់មរៀន 

ជំហានទី១ 
រដឋរលថ្នន ក់ 

 
របធានថ្នន ក់រាយការណ៍ 

 
 
-ចូរមរៀបរាប់ពីចំនួនគត់រឡឺាទីប
ខដលធំជាង  -9 ខតតូចជាង 6 
 
 
 

ជំហានទី២ 
រលឹំកមមមរៀនចាស់ 

 
 
 
 

 
 
-ចំនួនគត់រឡឺាទីបខដលធំជាង  
-9 ខតតូចជាង 6 គឺៈ

8, 7, 6, 5, 4, 3, 2, 1,0,

1,2,3,4,5

         
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-ចូររកចំនួនគត់គូអវជិជម្ភនធំជាង
6  

-ចូរររប់រគប់តូខចកថ្ន6 ? 

 
 

 

-ចំនួនគត់គូអវជិជម្ភនធំជា 6

គឺៈ 4, 2   
-តួខចកថ្ន 6  គឺៈ 

1,1, 2,2, 3,3, 6,6     
 
 
-រគូសរមសចំណងមជើងមមមរៀនថមី
និងររប់អំពីវតថុបំណងថ្នមមមរៀន 
 
 
-រគូ ក់ឧទាហរណ៍មកពនយល់
មហើយសួរមៅសិសស 
-មតើរក សប័ណណខដលចុោះ 
មលែពីដល់១០មនោះបមងកើតរន
សំណំុឬមទមររោះអវី? 
 
 
 
 
 
 
 
 
តាមដារកាមវនិមយើងម ើញថ្ន 
1 ,2C C  អានថ្ន 1,2

ជាធាតុថ្នC  
-ចុោះមបើ  11និង 12 
វញិមតើធាតុថ្ន 
 C ខដរឬមទ? 
 
 
 
 

ជំហានទី៣ 
(មមមរៀនថមី) 

          មមមរៀនទី២ សំណំុ 
២.១ សញ្ញា ណថ្នសំណំុ 
   ក. 
សំណំុកំណត់តាមការមរៀប 
        រាប់ម ម្ ោះធាតុ 
Ex: មគឲ្យប័ណណរក សមួយ
ខដលម្ភនចុោះមលែពី មលែ១ 
ដល់ មលែ១០ ម យខឡកពី
គ្នន ។ រក សខដលចុោះមលែពី 
១ដល់ មលែ 
១០មនោះបមងកើតរន
ជាសំណំុពីមររោះពីមលែ១ដល់
មលែ១០ អាចរាប់រន។ មបើC 
ជាសំណំុមនាោះមគកំណត់សរ
មសរ 

 1,2,3,4,5,6,7,8,9,10C   
 
 
 
 
ជាទូមៅៈ 
សំណំុគឺជាបណតុំ ថ្នវតថុ
ខដលកំណត់ម យលកខណឌ ជា
ក់លាក់។ ចំនួនធាតុថ្នសំណំុ
A  មគកំណត់សរមសរម យ
 n A ។ 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
-បមងកើតរនជាសំណំុ ពីមររោះ
មលែ១ដល់ មលែ១០អាចរាប់
រន៖ មបើ C  ជាសំណំុមនាោះមគ
សរមសរ 

 1,2,3,4,5,6,7,8,9,10C   
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

-មិនមមនជាធាតុនន  C 
ទទទររោះ  
11 ,12C C   
 
 
 

C

.1
2 8

6
3 4

5 7 9

10



វិទ្យាស្ថា នជាតអិប់រ ំ កិច្ចតតងការបង្ងៀនគណិតវិទ្យា ថ្នា ក់ទ្យ១ី០ ឆ្ា សំិកា ២០១១-២០១២ 

ងរៀបច្ំងោយគរុនិសសតិ គណិត រូប(បរញិ្ញា +១ ជំនាន់ទ្យី ១៧) ្កុមទ្យី ៣ ទ្យំព័រទ្យ ី21 

  {   ជាចំនួនធមមជាតិវជិ្ជមាន តូចជាង    } 
  *   ⁄     + 

-រគូ ក់សំគ្នល់ឲ្យសិសស 
 
 
 
 
 
 
Ex: ក) កំណត់តួខចកវជិជម្ភនថ្ន12 
     ែ) កំណត់សំណំុចំនួនគត់
រឡឺាទីបខដលធំជាង-4 
ខតតូចជាង 2។  
 

 

 

 

 

 

 

 Ex: ទគមានសំណំុពីរ  E និង F 
មែល កំណត់ទោយ  

 
 
 
 
 
 
 
 
 

រគូោក់ឧទាហរណ៍ទី២ឲ្យសិ
សសទធវវើៈ 
 Ex: កំណត់សំណំុខាងទរោម
តាមលកខណើៈរមូននធាតុ 
និងោរទរៀបរាប់ទ ម្ ោះធាតុ 
ទហវយ
បញ្ជជ ក់ចំនួនធាតុរបស់វើៈ 
ក) សំណំុចំនូនបឋមតូចជាង
ឬទសមវនឹង 23 ។ 

សំគ្នល់ៈ  
-សំណំុខដលគ្នម នធាតុមគមៅថ្ន
សំណំុទមទមហើយតាងម យ 
ឬ {}។ 
មគរនៈ   0n    
-ធាតុនីមួយៗថ្នសំណំុមិនម្ភន
ភាពរចំខដលម្ភនន័យថ្នធាតុ 
នីមួយៗថ្នសំណំុរតវូខតែុសគ្នន
។ 
 
 
 
 
របិតបតតិ៖ កំណត់សំណំុម យ
មរៀបរាប់ម ម្ ោះធាតុ និងគូស
ដារកាមវនិតាងសំណំុនីមួយៗ
ខាងមរកាមៈ 
  ក) សំណំុថ្នចំនូនគត់គួវជជម្ភន
តូចជាងឬ មសមើ10 
  ែ) សំណំុថ្នចំនួនគត់ធមមជាតិ
ខដលតូចជាង8 ខតធំជាងឬមសមើ 1។ 
 
 
 
 
ែ) សំណំុតាមលកខណៈរមួថ្នធាតុ 
ជាទូមៅៈ សំណំុថ្ន 
ខដលមផទៀងផ្ទ ត់តាមលកខណឌ
ខដលឲ្យគឺកំណត់ម យ 

{ មផទៀងផ្ទ ត់លកខណឌ  
ខដលឲ្យ}។ 
មគសមងកតម ើញថ្ន           និង 
ជាធាតុថ្នសំណំុ E និងF 
មរៀងគ្នន  ខដល

 
 
 
 
 
 

 
ក) តូមចកវជិ្ជមាននន  12គឺ 

 1,2,3,4,6,12B   
ខ) សំណំុចំនួនគត់រឡឺាទីប
មែលធំជាង-4 មតតូចជាង 2 គឺ 
តាងទោយ  
 
 
ក)   

  

 

2,4,6,8,10

5

E

n E



  
 
 
 
 ែ)  

 

 

` 1,2,3,4,5,6,7

`

E

n E



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

E
2 4

8 6

10

`E

1 2 3

4 5 6

7
x

/x x

x
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ខ) សំណំុចំនួនមែលជាតួមចក
វជិ្ជមាននន 20 ។ 
គ) សំណំុចំនួនគត់ទសសមែល
មចកោច់នឹង  2។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

   {  ជាតួមចកវជិ្ជមាននន   ⁄ } 

  *               + 

 ( )    

កំណត់ម យលកខណឌ  
រមួថ្នធាតុ  
“  x  ជាចំនួនគត់វជិជម្ភនតូច
ជាង  10  និង  
មរៀងគ្នន ។ មគថ្នសំណំុ  E និង F
កំណត់តាមលកខណឌ រមូថ្នធាតុ។ 
ក)   
{  ⁄ ជាចំនួនបឋមតូចជាងរទឺសមវ  } 
(កំណត់សំណំុតាមលកខណើៈ
រមួននធាតុ) 
ខ)  

(តាមលកខណើៈរមួននធាតុ) 

(តាមោរទរៀបរាប់ទ ម្ ោះធាតុ) 
ទគបានើៈ   ( )    
គ) C={   ជាចំនួនគត់ទសស⁄  
មែលមចកោច់នឹង  } 

(តាមលកខណើៈរមួននធាតុ) 
   ទររោះចំនួនទសសមិន
មចកោច់នឹង2 ទទ។ 
ទោយ C ជាសំណំុទទទទ ោះ
ទគមិនអាចកំណត់វតាមោរ
ទរៀបរាប់ទ ម្ ោះធាតុទទ) 
ទគបានើៈ  

 
គ) សំណំុរាប់អស់ និងសំណំុ 
     អននត 
ជាទូមៅៈ 
សំណំុខចកមចញជា ២របមភទៈ 
១-សំណំុរាប់អស់គឺសំណំុខដល
ម្ភនចំនួនធាតុជាចំនួនកំណត់
។ 
២-សំណំុអននត 
គឺជាសំណំុខដល

   {  ⁄ ជាចំនួនបឋមតូចជាងរទឺសមវ  } 

   {  ជាតួមចកវជិ្ជមាននន   ⁄ } 

  *               + 

 ( )    

 
 
 
 
 
 
ក)  

(កំណត់សំណំុតាមលកខណើៈ
រមួននធាតុ) 
ខ)  

(តាមលកខណើៈរមួននធាតុ) 

(តាមោរទរៀបរាប់ទ ម្ ោះធាតុ) 
ទគបានើៈ   ( )    
គ) 
C={   ជាចំនួនគត់ទសស⁄  
មែលមចកោច់នឹង  } 
(តាមលកខណើៈរមួននធាតុ) 
   ទររោះចំនួនទសសមិន
មចកោច់នឹង2 ទទ។ 
ទោយ C ជាសំណំុទទទទ ោះ
ទគមិនអាចកំណត់វតាមោរ
ទរៀបរាប់ទ ម្ ោះធាតុទទ) 
ទគបានើៈ  

2 4 0y  
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   *     ⁄ +  *    + 

  {  ⁄ ជាចំនួនគត់វជិ្ជមាន} 
  *           + 

 
 
 Ex: ក) ទគមានសំនំុ 

ទគបានើៈ  
 ( )   ជាចំនួនកំណត់។ ទោយ 
Aមានចំនួនកំណត់ធាតុជាចំនួនកំណ
ត់ទ ោះទគថាA ជាសំណំុរាប់អស់។ 
ខ)  

មានចំនួនធាតុទរចវនរាប់មិនអ
ស់ទ ោះទគថា 
វជាសំណំុអននត។ 

   *     ⁄ +  *    + 

  {  ⁄ ជាចំនួនគត់វជិ្ជមាន} 
  *           + 

ម្ភនចំនួនធាតុមរចើនរាប់មិនអ
ស់។ 
 Ex: ក) ទគមានសំនំុ 

ទគបានើៈ  
 ( )   ជាចំនួនកំណត់។ 
ទោយA មានចំនួនកំធាតុជា 
ចំនួនកំណត់ទ ោះទគថាA 
ជាសំណំុរាប់អស់។ 
ខ)  

មានចំនួនធាតុទរចវនរាប់មិនអ
ស់ទ ោះទគថា 
វជាសំណំុអននត។ 

 
 
-រគូ ក់ឧទាហរណ៍ឲ្យសិសស
ម ោះស្រាយតាមរកុម ឬបុគគល 
មតើខាងមរកាមមនោះជាសំណំុខដ
លឬមទ? មររោះអវី? 
 ក)  1,3,5,7,9,11E   
ែ)  
 

 

 

គ) កំណត់របទភទននសំនំុខាង
ទរោមើៈ  

  
 
 

21/ 16 0

2 / 0

E x x

D x x

  

 
 

ជំហានទី៤ 
ពរងឹងពុទវី 

 
 
 
 
 
 
ក) មិនខមនជាសំណំុមទមររោះ
សំណំុ E ម្ភនធាតុដខដលគឺ 3 
ែ) ជាសំណំុមររោះសំណំុ `E

គ្នម នធាតុរចំខដលមទ។ 
 

 1/ 4,4

( ) 2

E

n E c

 

   
រាប់អស់ 

 2 / 0D x x   
ជាសំណំុអននត 

 
-ឲ្យសិសសមពលមៅផទោះមមើលមម
មរៀនមឡើងវញិនិងមមើលមមមរៀន
បនតមទៀតផល 

ជំហានទី៥ 
បណ្តដ ំមផញើ 

 
 
សិសសាត ប់ម យយកចិតតទុក
 ក់ និងមធវើតាមការខណនំា

 ` 2,3,4,5,6,7E 
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មហើយកំុមភលចជួយ
មធវើការង្ហរផទោះ។ 
-កំណត់របមភទថ្នសំណំុៈ 
១)  ={  ⁄ ចំនូនគត់ទសសវជិ្ជមាន} 
២) 
{           ជាចំនួនគត់រឡឺាទីប⁄ } 

រគូ។ 
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កិច្ចតែងការបង្ងៀន 
គណិតវទិាថ្នន ក់ ទី ១០ 

ជំពូក I: តកកវទិា សំណំុ និងចំនួន 
មមមរៀនទី២  

ថ្ថៃទី………ខែ………ឆ្ន ំ……… 
មសៀវមៅសិសសទំព័រ ២១ 

I. ចំណងមជើងមមមរៀន  ៖ សំណំុ 
ចំណងមជើងរង  ៖ ២.១ សញ្ញា ណថ្នសំណំុ 
  ) សំណំុខដលម្ភនធាតុមិនខមនជាចំនួន                                  
 ង) សំណំុមសមើគ្នន   
 ច) សំណំុរង សំណំុសកល និងសំណំុរងបំមពញ 
     + សំណំុរង 
     + សំណំុសកល 
     +សំណំុរងបំមពញ 

II. វតថុបំណងថ្នមមមរៀន 
មរកាយពីមរៀនមមមរៀនចប់សិសសអាច 
- ចំមណោះដឹង ៖ ររប់រនពីសញ្ញា ណថ្នសំណំុខដលម្ភនធាតុមិនខមនជាចំនួន 
     - ររប់រនពីសញ្ញា ណថ្នសំណំុមសមើគ្នន  សំណំុរង សំណំុសកល 
          សំណំុបំមពញ 
- ចំមណោះមធវើ ៖ - កំណត់រនពីរសំណំុខដលម្ភនធាតុមិនខមនជាចំនួន សំណំុរង 
                               សំណំុមសមើគ្នន  សំណំុសកល និង សំណំុបំមពញរនយា៉ាងរតឹមរតូវ  
       
- ឥរយិាបថ  ៖ សិសសសហការគ្នន កនុងការម ោះស្រាយលំហាត់ 

III. រយៈមពល   ៖ ៩០ នាទី 
IV. សម្ភា រឧបមទស  ៖ ផ្ទ ំងរបូភាពបង្ហា ញពីសំណំុរាប់អស់ និងសំណំុអននត  

                                      ករមងលំហាត់     
                                        

V. ដំមណើ រការបមរងៀន 
សកមមភាពរគ ូ ែលមារ សកមមភាពសិសស 

 
ពិនយៈ វតតម្ភន សណ្តដ ប់ធាន ប់ 

ជំហានទី១ 
លំនឹងថ្នន ក់ 

 
របធានថ្នន ក់រាយការណ៍ 

 
 

ជំហានទី២ 
រលឹំកមមមរៀន 
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កំណត់របទភទននសំនំុខាង
ទរោមើៈ  

  
 
 

21/ 36 0

2 / 0

E x x

D x x

  

   
 
 
-មតើសំណំុអននត និងសំណំុរាប់
អស់ម្ភនលកខណៈែុសគ្នន យា៉ាង
ណ្តែលោះ? 
-
មតើសំណំុណ្តែលោះខដលកំនត់តា
មលកខណៈរមូថ្នធាតុ 

 
 , , , , ,A a b c d e f

   *   ជាចំនួនគត់គូ+⁄  
 ( 1)( 1) 0C y y     

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 1/ 6,6

( ) 2

E

n E c

 

   
រាប់អស់ 

 2 / 0D x x   
ជាសំណំុអននត 
 
-សំណំុអននតម្ភនចំនួនធាតុ
មរចើនរាប់មិនអស់ចំខនកឯសំនំុ
រាប់អស់ម្ភនចំនូនធាតុជាចំនួ
នកំណត់។ 
 
 
-សំណំុ B និង C។ 
 
 

 
-រគូសរមសរចំណងមជើងមមមរៀន
ថមី
មហើយររប់ពីវតថុបំណងមមមរៀន
ថ្ថៃមនោះ 
-រគូមលើកយក ឧទាហរណ៍មួយ
មកពនយល់ររប់សិសស 
Ex: រងវង់មួយខដលម្ភនផចិត 
oនិង  កំា r 
គឺជាសំនំុថ្នចំនុចទាំងអស់
មៅកនុងបលង់ខដលម្ភនចម្ភៃ យមថ
រ rពីចំនុច oមហើយកំណត់ម យ 
*     +⁄  
 

-រគូោក់ឧទាហរណ៍ទអាយ 
សិសសទឡវងទធវវ 
 

ជំហានទី៣ 
មមមរៀនរបចំាថ្ថៃ 

 ) សំណំុខដលម្ភនធាតុមិន 
      ខមនជាចំនួន 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Ex:មរបើនិមិតតសញ្ញា សំនំុមដើមបី 
តាងរកាបថ្នអនុគមន៍ 2y x

  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 *(   )     +⁄  
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រគូោក់និមយមន័យឲ្យសិសស 
 
 
-រគូពនយល់សិសស 
Ex: ទគឲ្យសំណំុបី A,BនិងC មែល 
  {  ⁄ ជាចំនួនគត់រឡឺាទីប 

០     + 
  

*  ⁄ ជាចំនួនគត់រឡឺាទីបវជិ្ជ       
មានមែល   + 
  *  ⁄ ជាចំនូនគត់រឡឺាទីប
មែល       + 
ទគបានើៈ  
  *     + 
  *     + 
  * + 

ទគថាសំណំុ AនិងB ជាសំណំុ 
ទសមវគ្នា ទររោះមានបញ្ជ ី ធាតុែូច 
គ្នា មតA និងC រពមទាំងB និងC 
មានបញ្ជ ីធាតុមិនែូចគ្នា ទ ោះ
ទគថា A  និងC ទហវយ B និងC
ជាសំណំុមិនទសមវគ្នា ។ 
 
 
 
-រគូោក់ឧទាហរណ៍ឲ្យសិសស 
 
 
 
 
 
 
 

ង) សំណំុមសមើគ្នន  
និមយន័យៈ 
សំណំុពីរមសមើគ្នន កាលណ្ត
សំណំុទំាងពីរម្ភនបញ្ជ ីរធាតុដូ
ចគ្នន ។ 
Ex: ទគឲ្យសំណំុបី A,BនិងC មែល 
  {  ⁄ ជាចំនួនគត់រឡឺាទីប 

០     + 
  

*  ⁄ ជាចំនួនគត់រឡឺាទីបវជិ្ជ       
មានមែល   + 
  *  ⁄ ជាចំនូនគត់រឡឺាទីប
មែល       + 
ទគបានើៈ  
  *     + 
  *     + 
  * + 

ទគថាសំណំុ AនិងB ជាសំណំុ 
ទសមវគ្នា ទររោះមានបញ្ជ ី ធាតុែូច 
គ្នា មតA និងC រពមទាំងB និងC 
មានបញ្ជ ីធាតុមិនែូចគ្នា ទ ោះ
ទគថា A  និងC ទហវយ B និងC
ជាសំណំុមិនទសមវគ្នា ។

  
 
 
  *     + 
  *       + 
  *       + 
មរបៀបមធៀបសំនំុ D,E,F 
មគរនៈ  
      
 

ច) សំណំុរង សំណំុសកល 
និងសំណំុរងបំទពញ 
+សំណំុរង 

 
 
 
 
 
 
Ex: ទគឲ្យសំណំុបី A,BនិងC 
មែល 
  {  ⁄ ជាចំនួនគត់រឡឺាទីប 

០     + 
  

*  ⁄ ជាចំនួនគត់រឡឺាទីបវជិ្ជ       
មានមែល   + 
  *  ⁄ ជាចំនូនគត់រឡឺាទីប
មែល       + 
ទគបានើៈ  
  *     + 
  *     + 
  * + 

ទគថាសំណំុ AនិងB ជាសំណំុ 
ទសមវគ្នា ទររោះមានបញ្ជ ី ធាតុែូច 
គ្នា មតA និងC រពមទាំងB 
និងC 
មានបញ្ជ ីធាតុមិនែូចគ្នា ទ ោះ
ទគថា A  និងC ទហវយ B និងC
ជាសំណំុមិនទសមវគ្នា ។

  
  *     + 
  *       + 
  *       + 
មរបៀបមធៀបសំនំុ D,E,F 
មគរនៈ  
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Ex: កំណត់សំណំុតាមោររាប់
ទ ម្ ោះធាតុនិងទរបៀបទធៀបសំនំុ
ខាងទរោមើៈ 
  *  ⁄ ជាចំនួនគត់រឡឺាទីបវជិ្ជមាន, 

     + 
 

 *  ចចំនួនគត់រឡឺាទីបវជិ្ជមាន √   +⁄  
 
 
 
 
 

  {  ចំនួនគត់រឡឺាទីបវជិ្ជមាន ⁄      } 

រគូឲ្យសិសសសទងេតទលវសំណំុ៣ 
  *       + 
  *           + 
  *           + 
-ទតវរគប់ធាតុននសំណំុ  
Aគឺជាអវីនន សំណំុB 
?ទហវយទគសរទសររទបៀបណា? 
រចួទគទៅយ៉ាងែូចទមតចមែរ? 
 
 
-រគូោក់ ជាទូទៅឲ្យសិសស 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

និមយន័យើៈ 
A ជាសំណំុរងនន Bោលណា
រគប់  
   ទ ោះ          
រគប់        ។ 
 
 
 
 
ជាទូទៅើៈទបវ AជាសំណំុរងននB 
មានន័យថា    ទ ោះ
 ( )   ( )។ 
-ទបវAជាសំណំុផ្ទា ល់ននសំណំុB
មានន័យថា    ទ ោះ 
 ( )   ( )។ 
*សំគ្នល់ើៈ 
ចំទរោះរគប់សំណំុ Aទគ បាន
   និង    ទបវសំ ណំុ A 
មិនមមនជាសំណំុរងនន 
សំណំុBទ ោះទគកំណត់សរទសរ 
    
 
+សំណំុសកល 
និយមន័យើៈ សំណំុសកលគឺជា
សំណំុមានរគប់ធាតុមែលទគ
បានទរជ្វសទរ វសយកមកសិកា។ 
 
 
 
 
 
+សំណំុរងបំទពញ 
និយមន័យើៈ 
Aជាសំណំុរងននសំណំុសកល 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
-សំណំុA ជាធាតុថ្នសំនំុB 
មគកំណត់សរមសរ     
    ទ ោះទគថាសំណំុ   ជាសំណំុរង 
ននសំណំុ  ទគកំណត់សរទសរ 
   ។ 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

-សំណំុ R, Q, P 

Q

1 2

3 4

P
5

R 6 7

U

8

9
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-រគូឲ្យសិសសសទងេតទមវលទលវ
សំនំុើៈ 
-ទតវសំនំុR,Q,Pជាសំណំុអវី 
ននសំណំុ U ទហវយ សំណំុ U 
ទៅថាសំណំុអវី? 
Ex:ទគឲ្យសំណំុ 

 , , ,1,2,3,4U a b c  និងសំណំុ 
 ,1,2P a ។ កំណត់សំណំុរង

បំទពញននP។ 
  សំណំុរងបំទពញនន P កំណត់
ទោយ 

   , , ,3,4P x x P x U b c     
រគូោក់ជាទូទៅឲ្យសិសស 
 
 
 
 

U ។ សំណំុរងបំទពញននសំណំុ 
A ជាសំណំុមែលកំណត់ទោយ 

 ,A x x A x U    
 
 
 
Ex:ទគឲ្យសំណំុ 

 , , ,1,2,3,4U a b c  និងសំណំុ 
 ,1,2P a ។ កំណត់សំណំុរង

បំទពញននP។ 
  សំណំុរងបំទពញនន P កំណត់
ទោយ 

   , , ,3,4P x x P x U b c     
 
ជាទូទៅើៈ 
ទបវ U ជាសំណំុសកលនិង A
ជាសំណំុរងបំទពញននសំណំុ A 
ទ ោះ ( ) ( ) ( )n A n U n A  ។ 

ជារងននសំណំុ U ទហវយសំណំុ 
Uទនោះ ទៅថា សំណំុសកល។ 

 
-រគូ ក់លំហាត់ឲ្យសិសសមឡើងមធវើ 
     មគឲ្យសំណំុសកល 
  *  ⁄  
ជាចំនួនគត់រឡឺាទីប  0 11x  } 
និងសំណំុរងពីរ A  និង Bមែល 

 

 

0 2 7

0 2 20

A x x

B x x

  

  
 

ក) សរទសរសំណំុរងបំទពញ A
និង
កំណត់ចំនួនធាតុរបស់សំណំុ
ទ ោះ។ 
ខ) សរទសរសំណំុរងបំទពញ B
និងកណត់ចំនួនធាតុរបស់
សំណំុទ ោះ។ 
គ) ចូរបញ្ជជ ក់ថាសំទណវ រណាពិត 

ជំហានទី ៤ 
ពរងឹងពុទធិ 

 
 
 

 

 

1,2,3

1,2,3,4,5,6

1,2,3,4,5,6,7,8,9,10,11

A

B

U





 

ក) 

 
 4,5,6,7,8,910,11

( ) 8

A

n A




 

ែ) 
 7,8,9,10,11

( ) 5

B

n B




 

 

គ)  
A B ជាសំទណវ រមិនពិត 
B A  ជាសំទណវ រពិត 
A B ជាសំទណវ រមិនពិត 
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ទហវយសំទណវ រណាមិនពិតែូច
សំទណវ រខាងទរោមើៈ 
 , ,A B B A A B   ។ 
 
 
មពលបអូនមៅផទោះវញិចូលមធវើ
លំហាត់មលែ  1,2,3,4 កនុងទំព័រ 
33 មហើយកំុមភលចជួយមធវើការង្ហរ
ផទោះផង។ 

ជំហានទី ៥ 
បណ្តដ ំមផញើ 

 
 
សិសសកត់រតាទុកនិងមធវើតាម
រគូខដលរនខណនំា។ 
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កិច្ចតែងការបង្ងៀន 
គណិតវទិាថ្នន ក់ ទី ១០ 

ជំពូក I: តកកវទិា សំណំុ និងចំនួន 
មមមរៀនទី២  

ថ្ថៃទី………ខែ………ឆ្ន ំ……… 
មសៀវមៅសិសសទំព័រ ២៥ 

I. ចំណងមជើងមមមរៀន  ៖ សំណំុ 
ចំណងមជើងរង  ៖ ២.២ របម្ភណវធីិមលើសំណំុ 
 ក) របសពវថ្នសំណំុ                                  
 ែ) របជំុថ្នសំណំុ  

II. វតថុបំណងថ្នមមមរៀន 
មរកាយពីមរៀនមមមរៀនចប់សិសសអាច 
- ចំមណោះដឹង  ៖ -ររប់រនពីសញ្ញា ណថ្នរបសពវ និងរបជំុថ្នសំណំុ 
        
- ចំមណោះមធវើ  ៖ - កំណត់រនពីរបសពវថ្នសំណំុពីរ និងរបជំុថ្នសំណំុពីរ 
                                         មហើយរកម ើញសំណំុ ច់គ្នន  
និងចំនួនធាតុថ្នសំណំុរាប់អស់  
- ឥរយិាបថ  ៖ សិសសសហការគ្នន កនុងការម ោះស្រាយលំហាត់ 

III. រយៈមពល   ៖ ៩០ នាទី 
IV. សម្ភា រឧបមទស  ៖ ផ្ទ ំងរបូភាពបង្ហា ញពីសំណំុរាប់អស់ និងសំណំុអននត  

                                      ករមងលំហាត់     
                                        

V. ដំមណើ រការបមរងៀន 
សកមមភាពរគ ូ ខលឹមសារ សកមមភាពសិសស 

 

 

ពិនិតយើៈ វតតមាន សណាា ប់ធាា ប់ 

ជំ្ហានទី១ 
លំនឹងថាា ក់ 

 

 

របធានថាា ក់រាយោរណ៍ 
 

 

 

 

ទគឲ្យ 
 

 

, , , , ,

, ,

U a b c d e f

A a d f



  

កំណត់ A  

ជំ្ហានទី២ 
ទមទរៀនរបចំនថៃ 

២.២ របមាណវធីិទលវសំណំុ 
  ក) របសពវននសំណំុ 
និយមន័យើៈ 
    *     និង    ⁄  } 
ចំនួនធាតុននសំណំុ      

 

 

 

 

 

 

 , ,A b c e  
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រគូពនយល់សិសសរចួឲ្យសិសស
ទឡវងទធវវ 
 
 
 
 
 
 
 
 
-រគូឧទាហរណ៍ឲ្យសិសសទមវល 
ទគមានើៈ សំណំុពីរ 
   *          + និង 
   *       +។ 
កំណត់សំណំុ     និង 
 (   ) ទោយសំណំុទំាងពីរ
ទនោះគ្នម នធាតុរមួទនោះទគបានើៈ 
      និង  (   )     
ទ ោះទគទៅសំណំុ   និង 
ជាសំណំុោច់គ្នា ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
-រគូពនយល់ទហវយមណ ំសិសស
ឲ្យលំហាត់ 
 
 
 

តាងទោយ   (   ) ។ 
Ex: ទគមានពីរសំណំុ 
  *  ជាតួមចកវជិ្ជមាននន   +⁄  

  *  ⁄ ជាតួមចកវជិ្ជមាននន   + 
កំណត់សំណំុ     និង
  (   ) 
 
 
 
ជាទូទៅើៈ 
សំណំុ A និងB 
ជាសំណំុោច់គ្នា  លុោះរតាមត 
      ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
ខ) របជំុ្ននសំណំុ 
និយមន័យើៈ 
    *    ឬ   +⁄  
ចំនួនធាតុនន    តាងទោយ
  (   )។ 
*សំគ្នល់ើៈ    ឬ   
មានន័យថា    មត     
ឬ     មត      ឬ          
 
Ex:ទគមានសំណំុសកល 

  *                    + 
និង
   *     និង  ជាចំនូនទសស+⁄  
បង្ហា ញថាើៈ    ̅    

និង    ̅   ។ 

 

-ទោយ  
  *  ជាតួមចកវជិ្ជមាននន   +⁄  

  *        +  និង 
  *  ⁄ ជាតួមចកវជិ្ជមាននន   + 
  *                  + 

ទគបានើៈ 
    

 {  ⁄ ជាតួមចកវជិ្ជមាននន  និង   } 
  
 *        + 

  (   )   ( )    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Ex:និង    ̅   ។ 
ជាទូទៅើៈ 
ចំទរោះរគប់សំណំុ Aនិង U 
ទគបានើៈ 
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Ex: ទគមានពីរសំណំុ 
   *             + 
  *           + 
កំណត់សំណំុ         
 (   )  (   ) 
 
 
 
 
 
តាមរយើៈឧទាហរណ៍ទនោះទគ
បានើៈ  
 (   )           
  ( )   ( )   (   ) 

 

ជាទូទៅើៈ 
ចំទរោះរគប់សំណំុ Aនិង U 
ទគបានើៈ 
   ̅     និង    ̅    ។ 

 
Ex:ទោយ 
    *     និង    ⁄  
} 
ទគបាន៖ 
  *     + 
មយ៉ាងទទៀត 
    *    ឬ   +⁄  
ទ ោះ 
    *                   + 
 (   )     (   )      

 
ជាទូទៅើៈ ទបវទគមានសំណំុរាប់
អស់ពីរ  AនិងB ទ ោះទគបានើៈ 

 (   )   ( )   ( )
  (   ) 

 

   ̅     និង    ̅    ។ 

 
 
 
 
Ex:ទោយ 
    *     និង    ⁄  } 
ទគបាន៖ 
  *     + 
មយ៉ាងទទៀត 
    *    ឬ   +⁄  
ទ ោះ 
    *                   + 
 (   )     (   )      

 
 

 

 

កណត់របសពវ និងចំនួនធាតុ
ននរបសពវរបស់គូសំណំុនីមួយៗ
ខាងទរោមើៈ 
ក) 

   *       } 
  *     + 
ខ) 
  *       }  និង 
   *     } 
គ) 
  *       } និង   *   } 
 ឃ) 
  M *       } និង   *     } 
 

 

ជំ្ហានទី៤ 
ពរងឹងពុទធិ 

 
ក) 
    *   } 

 (   )    
 

 

ខ) 
     * + 
 (   )    
គ) 
         (   )    
ឃ) 
    * +  (   )    
 
 
 

 

 

 

 

 

 

ក) 
    *   } 

 (   )    
 

 

ខ) 
     * + 
 (   )    
គ) 
         (   )    
ឃ) 
    * +  (   )    
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ទពលបអូនៗរតឡប់ទៅផាោះវញិសូម
ទធវវលំហាត់របតិបតតិទំព័រ ២៩ 

ជំ្ហានទី៥ 
បណាត ំទផញវ 

 

 

 

 

សិសសកត់រតា 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



វិទ្យាស្ថា នជាតអិប់រ ំ កិច្ចតតងការបង្ងៀនគណិតវិទ្យា ថ្នា ក់ទ្យ១ី០ ឆ្ា សំិកា ២០១១-២០១២ 

ងរៀបច្ំងោយគរុនិសសតិ គណិត រូប(បរញិ្ញា +១ ជំនាន់ទ្យី ១៧) ្កុមទ្យី ៣ ទ្យំព័រទ្យ ី35 

កិច្ចតែងការបង្ងៀន 
គណិតវទិាថ្នន ក់ ទី ១០ 

ជំពូក I: តកកវទិា សំណំុ និងចំនួន 
មមមរៀនទី២  

ថ្ថៃទី………ខែ………ឆ្ន ំ……… 
មសៀវមៅសិសសទំព័រ ៣០ 

I. ចំណងមជើងមមមរៀន  ៖ សំណំុ 
ចំណងមជើងរង  ៖ ២.៣ លកខណៈថ្នរបម្ភណវធីិមលើសំណំុ 
 ក) លកខណៈដឺម៉ាមជន De Morgan                                  
 ែ) លកខណៈផតុំ 
 គ) លកខណៈបំខបក 

II. វតថុបំណងថ្នមមមរៀន 
មរកាយពីមរៀនមមមរៀនចប់សិសសអាច 
- ចំមណោះដឹង  ៖ -ររប់រនពី លកខណៈដឺម៉ាមជន De Morgan លកខណៈផតុំ   
                                        លកខណៈបំខបក 
        
- ចំមណោះមធវើ  ៖ - បកស្រាយ លកខណៈដឺម៉ាមជន De Morgan លកខណៈផតុំ   
                                        លកខណៈបំខបក 
- ឥរយិាបថ  ៖ សិសសសហការគ្នន កនុងការម ោះស្រាយលំហាត់ 

III. រយៈមពល   ៖ ៥០ នាទី 
IV. សម្ភា រឧបមទស  ៖ ផ្ទ ំងរបូភាពបង្ហា ញពីសំណំុរាប់អស់ និងសំណំុអននត  

                                      ករមងលំហាត់     
                                        

V. ដំមណើ រការបមរងៀន 

សកមមភាពរគ ូ ខលមសារ សកមមភាពសិសស 
 

ពិនិតយើៈ វតតមាន សណាា ប់ធាា ប់ 
ជំ្ហានទី១ 
លំនឹងថាា ក់ 

 

របធានថាា ក់រាយោរណ៍ 

 

 

-ចូរបអូនៗបំទពញលបោះខាងទរោម 
ក) 
    *     +⁄  
ខ) 
    *     +⁄  

ជំ្ហានទី២ 
រលឹំកទមទរៀន 

 

 

 

 

ក) 
    *    ឬ   +⁄  
ខ) 
    *     និង    ⁄  
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-រគូរបាប់សិសសពីរទបៀបស្រសាយ
បញ្ជជ ក់មយ៉ាងទទៀតទោយទរបវែយ
រោមវនិើៈ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ជំ្ហានទី៣ 
ទមទរៀនរបចំនថៃ 

២ .៣ លកខណើៈននរបមាណវធីិទលវ 
         សំណំុ 
ក) លកខណើៈែឺម៉ាទជ្ន 
Ex: ចំទរោះរគប់ពីរសំណំុ Aនិង B 
ទគបាន៖ 
ក)     ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅   ̅    ̅ 
ខ)     ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅   ̅    ̅ 
ចូរស្រសាយបញ្ជជ ក់ ក  និង  ខ 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ខ) លកខណើៈផតុំ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ក) ទគបានើៈ 
    *    ឬ   +⁄  
   ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅

 *    និង   +⁄  
 *    +  *   +⁄  

        ̅    ̅ ពិត 
ខ) តាមរទបៀបខាងទលវទគ
បាន៖ 
   ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅   ̅    ̅ 
ទគមាន៖ 
    *     និង    ⁄ } 
   ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅

 *    ឬ   +⁄  
   ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅

 *    +  *   +⁄  

   ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅   ̅    ̅ ពិត 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

U

A

B
A B

A B

A B

U

A

B

A

B
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រគូពនយល់សិសសរចួរបាប់ពីរទបៀប
បង្ហា ញទហវយទៅសិសសទឡវង
បង្ហា ញទលវោត ទខៀន។ 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

រគូោក់ឧទាហរណ៍រចួស្រសាយ

ទគមានបីសំណំុA ,B និងC 
ទគបាន៖ 
1) ( ) ( )

2) ( ) ( )

A B C A B C

A B C A B C

    

    
 

ចូរបង្ហា ញសំណួរខាងទលវតាមែយ
រោម 
 

1)  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2) 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 

 

គ) លកខណើៈបំមបក 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 1) 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2) 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

( )A B C 

A B

C

B C

( )A B C 

( )A B C 

A B

C

B C

( )A B C 

A B

( )A B C 

A

B

C

A B

( )A B C 

A

B

C

A

B

C

( )A B C 
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ឲ្យសិសសទមវលើៈ 
ទគឲ្យបីសំណំុ A,B និងC 

( ) ( ) ( )A B C A B A C     

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ទគឲ្យបីសំណំុ A, B និង C 
( ) ( ) ( )A B C A B A C     

 ចូរគូសែយរោមវនិ
 

ជំ្ហានទី៤ 
ពរងឹងពុទធិ 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ទមទរៀនមទនោះបានបញ្ច ប់ទហវយ
សូមបអូនៗទំាងអស់គ្នា ទរៀនទធវវ
លំហាត់ទៅទំព័រ 33, 34, 35 

ជំ្ហានទី៥ 
បណាា ំទផញវ 

 

 

A B

C



វិទ្យាស្ថា នជាតអិប់រ ំ កិច្ចតតងការបង្ងៀនគណិតវិទ្យា ថ្នា ក់ទ្យី១០ ឆ្ា សំិកា ២០១១-២០១២ 

ងរៀបច្ំងោយគរុនិសសតិ គណិត រូប(បរញិ្ញា +១ ជំនាន់ទ្យី ១៧) ្កុមទ្យី ៣ ទ្យំព័រទ្យ ី39 

                           កិច្ចតែងការបង្ងៀន 
កាលបរងិច្េទ្យ៖  
មុខវជិ្ឆា  ៖ គណិតវទិា ថ្នន ក់ទី១០ 
ជំពូកទ្យី១ ៖ តកកវទិា សំណំុ និង ចំនួន 
មមមរៀនទី៣ ៖ ចំនួន 
រយៈមពល ៖ ០១ម ៉ោង  
I .វតថុ បំណងៈ មរោយពីមរៀនចប់មមមរៀនមនេះ សិសស ន ៖ 

 ចំមណេះដឹងៈ ពណ៍នាចំនួនពិតបានរតឹមរតូវតាមរយៈឧទាហរណ៍ ។ 
 បំណិនៈ មចេះមរបៀបមធៀបចំនួនពិតបានរតឹមរតូវតាមរយៈឧទាហរណ៍ ។ 
 ឥរយិាបថៈ សិសសសហោរគ្នន  មោេះស្រាយលំហាត់មោយរបងុរបយ័តន ។ 

II .ខលឹមារមមមរៀន 
ក.បនាទ ត់ចំនួន 
ខ.ោរមរបៀបមធៀបចំនួន 

III .ស ា រឧបមទស 
 មសៀវមៅរគូ ទំព័រ ៣៦ ដល់ ៣៧ 
 មសៀវមៅសិសស ទំព័រ ៣៦ ដល់ ៣៧ 

IV . ដំនឹកនំាមមមរៀន 
 

សកមមភាពរគ ូ ខលឹមារមមមរៀន សកមមភាពសិសស 
.រតតួពិនិតយអនាម័យ  
សណ្ដា ប់ និង អវតត ន 

       .ជំហានទី១(២នាទី) 
            (លំលឹងថ្នន ក់) 

.របធានថ្នន ក់មឡើងរាយោរណ៍ 
 

.ចូររាប់ចំនួនពិតឧយបាន៥មហើយ 
មៅមៅមលើបនាទ ត់(L)មួយ ។ 
 
មតើ 2, 1,0,1,2  មៅថ្នអវី ? 
មហើយមៅមៅមលើបនាទ ត់(L)មួយ ។ 

.ជំហានទី២ (១០នាទី) 
(រឭំកមមមរៀនចាស់) 

.ចំនួនពិតទំាង៥គឺៈ1,2,3,4,5  
 0     1     2     3     4     5       
                                    (L)  
. មៅថ្នចំនួនគត់រុឡឺាទីប ។ 
  -2    -1     0     1     2    3 
                              (L) 

 
 
 

ជំហានទី៣(២៥នាទី) 
(មមមរៀនថមី) 

ជំពូកទី១៖ តកកវទិា សំណំុ និង 
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.មបើមោករគូ នបនាទ ត់មួយដដល 
0ជ្ឆគល់ននបនាទ ត់ចំនួនមួយឯតា 
E និង 'E  
.ចូរកំណត់ដផនកវជិជ ននិង 
អវជិជ ន  
        'E                      E     L  
                         0  
.ដូចមមាចដដលថ្នចំនួនពិត ? 
.មបើមគគូសបនាទ ត់ជ្ឆបនាទ ត់មដក 
មតើដផនកវជិជ ន និង អវជិជ ន 
មៅខាងណ្ដពីគល់ 0  ? 
 
.ដណនំាសិសសអានមសៀវមៅ 

មគ នបនាទ ត់ចំនួនមួយ(បនាទ ត់មដ
ក)មបើចំនួនពិត b មៅខាងាា ំa មតើ 
ចំនួនណ្ដធំជ្ឆង ? 
 
.មបើចំនួនពិត b និងចំនួនពិត aមៅ 
ដផនកអវជិជ ន a មៅខាងាា ំ b មតើ 
ចំនួនណ្ដធំជ្ឆង ? 
 
 
 
.រគប់ចំនួនa និង b មតើរកបានទំន 
ា ក់ទំនងណ្ដខលេះ ? 
 
 
.មបើ a b និងb c មគបានទំនាក់
ទំនងយា៉ោងណ្ដខលេះចំម េះaនិងc? 
.មបើ a b មគបានទំនាក់ទំនងយា៉ោ  
ងណ្ដចំម េះ a b  ? 
 

ចំនួន 
មមមរៀនទី៣៖ ចំនួន 
១.ចំនួនពិត 
     ក. បន្ទា ត់ចំនួន 
     'E                     E    L  
              0  
. E មៅថ្នដផនកវជិជ ន 
. 'E មៅថ្នដផនកអវជិជ ន 
 
 .រគប់ចំនុចនិងចំនួនមៅមលើបនាទ
ត់មៅថ្នចំនួនពិត ។ 
.ដផនកវជិជ នមៅខាងាា ំពីគល់ 
0  ។ 
.ដផនកអវជិជ នមៅខាងមឆវងពីគល់ 
0  ។ 
២.ោរមរបៀបមធៀបចំនួនពិត 
                ចមមលើយ 
.ចំនួនពិត b ធំជ្ឆងចំនួនពិត a 
មគកំនត់សរមសរៈ b a  
          0       a        b     
 
.ចំនួនពិតដដលមៅខាងាា ំធំជ្ឆង
ខាងមឆវងគឺៈa b  
        b         a         0  
 
 
 
.មគបានទំនាក់ទំណង  
. b a  
.a b  
. a b  
.មគបានទំនាក់ទំនង 
. a b និង b c នំាឧយa c  

 
សិសសកត់រតា សមងកត ាា ប់ 
រគពូនយល់ ។ 
 
 
 
. E មៅថ្នដផនកវជិជ ន 
. 'E មៅថ្នដផនកអវជិជ ន 
 
.រគប់ចំនុចនិងចំនួនមៅមលើបនាទ ត់
មៅថ្នចំនួនពិត ។ 
.ដផនកវជិជ នមៅខាងាា ំពីគល់0  
 
.ដផនកអវជិជ នមៅខាងមឆវងពីគល់
0  ។ 
 
 
.ចំនួនពិត b ធំជ្ឆងចំនួនពិត a 
មគកំនត់សរមសរៈ a b  
          0       a       b  
 
.ចំនួនពិតដដលមៅខាងាា ំធំជ្ឆង
ខាងមឆវងគឺៈa b  
          b        a          0  
 
 
 
.មគបានទំនាក់ទំណង  
. b a  
.a b  
. a b  
.មគបានទំនាក់ទំនង 
. a b និង b c នំាឧយa c  



វិទ្យាស្ថា នជាតអិប់រ ំ កិច្ចតតងការបង្ងៀនគណិតវិទ្យា ថ្នា ក់ទ្យី១០ ឆ្ា សំិកា ២០១១-២០១២ 

ងរៀបច្ំងោយគរុនិសសតិ គណិត រូប(បរញិ្ញា +១ ជំនាន់ទ្យី ១៧) ្កុមទ្យី ៣ ទ្យំព័រទ្យ ី41 

 
.មគកំណត់សរមសរ 0, 0x x   
 នន័យា៉ោងណ្ដខលេះ ? 
.មបើ x y មតើមគបានយា៉ោងណ្ដ 
ចំម េះ x y  ? 
 
 
.មមើលមសៀវមៅទំព័រ ៣៨  
 

.មគបានទំនាក់ទំនង 

.មបើ a b 0a b    
 

ជំហានទី៤ (១០នាទី) 
(ពរងឹងពុទធិ) 

 
 
 
 

ជំហានទី៥(៥នាទី) 
(បណ្ដា ំមផញើរ) 

 

.មគបានទំនាក់ទំនង 

.មបើ a b   
 
 
. 0x   នន័យថ្ន x ជ្ឆចំនួន(+) 
. 0x   នន័យថ្ន x ជ្ឆចំនួន(-) 
.មបើ x y 0x y    
 
 
 
.សិសសកត់រតា 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

                           កិច្ចតែងការបង្ងៀន 
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ោលបរមិចាទ៖  
មុខវជិ្ឆា  ៖ គណិតវទិា ថ្នន ក់ទី១០ 
ជំពូកទ្យី១ ៖ តកកវទិា សំណំុ និង ចំនួន 
មមមរៀនទី៣ ៖ ចំនួន (ត) 
រយៈមពល ៖ ០២ម ៉ោង 
I .វតថុ បំណងៈ មរោយពីមរៀនចប់មមមរៀនមនេះ សិសស ន ៖ 

 ចំមណេះដឹងៈ សិសសរបាប់បានរមបៀបគណនាតនមលោច់ខាតបានរតឹមរតូវ។ 
 បំណិនៈ សិសសអាចគណនា ឬសោមរ ផលគុណ ផលដចកននឬសោមរបានរតឹមរតូវ ។ 
 ឥរយិាបថៈ សិសសសហោរគ្នន  មោេះស្រាយលំហាត់មោយរបងុរបយ័តន ។ 

II .ខលឹមារមមមរៀន 
              គ.តនមលោច់ខាតននចំនួនពិត 
              ឃ.ចំដនកថ្នន ក់ននចំនួនពិត 
      ២.កមនោមរា៉ោ ឌីោល់ 
              ក.ោរគណនាកមនោមដដល នរា៉ោ ឌីោល់ 
III .ស ា រឧបមទស 

 មសៀវមៅរគូ ទំព័រ ៣៧ ដល់ ៤១ 
 មសៀវមៅសិសស ទំព័រ ៣៧ ដល់ ៤១ 

IV . ដំនឹកនំាមមមរៀន 
 

សកមមភាពរគ ូ ខលឹមារមមមរៀន សកមមភាពសិសស 
.រតតួពិនិតយអនាម័យ  
សណ្ដា ប់ និង អវតត ន 
 
 
.សង់បនាទ ត់ចំនួនមួយមហើយមៅចំ 
នុច ( 3) និង 2 មៅមលើបនាទ ត់ 
។រចួកំណត់ចំងាយពីគល់o មៅ 
 
 
ចំនុចទំាងមនាេះ ។ 
 

       .ជំហានទី១(២នាទី) 
            (លំលឹងថ្នន ក់) 
 

ជំហានទី២(១០នាទី) 
(រលឹំកមមមរៀនចាស់) 

 
 
 
 
 
 

.របធានថ្នន ក់មឡើងរាយោរណ៍ 
 
 
 
                 ចមមលើយ 

3                      0             2  
 
 
 
.ច ា យពីគល់o មៅ2  នច ា យ 
2 ឯកតារបដវង ។ 
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.មបើ 0a  មតើច ា យពីo មៅa មសមើ
ប៉ោុនាម ន ? 
.មបើ 0a  មតើច ា យពីo មៅa មសមើ
ប៉ោុនាម ន ? 
.រកតនមលមដើមបីឧយច ា យពីo មៅa

មសមើសូនយ ។ 
1 :Ex បងាា ញថ្នៈ 22a a ពិតចំ

ម េះចំនួនគត់ធមមជ្ឆតិ?  
 
 
 
 
 
.មតើសំណំុចំនួនគត់ធមមជ្ឆតិកំណ
ត់សរមសរ ដូចមមាច ? 
.មតើសំណំុចំនួនគត់រុឡឺាទីបកំណ
ត់សរមសរដបបណ្ដ ? 
 
.មតើផលបូកផលគុណននចំនួនគ
ត់ធមមជ្ឆតិជ្ឆចំនួនគត់ធមមជ្ឆតិឬ 
មទ ? 
 
 
.មតើរគប់ផលដកននចំនួនគត់ធមម
ជ្ឆតិជ្ឆចំនួនគត់ធមមជ្ឆតិឬមទ?ចូរ
រកឧទាហរណ៍បញ្ជជ ក់ ។ 

 
 
 

ជំហានទី៣(៧៥នាទី) 
(មមមរៀនថមី) 

ជំពូកទី១៖ តកកវទិា សំណំុ និង 
ចំនួន 
មមមរៀនទី៣៖ ចំនួន (ត) 
គ.តនមលោច់ខាតននចំនួនពិត 
. a a  មបើ 0a   
. a a  មបើ 0a   
. 0a   លុេះរតាដត  
   
             ចមមលើយ 
.បងាា ញថ្ន 22a a  
.មបើ 0a  មនាេះ a a ; 22a a  
.មបើ 0a  មនាេះ a a  ; 

2 2 2( )a a a    
 
ឃ.ចំដណកថ្នន ក់ននចំនួនពិត 
.សំណំុចំនួនគត់ធមមជ្ឆតិ  
 

{1,2,3,...}IN   
.សំណំុចំនួនគត់រុឡឺាទីប 

{..., 1,0,1,...}   
.ជ្ឆចំនួនគត់ធមមជ្ឆតិ 
 
 
 
 
.មិនដមនជ្ឆចំនួនគត់ធមមជ្ឆតិមទ 
មរ េះ1 2 1     
 

.ច ា យពីគល់o មៅ ( 3) 2  នច
 ា យ3ឯកតារបដវង ។ 
 
 
 
 
 
 
 
. a a  មបើ 0a   
. a a  មបើ 0a   
. 0a   លុេះរតាដត 0a   
 
           ចមមលើយ 
.បងាា ញថ្ន 22a a  
.មបើ 0a  មនាេះ a a ; 22a a  
.មបើ 0a  មនាេះ a a  ; 

2 2 2( )a a a    
 
 
.សំណំុចំនួនគត់ធមមជ្ឆតិ  
 

{1,2,3,...}IN   
.សំណំុចំនួនគត់រុឡឺាទីប 

{..., 1,0,1,...}   
.ជ្ឆចំនួនគត់ធមមជ្ឆតិ 
 
 
 
 
.មិនដមនជ្ឆចំនួនគត់ធមមជ្ឆតិមទ 
មរ េះ1 2 1     
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.មតើចំនួនសនិទាន នរាងដូចមមា
ច ? 
 
.មតើសំណំុចំនួនសនិទានតាងមោ 
យអវី ? 
 
 
 
 
.គណនា 22 និង  

2
2  

 
មតើចំនួនទំាងពីរជ្ឆចំនួនដូចមមាច
និងគ្នន  ? 
.រគដូណនំាសិសសឧយទាញនិយម 
ន័យ  
 
.មតើចំនួនអវជិជ ន នឬសោមរ 
កនុងចំនួនពិត ឬមទ ? 
 
.រគដូណនំាសិសសឧយសមងកតមមើល 
របូមនត 
 
 
 
 
 
 
 
 

:Ex គណនាៈ 
27

20, 10 45, 0.03,
3

  

 

.ចំនួនសនិទាន នរាងៈ m

n
  

ដដល  ; ; 0m n n   
 
.សំណំុចំនួនសនិទានតាងមោ 
យ  
2.កមនោមរា៉ោឌីោល់ 
   ក.គណនាកមនោមដដល នរា៉ោ  
ឌីោល់ 
 
. 22 4 និង  

2
2 4   

.ជ្ឆចំនួនផទុយគ្នន  ។ 
 
.ចំនួនវជិជ នa  នឬសោមរពីរ 
ដដលជ្ឆចំនួនផទុយគ្នន  ។ 
 
 
.ចំនួនអវជិជ នគ្នម នឬសោមរ 
កនុងសំណំុចំនួនពិតមទ ។ 
 
.ផលគុណនិងផលដចកននឬស
ោមរ  
ចំម េះ 0; 0a b   

 a b ab   
 

a a

bb
  

 
2a b a b  

 
 
 
                   ចមមលើយ 

220 2 5 2 5    
210 45 2 5 3 5 15 2       

.ចំនួនសនិទាន នរាងៈ m

n
  

ដដល  ; ; 0m n n   
 
.សំណំុចំនួនសនិទានតាងមោ 
យ  
 
 
 
 
. 22 4 និង  

2
2 4   

.ជ្ឆចំនួនផទុយគ្នន  ។ 
 
ចំនួនវជិជ នa  នឬសោមរពីរ 
ដដលជ្ឆចំនួនផទុយគ្នន  ។ 
 
 
.ចំនួនអវជិជ នគ្នម នឬសោមរ 
កនុងសំណំុចំនួនពិតមទ ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                   ចមមលើយ 

220 2 5 2 5    
210 45 2 5 3 5 15 2       
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.របតិបតតិៈ 
គណនាកមនោមខាងមរោមៈ 
  ក. 8 18 72   

  ខ. 5
80 3 2 50

9
    

  គ.  
2

3 2  
  ឃ.   3 2 3 2 3 2   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
.រគពូនយល់សិសសរមបៀបមធៀបឬ
សោមរ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3 3
0.03

100 10
   

27 27
9 3

33
    

 
                    ចមមលើយ 
ក. 8 18 72   

2 2 3 2 6 2

5 2

  


 

ខ. 5
80 3 2 50

9
    

5
2 5 3 2 5 2

3

5
2 2 5

3

   

 

 

គ.  
2

3 2  
3 6 2

5 6

  

 
 

ឃ.   3 2 3 2 3 2   
6 6 6 6 6

5 6

   


 

.មរបៀបមធៀបឬសោមរននចំនួន 
វជិជ នពីរ 
.ចំម េះចំនួនវជិជ នពីរ a និងb  
មគបានៈ 
. 0a b a b     (1) 

ដត 
  

2 2a b a b

a b a b

  

  
 

តាម(1)មគបាន 
 
 
 

   0a b a b a b      
មរ េះ

0, 0a b a b

a b a b

   

  
 

3 3
0.03

100 10
   

27 27
9 3

33
    

 
                        ចមមលើយ  
ក. 8 18 72   

2 2 3 2 6 2

5 2

  


 

ខ. 5
80 3 2 50

9
    

5
2 5 3 2 5 2

3

5
2 2 5

3

   

 

 

គ.  
2

3 2  
3 6 2

5 6

  

 
 

ឃ.   3 2 3 2 3 2   
6 6 6 6 6

5 6

   


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 ខ. គណនា  

  
2 48 3 27 72

2 3 3 2 2 3 3 2

A

B

  

  
 

គ.មរបៀបមធៀប 
3 5 និង 5 2  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
មមើលមមមរៀនមៅទំព័រ៤២ និងមធវើ 
លំហាត់បដនថមផង ។ 
 

ដូចមនេះ 
មបើ 0, 0a b   មគបាន 
a b a b    
              

ជំហានទី៤(១០នាទី)               
(ពរងឹងពុទធិ) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ជំហានទី៥(៣នាទី) 
(បណ្ដា ំមផញើរ) 

 
 

 
 
 
 
 
 
ខ.គណនា 

  

   
2 2

2 48 3 27 72

2 4 3 3 3 3 6 2

6 2 3

2 3 3 2 2 3 3 2

2 3 3 2

6

A

A

A

B

B

B

  

    

 

  

 



 

គ.មរបៀបមធៀប 
2

2

3 5 3 5

45

5 2 5 2

50

 



 



 

ដូចមនេះ 3 5 2 5  
 
 
កត់រតា 
 
 
 
 

 
 
 
 

                           កិច្ចតែងការបង្ងៀន 
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ោលបរមិចាទ៖  
មុខវជិ្ឆា  ៖ គណិតវទិា ថ្នន ក់ទី១០ 
ជំពូកទ្យី១ ៖ តកកវទិា សំណំុ និង ចំនួន 
មមមរៀនទី៣ ៖ ចំនួន (ត) 
រយៈមពល ៖ ០២ម ៉ោង 
I .វតថុ បំណងៈ មរោយពីមរៀនចប់មមមរៀនមនេះ សិសស ន ៖ 

 ចំមណេះដឹងៈ របាប់បានពីរមបៀបសរមលួកមនោមបានរតឹមរតូវតាមរយៈឧទាហរណ៍។ 
 បំណិនៈ សិសសអាចសរមសរទរមង់ពនាល តននចំនួនកនុងរបព័នធមគ្នលដប់បានរតឹមរតូវ ។ 
 ឥរយិាបថៈ សិសសសហោរគ្នន  មោេះស្រាយលំហាត់មោយរបងុរបយ័តន ។ 

II .ខលឹមារមមមរៀន 
              ខ.បំបាត់រា៉ោ ឌីោល់ពីភាគដបង   
              គ.សរមួលកមនោមដដល នរា៉ោ ឌីោល់ពីរជ្ឆន់ 
    ៣.របព័នធរបាប់ 
              ក. របព័នធរបាប់មគ្នលដប់ 
              ខ. របព័នធរបាប់មគ្នល២ 
              គ.ោរបំដលងចំនួនកនុងរបព័នធរបាប់មគ្នល២មៅជ្ឆចំនួនកនុងរបព័នធរបាប់មគ្នល១០ 
             ឃ.ោរបំដលងចំនួនកនុងរបព័នធរបាប់មគ្នល១០មៅជ្ឆចំនួនកនុងរបព័នធរបាប់មគ្នល២ 
III .ស ា រឧបមទស 

 មសៀវមៅរគូ ទំព័រ ៤២ ដល់ ៤៥ 
 មសៀវមៅសិសស ទំព័រ ៤២ ដល់ ៤៥ 

IV . ដំនឹកនំាមមមរៀន 
 

សកមមភាពរគ ូ ខលឹមារមមមរៀន សកមមភាពសិសស 
.រតតួពិនិតយអនាម័យ  
សណ្ដា ប់ និង អវតត ន 
 
 
 
.ចូរបំមពញចមនាល េះខាងមរោមៈ 
ក.)  

2

a   មបើ 0a   

       .ជំហានទី១(២នាទី) 
            (លំលឹងថ្នន ក់) 

 
 
 

ជំហានទី២(១០នាទី) 
(រលឹំកមមមរៀនចាស់) 

 

.របធានថ្នន ក់មឡើងរាយោរណ៍ 
 
 
 
 
ក.)  

2

a a  
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ខ.) 2a b   មបើ , 0a b   
គ.)   a b a b    
ឃ.)   a b a b    
 
 
 
 
 
 
 
 

:Ex បំបាត់រា៉ោ ឌីោល់ពីភាគដបងនន 
របភាគខាងមរោមៈ 
  ក.) 1

2
 

  ខ.) 3

3 5
 

 
 
 
 

:Ex ចូរសរមសរពនាល តននចំនួនខា
ងមរោមជ្ឆរបព័នធមគ្នលដប់ 
   ក.) 173  
   ខ.) 1524  
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

 
     ជំហានទី៣(៧៥នាទី) 

(មមមរៀនថមី) 
ជំពូកទី១៖ តកកវទិា សំណំុ និង 
ចំនួន 
មមមរៀនទី៣៖ ចំនួន (តចប់) 
ខ.បំបាត់រា៉ោ ឌីោល់ពីភាគដបង 
               ចមមលើយ 

ក.) 1 2 2

22 2 2
 


 

ខ.)
 

  

3 3 53

3 5 3 5 3 5

3 15 3 15

3 5 2




  

  
      

 

៣.របព័នធរបាប់ 
     ក.របព័នធរបាប់មគ្នលដប់ 
ក.) 2 1 0173 1 10 7 10 3 10       
ខ.)  

3 2 1 01524 1 10 5 10 2 10 4 10         
 
 
 
 
 
ជ្ឆទូមៅៈ 

10N abcd  
  3 210 10 10a b c d        

 
ខ.) 2a b a b  
គ.)    2 2a b a b a b     
ឃ
  a b a b a b     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
               ចមមលើយ 

ក.) 1 2 2

22 2 2
 


 

ខ.)
 

  

3 3 53

3 5 3 5 3 5

3 15 3 15

3 5 2




  

  
      

 
 
 
 
ក.) 2 1 0173 1 10 7 10 3 10       
ខ.)  

3 2 1 01524 1 10 5 10 2 10 4 10         
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:Ex បំដលងពីររបព័នធមគ្នលដប់ 
មៅរបព័នធរបាប់មគ្នល2   
  ក.) 35  
 
 
ខ.)  18  
 
 
 
 
 

:Ex ចូរបំដលងចំនួនកនុងរបព័នធរបា
ប់មគ្នល2មៅជ្ឆចំនួនកនុងរបព័នធរ
បាប់មគ្នល  10 
   ក.) 210010110  
   ខ.) 2100110  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

:Ex បដមលង 
21N  កនុងរបព័នធរបាប់មគ្នល១០

មៅជ្ឆចំនួនកនុងរបព័នធរបាប់មគ្នល 
2    

*កំណត់សំគ្នល់ៈ 
កនុងរបព័នធរបាប់មគ្នលដប់មគមិន 
ចំាបាច់សរមសរសនទសសន៍១០ ។ 
     ខ.របព័នធរបាប់មគ្នល  2 
 
 
  
ក.)35

5 4 3 235 1 2 0 2 0 2 0 2 1 2 1          

   2100011  
ខ.)  18  

4 3 218 1 2 0 2 0 2 1 2 0        

    210010  
ជ្ឆទូមៅៈ 

2N abcd  
     3 22 2 2a b c d        
គ.)ោរបំដលងចំនួនកនុងរបព័នធរបា
ប់មគ្នល2មៅជ្ឆចំនួនកនុងរបព័នធរ
បាប់មគ្នល  10 
 
ក.) 210010110  

7 6 5

4 3 2

1 2 0 2 0 2

1 2 0 2 1 2

1 2 0 150

     

     

   

 

ខ.) 2100110  
5 4 3 21 2 0 2 0 2 1 2

1 2 0 32 4 2 38

       

      
 

ឃ.ោរបំដលងចំនួនកនុងរបព័នធរបា
ប់មគ្នល១០មៅជ្ឆចំនួនកនុងរបព័នធ
របាប់មគ្នល  2 
 
 
 

4 3

2

21 1 2 0 2 1 2

0 2 1 10101

     

   
 

 
 
 
 
 
   
ក.)35

5 4 3 235 1 2 0 2 0 2 0 2 1 2 1          

 2100011  
ខ.)  18  

4 3 218 1 2 0 2 0 2 1 2 0        

210010  
 
 
 
 
 
 
 
ក.) 210010110  

7 6 5

4 3 2

1 2 0 2 0 2

1 2 0 2 1 2

1 2 0 150

     

     

   

 

ខ.) 2100110  
5 4 3 21 2 0 2 0 2 1 2

1 2 0 32 4 2 38

       

      
 

 
 
 
 
 
 

4 3

2

21 1 2 0 2 1 2

0 2 1 10101

     

   
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១.)បដមលង 21011101N  ជ្ឆចំនួន
កនុងរបព័នធរបាប់មគ្នល  10  ។ 
២.)បដមលង 211N  ជ្ឆចំនួនកនុងរប
ព័នធរបាប់មគ្នល  ២  ។ 
 
 
 
 
មធវើលំហាត់ទំព័រ៤៩ មលខមរៀងទី៤ 
ដល់ទី៨  ។ 
 

 
 

ជំហានទី៤ (១០នាទី) 
(ពរងឹងពុទធិ) 

 
 
 
 
 
 

ជំហានទី៥(៣នាទី) 
(បណ្ដា ំមផញើរ) 

 
 
 

 

 
 

21011101N   
6 5 4 3

2

1 2 0 2 1 2 1 2

1 2 0 2 1 93

       

     
 

211N   
7 6 5 4

3 2

2

1 2 1 2 0 2 1 2

0 2 0 2 1 2 1

11010011

       

      



 

 
 
កត់រតា 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទី១០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កុម ៣)  ទំព័រទី389 

កិ��ែតង�របេ�ងៀន 
មុខវិ��ៈគណិតវិទ�� 

��ក់ទី១០ 
េម៉ងទី១ 

I I I I ចំណងេជងេមេរៀនចំណងេជងេមេរៀនចំណងេជងេមេរៀនចំណងេជងេមេរៀន    
 ជំពូក១០ បំែលងរូបក'ុងប)ង ់
 េមេរៀនទី១ បំែលងកិល 
IIIIIIII    ចំណងេជងរងចំណងេជងរងចំណងេជងរងចំណងេជងរង    
 ១១១១....១ ១ ១ ១ បែំលងកលិ�នំ�ុបែំលងកលិ�នំ�ុបែំលងកលិ�នំ�ុបែំលងកលិ�នំ�ុ    
    ១១១១....២ ២ ២ ២ បែំលងកលិរបូបែំលងកលិរបូបែំលងកលិរបូបែំលងកលិរបូ    
III III III III វតថុបំណងកេមេរៀនវតថុបំណងកេមេរៀនវតថុបំណងកេមេរៀនវតថុបំណងកេមេរៀន    
 -ចំេណះដឹង ៖ សគ ល់ពីលកខណៈរគឹះៃនបំែលងកិលចំណុច។ 
 -ចំេណះេធវ ៖ សង់ចំណុចនិងរបូកិលកនុងបលង់បនរតឹមរតូវតមរយៈឧទហរណ៏។ 
 -ឥរយិបថ ៖ មនបំរងុរបយ័តនកនុងករសង់របូកិលរបកបេដយសម រតីខពស់។ 
IVរយៈេពល៖ ១ម៉ ៃថង…………………ទី…………ែខ…………….ឆន ំ……………….. 
V V V V សមភ រឧបេទសសមភ រឧបេទសសមភ រឧបេទសសមភ រឧបេទស    
 -ស.សទំព័រទី១៣៦ ដល់ ទំព័រទី ១៣៧ 
 -ស.គ ទំព័រទី ៣៧០ ដល់ ទំព័រទី ៣៧១ 
 -ដំុរគួស បនទ ត់ ែដកឈន 
VI VI VI VI ដំណឹកនំេមេរៀនដំណឹកនំេមេរៀនដំណឹកនំេមេរៀនដំណឹកនំេមេរៀន    
 

សកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូ    ខលឹមសេមេរៀនខលឹមសេមេរៀនខលឹមសេមេរៀនខលឹមសេមេរៀន    សកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសស    
 
-ពិនិតយអនម័យ 
សណត ប់ធន ប់ 
និងអវតតមនសិសស 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី១១១១    ((((រដឋបលថន ក់រដឋបលថន ក់រដឋបលថន ក់រដឋបលថន ក់))))2mn2mn2mn2mn    
 

 
-តំណងថន ក់េឡងរយករណ៏ 

 
 
 
-ចូរេដចំណុច A(2;1)        
B(-2;-1) និង C(3;-2) 
កនុងតំរយុអរតូណរេម។ 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី២២២២        
((((រ ំរ ំរ ំរលឹំកេមេរៀនចស់ លឹកេមេរៀនចស់ លឹកេមេរៀនចស់ លឹកេមេរៀនចស់ 5mn5mn5mn5mn    ))))    

 
 
 
 
 

 
 
 
-េដចំណុចA;B;C 
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-េពលេគរកិំលដំុរគួសមួយ 
រគប់ពីចំណុច M តមវចិទ័រ
P
��

 េគបនចំ
ណុចថមីM’េតចំណុច M’ ជអវី
ៃនចំណុច M ? 
-េតបំែលងពីចំណុច M េទ 
M’េហថបំែលងអវី។ 
-ចូរបអូនទញជទូេទៃនបំ 
ែលងកិល។ 
 
 
 
 
Ex៖ចូរសង់របូភពៃនចំណុច
Aតមវចិទ័រ P

��

េដយេរបបំែលងកិល។ 
 
 
ឧទហរណ៏៖េពលេគរកិំលថូ
ផក ពីចំនុចAេទចំនុចA’។េតថូ
ផក មនករផល ស់បដូរែដរឬេទ? 
-េតរបូរងវផល ស់បដូរឬេទ? 
 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៣៣៣៣    េមេរៀនថមីេមេរៀនថមីេមេរៀនថមីេមេរៀនថមី    
ជពំកូជពំកូជពំកូជពំកូ១០ ១០ ១០ ១០ បែំលងរបូក'ងុប)ង់បែំលងរបូក'ងុប)ង់បែំលងរបូក'ងុប)ង់បែំលងរបូក'ងុប)ង់    
េមេរៀនទីេមេរៀនទីេមេរៀនទីេមេរៀនទី១ ១ ១ ១ បែំលងកលិបែំលងកលិបែំលងកលិបែំលងកលិ    
១១១១....១ ១ ១ ១ បែំលងកលិ�ណំ>�បែំលងកលិ�ណំ>�បែំលងកលិ�ណំ>�បែំលងកលិ�ណំ>�    
-ចំណុច M’ជរបូភពៃនចំណុច 
M 
M•  • M’ 
 
 
-បំែលងពីចំណុច M េទចំណុច 
M’េហថបំែលងេដយរកិំល  
-ជទូេទជទូេទជទូេទជទូេទ៖របូភពៃនចំណុចM 
តមវចិទ័រ P

��

គឺចំណុចM’ែដល
'MM P=

������
��

េគកំណត់សរេសរ
' ( )

P
M t M= �� ។ 

P
t�� េហថបំែលងកិលតមវុចិទ័រ

P
��

 
 
-របូភពៃនចំណុចAតមវចិទ័រ P

��

គឺ A’ែដល 'AA P=
����

��

 
A•  • A’ 

េគសរេសរ ' ( )
P

A t A= �� ឬ
'P

t
A A→

��

 
 
 
 

 
 
 
 
-ចំណុចM’ជរបូភពៃនចំណុច 
M 
M•  • M’ 
 
 
-បំែលងពីចំណុច M េទចំណុច 
M’េហថបំែលងេដយរកិំល។ 
-ជទូេទជទូេទជទូេទជទូេទ៖របូភពៃនចំណុចM
តមវចិទ័រ P

��

គឺចំណុចM’ែដល
'MM P=

������
��

េគសរេសរ
' ( )

P
M t M= ��  

P
t�� េហថបំែលងកិលតមវុចិទ័រ

P
��

 
 
-របូភពៃនចំណុចAតមវចិទ័រ P

��

គឺចំណុចA’ែដល 'AA P=
����

��

 
A•   • A’ 

េគសរេសរ ' ( )
P

A t A= �� ឬ
'P

t
A A→

��

 
 
-ផល ស់បដូរទីតំង 
-មិនផល ស់បដូរេទ 

P
��

 P
��
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-ចូរបអូនទញនិយមន័យបំ 
ែលងកិលរបូ? 
 
 
-ចូរសង់បំែលងកិលរបូៃនរបូ
ខងេរកម 
ក/ 
 
 
 
ខ/ 
 
 

១១១១....២ ២ ២ ២ បែំលងកលិរបូបែំលងកលិរបូបែំលងកលិរបូបែំលងកលិរបូ    
និយមន័យនិយមន័យនិយមន័យនិយមន័យ៖៖៖៖បំែលងកិលរបូគឺជ
បំលស់បដូរៃនរគប់ចំនុចទំងអ
ស់របស់វតថុមួយកនុងចមង យេសម
គន និងមនទិសដូចគន ។ 
-សង់បំែលងកិលៃនរបូ 
 
 

 

    
----និយមន័យនិយមន័យនិយមន័យនិយមន័យ៖៖៖៖បំែលងកិលរបូគឺជ
បំលស់បដូរៃនរគប់ចំនុចទំង
អស់របស់វតថុមួយកនុងចមង យ 
េសមគន  និងមនទិសដូចគន ។ 
-សង់បំែលងកិលៃនរបូ 
 

 
 
-សង់របូភពៃនចំនុចBតមវុចិ
ទ័រ N
���

េដយេរបបំែលងកិល។ 
-សង់បំែលងកិលៃនរបូ 
 
 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៤៤៤៤៖ពរងឹងពុទធិ៖ពរងឹងពុទធិ៖ពរងឹងពុទធិ៖ពរងឹងពុទធិ    
 

 
-របូភពៃនចំនុចBគឺB’ 

•  •  
-បំែលងកិលៃនរបូ 
 

 
-ឲយសិសសេមលេមេរៀនេន 
ទំព័រ១៣៨ 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៥៥៥៥៖បណដ ំេផញ៖បណដ ំេផញ៖បណដ ំេផញ៖បណដ ំេផញ    
 

 
-េធវតមករែណនំ 

 
 

 
 

  

B B
’
 N

t���  
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កិ��ែតង�របេ�ងៀន 
មុខវិ��ៈគណិតវិទ�� 

��ក់ទី១០ 
េម៉ងទី២-៣ 

I ចំណងេជងេមេរៀន 
 ជំពូក១០ បំែលងរូបក'ុងប)ង ់
 េមេរៀនទី១ បំែលងកិល 
II ចំណងេជងរង 
 ១.៣ បក��យបំែលងកិលក?ងុតំរុយកូអរេ(េន 
III វតថុបំណងកេមេរៀន 
 -ចំេណះដឹង ៖បងហ ញពីបំណករសយបំែលងកិលកនុងតំរយុកូអរេដេនបនរតឹមរតូវ។ 
 -ចំេណះេធវ ៖ គណនកូអរេដេនេដយេរបបំែលងកិលបនរតឹមរតូវតមរយៈឧទហរណ៏។ 
 -ឥរយិបថ ៖ មនសម រតីរបុងរបយ័តន និងេចះសហករគន កនុងករេដះរសយលំហត់។ 
IV រយៈេពល៖ ២ម៉ ៃថង…………………ទី…………ែខ…………….ឆន ំ……………….. 
V សមភ រឧបេទស 
 -ស.សទំព័រទី១៣៨ ដល់ ទំព័រទី១៣៩ 
 -ស.គ ទំព័រទី ៣៧២ ដល់ ទំព័រទី៣៧៣ 
 -ដំុរគួស បនទ ត់ ែដកឈន 
VI ដំណឹកនំេមេរៀន 

សកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូ    ខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀន    សកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសស    
 
-ពិនិតយអនម័យ សណត ប់ធន ប់ 
និងអវតតមនសិសស 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី១១១១ (រដឋបលថន ក់)2mn 
 

 
តំណងថន ក់េឡងរយករណ៏ 

 
-ដូចេមដចែដលេហថបំែលង
កិលៃនចំនុច? 
 
 
 
 
-តមបំែលងកិលេតរបូភព 
ៃនរបូFគឺជអវី? 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី២២២២    
(រលឹំកេមេរៀនចស់5mn ) 

 
-បំែលងកិលៃនចំនុចគឺជរបូ 
ភពៃនចំនុចMតមបំែលង 
កិលៃន P

��

គឺចំនុចM’ែដល
'MM P=

������
��

េគសរេសរ
( )'

P
M t M= �� ឬ 'PtM M→

��  
 
-របូភពៃនរបូFមួយជរបូF’មួយ
េទៀតែដលបុ៉នគន និងរបូF។ 
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-េគមនចំនុច ( );M x y

តមវុចិទ័រ P
��

ចូរកំនត់របូភពៃនចំនុចM។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
-ទញជទូេទ 
 
 
 
 
 
1/-ឧទហរណ៏៖1/រករបូភពៃន
ចំនុច ( )6;6M តម ( )3;5P

��

 
 
 
 
2/-រករបូភពៃន ( )2;0N តម

( )3;2V −
��

 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៣៣៣៣៖េមេរៀនរបចំៃថង 
េមេរៀនទី១ បំែលងកលិ 
១.៣ បក��យបំែលងកិលក?ងុតំ
រុយកូអរេ(េន    
----ចំនុច ( ; )M x y មនរបូភព

( )' ' ';M x y តម ( );P a b
��

េគសរេសរ
( ) ( )' ' '; ;PtM x y M x y→

�� ែដល
'MM P=

������
��

 
 
 
 
 
 
  
 
េដយ ' 'x x a x x a− = ⇒ = +  

' 'y y b y y b− = ⇒ = +  
េគបន ( )' ;M x a y b+ +  
ជទូេទជទូេទជទូេទជទូេទ៖ ( )' ;M x a y b+ + ជរបូ
ភពៃន ( );M x y

តមបំែលងកិលៃនវុចិទ័រ
( );P a b=

��

ែដលេគសរេសរ
( ) ( )'; ;PtM x y M x a y b→ + +

��  
 
-របូភពៃនចំនុច ( )6;6M គឺ

( )' ;M x a y b+ +  
េគបន

( ) ( )'6;6 6 3;6 5PtM M→ + +
��

 
( ) ( )'6;6 9;11PtM M→  

-របូភពៃន ( )2;0N គឺ
( )' ;N x a y b+ + តម ( )3;2V −

��

េគបន 

 
 
 
 
----ចំនុច ( ; )M x y មនរបូភព

( )' ' ';M x y តម ( );P a b
��

េគសរេសរ
( ) ( )' ' '; ;PtM x y M x y→

�� ែដល
'MM P=

������
��

 
 
 
 
 
 
 
 
េដយ ' 'x x a x x a− = ⇒ = +  

' 'y y b y y b− = ⇒ = +  
េគបន ( )' ;M x a y b+ +  
ជទូេទជទូេទជទូេទជទូេទ៖ ( )' ;M x a y b+ + ជរបូ
ភពៃន ( );M x y

តមបំែលងកិលៃនវុចិទ័រ
( );P a b=

��

ែដលេគសរេសរ
( ) ( )'; ;PtM x y M x a y b→ + +

��  
 
-របូភពៃនចំនុច ( )6;6M គឺ

( )' ;M x a y b+ +  
េគបន

( ) ( )'6;6 6 3;6 5PtM M→ + +
��

 
( ) ( )'6;6 9;11PtM M→  

-របូភពៃន ( )2;0N គឺ
( )' ;N x a y b+ + តម ( )3;2V −

��

 
េគបន 
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3/-រកបំែលងកិលៃន ABC∆

តមបំែលងកិលៃន ( )3;2P = −
��

ែដល ( ) ( ) ( )2;0 ; 3;3 ; 4;1A B C

រពមទំងគូររបូបញជ ក់។ 

( ) ( )'2;0 2 3;0 2V
tN N→ − +
��

( ) ( )'2;0 1;2V
tN N→ −
��  

-របូភពៃន ABC∆ គឺ ' ' 'A B C∆ តម
( )3;2P = −

��

ែដល
( ) ( )'2;0 ;PtA A x a y b→ + +  
( ) ( )'2;0 2 3;0 2PtA A• → − +

��  
( ) ( )'2;0 1;2PtA A→ −

��  
( ) ( )'
3;3 3 3;3 2P

tB B• → − +
��  

( ) ( )'3;3 0;5P
tB B∂→
��  

( ) ( )'4;1 4 3;1 2PtC C• → − +
��  

( ) ( )'4;1 1;3PtC C→
��  
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( ) ( )'2;0 2 3;0 2V
tN N→ − +
��

( ) ( )'2;0 1;2V
tN N→ −
��  

-របូភពៃន ABC∆ គឺ ' ' 'A B C∆ តម
( )3;2P = −

��

ែដល
( ) ( )'2;0 ;PtA A x a y b→ + +  
( ) ( )'2;0 2 3;0 2PtA A• → − +

��  
( ) ( )'2;0 1;2PtA A→ −

��  
( ) ( )'
3;3 3 3;3 2P

tB B• → − +
��  

( ) ( )'3;3 0;5P
tB B∂→
��  

( ) ( )'4;1 4 3;1 2PtC C• → − +
��  

( ) ( )'4;1 1;3PtC C→
��  

 

Graph Limited School Edition

-5 -4 -3 -2 -1 1 2 3 4 5

-5

-4

-3

-2

-1

1

2

3

4

5

y

(2,0)

(3,3)

(4,1)

(-1,2)

(0,5)

(1,3)

 
 
-ចូរឲយរបូភពៃន ( );M x y

តមវុចិទ័រ ( );P a b=
��

។ 
-រករបូភពៃន ( )4;3D

តមវុចិទ័រ ( )2;3P = −
��

។ 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៤៤៤៤៖ពរងឹងពុទធឹ 
 

 
-របូភពៃន ( );M x y គឺ

( ) ( )'; ;PtM x y M x a y b→ + +  
-របូភពៃន ( )4;3D គឺ

( )' ;D x a y b+ +  
េគបន

( ) ( )'4;3 4 3;3 3PtD D→ − +
��  

( ) ( )'4;3 1;6PtD D→
��  

 
-ឲយសិសសេធវលំហត់៨;៩
ទំព័រ១៤១ 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៥៥៥៥៖បណដ ំេផញ 
 

 
-េធវតមបណដ ំេផញ 

 

 A 

 B 

 C 

 A’ 

 B’ 

 C’ 

P
��

 

 A 

 B 

 C 

 A’ 

 B’ 

 C’ 

P
��

 



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទី១០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កុម ៣)  ទំព័រទី395 

កិ��ែតង�របេ�ងៀន 
មុខវិ��ៈគណិតវិទ�� 

��ក់ទី១០  
េម៉ងទី១ 

I ចំណងេជងេមេរៀន 
  ជំពូក១០ បំែលងរូបក'ុងប)ង ់
  េមេរៀនទី២ បំែលងឆ)ុះ 
II ចំណងេជងរង 
 ២.១បំែលងឆ?ុះ�នំុ� 
 ២.២ បំែលងឆ?ុះៃនរួបេធៀបនងិប5Eត ់
III វតថុបំណងកេមេរៀន 
 -ចំេណះដឹង ៖ សគ ល់ពីបំែលងឆលុះៃនចំនុចតមរយៈករបងហ ញរបស់រគ។ូ 
 -ចំេណះេធវ ៖ សង់បំែលងឆលុះៃនចំនុចេធៀបនិងបនទ ត់បនរតឹមរតូវតមរយៈឧទហរណ៏។ 
 -ឥរយិបថ ៖ មនសម រតីរបុងរបយ័តន និងេចះសហករគន កនុងករេដះរសយលំហត់។ 
IV រយៈេពល៖ ២ម៉ ៃថង…………………ទី…………ែខ…………….ឆន ំ……………….. 
V សមភ រឧបេទស 
 -ស.សទំព័រទី១៤២ ដល់ ទំព័រទី១៤៣ 
 -ស.គ ទំព័រទី៣៧៦  ដល់ ទំព័រទី៣៧៧ 
 -បនទ ត់ ែដកឈន 
VI ដំណឹកនំេមេរៀន 
 

សកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូ    ខលឹមសរមេរៀេនខលឹមសរមេរៀេនខលឹមសរមេរៀេនខលឹមសរមេរៀេន    សកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសស    
 
-ពិនិតយអវតតមន អនម័យ 
សណដ ប់ធន ប់ 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី១១១១៖លំនឹងថន ក់៖លំនឹងថន ក់៖លំនឹងថន ក់៖លំនឹងថន ក់    
 

 
-របធនថន ក់េឡងរយករណ៏ 

 
-េគមនចំនុច

( ) ( ) ( )5;2 ; 1; 1 ; 2;5M N P− − − −

ជកំពូលៃនរតីេកណ NMP∆

។រកកូអរ
េដេនៃនរបូភពរបស់ MNP∆

តមបំែលងកិលៃនវុចិទ័រ
( )5;3U =

��

 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី២២២២៖រលឹំកេមេរៀនចស់៖រលឹំកេមេរៀនចស់៖រលឹំកេមេរៀនចស់៖រលឹំកេមេរៀនចស់    
 

 
-របូភពៃន MNP∆ គឺ ' ' 'M N P∆

ែដល
( ) ( )'; ;U

tM x y M x a y b→ + +
���  

េគបន
( ) ( )'5;2 5 5;2 3U

tM M− → − + +
���

 
( ) ( )'5;2 0;5U

tM M− →
���  
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( ) ('1; 1 1 5; 1 3U
tN N• − − → − + − +
���

 
( ) ( )'1; 1 4;2U

tN N− − →
���  

( ) ( )2;5 2 5;5 3U
tP P• − → − + +
���  

( ) ( )'2;5 3;8U
tP P− →
���  

 
 
 
-េគមនចំនុចPនិងបនទ ត់ L 
មួយដួចរបូែដលPមិនេនេល 
L។ 
 
 
 
-េបLជកញច ក់េត 'P ជអវីៃន P  
 
-េតបំែលងពីចំនុចPេទចំនុច 
P’េហថបំែលងអវី? 
-ដូចេមដចែដលេហថ 
បំែលងឆលុំ? 
 
 
 
 
 
 
 
-Ex;១/ចូរសង់ចំនុចឆលុះ របស់ 
ចំនុចAេធៀនិងបនទ ត់ L។ 
 
 
 
 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៣៣៣៣៖េមេរៀនថមី៖េមេរៀនថមី៖េមេរៀនថមី៖េមេរៀនថមី    
េមេរៀនទី២ បំែលងឆ)ុះ 
២.១ បំែលងឆ?ុះ�ំនុ� 
-គូសរបូ 

 
  
 

 
-េបLជកញច ក់េនះP’ជរបូ 
ភពៃនPេធៀបនិងបនទ ត់L។ 
-េហថបំែលងឆលុះ 
 
-របូភពៃនចំនុចPតមបំែលង 
ឆលុះេធៀបនិងបនទ ត់LគឺP’ 

ែដលបនទ ត់Lជេមដយទ័រៃន 
PP’េប P មិនេនេល L។ 
េគសរេសរ 'LSP P→ ឬ

( ) '
LS P P= េហថបំែលងឆលុះៃន

ចំនុច 
****សមគ ល់ៈសមគ ល់ៈសមគ ល់ៈសមគ ល់ៈេបPេនេល L េនះរបូ
ភពៃនចំនុចPគឺចំនុចPខលួនឯង។ 
-ចំនុចឆលុះៃនចំនុចAេធៀបនិង 
បនទ ត់L គឺចំនុចA’។េគសរេសរ

'LSA A→ ឬ ( ) '
LS A A=  

 
 
 
-គូសរបូ 

  
  
 

 
-េបLជកញច ក់េនះP’ជរបូ 
ភពៃនPេធៀបនិងបនទ ត់L។ 
-េហថបំែលងឆលុះ 
 
-របូភពៃនចំនុចPតមបំែលង 
ឆលុះេធៀបនិងបនទ ត់LគឺP’ 

ែដលបនទ ត់Lជេមដយទ័រៃន 
PP’េប P មិនេនេល L។ 
េគសរេសរ 'LSP P→ ឬ

( ) '
LS P P= េហថបំែលងឆលុះៃន

ចំនុច 
****សមគ ល់ៈសមគ ល់ៈសមគ ល់ៈសមគ ល់ៈេបPេនេល L េនះរបូ 
ភពៃនចំនុចPគឺចំនុចPខលួនឯង។ 
-ចំនុចឆលុះៃនចំនុចAេធៀបនិង 
បនទ ត់L គឺចំនុចA’។េគសរេសរ

'LSA A→ ឬ ( ) '
LS A A=  

P • 'P•

LL

P • 'P•
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-រកចំនុចឆលុះៃនចំនុចBេធៀប 
និង ( )d ។ 
 
 
 
 
 
 

 
-េគមនចំនុចA;B;C រត់ 
មិនរតង់គន ។ចូរសង់ចំនុចឆលុះ 
ៃនចំនុច A;B;C េធៀបនិង 
បនទ ត់ ( )∆ ។ 
 
 
 
 
 
 
 
-េពលេគភជ ប់ចំនុចទំងបី 
A;B;C េតេគបនរបូអវី? 
-េត ' ' 'A B C∆ ជអវីៃន ABC∆

េធៀបនិងបនទ ត់ ( )∆ ។ 
-ឲយសិសសទញសននិដឋ ន 
 
 
 
-Ex;២/ចូរសង់របូឆលុះៃន

-ចំនុចឆលុះៃនចំនុចBេធៀបនិង ( )d

គឺចំនុចB’។ 
'dSB B→ ឬ ( ) '

dS B B=  
 
 
 
 
២.២បំែលងឆ?ុះៃនរូបេធៀបនងិប5Eត ់
-ចំនុចឆលុះៃនចំនុច A;B;C 
គឺចំនុច A’;B’;C’េធៀបនិងបនទ ត់
( )∆ ែដល៖ 'SA A∆→  

'SB B∆→  
'SC C∆→  

 
-េពលេគភជ ប់ចំនុច A;B;C 
េគបនរបូ ABC∆  
- ' ' 'A B C∆ ជរបូឆលុះៃន ABC∆

េធៀបនិងបនទ ត់ ( )∆ ។ 
-បំែលងឆលុះៃនរបូFេធៀបនិង 
បនទ ត់គឺជរបូFថមីមួយេទៀត 
ែដលមនទំហំបុ៉នគន ។ 
 
-របូឆលុះៃនចតុេកណMNPQ 
េធៀបនិងបនទ ត់ L 

-ចំនុចឆលុះៃនចំនុចBេធៀបនិង ( )d

គឺចំនុចB’។ 
'dSB B→ ឬ ( ) '

dS B B=  
 
 
 
 
 
-ចំនុចឆលុះៃនចំនុច A;B;C 
គឺចំនុច A’;B’;C’េធៀបនិងបនទ ត់
( )∆ ែដល៖ 'SA A∆→  

'SB B∆→  
'SC C∆→  

 
-េពលេគភជ ប់ចំនុច A;B;C 
េគបនរបូ ABC∆  
- ' ' 'A B C∆ ជរបូឆលុះៃន ABC∆

េធៀបនិងបនទ ត់ ( )∆ ។ 
-បំែលងឆលុះៃនរបូFេធៀបនិង
បនទ ត់គឺជរបូFថមីមួយេទៀតែដល
មនទំហំបុ៉នគន ។ 
 
-របូឆលុះៃនចតុេកណMNPQ 
េធៀបនិងបនទ ត់ L 

 A  A’ 

 B  B’ 

 C  C’ 

( ∆ ) 

  L 

 A.  A’ 

 A  A’ 

 B  B’ 

 C  C’ 

( ∆ ) 

  L 

 A.  A’ 

 (d) 

 B 

 B’ 

 (d) 

 B 

 B’ 
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ចតុេកណMNPQេធៀបនិង
បនទ ត់ L ។ 

គឺចតុេកណM’N’P’Q’ 

 

គឺចតុេកណM’N’P’Q’ 

 
-រកចំនុចឆលុះៃនចំនុចNេធៀប 
និងបនទ ត់េដក ( )k ។ 
 
 
 
 
 
-រករបួឆលុះៃន MNP∆ េធៀបនិង
បនទ ត់េដក ( )x ។ 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៤៤៤៤៖ពរងឹងពុទធិ៖ពរងឹងពុទធិ៖ពរងឹងពុទធិ៖ពរងឹងពុទធិ    
 

 
-ចំនុចឆលុះៃនចំនុចNេធៀបនិង
បនទ ត់ ( )k គឺN’។េគសរេសរ

'KSN N→  
 
 
 
 
-របូឆលុះៃន MNP∆ េធៀបនិងបនទ ត់
( )x គឺ ' ' 'M N P∆ ែដល 

'

'

'

X

X

X

S

S

S

M M

N N

P P

→

→

→

 

 
 
 
 

 
-ឲយសិសសេធវលំហត់ទី2េន 
ទំព័រ146និងេមលេមេរៀន 
បនត។ 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៥៥៥៥៖បណដ ំេផញ៖បណដ ំេផញ៖បណដ ំេផញ៖បណដ ំេផញ    
 

 
-េធវតមបណដ ំេផញ 

 
  

 B 

 A  A’ 

 B’ 

 C’ 

 D’  D 

 C 

    L 

 B 

 A  A’ 

 B’ 

 C’ 

 D’  D 

 C 

    L 

  N 

  N’ 

 (k) 

 P 

 (x) 

 P’  N’ 

 N 

 M' 

 M 
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កិ��ែតង�របេ�ងៀន 
មុខវិ��ៈគណិតវិទ�� 

��ក់ទី១០ 
េម៉ងទី២ 

I ចំណងេជងេមេរៀន 
  េមេរៀនទី២ បំែលងឆ)ុះ 
II ចំណងេជងរង 
 ២.៣ បំណក��យបំែលងឆ?ុះកFុងតំរុយកអូរេ(េន 
III វតថុបំណងកេមេរៀន 
 -ចំេណះដឹង ៖ បងហ ញពីបំណករសយបំែលងឆលុះកនុងតំរយុកូអរេដេនបនរតឹមរតូវ។ 
 -ចំេណះេធវ ៖ គណនកូអរេដេនេដយេរបបំែលងឆលុះបនរតឹមរតវូតមរយៈឧទហរណ៏។ 
 -ឥរយិបថ ៖ មនសម រតីរបុងរបយ័តន និងេចះសហករគន កនុងករេដះរសយលំហត់។ 
IV រយៈេពល៖ ២ ម៉ ៃថង…………………ទី…………ែខ…………….ឆន ំ……………….. 
V សមភ រឧបេទស 
 -ស.សទំព័រទី១៤៤ ដល់ ទំព័រទី ១៤៥ 
 -ស.គ ទំព័រទី៣៧៨  ដល់ ទំព័រទី ៣៧៩ 
 -បនទ ត់ ែដកឈន 
VI ដំណឹកនំេមេរៀន 

សកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូ    ខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀន    សកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសស    
 
-ពិនិតយអវតតមន អនម័យ 
សណដ ប់ធន ប់ 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី១១១១៖លំនឹងថន ក់ 
 

 
-របធនថន ក់េឡងរយករណ៏ 
 

 
-ចូរសង់របូឆលុះៃនចតុេកណ
ABCDេធៀបនិងបនទ ត់េដក 
L។ 
 
 
 
 
 
 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី២២២២៖រលឹំកេមេរៀនចស់ 
 

 
-របូឆលុះៃនចតុេកណABCDេធៀប
និងបនទ ត់ L
គឺចតុេកណA’B’C’D’ 

 
 
 

A 

D’ 

D 

C’ 

C 
B’ 

B 

A’ 
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-ចូរេដចំនុច

( ) ( ) ( )1 22;3 ; 2; 3 ; 2;3A A A− −

កនុងតំរយុកូអរេដេន។ 
 
 
 
 
 
-េតចំនុចAនិងA1ឆលុះគន ឬេទ។
េបឆលុះគន េធៀបនិងអ័កសអវី? 
-េតចំនុចAនិងA2ឆលុះគន េធៀប
និងអ័កសអវី? 
-ទញជទូេទបំែលងឆលុះៃន 
ចំនុចេធៀបនិងអ័កសអប់សិុស
( )x និងអ័កសអរេដេន ( )y ។ 
 
 
 
 
-េគមនចំនុច ( )1; 3A − −

រកកូអរេដ
េនៃនចំនុចឆលុះA’េធៀបនិងអ័កស
អប់សីុស។ 
-េគឲយចំនុច

( ) ( ) ( )2;2 ; 4; 3 ; 1; 3M N P− − − − −

។រកកូអរេដេនៃនចំនុចឆលុះ
'; '; 'M N P

េធៀបនិងអ័កសអរេដេន។ 
រចួស់ងរបូ។ 

ជំហនទី៣៖េមេរៀនរបចំៃថង 
េមេរៀនទី២ បំែលងឆ)ុះ 
២២២២....៣៣៣៣បណំក��យបែំលងឆ?ះុកFងុតរំយុកូបណំក��យបែំលងឆ?ះុកFងុតរំយុកូបណំក��យបែំលងឆ?ះុកFងុតរំយុកូបណំក��យបែំលងឆ?ះុកFងុតរំយុកូ
អរេ(េនអរេ(េនអរេ(េនអរេ(េន 
-េដចំនុច 1 2; ;A A A  

 
-ចំនុចAនិងA1ឆលុះគន េធៀបនិង 
អ័កស ( )'x x  
-ចំនុចAនិងA2ឆលុះគន េធៀបនិង 
អ័កស ( )'y y  
ជទូេទជទូេទជទូេទជទូេទ៖៖៖៖េនកនុងតំរយុកូអរេដេន 
+បំែលងឆលុះៃនចំនុចMេទM’េធៀ
បនិងអ័កសអប់សីុស ( )x កំណត់
េដយ ( ) ( ); ' ;xSM x y M x y→ −  
+បំែលងឆលុះៃនចំនុចMេទM’េធៀ
បនិងអ័កសអរេដេន ( )y កំណត់
េដយ ( ) ( ); ' ;yS

M x y M x y→ −  
-រកកូអរេដេនៃនចំនុចA’េធៀប
អ័កសអប់សីុសគឺ

( ) ( ); ' ;xSA x y A x y→ −  
េគបន

( ) ( )1; 3 ' 1;3xSA A− − → −  
-រកកូអរេដេនៃន '; '; 'M N P  

( ) ( ); ' ;ySM x y M x y→ −  
( ) ( )2;2 ' 2;2SyM M− →  
( ) ( )4; 3 ' 4; 3SyN N− − → −  
( ) ( )1; 3 ' 1; 3SyP P− − → −  

 
 
 
 
-េដចំនុច 1 2; ;A A A  

 
-ចំនុចAនិងA1ឆលុះគន េធៀបនិង 
អ័កស ( )'x x  
-ចំនុចAនិងA2ឆលុះគន េធៀបនិង
អ័កស ( )'y y  
ជទូេទជទូេទជទូេទជទូេទ៖៖៖៖េនកនុងតំរយុកូអរេដេន 
+បំែលងឆលុះៃនចំនុចMេទM’េធៀ
បនិងអ័កសអប់សីុស ( )x កំណត់
េដយ ( ) ( ); ' ;xSM x y M x y→ −  
+បំែលងឆលុះៃនចំនុចMេទM’េធៀ
បនិងអ័កសអរេដេន ( )y កំណត់
េដយ ( ) ( ); ' ;yS

M x y M x y→ −  
-រកកូអរេដេនៃនចំនុចA’េធៀប
អ័កសអប់សីុសគឺ 

( ) ( ); ' ;xSA x y A x y→ −  
េគបន

( ) ( )1; 3 ' 1;3xSA A− − → −  
-រកកូអរេដេនៃន '; '; 'M N P  

( ) ( ); ' ;ySM x y M x y→ −  
( ) ( )2;2 ' 2;2SyM M− →  
( ) ( )4; 3 ' 4; 3SyN N− − → −  
( ) ( )1; 3 ' 1; 3SyP P− − → −  
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-Ex;1/រករបូភពៃនចំនុច

( )5;1A

តមបំែលងឆលុះេធៀបនិងបនទ
ត់ 2x = ។ 
 
 
 
2/រករបូភពៃន ( )4;1B

តមបំែលង
ឆលុះេធៀបនិងបនទ ត់ 3y = ។ 

 

 
ចំណំចំណំចំណំចំណំ៖បំែលងឆលុះៃនចំនុច

( );M a b េធៀបនិងៈ 
+បនទ ត់y=kគឺ

( ) ( ); ' ;2M a b M a k b→ −  
+បនទ ត់x=hគឺ

( ) ( ); ' 2 ;M a b M h a b→ −  
+បនទ ត់y=xគឺ

( ) ( ); ' ;M a b M b a→  
+បនទ ត់y=-xគឺ

( ) ( ); ' ;M a b M b a→ − −  
-របួភពៃនចំនុច (5;1)A គឺ 'A តម
បំែលងឆលុះេធៀបនិងបនទ ត់ 2x =

កំណត់េដយ
( ) ( ); ' 2 ;A a b A h a b→ −  
( ) ( )5;1 ' 2 2 5;1A A→ × −  
( ) ( )5;1 ' 1;1A A→ −  

-របូភបៃនBគឺB’កំណត់េដយ
( ) ( ); ' ;2B a b B a k b→ −  
( ) ( )4;1 ' 4;2 3 1B B→ × −  
( ) ( )4;1 ' 4;5B B→  

 

 
ចំណំ៖បំែលងឆលុះៃនចំនុច

( );M a b េធៀបនិងៈ 
+បនទ ត់y=kគឺ

( ) ( ); ' ;2M a b M a k b→ −  
+បនទ ត់x=hគឺ

( ) ( ); ' 2 ;M a b M h a b→ −  
+បនទ ត់y=xគឺ

( ) ( ); ' ;M a b M b a→  
+បនទ ត់y=-xគឺ

( ) ( ); ' ;M a b M b a→ − −  
-របួភពៃនចំនុច (5;1)A គឺ 'A តម
បំែលងឆលុះេធៀបនិងបនទ ត់ 2x =

កំណត់េដយ
( ) ( ); ' 2 ;A a b A h a b→ −  
( ) ( )5;1 ' 2 2 5;1A A→ × −  
( ) ( )5;1 ' 1;1A A→ −  

-របូភបៃនBគឺB’កំណត់េដយ
( ) ( ); ' ;2B a b B a k b→ −  
( ) ( )4;1 ' 4;2 3 1B B→ × −  
( ) ( )4;1 ' 4;5B B→  

 
-េគមនចំនុច ( )2;2A ។ 
រកកូអរេដេនៃនឆលុះចំនុចA’ 

េធៀបនិងអ័កសអប់សីុស។ 
-រករបូភពៃនចំនុច ( )3; 6D − −

តមបំែលងឆលុះេធៀប 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៤៤៤៤៖ពរងឹងពុទធិ  
-កូអរេដេនៃនចំនុចឆលុះA’គឺ 

( ) ( ); ' ;SxA a b A x y→ −  
( ) ( )2;2 ' 2; 2SxA A→ −  

-របូភពៃនDគឺD’កំណត់េដយ
( ) ( ); ' ;2D a b D a k b→ −  
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និងបនទ ត់ 4y = −  ( ) ( ) ((3; 6 ' 3;2 4 6D D− − → − × − − −

( ) ( )3; 6 ' 3; 2D D− − → − −  
 
-ឲយសិសសេធវលំហត់ទី៧ 
េនទំព័រទី១៤៧ 
 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៥៥៥៥៖បណដ ំេផញ 
 

 
-េធវតមបណដ ំេផញ 
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កិ��ែតង�របេ�ងៀន 
មុខវិ��ៈគណិតវិទ�� 

��ក់ទី១០ 
េម៉ងទី២ 

I ចំណងេជងេមេរៀនចំណងេជងេមេរៀនចំណងេជងេមេរៀនចំណងេជងេមេរៀន    
  ជំពូក១០ បំែលងរូបក'ុងប)ង ់
  េមេរៀនទី៣ បំែលងវិល 
IIIIIIII    ចំណងេជងរងចំណងេជងរងចំណងេជងរងចំណងេជងរង    
 ៣.១ បំែលងវិលៃន�ំនុ� 
 ៣.២ បំែលងវិលរូប 
 ៣.៣ បំណក��យបំែលងវិលក?ុងត�មយុកូអរេ(េន 
III III III III វតថុបំណងកេមេរៀនវតថុបំណងកេមេរៀនវតថុបំណងកេមេរៀនវតថុបំណងកេមេរៀន    
 -ចំេណះដឹង ៖ របប់បនពីលកខណៈរគឹះរបស់បំែលងវលិចំនុច បំែលងវលិរបូ។ 

-ចំេណះេធវ ៖ សង់បំែលងវលិចំនុច បំែលងវលិរបូនិងគណនកូអរេដេនបំែលង
វលិកនុងតរមុយកូអរេដេនបនរតឹមរតូវតមរយៈឧទហរណ៏។ 

 -ឥរយិបថ ៖ មនសម រតីរបុងរបយ័តន និងេចះសហករគន កនុងករេដះរសយលំហត់។ 
IV IV IV IV រយៈេពល៖រយៈេពល៖រយៈេពល៖រយៈេពល៖    ២ ២ ២ ២ ម៉ម៉ម៉ម៉    ៃថងៃថងៃថងៃថង…………………………………………………………………………ទីទីទីទី…………………………………………ែខែខែខែខ…………….…………….…………….…………….ឆន ំឆនឆំន ំឆន ំ………………..………………..………………..………………..    
V V V V សមភ រឧបេទសសមភ រឧបេទសសមភ រឧបេទសសមភ រឧបេទស    
 -ស.សទំព័រទី១៤៨ ដល់ ទំព័រទី១៥១ 
 -ស.គ ទំព័រទី៣៨២  ដល់ ទំព័រទី៣៨៦ 
 -បនទ ត់ ែដកឈន 
VI ដំណឹកនំេមេរៀនដំណឹកនំេមេរៀនដំណឹកនំេមេរៀនដំណឹកនំេមេរៀន 

សកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូ    ខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀន    សកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសស    
 
-ពិនិតយអវតតមន អនម័យ 
សណដ ប់ធន ប់។ 

ជំហនទី ជំហនទី ជំហនទី ជំហនទី លំនឹងថន ក់លំនឹងថន ក់លំនឹងថន ក់លំនឹងថន ក់    
 

 
-របធនថន ក់េឡងរយករណ៏ 

 
-រករបូភពៃនចំណុច ( )6;2A

និងចំណុច ( )4;4B

តមបំែលងឆលុះៃន
អ័កសអរេដេន។ 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី២ ២ ២ ២ រលឹំកេមេរៀនចស់រលឹំកេមេរៀនចស់រលឹំកេមេរៀនចស់រលឹំកេមេរៀនចស់    
 

 
-របូភពៃនចំណុចAនិងBគឺA’
និងB’ ែដល

( ) ( )6;2 ' 6;2SyA A→ − និង
( ) ( )4;4 ' 4;4SyB B→ −  



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទី១០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កុម ៣)  ទំព័រទី404 

 
 
 
-េគចងែខសពីចំណុចនឹង A 
េគបនAM។បនទ ប់មកេគទ
ញពីចំណុច M េទ M’ ែដល 
AM=AM’ និងបនមំុα
មួយ។េនះេគថ M’
ជរបូភពៃនចំណុច M 
។េតបំែលងពីចំណុច M េទ 
M’ េហថបំែលងអវី? 
-ចូរទញករណីទូេទៃន 
បំែលងវលិ 
 
 
 
 
 
 
 
 
-ឧទហរណ៏៖ចូរេធវបំែលង 
វលិៃនមំុ90 ;180° °  
 
 
 
 
 
 
-ចូរេធវបំែលងកិលៃន ABC∆

ជំុវញិចំណុចP។ 
 
 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៣ ៣ ៣ ៣ េមេរៀនរបចំៃថងេមេរៀនរបចំៃថងេមេរៀនរបចំៃថងេមេរៀនរបចំៃថង    
េមេរៀនទី៣ បំែលងកលិ 
៣.១ បំែលងវិល�ំណA� 
-បំែលងពីចំណុច M េទ M’ 
េហថបំែលងវលិ។ែដល 
AM=AM’ 
  
 
 
 
    
    
----ជទូេទជទូេទជទូេទជទូេទ៖របូភពៃនចំណុចM 
តមបំែលងវលិមំុα ជំុវញិផចិតA 
គឺចំណុចM’ែដល 
 AM=AM’ 

'MAM α∠ =  
0α ≻

មនទិលេដរចសរទនិចនឡិក 
0α ≺ មនទិសេដដូចរទនិច   

នឡិកធនូMM’ជទិសេដ 
របូភពៃនAគឺA 
-បំែលងវលិៃនមំុ90 ;180° ° គឺ 

 
 
៣.២ បំែលងវិលរូប 
-របូភពៃន ABC∆

ជំុវញិចំណុចPគឺ ABC∆ ែដលθ

 
 
 
-បំែលងពីចំណុច M េទ M’ 
េហថបំែលងវលិ។ែដល 
AM=AM’ 
  
 
 
 
 
    
----ជទូេទជទូេទជទូេទជទូេទ៖របូភពៃនចំណុចM 
តមបំែលងវលិមំុα ជំុវញិផចិតA 
គឺចំណុចM’ែដល 
 AM=AM’ 

'MAM α∠ =  
0α ≻

មនទិលេដរចសរទនិចនឡិក 
0α ≺ មនទិសេដដូចរទនិច   

នឡិកធនូMM’ជទិសេដ 
របូភពៃនAគឺA 
-បំែលងវលិៃនមំុ90 ;180° ° គឺ 

 
 
 
-របូភពៃន ABC∆ ជំុវញិចំណុចP 
គឺ ABC∆ ែដលθ ជមំរងវិលេហយ

A 

M’ 

M 

A 

M’ 

M 
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-ចូរេធវករសននិដឋ នបំែលង 
វលិ 
 
 
 
 
 
 
 
-ឲយសិសសសេងកតេមល    
ឧទហរណ៏
េដមបីទញរករបូភពៃន

MNP∆ ែដល ( ) ( )3;1 ; 5;3M N

និង ( )2;6P

តមបំែលងវលិផចិតOមនមំុ
90θ = ° ។ 

-របប់សិសស៖េពលេគភជ ប់ 
OM; ON;OPតមចំណុច O 
េគបន 
OM=OM’;ON=ON’;OP=OP’ 

និង
' '

'

MOM NON

POP θ
∠ = ∠

= ∠ =  

-ចូរទញរកេទ 
 
 
 
 
 
-ឧទហរណ៏៖េគមន TVW∆

ជមំរងវិលេហយPA=PA’និង

'APA θ∠ =  

 
 
-សននិដឋ នសននិដឋ នសននិដឋ នសននិដឋ ន៖ចំេពះបំែលងវលិ 
+របូភពៃនអងកត់មូយជអងកត់ 
មួយេទៀតែដលអងកត់ទំងពីរ 
មន របែវងេសមគន ។ 
+របូភពៃនរបូFមួយជរបូF’មួយ
េទៀតែដលលបុ៉នគន និងរបូF។ 
៣.៣ បំណក��យបំែលងវិលក?ុង
ត�មុយកូអរេ(េន 
-របូភពៃន MNP∆ គឺ ' ' 'M N P∆

តមបំែលងវលិផចិត O  
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-តមរបូភពេគបនកូអរេដៃន 
ចំណុច

( ) ( ) ( )' 1;3 ; ' 3;5 ; 6;2M N P− −  

 
-ជទូេទ៖ 
+របូភពបំែលងវលិផចិតOមំុ

90θ = ° គឺ ( ) ( ); ' ;P x y P y x→ −  
+របូភពបំែលងវលិផចិតOមំុ

PA=PA’និង 'APA θ∠ =  
 

 

 
 

-សននិដឋ នសននិដឋ នសននិដឋ នសននិដឋ ន៖ចំេពះបំែលងវលិ 
+របូភពៃនអងកត់មូយជអងកត់មួ
យេទៀតែដលអងកត់ទំងពីរ 
មនរបែវងេសមគន ។ 
+របូភពៃនរបូFមួយជរបូF’មួយ
េទៀតែដលលបុ៉នគន និងរបូF។ 
 
 
-របូភពៃន MNP∆ គឺ ' ' 'M N P∆

តមបំែលងវលិផចិត O  
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-តមរបូភពេគបនកូអរេដៃន 
ចំណុច

( ) ( ) ( )' 1;3 ; ' 3;5 ; 6;2M N P− −  

 
-ជទូេទ៖ 
+របូភពបំែលងវលិផចិតOមំុ

90θ = ° គឺ ( ) ( ); ' ;P x y P y x→ −  
+របូភពបំែលងវលិផចិតOមំុ
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ែដល ( ) ( ) ( )3;2 ; 6;3 ; 4;6T V W

រករបូភពៃន TVW∆

តមបំែលងវលិផចិតOមំុ

90θ = °  

180θ = ° គឺ
( ) ( ); ' ;P x y P x y→ − −  

+របូភពបំែលងវលិផចិតOមំុ
270θ = °ឬ90° គឺ

( ) ( ); ' ;P x y P y x→ −  
-របូភពៃន TVW∆

តមបំែលងវលិផចិតOមំុ 90θ = °

គឺ ' ' 'T V W∆ ែដល
( ) ( ); ' ;T x y T y x→ −  

េគបន
( ) ( )
( ) ( )
( ) ( )

3;2 ' 2;3

6;3 ' 3;6

4;6 ' 6;4

T T

V V

W W

→ −

→ −

→ −

 

 

180θ = ° គឺ
( ) ( ); ' ;P x y P x y→ − −  

+របូភពបំែលងវលិផចិតOមំុ
270θ = °ឬ90° គឺ

( ) ( ); ' ;P x y P y x→ −  
-របូភពៃន TVW∆

តមបំែលងវលិផចិតOមំុ 90θ = °

គឺ ' ' 'T V W∆ ែដល
( ) ( ); ' ;T x y T y x→ −  

េគបន
( ) ( )
( ) ( )
( ) ( )

3;2 ' 2;3

6;3 ' 3;6

4;6 ' 6;4

T T

V V

W W

→ −

→ −

→ −

 

 
 

 
-រករបូភពៃនចំណុច ( );P x y

កនុងបំែលងវលិែដលមនផចិត
Oមំុ 180θ = ° ។ 
-រករបូភពៃនចំណុច

( )3;4B −

តមបំែលងវលិែដល 
មនមំុ 180θ = ° ។ 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៤ ៤ ៤ ៤ ពរងឹងពុទធិពរងឹងពុទធិពរងឹងពុទធិពរងឹងពុទធិ    
 

 
-របូភពៃនចំណុច ( );P x y គឺ

( )' ;P x y− − តមបំែលងវលិ 
 
-របូភពៃនចំណុចBគឺB’ែដល

( ) ( )3;4 ' 3; 4B B− → −  

 
-ឲយសិសសេធវលំហត់េលខ៣ 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៥៥៥៥    បណដ ំេផញបណដ ំេផញបណដ ំេផញបណដ ំេផញ    
 

 
-េធវតមបណដ ំេផញ 
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កិ��ែតង�របេ�ងៀន 
មុខវិ��ៈគណិតវិទ�� 

��ក់ទី១០  
េម៉ងទី១  

I ចំណងេជងេមេរៀន 

  ជំពូក១០ បំែលងរូបក'ុងប)ង ់

  េមេរៀនទី៤ បំែលង+ំង 
II ចំណងេជងរង 

 ៤.១បំែលង?ំង�ំនុ� 
 ៤.២ បំែលង?ំងរូប 
III វតថុបំណងកេមេរៀន េរកយពីេរៀនេមេរៀនេម៉ងេនះចប់សិសសមន: 

 -ចំេណះដឹង ៖ សិសសរបប់បនពីលកខណៈរគឹះបំែលងចំងចំណុច និង បំែលងចំងចំណុច 

 -ចំេណះេធវ ៖ សិសសសង់បនពីរបូភពៃនចំនុចមួយតមបំែលងចំង 

 -ឥរយិបថ ៖ សិសសយកបំែលងចំងេទអនុវតតកនុងជីវភពរស់េនរបចំៃថង 

IV រយៈេពល៖ ២ម៉ ៃថង…………………ទី…………ែខ…………….ឆន ំ……………….. 
V សមភ រឧបេទស 

 - រកដសមនរកឡ បនទ ត់ ែដកឈន ផទ ំងរកដសជទូេទ និង សននិដឋ ន 

VI ដំណឹកនំេមេរៀន រយៈេពល 50 នទី 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសិសស 
 

• រតួតពិនិតយអនម័យ វន័ិយ 
សណដ ប់ធន ប់ អវតតមន 

ជំហនទី1 
រយៈេពល3នទី 

 
• របធនថន ក់េឡងរយករណ៏ 

• ចូបំេពញចេនល ះ 
 
 

 

 

AC������ = ⋯AM������� 
AB������ = ⋯AC������ 
AC������ = ⋯	
������ 

ជំហនទី2 
រយៈេពល5នទី 

 
 
 

AC������ =
1

4
AM������� 

AB������ =
1

2
AC������ 

AC������ = 2	
������ 

A M B C 
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• េត��
�

��
=? 

• រគូែណនំ 
ថA�ជរបូភពៃនAតមបំែល
ងចំងផចិតPេរកមផលេធៀប 
6:1។ 
• រគូបិតផទ ំងជទូេទ 
 
 
 
 
 
រគូដក់របតតិបតតិ 
េត��’

��
? 

េតរបភគេនះមនន័យថPA’ 
បុ៉នម នភគ?េហយPAបុ៉នម ន
ភគ? 
ចូសង់របូ 
 
 
 
 
 
 
 
 
• េបេយងបញច ងំេភលងហវ
េទេលបេងគ លែដលមនបិត

ជំហនទី3 
រយៈេពល30នទី 

1.1 បំែលងចំងចំណុច 
េគមនចំនុចនឹងPនិងចំនុចAមួ
យ េគផល ស់ទីចំនុចAេទចំនុចA� 

ែដល ��
�

��
=

�

�
 

 
 
ជទូេទ:របូភពៃនចំណុចAតម
បំែលងចំងផចិតPេរកមផលេធៀ
បcគឺចំណុចA’ ែដល 
�	��������� = ��	������េគកំណត់សរេសរ 

 
របតតិបតតិ: 
ក.េគមនចំណុចនឹងP 
និងចំណុចAមួយ។េគេធវបំែលង
ចំងចំណុចAេទចំណុចA’ែដល
PA’=5PA។ចូរគូសរបូបំែលងចំ
ងេនះ រចួរកផលេធៀបរវងPA’ 
និង PA។ 
ខ.េប PA=2 រក PA’   
ចេមលយ 
ក.គូសរបូបំែលងចំង 
 
ខ.េប PA=2 រក PA’ 
េដយPA’=5PA និង  PA=2 
េនះ PA’=5∙ 2 = 10 
4.2  បំែលងចំងរបូ 

 
 

• 
���

��
=

�

�
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PA’

PA
=
5

1
 

របភគេនះមនន័យថPA’  
5ភគេហយPA  1ភគ 
 
 
 
 
.េប PA=2 រក PA’ 
 
េដយPA’=5PA និង  PA=2 
េនះ PA’=5∙ 2 = 10 
 
 
 
• របូផក យ 

P A A′ 

P A A′ 

P A A′ 
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របូផក យេតរបូភពេនេល  
ជញជ ងំ(ដូចរបូ)ជរបូភពអវី? 
• េហយរតីេកណOPQ និង 
OP’Q’ជរតីេកណយ៉ងេម៉ច
និងគន ? 
• ដូេចនះ����

��
=? 

• រ ឺ���
��

= �ែដល ����
��

=

�ជផលេធៀបបំែលងចំង 
• រគូបិតផទ ំងរបតតិបតតិ 
• ឥឡូវបអូនគូររបូដំណង 
• ចូពិភកស 5mn 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

• រគូបិតផទ ំសននិដឋ នេដយ 
ពនយល់ 

                  
                                             
 
 
 
េដយរតីេកណOPQដូចរតី 
េកណOP’Q’ េយងបន 

�′ ′

� 
=
! ′

! 
 

���

��
= �ែដល ����

��
= �  

ជផលេធៀបបំែលងចំង 
របតតិបតតិ: 
េគបញច ងំពិលេទេលបេងគ លក
មពស់ 1.5m
េគេឃញរសេមលេនេលជញជ ំ
ងចមង យ9mពីពិល និង 
ចមង យពីពិលេទបេងគ ល 
3m។រកកមពស់រសេមល 
ចេមលយ 

 
 
េយងមន"�#�

"#
=

�"�

�"
 

េដយ AB=1.5m ; OA=3m 
;OA’=9m េនះA’B’=�.%∙&

'
= 4.5 

ដូេចនះ A’B’=4.5m 

 
 
• ជរតីេកណដូចគន  
 
 
• 

����

��
=

���

��
 

 
 
• \ 
• សិសសពីភកសរចួរយករណ៏ 
• េយងមន"�#�

"#
=

�"�

�"
 

េដយ AB=1.5m ; OA=3m 
;OA’=9m េនះA’B’=�.%∙&

'
= 4.5 

ដូេចនះ A’B’=4.5m 

O 

A A’  

B 

B’ 

េភល

ង

P 

P’ 

Q Q’ 

O 

A A’  

B 

B’ 
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សននិដឋ ន 
� េបc>
0	របូភពនិងរបូភពេដមេនែត
មខ ងផចិតបំែលងចំង 
� េបc>
0	របូភពនិងរបូភពេដមេនមខ
ងមន ក់ៃនផចិតបំែលងចំង 
� របូភពៃនមំុជមំុបុ៉នគន  
� របូភពៃនរបូជរបូពីដូចគន  

 
 
េតA�ជរបូភពៃនAតមបំ 
ែលងចំងផចិតPេរកមផល
េធៀបcកំណត់េដយដូច 
េមដច? 
 
េបផលេធៀប c> 0របូភព 
យ៉ងេម៉ច? 
• ចុះc< 0? 

ជំហនទី4 
រយៈេពល3mn 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
របូភពៃនចំណុចAតមបំែលង
ចំងផចិតPេរកមផលេធៀបcគឺចំ
ណុចA’ ែដល�	��������� = ��	������ 
េគកំណត់សរេសរ 
	A          A’   ឬ   A’=h+A,។ 
• េបc> 0		របូភពនិងរបូភព 
េដមេនែតមខ ងផចិតបំែលងចំង 
• របូភពៃនរបូជរបូពីដូចគន  

• េពលបអូនេទផទះខំេរៀន និង 
ជួយេធវករងរផទះផង 
 

ជំហនទី5 
រយៈេពល2mn 

សិសសសដ ប់េដយយកចិតត 
ទុកដក់ 
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កិ��ែតង�របេ�ងៀន 
មុខវិ��ៈគណិតវិទ�� 

��ក់ទី១០ 
េម៉ងទី២-៣ 

I I I I ចំណងេជងេមេរៀនចំណងេជងេមេរៀនចំណងេជងេមេរៀនចំណងេជងេមេរៀន    

 ជំពូក១០ បំែលងរូបក'ុងប)ង ់
 េមេរៀនទី៤ បំែលង+ំង 
IIIIIIII    ចំណងេជងរងចំណងេជងរងចំណងេជងរងចំណងេជងរង    

    ៤៤៤៤....៣ ៣ ៣ ៣ បណំក��យបែំលង?ងំក@ងុត�មយុកអូរេ(េនបណំក��យបែំលង?ងំក@ងុត�មយុកអូរេ(េនបណំក��យបែំលង?ងំក@ងុត�មយុកអូរេ(េនបណំក��យបែំលង?ងំក@ងុត�មយុកអូរេ(េន    
III III III III វតថុបំណងកេមេរៀនវតថុបំណងកេមេរៀនវតថុបំណងកេមេរៀនវតថុបំណងកេមេរៀន    
 -ចំេណះដឹង ៖ បករសយបំែលងចំងកនុងតរមយុកូអរេដេនបនរតឹមរតូវ។ 
 -ចំេណះេធវ ៖ សង់ចំណុចនិងរបូបំែលងចំងកនុងបលង់បនរតឹមរតូវតមរយៈឧទហរណ៏។ 
 -ឥរយិបថ ៖ មនបំរងុរបយ័តនកនុងករសង់របូកិលរបកបេដយសម រតីខពស់។ 
IV រយៈេពល៖ ២ម៉ ៃថង…………………ទី…………ែខ…………….ឆន ំ……………….. 
V V V V សមភ រឧបេទសសមភ រឧបេទសសមភ រឧបេទសសមភ រឧបេទស    
 -ស.ស ទំព័រទី១៥៦ ដល់ ទំព័រទី ១៥៧ 
 -ស.គ ទំព័រទី ៣៩០ ដល់ ទំព័រទី ៣៩១ 
 -ដំុរគួស បនទ ត់ ែដកឈន 
VI VI VI VI ដំណឹកនំេមេរៀនដំណឹកនំេមេរៀនដំណឹកនំេមេរៀនដំណឹកនំេមេរៀន    

សកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូ    ខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀន            សកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសស    
 
-ពិនិតយអវតតមន អនម័យ 
សណដ ប់ធន ប់សិសស។ 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី១១១១    លំនឹងថន ក់លំនឹងថន ក់លំនឹងថន ក់លំនឹងថន ក់    
 

 
-របធនថន ក់េឡងរយករណ៏ 

 
 
 
 
-េតរបួភពៃនចំណុច A 
តមបំែលងចំងផចិត P 
ផលេធៀប c 

    
ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី២២២២    

រលឹំកេមេរៀនចស់រលឹំកេមេរៀនចស់រលឹំកេមេរៀនចស់រលឹំកេមេរៀនចស់    
 

 
 
 
-របូភពៃនចំណុច A 
តមបំែលងចំងផចិត P 
ផលេធៀប c កំណត់េដយ

'hA A→ ឬ ( )'A h A= ។ 



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទី១០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កុម ៣)  ទំព័រទី412 

កំណត់យ៉ងដូចេមដច? 
 
 
 
 
-ឧទហរណ៏១៖េគមន 
ចំណុច ( );A x y

កនុងតរមយុកូអរេដេន។
រករបូភពៃនចំណុចA
តមបំែលងចំងផចិត ( )0;0O

ផលេធៀបc ជចំនួនេថរ។ 
រចួបញជ ក់កូអរេដេនែដល
( ); ; 0x y c≻ ។ 
-េដចំណុច A ; A’កនុងតរមុយ 
កូអរេដនរចួ របប់សិសសឲយ 
ទមល ក់ចំេណលែកងពី A ; 
A’េទេលអ័កស ( )'x ox រតង់ 
BនិងB’។ 
-េដយ ' ' 'OAB O A B∆ ∆∼

េតេគបនផលេធៀបៃនរជុង 
របស់វយ៉ងដូចេមដច? 
 
 
 
-ែត

' '; ; ' ' 'OB x OB x A B y= = =

និង AB y= េនះេត
?; ?x y= =  

-ទញករណីទូេទ? 
 
 
 
 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៣ ៣ ៣ ៣ េមេរៀនរបចំៃថងេមេរៀនរបចំៃថងេមេរៀនរបចំៃថងេមេរៀនរបចំៃថង    
េមេរៀនទី៤ បំែលង+ំង 
៤៤៤៤....៣៣៣៣បក��យបែំលង?ងំក@ងុបក��យបែំលង?ងំក@ងុបក��យបែំលង?ងំក@ងុបក��យបែំលង?ងំក@ងុត�មុត�មុត�មុត�មុយកូយកូយកូយកូ
អរអរអរអរេ(េនេ(េនេ(េនេ(េន 
-តង ( )' '; 'A x y

ជរបូភពៃនចំណុច ( );A x y  
 
 
 
 
 
 
 
 
-េដយ OAB∆ ដូច ' 'OA B∆

េនះេគបនផលេធៀបៃនរជុង 

របស់វគឺ
' ' ' '

OA OB AB
c

OA OB A B
= = =  

នំឲយ '
'

OA
x OA cOA

OA
= ⇔ =

'
'

OB
c OB cOB

OB
= ⇔ =

' '
' '

AB
c AB cA B

A B
= ⇔ =  

-ែត ' '; ; ' ' 'OB x OB x A B y= = =

និង AB y= េនះ ' ; 'x cx y cy= =  
ដូចេនះរបូភពៃន ( );A x y គឹ

( )' ;A cx cy ។ 
 
 
-ជទូេទជទូេទជទូេទជទូេទ៖របូភពៃនចំណុច

( );A x y តមបំែលងចំងផចិត
( )0;0O ផលេធៀបcគឺA’ែដលកំ

ណត់េដយ

 
 
 
 
-តង ( )' '; 'A x y

ជរបូភពៃនចំណុច ( );A x y  
 
 
 
 
 
 
 
 
-េដយ OAB∆ ដូច ' 'OA B∆

េនះេគបនផលេធៀបៃនរជុង 
របស់វគឺ

' ' ' '

OA OB AB
c

OA OB A B
= = =  

នំឲយ '
'

OA
x OA cOA

OA
= ⇔ =

'
'

OB
c OB cOB

OB
= ⇔ =

' '
' '

AB
c AB cA B

A B
= ⇔ =  

-ែត ' '; ; ' ' 'OB x OB x A B y= = =

និង AB y= េនះ ' ; 'x cx y cy= =  
ដូចេនះរបូភពៃន ( );A x y គឹ

( )' ;A cx cy ។ 
 
-ជទូេទជទូេទជទូេទជទូេទ៖របូភពៃនចំណុច

( );A x y តមបំែលងចំងផចិត
( )0;0O ផលេធៀបcគឺA’ែដលកំ

ណត់េដយ

( );A x y

 

( )' '; 'A x y

 ( );A x y

 

( )' '; 'A x y
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-ឧទហរណ៏ទី២៖រករបូភព 
ៃនចំណុច ( )2;3A

តមបំែលង ចំងផចិត ( )0;0O

ែដលc=2។ 
 
 
 
 
-េគមន ABC∆ ែដល ( )8;4A

( )6;8B និង ( )2;6C ។
រករបូភពៃន ABC∆

តមបំែលងចំងផចិត ( )0;0O

ែដលមនផលេធៀប 1

2
c =

គូរបូបញជ ក់។ 

( ) ( ); ' ;hA x y A cx cy→ ។ 
-រករបូភពៃនចំណុចA 
តមបំែលងចំង

( ) ( ); ' ;hA x y A cx cy→ េគបន
( ) ( )2;3 2 2;2 3hA A→ × ×

( ) ( )2;3 4;6hA A→  
ដូចេនះរបូភពៃន ( )2;3A គឹ

( )' 4;6A ។ 
-របូភពៃន ABC∆ គឺ ' ' 'A B C∆  
តមបំែលងចំង

( ) ( ); ;hA x y A cx cy→ េគបន 

( )

( ) ( )

( )

( ) ( )

( )

( ) ( )

1 1
8;4 ' 8; 4

2 2

8;4 ' 4;2

1 1
6;8 ' 6; 8

2 2

6;8 ' 3;4

1 1
2;6 ' 2; 6

2 2

2;6 ' 1;3

h

h

h

h

h

h

A A

A A

B B

B B

C C

C C

 ⊕ → × × 
 

→

 ⊕ → × × 
 

→

 ⊕ → × × 
 

→
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( ) ( ); ' ;hA x y A cx cy→ ។ 
-រករបូភពៃនចំណុចA 
តមបំែលងចំង

( ) ( ); ' ;hA x y A cx cy→ េគបន
( ) ( )2;3 2 2;2 3hA A→ × ×

( ) ( )2;3 4;6hA A→  
ដូចេនះរបូភពៃន ( )2;3A គឹ

( )' 4;6A ។ 
-របូភពៃន ABC∆ គឺ ' ' 'A B C∆  
តមបំែលងចំង

( ) ( ); ;hA x y A cx cy→ េគបន 

( )

( ) ( )

( )

( ) ( )

( )

( ) ( )

1 1
8;4 ' 8; 4

2 2

8;4 ' 4;2

1 1
6;8 ' 6; 8

2 2

6;8 ' 3;4

1 1
2;6 ' 2; 6

2 2

2;6 ' 1;3

h

h

h

h

h

h

A A

A A

B B

B B

C C

C C

 ⊕ → × × 
 

→

 ⊕ → × × 
 

→

 ⊕ → × × 
 

→
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-េតរបួភពៃនចំណុច ( );A x y

តមបំែលងចំងផចិត ( )0;0O

ផលេធៀប 0c ≠

កំណត់យ៉ងដូចេមដច? 
 
-រករបូភពៃនចំណុច

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៤ ៤ ៤ ៤ ពរងឹងពទធិពរងឹងពទធិពរងឹងពទធិពរងឹងពទធិ    
 

 
-របូភពៃនចំណុច ( );A x y តម
បំែលងចំងផចិត ( )0;0O

ផលេធៀប 0c ≠ កំណត់េដយ
( ) ( ); ' ;hA x y A cx xy→  

-រករបូភពៃនចំណុច ( )2;4M  
តមបំែលងចំង

CO 

A 

A’ 

B 

B’ 
C’ 

C 

A 

A’ 

B 

B’ 
C’ 
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( )2;4M តមបំែលងចំងផចិត
( )0;0O មនផលេធៀបc=-1។ 

( ) ( )
( ) ( )
2;4 ' 1 2; 1 4

2;4 ' 2; 4

h

h

M M

M M

→ − × − ×

→ − −
 

 
-ឲយសិសសេធវលំហត់៣ 
;៤;៥ទំព័រទី១៥៨ 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៥ ៥ ៥ ៥ បណដ ំេផញបណដ ំេផញបណដ ំេផញបណដ ំេផញ    
 

 
-េធវតមបណដ ំេផញ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
គណិតវិទយ      ថន ក់ទី១០ 

  បេរងៀនៃថងទ.ី............ែខ................ឆន .ំ................... 
វធិសីរសតបេរងៀន      េគលវធិសិីសសមជឈមណឌ ល 

I. ចំណងេជ ងេមេរៀន                                                                                                                               
 ជំពូកទី១១ ធរណីមរតកនងុលហំ 
 េមេរៀនទី១    របូធរណីមរតកនងុលហំ 
 ១.ករគូសរូបកនងុលំហេនេល�លង ់  
 ២.លកខណៈរគឹះ 
  ក.សវ័យសតយបនទ ត ់
  ខ.សវ័យសតយ�លង ់
  គ.ករកំណត់�លង ់
II. វតថុបំណងៃនេមេរៀន េរកយេរៀនេមេរៀនេនះចបសិ់សសអច៖                                                        
 -ចំេណះដឹងៈ របបប់នពីសវយ័សតយបនទ ត ់និងបលង ់
 -ចំេណះេធវៈ  េចះគសូរបូកនុងលំហេលើបលង ់និងេចះកណំតប់លង ់
 -ឥរយិបថៈ អនវុតតកនុងជីវភពរបចៃំថង 
III.សមភ រៈឧបេទសៈ បនទ ត ់  គបូ 
IV.រយៈេពលបេរងៀនៈ ៩០នទ ី
V.ដំេណ រករបេរងៀននិងេរៀនៈ 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសសិស 
ពិនិតយអនម័យ  សេមលៀកបំពក់ 
និងអវតតមនសិសស 

ជំហនទី១(២នទី) 
រដឋបលថន ក ់

 
តំណងសិសសរយករណ៍ 

 
• ដូចេមដចេហថបនទ ត់? 
• េតគូបមួយមនមុខបុ៉នម ន? 

រទនុងបុ៉នម ន? 
• ដូចេមដចេហថបលង់? 
• េគតងបលង់េដយរបូអវី? 

ជំហនទី២(១០នទី) 
រលំឹកេមេរៀនចស ់

 
• បនទ ត់ជែខសរតង់គម នរពំែដន 
• គូបមួយមនមុខ៦   

រទនុង១២ 
 
• បលង់គឺៃផទរបេសមគម នរពំែដន 
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បងហ ញគូបឲយសិសសសេងកត   

  

• របូរបេលឡូរកម 

 
   

 
 
 
• េតរទនុងណរសបគន ?រទ 

នុងណខលះេមលេឃញនិង 
េមលមិនេឃញ?មុខណខលះ 
េមលមិនេឃញ? 

• កនុងលំហបនទ ត់េមលមិនេឃ
ញរតូវគូសដច់ៗ 

 
 
• ចូរបអូនពិនិតយរបូេតAB = BC? 
• េតរទនុងគូបទំងអស់េសមគន ? 
• ដូេចនះអងកត់ពីរេសមគន េន 

កនុងលំហអចមិនចំបច់េសម
គន េន កនុងបលង់ 

 
• ចូរគូសរបូទំងេនះេឡងវញិ

ឲយបនរតឹមរតវូ

 

ជំហនទី៣(៦០នទី) 
េមេរៀនរ�ចៃំថង 

         រូបធរណីមរតកនុងលំហ 
១.ករគូសរូបកនងុលំហេនេល�លង ់
 
 
 
 
 
 
 
េដមបីគូសរបូកនុងលំហេគរតូវ        
-សគ ល់ចបស់អំពីរទង់រទយេដម 
-បនទ ត់រសបកនុងលំហតង 
េដយបនទ ត់រសបកនុងបលង់ 
-អងកត់ពីររបែវងេសមគន េនកនុង 
លំហអចមិនចំបច់តង 
េដយអងកត់ពីរេសមគន េន 
កនុងបលង់ 
-បនទ ត់េមលមិនេឃញកនុង 
លំហរតវូគូសដច់ៗកនុងបលង់។ 
 
 
 

 
 
 
 
 
• [ ] [ ] [ ] [ ]|| || ||AB EF HG DC  
• [ ] [ ] [ ] [ ]|| || ||AE BF CG DH  
• [ ] [ ] [ ] [ ]|| || ||AD BC FG EH  
• រទនុងេមលេឃញគឺ���	; ���	; ���	; ��
	; ���	 ��
	; ���	 
• រទនុងេមលមិនេឃញគឺ���	; ���	; ���	 
• មុខេមលមិនេឃញគឺ����; ����;���� 
• �� ≠ �� 
• េសមគន  
 
 
 
 
• របូរតឹមរតូវ 

 

A 
B 

C D 

E F 

G 
H 
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• តមបីចំណុចរត់មិនរតង់គន   

េតេគអចគូសបនរបូអវី? 
• រតីេកណជអវី? 
 
 
• លអណស់!បីចំណុចរត់មិន 
រតង់គន កំណត់បនរតីេកណ 
មួយេហយរតីេកណជបលង់ 
ទញបនបីចំណុចរត់មិនរតង់
គន កំណត់បនអវី? 
• តមបីចំណុចរត់មិនរតង់គន

េតេគអចគូសបនរបូអវីខលះ? 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
• េតបួនចំណុច 

រត់មិនរតង់គន បីៗ េគអច 
កំណត់បនបលង់បុ៉នម ន? 

 
 
 
 
 
 
២.លកខណៈរគឹះ 
   ក.សវ័យសតយបនទ ត ់
តមពីចំណុចេគអចគូសបនទ
ត់បនែតមួយគត់។ 
 
 
ខ.សវ័យសតយ�លង ់
តមបីចំណុចមិនេនេលបនទ ត់
ែតមួយ េគអចកំណត់បនបលង់ 
មួយ។ 
គ.ករកំណត់�លង ់
 

-បីចំណុចមិនេនេលបនទ ត់ែត 
មួយ កំណត់បនបលង់មួយ។ 
-បនទ ត់មួយនិងចំណុចមួយ 
មិនេនេលបនទ ត់េនះ កំណត់ 
បនបលង់មួយ។ 
-បនទ ត់ពីរកត់គន កំណត់បន 
បលង់មួយ។ 
-បនទ ត់ពីររសបគន    
កំណត់បនបលង់មួយ។ 

 

 
 
 
 
 
 
 

 
បនរបូរតីេកណ 
 
• រតីេកណជែផនកមួយៃនបលង់ 

ែដលខណឌ េដយែខសកច់បី 
អងកត់បិទជិត 

• បីចំណុចរត់មិនរតង់គន កំណ
ត់ 

បនរតីេកណមួយ    េហយ 
រតីេកណជបលង់ទញបនបី 
ចំណុចរត់មិនរតង់គន កំណត់ 
បនបលង់មួយ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
• កំណត់បនបលង់៤ 
 
 

A 

B 

C 

D 

X 

Y 

O 

H A 

X 

Y 

O 

H A 
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ABCDជេត   
រតែអតឬចតុមុខ 

 

 
 
េគមនកេរABCDនិងចំណុចO
មួយមិនេនកនុងបលង់កេរេនះ។ 
 ក.ចូរគូសរបូឲយបនរតឹមរតូវ 
 
ខ.តមរបូេនះេតេគអចកំណត់
បនបលង់បុ៉នម ន?អវីខលះ? 
 
 
 
 
 

ជំហនទី៤(១៥នទី) 
ពរងឹងពទុធ ិ

ក. 
 

  
 
ខ.បលង់មន៧គឺOAB;OBC 
OCD;OAD;OAC;OBD 
និងABCD 

េធវលំហត់េលខ១ដល់៣ទំព័រ១
៧២ 

ជំហនទី៥(៣នទី) 
បណត េំផញ  

សិសសកត់េលខទំព័រនិងេលខ 
លំហត់ទុកេធវេនផទះ 

 
  

O 

A B 

C D 
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   កិចចែតងករបេរងៀន 
   គណិតវិទយ                ថន ក់ទី១០ 
   បេរងៀនៃថងទី..............ែខ......................ឆន ២ំ០១.... 
   វិធីសរសតបេរងៀន     េគលវិធីសិសសមជឈមណឌ ល 
I.ចំណងេជ ងេមេរៀន                                                                                                                          
 ជំពូកទី១១ ធរណីមរតកនងុលហំ 

 េមេរៀនទី១ របូធរណីមរតកនងុលហំ                                                                                   

 ២.លកខណៈរគឹះ 
 ឃ.បនទ ត់េនកនងុ�លង ់
 ង.រ�សពវរវង�លងន់ិង�លង ់
II.វតថុបំណងៃនេមេរៀន   េរកយេរៀនេមេរៀនេនះចបសិ់សសអច៖                                                        
  -ចំេណះដឹងៈ       របបប់នពីលកខណៈបនទ តេ់នកនុងបលងនិ់ងលកខខណឌ បលងពី់រកតគ់ន   
  -ចំេណះេធវៈ        េចះេធវើលំហតនិ់ងេចះកណំតប់នទ តរ់បសពវរវងបលងពី់រ 
  -ឥរយិបថៈ        មនចណូំលចតិតេលើករសិកសធរណីមរត 
III.សមភ រៈឧបេទស      បនទ ត ់  ផទ ងំរកដសកតងុ 
IV.រយៈេពលបេរងៀន     ១េម៉ង 
V.ដំេណ រករបេរងៀននិងេរៀន 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសសិស 
 

ĮЊĕЊĳŏΒĜņњŎ   
₤ЮņųЭ˝Ġеĵ с̋ĕЊ₣ΒŷĳŉŌĕ 

₤Њ₤℮ 

ជំហនទី១(២នទំី) 
រដឋបលថន ក ់

 
ĳе₧₣₤Њ₤℮ŬŎŁũ‗ч 

ЮĳЧŪĳСŷŌĕŲ˝šŠ‗Ź ΒſБŠųй 
ЮřЧņġБ˝е‗ĳсģĕĠų₣сņУŎ? 
 
 
 

ជំហនទី២(៨នទី) 
រលំឹកេមេរៀនចស់ 

� ĠБşе‗НşũĳсņЊĕŪĳ₣сýĖ   
е̋‗ĳсģĕĠų₣сņУŎ 

� ĠĜĀ ĳсņУŎĕЊ₣şе‗НşņУŎņЊĕ
ЮĝЮŲЧĠĜĀ ĳсЮĜй е̋‗ĳсģĕ 
Ġų₣сņУŎ 
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� ĠĜĀ ĳсĮБũŁĳсýĖ е̋‗ĳсģĕĠų₣с
ņУŎ 

� ĠĜĀ ĳсĮБũŪ₤ĠýĖ е̋‗ĳсģĕ 
Ġų₣сņУŎ 

 
-រគូែចករកដសកតងុឲយ 
សិសសតមរកុមរចួឲយសិសស
េដចណុំចពីរេនេលើរក 
ដសបនទ បម់កឲយសិសស 
យកបនទ តដ់កក់តត់ម 
ចណុំចទងំពីរេនះ។ 
-េតើបនទ តេ់នះេន 
ឯណ?�; �េនឯណ? 
-េតើ���េនឯណ? 
 
 
 
-េគមនរបចំណុំច 

, , , ,A B C D E កនុងបលង ់
(P)ែដលចណុំចបីៗមិន 
សថិតេលើបនទ តែ់តមួយ។ 
-េតើតមរបចំណុំចេនះេគ 
អចគសូបនបនទ តែ់ដល
សថិតេនកនុងបលង(់P)ប៉ុនម ន? 
 
 
� េនេលើបលង(់P)មនកេរ 

ជំហនទី៣(៣០នទី) 
េមេរៀនរ�ចៃំថង 
២.លកខណៈរគឹះ 
   ឃ.បនទ ត់េនកនុង�លង ់
 
 
 
-េបើបនទ តម់ួយនិងបលងម់ួយ 
មនចណុំចរមួពីរេផសងគន
េនះបនទ តស់ថិតេនកនុងបលង ់
េនះ។ 
 

� ; ( )A B P∈
; ( )A B L∈

� ( ) ( )L P⇒ ⊂  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ង.រ�សពវរវង�លងន់ិង�លង ់
បលងពី់រមនចណុំចរមួមួយ 
វរបសពវបនបនទ តម់ួយ 

 
 
 
 
 
 
 
-បនទ តេ់នះេនេលើបលងរ់ក 
ដស 

� �; � ∈ ��� 
� �; � ∈ ��� ( ) ( )L P⊂  

 
 
 

 
 

-តមរបចំណុំចេនះេគ 
អចគសូបនបនទ តែ់ដល 
សថិតេនកនុងបលង(់P)ចនំនួ១០គឺ
(AB),(AC),(AD),(AE),(BC) 
(BD),(BE),(CD),(CE),(DE) 

P 
A 

B 

C 

D 
E 

P 

A 

B 

(L) 
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ABCD មួយនិងចណុំចO 
មួយេនេរកបលង(់P)។ 
 ក.កណំតរ់បសពវរវងបលង ់
OAC និងOBD ។ 
 ខ. 'A ចណុំចកណដ លៃន
[ ]OA ចរូកណំតរ់បសពវរវង 
បលង�់���និង���; ���� 

និង��� 

ែដលកតត់មចណុំចរមួេនះ 
�

{ }
( ), ( )

( ) ( ) ( )

A P A Q

P Q

∈ ∈
∩ = ∆

� ( )A⇒ ∈ ∆  

 

 
 
 
 
 
 

 
 

ក.កណំតរ់បសពវរវងបលង ់
OAC និងOBD  

យក 'O ជផចិតកេរ ABCD

ABCD ABCD ABCD ���� 
េនះ 
� ( ') ( )

( ') ( )

OO OAC

OO OBD

⊂

⊂
� ( ){ }( ) ( 'OAC OBD OO⇒ =∩

ខ.កណំតរ់បសពវរវងបលង ់
����និង���; ����និង��� 

តម 'A កណដ ល[ ]OA

គសូបនទ តរ់សបនឹង[ ]BC កត់

[ ]OD  
រតង ់ 'D េយើងបន 
� ' ' ( )

' ' ( ' )

A D OAD

A D A BC

⊂

⊂
� { }( ) ( ' ) ' 'OAD A BC A D⇒ =∩  

� ' ( ' )

' ( )

D C A BC

D C ODC

⊂

⊂
� { }( ' ) ( ) 'A BC ODC D C⇒ =∩  

-េតើេពលណេទើបបនទ ត ់
មួយេនកនុងបលង?់ 
 

, ( )
?

, ( )

M N P

M N L

∈
⇒

∈
 

-ពិនិតយរបូ 
 

ជំហនទី៤(៨នទី)  
ពរងឹងពទុធ ិ

� បនទ តម់ួយេនកនុងបលង ់
កលណបនទ តេ់នះមនពីរ
ចណុំចសថិតេនកនុងបលងេ់នះ 

, ( )
( ) ( )

, ( )

M N P
L P

M N L

∈
⇒ ⊂

∈
 

 
 

P 

Q 

A 

( )∆  
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 ����� ∩ ����� =? ����� ∩ ����� =?  

 
 
 
 ����� ∩ ����� = ������ ����� ∩ ����� = ������ 

លំហត៤់និង៥ទពំរ័១៧២ ជំហនទី៥(២នទី) 
បណដ េំផញ  

សិសសកតេ់លខលំហតនិ់ង
េលខទពំរ័ទកុ 
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   កិចចែតងករបេរងៀន 
   គណិតវិទយ      ថន ក់ទី១០ 
   បេរងៀនៃថងទី.........ែខ...........ឆន ២ំ០១..... 
   វិធីសរសតបេរងៀន   េគលវិធីសសិសមជឈមណឌ ល 

I. ចំណងេជ ងេមេរៀន 
  ជំពូកទី១១  ធរណីមរតកនងុលហំ 

  េមេរៀនទី១  របូធរណីមរតកនងុលហំ 

   ៣.ទីតងំរវងបនទ តន់ិង�លង ់
    ក.ទីតងំរវងបនទ ត់ពីរកនងុលហំ 
    ខ.ទីតងំរវងបនទ ត់នងិ�លង ់
    គ.ទីតងំរវង�លងព់ីរ 
II. វតថុបំណងៃនេមេរៀន            េរកយេរៀនចបសិ់សសអច៖ 

a. ចំេណះដឹងៈ     កណំតទ់តីងំរវងបនទ តពី់រ    បនទ តនិ់ងបលង ់ បលងពី់រកនុងលំហ 
b. ចំេណះេធវៈ      េចះេធវើលំហត ់
c. ឥរយិបថៈ       សហករគន េដះរសយលំហតេ់ដយសម រតេីយគយល ់

III.សមភ រៈឧបេទស                បនទ ត ់   គបូ   បណឌ លំហត ់
IV.រយៈេពលបេរងៀន              ៩០នទ ី
V.ដំេណ រករបេរងៀននិងេរៀន 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសសិស 
 

ពិនិតយអនមយ័   
សេមលៀកបំពកនិ់ងអវតត 

មនសិសស 

ជំហនទី១(២នទី) 
រដឋបលថន ក ់

 
 
តណំងសិសសរយករណ៍ 

 
-េគមនេតរតែអតABCD 
ក.កណំតរ់បសពវរវងបលង ់
ABCនិងBCD 

ជំហនទី២(៨នទី) 
រលំឹកេមេរៀនចស់ 

 

A 

B 

C 

D 
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ខ. ( ) ( ) ?ABD ACD∩ =  
គ. ( ) ( )

?
( ) ( )

d P

d Q

⊂
⇒

⊂
 

ក.����� ∩ ����� = �BC� 
ខ. ( ) ( ) ( )ABD ACD AD∩ =  
គ. ( ) ( )

( ) ( ) ( )
( ) ( )

d P
P Q d

d Q

⊂
⇒ ∩ =

⊂
 

 

 
 
-ЮĳЧŲ˝šŠ‗Ź ĠĜĀ ĳсĮБũЮĝ˝ĖО₣ 
Ġų₣сŌĕΒſБŠųй? 
 
-Юĝ˝ĖО₣Ųе΅ĠĜĀ ĳсĮБũŁĳсýĖ  
₤□ЊĳЮĝ˝ĖО₣Ġų₣сЯĳņУŎιЮ◦? 
-şНйĠĜĀ ĳсĮБũŪ₤ĠýĖ ? 
 
 
� Юĝ˝ĖО₣Ųе΅ŌĕĠĜĀ ĳс 
ĮБũņЊĕŁĳсĕЊ₣ņЊĕŪ₤ĠýĖ  
ιЮ◦? 
-ЮĳЧĠĜĀ ĳсĈе₣ĮБũЮĕйŤЊĳ 
Юĝ˝ĖО₣Ġų₣сЯĳņУŎιЮ◦? 
-ЯĳЮĠЧЮÐũж˝ЊŲĠĜĀ ĳсЮĕй 
ЁŏŪ₤ĠĕЕ₣ĠĜĀ ĳсЮřЧņ 
ĠĜĀ ĳсĈе₣ĮБũЮĜйĕЕ₣ŁĳсýĖ   
ĩðОеģĕņНеņУŎ 
 
 
-ЮÐЁŏI;J;Kďşе‗Нş 
˝₧Ś ŲЮũЬ₣аĕŪĄО₣BC,AD 
ĕЊ₣ACаĕЮĳŪ″ЯΒĳABCD¤ 

ជំហនទី៣(៦០នទី) 
េមេរៀនរ�ចៃំថង 
៣.ទីតងំរវងបនទ តន់ិង�លង ់
   ក.ទីតងំរវងបនទ ត់ពីរកនុងលំហ 
 
 
 � !� ∩ � "� = �#� 
 
 
 
 

1 2
1 2

1 2

( ) ( )
( ) || ( )

( );( ) ( )

d d
d d

d d P

∩ = ∅
⇒

⊂
 

 
 
 
 
 

ņЊĕŪ₤ĠĕЊ₣ņЊĕŁĳсĕЕ₣ 2( )d  
ខ.ទីតងំរវងបនទ ត់នងិ�លង ់
បនទ ត់កត�់លង ់
 

 
 
 
-Ų˝šŠ‗Ź ĠĜĀ ĳсĮБũЮĝ˝ĖО₣Ġų₣с   
ŌĕĠĜĀ ĳсŁĳсýĖ ĕЊ₣ĠĜĀ ĳс  
Ū₤ĠýĖ  
-Юĝ˝ĖО₣Ųе΅ĠĜĀ ĳсĮБũŁĳсýĖ  
₤□ЊĳЮĝ˝ĖО₣Ġų₣сЯĳņУŎ 
-Юĝ˝ĖО₣Ųе΅ĠĜĀ ĳсĮБũŪ₤ĠýĖ  
₤□ЊĳЮĝ˝ĖО₣Ġų₣сЯĳņУŎ 
 
-Ōĕ 
 
 
-ĠĜĀ ĳсĈе₣ĮБũЮĕйņЊĕŤЊĳ 
Юĝ˝ĖО₣Ġų₣сЯĳņУŎЮ◦ 
 
 
 
 

 

1 2
1

1 2

( ) ( )
( )

( ) || ( )

d d
d

d d

= ∅
⇔

∩

P 

(d1) 

(d2) 

I 

P 

(d1

(d2

P 

(d1) 

(d2) 
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  ˝.ĠİΆ ŀ▫ņНе I∠ ĕЊ₣ J∠

аĕŪĳБЮŁ‗IJKÐЙďņНеЯřŲ 
ĠЮ₣̨ЧĳЮΌЧ₣ЮŢŎĠĜĀ ĳс(IJ)ď
ņУŎĕЕ₣ĠĜĀ ĳс(AB)ĕЊ₣ 
(CD)ЮũЬ₣ýĖ ¤   
 
Š.ЮĠЧAB=CDĠİΆ ŀ▫ŪĳБ.IJK
ďŪĳБЮŁ‗₤ņģĳ 
 
 

� şРũĠ∆СĕŎ˝ĠĜĀ ĳсņУŎ 
ĕЊ₣Ū˝Ţ₤ņУŎ₤ĕųЕ˝Ю Ӵ́Ŏũ˝
ŪÐĠс◦Б″е₣аĕĠĜĀ ĳсĕЊ₣Ġų₣с 
� ″ņĠБşе‗НşA,B,Cũĳс 
ņЊĕŪĳ₣сýĖ   ЮÐÐР₤Β₣̨ĳс       

'; '; 'AA BB CC

Ū₤ĠýĖ Ю Ӵ́ŎĠлНĕcýĖ ¤K,L,M,
N,Pşе‗Нş˝₧Ś ŲЮũЬ₣ýĖ аĕA
B  ' 'A C ' ',B C KL

ĕЊ₣KM¤ĠİΆ ŀ▫h    
  
˝. ( ) ( ' ' )NP AA C C∩  
Š. ( ) ( ' ' )NP BB C C∩  
 
 
 

 
-ĠİΆ ŀĠų₣сĮБũЁŏ₤Њ₤℮ е̋‗ĳс 
◦Б″е₣ũĠ₤сǻ˝ĖО₣Ųе΅¤ 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 � � ∩ ��� = ��� 
ĠĜĀ ĳсŪ₤ĠĠų₣с 
 
 
 
 
( ) || ( )d P បនទ ត់េនកនងុ�លង ់
 
 

( ) ( )d P⊂  
គ.ទីតងំរវង�លងព់ីរ 
�លងរ់តួតសុីគន  

ក.េដយI,J,Kចណុំចកណដ ល 
េរៀងៃនBC,AD,AC 

|| & ||IK AB JK CD⇒  
ដេូចនះ I∠ និង J∠ ៃន IJK∆

ជមុបំេងកើតេឡើងេដយ ( )IJ ជ 
មួយ ( )AB និង ( )CD េរៀងគន  
ខ. 1

2
IK AB= និង 1

2
JK CD=  

េបើ AB CD IK JK= ⇒ =  
ដេូចនះ IJK∆ ជរតីេកណសមបត 
-បនទ តក់តប់លង ់  រសប 
និងេនកនុងបលងដ់ចូខ លមឹសរេម
េរៀន។ 

 
បងហ ញថ 
ក. ( ) ( ' ' )NP AA C C∩  

{ }
( ) || ( )

( ) ( ' ' )
( ) ( ' ' )

NP LM
NP AA C C

LM AA C C L
⇒ ∩

∩ =
 

ខ. ( ) ( ' ' )NP BB C C∩  

{ }
( ) || ( )

( ) ( ' ' )
( ) ( ' ' )

NP LM
NP BB C C

LM BB C C M
⇒ ∩

∩ =
 

-បលងពី់រេនជបគ់ន ជបលង ់
រតួតសុីគន  
-បលងពី់រគម នចណុំចរមួជ 

P 

A 

(d) 

P 

(d) 

P 

(d) 
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-Ġų₣сĮБũŁĳсýĖ ģĕΒſБ? 
 
-şĳНņНŠOABCĕЊ₣şе‗Нş 
M,N,PЮĝЮŲЧŪĄО₣OA,OC 
OBЮũЬ₣ýĖ řРşũРĠ¤Ġų₣сABCņЊĕ
Ū₤ĠĕЊ₣Ġų₣сMNP¤ 
˝.şРũ₤₣сŪĠ₤Įſũǻ₣Ġų₣с 
ABCĕЊ₣MNP¤ 
Š.ũ˝Ų˝šŠ‗Ź M,N,PЮřЧņġБЁŏ 
Ġų₣с ( ) || ( )ABC MNP ¤ 

 
 
 
 

 
រគប់ចំណុចៃន(P)ជចំណុចៃន(Q)េនះ 
(P)រតួតេល(Q) 
�លងរ់សបគន  

 
�លង(់P)និង(Q)គម នចំណុចរួមេនះ 

( ) || ( )P Q  
�លងរ់�សពវគន  

 

 

បលងរ់សបគន  
-បលងពី់រេនះមិនរសប  
មិនរតួតសុីគន ជបលងក់តគ់ន  
-បលងពី់រកតគ់ន បនបនទ ត ់
មួយ។ 

 
ក.យកEជរបសពវរវង(MP) 
និង(AB)េហើ យ

{ }
{ } { }( ) ( )

( ) ( )
( ) ( )

MN AC F
MNP ABC EF

MP AB E

∩ =
⇒ ∩ =

∩ =
 

ខ.$%$& = $'$( = $)$*
( ) || ( )ABC MNP⇔  

� ЮĳЧ◦Б″е₣ũǻ₣ĠĜĀ ĳсĮБũ˝ĖО₣
Ųе΅ŌĕĠлНĜŊ ĕ? 

 
� ЮĳЧ◦Б″е₣ũǻ₣ĠĜĀ ĳсĕЊ₣Ġų₣с˝ĖО

₣Ųе΅ŌĕĠлНĜŊ ĕ? 

ជំហនទី៤(១៥នទី) 
ពរងឹងពទុធ ិ

� មន៣គបឺនទ តរ់សប 
បនទ តក់តនិ់ងបនទ តមិ់នរស
បមិនកត ់
� មនបីគបឺនទ តក់តប់លង ់  

បនទ តេ់នកនុងបលងនិ់ងបនទ

( )P ≡
( )

( )
( ) ( )

( )||( )

Q
P Q

P Q
⇔ ∩ = ∆

P 

Q 

P 

Q 
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� ЮĳЧ◦Б″е₣ũǻ₣Ġų₣сĮБũ˝ĖО₣Ųе

΅ŌĕĠлНĜŊ ĕ? 
� ЮÐŌĕ , ( )B C P∈ ĕЊ₣ 
şе‗Нş ( )A P∉ ¤Юţşе‗Нş

( )M ABC∈ ¤ { }( ) ( )AM P N∩ =  
ĠİΆ ŀ▫ , ,B C N ЮĝЮŲЧ 
ĠĜĀ ĳсЯĳņУŎ¤ 

តរ់សបនឹងបលង ់
� មនបីគបឺលងរ់តួតសុីគន  
    បលងរ់សបគន និងបលងក់តគ់ន  

 
 

{ }
{ }

( ) ( )
( )

( ) ( )

ABC P BC
N BC

ABC P N

∩ =
⇒ ∈

∩ =
 

លំហតេ់លខ៧និង៨ទពំរ័
១៧៣ 

ជំហនទី៥(៣នទី) 
បណដ េំផញ  

សិសសកត ់
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   គណិតវិទយ        ថន ក់ទី១០ 
   បេរងៀនៃថងទី..........ែខ.................ឆន ២ំ០១.... 
   វិធីសរសតបេរងៀន  េគលវិធីសសិសមជឈមណឌ ល 

I.ចំណងេជ ងេមេរៀន 
  ជំពូកទី១១ ធរណីមរតកនងុលហំ 
  េមេរៀនទី២ បនទ ត់និងបលង់រសបកនងុលហំ 
  ២.១.បនទ ត់រសបគន  
  ២.២.បនទ ត់រសបនងឹ�លង ់

II.វតថុបំណងៃនេមេរៀន េរកយេរៀនេមេរៀនេនះចបសិ់សសអច ៖ 
  ចំេណះដឹងៈ របបប់នពីលកខណៈបនទ តរ់សបគន កនុងលំហ 
  ចំេណះេធវៈ េចះេធវើលំហត ់
  ឥរយិបថៈ សហករគន េដះរសយលំហតេ់ដយភពេជឿជក ់
III.សមភ រៈឧបេទស បនទ ត ់  ផទ ងំរកដសបលងរ់បសពវគន  
IV.រយៈេពលបេរងៀន ៩០នទ ី
V.ដំេណ រករបេរងៀននិងេរៀន 

សកភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសសិស 
ពិនិតយអនមយ័  

សេមលៀកបំពកនិ់ងអវតត 
មនសិសស 

ជំហនទី១(២នទី) 
លំនឹងថន ក ់

 
តណំងសិសសរយករណ៍ 

-េតើទតីងំបនទ តពី់រេន 
កនុងលំហមនប៉ុនម នករណី? 
 
� ចរូបអូនៗរកឧទហរណ៍ 
បនទ តរ់សបគន កនុងជីវភព
របចៃំថងឲយបនមន កម់ួយ 

ជំហនទី២(៨នទី) 
រលំឹកេមេរៀនចស់ 

-មនបីករណីគបឺនទ ត ់
រសបគន បនទ តក់តគ់ន និង 
បនទ តមិ់នរសបមិនកត ់
� សិសសឲយឧទហរណ៍ដចូ 
ជេជើងត ុ ែគមកដ រេខៀន.... 

 
 

ជំហនទី៣(៦០នទី) 
េមេរៀនរ�ចៃំថង 
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� បនទ តពី់ររសបគន ជ 
បនទ តដ់ចូេមដច? 

 
 
 
 
 
 
 
 
� េតើេគអចគសូបនទ ត ់
បនប៉ុនម នឲយកតត់មមួ
យចណុំចេហើ យរសបេទ
នឹងបនទ តម់ួយេផសងេទៀត 
�  
 
 
 
 
 

1 2

2 3

( ) || ( )
?

( ) || ( )

d d

d d
⇒  

ឧទហរណ៍េគមនបនទ ត ់
( ) || ( )a b េហើ យ

( ) ( );( ) ( )

&( ) ( ) ( )

a P b Q

P Q l

⊂ ⊂
∩ =

 
បងហ ញថ ( ) || ( ) || ( )l a b  
 
 
 

២.១.បនទ ត់រសបគន  
ក.និយមន័យ 
 
 
បនទ តពី់ររសបគន ជបនទ ត់
ែដលឋតិេនកនុងបលងែ់តមួយ
េហើ យវគម នចណុំចរមួ។ 

1 2
1 2

1 2

( ) ( )
( ) || ( )

( ),( ) ( )

d d
d d

d d P

∩ = ∅
⇔  ⊂

 

ខ.លកខណៈ 
១.តមចណុំចមួយឋតិេន
េរកបនទ តម់ួយ េគអចគសូ 
បនទ តប់នែតមួយគតែ់ដល
រសបេទនឹងបនទ តេ់នះ 
២.េបើបនទ តពី់រេផសងគន រសប
េទនឹងបនទ តទ់៣ីេនះបនទ
តទ់ងំពីរេនះរសបគន ។ 

1 2
1 3

3 2

( ) || ( )
( ) || ( )

( ) || ( )

d d
d d

d d
⇒

 
 
 
 
 
 
 
 
 

� បនទ តពី់ររសបគន ជ 
បនទ តែ់ដលសថិតេនកនុងបលង ់
ែតមួយ      គម នចណុំចរមួ 
 
 
 
 
 
 
 
� បនែតមួយគត ់
 
 
 

 
 
 

1 2
1 3

2 3

( ) || ( )
( ) || ( )

( ) || ( )

d d
d d

d d
⇒  

 

 
 
 
 

បងហ ញថ ( ) || ( ) || ( )l a b  

ឧបមថ { }( ) ( )a l I∩ =  

េនះ ( ) & ( )I a I l∈ ∈  

P Q 

(a) 
(b

(l) 

P 

(d1) 

(d2) 

(d1) 

(d2) 

(d3) 
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បលង(់P)មួយកតប់នទ ត(់d1) 
េហើ យ 1 2( ) || ( )d d ។េតើបលង ់
(P)កត ់បនទ ត(់d2)ឬេទ? 
 
 
 
 

 
 
រគូែណនឲំយសិសសសេងកត 
បនទ តរ់សបនឹងបលងក់នុងជីវ
ភពជកែ់សដងរចួទញ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
៣.បនទ តពី់ររសបគន  រគប ់

បលងែ់ដលកតត់មបនទ តទ់មីួ
យរតូវកតប់នទ តទ់ពីីរ 

 

{ } { }
( ) || ( )1 2 ( ) ( )2( ) ( )1

d d
P d B

P d A
⇒ ∩ =

∩ =
 

២.២.បនទ ត់រសបនងឹ�លង ់
ក.និយមន័យ 
បនទ តម់ួយរសបនឹងបលងម់ួយ 

កលណវគម នចណុំចរមួ 

{ }( ) || ( ) ( ) ( )d P d P⇔ ∩ =  

ខ.លកខណៈ 

( )

{ } ( )

( ) ( ) { } ( ; ) ( )

( )
( ; )

( ) || ( )

( )
( )

( ) ( )

& I a b Q

I a
I a b i

a b

I l
I Q ii

P Q l

i ii = ∩

∈
⇒ ⊂

∈
⇒ ∈

∩ =

⇒

{ }
{ }

( ; ) ( )
( )

( ; ) ( )

I a b Q
I b

b a b Q

= ∩  ∈
= ∩ 

 

{ }( )
( ) ( )

( )

I a
a b I

I b

∈
⇒ ∩ =

∈

ផទុយពីសមមតកិមម 
ដចូេនះ ( ) || ( ) , (1)a l  

រសយដចូគន ចេំពះ
( ) || ( ) , (2)b l  

តមទនំកទ់នំង (1) &(2) បន 
( ) || ( ) || ( )l a b  

 
� កត ់
 
 
 
 
 
 

 
 
បនទ តម់ួយរសបនឹងបលងម់ួយ 
កលណវគម នចណុំចរមួ 
 
 
 

P 

(d1) (d2) 

A 
B 
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និយមនយ័ 
 
 
� បងហ ញថ 
( ) ( )

( ) || ( )
( ) || ( )

d P
P

d

⊂
⇔ ∆

∆
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
� បងហ ញថ 
( ) || ( )

( ) || ( ) ( ) || ( )

( ) ( ) ( )

d P

d Q d

P Q

⇒ ∆
= ∆∩

 

 
 
 
 
 
 

១.រគបប់នទ តែ់ដលេនេរក 
បលងម់ួយ េហើ យរសបេទនឹង 

បនទ តម់ួយៃនបលង ់ 
ជបនទ តរ់សបនឹងបលងេ់នះ។ 
( ) ( )

( ) || ( )
( ) || ( )

d P
P

d

⊂
⇔ ∆

∆
 

២.េបើបនទ តម់ួយរសបនឹងបលង ់
មួយេនះរគបប់លងែ់ដលកត់
តមបនទ តេ់នះរបសពវនឹង 
បលងម់ុនបនបនទ តម់ួយែដល
រសបនឹងបនទ តទ់១ី។ 
( ) || ( )

( ) ( ) ( ) || ( )

( ) ( ) ( )

d P

d Q d

P Q

⊂ ⇒ ∆
= ∆∩  

 

 
 
៣.បនទ តម់ួយរសបនឹងបលងពី់រ
របសពវគន បនទ តេ់នះរសប 
នឹងបនទ តរ់បសពវរវងបលង ់
ទងំពីរ។ 

{ }

( ) || ( )

( ) || ( ) ( ) || ( )

( ) ( )

d P

d Q d

P Q

⇒ ∆
∩ = ∆  

 

 

 

 
�  
 
 
 
 
 
 
 
 

ឧបមថ { }( ) ( )P A∆ ∩ =  
េនះ ( ) & ( )A A P∈ ∆ ∈  

( )
( )

( ) ( )

A
A Q

Q

∈ ∆
⇒ ∈

∆ ⊂
 

ទញបន 
{ }
{ }

( ) ( )
( )

( ) ( )

P Q A
A d

P Q d

∩ =  ∈
∩ = 

 
{ }( ) ( )d A∩ ∆ =

ផទុយពីសមមតកិមម 
ែដល ( ) || ( )d ∆ ។ដេូចនះ 
( ) ( )

( ) || ( )
( ) || ( )

d P
P

d

⊂
⇔ ∆

∆
 

�  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ឧបមថ(d)∩(∆)=��� 
 ( ) & ( )A d A⇒ ∈ ∈ ∆  
 ( )

( )
( ) ( )

A
A P

P

∈ ∆
⇒ ∈

∆ ⊂
 

ទញបន   { }( ) ( )d P A∩ =  
ផទុយពីសមមតកិមមែដល ( ) || ( )d P  
 

P 

Q 

(d) 

( ∆ ) 

P 

(d) 

Q 

(∆) 
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� បងហ ញថ 

{ }

( ) || ( )

( ) || ( ) ( ) || ( )

( ) ( )

d P

d Q d

P Q

⇒ ∆
∩ = ∆

 

 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

ដេូចនះ 
( ) || ( )

( ) || ( ) ( ) || ( )

( ) ( ) ( )

d P

d Q d

P Q

⇒ ∆
= ∆∩

  

 
យកចណុំច� ∈ (△)តមO 
គសូ(��) ∥ (d) 
ែត(d) ∥ (P) ⟹ (��) ∥ (�) 

�(��) ∥ (�)� ∈ (��)� ∈ (�) � (��) ⊂ (�) 
�(��) ∥ (�)(�) ∥ (�) � ⟹ �(��) ∥ (�)� ∈ (�)� ∈ (��) � ⇒ (��) ⊂ (�) 

ទញបន(P) ∩ (Q) = (��) 
ែត ( )( ) ( )P Q∩ = ∆  
េនះ(��) ≡ (∆) 
ដេូចនះ(∆) ∥ (�) 

 
 
ឲយសិសសពិភកសតមរកមុ
េដយរកុមេឡើងែកលំហត់
រតូវរតវូបនពិនទុ៥(បីរកមុ) 
 

ជំហនទី៤(១៥នទី) 
ពរងឹងចំេណះដឹងថមី  
េគមន∆���មួយ ។េគគសូ 
���′ ∥ ���′ ∥ ���′ េហើ យ AA" = BB" = CC′ែដល�", �", �′ 
សថិតេនមខ ងៃនបលងA់BC។ 
&, ', (ជទរីបជុំទមងនេ់រៀងគន

 
ក.បងហ ញថ�&' ∥ (��"��") 
េដយAA" = BB" = CC′េហើ យ 

A’ 

B’ 

C’ 

A 

B 

C 

M 

M’ 

J 

I K 

N 

P 

Q 

O 

( ∆ ) (d) 
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ៃន△ ���,△ �′�′�′និង△ ��′� 
បងហ ញថ៖ 
 ក.�&' ∥ (��"��") 
ខ.�&( ∥ (�'�") 

���′ ∥ ���′ ∥ ���′  ��"�"�, ��"�"�, ��"�"�ជរប
េលឡូរកមនិង∆��� ≅ ∆�"�"�" 
យក*និង*′ចណុំចកណដ ល 
េរៀងៃន��� និង��"�" ទញ
បន�* = �"*"និង�* ∥ �"*" 

& ∈ ��* ែដល*& = 13�* 
J ∈ ��"*" និង*"' = 13�′*′ 

េយើងបន*& = *"'&�*& ∥ �*′'  
⇒ **′'&ជរបេលឡូរកម 
⇒ �&' ∥ �**" ែត�**" ⊂ (��"�"�) 
ដេូចនះ�&' ∥ (��"��") 
ខ.បងហ ញថ�&( ∥ (�'�") 
យកNជចណុំចកណដ លៃន ���  Iទរីបជុំទមងនៃ់ន∆ABCេនះ �&�0 = 23 
(ទរីបជុំទមងនៃ់ន∆BB′Cេនះ �′(�′0 = 23 
បន2324 = 5"65"4 ⇔ (&() ∥ (��′) 
ែត(��") ⊂ (�'�") 
ដេូចនះ�&( ∥ (�'�") 

លំហតទ់១ី១ទពំរ័១៨៣ ជំហនទី៥(៣នទី) 
បណដ េំផញ  

សិសសកត ់
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   កិចចែតងករបេរងៀន 
   គណិតវិទយ        ថន ក់ទី១០ 
   បេរងៀនៃថងទី..........ែខ.................ឆន ២ំ០១.... 
   វិធីសរសតបេរងៀន  េគលវិធីសសិសមជឈមណឌ ល 

I.ចំណងេជ ងេមេរៀន 
  ជំពូកទី១១ ធរណីមរតកនងុលហំ 
  េមេរៀនទី២ បនទ ត់និងបលង់រសបកនងុលហំ 
  ២.៣.�លងរ់សបគន  
        ក.និយមន័យ 
        ខ.លកខណៈ 

II.វតថុបំណងៃនេមេរៀន េរកយេរៀនេមេរៀនេនះចបសិ់សសអច ៖ 
  ចំេណះដឹងៈ របបប់នពីលកខណៈបលងរ់សបគន កនុងលំហ 
  ចំេណះេធវៈ េចះេធវើលំហត ់
  ឥរយិបថៈ សហករគន េដះរសយលំហតេ់ដយភពេជឿជក ់
III.សមភ រៈឧបេទស បនទ ត ់  ផទ ងំរកដសបលងរ់សបគន  
IV.រយៈេពលបេរងៀន ៩០នទ ី
V.ដំេណ រករបេរងៀននិងេរៀន 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសសិស 
 

ពិនិតយអនមយ័ 
សេមលៀកបំពកនិ់ងអវតត 

មនសិសស 

ជំហនទី១(២នទី) 
រដឋបលថន ក ់

 
របធនថន ករ់យករណ៍ 

 
-បនទ តម់ួយរសបនឹងបលង ់
មួយេនេពលណ? 
 
 

ជំហនទី២(១០នទី) 
រលំឹកេមេរៀនចស ់

 
-បនទ តម់ួយរសបនឹងបលង ់
មួយេនេពលែដលបនទ ត់
េនះរសបេទនឹងបនទ តណ់
មួយេនកនុងបលងេ់នះ 
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• �(��) ∥ (�8)(�8) ⊂ (�)� ⇒? 
• � (�) ∥ (�)(�) ⊂ (�)(�) ∩ (�) = (��)� ⇒? 
 

• � (�) ∥ (�)(�) ∥ (�)(�) ∩ (�) = (△)� ⇒? 

• �(��) ∥ (�8)(�8) ⊂ (�)� ⇒ (��) ∥ (�) 
• � (�) ∥ (�)(�) ⊂ (�)(�) ∩ (�) = (��)� ⇒ (�) ∥ (��) 
 

• � (�) ∥ (�)(�) ∥ (�)(�) ∩ (�) = (△)� ⇒ (�) ∥ (△) 
 
 

• ចរូបអូនៗេលើបលងជ់ញជ ងំ 
ឈមគន ៃនថន កេ់រៀនមួយ។
េតើបលងទ់ងំពីរេនះមន 
ចណុំចរមួឬេទ? 
-េតើបលងទ់ងំពីរេនះសថិត 
េនយ៉ងដចូេមដចនឹងគន ? 
-េតើបលងពី់ររសបគន េន 
េពលណ? 
េបើ(�) ∥ (�)េនះ(P) ∩ (Q) =? 
 
 
-តមចណុំចមួយ  េតើេគ 
អចគសូបលងប់នប៉ុនម ន? 
• តមចណុំចមួយ  េតើេគ 
អចគសូបលងប់នប៉នុម ន 
ែដលរសបនឹងបលងម់យួ 
េផសងេទៀត? 
 
 

ជំហនទី៣(៦០នទី) 
២.៣.�លងរ់សបគន  

   ក.និយមន័យ 
បលងពី់ររសបគន កលណបលង ់
ទងំពីរេនះគម នចណុំចរមួ។ (�) ∥ (�)េនះ(P) ∩ (Q) = � � 
 
 
 
 
    
 
ខ.លកខណៈ 
១.តមចណុំចមួយេនេរក 
បលង(់P)មួយេគអចគសូបន 
បលង(់Q)ែតមួយគតែ់ដលរសប
េទនឹងបលង(់P)េនះ។ 
 
 
 
 

 
 

• គម នចណុំចរមួេទ 
 
 
 
• បលងទ់ងំពីរេនះរសបគន  
 
-បលងពី់ររសបគន េនេពល 
ែដលវគម នចណុំចរមួ 
• (�) ∥ (�)េនះ(P) ∩ (Q) = � � 
 
 
• តមចណុំចមួយ  េគអច 
គសូបលងប់នេរចនីរបម់ិនអស ់
• តមចណុំចមួយ េគអច 
គសូបលងប់នែតមយួគតែ់ដល
រសបនឹងបលងម់យួេផសងេទៀត 
 
 
 

P Q 

P 

Q 
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-េតើបលងពិ់ដននិងបលង ់
បតថន ករ់សបគន ឬេទ? 
-េតើបលងៃ់ផទតខុងេលើនិង 
បលងប់តថន ករ់សបគន ឬេទ? 
-េតើបលងៃ់ផទតខុងេលើនិង 
បលងពិ់ដនថន ករ់សបគន ឬេទ? 
• �(�) ∥ (�)(:) ∥ (�)� ⇒? 
 
-បងហ ញបលងពី់ររសបគន   រចួ 
ឲយសិសសដកប់លងរ់កដស
កតប់លងទ់ងំពីរ។េតើបនទ ត់
របសពវរបសវ់រសបគន ឬ
េទ? 
• � (�) ∥ (�)(�) ∩ (:) = (��)(�) ∩ (:) = (�8)� ⇒? 
 
• � (�) ∥ (�)(�) ∩ (:) = (��)(�) ∩ (:) = (�8)� ⇒ (��) ∥

(�8)? 
 
 
 
 
 
• េគឲយបលងពី់ររសបគន និង 
បនទ តពី់ររសបគន ែដល 
កតត់មបលងពី់រេនះ។ 

២.េបើបលងពី់ររសបគន េនះរគប ់
បលងែ់ដលរសបនឹងបលងម់ួយ 
រតូវរសបនឹងបលងម់ួយេទៀត។ 
 
 
 
 
 �(�) ∥ (�)(:) ∥ (�)� ⇒ (:) ∥ (�) 
៣.បលងពី់ររសបគន េហើ យកត់
េដយបលងទ់បីី  
េនះបនទ តរ់បសពវជបនទ ត់
រសបគន ។ 

 
 
 

� (�) ∥ (�)(�) ∩ (:) = (��)(�) ∩ (:) = (�8)� ⇒ (��) ∥ (�8) 
 
 
 
 

 
• រសបគន  
 
• រសបគន  
 
• រសបគន  
 
• �(�) ∥ (�)(:) ∥ (�)� ⇒ (:) ∥ (�) 
 
• រសប 
 
 
 
 
• � (�) ∥ (�)(�) ∩ (:) = (��)(�) ∩ (:) = (�8)� ⇒ (��) ∥ (�8) 
 
• ឧបមថ(��) ∩ (�8) = ��� ⇒ � ∈ (��)&� ∈ (�8) � � ∈ (��)(��) ⊂ (�); � ∈ (�) � � ∈ (�8)(�8) ⊂ (�); � ∈ (�) 
ទញបន� ∈ (△)ែដល 
(△) = (�) ∩ (�) ផទុយពី 
សមមតកិមម។ដេូចនះ(��) ∥ (�8) 
• (េធវើតមរកុម) 

P 

Q 

R 
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បងហ ញថអងកតពី់រេន 
ចេនល ះបលងពី់រេនះជអងកត់
ប៉ុនគន ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
-រគូបងហ ញរបូបលងពី់ររសប 
គន រចួឲយសិសសយកបនទ ត ់
ចកទ់លំះុបលងទ់១ី។េតើបនទ ត ់
េនះកតប់លងទ់២ីឬេទ? 
• �(�) ∩ (�)(�) ∥ (�)� ⇒ (�) ∩ (�)? 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

៤.េបើបលងពី់ររសបគន េនះរគប ់
បនទ តក់តប់លងទ់១ីរតូវកតត់
បលងទ់២ី។ 

 
� (�) ∥ (�)(�) ∩ (�) = ���; ⇒ (�) ∩ (�) = ��� 

៥.បលងេ់រចីនរសបគន កណំត់
េនេលើខន តពី់របនអងកតរ់តូវ

បងហ ញថ�� = �<េដយ (��) ∥ (�8)េនះ(��)&(�8) 
កណំតប់នបលងម់ួយគ(ឺR) 
�(:) ∩ (�) = (��)(:) ∩ (�) = (<�)(�) ∥ (�) � (��) ∥ (<�) 

�(��) ∥ (�8)�, < ∈ (��)�, � ∈ (�8)� ��< ∥ ���  
បន��<�ជរបេល. រកម 
ដេូចនះ  �� = �< 
 
• បនទ តេ់នះកតប់លងទ់២ី 
 
 

 
• �(�) ∩ (�)(�) ∥ (�)� ⇒ (�) ∩ (�) 
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• ែណនឲំយសិសសគសូ(d3)

ឲយ 
រសបនឹង(d1)េហើ យកត(់P)
រតងA់1(Q)រតងB់2និងកត ់
បលង(់R)រតងC់2 
 

គន សមមរតគន ។ 
 

 

�
(�) ∥ (�) ∥ (:)(��) ∩ (�) = ���(��) ∩ (�) = ���(��) ∩ (:) = ���(�8) ∩ (�) = ����(�8) ∩ (�) = ����(�8) ∩ (:) = ����>

> ⇒ ������ = ������
= ������  

 
• គសូ(�?) ∥ (��)កតប់លង ់
ទងំបីេរៀងគន រតងA់1;B2; 
េយើងបន�� = ���8 �� = �8�8; �� = ���8 
មយ៉ងេទៀត(�8)កតប់លងទ់ងំ
បីេរៀងគន រតង�់�; ��; �� 
េយើងបន��8�� ∥ ��8��  
តមរទឹសដីបទតែលស 
បន2A5B2A5A = 5BCB5ACA = 2ACB2ACA 
ដេូចនះ 252A5A = 5C5ACA = 2C2ACA 
ឬ2A5A25 = 5ACA5C = 2ACA2C  
 

 
-េតើបលងពី់ររសបគន េន 
េពលណ? 
• �(�) ∥ (�)(:) ∥ (�)� ⇒? 
• � (�) ∥ (�)(�) ∩ (:) = (��)(�) ∩ (:) = (�8)� ⇒? 
• �(�) ∩ (�)(�) ∥ (�)� ⇒? 
• េតើបលងេ់រចីនរសបគន   
កណំតេ់នេលើខន តពី់របន
អងកតរ់តូវគន មនលកខណៈ
ដចូេមដចនឹងគន  

ជំហនទី៤(១៥នទី) 
ពរងឹងចំេណះដឹងថមី  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
• បលងពី់ររសបគន កលណបលង ់
ទងំពីរេនះគម នចណុំចរមួ 
• �(�) ∥ (�)(:) ∥ (�)� ⇒ (:) ∥ (�) 
• � (�) ∥ (�)(�) ∩ (:) = (��)(�) ∩ (:) = (�8)� ⇒ (��) ∥ (�8) 
• �(�) ∩ (�)(�) ∥ (�)� ⇒ (�) ∩ (�) 
-បលងេ់រចីនរសបគន  កណំត ់
េនេលើខន តពី់របនអងកតរ់តូវ
គន សមមរតគន  
ក.បងហ ញថ(�DE) ∥ (��F) 

(d1) (d2) (d3) 

P 

Q 

R 

A 

B 

C 

A1 

B2 

C2 

B1 

C1 



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទី១០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កុម ៣)  ទំព័រទី439 

• &; '; (ជចណុំចកណដ ល 
េរៀងៃន��D ; ��� ; �EF រប
សគ់បូ���<DGEF។ 
ក. បងហ ញថ(�DE) ∥ (��F) 

ខ.បងហ ញថ(&�F) ∥ ((�D) 
គ.បងហ ញថ(&'() ∥ (�DE) 
 

(លំហត់ទុកដកជំ់ហនទ៥ី) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ���D ∥ ��F ��E ∥ ��F � ⇒ (�DE) ∥ (��F) 
ខ.បងហ ញថ(&�F) ∥ ((�D) 
យកHចណុំចកណដ ល��D  
បន�&H ∥ ��� ⇒ �&H ∥ �FE  
ទញបន�&H ∥ �F( &&H = F( 
⇒ &H(Fជរបេលឡូរកម 
� �&F ∥ �H( �&H ⊂ ((�D)��F ∥ ��D � (&�F) ∥ ((�D) 
គ.បងហ ញថ(&'() ∥ (�DE) 
&HE(ជរបេលឡូរកម 
េនះ�&( ∥ �HE 													(1) 
រសយដចូគន &'0Dជរបេល. 
េនះ �&' ∥ �0D 														(2) 
តម(1)&(2)ទញបន (&'() ∥ (HE0) ⇔ (&'() ∥ (�DE) 

ដកលំ់ហតខ់ងេលើ ជំហនទី៥(៣នទី) 
បណដ េំផញ  

សិសសកតលំ់ហតទ់កុេធវើេន
ផទះ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
គណិតវិទយថន ក់ ទី១០ 

បេរងៀនៃថងទី.....ែខ.......ឆន ២ំ០.... 
វិធីសរសតបេរងៀន េគលវិធីសសិសមជឈមណឌ ល 

I ចំណងេជ ងេមេរៀន 
 ជំពូកទី១១    ធរណីមរតកនងុលហំ 
 េមេរៀនទី៣     ភពអរតូកណូលក់នងុលហំ 
  ៣.១ រលំឹករូបមនតៃផទរកឡនិងមឌសូលីតខលះៗ 
  ៣.២ បនទ ត់អរតូកូណល ់
  ៣.៣ បនទ ត់ែកងនងិ,លង ់
   ក. និយមន័យ 

II វតថុបំណងៈ េរកយេរៀនេមេរៀនចបសិ់សសអច 
• ចេំណះដងឹៈ របបប់នពីរបូមនតរកឡៃផទនិងមឌសលីូត 

                របបប់នពីសញញ ណៃនបនទ តអ់រតកូណូល ់
• ចេំណះេធវើៈ េដះរសយលំហតេ់ដយេរបីរបូមនតៃផតរកឡនិង មឌ 
• ឥរយិបថៈ អនវុតតកនុងជីវភពរសេ់នរបចៃំថង 

III រយះេពលៈ 2h 
IV សមភ រៈឧេទទសៈ ផទ ងំរបូភពនិង ករមងលំហត ់
V ដំេណ រករបេរងៀនៈ 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសសិស 
ពិនិតយ វតតមន វនិយ័និង 
អនមយ័ 

ជំហនទី១(២នទី) 
(រដឋបលថន ក់) 

តណំងថន ករ់យករណ៍ 

 
• រកៃផទរកឡកេរមួយ 
ែដលមនរបែវងរជុងេសមើ a? 
• រកមឌៃនគបូែដលមន 
របែវងរទនងុេសមើនឹង a? 
 

ជំហនទី២(១០នទី) 
រលំឹកេមេរៀន 

 
• រកឡៃផទកេរ � = � × � = �� 
• រកមឌគបូ � = � × � × � = �� 
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-េតើបនទ តD់HនិងBCសថិត 
េនកនុងបលងែ់តមួយែដររេឺទ? 
-េតើមុំែដលផគុ ំរវងបនទ តD់H 
និងBCជមុំអវី?  
-េតើេគអចថយ៉ងណ 
ចេំពះបនទ តទ់ងំពីរ? 

     
 

-បនទ តD់HនិងBCមិនសថិត 
េនកនុងបលងែ់តមួយេទ។ 
-មុំែដលផគុ ំរវងបនទ តD់H 
និងBCជមុំែកង។ 
• េគអចថបនទ តទ់ងំ 

ពីរែកងគន ។ 
 
 
 
 
បិទផទ ងំរបូភពេលើកត រេខៀន 
• របូទមីួយជរបូរបេលពី 
ែបត៉ែកងេតើវមនបត 
ជអវី?មឌមនរបូមនត 
ដចូេមតច? 
• របូទពីីរមនបតជអវី? 

មឌមនរបូមនតដចូេមតច? 
 
 

 

• របូទ៣ីជអវី?មឌមនរបូ
មនតដចូេមតច? 

• របូទ៤ីជអវី?មឌមនរបូ

ជំហនទី៣(៦០នទី) 
      េមេរៀនរ,ចៃំថង 
៣.១ រលំឹករូបមនតៃផទរកឡនិងមឌ 
សូលីតខលះៗ 
 

(របុទ១ី)                 (របូទ២ី) 
V = a × b × c = B × h 

 
 

 
 
 
 
 
-របេលពីែបត៉ែកងមន 
បតជចតេុកណែកង � = � × � × 	 
 
 

-របូទ២ីជរពីសរតង ់
V = ៃផទបត × កពំស ់

   V= 
 × ℎ   
• របូទ៣ីជសុីឡងំ  � = 
��ℎ 
• របូទ៤ីមនរងជែស៊វ 

� = 43 
�� 

a 

b 

c 

 

 

B 

h 

A B 

C D 

E F 

G H 
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មនតដចូេមតច? 

 

• របូទ៥ីមនរងជអវី?មឌ
មនរបូមនតដចូេមតច? 

 

• របូទ៦ីមនរងជអវី?មឌ
មនរបូមនតដចូេមតច? 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

-ឧទហរណ៍ៈរបសិនេបើៃផទ 
សរបុៃនគបូមួយេសមើនឹង 
150��។ ចរូរករបែវងរទនងុ 
និងមឌៃនគបូ? 
• េតើគបូមនមុខប៉ុនម ន? 
• េបើa ជរទនងុេតើៃផទមុខ 

នីមួយៗេសមើអវី? 
េដះរសយរករទនងុនិង
មឌ? 
 
 

• សុីឡងំមនបតរងជ 
អវី?មឌមនរបូមនតដចូ 
េមតច? 

 
 

   (របូទ៣ី)         (របូទ៤ី) 
			� = 
��ℎ� = 43
�

� 
 

 
 

(របូទ៥ី)            (របូទ៦ី) 
� = 13
 × ℎ� =

1
3 
�

2ℎ 
 
  
 
  
 
េយើងបន 6�� = 150 

�� = 1506 = 25 
� = 5						�� > 0� 

ដចូេនះ រទនងុរបសគ់បូគ ឺ5m 
មឌគបូ � = �� = 5� =
125�� 
របតបិតតៈិ 
េគយកបនទះែដកមួយរង 

	
• របូទ៥ី ជពីរ៉មីត	

	
� = 13
 × ℎ 

	
• របូទ៦ីរងជេកន 

� = 13
�
�ℎ	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
• គបូមនមុខ6	
	
• ៃផទមុខគ ឺ��	
• េដះរសយរករទនងុ 

និងមឌ	
េគបន 6�� = 150	

�� = 1506 = 25	
⇒ � = 5	�� > ��	

� = �� = 5� = 125��	
	

• សុីឡងំមនបតជរងវង	់
� =ៃផទបត×កពំស	់

B 

h 

r 

 

r 

h r 

a 



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទី១០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កុម ៣)  ទំព័រទី443 

• េតើបតសុីឡងំមន 
បរមិរតេសមើប៉ុនម ន? 
រកករំបសប់តសុីឡងំ? 

• រកមឌសុីឡងំ? 
 
 

 
 

• េអយសិសសពិនិតយេលើរបូ 
 

 
 
 

 
• េយើងមន �
 ∥ �  
• េតើមុំរវងCDនិងDGេសមើ 

ប៉ុនម ន? 
• េតើមុំរវងAB និងDGេសមើមុំ 

រវងCDនិងDGឬេទ? 
• េគទញបនបនទ តA់B 

អរតកូណូលនិ់ងDGេគ 
កណំតស់រេសរៈ �
 ⊥  " 
 

 
ឧទហរណ៍ៈ ABCDEFGH 

ចតេុកណែកង ដចូរបូពទ័ ធេធវើ 
ជសុីឡងំបដវិតត។ចរូរកមឌ
សុី ឡងំ? 
 
8cm   
                    12cm  

12cm 
 
៣.២. បនទ ត់អរតកូូណល់    
និយមន័យៈបនទ តពី់រកនុងលំហ 
អរតកូណូលគ់ន កលណមុំ
រវងបនទ តទ់ងំពីរជមុំែកង។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

• បរមិរតបតសុីឡងំ # = 12	� ⇒ 2
� = 12 ⇒ � = 122
 = 6
 = 1.91	�  
• � = 
��ℎ = 
 × �1.91�� × 8 = 91.64	�� 

 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

• មុំរវងCDនិងDGេសមើ90∘ 
• មុំរវងABនិងDGេសមើមុំ 

រវងCDនិងDGេរពះមុំ 
រវងABនិងDGេសមើ 90∘ 

 
 
 
 
 
 
 
 

  

A B 

C D 

A B 

C D 

F E 

H G 

D 
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ជគបូ 
• េតើបនទ តែ់ដលរសបនិង 

AE េហើ យកតត់ម B គ ឺ
បនទ តណ់? 

• េតើBFនិងBC យ៉ងេមច៉ 
នឹងគន ? 

• េគទញបនដចូេមតច? 
• េតើ BD រសប BHែដឬេទ? 
• េតើBD ែកងនឹងបនទ ត ់
ណ? 
• េគទញបនដចូេមតច 

ចេំពះ ACនិង FH? 
 
 
 
 
ក. បងហ ញថ JK ែកងDA 

• េតើJK រសបនឹងអវី? 
• េតើBC និង DAយ៉ងេមច៉ 

និងគន ? 
• ទញបនដចូេមតច? 

ខ. េតើAD រសបេទនឹងអវី? 
• េតើAD ែកងេទនឹងអវី? 
• ទញបនដចូេមតច? 

 
 

 
 
 

 

 

 

 
 
 �( ⊥ 
� �� ⊥ )* 

វបិកៈ 

 +� ⊥ ,� ∥ � - ⇒ 	b ⊥ d 

( )
||

,

a d

b d a b

a b P

⊥
⊥ ⇒
⊂ 

 

របតបិតតៈិ 
េគមនចតមុុខABCDែដលDA
អរតកូណូលនឹ់ង BC។ េដ 
I,J,K ជចណុំចកណត លេរៀង 
គន ៃនរជុង AB, BD និង CD។ 
ក.បងហ ញថJKអរតកូណូល ់

• បនទ តែ់ដលរសបនិង AE 
េហើ យកតត់ម B គ ឺ
បនទ ត ់BF។ 

• BFនិង BC ែកងគន ។ 
 

• េគទញបនAE 
អរតកូណូលB់C។ 

• BD រសប FH 
• BD ែកងនឹង AC 
• េគទញបនAC 

អរតកូណូលនឹ់ង FH។ 
 
 
 
 

 
 
 

01 ∥ 
� 
BC និង DA ែកងគន  
េដយ 

+
� ⊥ 01

� ⊥ 
�- ⇒ JK ⊥ DA 

� ∥ 60 
� ⊥ 
� 

 
េគបន 

+ � ∥ 60
� ⊥ 
�- ⇒ IJ ⊥ B�	

 

d 

a b 

A B 

C D 

E F 

G H 
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េអយសិសសយកេសៀវេភ
េទដកប់ញឈរេលើត។ុ ែគម
ៃនទពំរ័សនមតថ់ជបនទ ត។់  
• េតើទពំរ័េសៀវេភទងំអស់

របសបគ់ន បនអវី? 
• េតើបនទ តទ់ងំេនះែកង 

នឹងតែុដរឬេទ? ែគមទពំរ័ 
េសៀវេភខងេរកមគេឺន
ជបនឹ់ងៃផទត ុ

• េតើេគទញបនដចូេមតច? 
េគថបនទ តប់នមកពីរប
សពវេនះែកងនិងៃផទត។ុ 
 

នឹងDA។ 
ខ.បងហ ញថIJអរតកូណូល ់
និងBC។ 
 
 
 
  
 
៣.៣.បនទ ត់ែកងនិង,លង ់
ក.និយមន័យៈបនទ តម់ួយែកង 
នឹងបលងម់ួយកលណបនទ ត់
េនះអរតកូណូលនឹ់ងរគប ់
បនទ តេ់នកនុងបលង។់ 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

 
 
-ទពំរ័េសៀវេភទងំអស ់
របសបគ់ន បនបនទ តម់ួយ។ 
-បនទ តទ់ងំេនះែកង នឹងត។ុ 

 
 
 

-េគទញបនបនទ តម់កពី 
របសពវៃនទពំរ័េសៀវេភ 
ែកងនិងបនទ តែ់គមទពំរ័ 
ទងំអស។់ 

 
• ចរូរបបរ់បូមនតមឌ 

សុីឡងំ? 
• របូមនតមឌែស៊វ? 
• របូមនតមឌេកណ? 
• ចរូេអយនិយមនយ័ 

បនទ តអ់រតកូណូល ់
និងបនទ តែ់កងនឹងបលង?់ 

ជំហនទី៤(ពរងឹងពទុធ) 
 

 
• � = 
��ℎ 
 
• � = 
�� 
 
• � = 9� 
��ℎ 

 

-បនទ តពី់រកនុងលំហអរតកូ ូ
ណលគ់ន កលណមុំរវង 

D 

A 

I C 

B 

K 
J 
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បនទ តទ់ងំពីរជមុំែកង។ 
-បនទ តម់ួយែកងនឹងបលង ់
មួយកលណបនទ តេ់នះអរ
តកូណូលនឹ់ងរគបប់នទ តេ់ន
កនុងបលង។់ 

 
 កុេំភលចេធវើកចិ ចករផទះទងំ 
អសគ់ន ។ 

ជំហនទី៥(បណត េំផញ រ) 
ŪĮБ₤ñņНŠĕЊŎњĳņУŎŌĕаĩĀ 
ģĳ			24√3ŪĠ₤ЊĕЮĠЧņНŠĕБņУŎ�
ď ŁЮũşРũũ˝аĩĀŪ˝ΐ ₤ũНĠ ĕЊ₣ 
ŌűŪĮБ₤ЮĜй? 

 
• សិសសកតរ់ត 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
   គណិតវិទយ        ថន ក់ទី១០ 
   បេរងៀនៃថងទី..........ែខ.................ឆន ២ំ០១.... 
   វិធីសរសតបេរងៀន  េគលវិធីសសិសមជឈមណឌ ល 

I.ចំណងេជ ងេមេរៀន 
  ជំពូកទី១១ ធរណីមរតកនងុលហំ 
  េមេរៀនទី៣ ភពអរតូកណូលក់នងុលហំ 

  ៣.៣.បនទ ត់ែកងនឹង,លង ់
        ខ.រទឹសដីបទ(ត) 

II.វតថុបំណងៃនេមេរៀន េរកយេរៀនេមេរៀនេនះចបសិ់សសអច ៖ 
  ចំេណះដឹងៈ របបប់នពីលកខណៈបនទ តែ់កងនឹងបលង ់
  ចំេណះេធវៈ េចះេធវើលំហត ់
  ឥរយិបថៈ សហករគន េដះរសយលំហតេ់ដយភពេជឿជក ់
III.សមភ រៈឧបេទស បនទ ត ់ បនទ តែ់កង  របអបដ់សី 
IV.រយៈេពលបេរងៀន ៩០នទ ី
V.ដំេណ រករបេរងៀននិងេរៀន 

សកឹមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសសិស 
ពិនិតអនមយ័  
សេមលៀកបំពកនិ់ងអវតតមន
សិសស 

ជំហនទី១(២នទី) 
រដឋបលថន ក ់

 

• បងហ ញរបូគបូ 

 
េតើ;�(<អរតកូណូលនឹ់ង 
បនទ តណ់ខ លះ? 
 

ជំហនទី២(១០នទី) 
រលំឹកេមេរៀនចស់ 

 
 
 
 
 ;�(< ⊥ ;� <; ;�(< ⊥ ;�
< ;�(< ⊥ ;()<; ;�(< ⊥ ;(*< ;�(< ⊥ ;*"<; ;�(< ⊥ ;)"< ;�(< ⊥ ;("<; ;�(< ⊥ ;)*< ;�(< ⊥ ; �<; ;�(< ⊥ ;
�< 

A B 

C 
D 

E F 

G H 
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• បនទ តពី់រអរតកូណូល់
គន េនេពលណ? 

 
• េបើ�d� ⊥ �P� ⇒ �,� ⊥? 

;�(< ⊥ ;��<; ;�(< ⊥ ;� < 
• បនទ តពី់រអរតកូណូល ់
គន េនេពលបនទ តទ់ងំពីរផគុ ំ
បនមុំ90°។ 
េបើ�d� ⊥ �P� ⇒ �,� ⊥រគប ់
បនទ ត ់េនកនុងបលងេ់នះ 

 
 
 

 
 
• �,� ⊥ � � = A B? 
 
• ��� ∩ ��� = A B? 
• បនទ តពី់រកតគ់ន កណំត់

បនបលងប់៉ុនម ន? 
• េបើ��, �� = �#�េតើ�,�&�#� 
សថិតេនយ៉ងដចូេមដចនឹងគន ? 

+
�,� ⊥ ����,� ⊥ ������ ⊂ �#���� ⊂ �#���� ∩ ��� GG ⇒ �,� ⊥ �#�? 

 
ចងរ់សយឲយ�,� ⊥ �#�េយងរគន់ែត 
(d)ែកងនឹងបនទ ត(់L)មួយេទៀតកនុង(P) 
• យកAHB = ��� ∩ ��� �,� ⊥ ��� = AHB �,� ⊥ ��� = AHB 

ជំហនទី៣(៦០នទី) 
េមេរៀនថមី  

៣.៣.បនទ ត់ែកងនឹង,លង ់
   ខ.រទឹសដីបទៈ 
១.េបើបនទ តម់យួអរតកូណូល ់
នឹងបនទ តពី់រកតគ់ន េនកនុង 
បលង ់  បនទ តេ់នះែកងនឹងបលង ់
េនះ។ 

 
 

+
�,� ⊥ ����,� ⊥ ������ ⊂ �#���� ⊂ �#���� ∩ ��� GG ⇒ �,� ⊥ �#� 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
• �,� ⊥ ��� = AHB 
• �,� ⊥ ��� = AHB 
• ��� ∩ ��� = AHB 
• បនទ តពី់រកតគ់ន កណំត់

បនបលងម់ួយ 
 
• �,� ⊥ �#� 
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កនុងបលង�់#�គសូ�△�កត ់
តមOរចួគសូ�K�កតប់នទ ត ់
���, ���, �△�េរៀងគន រតងA់,B,C 
េដចណុំចL&Mេនេលើ�,� 
ែដលHL = HM 
• △ L�H ≅△ M�H? េហតអុវី? 

វបិក�L =? 
• △ L
H ≅△ M
H? េហតអុវី? 

វបិក
L =? 
• △ �L
 ≅△ �M
? 
 
• △ L�� ≅△ M��? េហតអុវី? 

 
• វបិកL� =? 
• េតើOជអវីៃន;LM< 
• MCNជរតីេកណអវី?OC

ជអវីៃនរតីេកណេនះ? 
 
• ;H�<និង;LM<ឋតិេនយ៉ង 
ដចូេមដចនឹងគន ? 
 
• េគឲយ��1� ⊥ �Q� = A1Bនិង 
�,� ⊂ �Q�ប៉ុែនតមិនកតត់មK 

� ∈ �,�ែដល;1�< ⊥ �,� 
ចណុំច
 ∈ �,�។ 
 

ក.បងហ ញថ�,� ⊥ ��1�� 
ខ.បងហ ញថ∠��
ជមុំែកង 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
• △ L�H ≅△ M�H(ក.ទ២ី) 
វបិក�L = �M 
• △ L
H ≅△ M
H�ក. ២� 

វបិក
L = 
M 
• △ �L
 ≅△ �M
�ក. ទ៣ី� 

វបិក∠L�
 = ∠M�
 
• △ L�� ≅△ M��េរពះមន 

មុំមួយប៉ុនគន អមេដយ 
រជុងពីរប៉ុនេរៀងគន  
• វបិកL� = M� 
• Oចណុំចកណដ ល;LM< 
• MCNជរតីេកណសម 
បត មន;H�<ជេមដយននិង 
ជេមដយទរ័ៃន;LM< 
• ;H�< ⊥ ;LM< ⇔ �,� ⊥ �△� 
ដេូចនះ�,� ⊥ �#� 
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គ.បងហ ញថ�
� = �1� +1�� + 
�� 
 
 
 
 
 
 
 
 
• + ��� ∥ ������ ⊥ �#�U ⇒? 
 
 
 
• េហតអុវីេទើប
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⊥
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២.ក. 
 
 
 
 + ��� ∥ ������ ⊥ �#�U ⇒ ��� ⊥ �#� 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

+�,� ⊥ ��1��,� ⊥ �1��U ⇒ �,� ⊥ ��1�� 
ខ.បងហ ញថ∠��
ជមុំែកង �,� ⊥ ��1��េនះ�,� ⊥ ���� 
ដេូចនះ∠��
 = 90∘ 
គ.បងហ ញថ�
� = �1� +1�� + 
�� ��1� ⊥ �Q� ⇒ ��1� ⊥ �
1� ⇒ �
� = �1� + 
1� 
ែត
1� = 1�� + 
�� 
ដេូចនះ�
� = �1� + 1�� + 
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• បងហ ញថ
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• បងហ ញថ 
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កនុងបលង ់( )P គសូបនទ ត់( )c និង 
( )d កតត់មO  
កនុងបលង ់( )Q តម 'O

គសូបនទ ត់( ') || ( )c c និង
( ') || ( )d d  
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a P
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a Q
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• ឧបមថ��� ∦ ��� 
តមចណុំចBគសូ ( ') ( )b a�  

{ }( ') ( )
( ') ( )

( ) ( )

b a
b P B

a P


⇒ ⊥ =⊥ 

�  
ែត { }( ) ( )b P B⊥ =  
េយើងបន 'b b≡  
ដេូចនះ ( ) || ( )b a  

 
( ) ( ) ( ) ( ) &( ) ( )a P a c a d⊥ ⇒ ⊥ ⊥
( ) ( )
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( ) || ( ')

a c
a c

c c

⊥
⇒ ⊥  

( ) ( )
( ) ( ')

( ) || ( ')

a d
a d

d d

⊥
⇒ ⊥  

ែត { }( ') ( ') 'c d O∩ =  
បន ( ) ( '; ') ( ) ( )a c d a Q⊥ ⇔ ⊥  

• បនទ តែ់កងនឹងបលងេ់ន 
េពលណ? 

 
 
• េបើបនទ តម់យួែកងេទនឹង 
បលងម់ួយ  
បនទ តេ់នះរតូវអរតកូណូល ់

ជំហនទី៤(១៥នទី) 
ពរងឹងពទុធ ិ

• បនទ តែ់កងនឹងបលងេ់នេពល 
ែដលបនទ តេ់នះែកងនឹងបនទ ត់
ពីរកតគ់ន េនកនុងបលងេ់នះ 
• េបើបនទ តម់យួែកងេទនឹង 
បលងម់ួយ  
បនទ តេ់នះរតូវអរតកូណូល ់
នឹងរគបប់នទ តេ់នកនុងបលង ់
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នឹងបនទ តណ់ខ លះ? 
• + ��� ∥ ������ ⊥ �#�U ⇒? 
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កុេំភលចេធវើលំហតេ់នផទះ ជំហនទី៥(៣នទី) 
បណដ េំផញ  
េគមនចតមុុខនិយ័តOABC ។ H

ជអរតូសងៃ់ន ABC∆ ។
; ; &K M N Lជចំណុចកណដ ល 

េរៀងគន ៃន
[ ] [ ] [ ] [ ]; ; &OB OC HB HC ។ 
ក.បងហ ញថ ( ) ( )OH ABC⊥  
ខ. ( ) ( ) ( )a AKN AML= ∩ ។ 
បងហ ញថ ( ) ( )a ABC⊥  

សិសសកតលំ់ហត ់
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    កិចចែតងករបេរងៀន 
    គណិតវិទយ ថន ក់ទី១០ 
    បេរងៀនៃថងទ…ី…..ែខ……….ឆន  ំ២០១… 
    វិធីសរសតបេរងៀន េគលវិធីសសិសមជឈមណឌ ល 

I. ចំណងេជ ងេមេរៀន 
 ជំពូកទី១១ ធរណីមរតកនងុលហំ 
 េមេរៀនទី៣ ភពអរតូកណូលក់នងុលហំ     
   ៣.៣.បនទ ត់ែកងនឹង,លង ់

                 គ.រទឹសតីបទបីបនទ ត់ែកង 
                ឃ.រទឹសតីបទរចសៃ់នបីបនទ ត់ែកង 
   ៣.៤.,លងេ់មដយនទ័រ 

II. វតថុបំណងៃនេមេរៀន   េរកយពីេរៀនេមេរៀនេនះចប់សិសសអច៖ 
 ចំេណះដឹងៈ   រfប់បនអពំីរទសឹតីបទបបីនទ ត់ែកង និងរទឹសតីរចស់បីបនទ ត់ែកង 
           រfប់បនអពំីនិយមនយ័េមដយនទ័រ 
 ចំេណះេធវៈ   េដះរសយលំហត់េដយេរ,រទឹសតីបទបបីនទ ត់ែកង និង រទឹសតីបទរចស់បបីនទ ត់ែកង 
 ឥរយិបទៈ   សហករគន េដះរសយលំហត់ 

III.  រយៈេពល           ២េម៉ង 
IV. សមភ រៈឧបេទស     ផទ រូំបភព និង ករមងលំហត ់
V. ដំេណ រករបេរងៀន 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរបេរងៀន សកមមភពសិសស 
 
ŪĳФĳĮЊĕЊĳŏ₤₧ŉ ĠсēĖ Ġс 
ΒĜņњŎ ĕЊ₣ ŷĳŉŌĕ₤Њ₤℮ 

ជំ<នទ១ី(រដ>?ល��ក)់ 
 

 
ĳе₧₣▫Ė с̋Ю◦ġЧ₣ŬŎŁũ‗є 

 
 
១. េគឲយ a និង b ជបនទ ត់ 
េហយ P និង Q ជបលង់ ។ 
ក. េគមន  

ជំ<នទ២ី(រំលឹកេមេរៀនBស)់  
 
 
 
ក. េគដបន  
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Ư.˝ĖО₣ĮБŬм ņБĳşĳНņНŠĕЊŎњĳ 
řРşũРĠ ,M N ďşе‗Нş 
˝₧Ś ŲЮũЬ₣ýĖ аĕŪĄО₣ AB  
ĕЊ₣ BC  

 
ЮĳЧ AB Я˝₣ĕЊ₣Ġų₣с OAN ιЮ◦? 
ЮĳЧ AB Я˝₣ĕЊ₣Ġų₣с OMC ιЮ◦? 

||a b
b P

a P


⇒ ⊥⊥ 

 

ខ. េគបន  
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a P
a Q
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BC OAN⊥  

AB OMC⊥  
 
 

         
េដយ AB P⊥  និង a P⊂  េគ
ទញបនដូចេមតច? 
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?
BO a

BA a
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?
a AOB

AO AOB

⊥ 
⇒⊂ 

 

ឧទហរណ៏៖េគមនចតុមុខ

ជំហនទី៣(េមេរៀនរបចំៃថង) 
៣.៣.ប5Dត់ែកងនិងបEង់ 

គ.រទឹសតីបទបីបនទ តែ់កង 
រទឹសតីបទៈ េបបនទ ត់ ( )AB

ែកងនិងបលង់ P  រតង់ B េហយ BO

ែកងនិង បនទ ត់ a ៃនPរតង់O
េនះបនទ ត់ ( )OA ែកងនិងបនទ ត់
a ។ 
AB P

BO a AO a

a P
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AB P

AB a
a P

⊥ 
⇒ ⊥⊂ 

 

 
BO a

a AOB
BA a

⊥ 
⇒ ⊥⊥ 

 

a AOB
AO a

AO AOB

⊥ 
⇒ ⊥⊂ 

 

 

P

A

B

O
a

A 

B 
C 

O 

N 

M 
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និយត័SABCមួយែដលមន
កំពស់SH។ យកKជចំណុច
កណត លៃនរជុងBC។ បងហ ញ
ថSKែកងនិងBC។ 
១.េត SH  ែកងនិងបលង់ណ? 
២.េត AK BC⊥  ឬេទ? 
៣.េត BC េនកនុងបលង់ណ? 
(១),(២),(៣) េគបនអវី? 

                  
a   េនកនុងបលង់ណ? 
េដយ AB P⊥  េគបនអវី? 
េយងមន ,AB a AO a⊥ ⊥   
េគបន a  ែកងនិងបលង់ណ? 
េដយ BO AOB⊂  
េគទញបនអវី? 
 
 
 
 
 
 
 
 
ក. េត SB SC=  រេឺទ? 
     េត BSC   ជ ∆  អវី? 
  េដយ SM ជកំពស់ៃន

 
តមរទឹសតីបទបីបនទ ត់ែកង 

 
SH ABC

AK BC SK BC

BC ABC

⊥ 
⊥ ⇒ ⊥
⊂ 

  

ឃ.រទឹសតីបទរចសៃ់នបបីនទ ត់
ែកង 

រទឹសតីបទៈ េបបនទ ត់ AB ែកង 
និងបលង់ P រតង់ B  េហយ AO  
ែកងនិងបនទ ត់ a  ៃនបលង់ P រតង់ 
O េនះបនទ ត់ BO  ែកងនិង
បនទ ត់ a ។ 
AB P

AO a BO a

a P

⊥ 
⊥ ⇒ ⊥
⊂ 

 

សរមយបញជ ក់  
AB P

AB a
a P

AB a
a AOB

AO a

a AOB
BO a

BO AOB

⊥ 
⇒ ⊥⊂ 

⊥ 
⇒ ⊥⊥ 

⊥ 
⇒ ⊥⊂ 

 

 របតបិតតៈិ េគមនចតុមុខនិយ័ត 
SABCD  ែដលមនបត ABCD  
ជកេរ។ យក M  ជចំនុច 
កណត លៃនរជុង BC ។ 
ក. បងហ ញថ SM  ែកងនិង BC  

 
 
១. SH ABC⊥  
២. AK BC⊥  
៣. BC ABC⊂  
៣.BC⊂ABC 
េគបន SK BC⊥  
 
 
 
 
 

a  េនកនុងបលង់ P  
េគបន AB a⊥  

a AOB⊥  
 
េគទញបន BO a⊥  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

SB SC=  
BSC∆ ជរតីេកណសមបត 

 

S

A
B

C

H
K
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រតីេកណ BSC SM BC⇒ ⊥  
ខ.មុខខងរបស់ពីរ៉មីតេនះ 
មនបុ៉នម ន? 
មុខនីមួយៗមនរកឡៃផទ  
បុ៉នម ន?SM េសមបុ៉នម ន cm? 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ដូចេមតចែដលេហថបនទ ត់ 
េមដយទ័រៃនអងកត់ AB ? 
 
 
េគមនOជចំនុចកណត លAB 
បលង់P ែកង AB រតង់ O។ េគថ 
P ជបលង់េមដយទ័រៃន AB ។ 
ដូចេមតចែដលេហថបលង់ 
េមដយទ័រ? 
 
 
 
 
 
 

ខ. របសិនេប 20SA cm=  និង 
5AB cm= ។ គណនរកទប 

ៃផទខងៃនពីរ៉មីត។ 

 
៣.៤. បEង់េមដ��នទ័រ 

    
    
    
    
    
    
និយមន័យៈ 
បលង់េមដយទ័រៃនអងកត់មួយ
គឺជបលង់ែដលែកងនិងអងកត់េនះ
រតង់ចំនុចកណត ល។ 
លកខណៈ  េគមនចំនុច ,A B  
សិថតេនសងខងបលង់ P  េហយ 
បីចំណុចេផសង គន   , ,C D E  
សិថតេនកនុងបលង់ P  ែដល 

 
មនមុខខង4 
មុខនិមួយៗជរតីេកណ េនះ  

1 1
5

2 2SBCS BC SM SM∆ = × = × ×  

ែត  
2 2

400 6.25

393.75

19.8

SM SB BM

cm

= −

= −

=
=

 

នំេអយ  
21

5 19.8 49.60
2SBCS cm∆ = × × =  

េនះ 24 49.60 198.4LS cm= × =  
ដូចេនះ 2198.4LS cm=  

េមដយទ័រៃនអងកត់ AB ជបនទ ត់
ែដលែកង AB រតង់ ចំនុច 
កណត ល 

 

 

 

 

បលង់េមដយទ័រគឺជបលង់ែដល
ែកងនិងបនទ ត់រតង់ចំនុច
កណត ល 
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ឧទហរណ៍ៈ កនុងគូប 

' ' ' 'ABCDA B C D ។ 
ចូរកំណត់បលង់េមដយទ័រ 
ៃនអងកត់[AB]។ 
េត AB CB=  រេឺទ? 
     ' 'AB CB=  រេឺទ? 
     AD CD=  រេឺទ? 
េត , ',B B D រត់រតង់គន ែដររេឺទ? 
តមលកខណៈបលង់េមដយទ័រេគ
បនដូចេមតច? 
 
 
 
 
 
 
 
 
េត 'AK C K=  រេឺទ? 
    'AJ C J=  រេឺទ? 
   'AI C I=  រេឺទ? 
េត I, J, K រត់រតង់គន រេឺទ? 
េគសននិដន នបនដូចេមតច? 
 
 
 
 
 

AC BC

AD BD P

AE BE

= 
= ⇔
= 

ជេមដយទ័រៃន 

អងកត់ AB  

 
, ' ',AB CD AB CB AD CD= = =  

េដយ B, B’, D បីចំនុចេផសងគន  
'BB D⇒ ជបលង់េមដយទ័រៃន[AC] 

របតិបតតិៈ កនុងគូប 
' ' ' 'ABCDA B C D  េគមន I, J, K 

ជចំណុចកណត ល េរៀងគន ៃន 
រទនុង BC, CD, ' 'A B  ។ 
កំណត់េមដយទ័រៃនអងកត់[ ]'AC  

 
ជំហនទី៤(ពរងឹងពុទធិ) 

 

 

 

 

 

AB CB=  
 ' 'AB CB=  
 AD CD=   

, ' ,B B D  រត់មិនរតង់គន េទ 
េគបន 'BB D ជបលង់េមដយទ័រ 
ៃន[ ]AC ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 

'AK C K=   
 'AJ C J=   
 'AI C I=   

I, J, K មិនរត់រតង់គន េទ 
េគសននិដន នបនថ IJK ជ បលង់
េមដយទ័រៃនអងកត់[ ]'AC  

 

 

 

 

A B

CD

'A 'B

'C'D

K

I

J
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ЮΖŎĕЊŎņĕњŎĠų₣сЮņřŜ◦њũ? 
 
 

?

AB P

BO a AO

a P

⊥ 
⊥ ⇒ ⊥
⊂ 

 

?

AB P

AO a BO

a P

⊥ 
⊥ ⇒ ⊥
⊂ 

 

,

, ?

{0}

d a d b

a P b P

a b

⊥ ⊥ 
⊂ ⊂ ⇒
= ∩

 

បលង់េមដយទ័រៃនអងកត់មួយគឺជបល
ង់ែដលែកងនឹងអងកត់េនះរតង់ 
ចំនុចកណត ល។ 

?

AB P

BO a AO

a P

⊥ 
⊥ ⇒ ⊥
⊂ 

 

?

AB P

AO a BO

a P

⊥ 
⊥ ⇒ ⊥
⊂ 

 

,

, ?

{0}

d a d b

a P b P

a b

⊥ ⊥ 
⊂ ⊂ ⇒
= ∩

 

 
កំុេភលចេធវកិចចករផទះ 
 

ជំហនទី៥(បណត ំេផញ) 
លំហត់ៈេគមនពីរ៉មីតនិយត័ 
SABCDែដលមនបតជកេរ 
ABCDេហយ មុខនីមួយៗជរតី 
េកណសម័ងសនិងEកណត លSC
បងហ ញថបលង់BDEជបលង់ 
េមដយទ័រៃនអងកត់[SC]។ 

 
 

 

សិសសកត់រត 

               
  

A 
B 

C D 

S 
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    កិចចែតងករបេរងៀន 
    គណិតវិទយ ថន ក់ទី១០ 
    បេរងៀនៃថងទ…ី…..ែខ……….ឆន  ំ២០១… 
    វិធីសរសតបេរងៀន េគលវិធីសសិសមជឈមណឌ ល 

I. ចំណងេជ ងេមេរៀន 
 ជំពូកទី១១ ធរណីមរតកនងុលហំ 
 េមេរៀនទី៣ ភពអរតូកណូលក់នងុលហំ     
   ៣.៥.,លងែ់កង 

                 ក.មុំែដលបេងកតេដយ,លងព់ីរ 
   ៣.៦.ចំេណលែកង 

II. វតថុបំណងៃនេមេរៀន   េរកយពីេរៀនេមេរៀនេនះចប់សិសសអច៖ 
 ចំេណះដឹងៈ   រfប់បនពនីិយមន័យ ,លងែ់កង និង ចំេណលែកង 
 ចំេណះេធវៈ   កំណត់មុំែដលបេងកតេទបងេដយ,លងព់ីរ និង ចំេណលែកង 
 ឥរយិបទៈ   សិសសសហករគន េដះរសយលំហត់ 

III. រយៈេពល           ២េម៉ង 
IV. សមភ រៈឧបេទស     ផទ ងំរូបភព និង ករមងលំហត ់
V. ដំេណ រករបេរងៀន 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសិសស 
 
ĮЊĕЊĳŏ₤₧ŉ ĠсēĖ  ΒĜņњŎ 
ĕЊ₣ ΒŷĳŉŌĕ₤Њ₤℮ 

ជំហនទី១(លំនឹងថន ក់)  
ŪĠēĕ▫Ė с̋Ю◦ġЧ₣ŬŎŁũ‗ч 

 
şРũЮΖŎĕЊŎņĕњŎаĕĠų₣с 
ЮņřŜ◦њũаĕ Β₣̨ĳс ?AB  
 
េបេគមន  
OA MA

OB MB

OC MC

= 
= ⇒
= 

 

ĄеΉĕ◦БƯ(ũжŲЕ˝ЮņЮũЬĕČ₤с) 
 

 
បលង់េមដយទ័រៃនអងកត់ AB ជបលង់
ែដលែកងនិង AB  រតង់ ចំនុច 
កណត ល។ 
េដយ  
OA MA

OB MB ABC

OC MC

= 
= ⇒
= 

ជបលង់
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បលង់អវីជបលង់េមដយទ័រៃនអងកត់

OM  
?

d P

d Q

⊂ 
⇒⊥ 

 

?
||

a P

a Q

⊥ 
⇒


 

,

, ?

{0}

d a d b

a P b P

a b

⊥ ⊥ 
⊂ ⊂ ⇒
∩ = 

 

,

, ?

{0}

d a d b

a P b P

a b

⊥ ⊥ 
⊂ ⊂ ⇒
∩ = 

 

េមដយទ័រៃនអងកត់OM ។ 
 
d P

P Q
d Q

⊂ 
⇒ ⊥⊥ 

 

||

a P
P Q

a Q

⊥ 
⇒ ⊥


 

,

,

{0}

d a d b

a P b P d P

a b

⊥ ⊥ 
⊂ ⊂ ⇒ ⊥
∩ = 

 

,

,

{0}

d a d b

a P b P d P

a b

⊥ ⊥ 
⊂ ⊂ ⇒ ⊥
∩ = 

 

 

            (របូ១) 
ពិនិតយេមល(របូ១) 
េតបនទ ត់ a  េនកនុងបលង់ណ? 
េត a Q⊥  រេឺទ? 
េតបនទ ត់b េនកនុងបលង់ណ? 
⊥ បលង់ណ? 
េគថ បលង់ P⊥Q (របូ២) 
េប d//Q េតមនបនទ ត់ែដល 
េនកនុង Q េហយ//d រេឺទ? 
ឧបម b⊂Qេហយb//d, d⊥P 
េគបនអវី? 
េដយ b⊂Q, b⊥P 
េគបនដូចេមតច? 

ជំហនទី៣(េមេរៀនរបចំៃថង) 
 
និយមន័យៈ េគថបលង់P ែកងនិង
បលង់Q កលណបលង់Pមនបនទ ត់ 
មួយ ែកងនិងបលង់Q (របឺលង់Qមន 
បនទ ត់មួយែកងនិងបលង់P)។ 
 
លកខណៈ 

ក. 
||

d P
P Q

d Q

⊥ 
⇒ ⊥


 

 

ខ.
||

P Q
P R

R Q

⊥ 
⇒ ⊥


 

    
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

a P⊂  
a Q⊥  

,b Q b P⊂ ⊥  
 
 
មន 
 
 
េគបន b P⊥  
b Q

Q P
b P

⊂ 
⇒ ⊥⊥ 

 

Q 

P 

a 

b 
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 ក.េនកនុង ABC∆ េត ?AP ⊥  
េនកនុង BCD∆ េត ?DP ⊥  
( ) ( )1 & 2  េគបន ?BC ⊥  
 
េត BC AD⊥  រេឺទ? 
 
តមសមមតិកមម BO AD⊥  
េគបនដូចេមតច? 
 
 
 ខ.េត ||MN  និងអវី? 
MN BO⊥ ឬេទ? 
NM CO⊥  ឬេទ? 
=>MN⊥BO, MN⊥CO រេឺទ? 
េដយ 

?
MN BOC

MN CMN

⊥ 
⇒⊂ 

 

?
BC APD

BC ABC

⊥ 
⇒⊥ 

 

  

 
របតិបតតិៈ េគេអយ4 
ចំនុចA,B,C និង Dមិនសិថត េន 
កនុង បលង់ែត មួយ ែដល∆ABC 
និង DBCជ ∆ សមបតរមួ 
BC។គូស  BO ែកងនិងAD 
រតង់O។ យកM,N,P ជ ចំនុច
កណត លេរៀងគន AB, BD, BC 
ក. បងហ ញថBCែកងនិង APD 
រចួADែកងBCO 
ខ. បងហ ញថCMN 
ែកងនិងBCO រចួABC ែកង 
AOD 

 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

( )1AP BC⊥  

( )2DP BC⊥  

BC APD⊥  

BC AD⊥  

េដយ 

BC AD
AD BCO

BO AD

⊥ 
⇒ ⊥⊥ 

BC    

                   

||MN AD  

MN BO⊥  
MN CO⊥  

NM BOC⇒ ⊥  
MN BOC

CMN BOC
MN CMN

⊥ 
⇒ ⊥⊂ 

 

BC APD
ABC APD

BC ABC

⊥ 
⇒ ⊥⊥ 
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េតបលង់P របសពវ Q បន 
បនទ ត់ណ?េគយក O 
េនេល a ែដល 

,

,

OA a A Q

OB a B P

⊥ ⊂
⊥ ⊂

 

េតេគបនមំុែដលបេងកតេទបង
េដយP និងQ ជមំុណ? 
 
ឧទហរណ៍ៈ េគមនគូប
ABCDEFGH ។ កំណត់មំុ
ែដលបេងកតេទបង េដយបលង់
AFGD  និង ABCD  
េត AFGD របសពវ ABCD  
បនអវី? 
េត AB AD⊥ រតង់ណ? 
ចុះAF⊥AD រតង់ណ? 
េតមំុណបេងកតេដយបលង់ពីរ
េនះ? 

FAB∠  បុ៉នម នដឺេរក? 
 

េត 'MM P⊥  រតង់ណ? 
េគថ 'M ជចំេណលែកង 
ៃនMមកេលបលង់ P 
ដូចេមតចែដលេហថចំ 
េណលែកងៃនចំនុចមួយ 
មកេលបលង់? 
   

      

ក. មំុែដលបេងកតេទបងេដយបលង់
ពីរ 

 
េគបន∠AOB ជមំុែដលបេងកត
េទបងេដយបលង់P និង Q។ 

 

 
 
 
 
 
 
 
៣.៦....ចំេណលែកងចំេណលែកងចំេណលែកងចំេណលែកង    

 
និយមន័យៈ ចំេណលែកងៃន
ចំនុចមួយមកេលបលង់មួយ 

 
 
P∩Q បនបនទ ត់ a 
 
 
 

AOB∠  ជមំុែដលបេងកតេដយ 
បលង់ P និងបលង់ Q 
 
 
 
 
 

( )AFGD ABCD AD∩ =  

 
AB AD⊥  រតង់ A  
AF AD⊥  រតង់ A  

FAB∠  
 

045FAB∠ =  

 

'MM P⊥  រតង់ 'M  

 

 

ចំេណលែកងៃនចំនុចមួយេល
បលង់គឺជរបសពវរវងបនទ ត់
ែកងនិងបលង់ែដលគូសពីចំនុច
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ករណី: , ,A B C

េនេលបនទ ត់ែកង  និង P

េតចំណុចណជចំ 
េណលែកងៃន , ,A B C ? 
 
ករណី , ,A B C មិនេន 
េលបនទ ត់ ែកងនិង P   
េយងយក ', ', 'A B C  ជ 
ចំេណលែកងេរៀងគន ៃន

, ,A B C  
 
េដយ ' , 'AA P BB P⊥ ⊥  
េត ' || 'AA BB  រេឺទ? 
េគបនបលង់ α មួយែដល 

', 'AA BB α⊂ េត ?P α∩ =  
 
 
េដយ ' , 'CC P AA P⊥ ⊥  
េគទញបនអវី? 

គឺជចំនុចរបសពវរវងបលង់និង
បនទ ត់ែកងែដលគូសេចញពី
ចំនុចេនះ។ 
សំគល់: M P∈  េនះ 'M  រតួត 
េល M  
-េប 'A  ជចំេណលែកងៃន A  
េល P  េនះ 'AA P⊥  
លកខណៈ 
ក. ចំេណលែកងៃនចំនុចរត់ 
រតង់ គន េនេរកបលង់ P មក 
េលបលង់ P  គឺជចំនុចរត់រតង់ 
គន ឬរតតួសីុគន កនុងបលង់P។ 

 

 
ករណី , ,A B C េនេលបនទ ត់ 
ែកង P េនះចំេណល ែកងៃន

, ,A B C  រតួតសីុគន ។ 
ករណី , ,A B C  មិនសថិតេនេល 
បនទ ត់ែកង P េនះ ', ', 'A B C  
ជចំេណលែកងេលេរៀងគន  ៃន 

, ,A B C េគបន ' || 'AA BB  
នំេអយមនបលង់ α ែដល  

េនះនិងបលង់។ 

 

 

 

 

 

 

 

'A ជចំេណលែកងៃន , ,A B C  

 

 

 

 

 
 
 

' || 'AA BB  

' 'P A Bα∩ =  

P∩α = A’B’ 

' || 'CC AA  
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េយងមន 

?
C AB

AB α
∈ 

⇒⊂ 
 

 
'

?
' || '

C

CC AA

α∈ 
⇒


                

េដយ ' , 'C P C α∈ ∈  
េគទញបនអវី? 

 
េដយ ' ||AA AH  
េនះ BAH∠ និងមំុរវង AB  
និង ' 'A B េសមគន រេឺទ? 
េត AH  េសមអវី? 
 

', 'AA BB α⊂  
 
 

'
, ,

'

C P
A B C

C α
∈ 

⇒∈ 
រត់រតង់គន  

 
 
 
 
ខ. េប ' 'A B ជចំេណលែកងៃន  
AB មកេលបលង់ P ។ េគបន 

' ' cosA B AB α=  ែដលα ជមំុផគុំ 
រវងបនទ ត់ AB  និងបលង់ P  

 

េគបន  

C AB
C

AB
α

α
∈ 

⇒ ∈⊂ 
 

'
' , '

' || '

C
CC C

CC AA

α
α α

∈ 
⇒ ⊂ ∈


 

េគបន ', ', 'A B C រត់រតង់គន  

 
 
មំុរវង AB  និង ' 'A B BAH= ∠  
 

cos

' ' cos

AH AB

A B AB

α
α

= ⋅
⇒ =

 

 

 
េអយនិយមន័យចំេណល
ែកងៃនចំនុចមួយមកេលបលង់? 

 
 

?
||

P Q

Q R

⊥ 
⇒


 

រកចំេណលែកងៃន 'B  េល 

ABC  

ជំហនទី៤(ពរងឹងពុទធិ) 
 

 
ចំេណលែកងៃនចំនុចមួយមក
េលបលង់គឺជចំនុចរបសពវរវង 
បលង់និងបនទ ត់កត់តមចំនុច 
េនះែដលែកងនិងបលង់ 
 
 
 
 

||

P Q
P R

Q R

⊥ 
⇒ ⊥


 

ចំេណលែកងៃន 'B  េល ABC   
គឺ B  
ចំេណែកងៃន 'A េលបលង់ ABC  



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទី១០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កុម ៣)  ទំព័រទី465 

រកចំេណលែកងៃន 'A  េល  
រកចំេណលែកងៃន 'D  េល 
បលង់ ' 'AA B  

គឺ A  
ចំេណលែកងៃន 'D  េល បលង់ 

' 'AA B គឺ 'A  
 
កំុេភលចេធវលំហត់េនផទះ 

ជំហនទី៥(បណត ំេផញ) 
លំហត់ៈ េគមនចតុមុខនិយត័ 
OABC  មួយនិង M  ជចំនុច 
កណត ល BC  ែដល OAM α∠ =  
កំណត់មំុែដលបេងកតេទបង 
េដយបលង់ ABC  និងOBC  ។ 

 

 
សិសសកត់រត 
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កចិ្ចតែងការបង្ងៀន 
គណិតវទិា ថា្ន ក់ទី ១០ 

ជំពូក ២ ពហុធា 
មមមរៀនទី ១ ពហុធា 

ថ្ថៃទី……  ខែ……ឆ្ន ំ…… 
មសៀវមៅសិសសទំព័រ ៥៤-៥៧ 

I. ចំណងមជើងមមមរៀន  ៖ ពហុធា 
ចំណងមជើងរង  ៖ 1.1 សញ្ញា ណថ្នពហុធា 
         ក) ឯកធា 
 +សញ្ញា ណឯកធា 
 +ឯកធាដូចគ្នន  
 +ដឺមរកថ្នឯកធា 
 ែ) របមាណវធីិមលើឯកធា 
  +វធីិបូក និងដកឯកធា 

II. វតថុបំណងថ្នមមមរៀន 
មរោយពីមរៀនមមមរៀនចប់សិសសអាច 
- ចំមណេះដឹង  ៖ -ររប់រនពីសញ្ញា ណថ្នឯកធា ឯកធាដូចគ្នន  ដឺមរកឯកធា 
       -ររប់រនពីរបមាណវធីិមលើឯកធា 
- ចំមណេះមធវើ  ៖ - រកឲ្យម ើញឯកធា ឯកធាដូចគ្នន  និងដឺមរកថ្នឯកធា 
       - មធវើរបមាណវធីិ បូក ដកមលើឯកធាដូចគ្នន  
- ឥរយិាបថ  ៖ សិសសសហោរគ្នន កនុងោរម េះស្រាយលំហាត់ 

III. រយៈមពល   ៖ ៩០ នាទី 
IV. សមាា រឧបមទស  ៖ ករមងលំហាត់ រក សោតុងខដលមានរាង    

                                       ចតុមោណខកង 
V. ដំមណើ រោរបមរងៀន  

 
សកមមភាពរគ ូ ែលឹមារ សកមមភាពសិសស 

 
ពិនិតយៈ វតតមាន អនាម័យ 

ជំហានទី១ (៥នាទី) 
រដឋរលថា្ន ក់ 

 
របធានថា្ន ក់រាយោរណ៍ 

 
-ចូរឲ្យរបូមនតបរមិារតោមរ 
 
-ចូរសរមសសរកមនោម 

ជំហានទី២ (៥នាទី) 
រលឹំកមមមរៀន 

 
-បរមិារតោមរ= របខវងរជុង 4  
 

3a  មគ្នលគឺa និងនិទសសនតគឺ3  
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a a a   ជារាងសវ័យគុណ 
មហើយបញ្ញា ក់មគ្នល 
និងនិទសសនត? 
 
- រកមមគុណ និងអមថរថ្ន
កមនោ2x ? 
 

 
 
 
-មេគុណ   មអថរ   

 
 
 
 
 
 
បិទរក សោតុងខដលមាន
រាងជាោមរ ខដលមានរជងុ    
-មតើបរមិារតោមរមសមើប ុនាម ន? 
 
-ចូរសមងេតមមើលកមនោម 
            √   

 

 
   

មតើមគមធវើរបមាណវធីិអវីមលើអមថរ
? មតើនិទសសនតនិមួយៗជាចំនួន 
វជិាមានឬ អវជិាមាន? 
 
 
-ឲ្យសិសសទាញនិយមន័យអំពី
ឯកធា។ 
 
 
 
 
 
-ចូររកកមនោមខដលមិនខមនជា
ឯកធា។ 

ជំហានទី ៣ (  នាទី) 
មមមរៀនរបចំថ្ថៃ 

មមមរៀនទី១ 
1.1 សញ្ញា ណថ្នពហុធា 

- ឯកធា 
+សញ្ញា ណឯកធា 
 
 

-បរមិារតថ្នោមរ =     
 
 
 
-មគមធវើរបមាណវធីិ គុណ 
 មលើអមថរ 
-និទសសនីមួយៗជាចំនួន
វជិាមាន ឬ ០។ 
 
និយមន័យៈ 
ឯកធាគឺជាកមនោមខដល 
មានរបមាណវធីិមលើអ
មថរមានខត វធីិគុណ និង
សវ័យគុណខដលមាននិទសសនត 
ជាចំនួនគត់វជិាមាន ឬ សូនយ។ 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
-បរមិារតថ្នោមរ =     
 
 
 
-មគមធវើរបមាណវធីិ គុណ 
 មលើអមថរ 
-និទសសនីមួយៗជាចំនួន
វជិាមាន ឬ ០។ 
 
-ឯកធាគឺជាកមនោមខដល 
មានរបមាណវធីិមលើអ
មថរមានខត វធីិគុណ និង
សវ័យគុណខដលមាននិទសសនត 
ជាចំនួនគត់វជិាមាន ឬ សូនយ។ 
 
 
-កមនោមខដលមិនខមនជា
ឯកធាៈ 
          √         
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-ខចករក សរបតិបតតិ 
ឲ្យសិសសតាមរកុមពិភោ។ 
រចួដូររក សគ្នន ខក។ 
 
 
 Ex:ចូរបំមពញអមថរ និង 
មមគុណថ្នឯកធាកនុងតារាង 
ខាងមរោមៈ 
ឯកធា អមថរ មមគុ

ណ 
     

√       
 

 
       

 
 
 
Ex: មតើឯកធា        និង
ឯកធា   

 
     មានអវីដូចគ្នន ? 

 

-ចូរឲ្យនិយមន័យឯកធាដូច      
 គ្នន ? 
 
 
 Ex: ១-មតើកមនោម  
       និង  

 
     ជាឯកធា

ដូចគ្នា ឬមេ? ម្រោះអវី? 
២-ម ើកមនោេ       និង     

ជាឯកធាដូចគ្នា ឬមេ? 

 
 
 
 
របតិបតតិ១៖ កនុងកមនោម
ខាងមរោមមនេះមតើកមនោម
ណាមិនខមនជាឯកធា? 

           
 

 
 √      

          
  

 
    √    

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
-ឯកធាដូចគ្នន  
 
 
 
 
និយមន័យ៖ ឯកធាដូចគ្នា  
គឺជាឯកធាមានផ្ផាកអមថរ
ដូចគ្នា ។ 
 
 
 
 
 
 

-កមនោមជាឯកធាគឺៈ  
       √         និង 

  

 
     

 

+កមនោេផ្ដលេិនផ្េនជាឯក
ធាាៈ 

     
 

 
        √     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ឯកធា អមថរ មមគុ
ណ 

       
√         √  
 

 
             

 
 

 

 

 

 

 

-មានផ្ផាកអមថរ      ដូចគ្នា  
 
 
-ឯកធាដូចគ្នា  គឺជាឯកធាមាន 
  ផ្ផាកអមថរដូចគ្នា ។ 
 
១-ជាឯកធាដូចគ្នា ។ 
ម្រោះឯកធា
ទាំងពីរមានផ្ផាកអមថរ      
ដូចគ្នា ។ 
២-េិនផ្េនជាឯកធាដូចគ្នា មេ
ម្រោះឯកធាទាំងពីរមានផ្ផាក
អមថរេិនដូចគ្នា ។ 



វិទ្យាស្ថា នជាតអិប់រ ំ កិច្ចតតងការបង្ងៀនគណិតវិទ្យា ថ្នា ក់ទ្យី១០ ឆ្ា សំិកា ២០១១-២០១២ 

ងរៀបច្ំងោយគរុនិសសតិ គណិត រូប(បរញិ្ញា +១ ជំនាន់ទ្យី ១៧) ្កុមទ្យី ៣ ទ្យំព័រទ្យ ី54 

 
-ផ្ណនាំឲ្យសិសសពិភាកោជា
េួយដដគូ 
 
 
 
 
 
 Ex:1. ឯកធា     ម ើដឺម្ក
ប ុនា នដនអមថរ  ?  
2. ម ើឯកធា       ប ុនា នដន
អមថរ   និង   ? 
 
-ផ្នណាំឲ្យសិសស បាំមពញតា
រាងរចួបតូរគ្នា ផ្ក។ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

-ផ្ចកសិសសជា្កុេ រចួផ្ចក
្កដាសកា ុងរាងជាច ុ
មកាណផ្កង ូចៗមដាយ
សនា យក្បផ្វងបមណត យ x 
cm និងេេឹង  5cm, 10cm 
,15cm មរៀងគ្នា ។ 
-ចូររក្កឡាដផៃដនច ុមកាណ
នីេួយៗ? 

 
្ប ិប តិ៖ ចូរម្ជើសមរ ើស
ឯកធាដូចគ្នា កាុងចាំមណេ
ឯកធាខាងម្កាេ៖ 

           
 

 
   √     

         
 
+ដឺម្កដនឯកធា 
និយេន័យ៖ ដឺម្កដនឯក
ធាជាផលបូក និេសសនត
របស់អមថរនីេួយៗដនឯកធា។ 
 
 
្ប ិប តិាៈ ចូរបាំមពញតារាង
ខាងម្កាេាៈ  
ឯកធា អ

មថរ 
មេគុ
ណ 

ដឺ
ម្ក 

        
 
 

 
        

 

 
  

         
          
√       

   

 
 
 
 
ខ-្បមាណវធីមលើឯកធា 
  +វធីិបូក និងវធីិដកឯកធា 
 
 
 
 
 
 
 

 
-ឯកធាដូចគ្នា គឺាៈ
    និង  

 
   

 ;       និង √     ។ 

 
 
 
 
 
 
Ex:1 

-មានដឺម្ក 1 ដនអមថរ     
Ex:2 
-មានដឺម្ក  2  
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
+្កឡាដផៃ៖ 

អមថរ មេគុណ ដឺ្ក 

          

  

        

        

       
 
 

 
 
 

 

 
 

 
 
 
b,x,d 

    

  

 
 

 

 
 

   

   

√  

 

 

 

 

 
 

4 
 
7 
 
1 
 
7 
 
8 
 
8 

x

5cm 10cm 15cm

5 ,10 ,15x x x
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- មបើមយើងបូកដផៃ្កឡាដនច ុ
មកាណផ្កងនីេួយៗ ម ើមសាើនឹង 
ដផៃ្កឡារបស់ច ុមកាណផ្កង
ផ្ដលផ្ុាំឬមេ? 
 
+ឧទហរណ ាៈ ចូរគណន 
ក , 4 2x x  
ខ, 2 23x x  
ម ើអាកអាចបូក ឬដកឯកធា
ដូចគ្នា បានដូចមេេច? 
 
 
 
 
 
 
ផ្ណនាំឲ្យសិសសពិភាកោ
ជាេួយដដគួ។ 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ជាេូម ាៈ មដើេបីគណនផល
បូក ឬផលដកឯកធាដូចគ្នា  
្ ូវមធវើ្បមាណវធីិបូក ឬដក
ដនផ្ផាកមេគុណរចួយក
លេធផលម គុណនឹងផ្ផាក
អមថរ។ 
 
្ប ិប តិាៈ គណន 
ក) 5 7x x x   
ខ) 2 2 210 11x x x   
គ) 2 2 2 2 2 28 13x y z x y z x y z   

-មសាើគ្នា គឺ   
5 x +10 x +15 x =30 x  មហើយ
ដផៃ្កឡាដនច ុមកាណផ្កងផ្ដ
លផ្ុាំគឺ  30 x x =30 x។ 
 
ក (4 2) 2x x   
ខ 2 2(1 3) 4x x   
 
មដើេបីគណនផលបូក ឬផល
ដកឯកធាដូចគ្នា  ្ ូវមធវើ្ប
មាណវធីិបូក ឬដកដនផ្ផាក
មេគុណរចួយកលេធផលម 
គុណនឹងផ្ផាកអមថរ។ 
 
 
 
ក) (5 7 1) 13x x    

ខ) 2 2(1 10 11) 2x x    

គ) 2 2 2 2(8 13 1) 20x y z x y z    

 
 
១) ដូចមមេចខដលមៅថា្ឯក
ធា? 
 
 
 
២) ដូចមមេចខដលមៅថា្ឯក 
ធាដូចគ្នន ? 
៣) មតើមយើងអាចកំណត់ដឺមរក
ថ្នឯកធារនយា ងដូចមមេច? 
 
៤) មតើមយើងអាចគណនាផល

ជំហានទី ៤ (៥នាទី) 
ពរងឹងពុទធិ 
 

 
 
១)ឯកធាគឺជាជាកមនោមខដល 
មានរបមាណវធីិមលើអមថរមាន
ខត វធីិគុណ និងសវ័យគុណ
ខដលមាននិទសសនត ជាចំនួន
គត់វជិាមាន ឬ សូនយ។ 
២) ឯកធាដូចគ្នា  គឺជាឯកធា
មានផ្ផាកអមថរដូចគ្នា ។ 
៣) ដឺម្កដនឯកធាជាផលបូក 
និេសសនត របស់អមថរនីេួយៗ
ដនឯកធា។ 
៤) មដើេបីគណនផលបូក ឬផ
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បូក និងផលដកឯកធារន
ដូចមមេច? 
 
 
 

លដកឯកធាដូចគ្នា  ្ វូមធវើ្ប
មាណវធីិបូក ឬដកដនផ្ផាក
មេគុណរចួយកលេធផលម 
គុណនឹងផ្ផាកអមថរ។ 

  
 
កិចចោរផទេះ 
១) រកកមនោមឯកធា និង
មិនខមនជាឯកធាឲ្យរន
នីមួយៗ ៥។ 
 

ជំហានទី៥ (៥នាទី) 
បណាេ ំមផញើ 
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កចិ្ចតែងការបង្ងៀន 
គណិតវទិា ថា្ន ក់ទី ១០ 

ជំពូក ២ ពហុធា 
មមមរៀនទី ១ ពហុធា 

ថ្ថៃទី……  ខែ……ឆ្ន ំ…… 
មសៀវមៅសិសសទំព័រ៥៨ 

I. ចំណងមជើងមមមរៀន  ៖ ពហុធា 
ចំណងមជើងរង  ៖ 1.1 សញ្ញា ណថ្នពហុធា 
 ែ) របមាណវធីិមលើឯកធា 
  +វធីិគុណឯកធា 
  +វធីិខចកឯកធា 
 គ) ពហុធា 
  +សញ្ញា ណពហុធា 
  +ដឺមរកថ្នពហុធា 

II. វតថុបំណងថ្នមមមរៀន 
មរោយពីមរៀនមមមរៀនចប់សិសសអាច 
- ចំមណេះដឹង  ៖ -ររប់រនពីសញ្ញា ណថ្នពហុធា 
       -ររប់រនពីដឺមរកថ្នពហុធា 
- ចំមណេះមធវើ  ៖ - មធវើរបមាណវធីិគុណ និងវធីិខចកឯកធា 
       - កំណត់ និងខបងខចកចាស់លាស់អំពីកមនោមខដលជា 
                                         ពហុធា និងមិនខមនពហុធា 
       - រកម ើញដឺមរកថ្នពហុធា 
- ឥរយិាបថ  ៖ សិសសសហោរគ្នន កនុងោរម េះស្រាយលំហាត់ 

III. រយៈមពល   ៖ ៩០ នាទី 
IV. សមាា រឧបមទស  ៖ ករមងលំហាត់ រក សោតុងខដលមានរាង    

                                       ចតុមោណខកង 
V. ដំមណើ រោរបមរងៀន 

សកមមភាព្គ ូ ខ្លមឹស្ថរ សកមមភាពសសិស 
 
ពិនិតយៈ វតតមាន សណាេ ប់ធាន ប់ 
សំមណេះសំណាល 

ជំហានទី១ (៥នាទី) 
រដឋរលថា្ន ក់ 

 
 

 
របធាថា្ន ក់រាយោរណ៍ 
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១)គណនា A B និង A B  
  ក) 23A x  25B x   
  ខ) 3A x   310B x  
២)ចូរបាំមពញ 
  ក) ......m na a    
  ខ)   ....

m
ma   

  គ)   ...
n

ab   

  ឃ) .....
m

n

a

a
  

ជំហានទី២ (៥នាទី) 
រលឹំកមមមរៀន 

 
 
 
 
 
 

 

 

m n m n

n
m n m

n n n

m
m n

n

a a a

a a

ab a b

a
a

a







 



 



 

 

១) ក) 2 2 23 5 2A B x x x                     
2 2 23 5 8A B x x x     

ខ) 
3 3 3

3 3 3

10 9

10 11

A B x x x

A B x x x

    

     
 

២) 

 

 

 

m n m n

n
m n m

n n n

m
m n

n

a a a

a a

ab a b

a
a

a







 



 



 

 
 
 
 
 

 Ex: ស្រសេះទឹកមួយមានរាង
ចតុមោណខកង ខដលមាន
បរមិារត 2x និង 3x។ ចូររក
្កឡាដផៃស្សោះេឺកមនោះ? 
 
 
 
 
 
 Ex: គណន  

2

1
..( )( 3 )

2

..( 5 )(4 )

a x x

b xy xy


 

 
 
ផ្ណនាំឲ្យសិសសពិភាកោ

ជំហានទី៣ ( នាទី) 
មមមរៀនរបចំថ្ថៃ 

មមមរៀនទី១  
1.1 សញ្ញា ណថ្នពហុធា 

+វធីិគុណឯកធា 
 
 

 
 

ជាទូម ៈ មដើមបីគណនាផល
គុណថ្នឯកធា មគផតុំមមគុណ
និងមមគុណ ខផនកអមថរនិងអមថរ 
រចួមធវើវធីិគុណថ្នមមគុណ 
និងវធីិគុណខផនកអមថរ។ 
 
 
 
 
របតិបតតិ៖ គណនាបមណាេ យ
ថ្នស ុមរបូថតមួយមានរាង

 
 
 
 

 
 Ex 
រកឡាថ្ផទថ្នស្រសេះទឹកគឺៈ 

2

2 3 (2)( )(3)( )

(2)(3)( )( ) 6

x x x x

x x x

 

 
 

 
 
 
 
 

  

2 2

3

2 2 3

1 1
..( )( 3 ) ( )( 3)( )( )

2 2

3

2

.. 5 4 4 5

a x x x x

x

b xy xy x y

  

 


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ជាេួយដដគូ។ 
 
 
 
 
 
 
 
Ex: គណន  

2

2 2

10
1.

5

7
2.

4

ab

ab

x yz

xyz  

 

 

ផ្ចកសិសសជា្កុេ រចួបតូរគ្នា
ផ្ ។ 
 
 
 
 
 
 
 
ម ើសួនបផ្នែមាន្កឡាដផៃ
សរបុប ុនា ន? 
-ខាា  ្កឡាដផៃគិ ជាអវី? 
-ម ើ 2 4x x មានប ុនា ន ួ?
 ួនីេួយៗជាអវី? 
+មគបានផលបូកដនឯកធាគឺ
ជាពហុធា។ 
 
 

ចតុមោណខកង ទទឹង 3 ( )x m

និង្កឡាដផៃ 2 215 ( )x m ។ 
 
ជាេូម ាៈ មដើេបីផ្ចកឯកធា និង
ឯកធាមគ្ ូវសរមសរភាគយក
និងភាគផ្បងជាផលគុណកតាេ
មហើយផ្ចកមេគុណនឹងមេគុណ
ផ្ផាកអមថរ និងអមថរ។ 
 
 
 
 
 
្ប ិប តិាៈ គណន 

2 2 7 2 3

2 2

10 5 6 7 2

3 2

5
1. 2.

10 4

32 12
3. 4.

6 15

a x x y z

ax x yz

a b c m n

abc m n




 

 
 
គ ពហុធា 
   +សញ្ញា ណពហុធា 
 Ex: សួនបផ្នែេួយមានរាងច ុ
មកាណផ្កងផ្ដលផតុាំមដាយកាមរ
មាន្បផ្វង្ជងុ x ផ្េ   និងច ុ
មកាណផ្កងផ្ដលមានវមិា្ x

ផ្េ   និង 4 ផ្េ  ។ 
 
 
 
 
 
ជាេូម ៖ ពហុធាជាផលបូក
ដនម្ចើនឯកធាខុសគ្នា មហើយ

ម យរកឡាថ្ផទ  
បមណេ យ 3x  

   បមណេ យ
215

5
3

x
x

x
   

 

 

 

 

 

 

 

 

 
2

2 2

10 5 2
1. 2

5 5

7 7
2.

4 4

7

4

ab a b
b

ab a b

x yz x x y z z

xyz x y z

xz

  
 

 

    


  



 

 
2 2

2

7 2 3 5 2

2

10 5 6 9 4 3

3

7 2 5

2

1.
10 10 10

5 5
2.

4 4

32 16
3.

6 3

12 4
4.

15 5

a x a a x x a

ax a x x

x y z x yz

x yz

a b c a b c

abc

m n m n

m n

  
 

  

 




 


 

 

 

 

 

 

 

 

-ដផៃសរបុ គឺ 2 4x x ផ្េ  កាមរ 
 
-ខាា  ដផៃគិ ជា ផ្េ  កាមរ 
 
 
-មានពីរ ួ។  ួនីេួយៗជា
ឯកធា 
 



វិទ្យាស្ថា នជាតអិប់រ ំ កិច្ចតតងការបង្ងៀនគណិតវិទ្យា ថ្នា ក់ទ្យី១០ ឆ្ា សំិកា ២០១១-២០១២ 

ងរៀបច្ំងោយគរុនិសសតិ គណិត រូប(បរញិ្ញា +១ ជំនាន់ទ្យី ១៧) ្កុមទ្យី ៣ ទ្យំព័រទ្យ ី60 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Ex: ចូរបាំមពញតារាងខាង
ម្កាេ៖ 
ពហុធា អមថ

រ 
 ួដន 
ពហុធា 

2x  
36 5 2x x   
21

5
x y  
4 37 5x x x   

 

  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ឯកធានីេួយៗមៅថា ួដន
ពហុធា។ 
*សាំគ្នល់៖  
+ឯកធាផ្ដលមានេួយ ួមៅថា
ឯកធា។ 
+ពហុធាផ្ដលមានពីរ ួមៅថា
មេវធា។ 
+ពហុធាផ្ដលមានបី ួមៅថា
្ ីធា។ 
Ex:  
 25 4x             ជាមេវធា 

4 21
5 1

5
x x    ជា្ ីធា 

 
 
 
 
 
 
 
 
្ប ិប តិ១៖  
កាុងកមនោេខាងម្កាេមនោះ
ម ើកមនោេណជាពហុធារចួ
បញ្ញា ក់ ួដនពហុធានីេួយ

2 2

2 2

2
2 3

2

4

1 1
1.3 , 2. 5

2 3

3.3 5 2 , 4.2 5

5
5. , 6. 2

4

1
7. 8 2

x x
x

x y xy x x

m
x yz

m

x x
x





  

  





 

 

្ប ិប ិត២៖ ចូរសរមសរពហុ
ធាផ្ដល ាំណងឲ្យ្កឡាដផៃ
សរបុដនដផៃទាំងអស់កាុងរបូខាង

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ពហុធា អមថ

រ 
 ួដន 
ពហុធា 

2x  
36 5 2x x   
21

5
x y

 
 

4 37 5x x x 

 

 

x  
x  
 

,x y

 

x  

, 2x   
36 , 5 , 2x x

21
,

5
x y  

 
4 37 , 5 ,x x x

 

 
កមនោេផ្ដលជាពហុធាគឺ៖ 
 
 

ផ្ដល  ួដនពហុធាគឺ 2 1
3 ,

2
x   

23.3 5 2x y xy 

 

 

ផ្ដល  ួដនពហុធាគឺ
23 , 5 , 2x y xy  

 
 

2 1
1.3

2
x 
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 Ex: ចូររកដឺម្កខពស់ជាង
មគដន ,x yកាុងកមនោេខាង
ម្កាេ៖ 

2

2 2

4

1.7 4, 2. 2 4 2

3. 5 6 1

4. 6 2

x x x

x xy

x y x

  

  

 

 

+ម ើមយើងអាចមេើលដឺម្ក
ដនពហុធាបានយ ងដូចមេេច? 
 
 
 Ex: ចូររកដឺម្កដនពហុធា
ខាងម្កាេមហើយបញ្ញា ក់
ដាំដាប់សវ័យគុណ ចុោះរ ឺមកើន។ 

2

1. 4 2

2. 2 4 5

x

x x

 

 
 

ម្កាេាៈ 
 
 
   
  
+ដឺម្កដនពហុធា 
 
 
 
 
 
 
ជាេូម ាៈ ដឺម្កដនពហុធាគឺជា
ដឺម្ករបស់ ួផ្ដលមានដឺម្ក
ខពស់ជាងមគ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
្ប ិប តិាៈ 
1.ពហុធា 22 4x x   មានអមថរ x

។ ចូរ្បាប់ពីដឺម្ក និងបញ្ញា ក់
ពីរលាំដាប់សវ័យគុណ មកើនឬចុោះ? 
 2. ពហុធា 3 2 2 33 2t bt b t b  

មានអមថរ t។ ចូរ្បាប់ពីដឺម្ក 
និងបញ្ញា ក់ពីរលាំដាប់សវ័យគុណ 
មកើនឬចុោះ? 

3. ពហុធា 2 41 1
3

2 3
my my y  

 
ពហុធាផ្ដល ាំណងឲ្យ្កឡា
ដផៃសរបុដនដផៃទាំងអស់គឺ៖ 

2 2 2x x   
 
 
 
 
 
 
1. ដឺម្កខពស់ដន x  គឺ 1 
2. ដឺម្កខពស់ដន x គឺ  2 
3. ដឺម្កខពស់ដន x  និង y  គឺ  

3 
4. ដឺម្កខពស់ដន x និង y  គឺ  

5 
+មយើងអាចមេើលដឺម្កដនពហុ
ធាមលើ ួណផ្ដលមានដឺម្ក
ខពស់។ 
 
1. ពហុធា 4 2x  ជាពហុធា

ដឺម្ក 1 ដនអមថរ x

មរៀបតាេលាំដាប់
សវ័យគុណចុោះ។ 

2. 22 4 5x x  ជាពហុធាមាន
ដឺម្ក  2 ដនអមថរ x  មរៀប
តាេលាំដាប់សវ័យគុណ
មកើន។ 

 
1. ដឺម្ក  2 មរៀបតាេលាំដាប់

សវ័យគុណមកើន។ 
 

2. ដឺម្ក  3 មរៀបតាេលាំដាប់
សវ័យគុណចុោះ។ 

x x x
1

1
1

1x 1 1
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មានអមថរ y។ ចូរ្បាប់ពីដឺម្ក 
និងបញ្ញា ក់ពីរលាំដាប់សវ័យគុណ 
មកើនឬចុោះ? 

 
 
 

3. ដឺម្ក  4  មរៀបតាេលាំដាប់
សវ័យគុណមកើន។ 

 
 
 

+មតើមយើងរតូវមធវើដូចមមេច
មដើមបីគុណ និងខចកពហុធា? 
+មធវើដូចមមេចមដើមបរីន
ពហុធា? 
+មតើមយើងមមើលដឺមរកថ្ន
ពហុធារនតាមរមបៀបណា? 

ជំហានទី ៤ (៥នាទី) 
ពរងឹងពុទធិ 

 

 
 
 

 
កិចចោរផទេះ 
គណនា 

3

2 2 3

1
..( )( 3 )

2

..( 5 )(4 )

a x x

b xy x y



 
3 4 8 5 3

2 2 2 4

11 5 4 6 4

3 2

5
. .
10 4

12 25
. .

6 15

a x x y z
c d

a x x y z

a b c m n
e f

abc m n




 

 
ជំហានទី៥ (៥នាទី) 

បណាេ ំមផញើ 

 
សិសសមឆលើយ 
(រទ ចា៎ ) 
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កចិ្ចតែងការបង្ងៀន 
គណិតវទិា ថា្ន ក់ទី ១០ 

ជំពូក ២ ពហុធា 
មមមរៀនទី ១ ពហុធា 

ថ្ថៃទី……  ខែ……ឆ្ន ំ…… 
មសៀវមៅសិសសទំព័រ៦២ 

I. ចំណងមជើងមមមរៀន  ៖ ពហុធា 
ចំណងមជើងរង  ៖ 1.2 របមាណវធីិបូក ដក និងគុណមលើពហុធា 
 ក) របមាណវធីិបូក របមាណវធីិដកមលើពហុធា 
 ែ)របមាណវធីីគុណមលើពហុធា 
 គ) របូមនតពនាល ត 
  +ពនាល តោមរមទវធា 

II. វតថុបំណងថ្នមមមរៀន 
មរោយពីមរៀនមមមរៀនចប់សិសសអាច 
- ចំមណេះដឹង  ៖ -ររប់រនពីសញ្ញា ណថ្នរបមាណវធីិ បូក ដក និងគុណ 
                                        មលើពហុធា 
       -ររប់រនពីោរពនាល តោមរមទវធា 
- ចំមណេះមធវើ  ៖ - មធវើរបមាណវធីិបូក និងដកមលើពហុធា 
       - មធវើរបមាណវធីិគុណ ពនាល តោមរមទវធា 
- ឥរយិាបថ  ៖ សិសសសហោរគ្នន កនុងោរម េះស្រាយលំហាត់ 

III. រយៈមពល   ៖ ៩០ នាទី 
IV. សមាា រឧបមទស  ៖ ករមងលំហាត់     

                                        
V. ដំមណើ រោរបមរងៀន  

 
សកមមភាពរគ ូ ែលឹមារ សកមមភាពសិសស 

 
ពិនតយៈ វតតមាន សណាេ ប់ធាន ប់ 

ជហានទី១ (៥នាទី) 
រដឋរលថា្ន ក់ 

 
របធានថា្ន ក់រាយោរណ៍ 

 
1. កំណត់ដឺមរក និងតួថ្នពហុ

ធាខាងមរោមៈ 
5 3

2 5 5 3 5

1.4 5 10 20

2. 3 5

x x x

x y xy x y

  


 

ជំហានទី២ (៥នាទី) 
រលឹំកមមមរៀន 

 
1. មានដឺមរក 5 និងតួមាន 

5 34 ; 5 ;10 ; 20x x x   

2. មានដឺម្ក  8  និងមាន ួ  
2 5 5 3 53 ; 5 ;x y xy x y  
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2. គណនា 
9 9

5 5

1. ( ) ( 4 )

1 3
2.

2 4

m m

xy xy

  


 

 

2.គណនា 
9 9 9

5 5 5

1. 4 3

1 3 5
2.

2 4 4

m m m

xy xy xy

  

 
 

 
 
 
 
 
 
 Ex1: មគឲ្យពហុធា 
 22 4 2A x x   និង

24 3 8B x x   ។គណនា 

A B  
Ex2: មគឲ្យពហុធា 

23 5M x x    និង
27 3 1N x x    ។គណនា

M N  
+ម ើមដើេបីបូក ឬដកពហុធា
មគ្ ូវមធវើដូចមេេច? 
 
 
 
ផ្ណនាំឲ្យសិសសពិភាកោជា្កុ
េ រចួបតូគ្នា ផ្ក។ 
 
 
 
 
 
 
 
 

ជំហានទី៣ (៥នាទី) 
មមមរៀនរបចំថ្ថៃ 
មមមរៀនទី១ 
1.2 របមាណវធីិ បូក ដក និង

គុណមលើពហុធា 
ក) របមាណវធីិបូក ដក
មលើពហុធា 
 
 
 
 
 
 

 
ជាទូម ៈ មដើមបីបូក ឬដក
ឯកធាមគរតូវបូក ឬដកឯកធា
ដូចគ្នន ។ 
 
របតិបតតិ១៖ គណនាM N  
និងM N  ។ 

2

2

2

2

2

2

4 3 2

4 3 2

1. 3 5

2 2

2. 2 10

10 20

1
3. 6 7

2

3
5 4

2

4. 3 4 5 4

6 7 10

M x x and

N x x

M x y and

N x y

M x x and

N x x

M x x x and

N x x x

  

  

  

  

  

  

   

   

 

ែ . របមាណវធីិគុណមលើ

 
 
 
 
 
 
Ex1 

2 2

2

2 4 2 4 3 8

6 10

A B

x x x x

x x

 

     

  

 

 

 

Ex2 
210 4 6M N x x      

 
 
 

មដើេបីបូកឬដកពហុធាមគ្ ូវ
បូកឬដកឯកធាដូចគ្នា ។ 

 

 

 

 

 

 
2

2

2

4 3 2

1. 2 2 3

2. 3 9 30

3. 2 3

4. 9 3 2 14

M N x x

M N x y

M N x x

M N x x x

   

   

   

    
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Ex1: ផ្ៃ ាំងគាំនូរេួយរាងច ុ
មកាណផ្កង ផ្ដលមានមាន
វមិា្ 2 3x  និង x គិ ជាផ្េ   
គណន្កឡាដផៃផ្ៃ ាំងគាំនូរ 
 
 
 Ex2: េីធាែ ដនសាលាមរៀនេួយ
មានរាងច ុមកាណផ្កងផ្ដល
មានវមិា្ ។ និង គិ ជាផ្េ  ។ 
ចូររក្កឡាដផៃដនច ុមកាណ
ផ្កង? 
+ម ើរបូេនត្កឡាដផៃច ុមកាណ
ផ្កងដូចមេេច? 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ផ្ចកសិសសជា្កុេ រចួបតូរគ្នា ផ្ក 
 
 
 
 
 

ពហុធា 
 
  
 
ដូចមនេះ  

2(2 3) 2 3S x x x x   
  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ជាទូម ៈ មដើមបីគុណពហុធា
និងពហុធាមគរតូវយកតួ
នីមួយៗថ្នពហុធាទីមួយ 
ម គុណនឹងរគប់តួថ្នពហុធា
ទីពីរ រចួបរងួមលទធផល។ 
របតិបតតិ៖  
គណនា 
  

3
2 2

3 2

1. 2 3 )( 3

1
2. ( 4)( 3)

2

3. ( 4 )( )

ab a a b

x x

x xy y x y

 

  

  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

Ex1: 
តាង ជាដផៃ្ កឡាដនផ្ៃ ាំងគាំនូរ 
មគបានាៈ (2 3).S x x   
ឬ 1 2S S S  ។មនោះ 
 
 
 
 
 
 
 
 
Ex:2 

របូេនត្កឡាដផៃច ុមកាណផ្កង
គឺ បមណត  េេឹង 
មគបានាៈ 

 2

2

(2 1)( 2)

2 4 2

2 5 2

x x

x x x

x x

 

   

  
 

 
 
 
 
 
   

 

3
2 2

6 6

7 7

2

2

3 2

4 3 2 2 3

1. 2 3

(2) 3 ( )( )( )( )

6

1
2. ( 4)( 3)

2

1
3 2 12

2

1
12

2

3. ( 4 )( )

3 4

ab a b

a a b b

a b

x x

x x x

x x

x xy y x y

x x y x y xy y



 

 

  

    

   

  

    

 

 
 

x

2x

1S

3

2S

3x22x

2(2 3) 2 3x x x x  
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3

4 2 3

3 3

4 3 2

6 1

) 2 3

2 12 2 ( 6 1)(2 )

) 3 18 3 ( 6 1)( 3)

2 3 12 20 3

x x

x

x x x x x x

x x x x

x x x x

 

 

    

       

   

3

4 2 3

3 3

4 3 2

6 1

) 2 3

2 12 2 ( 6 1)(2 )

) 3 18 3 ( 6 1)( 3)

2 3 12 20 3

x x

x

x x x x x x

x x x x

x x x x

 

 

    

       

   

a

a

ab

ab2a

2b

a

a

ab

ab2a

2b

+សាំគ្នល់៖ មគអាចគុណ
ពហុធាតាេរមបៀបេួយមេៀ   
 
Ex: គណនផលគុណដន
ពហុធា 31 6x x   និង 2 3x

ជាដាំបូងមយើង្ ូវមរៀបពហុធា

តាេលាំដាប់ដឺម្កមកើន ឬចុោះ 
 

 

 

 

 

 

+
2( )a b ជា្កឡាដផៃដនកាមរ

ផ្ដលមានរង្វវ ស់្ជងុ ( )a b

។ចូរគូការមនោះ 
 
+ម ើ្កឡាដផៃកាមរផ្ដលមាន
្ជុង ( )a b មសាើនឹងអវី? 
 

 

 
 
 
 

 Ex: ពនាល ត 
21. ( 1)x    

មតើ តួ a មសមើអវី? តួb  មសមើអវី? 
 

2, 23
(2 )

2
x y  

 
 

 
 
 
 
 

 
 

 
 

 

 
 

 
គ . របូមនតពនាល ត 
    +ពនាល តោមរថ្នមទវធា 
ពនាល ត 2( )a b ខដល ,a b វជិាា
មាន។ 

 
     
    

 
 
 
 
ជាទូម ៖ 

2 2 2( ) 2a b a ab b     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
+កាមរផ្ដលមានដផៃ 2( )a b គឺ 
 

 
 
 
+្កឡាដផៃគឺ៖ 
 
 
 
 
 Ex1 
+ ួ a គឺ x  និង ួb  គឺ1 
មគបានាៈ 2 2( 1) 2 1x x x     
Ex2 
+ ួ a គឺ 2x  និង ួb  គឺ 3

2
y  

មគបានាៈ 

2

2 2

( ) ( )( )

2

a b a b a b

a ab b

   

  
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របតិបតតិៈ 
ពនាល តកមនោមខាងមរោម 

 

2

2

2
2

1
1. ( 5) ; 2. 3

2

4
3. ; 4. ( 1) 5

3 2

x x

y
x x

 
  

 

 
   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 

 

2

2 2

2 2

3
2

2

3 3
(2 ) 2(2 )( ) ( )

2 2

9
4 6

4

x y

x x y y

x xy y

 
  

 

  

  

 

 
 

 

2 2

2

2

2 2
2

2

2

2

2

1. ( 5) 10 25

1 1
2. 3 3 9

2 4

4 16 4
3.

3 2 9 3 4

4. ( 1) 5

( 1) 10( 1) 25

2 1 10 10 25

12 36

x x x

x x x

y y
x x xy

x

x x

x x x

x x

   

 
    

 

 
    

 

  

    

     

  

 

 
មតើមគអាចបូកឬដកពហុធា 
រនយា ងដូចមមេច? 
 
 
មតើមគអាចគុណពហុធា 
និងពហុធារនយា ងដូចមមេច? 

ជំហានទី៤ (៥នាទី) 
ពរងឹងពុទធិ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
+មដើមបីបូក ឬដកពហុធា 
មដើមបីបូក ឬដកឯកធាមគរតូវបូក 
ឬដកឯកធាដូចគ្នន ។ 
 
+ មដើមបគុីណពហុធានិងពហុធា
មគរតូវយកតួនីមួយៗ
ថ្នពហុធាទីមួយ ម គុណនឹង
រគប់តួថ្នពហុធាទីពីរ រចួបរងួម
លទធផល។ 
 

 
កិចចោរផទេះ 

ជំហានទី៥ (៥នាទី) 
បណាេ ំមផញើ 

 
សិសសកត់រតាទុក 
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1. រតីមោណមួយមានរបខវង
រជុង 
2 , 3 7 ; 4x y x y x y   ។
គណនាបរមារតថ្នរតី
មោណមនេះ 

2. គណនាផលគុណ 
2

2 2

2 2

1. (2 4 1)(3 4)

2.( 3 5)( 4 3)

3.( 3 1)(2 5 )

x x x

a a a a

x x x x

  

   

    
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កចិ្ចតែងការបង្ងៀន 
គណិតវទិា ថា្ន ក់ទី ១០ 

ជំពូក ២ ពហុធា 
មមមរៀនទី ១ ពហុធា 

ថ្ថៃទី……  ខែ……ឆ្ន ំ…… 
មសៀវមៅសិសសទំព័រ៦៥ 

I. ចំណងមជើងមមមរៀន  ៖ ពហុធា 
ចំណងមជើងរង  ៖ 1.2 របមាណវធីិបូក ដក និងគុណមលើពហុធា 
  គ) របូមនតពនាល ត 
  +ពនាល ត 2( )a b  
  +ពនែ    
  +ពនែ  គូបដនមេវធា និង  
  +ពនែ     
  +ពនែ   

II. វតថុបំណងថ្នមមមរៀន 
មរោយពីមរៀនមមមរៀនចប់សិសសអាច 
- ចំមណេះដឹង  ៖ -ររប់រនពីោរពនាល តគូបថ្នមទវធា 
- ចំមណេះមធវើ  ៖ - ពនាល ត 2 2( ) ;( )( );( )a b a b a b a b c      
       - ពនាល ត 2 2 2 2( )( );( )( )a b a ab b a b a ab b       
- ឥរយិាបថ  ៖ សិសសសហោរគ្នន កនុងោរម េះស្រាយលំហាត់ 

III. រយៈមពល   ៖ ៩០ នាទី 
IV. សមាា រឧបមទស  ៖ ករមងលំហាត់     

                                        
V. ដំមណើ រោរបមរងៀន  

សកមមភាពរគ ូ ែលឹមារ សកមមភាពសិសស 
 
ពិនតយៈវតតមាន សណាេ ប់ធាន ប់ 

ជហានទី១ (៥នាទី) 
រដឋរលថា្ន ក់ 

 

 

ពនែ  ៖ 

 
ជំហានទី២ (៥នាទី) 

រលឹំកមមមរៀន 
 
 

 

3( )a b

( )( )a b a b 

3( )a b

2 2( )( )a b a ab b  

2 2( )( )a b a ab b  
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2

2

1.(2 1)( 2)

2.(2 )

1
3.( )

7

a a

y x

ax b

 





 
 

2

2

2 2

2

2 2 2

1.(2 1)( 2)

2 5 2

2.(2 )

4 4

1
3.( )

7

36 12

49 7

a a

a a

y x

y xy x

ax b

a x abx b

  

  

 

  

 

  

 

 
 
 
+ចូរពិនតយរបូខាងមរោមៈ 
 
  
  
 
+មតើរកឡាថ្ផទោមរខដលមាន
រជុង a  មសមើនឹងអវី? 
 
 
 
 
 
 Ex: ពនាល ត  

2

2

1.( 1)

1
2.( )

2

x

x y




 

 
 
ខណនំាឲ្យសិសសមធវើោរជារកុម
រចួបតូរគនខក។ 
 
 
 
 
 

ជំហានទី៣ (នេី) 
មេមរៀន្បចាំដថៃ 
+ពនែ   2( ) ; , 0 ,a b a b a b    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ជាេូម ាៈ  

2

2 2

2 2

( ) ( )( )

2

a b a b a b

a ab ab b

a ab b

   

   

  

 

 

 

 

 

 

 

 

្ប ិប តិ៖ ពនែ  កមនោេ
ខាងម្កាេ៖ 

2

2

2

1.( 7)

3
2.( 4 )

2

4
3.( )

5 2

x

x y

y
x







 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
+្កឡាដផៃកាមរ គឺ  
តាេរបូមគបានាៈ 

2 2

2 2

2 2

2 2 2

( ) ( )

( )

( ) 2

( ) 2

a a b b a b ab

a b ab b ab

a b ab b

a b a ab b

    

    

   

    

 

 
 
Ex: 

2 2

2 2 2

1.( 1) 2 1

1 1
2.( )

2 4

x x x

x y x xy y

   

   
 

 

 
2 2

2 2 2

2
2 2

1.( 7) 14 49

3 3
2.( 4 ) 24 16

2 4

4 16 4
3.( )

5 2 25 5 4

x x x

x y x xy y

y y
x x xy

   

   

   

 

 
 

( )a b

( )a b
2( )a b

( )

b

a b





abb
a

a
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+ពនិតយរបូ 
 
 
 
 
+តាមរបូមតើ ( )( )a b a b 

មសមើនឹងអវី? 
 
 
 
Ex: ពនាល ត 
1.( 3)( 3)

1 1
2.( 4 )( 4 )

3 3

x x

x y x y

 

 
 

 
 
ខណនំាឲ្យសិសសមរៀងៗែលួន 
រចួបតូរគ្នន ខក។ 
 
 
 
 
 
 
+មតើមគអាសរមស 
 
បានផ្ដលឬមេ? 
+ម ើ                   មានរាងដូច                       
             ផ្ដរឬមេ? 
 
 
 
 
 
 

+ពនែ  ( )( ); , 0;a b a b a b a b     
 
 
 
 
 
 
 
ជាេូម ៖               មគបាន 

2 2( )( )a b a b a b     
 
 
 
 
្ប ិប ិតាៈ ពនែ  កមនោេខាង
ម្កាេាៈ 
1.( 5)( 5)

1 1
2.(10 )(10 )

2 2

4 4
3.( )( )

5 2 5 2

x x

x y x y

y y
x x

 

 

 

 

 
 
 
 
+ពនែ     
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

+តាេរបូមគបាន 

2

2 2

2 2

( )( )

( )

a b a b

a a b ab b

a ab ab b

a b

 

   

   

 

 

 

Ex: 
2

2 2

1.( 3)( 3) 9

1 1 1
2.( 4 )( 4 ) 16

3 3 9

x x x

x y x y x y

   

   
 

 
 
្ប ិបិ េិាៈ 

2

2 2

2
2

1.( 5)( 5) 25

1 1
2.(10 )(10 )

2 2

1
100

4

4 4
3.( )( )

5 2 5 2

16

25 4

x x x

x y x y

x y

y y
x x

y
x

   

 

 

 

 

 

 
+មគអាចសរមសរបាន 
 
+មានរាងដូចគ្នា  
មគបានាៈ 

2

2 2

2 2 2

2 2 2

(( ) )

( ) 2( )

2 2 2

2 2 2

a b c

a b a b c c

a ab b ac bc c

a b c ab cb ac

  

    

     

     

 

 
 

,a b IR 

2( )a b c 

a

a b

bab 2b

( )( )a b a b 

2 2( ) (( ) )a b c a b c    

2(( ) )a b c 

2( )a b
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Ex: ពនែ                    ? 
 
 
ឲ្យសិសសពិភាកោជា្កុេ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
+ម ើមគអាចសរមសរ 
                                 បាន
ផ្ដរឬមេ? 
 
 
 
Ex: ពនែ              ? 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ជាេូម ាៈ 
2

2 2 2

( )

2 2 2

a b c

a b c ab bc ac

  

    
 

 
 
 
្ប ិប តិាៈ ពនែ  កមនោេខាង
ម្កាេាៈ 

2

2 2 2

2 2

1.(3 2 )

2.( )

1 3
3.( 3 )

2 4

a b

x y z

x y z

 

 

 

 

 
 
 

 
 

 
 
+ពនែ  គូបដនមេវធា 
  ពនែ  3( )a b  
 
 
ដូចមនោះ 

3 3 2 2 3( ) 3 3a b a a b ab b      
 
 
 
 
 
្ប ិប ិតាៈ ពនែ  កមនោេ 

3 3

3 2 3

1.( 5) ; 2.( 3 )

1
3.(2 5 ) ; 4.( )

2

x x y

x y x y

 

   

 

 
 
Ex: 

2

2 2

( 5)

25 2 10 10

x y

x y xy x y

  

    
 

 
្ប ិប េិ 

2

2 2

2 2 2

4 2 4 2

2 2

2 2

4 2 2

2 2

1.(3 2 )

9 4 6

12 4

2.( )

2

2 2

1 3
3.( 3 )

2 4

1 9
9

4 16

3 9
3

4 2

a b

a b a

b ab

x y z

x y z x y

x z yz

x y z

x y z

x y x z yz

  

   

 

  

   

 

  

   

 

 

 
+មគអាចសរមសរបាន 
មគបានាៈ 

3 2

2 2

3 2 2 2 2 3

3 2 2 3

( ) ( )( )

( )( 2 )

2 2

3 3

a b a b a b

a b a ab b

a a b ab a b ab b

a a b ab b

   

   

     

   

 

 
Ex: 

3

3 2

3 2

( 2)

3( )(2) 3( )(4) 8

6 12 8

x

x x x

x x x

 

   

   

 

 
្ប ិប តិ៖ 

2( 5)x y 

3 2( ) ( )( )a b a b a b   

3( 2)x
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ផ្ចកសិសសជាបួន្កេុ។ រចួ
មឡើងសរមសរចមេែើយមលើកាេ
មខៀន។ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
+មតើមគអាចសរមសរ

3 2( ) ( )( )a b a b a b    បាន
ផ្ដរឬមេ? 
 
 
 
Ex: ពនែ   3( 1)x   
 

 

 

 

 

 

ផ្ចកសិសសជា្កុេពិភាកោរចួ
បតូរចមេែើគ្នា ផ្ក។ ្គូបិេចមេែើមលើ
កាេ មខៀន។ 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
+ពនែ    
 
 
 
ដូចមនោះ 

3 3 2 2 3( ) 3 3a b a a b ab b    
 

 
 
 
្ប ិប តិាៈពនែ  កមនោេ 

3

3

2 3

3

1.( 5)

2.(2 3 )

1
3.( )

2

4.( 3 )

x

x y

x y

ab cd









 

 
 
 

3

3 2

3 2

3

3 2 2

3

3 2 2 3

3

3 2

2 3

3 2 2 3

2 3

6 2 2

1.( 5)

3( )(5) 3( )(25)

125

15 75 125

2.( 3 )

3 (3 ) 3 (3 )

27

9 27 27

3.(2 5 )

8 3(4 )(5 )

3(2 )(25 ) 125

8 60 150 125

1
4.( )

2

1 1
3( ) 3(

8 2

x

x x x

x x x

x y

x x y x y

y

x x y xy y

x y

x x y

x y y

x x y xy y

x y

x x y

 

  



   

 

  



   

 

 

 

   

 

   2 2

3

6 4 2 2 3

1
)

2

1 3 3

8 4 2

x y

y

x x y x y y



   

 

 
+មគអាចសរមសរបាន 
មគបានាៈ 

3 2

2 2

3 2 2 2 2 3

3 2 2 3

( ) ( )( )

( )( 2 )

2 2

3 3

a b a b a b

a b a ab b

a a b ab a b ab b

a a b ab b

   

   

     

   

 

 

Ex: 
3 3 2( 1) 3 3 1x x x x      

 

 

 

 

 

្ប ិប េិាៈ 

3( )a b
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+ចូរគណនផលគុណ 

2 2( )( )a b a ab b    
 
 
 
 Ex: ពនែ   2( 1)( 1)x x x    

+ម ើវាមានេ្េង់ 
2 2( )( )a b a ab b   ផ្ដរឬមេ? 

 
 
 
ឲ្យសិសសពិភាកោជាេួយដដគូ
រចួបតូរចមេែើយគ្នា ផ្ក។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
+ចូរគណនផលគុណ 

2 2( )( )a b a ab b    

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
+ពនែ   2 2( )( )a b a ab b    
 
 
ដូចមនោះ 

2 2 3 3( )( )a b a ab b a b      

 

 
 
 
 
 
្ប ិប តិាៈពនែ  កមនោេ 

 

2

2

2 2

2 2

1.( 3)( 3 3)

2.(2 1)(4 2 1)

3.( 2 3 ) 2 3 2 9

1 1 1
4.( )

2 4 2

x x x

x x x

x y x x y

x a x ax a

  

  

  

 
   

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
+ពនែ    

3

3 2

3

3 2 2 3

2 3

6 4 2 2 3

3

3 3 2 2 2 2

3 3

1.( 5)

15 75 125

2.(2 3 )

8 36 54 27

1
3.( )

2

1 3 3

8 4 2

4.( 3 )

9 27

27

x

x x x

x y

x x y xy y

x y

x x y x y y

ab cd

a b a b abc d

c d

 

   

 

   

 

   

 

  



 

 
គណនផលគុណាៈ 

2 2

3 2 2 2 2 3

3 3

( )( )a b a ab b

a a b ab a b ab b

a b

   

     

 

 

 

 

Ex:  

+
2( 1)( 1)x x x   មានេ្េង់ 

2 2( )( )a b a ab b   មគបានាៈ 
2 3 3 3( 1)( 1) 1 1x x x x x        

 
្ប ិប តិាៈ 

 

2

3

2

3

2 2

3 3

2 2

3 3

1.( 3)( 3 3)

27

2.(2 1)(4 2 1)

8 1

3.( 2 3 ) 2 3 2 9

2 2 27

1 1 1
4.( )

2 4 2

1

8

x x x

x

x x x

x

x y x x y

x y

x a x ax a

x a

   

 

   

 

  

 

 
    

 

 
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 Ex: ពនែ   2( 1)( 1)x x x    

+ម ើ 2( 1)( 1)x x x   មានរាងដូច
2 2( )( )a b a ab b    ផ្ដរឬមេ? 

 
 
 
 
ផ្ណនាំឲ្យសិសសពិភាកោជា
្កុេរចួបតូរចមេែើយគ្នា ផ្ក។ 
 
 

2 2( )( )a b a ab b    
 
 
ដូចមនោះ 

2 2 3 3( )( )a b a ab b a b      
 
 
 
 
 
្ប ិប តិាៈ ពនែ  កមនោេ 

  

2

2

2 2

1.( 2)( 2 4)

2. 3 5 9 15 25

1 1
3. 4 16

4 16

x x x

x x x

x y x xy y

  

  

  
    

  

 

 

 

+គណនផលគុណ 
2 2

3 2 2 2 2 3

3 3

( )( )a b a ab b

a a b ab a b ab b

a b

   

     

 

 

 
 
 Ex: 2( 1)( 1)x x x   មានរាង
ដូចនឹង 2 2( )( )a b a ab b    

មគបានាៈ 

 
2

3 3 3

( 1)( 1)

1 1

x x x

x x

   

  
 

 
្ប ិប ិតាៈ 

  

2

3

2

3

2 2

3 3

1.( 2)( 2 4)

8

2. 3 5 9 15 25

27 125

1 1
3. 4 16

4 16

1
64

64

x x x

x

x x x

x

x y x xy y

x y

   

 

  

 

  
    

  

 

 

 
 
+ម ើមយើងអាចពនែ   2( )a b

បានដូចមេតច? 
+ម ើមយើងអាចពនែ   2( )a b

បានដូចមេតច? 
+ម ើមយើងអាចពនែ   3( )a b

បានដូចមេតច? 
+ម ើមយើងអាចពនែ   3( )a b

បានដូចមេតច? 
 

 

ជាំហានេី៤ (៥នេី) 
ព្ងឹងពុេធិ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
+មគបានាៈ 2 2 2( ) 2a b a ab b     

+មគបានាៈ 
2 2 2( ) 2a b a ab b     

+មគបានាៈ 
3 3 2 2 3( ) 3 3a b a a b ab b      

+មគបានាៈ 
3 3 2 2 3( ) 3 3a b a a b ab b      
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កិចចការផៃោះ 
គណនកមនោេ 

 

  

  

3

2

2

1.( 6)( )

1 1
2. 10 10

2 2

3. 2

4. 4 4 16

5. 3 3 9

x x x

x y x y

ab c

x x x

x x x

 

  
   

  



  

  

 

 

ជាំហានេី៥ (៥នេី) 
បណេ ាំមផញើ 
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កចិ្ចតែងការបង្ងៀន 
គណិតវទិា ថា្ន ក់ទី ១០ 

ជំពូក ២ ពហុធា 
មមមរៀនទី ១ ពហុធា 

ថ្ថៃទី……  ខែ……ឆ្ន ំ…… 
មសៀវមៅសិសសទំព័រ៦៩ 

I. ចំណងមជើងមមមរៀន  ៖ ពហុធា 
ចំណងមជើងរង  ៖ 1.3 ោរ ក់ជាផលគុណកតាត  
 ក) ោរ ក់ជាកតតរមួ 
 ែ) ោរ ក់កមនោមដឺមរកទី២ ជាផលគុណកតាត  
 គ) ោរ ក់កមនោម 2 ( )acx ad bc x bd     

                                                        ជាផលគុណកតាត  
II. វតថុបំណងថ្នមមមរៀន 

មរោយពីមរៀនមមមរៀនចប់សិសសអាច 
- ចំមណេះដឹង  ៖ -ររប់រនពីសញ្ញា ណផលគុណកតាត  
- ចំមណេះមធវើ  ៖ -  ក់ជាកតាត រមួ 
       -  ក់កមនោមដឺមរកទី២ជាផលគុណកតាត  
       - មរបើដារោម ក់ជាផលគុណកតាត  
- ឥរយិាបថ  ៖ សិសសសហោរគ្នន កនុងោរម េះស្រាយលំហាត់ 

III. រយៈមពល   ៖ ៩០ នាទី 
IV. សមាា រឧបមទស  ៖ ករមងលំហាត់     

                                        
V. ដំមណើ រោរបមរងៀន  

 
សកមមភាពរគ ូ ែលឹមារ សកមមភាពសិសស 

 
ពិនិតយ៖វតតមាន ាេ ប់ធាន ប់ 

ជំហានទី១ (៥នាទី) 
រដឋរលថា្ន ក់ 

 
របធានថា្ន ក់រាយោរណ៍ 

 
+ររប់ពីរបូមនតោមរមទវធាដូច
ខាងមរោមៈ

   
22( ) ; ; ( )a b a b a b a b     

+ម ើ កមនោេ       
ម ើ ួនីេួយៗមានអញ្ញា  អវីដូច

ជំហានទី២ (៥នាទី) 
រលឹំកមមមរៀន 

 

 
2 2 2

2 2 2

2 2

( ) 2

( ) 2

( )( )

a b a ab b

a b a ab b

a b a b a b

   

   

   

 

 
 

2 5x xy xz 
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គ្នា ? 
 
+កមនោេ          
 មានអវីដូចគ្នា ? 

+មានអញ្ញា ត x ដូចគ្នន  
 
 
+មានកមនោម ( 1)x ដូចគ្នន  

 
 
 
 
 Ex: មគឲ្យ 2x xy  

+ម ើនកមនោេមនោះមានអវីដូច
គ្នា ? 
+ម ើមគអាចសរមសរ  
បានឬមេ? 
+មគបាន    ជាកតាត រេួ 
 
Ex: មគឲ្យកមនោេម ើកមនោេ 
                            មនោះមាន
អវីដូចគ្នា ? 
 
ផ្ចកសិសសជា្កុេ រចួបតូរ
ចមេែើយផ្ក។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
ផ្ណនាំឲ្យសិសសពិភាកោជា
េួយដដគូ រចួបេូរចមេែើគ្នា ផ្ក។ 
 
 
 

ជំហានទី៣ (នាទី) 
មមមរៀនរបចំថ្ថៃ 
1.3 ោរ ក់ជាផលគុណកតាត  

ក) ោរ ក់ជាកតាត រមួ 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
របតិបតតិ១៖ ក់កមនោមខាង
មរោមជាផលគុណកតាត  

2 2

2

4 2 3 4

2 2 2

1.7 21

2.2 3

3.26 40

4.

kp p

p q pqr

x y x y

x yz xy z xyz







 

 

 
 
 
របតិបតិត២  ក់កមនោមខាង
មរោមជាផលគុណកតាត  

 
2

1.6 ( 4) 3(4 )

2.6 3 2

3.5 10 4 8

4.2 ( 1) 4 (1 )

x x x

x xy y

x xy y

x y x y y

  

  

  

  

 

 
 
 
 
 
 
 Ex: កមនោមមនេះមាន x  ដូច
គ្នន  
+មគអាចសរមសរ 

2 (1 2 )x xy y x    
 

 

 

 Ex: 

កមនោេ                        មាន         
ដូចគ្នា  
 
្ប ិប តិ១៖ 

2 2

2

2

4 2 3 4

3 2 2

2 2 2

1.7 21

7 ( 3)

2.2 3

(2 3 )

3.26 40

2 (13 20 )

4.

( )

kp p

p kk

p q pqr

pq p r

x y x y

x y x y

x yz xy z xyz

xyz x y z



 



 



 

 

  

 

 
្ប ិប តិ២៖ 

( 1) ( 1)( 2)x y x y   

(1 2 )y x

x

(3 1) 2(3 1)x x x  
(3 1) 2(3 1)x x x  

(3 1)x
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Ex:  ដាក់ជាផលគុណកតាត
ចាំមរោះកតាត ខាងម្កាេាៈ 

21. 6 9x x   

+ម ើកមនោេមនោះមានេ្េង់អវី? 
 

22. 20 100m m   

+ម ើកមនោេមនោះមានេ្េង់អវី? 
 
 
 
 
 

2 2 23.4 9p q t  

+ម ើកមនោេមនោះមានេ្េង់អវី? 

 
 
 
 

2

2

2)

1.6 ( 4) 3(4 )

6 ( 4) 3( 4)

( 4)(6 3)

2.6 3 2

3 (2 ) (2 )

(2 )(3 1)

3.5 10 4 8

5 (1 2 ) 4(1 2 )

(1 2 )(5 4)

4.2 ( 1) 4 (1 )

2 ( 1) 4 ( 1)

( 1)(2 4

x x x

x x x

x x

x xy y

x y y

y x

x xy y

x y y

y x

x y x y y

x y x y y

y x x

  

   

  

  

   

  

  

   

  

  

   

  

 

ែ) ោរ ក់កមនោមដឺមរកទី២ 
ជាផលគុណកតាត  
តាមរបូមនតពនាល ត និងលកខណៈ
ឆលុេះថ្នសមភាព A B B A    

មគបាន៖ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2

2

2)

1.6 ( 4) 3(4 )

6 ( 4) 3( 4)

( 4)(6 3)

2.6 3 2

3 (2 ) (2 )

(2 )(3 1)

3.5 10 4 8

5 (1 2 ) 4(1 2 )

(1 2 )(5 4)

4.2 ( 1) 4 (1 )

2 ( 1) 4 ( 1)

( 1)(2 4

x x x

x x x

x x

x xy y

x y y

y x

x xy y

x y y

y x

x y x y y

x y x y y

y x x

  

   

  

  

   

  

  

   

  

  

   

  

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
+1, កមនោេមនោះមានេ្េង់

2 22a ab b   
មគបានាៈ 

2 2 2

2

6 9 2( )(3) 3

( 3)

x x x x

x

    

 
 

+2, កមនោេមនោះមានេ្េង់ 
2 22a ab b   

មគបាន៖ 
2

2 2

2

2. 20 100

2( )(10) 10

( 10)

m m

m m

m

 

  

 

 

 
+3, កមនោេមនោះមានេ្េង់ 

2 2a b  
មគបាន៖ 

  

2 2 2

2 2 2

2 2

1. 2 ( )

2. 2 ( )

3.

a ab b a b

a ab b a b

a b a b a b

   

   

   
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ផ្ណនាំសិសសឲ្យពិភាកោជា
្កុេ។រចួមឡើងផ្កមលើកាេ មខៀន 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 

 
 
្ប ិប តិ៖ ដាក់កមនោេខាងជា
ផលគុណកតាត  

2

2 2 2

2

2 2

2 2 2

1. 10 25

2. 4 4

3. 16 64

4.4 20 25

5.144 169

x x

a b abc c

y y

m mn n

a b c

 

 

 

 



 

 
 
 
 
 
Ex: ដាក់កមនោេ

2 ( )x a b x ab   ជាផលគុណ
កតាត  

2

2

( )

( ) ( )

( )( )

x a b x ab

x ax bx ab

x a x x a b

x a x b

  

   

   

  

  

ដូចមនោះ 
2 ( ) ( )( )x a b x ab x a x b       

 
គ) ការដាក់កមនោេ 

2 ( )acx ad bc x bd    

ជាផលគុណកតាត  
មគអាចសរមសរ៖ 

2

2

( )

( ) ( )

( )( )

acx ad bc x bd

acx adx bcx bd

ax cx d b cx d

ax b cx d

  

   

   

  

 

ដូចមនោះមគបានរបូេនតាៈ 
2 ( )

( )( )

acx ad bc x bd

ax b cx d

  

    

Ex: ដាក់ជាកតាេ នូវកមនោេ

2 2 2 2 24 9 (2 ) (3 )

(2 3 )(2 3 )

p q t pq t

qp t qp t

  

  
 

 
 
្ប ិប តិ៖ 

2

2

2 2 2

2

2

2

2 2

2

2 2 2

2

1. 10 25

( 5)

2. 4 4

( 2 )

3. 16 64

( 8)

4.4 20 25

(2 5 )

5.144 169

(12 13 )

x x

x

a b abc c

ab c

y y

y

m mn n

m n

a b c

ab c

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 
 
 

2

2

( )

( ) ( )

( )( )

x a b x ab

x ax bx ab

x a x x a b

x a x b

  

   

   

  

 

ដូចមនោះ 
2 ( ) ( )( )x a b x ab x a x b       
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+តាេរបូេនត ម ើ ; ;ac ad bc bd

មសាើនឹងអវី? 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
+ម ើមេគុណ  
មសាើនឹងអវី? 
+ម ើមយើងអាចរក      
តាេរមបៀបណ? 
 
 
 
 

ខាងម្កាេមដាម្បើរបូេនត 
2 ( )

( )( )

acx ad bc x bd

ax b cx d

  

    

  
21. 6 13 15x x   

 
+មយើងអាចរក ; ; ;a b c d  
តារមបៀបខាងម្កាេាៈ 
ac bd ad bc

a b bc

c d ad

ad bc









 

មគបានាៈ 
6 15 13

6 5 5

1 3 18

5 18 13

 



  

  

 

មគបានាៈ 
 6; 5; 1; 3a b c d      

ដូចមនោះ 
  26 13 15 6 5 3x x x x    

 
 

 

 
2 22. 12 25 12x xy y 

  
 
មយើងរក ; ; ;a b c d បានតាេ៖ 
ac bd ad bc

a b bc

c d ad

ad bc









 

 
 
 

 
 
 
 

21. 6 13 15x x   
+ 6; 13; 15ac ad bc bd       
+មយើងអាចរក ; ; ;a b c d  
តារមបៀបខាងម្កាេាៈ 
ac bd ad bc

a b bc

c d ad

ad bc









 

មគបានាៈ 
6 15 13

6 5 5

1 3 18

5 18 13

 



  

  

 

មគបានាៈ 
 6; 5; 1; 3a b c d      

ដូចមនោះ 
  26 13 15 6 5 3x x x x      

 
 
2,

212; 25; 12ac ad bc bd y      
 
មយើងរក ; ; ;a b c d បានតាេ៖ 
ac bd ad bc

a b bc

c d ad

ad bc








 

 

; ;ac ad bcbd

; ; ;a b c d
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212 12 25

3 8 16

4 3 9

13

y y

y y

y y



 

  



 

មគបាន៖  
3; 4 ; 4; 3a b y c d y     

ដូចមនោះ

 

 
 

212 12 25

3 8 16

4 3 9

13

y y

y y

y y



 

  

  

មគបាន៖  
3; 4 ; 4; 3a b y c d y     

ដូចមនោះ  

 
១) មគឲ្យ 12 6x xy មតើមគអាច
 ក់ជាកតាត រមួរនដូចមមេច? 
២) មតើរបូមនតពនាល តខាងមរោម
មសមើអវីែលេះ? 

2 2

2 2

2 2

1. 2 ...

2. 2 ...

3. ...

a ab b

a ab b

a b

  

  

 
 

៣) មគមាន៖
2 ( )

( )( )

acx ad bc x bd

ax b cx d

  

  

ម ើមគអាចរកមេគុណ 
តាេរមបៀបណ?

 

ជំហានទី៤ (៥នាទី) 
ពរងឹងពុទធិ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 
១)មគអាច ក់ជាកតាត រមួរន
ម យ ទាញ 6xជាកតាត រមួ 
២) 

  

2 2 2

2 2 2

2 2

1. 2 ( )

2. 2 ( )

3.

a ab b a b

a ab b a b

a b a b a b

   

   

   

 

 
៣)មគអាចរក 
តាម៖ 
ac bd ad bc

a b bc

c d ad

ad bc









 

 
កិចចោរផទេះ 
របតិបតតិ ១ និង ២ ទំព័រ ៧១ 

ជំហានទី៥ (៥នាទី) 
បណាត ំមផញើ 

 
 

 

2 212 25 12

(3 4 )(4 3 )

x xy y

x y x y

 

  

; ; ;a b c d

; ; ;a b c d

2 212 25 12

(3 4 )(4 3 )

x xy y

x y x y

 

  
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កចិ្ចតែងការបង្ងៀន 
គណិតវទិា ថា្ន ក់ទី ១០ 

ជំពូក ២ ពហុធា 
មមមរៀនទី ១ ពហុធា 

ថ្ថៃទី……  ខែ……ឆ្ន ំ…… 
មសៀវមៅសិសសទំព័រ៧២ 

I. ចំណងមជើងមមមរៀន  ៖ ពហុធា 
ចំណងមជើងរង  ៖ 1.3 ោរ ក់ជាផលគុណកតាត  
 គ) ោរ ក់កមនោម 2 ( )acx ad bc x bd     

                                                        ជាផលគុណកតាត  
  ) ោរ ក់កមនោមដឺមរកទី៣ជាផលគុណកតាត  
 ង )  រមបៀបមផសងៗមទៀតកនុងោរ ក់កមនោមជាផល 
                                                  គុណកតាត   

II. វតថុបំណងថ្នមមមរៀន 
មរោយពីមរៀនមមមរៀនចប់សិសសអាច 
- ចំមណេះដឹង  ៖ -ររប់រនពីសញ្ញា ណផលគុណកតាត ថ្នកមនោមដឺមរកទី៣ 
- ចំមណេះមធវើ  ៖ -  ក់កមនោមដឹមរកទី៣ជាផលគុណកតាត  
       -  ក់កមនោមជាផលគុណកតាត តាមរមបៀបមផសងមទៀត 
- ឥរយិាបថ  ៖ សិសសសហោរគ្នន កនុងោរម េះស្រាយលំហាត់ 

III. រយៈមពល   ៖ ៩០ នាទី 
IV. សមាា រឧបមទស  ៖ ករមងលំហាត់     

                                        
V. ដំមណើ រោរបមរងៀន  

 
សកមមភាពរគ ូ ែលឹមារ សកមមភាពសិសស 

 
ពិនិតយ៖វតតមាន សណាេ ប់ធាន ប់ 

ជំហានទី១ (៥នាទី) 
រដឋរលថា្ន ក់ 

 

 
របធានថា្ន ក់រាយោរណ៍ 

 
ម យមរបើរបូមនត៖ 

2 ( )

( )( )

acx ad bc x bd

ax b cx d

  

    

 

ចូរដាក់               ជាផល

ជំហានទី២ (៥នាទី) 
រលឹំកមមមរៀន 

 

 
 
 
 
 

2 5 4x x 
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គុណកតាត  
+ម ើមគអាចរក             តាេ
រមបៀបណ? 

 

ម យ 1; 5; 4ac ad bc bd      
+មគអាចរក  តាម៖ 
ac bd ad bc

a b bc

c d ad

ad bc







  

មគបាន៖ 
1 4 5

1 4 4

1 1 1

5



 

  


 

មគបាន៖ 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
ខចកសិសសជារកមុមដើមបពិីភាកោ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ជំហានទី៣ (នាទី) 
មមមរៀនរបចំថ្ថៃ 

1.3,ោរ ក់ជាផលគុណកតេ 
គ) ោរ ក់កមនោម   
                             ជាផល
គុណកតាេ  (ត) 
របតិបតតិ៖ 

2.2 3 1a x x   
 

មគមាន៖ 2; 3; 1ac ad bc bd     
មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
2 1 3

2 1 1

1 1 2

3



  

មគបាន៖ 2; 1; 1; 1a b c d   

 

ដូចមនោះ 

22 3 1 (2 1)( 1)x x x x    

 

 

 
 
 
 

 
 
 

2.2 3 1a x x   
មគមាន៖ 2; 3; 1ac ad bc bd     
មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
2 1 3

2 1 1

1 1 2

3



  

មគបាន៖ 2; 1; 1; 1a b c d   

 ដូចមនោះ 
22 3 1 (2 1)( 1)x x x x    

 
2.2 13 6b x x 

 

, , ,a b c d , , ,a b c d

2 5 4 ( 4)( 1)x x x x    

2 ( )acx ad bc x bd  
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2.2 13 6b x x 
 

មគមាន៖ 
2; 13; 6ac ad bc bd    

 មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
2 6 13

1 6 12

2 1 1

13



  

  



 

មគបាន៖ 
1; 6; 2; 1a b c d     

 

ដូចមនោះ 
22 13 6 ( 6)( 2 1)x x x x      

 
 

2. 3 5 2c a a  
 

មគមាន៖ 
3; 5; 2ac ad bc bd    

 មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
3 2 5

3 1 1

1 2 6

5



   

   

មគបាន៖ 
3; 1; 1; 1a b c d      

 

ដូចមនោះ

  23 5 2 3 1 2a a a a      
 

2 2.6 4 16D p pq q 

 មគមាន៖ 
26; 4 ; 16ac ad bc q bd q     

 មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 

មគមាន៖ 
2; 13; 6ac ad bc bd    

 មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
2 6 13

1 6 12

2 1 1

13



  

  



 

មគបាន៖ 
1; 6; 2; 1a b c d     

 

ដូចមនោះ 
22 13 6 ( 6)( 2 1)x x x x      

 

 

2. 3 5 2c a a  
 

មគមាន៖ 
3; 5; 2ac ad bc bd    

 មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
3 2 5

3 1 1

1 2 6

5



   

   

មគបាន៖ 
3; 1; 1; 1a b c d      

 

ដូចមនោះ

  23 5 2 3 1 2a a a a      
 

2 2.6 4 16D p pq q 

 មគមាន៖ 
26; 4 ; 16ac ad bc q bd q     

 មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
2

2

6 16 4

6 8 8

1 2 12

16

q q

q q

q q

q

 



  



 

មគបាន៖ 
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2

2

6 16 4

6 8 8

1 2 12

16

q q

q q

q q

q

 



  



 

មគបាន៖ 
6; 1; 8 ; 12a b c q d q    

 

ដូចមនោះ 
  2 26 4 16 6 8 2p pq q p q p q    

 2 2.8 26 15E x xy y 

 

មគមាន៖ 
28; 26 ; 15ac ad bc y bd y    

 មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
28 15 26

2 5 20

4 3 6

26

y y

y

y y

y



  

  



 

មគបាន៖ 
2; 5; 4; 3a b c d y     

 

ដូចមនោះ 

  

2 28 26 15

2 5 4 3

x xy y

x x y

 

    

2 2. 35 16 12F x xy y  

 

មគមាន៖ 
235; 16 ; 12ac ad bc y bd y     

 មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
235 12 16

5 2 14

7 6 30

16

y y

y y

y y

y

 

   

   

មគបាន៖ 
5; 2 ; 7; 6a b y c d y      

 

ដូចមនោះ 

6; 1; 8 ; 12a b c q d q    

 

ដូចមនោះ 
  2 26 4 16 6 8 2p pq q p q p q    

 2 2.8 26 15E x xy y 

 

មគមាន៖ 
28; 26 ; 15ac ad bc y bd y    

 មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
28 15 26

2 5 20

4 3 6

26

y y

y

y y

y



  

  



 

មគបាន៖ 
2; 5; 4; 3a b c d y     

 

ដូចមនោះ 

  

2 28 26 15

2 5 4 3

x xy y

x x y

 

    

2 2. 35 16 12F x xy y  

 

មគមាន៖ 
235; 16 ; 12ac ad bc y bd y     

 មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
235 12 16

5 2 14

7 6 30

16

y y

y y

y y

y

 

   

   

មគបាន៖ 
5; 2 ; 7; 6a b y c d y      

 

ដូចមនោះ 

  

2 235 16 12

5 2 7 6

x xy y

x y x y

  

     
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+ចូរពនាល ត  2 2( )a b a ab b    

 

 

 

 

+ចូរពនែ   
 2 2( )a b a ab b    

 
:Ex ចូរដាក់កមនោេខាង

ម្កាេជាផលគុណកតាត ៖ 
31. 27x   

+ម ើ  ួ ;a b មសាើនឹងអវី? 
 
 
 
 
+ 32.8 1a   

 
 
Ex: ដាក់កមនោេខាងម្កាេ
ជាផលគុណកតាត  

2 22 5 3 3 5 2x xy y x y      

+មដាយមរៀបតាេដឺម្កលាំដាប់
ចុោះដន x  

+តាេរបូេនត៖ 
2 ( )

( )( )

acx ad bc x bd

ax b cx d

  

    

ម ើ  
មសាើនឹងអវី?

 
 

  

 

 

 

 

  

2 235 16 12

5 2 7 6

x xy y

x y x y

  

     

ឃ)ការដាក់កមនោេដឺម្កេី៣
ជាផលគុណកតាេ  
+របូេនតផលបូក ផលដកដនគូប 
 
តាេពនែ   និងលកខណាៈឆែុោះដន
សេភាព A B B A    

មគបាន៖ 
 

 

3 3 2 2

3 3 2 2

1. ( )

2. ( )

a b a b a ab b

a b a b a ab b

    

    
 

 

 

 

1+ ួ ; 3a x b   

មគបាន៖ 

  

3 3 3

2

27 3

3 3 9

x x

x x x

  

   
 

ដួចមនោះ 
  3 227 3 3 9x x x x      

2+ ួ 2 ; 1a a b   

មគបាន៖ 

  

3 3

2

8 1 (2 ) 1

2 1 4 2 1

a a

a a a

  

   
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 

+ពនែ   
 2 2

3 2 2 2 2 3

3 3

( )a b a ab b

a a b ab a b ab b

a b

  

     

 

 

 

+ពនែ   
 2 2

3 2 2 2 2 3

3 3

( )a b a ab b

a a b ab a b ab b

a b

  

     

 

 

1+ ួ ; 3a x b   

មគបាន៖ 

  

3 3 3

2

27 3

3 3 9

x x

x x x

  

   
 

ដួចមនោះ 
  3 227 3 3 9x x x x      

2+ ួ 2 ; 1a a b   

មគបាន៖ 

  

3 3

2

8 1 (2 ) 1

2 1 4 2 1

a a

a a a

  

   
 

 
 
+តាេរបូេនត៖ 

2 ( )

( )( )

acx ad bc x bd

ax b cx d

  

    

មគបាន៖ 
 

 
  

2

2; 5 3 ,

3 5 2

1 3 2

ac ad bc y

bd y y

y y

    

   

   

 

    

 

 

2, 1 3 2 , 5 3

2 1 1

1 3 2 6 4

5 3

y y y

y y

y y

y

    

  

   

 

 

 
មគបាន៖ 

  

2 22 5 3 3 5 2

2 1 3 2

x xy y x y

x y x x

    

    
 

; ;ac ad bc bd
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្ប ិប តិ៖ 
ដាក់កមនោេខាងម្កាេជាផល
គុណកតាេ  

3

3

3 3

3 3

1.8 27

2.64 125

3.8 125

1
4.1000

8

a

a

p q

n p









 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
ង) រមបៀបមផសងៗកាុងការដាក់
ជាផលគុណកតាត  
្ប ិប តិ៖ 

2 21. 3 2 6x xy y x y      
+តាេរបូេនត៖ 

2 ( )

( )( )

acx ad bc x bd

ax b cx d

  

    

មគបាន៖ 
 

 
  

2

1; 3 1 ,

2 6

2 2 3

ac ad bc y

bd y y

y y

   

  

  
 

 

  

 

  

   

  

 

33 3

2

33 3

2

3 33 3

2 2

3
33 3

2 2

1.8 27 2 3

2 3 4 6 9

2.64 125 4 5

4 5 16 20 25

3.8 125 2 5

2 5 4 10 25

1 1
4.1000 10

8 2

1 1
10 100 5

2 4

a a

a a a

a a

a a a

p q p q

p q p pq q

n p n p

n p n np p

  

   

  

   

  

   

 
    

 

  
     
  

 

 
 
្ប ិប តិ៖ 

2 21. 3 2 6x xy y x y      
+តាេរបូេនត៖ 

2 ( )

( )( )

acx ad bc x bd

ax b cx d

  

    

មគបាន៖ 
 

 
  

2

1; 3 1 ,

2 6

2 2 3

ac ad bc y

bd y y

y y

   

  

  
 

    

 

1, 2 2 3 , 3 1

1 2 2

1 2 3 2 3

3 1

y y y

y y

y y

y

  

  

  



 

ដូចមនោះ 

  

2 23 2 6

2 2 3

x xy y x y

x y x y

    

      

2 22.2 3 2 3 1x xy y x y      

+តាេរបូេនត៖ 
2 ( )

( )( )

acx ad bc x bd

ax b cx d

  

    
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+មបើមគតាង 2X x

ម ើមគបានដូចមេតច? 
+ចូរដាក់ 2 13 36X X 

ជាផលគុណកតាេ  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

    

 

1, 2 2 3 , 3 1

1 2 2

1 2 3 2 3

3 1

y y y

y y

y y

y

  

  

  



 

ដូចមនោះ 

  

2 23 2 6

2 2 3

x xy y x y

x y x y

    

    
 

2 22.2 3 2 3 1x xy y x y      

+តាេរបូេនត៖ 
2 ( )

( )( )

acx ad bc x bd

ax b cx d

  

    

មគបាន៖ 
 

 
  

2

2; 3 1 ,

2 3 1

1 2 1

ac ad bc y

bd y y

y y

    

   

   
 

    

 

2, 1 2 1 , 3 1

2 1 1

1 2 1 4 2

3 1

y y y

y y

y y

y

    

  

   

 

 

 
ដូចមនោះ 

  

2 22 3 2 3 1

2 1 2 1

x xy y x y

x y x y

    

    
 

 
Ex: ចូរដាក់កមនោេខាងម្កាេ
ជាផលគុណកតាត ៖ 

4 21. 13 36x x   
 

+មបើមគតាង 2X x  មគបាន៖ 
4 2 213 36 13 36x x X X      

+តាេ 2 4b ac    

មគបាន៖ 

  

2 13 36

9 4

X X

X X

 

    

មដាយ   

មគបាន៖ 
 

 
  

2

2; 3 1 ,

2 3 1

1 2 1

ac ad bc y

bd y y

y y

    

   

   
 

    

 

2, 1 2 1 , 3 1

2 1 1

1 2 1 4 2

3 1

y y y

y y

y y

y

    

  

   

 

 

 
ដូចមនោះ 

  

2 22 3 2 3 1

2 1 2 1

x xy y x y

x y x y

    

      
 
 
 
+មបើមគតាង 2X x  មគបាន៖ 

4 2 213 36 13 36x x X X      
+តាេ 2 4b ac    

មគបាន៖ 

  

2 13 36

9 4

X X

X X

 

    

មដាយ   
មគបាន៖ 
  

  
    

2 2

9 4

9 4

3 3 2 2

X X

x x

x x x x

 

  

    

 

ដូមនោះ 

    

4 213 36

3 3 2 2

x x

x x x x

  

   
 

 
 
 
 
+មគបាន៖ 

2X x

2X x
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+មបើមគតាង 2X x x   
ម ើមគបានដូចមេេច? 
 
+ចូរពនែ     2 3 6X X    
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

មគបាន៖ 
  

  
    

2 2

9 4

9 4

3 3 2 2

X X

x x

x x x x

 

  

    

 

ដូមនោះ 

    

4 213 36

3 3 2 2

x x

x x x x

  

   
 

 
 
  2 22. 2 3 6x x x x      

+មគបាន៖ 
  
  

2 22 3 6

2 3 6

x x x x

X X

    

   
 

+ពនែ    
មគបាន៖ 
  

  

  

2

2

2 2

2 3 6

3 2 6 6

12

3 4

3 4

X X

X X X

X X

X X

x x x x

  

    

  

  

    

 

ដូចមនោះ 
  

  

2 2

2 2

2 3 6

3 4

x x x x

x x x x

    

    
 

 
 
 
 
 
 

 

  
  

2 22 3 6

2 3 6

x x x x

X X

    

   
 

+ពនែ    
មគបាន៖ 
  

  

  

2

2

2 2

2 3 6

3 2 6 6

12

3 4

3 4

X X

X X X

X X

X X

x x x x

  

    

  

  

    

 

ដូចមនោះ 
  

  

2 2

2 2

2 3 6

3 4

x x x x

x x x x

    

    
 

 

 
 
 

ជាំហានេី៤ (៥នេី) 
ព្ងឹងពុេធិ 

 

 
 
 

  2 3 6X X  

  2 3 6X X  
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+ម ើ របូេនតខាងម្កាេមសាើនឹង
អវី? 

3 3

3 3

...

...

a b

a b

 

 
 

 
 

 
 

 

3 3 2 2

3 3 2 2

1. ( )

2. ( )

a b a b a ab b

a b a b a ab b

    

    
 

 
 
 
កិចចោរផទេះ 
ចូរ ក់កមនោមខាងមរោម
ជាផលគុណកតាេ ៖ 

   

   

2

3 3

4 2 2 4

1. 4 4

2. 1 1

3. 2

x y x y

a a

x x y y

   

  

 

 

 
ជំហានទី៥ (៥នាទី) 

បណាេ ំមផញើ 
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កចិ្ចតែងការបង្ងៀន 
គណិតវទិា ថា្ន ក់ទី ១០ 

ជំពូក ២ ពហុធា 
មមមរៀនទី ១ ពហុធា 

ថ្ថៃទី……  ខែ……ឆ្ន ំ…… 
មសៀវមៅសិសសទំព័រ ៥៤-៥៧ 

I. ចំណងមជើងមមមរៀន  ៖ ពហុធា 
ចំណងមជើងរង  ៖ 1.1 សញ្ញា ណថ្នពហុធា 
         ក) ឯកធា 
 +សញ្ញា ណឯកធា 
 +ឯកធាដូចគ្នន  
 +ដឺមរកថ្នឯកធា 
 ែ) របមាណវធីិមលើឯកធា 
  +វធីិបូក និងដកឯកធា 

II. វតថុបំណងថ្នមមមរៀន 
មរោយពីមរៀនមមមរៀនចប់សិសសអាច 
- ចំមណេះដឹង  ៖ -ររប់រនពីសញ្ញា ណថ្នឯកធា ឯកធាដូចគ្នន  ដឺមរកឯកធា 
       -ររប់រនពីរបមាណវធីិមលើឯកធា 
- ចំមណេះមធវើ  ៖ - រកឲ្យម ើញឯកធា ឯកធាដូចគ្នន  និងដឺមរកថ្នឯកធា 
       - មធវើរបមាណវធីិ បូក ដកមលើឯកធាដូចគ្នន  
- ឥរយិាបថ  ៖ សិសសសហោរគ្នន កនុងោរម េះស្រាយលំហាត់ 

III. រយៈមពល   ៖ ៩០ នាទី 
IV. សមាា រឧបមទស  ៖ ករមងលំហាត់ រក សោតុងខដលមានរាង    

                                       ចតុមោណខកង 
V. ដំមណើ រោរបមរងៀន  

 
សកមមភាពរគ ូ ែលឹមារ សកមមភាពសិសស 

 
ពិនិតយៈ វតតមាន អនាម័យ 

ជំហានទី១ (៥នាទី) 
រដឋរលថា្ន ក់ 

 
របធានថា្ន ក់រាយោរណ៍ 

 
-ចូរឲ្យរបូមនតបរមិារតោមរ 
 
-ចូរសរមសសរកមនោម 

ជំហានទី២ (៥នាទី) 
រលឹំកមមមរៀន 

 
-បរមិារតោមរ= របខវងរជុង 4  
 

3a  មគ្នលគឺa និងនិទសសនតគឺ3  
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a a a   ជារាងសវ័យគុណ 
មហើយបញ្ញា ក់មគ្នល 
និងនិទសសនត? 
 
- រកមមគុណ និងអមថរថ្ន
កមនោ2x ? 
 
 
 

 
 
 
-មេគុណ   មអថរ   

 
 
 
 
 
 
បិទរក សោតុងខដលមាន
រាងជាោមរ ខដលមានរជងុ    
-មតើបរមិារតោមរមសមើប ុនាម ន? 
 
-ចូរសមងេតមមើលកមនោម 
            √   

 

 
   

មតើមគមធវើរបមាណវធីិអវីមលើអមថរ
? មតើនិទសសនតនិមួយៗជាចំនួន 
វជិាមានឬ អវជិាមាន? 
 
 
-ឲ្យសិសសទាញនិយមន័យអំពី
ឯកធា។ 
 
 
 
 
 

ជំហានទី ៣ ( នាទី) 
មមមរៀនរបចំថ្ថៃ 
មមមរៀនទី១ 
1.1 សញ្ញា ណថ្នពហុធា 

- ឯកធា 
+សញ្ញា ណឯកធា 
 
 

-បរមិារតថ្នោមរ =     
 
 
 
-មគមធវើរបមាណវធីិ គុណ 
 មលើអមថរ 
-និទសសនីមួយៗជាចំនួន
វជិាមាន ឬ ០។ 
 
និយមន័យៈ 
ឯកធាគឺជាកមនោមខដល 
មានរបមាណវធីិមលើអ
មថរមានខត វធីិគុណ និង
សវ័យគុណខដលមាននិទសសនត 
ជាចំនួនគត់វជិាមាន ឬ សូនយ។ 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
-បរមិារតថ្នោមរ =     
 
 
 
-មគមធវើរបមាណវធីិ គុណ 
 មលើអមថរ 
-និទសសនីមួយៗជាចំនួន
វជិាមាន ឬ ០។ 
 
-ឯកធាគឺជាកមនោមខដល 
មានរបមាណវធីិមលើអ
មថរមានខត វធីិគុណ និង
សវ័យគុណខដលមាននិទសសនត 
ជាចំនួនគត់វជិាមាន ឬ សូនយ។ 
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-ចូររកកមនោមខដលមិនខមនជា
ឯកធា។ 
 
 
 
 
 
-ខចករក សរបតិបតតិ 
ឲ្យសិសសតាមរកុមពិភោ។ 
រចួដូររក សគ្នន ខក។ 
 
 
 Ex:ចូរបំមពញអមថរ និង 
មមគុណថ្នឯកធាកនុងតារាង 
ខាងមរោមៈ 
ឯកធា អមថរ មមគុ

ណ 
     

√       
 

 
       

 
 
 
Ex: មតើឯកធា        និង
ឯកធា   

 
     មានអវីដូចគ្នន ? 

 

-ចូរឲ្យនិយមន័យឯកធាដូច      
 គ្នន ? 
 
 
 Ex: ១-មតើកមនោម  
       និង  

 
     ជាឯកធា

ដូចគ្នា ឬមេ? ម្រោះអវី? 

 
 
 
 
 
 
របតិបតតិ១៖ កនុងកមនោម
ខាងមរោមមនេះមតើកមនោម
ណាមិនខមនជាឯកធា? 

           
 

 
 √      

          
  

 
    √    

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
-ឯកធាដូចគ្នន  
 
 
 
 
និយមន័យ៖ ឯកធាដូចគ្នា  
គឺជាឯកធាមានផ្ផាកអមថរ
ដូចគ្នា ។ 
 
 
 
 

-កមនោមខដលមិនខមនជា
ឯកធាៈ 
          √         
-កមនោមជាឯកធាគឺៈ  
       √         និង 

  

 
     

 

+កមនោេផ្ដលេិនផ្េនជាឯក
ធាាៈ 

     
 

 
        √     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ឯកធា អមថរ មមគុ
ណ 

       
√         √  
 

 
             

 
 

 

 

 

 

 

-មានផ្ផាកអមថរ      ដូចគ្នា  
 
 
-ឯកធាដូចគ្នា  គឺជាឯកធាមាន 
  ផ្ផាកអមថរដូចគ្នា ។ 
 
១-ជាឯកធាដូចគ្នា ។ 
ម្រោះឯកធា
ទាំងពីរមានផ្ផាកអមថរ      
ដូចគ្នា ។ 
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២-ម ើកមនោេ       និង     

ជាឯកធាដូចគ្នា ឬមេ? 
 
 
 
 
 
 
-ផ្ណនាំឲ្យសិសសពិភាកោជា
េួយដដគូ 
 
 
 
 
 
 
 Ex:1. ឯកធា     ម ើដឺម្ក
ប ុនា នដនអមថរ  ?  
2. ម ើឯកធា       ប ុនា នដន
អមថរ   និង   ? 
 
 
 
-ផ្នណាំឲ្យសិសស បាំមពញតា
រាងរចួបតូរគ្នា ផ្ក។ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
្ប ិប តិ៖ ចូរម្ជើសមរ ើស
ឯកធាដូចគ្នា កាុងចាំមណេ
ឯកធាខាងម្ោេ៖ 

           
 

 
   √     

         
 
+ដឺម្កដនឯកធា 
និយេន័យ៖ ដឺម្កដនឯក
ធាជាផលបូក និេសសនត
របស់អមថរនីេួយៗដនឯកធា។ 
 
 
 
 
 
 
្ប ិប តិាៈ ចូរបាំមពញតារាង
ខាងម្ោេាៈ  
ឯកធា អ

មថរ 
មេគុ
ណ 

ដឺ
ម្ក 

        
 
 

 
        

 

 
  

         
          
√       

   

 
 
 
 
ខ-្បមាណវធីមលើឯកធា 

២-េិនផ្េនជាឯកធាដូចគ្នា មេ
ម្រោះឯកធាទាំងពីរមានផ្ផាក
អមថរេិនដូចគ្នា ។ 
 
 
 
 
-ឯកធាដូចគ្នា គឺាៈ
    និង  

 
   

 ;       និង √     ។ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Ex:1 

-មានដឺម្ក 1 ដនអមថរ     
Ex:2 
-មានដឺម្ក  2  
 
 
 

អមថរ មេគុណ ដឺ្ក 

          

  

        

        

       
 
 

 
 
 

 

 
 

 
 
 
b,x,d 

    

  

 
 

 

 
 

   

   

√  

 

 

 

 

 
 

4 
 
7 
 
1 
 
7 
 
8 
 
8 
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-ផ្ចកសិសសជា្កុេ រចួផ្ចក
្កដាសោ ុងរាងជាច ុ
មោណផ្កង ូចៗមដាយ
សនា យក្បផ្វងបមណត យ x 
cm និងេេឹង  5cm, 10cm 
,15cm មរៀងគ្នា ។ 
-ចូររក្កឡាដផៃដនច ុមោណ
នីេួយៗ? 
- មបើមយើងបូកដផៃ្កឡាដនច ុ
មោណផ្កងនីេួយៗ ម ើមសាើនឹង 
ដផៃ្កឡារបស់ច ុមោណផ្កង
ផ្ដលផ្ុាំឬមេ? 
 
+ឧទហរណ ាៈ ចូរគណន 
ក , 4 2x x  
ខ, 2 23x x  
ម ើអាកអាចបូក ឬដកឯកធា
ដូចគ្នា បានដូចមេេច? 
 
 
 
 
 
ផ្ណនាំឲ្យសិសសពិភាកោ
ជាេួយដដគួ។ 
 

  +វធីិបូក និងវធីិដកឯកធា 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ជាេូម ាៈ មដើេបីគណនផល
បូក ឬផលដកឯកធាដូចគ្នា  
្ ូវមធវើ្បមាណវធីិបូក ឬដក
ដនផ្ផាកមេគុណរចួយក
លេធផលម គុណនឹងផ្ផាក
អមថរ។ 
 
្ប ិប តិាៈ គណន 
ក) 5 7x x x   
ខ) 2 2 210 11x x x   
គ) 2 2 2 2 2 28 13x y z x y z x y z   

 
 
 
 
 
 
 
 
+្កឡាដផៃ៖ 
 
 
-មសាើគ្នា គឺ   
5 x +10 x +15 x =30 x  មហើយ
ដផៃ្កឡាដនច ុមោណផ្កងផ្ដ
លផ្ុាំគឺ  30 x x =30 x។ 
 
ក (4 2) 2x x   
ខ 2 2(1 3) 4x x   
 
មដើេបីគណនផលបូក ឬផល
ដកឯកធាដូចគ្នា  ្ ូវមធវើ្ប
មាណវធីិបូក ឬដកដនផ្ផាក
មេគុណរចួយកលេធផលម 
គុណនឹងផ្ផាកអមថរ។ 
 
 
ក) (5 7 1) 13x x    

ខ) 2 2(1 10 11) 2x x    

គ) 2 2 2 2(8 13 1) 20x y z x y z    
 
 
១) ដូចមមេចខដលមៅថា្ឯក
ធា? 
 

ជំហានទី ៤ (៥នាទី) 
ពរងឹងពុទធិ 
 

 
 
១)ឯកធាគឺជាជាកមនោមខដល 
មានរបមាណវធីិមលើអមថរមាន
ខត វធីិគុណ និងសវ័យគុណ

x

5cm 10cm 15cm

5 ,10 ,15x x x



វិទ្យាស្ថា នជាតអិប់រ ំ កិច្ចតតងការបង្ងៀនគណិតវិទ្យា ថ្នា ក់ទ្យ១ី០ ឆ្ា សំិកា ២០១១-២០១២ 

ងរៀបច្ំងោយគរុនិសសតិ គណិត រូប(បរញិ្ញា +១ ជំនាន់ទ្យី ១៧) ្កុមទ្យី ៣ ទ្យំព័រទ្យ ី67 

 
 
២) ដូចមមេចខដលមៅថា្ឯក 
ធាដូចគ្នន ? 
៣) មតើមយើងអាចកំណត់ដឺមរក
ថ្នឯកធារនយា ងដូចមមេច? 
 
៤) មតើមយើងអាចគណនាផល
បូក និងផលដកឯកធារន
ដូចមមេច? 
 
 
 
 
 

ខដលមាននិទសសនត ជាចំនួន
គត់វជិាមាន ឬ សូនយ។ 
២) ឯកធាដូចគ្នា  គឺជាឯកធា
មានផ្ផាកអមថរដូចគ្នា ។ 
៣) ដឺម្កដនឯកធាជាផលបូក 
និេសសនត របស់អមថរនីេួយៗ
ដនឯកធា។ 
៤) មដើេបីគណនផលបូក ឬផ
លដកឯកធាដូចគ្នា  ្ វូមធវើ្ប
មាណវធីិបូក ឬដកដនផ្ផាក
មេគុណរចួយកលេធផលម 
គុណនឹងផ្ផាកអមថរ។ 

  

 
កិចចោរផទេះ 
១) រកកមនោមឯកធា និង
មិនខមនជាឯកធាឲ្យរន
នីមួយៗ ៥។ 
 

ជំហានទី៥ (៥នាទី) 
បណាេ ំមផញើ 
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កចិ្ចតែងការបង្ងៀន 
គណិតវទិា ថា្ន ក់ទី ១០ 

ជំពូក ២ ពហុធា 
មមមរៀនទី ១ ពហុធា 

ថ្ថៃទី……  ខែ……ឆ្ន ំ…… 
មសៀវមៅសិសសទំព័រ៥៨ 

I. ចំណងមជើងមមមរៀន  ៖ ពហុធា 
ចំណងមជើងរង  ៖ 1.1 សញ្ញា ណថ្នពហុធា 
 ែ) របមាណវធីិមលើឯកធា 
  +វធីិគុណឯកធា 
  +វធីិខចកឯកធា 
 គ) ពហុធា 
  +សញ្ញា ណពហុធា 
  +ដឺមរកថ្នពហុធា 

II. វតថុបំណងថ្នមមមរៀន 
មរោយពីមរៀនមមមរៀនចប់សិសសអាច 
- ចំមណេះដឹង  ៖ -ររប់រនពីសញ្ញា ណថ្នពហុធា 
       -ររប់រនពីដឺមរកថ្នពហុធា 
- ចំមណេះមធវើ  ៖ - មធវើរបមាណវធីិគុណ និងវធីិខចកឯកធា 
       - កំណត់ និងខបងខចកចាស់លាស់អំពីកមនោមខដលជា 
                                         ពហុធា និងមិនខមនពហុធា 
       - រកម ើញដឺមរកថ្នពហុធា 
- ឥរយិាបថ  ៖ សិសសសហោរគ្នន កនុងោរម េះស្រាយលំហាត់ 

III. រយៈមពល   ៖ ៩០ នាទី 
IV. សមាា រឧបមទស  ៖ ករមងលំហាត់ រក សោតុងខដលមានរាង    

                                       ចតុមោណខកង 
V. ដំមណើ រោរបមរងៀន 
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សកមមភាពរគ ូ ែលឹមារ សកមមភាពសិសស 
 
ពិនិតយៈ វតតមាន សណាេ ប់ធាន ប់ 

ជំហានទី១ (៥នាទី) 
រដឋរលថា្ន ក់ 

 
របធាថា្ន ក់រាយោរណ៍ 

 
 

១)គណនា A B និង A B  
  ក) 23A x  25B x   
  ខ) 3A x   310B x  
២)ចូរបាំមពញ 
  ក) ......m na a    
  ខ)   ....

m
ma   

  គ)   ...
n

ab   

  ឃ) .....
m

n

a

a
  

ជំហានទី២ (៥នាទី) 
រលឹំកមមមរៀន 

 
 
 
 
 
 

 

 

m n m n

n
m n m

n n n

m
m n

n

a a a

a a

ab a b

a
a

a







 



 



 

 

១) ក) 2 2 23 5 2A B x x x                     
2 2 23 5 8A B x x x     

ខ) 
3 3 3

3 3 3

10 9

10 11

A B x x x

A B x x x

    

     
 

២) 

 

 

 

m n m n

n
m n m

n n n

m
m n

n

a a a

a a

ab a b

a
a

a







 



 



 

 
 
 
 
 

 Ex: ស្រសេះទឹកមួយមានរាង
ចតុមោណខកង ខដលមាន
បរមិារត 2x និង 3x។ ចូររក
្កឡាដផៃស្សោះេឺកមនោះ? 
 
 
 
 
 
 Ex: គណន  

2

1
..( )( 3 )

2

..( 5 )(4 )

a x x

b xy xy


 

 

ជំហានទី៣ ( នាទី) 
មមមរៀនរបចំថ្ថៃ 

មមមរៀនទី១  
1.1 សញ្ញា ណថ្នពហុធា 

+វធីិគុណឯកធា 
 
 

 
 

ជាទូម ៈ មដើមបីគណនាផល
គុណថ្នឯកធា មគផតុំមមគុណ
និងមមគុណ ខផនកអមថរនិងអមថរ 
រចួមធវើវធីិគុណថ្នមមគុណ 
និងវធីិគុណខផនកអមថរ។ 
 
 
 
 
របតិបតតិ៖ គណនាបមណាេ យ

 
 
 
 

 
 Ex 
រកឡាថ្ផទថ្នស្រសេះទឹកគឺៈ 

2

2 3 (2)( )(3)( )

(2)(3)( )( ) 6

x x x x

x x x

 

 
 

 
 
 
 
 

  

2 2

3

2 2 3

1 1
..( )( 3 ) ( )( 3)( )( )

2 2

3

2

.. 5 4 4 5

a x x x x

x

b xy xy x y

  

 


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ផ្ណនាំឲ្យសិសសពិភាកោ
ជាេួយដដគូ។ 
 
 
 
 
 
 
 
Ex: គណន  

2

2 2

10
1.

5

7
2.

4

ab

ab

x yz

xyz  

 

 

ផ្ចកសិសសជា្កុេ រចួបតូរគ្នា
ផ្ ។ 
 
 
 
 
 
 
 
ម ើសួនបផ្នែមាន្កឡាដផៃ
សរបុប ុនា ន? 
-ខាា  ្កឡាដផៃគិ ជាអវី? 
-ម ើ 2 4x x មានប ុនា ន ួ?
 ួនីេួយៗជាអវី? 
+មគបានផលបូកដនឯកធាគឺ
ជាពហុធា។ 

ថ្នស ុមរបូថតមួយមានរាង
ចតុមោណខកង ទទឹង 3 ( )x m

និង្កឡាដផៃ 2 215 ( )x m ។ 
 
ជាេូម ាៈ មដើេបីផ្ចកឯកធា និង
ឯកធាមគ្ ូវសរមសរភាគយក
និងភាគផ្បងជាផលគុណកតាេ
មហើយផ្ចកមេគុណនឹងមេគុណ
ផ្ផាកអមថរ និងអមថរ។ 
 
 
 
 
 
្ប ិប តិាៈ គណន 

2 2 7 2 3

2 2

10 5 6 7 2

3 2

5
1. 2.

10 4

32 12
3. 4.

6 15

a x x y z

ax x yz

a b c m n

abc m n




 

 
 
គ ពហុធា 
   +សញ្ញា ណពហុធា 
 Ex: សួនបផ្នែេួយមានរាងច ុ
មោណផ្កងផ្ដលផតុាំមដាយោមរ
មាន្បផ្វង្ជងុ x ផ្េ   និងច ុ
មោណផ្កងផ្ដលមានវមិា្ x

ផ្េ   និង 4 ផ្េ  ។ 
 
 
 
 
 
ជាេូម ៖ ពហុធាជាផលបូក

 
ម យរកឡាថ្ផទ  
បមណេ យ 3x  

   បមណេ យ
215

5
3

x
x

x
   

 

 

 

 

 

 

 

 

 
2

2 2

10 5 2
1. 2

5 5

7 7
2.

4 4

7

4

ab a b
b

ab a b

x yz x x y z z

xyz x y z

xz

  
 

 

    


  



 

 
2 2

2

7 2 3 5 2

2

10 5 6 9 4 3

3

7 2 5

2

1.
10 10 10

5 5
2.

4 4

32 16
3.

6 3

12 4
4.

15 5

a x a a x x a

ax a x x

x y z x yz

x yz

a b c a b c

abc

m n m n

m n

  
 

  

 




 


 

 

 

 

 

 

 

 

-ដផៃសរបុ គឺ 2 4x x ផ្េ  ោមរ 
 
-ខាា  ដផៃគិ ជា ផ្េ  ោមរ 
 
 
-មានពីរ ួ។  ួនីេួយៗជា
ឯកធា 
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Ex: ចូរបាំមពញតារាងខាង
ម្ោេ៖ 
ពហុធា អមថ

រ 
 ួដន 
ពហុធា 

2x  
36 5 2x x   
21

5
x y  
4 37 5x x x   

 

  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ដនម្ចើនឯកធាខុសគ្នា មហើយ
ឯកធានីេួយៗមៅថា ួដន
ពហុធា។ 
*សាំគ្នល់៖  
+ឯកធាផ្ដលមានេួយ ួមៅថា
ឯកធា។ 
+ពហុធាផ្ដលមានពីរ ួមៅថា
មេវធា។ 
+ពហុធាផ្ដលមានបី ួមៅថា
្ ីធា។ 
Ex:  
 25 4x             ជាមេវធា 

4 21
5 1

5
x x    ជា្ ីធា 

 
 
 
 
 
 
 
 
្ប ិប តិ១៖  
កាុងកមនោេខាងម្ោេមនោះ
ម ើកមនោេណជាពហុធារចួ
បញ្ញា ក់ ួដនពហុធានីេួយ

2 2

2 2

2
2 3

2

4

1 1
1.3 , 2. 5

2 3

3.3 5 2 , 4.2 5

5
5. , 6. 2

4

1
7. 8 2

x x
x

x y xy x x

m
x yz

m

x x
x





  

  





 

 

្ប ិប ិត២៖ ចូរសរមសរពហុ
ធាផ្ដល ាំណងឲ្យ្កឡាដផៃ

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ពហុធា អមថ

រ 
 ួដន 
ពហុធា 

2x  
36 5 2x x   
21

5
x y

 
 

4 37 5x x x 

 

 

x  
x  
 

,x y

 

x  

, 2x   
36 , 5 , 2x x

21
,

5
x y  

 
4 37 , 5 ,x x x

 

 
កមនោេផ្ដលជាពហុធាគឺ៖ 
 
 

ផ្ដល  ួដនពហុធាគឺ 2 1
3 ,

2
x   

23.3 5 2x y xy 

 

 

ផ្ដល  ួដនពហុធាគឺ
23 , 5 , 2x y xy  

 

2 1
1.3

2
x 
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 Ex: ចូររកដឺម្កខពស់ជាង
មគដន ,x yកាុងកមនោេខាង
ម្ោេ៖ 

2

2 2

4

1.7 4, 2. 2 4 2

3. 5 6 1

4. 6 2

x x x

x xy

x y x

  

  

 

 

+ម ើមយើងអាចមេើលដឺម្ក
ដនពហុធាបានយ ងដូចមេេច? 
 
 
 Ex: ចូររកដឺម្កដនពហុធា
ខាងម្ោេមហើយបញ្ញា ក់
ដាំដាប់សវ័យគុណ ចុោះរ ឺមកើន។ 

2

1. 4 2

2. 2 4 5

x

x x

 

 
 

សរបុដនដផៃទាំងអស់កាុងរបូខាង
ម្ោេាៈ 
 
 
   
  
+ដឺម្កដនពហុធា 
 
 
 
 
 
 
ជាេូម ាៈ ដឺម្កដនពហុធាគឺជា
ដឺម្ករបស់ ួផ្ដលមានដឺម្ក
ខពស់ជាងមគ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
្ប ិប តិាៈ 
1.ពហុធា 22 4x x   មានអមថរ x

។ ចូរ្បាប់ពីដឺម្ក និងបញ្ញា ក់
ពីរលាំដាប់សវ័យគុណ មកើនឬចុោះ? 
 2. ពហុធា 3 2 2 33 2t bt b t b  

មានអមថរ t។ ចូរ្បាប់ពីដឺម្ក 
និងបញ្ញា ក់ពីរលាំដាប់សវ័យគុណ 
មកើនឬចុោះ? 

 
 
ពហុធាផ្ដល ាំណងឲ្យ្កឡា
ដផៃសរបុដនដផៃទាំងអស់គឺ៖ 

2 2 2x x   
 
 
 
 
 
 
1. ដឺម្កខពស់ដន x  គឺ 1 
2. ដឺម្កខពស់ដន x គឺ  2 
3. ដឺម្កខពស់ដន x  និង y  គឺ  

3 
4. ដឺម្កខពស់ដន x និង y  គឺ  

5 
+មយើងអាចមេើលដឺម្កដនពហុ
ធាមលើ ួណផ្ដលមានដឺម្ក
ខពស់។ 
 
1. ពហុធា 4 2x  ជាពហុធា

ដឺម្ក 1 ដនអមថរ x

មរៀបតាេលាំដាប់
សវ័យគុណចុោះ។ 

2. 22 4 5x x  ជាពហុធាមាន
ដឺម្ក  2 ដនអមថរ x  មរៀប
តាេលាំដាប់សវ័យគុណ
មកើន។ 

 
1. ដឺម្ក  2 មរៀបតាេលាំដាប់

សវ័យគុណមកើន។ 
 

2. ដឺម្ក  3 មរៀបតាេលាំដាប់

x x x
1

1
1

1x 1 1
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3. ពហុធា 2 41 1
3

2 3
my my y  

មានអមថរ y។ ចូរ្បាប់ពីដឺម្ក 
និងបញ្ញា ក់ពីរលាំដាប់សវ័យគុណ 
មកើនឬចុោះ? 

សវ័យគុណចុោះ។ 
 

 
 

3. ដឺម្ក  4  មរៀបតាេលាំដាប់
សវ័យគុណមកើន។ 

 
 
 

+មតើមយើងរតូវមធវើដូចមមេច
មដើមបីគុណ និងខចកពហុធា? 
+មធវើដូចមមេចមដើមបរីន
ពហុធា? 
+មតើមយើងមមើលដឺមរកថ្ន
ពហុធារនតាមរមបៀបណា? 

ជំហានទី ៤ (៥នាទី) 
ពរងឹងពុទធិ 

 

 
 
 

 
កិចចោរផទេះ 
គណនា 

3

2 2 3

1
..( )( 3 )

2

..( 5 )(4 )

a x x

b xy x y



 
3 4 8 5 3

2 2 2 4

11 5 4 6 4

3 2

5
. .
10 4

12 25
. .

6 15

a x x y z
c d

a x x y z

a b c m n
e f

abc m n




 

 
ជំហានទី៥ (៥នាទី) 

បណាេ ំមផញើ 
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កចិ្ចតែងការបង្ងៀន 
គណិតវទិា ថា្ន ក់ទី ១០ 

ជំពូក ២ ពហុធា 
មមមរៀនទី ១ ពហុធា 

ថ្ថៃទី……  ខែ……ឆ្ន ំ…… 
មសៀវមៅសិសសទំព័រ៦២ 

I. ចំណងមជើងមមមរៀន  ៖ ពហុធា 
ចំណងមជើងរង  ៖ 1.2 របមាណវធីិបូក ដក និងគុណមលើពហុធា 
 ក) របមាណវធីិបូក របមាណវធីិដកមលើពហុធា 
 ែ)របមាណវធីីគុណមលើពហុធា 
 គ) របូមនតពនាល ត 
  +ពនាល តោមរមទវធា 

II. វតថុបំណងថ្នមមមរៀន 
មរោយពីមរៀនមមមរៀនចប់សិសសអាច 
- ចំមណេះដឹង  ៖ -ររប់រនពីសញ្ញា ណថ្នរបមាណវធីិ បូក ដក និងគុណ 
                                        មលើពហុធា 
       -ររប់រនពីោរពនាល តោមរមទវធា 
- ចំមណេះមធវើ  ៖ - មធវើរបមាណវធីិបូក និងដកមលើពហុធា 
       - មធវើរបមាណវធីិគុណ ពនាល តោមរមទវធា 
- ឥរយិាបថ  ៖ សិសសសហោរគ្នន កនុងោរម េះស្រាយលំហាត់ 

III. រយៈមពល   ៖ ៩០ នាទី 
IV. សមាា រឧបមទស  ៖ ករមងលំហាត់     

                                        
V. ដំមណើ រោរបមរងៀន  

 
សកមមភាពរគ ូ ែលឹមារ សកមមភាពសិសស 

 
ពិនតយៈ វតតមាន សណាេ ប់ធាន ប់ 

ជហានទី១ (៥នាទី) 
រដឋរលថា្ន ក់ 

 
របធានថា្ន ក់រាយោរណ៍ 

 
1. កំណត់ដឺមរក និងតួថ្នពហុ

ធាខាងមរោមៈ 
5 3

2 5 5 3 5

1.4 5 10 20

2. 3 5

x x x

x y xy x y

  


 

ជំហានទី២ (៥នាទី) 
រលឹំកមមមរៀន 

 
1. មានដឺមរក 5 និងតួមាន 

5 34 ; 5 ;10 ; 20x x x   

2. មានដឺម្ក  8  និងមាន ួ  
2 5 5 3 53 ; 5 ;x y xy x y  
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2. គណនា 
9 9

5 5

1. ( ) ( 4 )

1 3
2.

2 4

m m

xy xy

  


 

 

2.គណនា 
9 9 9

5 5 5

1. 4 3

1 3 5
2.

2 4 4

m m m

xy xy xy

  

 
 

 
 
 
 
 
 
 Ex1: មគឲ្យពហុធា 
 22 4 2A x x   និង

24 3 8B x x   ។គណនា 

A B  
Ex2: មគឲ្យពហុធា 

23 5M x x    និង
27 3 1N x x    ។គណនា

M N  
+ម ើមដើេបីបូក ឬដកពហុធា
មគ្ ូវមធវើដូចមេេច? 
 
 
 
ផ្ណនាំឲ្យសិសសពិភាកោជា្កុ
េ រចួបតូគ្នា ផ្ក។ 
 
 
 
 
 
 
 
 

ជំហានទី៣ (៥នាទី) 
មមមរៀនរបចំថ្ថៃ 
មមមរៀនទី១ 
1.2 របមាណវធីិ បូក ដក និង

គុណមលើពហុធា 
ក) របមាណវធីិបូក ដក
មលើពហុធា 
 
 
 
 
 
 

 
ជាទូម ៈ មដើមបីបូក ឬដក
ឯកធាមគរតូវបូក ឬដកឯកធា
ដូចគ្នន ។ 
 
របតិបតតិ១៖ គណនាM N  
និងM N  ។ 

2

2

2

2

2

2

4 3 2

4 3 2

1. 3 5

2 2

2. 2 10

10 20

1
3. 6 7

2

3
5 4

2

4. 3 4 5 4

6 7 10

M x x and

N x x

M x y and

N x y

M x x and

N x x

M x x x and

N x x x

  

  

  

  

  

  

   

   

 

ែ . របមាណវធីិគុណមលើ

 
 
 
 
 
 
Ex1 

2 2

2

2 4 2 4 3 8

6 10

A B

x x x x

x x

 

     

  

 

 

 

Ex2 
210 4 6M N x x      

 
 
 

មដើេបីបូកឬដកពហុធាមគ្ ូវ
បូកឬដកឯកធាដូចគ្នា ។ 

 

 

 

 

 

 
2

2

2

4 3 2

1. 2 2 3

2. 3 9 30

3. 2 3

4. 9 3 2 14

M N x x

M N x y

M N x x

M N x x x

   

   

   

    
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Ex1: ផ្ៃ ាំងគាំនូរេួយរាងច ុ
មោណផ្កង ផ្ដលមានមាន
វមិា្ 2 3x  និង x គិ ជាផ្េ   
គណន្កឡាដផៃផ្ៃ ាំងគាំនូរ 
 
 
 Ex2: េីធាែ ដនសាលាមរៀនេួយ
មានរាងច ុមោណផ្កងផ្ដល
មានវមិា្ ។ និង គិ ជាផ្េ  ។ 
ចូររក្កឡាដផៃដនច ុមោណ
ផ្កង? 
+ម ើរបូេនត្កឡាដផៃច ុមោណ
ផ្កងដូចមេេច? 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ផ្ចកសិសសជា្កុេ រចួបតូរគ្នា ផ្ក 
 
 
 
 
 

ពហុធា 
 
  
 
ដូចមនេះ  

2(2 3) 2 3S x x x x   
  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ជាទូម ៈ មដើមបីគុណពហុធា
និងពហុធាមគរតូវយកតួ
នីមួយៗថ្នពហុធាទីមួយ 
ម គុណនឹងរគប់តួថ្នពហុធា
ទីពីរ រចួបរងួមលទធផល។ 
របតិបតតិ៖  
គណនា 
  

3
2 2

3 2

1. 2 3 )( 3

1
2. ( 4)( 3)

2

3. ( 4 )( )

ab a a b

x x

x xy y x y

 

  

  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

Ex1: 
តាង ជាដផៃ្ កឡាដនផ្ៃ ាំងគាំនូរ 
មគបានាៈ (2 3).S x x   
ឬ 1 2S S S  ។មនោះ 
 
 
 
 
 
 
 
 
Ex:2 

របូេនត្កឡាដផៃច ុមោណផ្កង
គឺ បមណត  េេឹង 
មគបានាៈ 

 2

2

(2 1)( 2)

2 4 2

2 5 2

x x

x x x

x x

 

   

  
 

 
 
 
 
 
   

 

3
2 2

6 6

7 7

2

2

3 2

4 3 2 2 3

1. 2 3

(2) 3 ( )( )( )( )

6

1
2. ( 4)( 3)

2

1
3 2 12

2

1
12

2

3. ( 4 )( )

3 4

ab a b

a a b b

a b

x x

x x x

x x

x xy y x y

x x y x y xy y



 

 

  

    

   

  

    

 

 
 

x

2x

1S

3

2S

3x22x

2(2 3) 2 3x x x x  
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3

4 2 3

3 3

4 3 2

6 1

) 2 3

2 12 2 ( 6 1)(2 )

) 3 18 3 ( 6 1)( 3)

2 3 12 20 3

x x

x

x x x x x x

x x x x

x x x x

 

 

    

       

   

3

4 2 3

3 3

4 3 2

6 1

) 2 3

2 12 2 ( 6 1)(2 )

) 3 18 3 ( 6 1)( 3)

2 3 12 20 3

x x

x

x x x x x x

x x x x

x x x x

 

 

    

       

   

a

a

ab

ab2a

2b

a

a

ab

ab2a

2b

+សាំគ្នល់៖ មគអាចគុណ
ពហុធាតាេរមបៀបេួយមេៀ   
 
Ex: គណនផលគុណដន
ពហុធា 31 6x x   និង 2 3x

ជាដាំបូងមយើង្ ូវមរៀបពហុធា

តាេលាំដាប់ដឺម្កមកើន ឬចុោះ 
 

 

 

 

 

 

+
2( )a b ជា្កឡាដផៃដនោមរ

ផ្ដលមានរង្វវ ស់្ជងុ ( )a b

។ចូរគូោរមនោះ 
 
+ម ើ្កឡាដផៃោមរផ្ដលមាន
្ជុង ( )a b មសាើនឹងអវី? 
 

 

 
 
 
 

 Ex: ពនាល ត 
21. ( 1)x    

មតើ តួ a មសមើអវី? តួb  មសមើអវី? 
 

2, 23
(2 )

2
x y  

 
 

 
 
 
 
 

 
 

 
 

 

 
 

 
គ . របូមនតពនាល ត 
    +ពនាល តោមរថ្នមទវធា 
ពនាល ត 2( )a b ខដល ,a b វជិាា
មាន។ 

 
     
    

 
 
 
 
ជាទូម ៖ 

2 2 2( ) 2a b a ab b     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
+ោមរផ្ដលមានដផៃ 2( )a b គឺ 
 

 
 
 
+្កឡាដផៃគឺ៖ 
 
 
 
 
 Ex1 
+ ួ a គឺ x  និង ួb  គឺ1 
មគបានាៈ 2 2( 1) 2 1x x x     
Ex2 

+ ួ a គឺ 2x  និង ួb  គឺ 3

2
y  

មគបានាៈ 

2

2 2

( ) ( )( )

2

a b a b a b

a ab b

   

  
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របតិបតតិៈ 
ពនាល តកមនោមខាងមរោម 

 

2

2

2
2

1
1. ( 5) ; 2. 3

2

4
3. ; 4. ( 1) 5

3 2

x x

y
x x

 
  

 

 
   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 

 

2

2 2

2 2

3
2

2

3 3
(2 ) 2(2 )( ) ( )

2 2

9
4 6

4

x y

x x y y

x xy y

 
  

 

  

  

 

 
 

 

2 2

2

2

2 2
2

2

2

2

2

1. ( 5) 10 25

1 1
2. 3 3 9

2 4

4 16 4
3.

3 2 9 3 4

4. ( 1) 5

( 1) 10( 1) 25

2 1 10 10 25

12 36

x x x

x x x

y y
x x xy

x

x x

x x x

x x

   

 
    

 

 
    

 

  

    

     

  

 

 
មតើមគអាចបូកឬដកពហុធា 
រនយា ងដូចមមេច? 
 
 
មតើមគអាចគុណពហុធា 
និងពហុធារនយា ងដូចមមេច? 

ជំហានទី៤ (៥នាទី) 
ពរងឹងពុទធិ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
+មដើមបីបូក ឬដកពហុធា 
មដើមបីបូក ឬដកឯកធាមគរតូវបូក 
ឬដកឯកធាដូចគ្នន ។ 
 
+ មដើមបគុីណពហុធានិងពហុធា
មគរតូវយកតួនីមួយៗ
ថ្នពហុធាទីមួយ ម គុណនឹង
រគប់តួថ្នពហុធាទីពីរ រចួបរងួម
លទធផល។ 
 

 
កិចចោរផទេះ 

ជំហានទី៥ (៥នាទី) 
បណាេ ំមផញើ 
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1. រតីមោណមួយមានរបខវង
រជុង 
2 , 3 7 ; 4x y x y x y   ។
គណនាបរមារតថ្នរតី
មោណមនេះ 

2. គណនាផលគុណ 
2

2 2

2 2

1. (2 4 1)(3 4)

2.( 3 5)( 4 3)

3.( 3 1)(2 5 )

x x x

a a a a

x x x x

  

   

    
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កចិ្ចតែងការបង្ងៀន 
គណិតវទិា ថា្ន ក់ទី ១០ 

ជំពូក ២ ពហុធា 
មមមរៀនទី ១ ពហុធា 

ថ្ថៃទី……  ខែ……ឆ្ន ំ…… 
មសៀវមៅសិសសទំព័រ៦៥ 

I. ចំណងមជើងមមមរៀន  ៖ ពហុធា 
ចំណងមជើងរង  ៖ 1.2 របមាណវធីិបូក ដក និងគុណមលើពហុធា 
  គ) របូមនតពនាល ត 
  +ពនាល ត 2( )a b  
  +ពនែ    
  +ពនែ  គូបដនមេវធា និង  
  +ពនែ     
  +ពនែ   

II. វតថុបំណងថ្នមមមរៀន 
មរោយពីមរៀនមមមរៀនចប់សិសសអាច 
- ចំមណេះដឹង  ៖ -ររប់រនពីោរពនាល តគូបថ្នមទវធា 
- ចំមណេះមធវើ  ៖ - ពនាល ត 2 2( ) ;( )( );( )a b a b a b a b c      
       - ពនាល ត 2 2 2 2( )( );( )( )a b a ab b a b a ab b       
- ឥរយិាបថ  ៖ សិសសសហោរគ្នន កនុងោរម េះស្រាយលំហាត់ 

III. រយៈមពល   ៖ ៩០ នាទី 
IV. សមាា រឧបមទស  ៖ ករមងលំហាត់     

                                        
V. ដំមណើ រោរបមរងៀន  

សកមមភាពរគ ូ ែលឹមារ សកមមភាពសិសស 
 
ពិនតយៈវតតមាន សណាេ ប់ធាន ប់ 

ជហានទី១ (៥នាទី) 
រដឋរលថា្ន ក់ 

 

 

ពនែ  ៖ 

 
ជំហានទី២ (៥នាទី) 

រលឹំកមមមរៀន 
 
 

 

3( )a b

( )( )a b a b 

3( )a b

2 2( )( )a b a ab b  

2 2( )( )a b a ab b  
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2

2

1.(2 1)( 2)

2.(2 )

1
3.( )

7

a a

y x

ax b

 





 
 

2

2

2 2

2

2 2 2

1.(2 1)( 2)

2 5 2

2.(2 )

4 4

1
3.( )

7

36 12

49 7

a a

a a

y x

y xy x

ax b

a x abx b

  

  

 

  

 

  

 

 
 
 
+ចូរពិនតយរបូខាងមរោមៈ 
 
  
  
 
+មតើរកឡាថ្ផទោមរខដលមាន
រជុងa  មសមើនឹងអវី? 
 
 
 
 
 
 Ex: ពនាល ត  

2

2

1.( 1)

1
2.( )

2

x

x y




 

 
 
ខណនំាឲ្យសិសសមធវើោរជារកុម
រចួបតូរគនខក។ 
 
 
 
 
 

ជំហានទី៣ (នេី) 
មេមរៀន្បចាំដថៃ 
+ពនែ   2( ) ; , 0 ,a b a b a b    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ជាេូម ាៈ  

2

2 2

2 2

( ) ( )( )

2

a b a b a b

a ab ab b

a ab b

   

   

  

 

 

 

 

 

 

 

 

្ប ិប តិ៖ ពនែ  កមនោេ
ខាងម្ោេ៖ 

2

2

2

1.( 7)

3
2.( 4 )

2

4
3.( )

5 2

x

x y

y
x







 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
+្កឡាដផៃោមរ គឺ  
តាេរបូមគបានាៈ 

2 2

2 2

2 2

2 2 2

( ) ( )

( )

( ) 2

( ) 2

a a b b a b ab

a b ab b ab

a b ab b

a b a ab b

    

    

   

    

 

 
 
Ex: 

2 2

2 2 2

1.( 1) 2 1

1 1
2.( )

2 4

x x x

x y x xy y

   

   
 

 

 
2 2

2 2 2

2
2 2

1.( 7) 14 49

3 3
2.( 4 ) 24 16

2 4

4 16 4
3.( )

5 2 25 5 4

x x x

x y x xy y

y y
x x xy

   

   

   

 

 
 

( )a b

( )a b
2( )a b

( )

b

a b





abb
a

a
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+ពនិតយរបូ 
 
 
 
 
+តាមរបូមតើ ( )( )a b a b 

មសមើនឹងអវី? 
 
 
 
Ex: ពនាល ត 
1.( 3)( 3)

1 1
2.( 4 )( 4 )

3 3

x x

x y x y

 

 
 

 
 
ខណនំាឲ្យសិសសមរៀងៗែលួន 
រចួបតូរគ្នន ខក។ 
 
 
 
 
 
 
+មតើមគអាសរមស 
 
បានផ្ដលឬមេ? 
+ម ើ                   មានរាងដូច                       
             ផ្ដរឬមេ? 
 
 
 
 
 
 

+ពនែ  ( )( ); , 0;a b a b a b a b     
 
 
 
 
 
 
 
ជាេូម ៖               មគបាន 

2 2( )( )a b a b a b     
 
 
 
 
្ប ិប ិតាៈ ពនែ  កមនោេខាង
ម្ោេាៈ 
1.( 5)( 5)

1 1
2.(10 )(10 )

2 2

4 4
3.( )( )

5 2 5 2

x x

x y x y

y y
x x

 

 

 

 

 
 
 
 
+ពនែ     
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

+តាេរបូមគបាន 

2

2 2

2 2

( )( )

( )

a b a b

a a b ab b

a ab ab b

a b

 

   

   

 

 

 

Ex: 
2

2 2

1.( 3)( 3) 9

1 1 1
2.( 4 )( 4 ) 16

3 3 9

x x x

x y x y x y

   

   
 

 
 
្ប ិបិ េិាៈ 

2

2 2

2
2

1.( 5)( 5) 25

1 1
2.(10 )(10 )

2 2

1
100

4

4 4
3.( )( )

5 2 5 2

16

25 4

x x x

x y x y

x y

y y
x x

y
x

   

 

 

 

 

 

 
+មគអាចសរមសរបាន 
 
+មានរាងដូចគ្នា  
មគបានាៈ 

2

2 2

2 2 2

2 2 2

(( ) )

( ) 2( )

2 2 2

2 2 2

a b c

a b a b c c

a ab b ac bc c

a b c ab cb ac

  

    

     

     

 

 
 

,a b IR 

2( )a b c 

a

a b

bab 2b

( )( )a b a b 

2 2( ) (( ) )a b c a b c    

2(( ) )a b c 

2( )a b
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Ex: ពនែ                    ? 
 
 
ឲ្យសិសសពិភាកោជា្កុេ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
+ម ើមគអាចសរមសរ 
                                 បាន
ផ្ដរឬមេ? 
 
 
 
Ex: ពនែ              ? 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ជាេូម ាៈ 
2

2 2 2

( )

2 2 2

a b c

a b c ab bc ac

  

    
 

 
 
 
្ប ិប តិាៈ ពនែ  កមនោេខាង
ម្ោេាៈ 

2

2 2 2

2 2

1.(3 2 )

2.( )

1 3
3.( 3 )

2 4

a b

x y z

x y z

 

 

 

 

 
 
 

 
 

 
 
+ពនែ  គូបដនមេវធា 
  ពនែ  3( )a b  
 
 
ដូចមនោះ 

3 3 2 2 3( ) 3 3a b a a b ab b      
 
 
 
 
 
្ប ិប ិតាៈ ពនែ  កមនោេ 

3 3

3 2 3

1.( 5) ; 2.( 3 )

1
3.(2 5 ) ; 4.( )

2

x x y

x y x y

 

   

 

 
 
Ex: 

2

2 2

( 5)

25 2 10 10

x y

x y xy x y

  

    
 

 
្ប ិប េិ 

2

2 2

2 2 2

4 2 4 2

2 2

2 2

4 2 2

2 2

1.(3 2 )

9 4 6

12 4

2.( )

2

2 2

1 3
3.( 3 )

2 4

1 9
9

4 16

3 9
3

4 2

a b

a b a

b ab

x y z

x y z x y

x z yz

x y z

x y z

x y x z yz

  

   

 

  

   

 

  

   

 

 

 
+មគអាចសរមសរបាន 
មគបានាៈ 

3 2

2 2

3 2 2 2 2 3

3 2 2 3

( ) ( )( )

( )( 2 )

2 2

3 3

a b a b a b

a b a ab b

a a b ab a b ab b

a a b ab b

   

   

     

   

 

 
Ex: 

3

3 2

3 2

( 2)

3( )(2) 3( )(4) 8

6 12 8

x

x x x

x x x

 

   

   

 

 
្ប ិប តិ៖ 

2( 5)x y 

3 2( ) ( )( )a b a b a b   

3( 2)x
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ផ្ចកសិសសជាបួន្កេុ។ រចួ
មឡើងសរមសរចមេែើយមលើោេ
មខៀន។ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
+មតើមគអាចសរមសរ

3 2( ) ( )( )a b a b a b    បាន
ផ្ដរឬមេ? 
 
 
 
Ex: ពនែ   3( 1)x   
 

 

 

 

 

 

ផ្ចកសិសសជា្កុេពិភាកោរចួ
បតូរចមេែើគ្នា ផ្ក។ ្គូបិេចមេែើមលើ
ោេ មខៀន។ 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
+ពនែ    
 
 
 
ដូចមនោះ 

3 3 2 2 3( ) 3 3a b a a b ab b    
 

 
 
 
្ប ិប តិាៈពនែ  កមនោេ 

3

3

2 3

3

1.( 5)

2.(2 3 )

1
3.( )

2

4.( 3 )

x

x y

x y

ab cd









 

 
 
 

3

3 2

3 2

3

3 2 2

3

3 2 2 3

3

3 2

2 3

3 2 2 3

2 3

6 2 2

1.( 5)

3( )(5) 3( )(25)

125

15 75 125

2.( 3 )

3 (3 ) 3 (3 )

27

9 27 27

3.(2 5 )

8 3(4 )(5 )

3(2 )(25 ) 125

8 60 150 125

1
4.( )

2

1 1
3( ) 3(

8 2

x

x x x

x x x

x y

x x y x y

y

x x y xy y

x y

x x y

x y y

x x y xy y

x y

x x y

 

  



   

 

  



   

 

 

 

   

 

   2 2

3

6 4 2 2 3

1
)

2

1 3 3

8 4 2

x y

y

x x y x y y



   

 

 
+មគអាចសរមសរបាន 
មគបានាៈ 

3 2

2 2

3 2 2 2 2 3

3 2 2 3

( ) ( )( )

( )( 2 )

2 2

3 3

a b a b a b

a b a ab b

a a b ab a b ab b

a a b ab b

   

   

     

   

 

 

Ex: 
3 3 2( 1) 3 3 1x x x x      

 

 

 

 

 

្ប ិប េិាៈ 

3( )a b



វិទ្យាស្ថា នជាតអិប់រ ំ កិច្ចតតងការបង្ងៀនគណិតវិទ្យា ថ្នា ក់ទ្យ១ី០ ឆ្ា សំិកា ២០១១-២០១២ 

ងរៀបច្ំងោយគរុនិសសតិ គណិត រូប(បរញិ្ញា +១ ជំនាន់ទ្យី ១៧) ្កុមទ្យី ៣ ទ្យំព័រទ្យ ី85 

 
 
 
 
 
 
+ចូរគណនផលគុណ 

2 2( )( )a b a ab b    
 
 
 
 Ex: ពនែ   2( 1)( 1)x x x    

+ម ើវាមានេ្េង់ 
2 2( )( )a b a ab b   ផ្ដរឬមេ? 

 
 
 
ឲ្យសិសសពិភាកោជាេួយដដគូ
រចួបតូរចមេែើយគ្នា ផ្ក។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
+ចូរគណនផលគុណ 

2 2( )( )a b a ab b    

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
+ពនែ   2 2( )( )a b a ab b    
 
 
ដូចមនោះ 

2 2 3 3( )( )a b a ab b a b      

 

 
 
 
 
 
្ប ិប តិាៈពនែ  កមនោេ 

 

2

2

2 2

2 2

1.( 3)( 3 3)

2.(2 1)(4 2 1)

3.( 2 3 ) 2 3 2 9

1 1 1
4.( )

2 4 2

x x x

x x x

x y x x y

x a x ax a

  

  

  

 
   

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
+ពនែ    

3

3 2

3

3 2 2 3

2 3

6 4 2 2 3

3

3 3 2 2 2 2

3 3

1.( 5)

15 75 125

2.(2 3 )

8 36 54 27

1
3.( )

2

1 3 3

8 4 2

4.( 3 )

9 27

27

x

x x x

x y

x x y xy y

x y

x x y x y y

ab cd

a b a b abc d

c d

 

   

 

   

 

   

 

  



 

 
គណនផលគុណាៈ 

2 2

3 2 2 2 2 3

3 3

( )( )a b a ab b

a a b ab a b ab b

a b

   

     

 

 

 

 

Ex:  

+
2( 1)( 1)x x x   មានេ្េង់ 

2 2( )( )a b a ab b   មគបានាៈ 
2 3 3 3( 1)( 1) 1 1x x x x x        

 
្ប ិប តិាៈ 

 

2

3

2

3

2 2

3 3

2 2

3 3

1.( 3)( 3 3)

27

2.(2 1)(4 2 1)

8 1

3.( 2 3 ) 2 3 2 9

2 2 27

1 1 1
4.( )

2 4 2

1

8

x x x

x

x x x

x

x y x x y

x y

x a x ax a

x a

   

 

   

 

  

 

 
    

 

 
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 Ex: ពនែ   2( 1)( 1)x x x    

+ម ើ 2( 1)( 1)x x x   មានរាងដូច
2 2( )( )a b a ab b    ផ្ដរឬមេ? 

 
 
 
 
ផ្ណនាំឲ្យសិសសពិភាកោជា
្កុេរចួបតូរចមេែើយគ្នា ផ្ក។ 
 
 

2 2( )( )a b a ab b    
 
 
ដូចមនោះ 

2 2 3 3( )( )a b a ab b a b      
 
 
 
 
 
្ប ិប តិាៈ ពនែ  កមនោេ 

  

2

2

2 2

1.( 2)( 2 4)

2. 3 5 9 15 25

1 1
3. 4 16

4 16

x x x

x x x

x y x xy y

  

  

  
    

  

 

 

 

+គណនផលគុណ 
2 2

3 2 2 2 2 3

3 3

( )( )a b a ab b

a a b ab a b ab b

a b

   

     

 

 

 
 
 Ex: 2( 1)( 1)x x x   មានរាង
ដូចនឹង 2 2( )( )a b a ab b    

មគបានាៈ 

 
2

3 3 3

( 1)( 1)

1 1

x x x

x x

   

  
 

 
្ប ិប ិតាៈ 

  

2

3

2

3

2 2

3 3

1.( 2)( 2 4)

8

2. 3 5 9 15 25

27 125

1 1
3. 4 16

4 16

1
64

64

x x x

x

x x x

x

x y x xy y

x y

   

 

  

 

  
    

  

 

 

 
 
+ម ើមយើងអាចពនែ   2( )a b

បានដូចមេតច? 
+ម ើមយើងអាចពនែ   2( )a b

បានដូចមេតច? 
+ម ើមយើងអាចពនែ   3( )a b

បានដូចមេតច? 
+ម ើមយើងអាចពនែ   3( )a b

បានដូចមេតច? 
 

 

ជាំហានេី៤ (៥នេី) 
ព្ងឹងពុេធិ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
+មគបានាៈ 2 2 2( ) 2a b a ab b     

+មគបានាៈ 
2 2 2( ) 2a b a ab b     

+មគបានាៈ 
3 3 2 2 3( ) 3 3a b a a b ab b      

+មគបានាៈ 
3 3 2 2 3( ) 3 3a b a a b ab b      



វិទ្យាស្ថា នជាតអិប់រ ំ កិច្ចតតងការបង្ងៀនគណិតវិទ្យា ថ្នា ក់ទ្យ១ី០ ឆ្ា សំិកា ២០១១-២០១២ 

ងរៀបច្ំងោយគរុនិសសតិ គណិត រូប(បរញិ្ញា +១ ជំនាន់ទ្យី ១៧) ្កុមទ្យី ៣ ទ្យំព័រទ្យ ី87 

 
កិចចោរផៃោះ 
គណនកមនោេ 

 

  

  

3

2

2

1.( 6)( )

1 1
2. 10 10

2 2

3. 2

4. 4 4 16

5. 3 3 9

x x x

x y x y

ab c

x x x

x x x

 

  
   

  



  

  

 

 

ជាំហានេី៥ (៥នេី) 
បណេ ាំមផញើ 
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កចិ្ចតែងការបង្ងៀន 
គណិតវទិា ថា្ន ក់ទី ១០ 

ជំពូក ២ ពហុធា 
មមមរៀនទី ១ ពហុធា 

ថ្ថៃទី……  ខែ……ឆ្ន ំ…… 
មសៀវមៅសិសសទំព័រ៦៩ 

I. ចំណងមជើងមមមរៀន  ៖ ពហុធា 
ចំណងមជើងរង  ៖ 1.3 ោរ ក់ជាផលគុណកតាត  
 ក) ោរ ក់ជាកតតរមួ 
 ែ) ោរ ក់កមនោមដឺមរកទី២ ជាផលគុណកតាត  
 គ) ោរ ក់កមនោម 2 ( )acx ad bc x bd     

                                                        ជាផលគុណកតាត  
II. វតថុបំណងថ្នមមមរៀន 

មរោយពីមរៀនមមមរៀនចប់សិសសអាច 
- ចំមណេះដឹង  ៖ -ររប់រនពីសញ្ញា ណផលគុណកតាត  
- ចំមណេះមធវើ  ៖ -  ក់ជាកតាត រមួ 
       -  ក់កមនោមដឺមរកទី២ជាផលគុណកតាត  
       - មរបើដារោម ក់ជាផលគុណកតាត  
- ឥរយិាបថ  ៖ សិសសសហោរគ្នន កនុងោរម េះស្រាយលំហាត់ 

III. រយៈមពល   ៖ ៩០ នាទី 
IV. សមាា រឧបមទស  ៖ ករមងលំហាត់     

                                        
V. ដំមណើ រោរបមរងៀន  

 
សកមមភាពរគ ូ ែលឹមារ សកមមភាពសិសស 

 
ពិនិតយ៖វតតមាន ាេ ប់ធាន ប់ 

ជំហានទី១ (៥នាទី) 
រដឋរលថា្ន ក់ 

 
របធានថា្ន ក់រាយោរណ៍ 

 
+ររប់ពីរបូមនតោមរមទវធាដូច
ខាងមរោមៈ

   
22( ) ; ; ( )a b a b a b a b     

+ម ើ កមនោេ       
ម ើ ួនីេួយៗមានអញ្ញា  អវីដូច

ជំហានទី២ (៥នាទី) 
រលឹំកមមមរៀន 

 

 
2 2 2

2 2 2

2 2

( ) 2

( ) 2

( )( )

a b a ab b

a b a ab b

a b a b a b

   

   

   

 

 
 

2 5x xy xz 
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គ្នា ? 
 
+កមនោេ          
 មានអវីដូចគ្នា ? 

+មានអញ្ញា ត x ដូចគ្នន  
 
 
+មានកមនោម ( 1)x ដូចគ្នន  

 
 
 
 
 Ex: មគឲ្យ 2x xy  

+ម ើនកមនោេមនោះមានអវីដូច
គ្នា ? 
+ម ើមគអាចសរមសរ  
បានឬមេ? 
+មគបាន    ជាកតាត រេួ 
 
Ex: មគឲ្យកមនោេម ើកមនោេ 
                            មនោះមាន
អវីដូចគ្នា ? 
 
ផ្ចកសិសសជា្កុេ រចួបតូរ
ចមេែើយផ្ក។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
ផ្ណនាំឲ្យសិសសពិភាកោជា
េួយដដគូ រចួបេូរចមេែើគ្នា ផ្ក។ 
 
 
 

ជំហានទី៣ (នាទី) 
មមមរៀនរបចំថ្ថៃ 
1.3 ោរ ក់ជាផលគុណកតាត  

ក) ោរ ក់ជាកតាត រមួ 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
របតិបតតិ១៖ ក់កមនោមខាង
មរោមជាផលគុណកតាត  

2 2

2

4 2 3 4

2 2 2

1.7 21

2.2 3

3.26 40

4.

kp p

p q pqr

x y x y

x yz xy z xyz







 

 

 
 
 
របតិបតិត២  ក់កមនោមខាង
មរោមជាផលគុណកតាត  

 
2

1.6 ( 4) 3(4 )

2.6 3 2

3.5 10 4 8

4.2 ( 1) 4 (1 )

x x x

x xy y

x xy y

x y x y y

  

  

  

  

 

 
 
 
 
 
 
 Ex: កមនោមមនេះមាន x  ដូច
គ្នន  
+មគអាចសរមសរ 

2 (1 2 )x xy y x    
 

 

 

 Ex: 

កមនោេ                        មាន         
ដូចគ្នា  
 
្ប ិប តិ១៖ 

2 2

2

2

4 2 3 4

3 2 2

2 2 2

1.7 21

7 ( 3)

2.2 3

(2 3 )

3.26 40

2 (13 20 )

4.

( )

kp p

p kk

p q pqr

pq p r

x y x y

x y x y

x yz xy z xyz

xyz x y z



 



 



 

 

  

 

 
្ប ិប តិ២៖ 

( 1) ( 1)( 2)x y x y   

(1 2 )y x

x

(3 1) 2(3 1)x x x  
(3 1) 2(3 1)x x x  

(3 1)x
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Ex:  ដាក់ជាផលគុណកតាត
ចាំមរោះកតាត ខាងម្ោេាៈ 

21. 6 9x x   

+ម ើកមនោេមនោះមានេ្េង់អវី? 
 

22. 20 100m m   

+ម ើកមនោេមនោះមានេ្េង់អវី? 
 
 
 
 
 

2 2 23.4 9p q t  

+ម ើកមនោេមនោះមានេ្េង់អវី? 

 
 
 
 

2

2

2)

1.6 ( 4) 3(4 )

6 ( 4) 3( 4)

( 4)(6 3)

2.6 3 2

3 (2 ) (2 )

(2 )(3 1)

3.5 10 4 8

5 (1 2 ) 4(1 2 )

(1 2 )(5 4)

4.2 ( 1) 4 (1 )

2 ( 1) 4 ( 1)

( 1)(2 4

x x x

x x x

x x

x xy y

x y y

y x

x xy y

x y y

y x

x y x y y

x y x y y

y x x

  

   

  

  

   

  

  

   

  

  

   

  

 

ែ) ោរ ក់កមនោមដឺមរកទី២ 
ជាផលគុណកតាត  
តាមរបូមនតពនាល ត និងលកខណៈ
ឆលុេះថ្នសមភាព A B B A    

មគបាន៖ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2

2

2)

1.6 ( 4) 3(4 )

6 ( 4) 3( 4)

( 4)(6 3)

2.6 3 2

3 (2 ) (2 )

(2 )(3 1)

3.5 10 4 8

5 (1 2 ) 4(1 2 )

(1 2 )(5 4)

4.2 ( 1) 4 (1 )

2 ( 1) 4 ( 1)

( 1)(2 4

x x x

x x x

x x

x xy y

x y y

y x

x xy y

x y y

y x

x y x y y

x y x y y

y x x

  

   

  

  

   

  

  

   

  

  

   

  

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
+1, កមនោេមនោះមានេ្េង់

2 22a ab b   
មគបានាៈ 

2 2 2

2

6 9 2( )(3) 3

( 3)

x x x x

x

    

 
 

+2, កមនោេមនោះមានេ្េង់ 
2 22a ab b   

មគបាន៖ 
2

2 2

2

2. 20 100

2( )(10) 10

( 10)

m m

m m

m

 

  

 

 

 
+3, កមនោេមនោះមានេ្េង់ 

2 2a b  
មគបាន៖ 

  

2 2 2

2 2 2

2 2

1. 2 ( )

2. 2 ( )

3.

a ab b a b

a ab b a b

a b a b a b

   

   

   
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ផ្ណនាំសិសសឲ្យពិភាកោជា
្កុេ។រចួមឡើងផ្កមលើោេ មខៀន 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 

 
 
្ប ិប តិ៖ ដាក់កមនោេខាងជា
ផលគុណកតាត  

2

2 2 2

2

2 2

2 2 2

1. 10 25

2. 4 4

3. 16 64

4.4 20 25

5.144 169

x x

a b abc c

y y

m mn n

a b c

 

 

 

 



 

 
 
 
 
 
Ex: ដាក់កមនោេ

2 ( )x a b x ab   ជាផលគុណ
កតាត  

2

2

( )

( ) ( )

( )( )

x a b x ab

x ax bx ab

x a x x a b

x a x b

  

   

   

  

  

ដូចមនោះ 
2 ( ) ( )( )x a b x ab x a x b       

 
គ) ោរដាក់កមនោេ 

2 ( )acx ad bc x bd    

ជាផលគុណកតាត  
មគអាចសរមសរ៖ 

2

2

( )

( ) ( )

( )( )

acx ad bc x bd

acx adx bcx bd

ax cx d b cx d

ax b cx d

  

   

   

  

 

ដូចមនោះមគបានរបូេនតាៈ 
2 ( )

( )( )

acx ad bc x bd

ax b cx d

  

    

Ex: ដាក់ជាកតាេ នូវកមនោេ

2 2 2 2 24 9 (2 ) (3 )

(2 3 )(2 3 )

p q t pq t

qp t qp t

  

  
 

 
 
្ប ិប តិ៖ 

2

2

2 2 2

2

2

2

2 2

2

2 2 2

2

1. 10 25

( 5)

2. 4 4

( 2 )

3. 16 64

( 8)

4.4 20 25

(2 5 )

5.144 169

(12 13 )

x x

x

a b abc c

ab c

y y

y

m mn n

m n

a b c

ab c

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 
 
 

2

2

( )

( ) ( )

( )( )

x a b x ab

x ax bx ab

x a x x a b

x a x b

  

   

   

  

 

ដូចមនោះ 
2 ( ) ( )( )x a b x ab x a x b       
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+តាេរបូេនត ម ើ ; ;ac ad bc bd

មសាើនឹងអវី? 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
+ម ើមេគុណ  
មសាើនឹងអវី? 
+ម ើមយើងអាចរក      
តាេរមបៀបណ? 
 
 
 
 

ខាងម្ោេមដាម្បើរបូេនត 
2 ( )

( )( )

acx ad bc x bd

ax b cx d

  

    

  
21. 6 13 15x x   

 
+មយើងអាចរក ; ; ;a b c d  
តារមបៀបខាងម្ោេាៈ 
ac bd ad bc

a b bc

c d ad

ad bc









 

មគបានាៈ 
6 15 13

6 5 5

1 3 18

5 18 13

 



  

  

 

មគបានាៈ 
 6; 5; 1; 3a b c d      

ដូចមនោះ 
  26 13 15 6 5 3x x x x    

 
 

 

 
2 22. 12 25 12x xy y 

  
 
មយើងរក ; ; ;a b c d បានតាេ៖ 
ac bd ad bc

a b bc

c d ad

ad bc









 

 
 
 

 
 
 
 
 

21. 6 13 15x x   
+ 6; 13; 15ac ad bc bd       
+មយើងអាចរក ; ; ;a b c d  
តារមបៀបខាងម្ោេាៈ 
ac bd ad bc

a b bc

c d ad

ad bc









 

មគបានាៈ 
6 15 13

6 5 5

1 3 18

5 18 13

 



  

  

 

មគបានាៈ 
 6; 5; 1; 3a b c d      

ដូចមនោះ 
  26 13 15 6 5 3x x x x      

 
 
2,  

212; 25; 12ac ad bc bd y      
 
មយើងរក ; ; ;a b c d បានតាេ៖ 
ac bd ad bc

a b bc

c d ad

ad bc








 

 

; ;ac ad bcbd

; ; ;a b c d
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212 12 25

3 8 16

4 3 9

13

y y

y y

y y



 

  



 

មគបាន៖  
3; 4 ; 4; 3a b y c d y     

ដូចមនោះ

 

 
 

212 12 25

3 8 16

4 3 9

13

y y

y y

y y



 

  

  

មគបាន៖  
3; 4 ; 4; 3a b y c d y     

ដូចមនោះ  

 
១) មគឲ្យ 12 6x xy មតើមគអាច
 ក់ជាកតាត រមួរនដូចមមេច? 
២) មតើរបូមនតពនាល តខាងមរោម
មសមើអវីែលេះ? 

2 2

2 2

2 2

1. 2 ...

2. 2 ...

3. ...

a ab b

a ab b

a b

  

  

 
 

៣) មគមាន៖
2 ( )

( )( )

acx ad bc x bd

ax b cx d

  

  

ម ើមគអាចរកមេគុណ 
តាេរមបៀបណ?

 

ជំហានទី៤ (៥នាទី) 
ពរងឹងពុទធិ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 
១)មគអាច ក់ជាកតាត រមួរន
ម យ ទាញ 6xជាកតាត រមួ 
២) 

  

2 2 2

2 2 2

2 2

1. 2 ( )

2. 2 ( )

3.

a ab b a b

a ab b a b

a b a b a b

   

   

   

 

 
៣)មគអាចរក 
តាម៖ 
ac bd ad bc

a b bc

c d ad

ad bc









 

 
កិចចោរផទេះ 
របតិបតតិ ១ និង ២ ទំព័រ ៧១ 

ជំហានទី៥ (៥នាទី) 
បណាត ំមផញើ 

 
 

 

2 212 25 12

(3 4 )(4 3 )

x xy y

x y x y

 

  

; ; ;a b c d

; ; ;a b c d

2 212 25 12

(3 4 )(4 3 )

x xy y

x y x y

 

  
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កចិ្ចតែងការបង្ងៀន 
គណិតវទិា ថា្ន ក់ទី ១០ 

ជំពូក ២ ពហុធា 
មមមរៀនទី ១ ពហុធា 

ថ្ថៃទី……  ខែ……ឆ្ន ំ…… 
មសៀវមៅសិសសទំព័រ៧២ 

I. ចំណងមជើងមមមរៀន  ៖ ពហុធា 
ចំណងមជើងរង  ៖ 1.3 ោរ ក់ជាផលគុណកតាត  
 គ) ោរ ក់កមនោម 2 ( )acx ad bc x bd     

                                                        ជាផលគុណកតាត  
  ) ោរ ក់កមនោមដឺមរកទី៣ជាផលគុណកតាត  
 ង )  រមបៀបមផសងៗមទៀតកនុងោរ ក់កមនោមជាផល 
                                                  គុណកតាត   

II. វតថុបំណងថ្នមមមរៀន 
មរោយពីមរៀនមមមរៀនចប់សិសសអាច 
- ចំមណេះដឹង  ៖ -ររប់រនពីសញ្ញា ណផលគុណកតាត ថ្នកមនោមដឺមរកទី៣ 
- ចំមណេះមធវើ  ៖ -  ក់កមនោមដឹមរកទី៣ជាផលគុណកតាត  
       -  ក់កមនោមជាផលគុណកតាត តាមរមបៀបមផសងមទៀត 
- ឥរយិាបថ  ៖ សិសសសហោរគ្នន កនុងោរម េះស្រាយលំហាត់ 

III. រយៈមពល   ៖ ៩០ នាទី 
IV. សមាា រឧបមទស  ៖ ករមងលំហាត់     

                                        
V. ដំមណើ រោរបមរងៀន  

 
សកមមភាពរគ ូ ែលឹមារ សកមមភាពសិសស 

 
ពិនិតយ៖វតតមាន សណាេ ប់ធាន ប់ 

ជំហានទី១ (៥នាទី) 
រដឋរលថា្ន ក់ 

 

 
របធានថា្ន ក់រាយោរណ៍ 

 
ម យមរបើរបូមនត៖ 

2 ( )

( )( )

acx ad bc x bd

ax b cx d

  

    

 

ចូរដាក់               ជាផល

ជំហានទី២ (៥នាទី) 
រលឹំកមមមរៀន 

 

 
 
 
 
 

2 5 4x x 
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គុណកតាត  
+ម ើមគអាចរក             តាេ
រមបៀបណ? 

 

ម យ 1; 5; 4ac ad bc bd      
+មគអាចរក  តាម៖ 
ac bd ad bc

a b bc

c d ad

ad bc







  

មគបាន៖ 
1 4 5

1 4 4

1 1 1

5



 

  

  

មគបាន៖ 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
ខចកសិសសជារកមុមដើមបពិីភាកោ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ជំហានទី៣ (នាទី) 
មមមរៀនរបចំថ្ថៃ 

1.3,ោរ ក់ជាផលគុណកតេ 
គ) ោរ ក់កមនោម   
                             ជាផល
គុណកតាេ  (ត) 
របតិបតតិ៖ 

2.2 3 1a x x   
 

មគមាន៖ 2; 3; 1ac ad bc bd     
មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
2 1 3

2 1 1

1 1 2

3



  

មគបាន៖ 2; 1; 1; 1a b c d   

 

ដូចមនោះ 

22 3 1 (2 1)( 1)x x x x    

 

 

 
 
 
 

 
 
 

2.2 3 1a x x   
មគមាន៖ 2; 3; 1ac ad bc bd     
មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
2 1 3

2 1 1

1 1 2

3



  

មគបាន៖ 2; 1; 1; 1a b c d   

 ដូចមនោះ 
22 3 1 (2 1)( 1)x x x x    

 
2.2 13 6b x x 

 

, , ,a b c d , , ,a b c d

2 5 4 ( 4)( 1)x x x x    

2 ( )acx ad bc x bd  
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2.2 13 6b x x 
 

មគមាន៖ 
2; 13; 6ac ad bc bd    

 មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
2 6 13

1 6 12

2 1 1

13



  

  



 

មគបាន៖ 
1; 6; 2; 1a b c d     

 

ដូចមនោះ 
22 13 6 ( 6)( 2 1)x x x x      

 
 

2. 3 5 2c a a  
 

មគមាន៖ 
3; 5; 2ac ad bc bd    

 មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
3 2 5

3 1 1

1 2 6

5



   

   

មគបាន៖ 
3; 1; 1; 1a b c d      

 

ដូចមនោះ

  23 5 2 3 1 2a a a a      
 

2 2.6 4 16D p pq q 

 មគមាន៖ 
26; 4 ; 16ac ad bc q bd q     

 មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 

មគមាន៖ 
2; 13; 6ac ad bc bd    

 មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
2 6 13

1 6 12

2 1 1

13



  

  



 

មគបាន៖ 
1; 6; 2; 1a b c d     

 

ដូចមនោះ 
22 13 6 ( 6)( 2 1)x x x x      

 

 

2. 3 5 2c a a  
 

មគមាន៖ 
3; 5; 2ac ad bc bd    

 មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
3 2 5

3 1 1

1 2 6

5



   

   

មគបាន៖ 
3; 1; 1; 1a b c d      

 

ដូចមនោះ

  23 5 2 3 1 2a a a a      
 

2 2.6 4 16D p pq q 

 មគមាន៖ 
26; 4 ; 16ac ad bc q bd q     

 មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
2

2

6 16 4

6 8 8

1 2 12

16

q q

q q

q q

q

 



  



 

មគបាន៖ 
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2

2

6 16 4

6 8 8

1 2 12

16

q q

q q

q q

q

 



  



 

មគបាន៖ 
6; 1; 8 ; 12a b c q d q    

 

ដូចមនោះ 
  2 26 4 16 6 8 2p pq q p q p q    

 2 2.8 26 15E x xy y 

 

មគមាន៖ 
28; 26 ; 15ac ad bc y bd y    

 មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
28 15 26

2 5 20

4 3 6

26

y y

y

y y

y



  

  



 

មគបាន៖ 
2; 5; 4; 3a b c d y     

 

ដូចមនោះ 

  

2 28 26 15

2 5 4 3

x xy y

x x y

 

    

2 2. 35 16 12F x xy y  

 

មគមាន៖ 
235; 16 ; 12ac ad bc y bd y     

 មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
235 12 16

5 2 14

7 6 30

16

y y

y y

y y

y

 

   

   

មគបាន៖ 
5; 2 ; 7; 6a b y c d y      

 

ដូចមនោះ 

6; 1; 8 ; 12a b c q d q    

 

ដូចមនោះ 
  2 26 4 16 6 8 2p pq q p q p q    

 2 2.8 26 15E x xy y 

 

មគមាន៖ 
28; 26 ; 15ac ad bc y bd y    

 មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
28 15 26

2 5 20

4 3 6

26

y y

y

y y

y



  

  



 

មគបាន៖ 
2; 5; 4; 3a b c d y     

 

ដូចមនោះ 

  

2 28 26 15

2 5 4 3

x xy y

x x y

 

    

2 2. 35 16 12F x xy y  

 

មគមាន៖ 
235; 16 ; 12ac ad bc y bd y     

 មយើងអាចរក , , ,a b c d

 តាេ៖ 
235 12 16

5 2 14

7 6 30

16

y y

y y

y y

y

 

   

   

មគបាន៖ 
5; 2 ; 7; 6a b y c d y      

 

ដូចមនោះ 

  

2 235 16 12

5 2 7 6

x xy y

x y x y

  

     
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+ចូរពនាល ត  2 2( )a b a ab b    

 

 

 

 

+ចូរពនែ   
 2 2( )a b a ab b    

 
:Ex ចូរដាក់កមនោេខាង

ម្ោេជាផលគុណកតាត ៖ 
31. 27x   

+ម ើ  ួ ;a b មសាើនឹងអវី? 
 
 
 
 
+ 32.8 1a   

 
 
Ex: ដាក់កមនោេខាងម្ោេ
ជាផលគុណកតាត  

2 22 5 3 3 5 2x xy y x y      

+មដាយមរៀបតាេដឺម្កលាំដាប់
ចុោះដន x  

+តាេរបូេនត៖ 
2 ( )

( )( )

acx ad bc x bd

ax b cx d

  

    

ម ើ  
មសាើនឹងអវី?

 
 

  

 

 

 

 

  

2 235 16 12

5 2 7 6

x xy y

x y x y

  

     

ឃ)ោរដាក់កមនោេដឺម្កេី៣
ជាផលគុណកតាេ  
+របូេនតផលបូក ផលដកដនគូប 
 
តាេពនែ   និងលកខណាៈឆែុោះដន
សេភាព A B B A    

មគបាន៖ 
 

 

3 3 2 2

3 3 2 2

1. ( )

2. ( )

a b a b a ab b

a b a b a ab b

    

    
 

 

 

 

1+ ួ ; 3a x b   

មគបាន៖ 

  

3 3 3

2

27 3

3 3 9

x x

x x x

  

   
 

ដួចមនោះ 
  3 227 3 3 9x x x x      

2+ ួ 2 ; 1a a b   

មគបាន៖ 

  

3 3

2

8 1 (2 ) 1

2 1 4 2 1

a a

a a a

  

   
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 

+ពនែ   
 2 2

3 2 2 2 2 3

3 3

( )a b a ab b

a a b ab a b ab b

a b

  

     

 

 

 

+ពនែ   
 2 2

3 2 2 2 2 3

3 3

( )a b a ab b

a a b ab a b ab b

a b

  

     

 

 

1+ ួ ; 3a x b   

មគបាន៖ 

  

3 3 3

2

27 3

3 3 9

x x

x x x

  

   
 

ដួចមនោះ 
  3 227 3 3 9x x x x      

2+ ួ 2 ; 1a a b   

មគបាន៖ 

  

3 3

2

8 1 (2 ) 1

2 1 4 2 1

a a

a a a

  

   
 

 
 
+តាេរបូេនត៖ 

2 ( )

( )( )

acx ad bc x bd

ax b cx d

  

    

មគបាន៖ 
 

 
  

2

2; 5 3 ,

3 5 2

1 3 2

ac ad bc y

bd y y

y y

    

   

   

 

    

 

 

2, 1 3 2 , 5 3

2 1 1

1 3 2 6 4

5 3

y y y

y y

y y

y

    

  

   

 

 

 
មគបាន៖ 

  

2 22 5 3 3 5 2

2 1 3 2

x xy y x y

x y x x

    

    
 

; ;ac ad bc bd
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្ប ិប តិ៖ 
ដាក់កមនោេខាងម្ោេជាផល
គុណកតាេ  

3

3

3 3

3 3

1.8 27

2.64 125

3.8 125

1
4.1000

8

a

a

p q

n p









 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
ង) រមបៀបមផសងៗកាុងោរដាក់
ជាផលគុណកតាត  
្ប ិប តិ៖ 

2 21. 3 2 6x xy y x y      
+តាេរបូេនត៖ 

2 ( )

( )( )

acx ad bc x bd

ax b cx d

  

    

មគបាន៖ 
 

 
  

2

1; 3 1 ,

2 6

2 2 3

ac ad bc y

bd y y

y y

   

  

  
 

 
 
 

 

  

 

  

   

  

 

33 3

2

33 3

2

3 33 3

2 2

3
33 3

2 2

1.8 27 2 3

2 3 4 6 9

2.64 125 4 5

4 5 16 20 25

3.8 125 2 5

2 5 4 10 25

1 1
4.1000 10

8 2

1 1
10 100 5

2 4

a a

a a a

a a

a a a

p q p q

p q p pq q

n p n p

n p n np p

  

   

  

   

  

   

 
    

 

  
     
  

 

 
 
្ប ិប តិ៖ 

2 21. 3 2 6x xy y x y      
+តាេរបូេនត៖ 

2 ( )

( )( )

acx ad bc x bd

ax b cx d

  

    

មគបាន៖ 
 

 
  

2

1; 3 1 ,

2 6

2 2 3

ac ad bc y

bd y y

y y

   

  

  
 

    

 

1, 2 2 3 , 3 1

1 2 2

1 2 3 2 3

3 1

y y y

y y

y y

y

  

  

  



 

ដូចមនោះ 

  

2 23 2 6

2 2 3

x xy y x y

x y x y

    

      

2 22.2 3 2 3 1x xy y x y      
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+មបើមគតាង 2X x

ម ើមគបានដូចមេតច? 
+ចូរដាក់ 2 13 36X X 

ជាផលគុណកតាេ  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

    

 

1, 2 2 3 , 3 1

1 2 2

1 2 3 2 3

3 1

y y y

y y

y y

y

  

  

  



 

ដូចមនោះ 

  

2 23 2 6

2 2 3

x xy y x y

x y x y

    

    
 

2 22.2 3 2 3 1x xy y x y      

+តាេរបូេនត៖ 
2 ( )

( )( )

acx ad bc x bd

ax b cx d

  

    

មគបាន៖ 
 

 
  

2

2; 3 1 ,

2 3 1

1 2 1

ac ad bc y

bd y y

y y

    

   

   
 

    

 

2, 1 2 1 , 3 1

2 1 1

1 2 1 4 2

3 1

y y y

y y

y y

y

    

  

   

 

 

 
ដូចមនោះ 

  

2 22 3 2 3 1

2 1 2 1

x xy y x y

x y x y

    

    
 

 
Ex: ចូរដាក់កមនោេខាងម្ោេ
ជាផលគុណកតាត ៖ 

4 21. 13 36x x   
 

+មបើមគតាង 2X x  មគបាន៖ 
4 2 213 36 13 36x x X X      

+តាេ 2 4b ac    

មគបាន៖ 

  

2 13 36

9 4

X X

X X

 

    

មដាយ   

+តាេរបូេនត៖ 
2 ( )

( )( )

acx ad bc x bd

ax b cx d

  

    

មគបាន៖ 
 

 
  

2

2; 3 1 ,

2 3 1

1 2 1

ac ad bc y

bd y y

y y

    

   

   
 

    

 

2, 1 2 1 , 3 1

2 1 1

1 2 1 4 2

3 1

y y y

y y

y y

y

    

  

   

 

 

 
ដូចមនោះ 

  

2 22 3 2 3 1

2 1 2 1

x xy y x y

x y x y

    

      
 
 
 
+មបើមគតាង 2X x  មគបាន៖ 

4 2 213 36 13 36x x X X      
+តាេ 2 4b ac    

មគបាន៖ 

  

2 13 36

9 4

X X

X X

 

    

មដាយ   
មគបាន៖ 
  

  
    

2 2

9 4

9 4

3 3 2 2

X X

x x

x x x x

 

  

    

 

ដូមនោះ 

    

4 213 36

3 3 2 2

x x

x x x x

  

   
 

 
 
 

2X x

2X x
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+មបើមគតាង 2X x x   
ម ើមគបានដូចមេេច? 
 
+ចូរពនែ     2 3 6X X    
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

មគបាន៖ 
  

  
    

2 2

9 4

9 4

3 3 2 2

X X

x x

x x x x

 

  

    

 

ដូមនោះ 

    

4 213 36

3 3 2 2

x x

x x x x

  

   
 

 
 
  2 22. 2 3 6x x x x      

+មគបាន៖ 
  
  

2 22 3 6

2 3 6

x x x x

X X

    

   
 

+ពនែ    
មគបាន៖ 
  

  

  

2

2

2 2

2 3 6

3 2 6 6

12

3 4

3 4

X X

X X X

X X

X X

x x x x

  

    

  

  

    

 

ដូចមនោះ 
  

  

2 2

2 2

2 3 6

3 4

x x x x

x x x x

    

    
 

 
 
 
 
 
 

 

 
+មគបាន៖ 
  
  

2 22 3 6

2 3 6

x x x x

X X

    

   
 

+ពនែ    
មគបាន៖ 
  

  

  

2

2

2 2

2 3 6

3 2 6 6

12

3 4

3 4

X X

X X X

X X

X X

x x x x

  

    

  

  

    

 

ដូចមនោះ 
  

  

2 2

2 2

2 3 6

3 4

x x x x

x x x x

    

    
 

 

 
 
 
+ម ើ របូេនតខាងម្ោេមសាើនឹង

ជាំហានេី៤ (៥នេី) 
ព្ងឹងពុេធិ 

 

 
 
 
 

  2 3 6X X  

  2 3 6X X  
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អវី? 
3 3

3 3

...

...

a b

a b

 

 
 

 
 

 

 

3 3 2 2

3 3 2 2

1. ( )

2. ( )

a b a b a ab b

a b a b a ab b

    

    
 

 
 
 
កិចចោរផទេះ 
ចូរ ក់កមនោមខាងមរោម
ជាផលគុណកតាេ ៖ 

   

   

2

3 3

4 2 2 4

1. 4 4

2. 1 1

3. 2

x y x y

a a

x x y y

   

  

 

 

 
ជំហានទី៥ (៥នាទី) 

បណាេ ំមផញើ 
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កិច្ចតែងការបង្ងៀន 
    មុខវជិ្ជា   គណិតវទិ្យា 
    ថ្នា កទ់្យ ី  10 
 I.ចំណងជជើងជេជ ៀន: របមាណវធីិចចកពហុធា (តចប់) 
   ចំណងជជើង: 2.3 របមាណវធីិជ ើរបភាគសនិទាន 
   ក. សំ  ួកជនោេរបភាគ 
   ខ. របមាណវធីិបូកនិងរបមាណវធីិដកននកជនោេរបភាគ 
   គ. របមាណវធីិគុណនិងរបមាណវធីិចចក 
 II វតថុបំណង ជរោយពីជ ៀនចប់សិសស 

 +ចំជណេះដឹង: -សិសសជចេះសំ  ួកជនោេរបភាគ 
   -សិសសជចេះរបមាណវធីិ វាងកជនោេរបភាគពី  ជឺរចើន 
   -សិសសជចេះជធវើរបមាណវធីិកជនោេរបភាគ 
  +ចំជណេះជធវើ: -សិសសជចេះជធវើរបមាណវធីិបូក ដក គុណ ចចកកជនោេរបភាគនិងជចេះជ េះ
ស្រាយ 
    ំហាត់ពីរបមាណវធីិននកជនោេរបភាគ 
  +ឥ យិាបថ: -មានទំនាក់ទំនង អ វាងសិសសនិងសិសស 
           -មានទំនាក់ទំនង អ វាងរគូនិងសិសស 
         III  យេះជព : 2h 
         IVសមាា  ឧបជទស: 
  -រក ស ំហាត់របតិបតតិជោយសិសសតាេរកុេជ េះស្រាយ 
           V ដំជណើ  ោ បជរងៀន 
 

សកេមភាពរគ ូ ខលឹេា ជេជ ៀន សកេមភាពសិសស 
-ពិនិតយអវតតមាន សណ្ដា ប់ធាន ប់  
  វន័ិយ អនាេ័យ 

ជំហានទី1 -របធានថ្នន ក់ជឡើងយកយោ ណ  
 អំពីអវតតមាន 

 
-រតូវវ ក់ ំហាត់: 
 កតួចចក េួធំបំផុតនិងពហុ
គុណ េួតូចបំផុត 
 នន 3xy4 , 4x3y , 6x5y2 

ជំហានទី2  
-សិសសជឡើងបកស្រាយ 
 3xy4= 3×x×y4 

 4x3y= 2×2×x3×y 
 6x5y2=2×3×x5×y2 
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-តួចចក េួធំបំផុតគឺ x y 
-ពហុគុណ េួតូចបំផុតគឺ
12x5y4 

 
-រតូវ ក់ចំណងជជើងជេជ ៀន 
-ជោយកជនោេចដ មានទំ ង់
 

  
 

 ជហើយសនមត AនិងB ជាពហុ
ធា   និងបញ្ជា ក់រាប់សិសសថ្ន
ទំ ង់ 
 ចបបជនេះជារបភាគសនិទាន 
-ជ ើកជនោេរបភាគពី  
    

 
  និង   

    ( ≠0,  ≠0) 
-ជោយសិសស កសេភាពចដ  
 ជធវើជោយ  

 
 =   

   
-ជោយជាទូជៅ 
-រតូវរាប់សិសសជោយតនេល
ភាគ 
 ចបងខុសពីសូនយជទើបមាន 
 ន័យ។ 

របមាណវធីិចចកពហុធា 
2.3 របមាណវធីិជ ើរបភាគ 
      សនិទាន 

ក. សំ  ួកជនោេរបភាគ 
-កជនោេចដ មានទរេង់ 

 
 

( ≠0) 
 ជៅថ្នរបភាគសនិទានជហើយ 
  A គឺជាតំណ្ដងចចកនិងBជាតួ 
     ចចក 
-កជនោេចដ មានទំ ង់  

 
 

និង   

    
 ( ≠0,  ≠0) 
 សេេូ គ្នន ោ ណ្ដ 
     

 
 =   

         =    
 
+ជាទូជៅ     

    
 =  

 
 ( ≠0, ≠0) 

  

 
-សិសសកត់ចំណងជជើង 
  
 
-សិសសសជងេតជេើ កត់រតា 
 
 
 
 
-សិសសបង្ហា ញសេភាព 
  
 
 និង   

   ( ≠0,  ≠0) 
 

-ជោយសិសសសំ  ួកជនោេ 
 
 
 
 
 
 
 
- ក់ចំណងជជើង 
 

សំ  ួកជនោេ A =         

    
 

 
                      B =     

    
  

 
 
 
 
 
ខ. របមាណវធីិបូកនិង
របមាណ 

A =        

     
 

   = (    ) (    )

(   )(      )
 

   =     

      
 

B =     

     
 = (   ) (   )

(   )(      )
 

   =    
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-ជោយសិសសជធវើរបមាណវធីិ
បូក 
 និងរបមាណវធីិដកកជនោេរប 
 ភាគ   

 
 

 

 
 ,  

 
 

 

 
 

 
-ជោយសិសសទាញជាទូជៅ: 
 
-សិសសទាញវធិាន 
 
 
 
 
 
 
-រតូវ ក់់ឧទាហ ណ៍ជោយ 
 សិសសពិភាកោតាេរកេុ 
 
 
 
 
 
-រគូ ក់ចំណងជជើងជេជ ៀន 
 
-ជោយសិសសជធវើរបមាណវធីិ 
 គុណនិងចចកននកជនោេពិជ 
 គណិត 
-ជោយសិសសទាញ កខណេះទូ 
 ជៅ: 
 
-ជោយសិសស កវធិានជដើេបី 

    វធីិដកកជនោេរបភាគ 
-របមាណវធីិបូកនិងរបមាណ
វធីិ 
 ដកកជនោេរបភាគ 
    

 
   

 

 
 និង  

 
  

 

 
 

 
ជាទូជៅ: 
 
វធិាន: 
 
 
 
 
 
 
គណនា    

      
   

   

       
 

 
 
 
 
 
 
គ. របមាណវធីិគុណនិងរប 
     មាណវធីិចចក 
របមាណវធីិគុណនិងចចកនន 
កជនោេពិជគណិត 
   
 
    

 
 និង  

 
   

 

 
  

ជាទូជៅ: 
 
 

 
  
 
 

 

 
  

 

 
 

  
 
 

 

 
  

  

 
 

ជាទូជៅ  
 
 

 

 
 =     

 
  និង 

              
 
 

 

 
 =    

 
 (c  ) 

វធិាន: 
1. តរេូវរបភាគនិេួយៗជោយ 
    មានភាគចបង េួ 
2. ជធវើរបមាណវធីិបូក ដឺកចត 
    ភាគយក  កោភាគចបង េួ 
3. សរេ ួ ទធផ ។ 
 
គណនា    

      
   

   

       
 

 =    

(   )(   )
   

   

(   )(   )
 

 = (   )(   ) (   )(   )

(   )(   )(   )
 

 =                

(   )(   )(   )
 

 =      

   )(   )(   )
 

 =  (   )

(   )(   )(   )
 

 =  

(   )(   )
 

 
 
   
 
   

 

 
 =   

 
 

   
 
   

 

 
  

 

 
   

 

 
  

   

   
  

 

 
 

                         =   
 
 

ជាទូជៅ:   
 
   

 

 
 =    

   
  

      
 
   

 

 
 =  

 
   

 

 
 =    

   
 

                (       ) 
វធិាន: 
1.  ក់ភាគយកនិងភាគចបង 
    ននកជនោេរបភាគទាំងអស់ 
    ជាផ គុណកតាត  
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 គណនាផ គុណនិងផ  
 ចចកននកជនោេរបភាគ 
 
 
 
- ក់ឧទាហ ណ៍ជោយសិសស
ពិ 
 ភាកោតាេរកុេ 
 
 
 
 
 
 
- ក់ឧទាហ ណ៍ជោយសិសស 
 
 
 
- ក់របតិបតតិជោយសិសសពិ 
  ភាកោ 
 

វធិាន: 
 
 
 
 
 
ឧទាហ ណ៍: គណនាកជនោេ 
 របភាគ 
         

    
   

      

       
 

 
 
 
 
 
គណនាកជនោេរបភាគ 
        

     
   

   

   
 

 
 
គណនាកជនោេរបភាគ 
ក.      

       
   

    

    
 

ខ.      

       
   

       

     
 

 

2. សរេ ួកជនោេរបភាគនិ 
    េួយៗ 
3. ជធវើរបមាណវធីិគុណ ចឺចក 
    តាេ បូេនតខាងជ ើ។ 
 
           

    
   

       

       
 

 =        

    
   

       

       
 

 = (   )(   )

(   )(   )
   

(   ) 

(   )(   )
 

 = (   )(   )
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 = 
   

 
   

 

 
  

 

-សិសសកត់រតារបតិបតតិ 
-ពិភាកោនិងជឡើងបកស្រាយ 

 
- ក់ ំហាត់ជោយសិសសសំ 
   ួកជនោេនិងបំច ងវាជៅ
ជាកជនោេរបភាគចដ េិន
ោចសរេួ ាន 

ជំហានទី4 : 
-1/សំ  ួកជនោេ និង បំច វា 
    ជៅកជនោេរបភាគចដេិន 
    ោចសរេួ ាន 
ក.        

       
ខ.          

     
 

2/ គណនាជនោេ 
ក.     

       
   

       

     
 

 
-សិសសជឡើងជ េះស្រាយ 
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ខ.     

       
   

    

    
 

 
 
 

 
-រតូវ ក់កិចចោ ជោយសិសស
ជធវើជៅផទេះ ទំព័  87  
 ំហាត់ជ ខ 3 
  

ជំហានទី5:  (បណ្ដា ំជផញើ ) 
 
ទំព័  87  ំហាត់ជ ខ 3 

 
-សិសសកត់រតាទំព័  ំហាត់ 
-ាា ប់ោ ចណនំា បស់រគូ 
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កិច្ចតែងការបង្ងៀន 
   មុខវជិ្ជា    គណិតវទិ្យា 
    ថ្នា កទ់្យ ី   10 

 I ចំណងជជើងជេជ ៀន:  របមាណវធីិចចកពហុធា 
   ចំណងជជើង:  2.1     របមាណវធីិចចកពហុធា 

  2.2:   តួចចក េួធំបំផុត និង ពហុគុណ េួតូចបំផុត 
II.វតថុបំណង:     ជរោយពីជ ៀនចប់សិសសោច 
  +ចំជណេះដឹង: -សិសសជចេះជធវើរបមាណវធីិចចកពហុធា 

    -សិសសជចេះ កជឃើញតួចចក េួធំបំផុតនិងពហុគុណ េួតូចបំផុត 
   +ចំជណេះជធវើ:  -សិសសជចេះស ជស ពីតួចចកតំណ្ដងចចកផ ចចកនិងសំណ ់ 
    -សិសសជចេះទាញសននិ ធ នជាទូជៅ 
  +ឥ យិាបថ:   -មានទំទាក់ទំនង អ វាងសិសសនិងសិសស 
    -មានទំនាក់ទំនង អ វាងសិសសនិងរគូ 

III  យេះជព :   2h 
          IV សមាា  ៈឧបជទស 
     -រក ស ំហាត់របតិបតតិជោយសិសសតាេរកុេជ េះរ យ 
      -រក សសំយកប់ជោយសិសសជឡើងបំជពញអំពីវធិានគណនាតួចចក េួធំបំផុតនិងពហុគុណ
 េួតូចបំផុត 

V.ដំជណើ  ោ បជរងៀន 
សកេមភាពរគ ូ ខលឹេា ជេជ ៀន សកេមភាពសិសស 

 
-ពិនិតយអវតតមាន អនា 
  េ័យ សណ្ដា ប់ធាន ប់ 

  ជំហានទី1  ( ំនឹងថ្នន ក់) 3mn  
-របធានថ្នន ក់យកយោ ណ៍ 

 
- ក់ ំហាត់ជោយសិសសជឡើង    
  ជ េះស្រាយ 
 ជគជោយកជនោេ  
  A =         និងកជនោេ 
  B =      
ក/  ក់កជនោេ A និង B ជា

ជំហានទី2  (7mn) 
 
 
ជគជោយ A =         
              B =      
ក/  ក់កជនោេ A និង B ជាផ  

 
-សិសសជឡើងជ េះស្រាយ 
ក. 
A =         
   =            
   =  (   )   (   ) 
   = (   )(   ) 
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ផ គុណកតាត ។ 
 
ខ/ ចូ សំ  ួកជនោេ A និង B 

    គុណកតាត ។ 
 
 
ខ/ ចូ សំ  ួកជនោេ A និង B 

 
 
B:      
   =         (   )(   ) 
ខ. 
     

 
  

       

    
 

       =  (   )(   )

(   )(   
 

       =    

   
   (   ) 

 
 
- ក់ចំណងជជើងជេជ ៀន 
  ក់ឧទាហ ណ៍ជដើេបបីង្ហា ញ 
 សិសសអំពីវធីិចចកពហុធា។ 
 សួ សិសសតួណ្ដតំណ្ដងចចកតួ 
 ចចកផ ចចកនិងសំណ ់។ 
 ជោយសិសសទាញសននិដធ 
 ទួជៅ: 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ជំហានទី3 
   ជំពូកទី2:  ពហុធា 
 ជេជ ៀនទី 2: របមាណវធីិចចក 
                   ពហុធា 
 2.1 របមាណវធីិចចកពហុធា 
ឧទាហ ណ៍: ជបើជគមានកជនោេ 
 A:          និង  
 B:      ។ ចូ គណនា A B 
- ជបៀបទី1: 
               
                              
           
                          
          
                    
                    0 
- ជបៀបថមី 
                   
     )         
                  (    )     
                      
                     (    )    
                        0 
ដូចជនេះ A B = Q   ឺA = B  Q 
          (    )(   ) 
+ជាទូជៅ 

 
 
-សិសសកត់រតា 
-សិសសជឆលើយនឹងសំនួ រគូ 
           ជាតំណ្ដងចចក 
        ជាទតួចែក 
       ជាផ ចចក 
 
 
 
 
 
 
+ជាទូជៅ: 
ជបើជគជោយកជនោេពី A និង B 
  ចួមានកជនោេQ េួយចដ  
 A = B  Q  ជនាេះជគថ្ន 
 A ចចក ច់និង B។  
 B ជាតួ ចចក Q ជាផ ចចកនិង 
 A ជាតំណ្ដងចចក  ជឺាផ  
    គុណនន B និង Q។ 
ជគកំណត់ជសជស  A B = Q ។ 
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-ចចកសិសសជារកុេ ក់របតិបតតិ 
 ជោយបង្ហា ញ 
-រាប់សិសសជដើេបីង្ហយស្រសួ  
 ចចកពហុធាជគរតូវជ ៀបដឺជរក 
 ខពស់ជៅទាប។ 
- ក់ឧទាហ ណ៍បង្ហា ញពី 
  ជបៀបចចកពហុធាមានជរចើនតួ 
 និងបញ្ជា ក់ពី ទធផ  
 ជធវើរបមាណវធីិចចក 
 (           )   

(        ) 
-ជោយសិសសទាញសននិ ា នទូ 
 ជៅ: 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
-រគូចចកសិសសជារកុេ ចួ ក់រប 
 តិបតតិ 
 
 
 
- ក់ចំណងជជើង 
 
-រគូ ក់ឧទាហ ណ៍ បង្ហា ញពី 
  ជបៀប កតួចចក េួធំបំផុត និង 

+របតិបតតិជធវើរបមាណវធីិខាង 
 ជរោេ: 
a/ (        )  (   ) 
b/ (                )   
   (    ) 
ជធវើរបមាណវធីិចចក 
(           )   
 (        ) 
                        

 

 
 

         )            
                               
                                    
                                  

  

 
 

 
                                        

 

 
 

តាងQ =    
 

 
 ជាផ ចចក 

      R =    
 

 
 ជាសំណ ់ននវធីិ 

                       ចចក 
ជគាន            

           (        ) 
        (  

 

 
) (   

 

 
) 

  ឺA = B Q R 
 
+ ជាទូជៅ 
-ជធវើរបមាណវធីិចចក 
a/ (       )  (    ) 
b/ (           )   

(       ) 
2.2 តួចចក េួតូចបំផុត និង ពហុ 
     គុណ េួតូចបំផុតននពហុធា 
ឧទាហ ណ៍ជគមានឯកធា 75      
 និង        
ស ជស               

                              

-សិសសតាេរកុេកត់រតារបតិ 
 បតតិជហើយជឡើងបង្ហា ញ។ 
  
 
+ជាទូជៅ: ជគមានកជនោេពី  
  A និង B ចដ មានអជថ ដូច 
  គ្នន ជហើយមានដឺជរក m និង n 
  ជ ៀងគ្នន ។ 
ជបើ m   n ជគោច កកជនោេ 
ពិជគណិត Q និង R ចដ  
 A = B Q R។ ដឺជរកនន R តូច 
       ជាងដឺជរកនន B។ 
 Q ជាផ ចចក R ជាសំណ  
    កនុងវធីិចចក។  
 ផ ចចក Q មានដឺជរក m n។ 
ជបើ R = 0 ជនាេះជគថ្ន A ចចក 
  ច់និង B ។ 
 
 
 
 
 
-សិសសតាេរកុេកត់រតា ចួជធវើ 
 ោ ជ េះស្រាយ កចំជ ើយ 
 
-សិសសកត់រតា 
 
-សិសសសជងេតឧទាហ ណ៍ 
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 ពហុគុណ េួតូចបំផុតជោយ 
 សិសសសជងេតនិងជរជើសជ ើស 
 កតាត  េួ កតាត េិន េួ កតាត  េួ 
 ចដ មាននិទសសនតតូចជាងជគ 
 និងធំជាងជគ។ 
-ជោយសិសសសជងេតកតាត  េួ 
 ចដ មាននិទសសនតតូចជាងជគ 
 គឺ ជាតួចចក េួធំបំផុត 
-និទសសនតធំជាងជគគឺពហុគុណ 
  េួតូចបំផុត។ 
-ជោយសិសសទាញសននិ ា ន: 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

                           
ជគសជងេតជឃើញថ្នឯកធាទំាង 
ពីជនេះមាន           
ជាកតាត  េួចដ កនុងជនេះកតាត និ 
េួយៗមាននិទសសនតតូចជាងជគ។ 
ជគថ្នកជនោេ          = 
                                
តួចចក េួធំបំផុតនន 75     និង 
        ។ 
េយាងជទៀតកជនោេ 
                      
 ជៅថ្នពហុគុណ េួតូចបំផុតនន 
        និង        ។ 
+ជាទូជៅ: 
  
 
 
 
 
-វធិាន: 
+ជដើេបីគណនាតួចចក េូធំបំផុត 
  A និង B 
1.  ក់ A និង B ជាផ គុណ 
    កតាត  
2. ជរជើសជ ើសកតាត  េួចដ មាន 
    និទសសនតតូចជាងជគ 
3. តួចចក េួធំបំផុតជាផ  
   គុណននកតាត  េួចដ មាននិ 
   ទសសនតតូចជាងជគទំាងជនាេះ។ 
+ជដើេបីគណនាពហុគុណ េួតូច 
  បំផុត A & B 

 
 
 
 
 
 
 
 
ជាទូជៅ: 
-តួចចក េួធំបំផុតននកជនោេ A 
 និង B គឺជាផ គុណកតាត  េួ 
 ចដ មាននិទសសនតតូចជាង 
 ជគ។ 
-ពហុគុណ េួតូចបំផុតនន 
 កជនោេ A និង B គឺជាផ  
 គុណកតាត  េួចដ មាននិ 
 ទសសនតធំជាងជគនិងកតាត េិន េួ 
 ទំាងអស់។ 
-វធិាន: 
+ជដើេបីគណនាតួចចក េូធំបំផុត 
  A និង B 
1.  ក់ A និង B ជាផ គុណ 
    កតាត  
2. ជរជើសជ ើសកតាត  េួចដ មាន 
    និទសសនតតូចជាងជគ 
3. តួចចក េួធំបំផុតជាផ  
   គុណននកតាត  េួចដ មាននិ 
   ទសសនតតូចជាងជគទំាងជនាេះ។ 
+ជដើេបីគណនាពហុគុណ េួតូច 
  បំផុត A & B 
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-រគូ ក់ឧទាហ ណ៍ពី ជបៀប 
 េួយជទៀតជោយសិសសសជងេត 
 
 
-រគូ ក់ឧទាហ ណ៍ជោយ 
 សិសសជធវើជានដគូ  
 

1.  ក់ A និង B ជាផ គុណ 
    កតាត  
2. ជរជើសជ ើសយកកតាត េិន េួ 
 ជ យយកនិទសសនតធំជាងជគ។ 
3. ពហុគុណ េួតូចបំផុតជា 
    ផ គុណននកតាត ទំាងជនាេះ 
 
 
 
 
 
 
ឧទាហ ណ៍:  កតួចចក េួធំបំផុត 
និងពហុគុណ េូតូចបំផុតនន 
កជនោេ   (   ) និង 

  (   )(   )  
ជគោចជ េះស្រាយតាេវធីិេយាង
ជទៀត: 
      (   ) 
         (   )       (   ) 
       (   )     តួចចក េួតូចបំផុត 
        (   )  (   )ពហុគុណ 
                                     េួតូចបំផុត 
ដូចជនេះ 
តួចចក េួធំបំផុត  (   ) 
ពហុគុណ េួតូចបំផុត 
       (   )(   ) 
ឧទាហ ណ៍:  កតួចចក េួធំបំផុត 
និងពហុគុណ េួតូចបំផុតនន 
        និង         
 
 

1.  ក់ A និង B ជាផ គុណ 
    កតាត  
2. ជរជើសជ ើសយកកតាត េិន េួ 
 ជ យយកនិទសសនតធំជាងជគ។ 
3. ពហុគុណ េួតូចបំផុតជា 
    ផ គុណននកតាត ទំាងជនាេះ 
 
 
-សិសសសជងេតនិងកត់រតា 
 
 
 
ជគាន         
        =           
        =  (   )  (   ) 
និង         
              
   = (   )(    ) 
     (   )(   ) 
      (   )(   ) 
             
  (   )(   )(    ) 
ជគាន(   )ជាតួចចក េួធំបំ 

ផុត 
 (   )(   )(    ) ជា 
  ពហុគុណ េួតូចបំផុត 



វិទ្យាស្ថា នជាតអិប់រ ំ កិច្ចតតងការបង្ងៀនគណិតវិទ្យា ថ្នា ក់ទ្យី១០ ឆ្ា សំិកា ២០១១-២០១២ 

ងរៀបច្ំងោយគរុនិសសតិ គណិត រូប(បរញិ្ញា +១ ជំនាន់ទ្យី ១៧) ្កុមទ្យី ៣ ទ្យំព័រទ្យ ី102 

 
-រគូ ក់របតិបតតិជោយសិសសជធវើ 
  
 

ជំហានទី4 
(ពរងឹងចំជណេះដឹង) 

1/ ជធវើរបមាណវធីិចចក 
 (        )  (    ) 
2/  កតួចចក េួធំបំផុតនិងពហុ 
   គុណ េួតូចបំផុតនន 
       ,        និង        
 

  
 

-សិសសកត់រតា 

 

-សិសសជឡើងជ េះស្រាយ 

 

 

 
- ក់ ំហាត់ជសៀវជៅសិសស 
 ទំព័  87  ំហាត់ជ ខ 1 និង 
 ជ ខ 2 
 

ជំហានទី5 
(កិចចោ ផទេះ) 

 ំហាត់ទំព័  87 
 ំហាត់ជ ខ 1 & 2 

 
-កត់រតា ំហាត់ 
-ាត ប់ោ ចណនំា 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
• ៃថងទី..............ែខ............ឆន ំ២០១... 
• មុខវជិជ    គណិតវទិយ ថន ក់ទី១០ 

I. ចំណងេជងេមេរៀន 
េមេរៀនទី១                                                                                    

    
១.១  ចំនួនកំុផលិច 
 ក.ឯកតនិមិតត 
 ខ.ឬសកេរៃនចំនួនអវជិជមន 
 គ. និយមន័យចំនួនកំុផលិច 
 ឃ. របមណវធីិបូក ដកចំនួនកំុផលិច 

II. វតថុបំណង៖ 
� ចំេណះដឹង៖ 

o កំណត់បនពីសញញ ណៃនឯកតនិមិតត 
o របប់បនពីរេបៀបរកឬសកេរៃនចំនួនអវជិជមន 
o កំណត់បនពីសញញ ណៃនចំនួនកំុផលិច 
o របប់បនពីរេបៀបគណនផលបូក ដកចំនូនកំុផលិច។ 

� ចំេណះេធវ៖ 
o សរេសរឬសកេរៃនចំនួន a− ជទរមង់ i a  
o គណនឬសកេរៃនចំនួនអវជិជមន 
o សរេសរចំនួនកំុផលិចជទរមង់សតង់ដ រចួកំណត់ែផនកពិត និងែផនកនិមិតត 
o គណនផលបូក និងផលដកចំនួនកំុផលិច។ 

� ឥរយិបថ៖ មនទំនក់ទំនងលអ រវងសិសស និងសិសស  សិសស និងរគ។ូ 
III. សមភ រឧបេទស៖ 

o របូភព 2 1i = −  និងរបូអនករបជញរកេឃញសញញ ណ 2 1i = −  (Bombelli  ,Euler) 
o ករមងលំហត់សរមប់សិសសេធវតមរកុម 

IV. រយៈេពល   ២ េម៉ង  (េម៉ងទី១) 
V. ដំេណ រករបេរងៀន៖ 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរ សកមមភពសិសស 
 
.ពិនិតយអនម័យ អវតតមន និង  
សណដ ប់ធន ប់ 
 

រដឋបលថន ក់  

.របធនថន ក់រយករណ៍ 

សមកីរដឺេរកទី២មនមួយអញញ ត
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.េប 2 , 0x a a= ≥ េត ?x =  

.គណន x េប 2 4x =  

.គណន x េប 2 3x =  

រលឹំកេមេរៀន  

. 2 , 0x a a x a= ≥ ⇒ = ±  

. 2 4 2x x= ⇒ = ±  

. 2 3 3x x= ⇒ = ±  

 

 

 

.េដះរសយសមីករ 2 2 0x + =  

.េតមនតៃមលណេផទៀងផទ ត់ 
សមីករេនះឬេទ? 
.េដមបេីដះរសយសមីករេនះេគ 
បនបេងកតចំនួនមួយតងេដយ
i ែដល 2 1i = − ។ 
.ឲយសិសសេដះរសយសមីករ

2 2 0x + =  
 
 
.រកតៃមល x ែដល 2 9x = −  
 
.រកតៃមល x ែដល 3 8 0x x+ =  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
.េដមបគីណនឬសកេរៃនចំនួន 
អវជិជមន េតេគរតូវេធវដូចេមតច? 
 

េមេរៀនរបចៃំថង 
សមីករដឺេរកទី២មនមយួអញញ ត 

១.១ចំននួកុំផលិ ច 

ក.ឯកតនមិិតត 
ឯកតនិមិតតតងេដយ i ែដល 

2 1i = −  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ខ.ឬសកេរៃនចនំួនអវិជជមន 

េប 20,a x a> = − េនះេគបន 
,x i a x i a= = −  

ឧទហរណ៍គណន 

1
3, 9,

25
− − −  

 

 

 

គ.និយមន័យចំនូនកុំផលិ ច 

េប ,a bជចំនួនពិត េនះ 
ចំនួនកំុផលិច មនទរមង់ z a ib= +  

 

 

 

.េគបន 2 2x = −  

.គម នេទ 
 

 

 

 

 

 

 

 

. 2 2 0x + =  

( )2

2 2

2 2 1

2 2

x

x i x i

= − = −

= ⇒ = ±
 

. 2 29 9x i= − =  

3x i⇒ = ±  

. 3 8 0x x+ =  

2
2

0
( 8) 0

8 0

x
x x

x

=
+ = ⇒  + =

 

ចំេពះ 2 8 0x + =  
2 28 8

2 2

x i

x i

= − =

⇒ = ±
 

 

 

 

 

 

.េគរតវូជំនួស ( )1− េដយ 2i  

. 23 3 3i i− = =  

. 29 9 3i i− = =  

. 21 1 1

25 25 5
i i− = =  

 

.
1

1 2 ,6 3 , ,5
2

i i i+ − −  
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.េយងមន ,a bជចំនួនពិត 
ចំនួនមនទរមង់ z a ib= +

េហថចំនួនកំុផលិច។ 
.ចួររកឧទហរណ៍ចំនួនកំុផលិច 
.េប 0, 0a b= ≠ េត ?z a ib= + =  
.ចំនួនដូចេនះេហថចំនួន 
និមិតតសុទធ 
.េប 0, 0a b≠ = េត ?z a ib= + =  
ជចំនួនដូចេមដច? 
.េប 0, 0a b= = េត ?z a ib= + =  
.ចូរសរេសរទំនក់ទំនងរវងសំ
ណំុℝ និងℂ េដយេរបសញញ ⊂ ? 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

.េគមន z a ib= + និង 'z c id= +  
ចូររបប់ែផនកពិត និងែផនកនិមិតត 
.េតកនុងករណីណែដល 'z z=  
 

.េប 0z a ib= + = េគអចទញ 
បនដូចេមតច? 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

.ដក់ឧទហរណ៍ 

.ចូរបំបត់វង់រកចក 

. a េហថែផនកពិត 

.b េហថែផនកនិមិតត 

. i េហថឯកតនិមិតត 
សំណំុចំនួនកំុផលិចតងេដយℂ  

សមគ ល ់ 
.េប 0, 0a b= ≠ េនះ
z a ib ib= + = ជចំនួននិមិតតសុទធ 
.េប 0, 0a b≠ = េនះ z a ib a= + =

ជចំនួនពិត 
.េប 0, 0a b= = េនះ 0z a ib= + =  

 

 

 

ឧទហរណ៍បំែបលងចំនួនខងេរកមជ
ចំនួនកំុផលិច រចួកំណត់ែផនកពិត 
និងែផនកនិមិតត 
ក. 3 25− −  
ខ. 4 2− + −  

� ចំនួនកុំផលិ ចេសមគន  
េគមន z a ib= + និង 'z c id= +  

េប 'z z= េគបន a c

b d

=
 =

 

សមគ លេ់ប 0z a ib= + = េគបន
0a b= =  

 

ឃ. រ2មណវិធីេលចំនួនកុំផលិ ច 

� វិធីបូក ដកចំននួកុំផលិ ច 
ជទូេទ  
.( ) ( ) ( ) ( )a ib c id a c i b d+ + + = + + +  

.( ) ( ) ( )( )a ib c id a c i b d+ − + = − + −  

ឧទហរណ៍គណន 

( ) ( )2 3 5 2i i+ + +  

 

 

 

 

 

. z a ib ib= + =  

 

 

. z a ib a= + = ជចំនួនពិត 

 

 

 

. 0z a ib= + =  

. ⊂ℝ ℂ  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ក.3 5i−  

ខ. 4 2i− +  

 

 

 

. z a ib= + មន a ជែផនកពិត និងb

ជែផនកនិមិតត 

. 'z c id= + មនc ជែផនកពិត និង
d ជែផនកនិមិតត 
.េប ' ,z z a c b d= ⇔ = =  
.េគបន 0a b= =  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

.( ) ( )2 3 5 2 2 3 5 2i i i i+ + + = + + +  

( )2 5 (3 2)i= + + +  

7 5i= +  
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.ចូរផតុំែផនកពិត និងែផនកពិត េហយ 
ែផនកនិមិតតនិងែផនកនិមិតត 
.តមរយៈឧទហរណ៍េដមបីផល
បូកចំនួនកំុផលិចេគរតូវេធវ 
ដូចេមដច? 
 
.ចូរលុបវង់រកចក 
.ចូរផតុំែផនកពិត និងែផនកពិត េហយ 
ែផនកនិមិតតនិងែផនកនិមិតត 
.តមរយៈឧទហរណ៍េដមបីផល
បូកចំនួនកំុផលិចេគរតូវេធវដូចេមដច? 

 

 

 

ឧទហរណ៍គណន 

( ) ( )5 2 2i i+ − +  

 

 

 

 

រ2តិបតតិ គណន 

ក.  ( ) ( )2 7 4 3i i+ + −  
ខ.   ( ) ( )6 5 1 2i i− + − − −  

គ.  ( )15 3 25 81i i− + + −
 

 

 
.េគបូកែផនកពិតតមែផនកពិត 
េហយែផនកនិមិតតតមែផនកនិមិតត 
 

 

. 5 3 2i i= + − −  

.( ) ( )5 2 3 1 3 2i i− + − = +  

.េគដកែផនកពិតតមែផនកពិត 
េហយែផនកនិមិតតតមែផនកនិមិតត 
 

 

ក.  6 4i−  
ខ.  5 7i− +  
គ. 3 i− −  

 

.េត 2 ?i =  

.េត ? 0a ifa− = >  

.េប 2 , 0x a a= − > េនះ ?x =  

.េត x iy+ េហថចំនួនអវី? 

.េប a ib x iy+ = + េគអចទញ 
បនដូចេមតច? 
. ( )( ) ?a ib c id+ ± + =  
 

ពរងឹងចំេណះដឹង  

. 2 1i = −  

.េប 0a a i a> ⇒ − =  

. x i a= ±  

. x iy+ ជចំនួនកំុផលិច 

. a x

b y

=
 =

 

. ( ) ( )a c i b d= ± + ±  

 កិចចករផទះ 
រកចំនួនពិត x និង y េបេគដឹងថ 

ក. ( ) ( )5 4 6x iy− − − + =  

ខ. ( ) ( )6 5 38 9i x iy i+ + = −  
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កិចចែតងករបេរងៀន 
• ៃថងទី..............ែខ............ឆន ំ២០១... 
• មុខវជិជ    គណិតវទិយ ថន ក់ទី១០ 

I. ចំណងេជងេមេរៀន 
េមេរៀនទី១                                                                                  (ត)  

    
� ផលគុណចំនួនកំុផលិច 
� ចំនួនកំុផិលចឆល ស់ 
� ផលែចកចំនួនកំុផលិច 

                    ១.២  សមីករដឺេរកទី២ មនមួយអញញ ត 
                            ក.  និយមន័យ 
                            ខ. ដំេណះរសយសមីករដឺេរកទី២ 

� ដំេណះរសយសមីករដឺេរកទី២តមផលគុណកតត  
II. វតថុបំណង៖ 
� ចំេណះដឹង៖ 

o កំណត់បនរេបៀបគណនផលគុណ និងផលែចកចំនួនកំុផលិច 
o របប់បនពីចំនួនកំុផលិចឆល ស់ៃនចំនួនកំុផលិច 
o របប់បនពីសញញ ណសមីករដឺេរកទី២ មនមួយអញញ ត រចួកំណត់េមគុណ  

និងអញញ ត។ 
o កំណត់បនពីវធីិេដះរសយសមីករដឺេរកទី២ តមផលគុណកតត  

� ចំេណះេធវ៖ 
o គណនផលគុណៃនចំនួនកំុផលិច 
o រកចំនួនកំុផលិចឆល ស់ៃនចំនួនកំុផលិចមួយ 
o គណនផលែចកចំនួនកំុផលិចេដយេរបចំនួនកំុផលិចឆល ស់ 

o េដះរសយសមីករដឺេរកទី២តមផលគុណ 0
0

0

A
A B

B

=
× = ⇒  =

 

� ឥរយិបថ៖ មនទំនក់ទំនងលអ រវងសិសស និងសិសស  សិសស និងរគ។ូ 
III. សមភ រឧបេទស៖ 
IV. រយៈេពល   ២ េម៉ង  (េម៉ងទី២) 
V. ដំេណ រករបេរងៀន៖ 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរ សកមមភពសិសស 
 
.ពិនិតយ អនម័យ អវតតមន និង  

រដឋបលថន ក់  
.របធនថន ក់រយករណ៍ 

សមកីរដឺេរកទី២មនមួយអញញ ត
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សណត ប់ធន ប់ 
 
.េតចំនួនកំុផលិចមនទរមង់សតង់ដ 
ដូចេមតច? 
.ចូររបប់ែផនកពិត និងែផនកនិមិតត 
ៃនចំនួនកំុផលិចេនះ? 
.េគមន 1z a ib= + និង

2z c id= + ។េប 1 2z z=

េតេគអចទញបន 
ដូចេមតច? 
.ដក់កេនសម

( )2acx ad bc x bd+ + +  
ជផលគុណកតត  

រលឹំកេមេរៀន  
.មនទរមង់ z a ib= +  
 
. a ជែផនកពិត ,b ជែផនកនិមិតត 

. 1 2

a c
z z

b d

=
= ⇒  =

 

 
. ac bd ad bc+  

a b bc  
c d ad  
ad bc+  
េគបន ( )2acx ad bc x bd+ + +  

( )( )ax b cx d= + +  
 

 
 
 
.គណនផលគុណ
( )( )a ib c id+ +
ដូចវធីិគុណេទវធែដរេដយេរប

2 1i = −  
.ឲយសិសសគុណពនល ត

( ) ( )2 4 3i i− +  
 
.ឲយសិសសគុណពនល តពីរកតត ដំបូង 

រចួគុណជមួយកតត បនទ ប់ 
 
 
 
.រគបូងហ ញពីចំនួនកំុផលិចឆល ស់ៃន
ចំនួនកំុផលិចមួយ 
.គណនផលគុណ

េមេរៀនរបចៃំថង 
សមីករដឺេរកទី២មនមយួអញញ ត (ត) 
� វិធីគុណចំនួនកុផំលិ ច 

( )( ) ( )( )a ib c id ac bd i ad bc+ + = − + +  

ឧទហរណ៍ គណន 
ក. ( ) ( )2 4 3i i− +  
ខ. ( )( )2 3 1 2i i i− +  
 
 
 
 
 
 

� ចំនួនកុំផលិ ចឆល ស ់
.េគមនចំនួនកំុផលិច z a ib= + ។ 
ចំនួនកំុផលិចឆល ស់ៃន z គឺ z a ib= −  
.ផលគុណចំនួនកំុផលិចឆល ស់ 

 
 
 
. 2ac adi bci bdi= + + +  

( ) ( )ac bd i ad bc= − + +  
. ( ) ( )2 4 3i i− +  

28 6 4 3i i i= + − −  
11 2i= +  

. ( )( )2 3 1 2i i i− +  

( )( )26 4 1 2i i i= − +  

( ) ( )4 6 1 2i i= + +  

( ) ( )4 12 6 8i= − + +  

8 14i= − +  
 
 
. ( )( )a ib a ib+ −  

( )22a abi abi bi= − + −  
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( )( )a ib a ib+ −  
 
.ឲយតំណងសិសសបួននក់ 
េឡងេដះរសយ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
.េយងយក a ibα = + េត ?β =  
.គណនα β+  

 
 

.គណនαβ  

 
 
 
 
 

.េដមបឲីយភគែបងជចំនួនពិត 
េតេគរតូវេធវដូចេមតច? 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

.ឲយសិសសេដះរសយតមលំនំ
គំរខួងេល 
 
 
 

( )( ) 2 2z z a ib a ib a b= + − = +i  

ឧទហរណ៍ 
រកចំនួនកំុផលិចឆល ស់ៃនចំនួនកំុផលិច
ខងេរកម រចួគុណចំនួន កំុផលិច 
េនះ និងចំនួនកំុផលិចឆល ស់វ 
ក. 7 2z i= +  
ខ. 4 3u i= −  
គ. 2w = −  
ឃ. 5v i=  
 
 
 

រ2តិបតតិ  
េគមន βជចំនួនកំុផលិចឆល ស់ៃន 
ចំនួនកំុផលិច α ។បងហ ញថα β+  នងិ

αβ ជចំនួនពិត។ 

 
 
 
 

� វិធីែចកចនំួនកុផំលិ ច 

ឧទហរណ៍គណន 

ក. 2 3

4 2

i

i

+
−

 

 
 
 
 
 
 
 
 

ខ. 3 4

2

i

i

−
 

 
 
 
 
 

ជទេូទជទេូទជទេូទជទេូទេដមបីរកផលែចក 

2 2a b= +  
ក. 7 2z i= − និង

( )227 2 53z z⋅ = + − =  
ខ. 4 3u i= +   និង 

( )( )4 3 4 3u u i i⋅ = − +  
2 24 3 25= + =  

គ.េដយ 2 2 0w i= − = − +  
2 0 2w i⇒ = − − = −  និង 

( )2
2 4w w⋅ = − =  

ឃ.េដយ 5 0 5v i i= = +  
0 5 5v i i⇒ = − = −  និង 
25 25v v⋅ = =  

 
.យក a ibα = + េនះ a ibβ = −  
. ( ) ( )a ib a ibα β+ = + + −  

2aα β+ = ជចំនួនពិត 
. ( )( )a ib a ibαβ = + −  

2 2a bαβ = + ជចំនួនពិត 
 
 
.យកភគែបងគុណនឹងកេនសមឆល
ស់ៃនភគែបង 

. 2 3

4 2

i

i

+
−

( ) ( )
( ) ( )
2 3 4 2

4 2 4 2

i i

i i

+ +
=

− +
 

2

2 2

8 4 12 6 2 16

4 2 20

i i i i+ + + += =
+

 

1 4

10 5
i= +  

ខ. 3 4

2

i

i

− ( )( )
( )

3 4 2

2 2

i i

i i

− −
=

−
 

26 8 3
2

4 2

i i
i

− += = − −  

.េគរតវូគុណភគយក 
និងភគែបងជមួយនឹងកេនសមឆល
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.េដមបរីកផលែចកចំនួនកំុផលិចនឹង
ចំនួនកំុផលិចេគរតូវេធវដូចេមដច? 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

.ឲយសិសសសរេសរ 3

1 1

i m i

i i

+ −+
+ −

ជទរមង់សតង់ដ 
 
 
 
 
 

.េដមបឲីយចំនួន 3

1 1

i m i

i i

+ −+
+ −

កល យជចំនួនពិតលុះរតែតដូច
េមដច? 
 
.េតកេនសម 2ax bx c+ +

េហថកេនសមអវី? 
.េបេយងឲយ 2 0ax bx c+ + =  
េតេគេហថអវី? 
.េតចំនួនពិត , ,a b c េហថអវី? 
 

.េគមនសមីករ 2 2 0x x+ − =

ចូរេផទៀងផទ ត់សមីករចំេពះ

1, 2x x= =  
.េប 1x = េធវឲយសមីករេផទៀងផទ ត់ 
េគថ 1x = ជឬសៃនសមីករ 
.េបមិនេធវឲយសមីករេផទៀងផទ ត់
េទ េគថ 2x =

មិនជឬសៃនសមីករ 
.េតឬសៃនសមីករគឺជអវី? 

a ib

c id

+
+

េគរតូវគុណភគយក 

និងភគែបងជមួយនឹងកេនសម 
ឆល ស់ c id− ៃនភគែបងេគបន 
a ib

c id

+
+

( )( )
( )( )
a ib c id

c id c id

+ −
=

+ −
 

2 2 2 2

ac bd bc ad
i

c d c d

+ −= +
+ +

 

អនវុតត 

តង m ជចំនួនពិត។កំណត់តៃមល

m េដមបីឲយ 3

1 1

i m i

i i

+ −+
+ −

ជចំនួនពិត 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

១.២ សមីករដឺេរកទី២មនមយួអញញ ត 

ក. និយមន័យ 

សមីករដឺេរកទី២ មនមួយអញញ ត
x មនរង 2 0ax bx c+ + =  
ែដលមនេមគុណ , ,a b c

ជចំនួនពិត េហយ 0a ≠  
 
.ឬសៃនសមីករគឺជតៃមលៃនអញញ ត
x ែដលេផទៀងផទ ត់សមីករ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ខ.ដំេណះរសយសមីករដឺេរកទី២ 

ស់ៃនភគែបង 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

.
3

1 1

i m i

i i

+ −+
+ −

 

( ) ( )
( )( )

( )( )
( )( )

3 1 1

1 1 1 1

i i m i i

i i i i

+ − − +
= +

+ − − +
 

4 2 1

2 2

i m mi i− + − += +  

5 3

2 2

m m
i

+ −= +  

.លុះរតែត 3
0

2

m − =  

3 0m⇒ − = ឬ 3m =  
 

.កេនសមដឺេរកទី២ 
 

.សមីករដឺេរកទី២មនមួយអញញ ត 
 

. a ជេមគុណៃន 2x ,b ជេមគុណៃន

x , c ជេមគុណៃន 0x  
. 2 2 0x x+ − =  
 
ចំេពះ 1x = េគបន 

21 1 2 0+ − =  
0 0=     (ពិត) 
.ចំេពះ 2x = េគបន 

22 2 2 0+ − =  
4 0=   (មិនពិត) 
.គឺជតៃមលៃនអញញ ត x

ែដលេផទៀងផទ ត់សមីករ 
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.េប 0A B× =

េតេគអចទញបន ដូចេមដច? 
.េដយអងគទី២េសម០ 
ចូរដក់អងគទី១ ជផលគុណកតត  
.េដយេរបរបូមនតផលគុណកតត  
េតេគទញបនដូចេមតច? 
 
 
 
 

 
.ចូរបែមលងសមីករេនះឲយអងគទី២ 
េសម០ 
.ចូរដក់អងគទី១ជផលគុណកតត  
រចួរកតៃមល x  
 
 
 
 
 
 

.ពនយល់ពីវធីិេដះរសយ 
រចួឲយសិសសពិភគសេដះរសយ 

� េដះរសយសមីករតមផលគុណកតត  

េប 0 0A B A× = ⇒ = ឬ 0B =  

 

ឧទហរណ៍១េដះរសយសមីករ 
2 4 0x x− =  

 
 
 
 

ឧទហរណ៍២េដះរសយសមីករ 
2 2 8x x− =  

 
 
 
 
 
 

    

រ2តបិតតរ2តបិតតរ2តបិតតរ2តបិតតេដះរសយសមីករ 
ក. 2 2 35x x− =  
ខ. ( )2 23 1 25 0x x− − =  
គ. ( )( )4 1 4x x− + = −  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

. 0A = ឬ 0B =  

 

. 2 4 0x x− =  

( )4 0x x − =  

.
0 0

4 0 4

x x

x x

= = 
⇒ ⇔ − = = 

 

ដូចេនះ ឬសៃនសមីករគឺ 
0,4x =  

 
 

. 2 2 8 0x x− − =  
 

( ) ( )2 2 4 2 4 0x x+ − + − =  

( ) ( )2 4 0x x+ − =  

2 0 2

4 0 4

x x

x x

 + = = −
⇒ ⇒ − = =

 

ដូចេនះ 2,4x = −  
 

ក. 2 2 35 0x x− − =  

( )( )7 5 0x x− + =  

7

5

x

x

=
⇒  = −

 

ដូេចនះ 7, 5x = − ជឬសសមីករ 
ខ. ( ) ( )3 1 5 3 1 5 0x x x x− − − + =  

( ) ( )2 1 8 1 0x x− − − =  

1

2
1

8

x

x

 = −
⇒ 

 =


 

ដូចេនះ 1 1
,

2 8
x = −  

គ. 2 4 4 4x x x+ − − = −  

2 3 0x x− =  

( )3 0x x − =  

0

3

x

x

=
⇒  =

 

ដូចេនះ 3,0x =  
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.េដមបគីណនផលែចករវងចំនួ
ន កំុផលិចនិងចំនួនកំុផលិច េតេគរតូវ 
េធវដូចេមតច? 
.េដមបេីដះរសយសមីករដឺេរក
ទី២ តមផលគុណកតត  
េតេគរតូវេធវដូចេមតច? 

ពរងឹងចំេណះដឹង  
.េគយកភគយក 
និងភគែបងគុណ 
នឹងកេនសមឆល ស់ៃនភគែបង 
 
.អងគទី២រតវូែតេសមសូនយ 
.ដក់អងគទី១ជផលគុណកតត  
.េរបរបូមនត

0 0, 0A B A B× = ⇒ = =  
 
ដក់លំហត់ឲយសិសសេធវេនផទះ 

កិចជករផទះ 
លហំត់លហំត់លហំត់លហំត់    
១). េដះរសយសមីករ 

2 29 12 3 12 5x x x+ = + +  

២). គណន 2

1 i+
 

 
កត់រតរបធនលំហត់ 
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កិចចែតងករបេរងៀង 
• ៃថងទី..............ែខ............ឆន ំ២០១... 
• មុខវជិជ    គណិតវទិយ ថន ក់ទី១០ 

I. ចំណងេជងេមេរៀន 
េមេរៀនទី១                                                                                  (ត)  

    
� ដំេណះរសយសមីករដឺេរកទី២តមលកខណៈឬសកេរ 
� ដំេណះរសយសមីករដឺេរកទី២ េដយបំេពញជកេរេទវធ 

                    ១.៣  របូមនតសមីករដឺេរកទី២ មនមួយអញញ ត 
                            ក.  េដះរសយសមីករតមរបូមនត 
                            ខ. េដះរសយសមីករតមឌីសរគីមីណង់ 

II. វតថុបំណង៖ 
� ចំេណះដឹង៖ 

o កំណត់បនពីវធីិេដះរសយសមីករដឺេរកទី២ តមលកខណៈឬសកេរ 
o របប់ពីរេបៀបដក់កេនសម 2x bx+ ជកេរេទវធ 
o កំណត់បនពីវធីិេដះរសយសមីករដឺេរកទី២ េដយបំេពញជកេរទវធ 
o កំណត់បនពីរបូមនតសមីករដឺេរកទី២ 
o កំណត់បនពីរបូមនតឌីសរគីមីណង់ (∆ ឬ ')∆  
o កំណត់ឬសៃនសមីករតមសញញ របស់ ∆ ( ឬ ')∆  

� ចំេណះេធវ៖ 
o េដះរសយសមីករដឺេរកទី២ េដយេរបលកខណៈឬសកេរ 
o េដះរសយសមីករដឺេរកទី២តមវធីិបំេពញជកេរេទទធ 
o េដះរសយសមីករដឺេរកទី២ េដយេរបរបូមនតសមីករដឺេរកទី២ 
o េដះរសយសមីករដឺេរកទី២តមឌីសរគីមីណង់ ∆ ( ឬ ')∆  

� ឥរយិបថ៖ 
 មនទំនក់ទំនងលអ រវងសិសស និងសិសស  សិសស និងរគ។ូ 

III. សមភ រឧបេទស៖     
 ផទ ំងរកដសសរេសររបូមនតឌីសរគីមីណង់ 

IV. រយៈេពល   ២ េម៉ង  (េម៉ងទី៣) 
V. ដំេណ រករបេរងៀន 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរ សកមមភពសិសស 
 រដឋបលថន ក់  

សមកីរដឺេរកទី២មនមួយអញញ ត
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ពិនិតយ អនម័យ អវតតមន និង 
សណដ ប់ធន ប់ 

របធនថន ក់រយករណ៍ 

 
.េប 2 , 0 ?x a a x= > ⇒ =  
.រក x េប 2 9x =  
.េត 2 22 ?a ab b+ + =  
.េត 2 22 ?a ab b− + =  
.ចូរដក់កេនសម 2 6 9x x+ +  
ជផលគុណកតត  

រលឹំកេមេរៀន 
 

 
. 2 , 0x a a x a= > ⇒ = ±  
. 2 9 9 3x x= ⇒ = ± = ±  
. ( )22 22a ab b a b+ + = +  
. ( )22 22a ab b a b− + = −  
. ( )22 22 3 3 3x x x= + × + = +  

 
 
 
 
.ែណនំសិសសពីរេបៀបេដះរសយ
សមីករតមលកខណៈឬសកេរ 

 
 
 
.េតសមីករ 2 9 0x + = ចូរទរមង់

2x b= ឬុេទ? 
.េតសមីករ ( )2

2 10x − =  
 ចូរទរមង់ 2x b= ឬុេទ? 
 
 
.ឲយសិសសពិភកសតមរកមុ 
 
 
 
 
 
 
.េដមបេីដះរសយសមីករេនះ 

េមេរៀនរបចៃំថង 
សមីករដឺេរកទី២មនមយួអញញ ត 
� េដះរសយសមីករតមលកខណៈ 

ឬសកេរ 
.សរេសរសមីករជទរមង់

2 ,x b b= ជចំនួនពិត 
.េរបលកខណៈឬសកេរ

2x b x b= ⇒ = ±  
ឧទហរណ៍ េដះរសយសមីករ 
ក. 2 9 0x + =  
ខ. ( )2

2 10x − =  
 

 

 

រ2តិបតតិ េដះរសយសមីករ 
ក. 2 6 9 16x x− + =  
ខ. ( )2

2 3 5 32 0x − + =  
គ. ( )2

3 5 4 81 0x + − =  
 

� េដះរសយសមីករេដយបំេពញ
ជកេរទវធ 

ឧទហរណ៍១ េដះរសយសមីករ 

 
 
 
 
.សេងកត 
 
 
 
 
ក. 2 9 0x + = ឬ 2 9x = −  

9 3x i= ± − = ±  
ខ. ចូរទរមង់ 2x b=  
. ( )2

2 10x − =  

2 10x⇒ − = ± 2 10x⇒ = ±  
ក. 1,7x = −  

ខ. 5 4

3

i
x

±=  

គ. 4 3 3

5
x

− ±=  

 
 
 
. 2 6 7x x+ =  
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េដយបំពញជកេរេទវធេគរតូវ
2 6x x+ សរេសរជកេរទវធ 

.សរេសរអងគទី១ជកេរេទវធ 
(េដយេមគុណ 1a =

េគរតូវបែនថម 
កេរពក់កណដ លៃនេមគុណ x ) 
 
 
.ចូរសរេសរអងគទី១ៃនសមីករ
េនះជរង 2x bx+  
 
.ដក់អងគទី១ជផលគុណកតត  
 
.ចូររកតៃមល x  
 
 
 
 
 
.េដមបីដក់ 2x bx+

ជកេរេទវធេតេគរតូវេធវដូចេមដច? 
 
 
.ដក់របតិបតតិឲយសិសសពិភកស 
 
 
 
.េតសមីករដឺេរកទី២មនមួយ 
អញញ តមនរងដូចេមដច? 
.េដមបឲីយេមគុណ 2x េសម1
េតេគរតូវេធវដូចេមដច? 
 

2 6 7x x+ =  
 
 
 
 
 

ឧទហរណ៍២ េដះរសយសមីករ 
23 5 4 0x x− − =  

 
 
 
 
 
 
 
 

សមគ ល់ 
េដមបីបំេពញជកេរចំេពះកេនសម

2x bx+ េគបូកនិង 
2

2

b 
 
 

ែដលជកេរពក់កណដ ល 

េមគុណ x  

រ2តិបតតិ េដះរសយសមីករ 
ក. 22 2 0x x− − =  
ខ. ( )2 3 6x x + =  

១.៣  រូបមនតសមកីរដឺេរកទី២ 

ក.េដះរសយសមីករតមរូបមនត 
េដះរសយ 
សមីករ 2 0ax bx c+ + =  
ែចកអងគទំងពីរនឹង a  

2 0
b c

x x
a a

+ + =  

2 2
2 6 6

6 7
2 2

x x
   + + = +   
   

 

( )2
3 16x + =  

3 4x + = ±  
- 3 4 1x x+ = ⇒ =  

- 3 4 7x x+ = − ⇒ = −  

ដូចេនះ 1, 7x = −  
. 23 5 4x x− =  

2 5 4

3 3
x x− = (ែចកអងគទំងពីរនិង3) 

2 2

2

5 5
5 3 34
3 2 2

x x

   
   

− + = +   
   
   

 

2
5 73

6 36
x
 − = 
 

 

5 73

6 6
x⇒ − = ±  

5 73

6
x

− ±
⇒ =  

.េគបូកនឹង 
2

2

b 
 
 

ែដលជកេរពក់កណដ ល 

េមគុណ x  

ក. 1 17

4 4
x = ±  

ខ. 3 57

4 4
x = − ±  

 
 
.មនរង 2 0ax bx c+ + =  
 
.ែចកអងគទំងពីរនឹង a  
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.េតេធវដូចេមដចេដមបីដក់អងគទី១
ជកេរេទវធ? 
.ែណនំសិសសឲយទញរកតៃមល x  
 
 
 
 
 
 
 
.េតរបូមនតសមីករដឺេរកទី២មន 
របូមនដដូចេមដច? 
.េតេមគុណ ? ? ?a b c= = =  
.ែណនំសិសសឲយជំនួសចូល 
របូមនត 
 
.ឲយតំណងសិសសមន ក់េឡង 
េដះរសយ 
 
 
 
 
 
 
.សមីករ 2 0ax bx c+ + =

មនឬស ?x =  
.េបេយងតង 2 4b ac∆ = −  
.េប 0∆ > េតសមីករមនឬស 
ដូចេមដច? 
.េប 0∆ = េតសមីករមនឬស 
ដូចេមដច? 

2 b c
x x

a a
+ = −  

2 2
2

2 2

b b c b
x x

a a a a
   + + = − +   
   

 
2 2

2

4

2 4

b b ac
x

a a

− + = 
 

 

េគបន
2

2

4

2 4

b b ac
x

a a

−+ = ±  
2 4

2 2

b b ac
x

a a

−
⇒ = − ±  

ដូចេនះ របូមនតសមីករដឺេរកទ២ីគឺ
2 4

2

b b ac
x

a

− ± −=  

ឧទហរណ៍១ េដះរសយសមីករ 
29 12 4 0x x− + = តមរបូមនត 

 
 
 
 

ឧទហរណ៍២  េដះរសយសមីករ
23 5 1 0x x− + − = តមរបូមនត 

 

 

 

 

 

ខ.េដះរសយសមីករតម 

ឌីសរគីមណីង ់
សមីករ 2 0ax bx c+ + = , 0a ≠  
ឌីសរគីមីណង់ 2 4b ac∆ = −  
.េប 0∆ > េនះសមីករមនឬសជ 
ចំនួនពិតពីរេផសងគន គឺ

1 2,
2 2

b b
x x

a a

− + ∆ − − ∆= =  

.បូកបែនថម
2

2

b

a
 
 
 

េលអងគទំងពីរ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

.តមរបូមនត
2 4

2

b b ac
x

a

− ± −=  

.េដយ 9, 12, 4a b c= = − =  
េគបន

( )2
( 12) 12 4 9 4

2 9
x

− − ± − − × ×
=

×
 

ដូចេនះ 2

3
x = ជឬសសមីករ 

តមរបូមនត
2 4

2

b b ac
x

a

− ± −=  

េដយ 3, 5, 1a b c= − = = −  

េគបន 5 25 12

6
x

− ± −=
−

 

ដូចេនះ 5 13

6
x

±= ជឬស 

.មនឬស
2 4

2

b b ac
x

a

− ± −=  

 
.សមីករមនឬសជចំនួនពិតពីរ 

េផសងគន គឺ
2

b
x

a

− ± ∆=  

.សមីករមនឬស 0

2

b
x

a

− ±=  

េនះ
2

b
x

a
= −  

.មនឬស
2

b
x

a

− ± ∆= , 0∆ <  
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.េប 0∆ < េតសមីករមនឬស 
ដូចេមដច? 
 
 
 

.េត ?∆ = '

2

b
if b =  

.បញជ ក់របប់សិសសថ '

4

∆ = ∆  

.េប ' 0∆ > េតសមីករមនឬស 
ដូចេមដច? 
.េប ' 0∆ = េតសមីករមនឬស 
ដូចេមដច? 
.េប ' 0∆ < េតសមីករមនឬស 
ដូចេមដច? 
 
 
 
.ចំេពះសមីករេនះ េត ?∆ =  
. 0∆ >

សមីករមនឬសដូចេមដច? 
.េត ?b = ជចំនួនដូចេមដច? 
.េត ' ?∆ =  
.េដយ ' 0∆ <

សមីករមនឬសដូចេមដច? 
.េតសមីករេនះេដះរសយតម
∆ ឬ '∆  
.េដយ ' 0∆ = សមីករមនឬស 
ដូចេមដច? 

.េប 0∆ = សមីករមនឬសឌុប 

គឺ 1 2 2

b
x x

a
= = −  

.េប 0∆ < សមីករមនឬសជចំនួន 
កំុផលិចឆល ស់គន គឺ 

1 2,
2 2

b i b i
x x

a a

− + −∆ − − −∆= =  

សមគ ល ់

េប b ជចំនួនគួេគតង '

2

b
b =  

េគបន
4

∆ =
2' 'b ac∆ = −  

.េប ' 0∆ > សមីករមនឬស 

' ' ' '

1 2,
b b

x x
a a

− + ∆ − − ∆= =  

.េប ' 0∆ = សមីករមនឬស
'

1 2

b
x x

a
= = −  

.េប ' 0∆ < សមីករមនឬស 

' ' ' '

1 2,
b i b i

x x
a a

− + −∆ − − −∆= =  

ឧទហរណ៍ េដះរសយសមីករ 
ក. 24 3 2 0x x+ − =  
 
ខ. 23 2 1 0x x+ + =  
 
 
 
គ. 216 40 25 0x x− + =  

ឬ
2

b i
x

a

− ± −∆=  

 
 

. ( )2'2 4b ac∆ = −  

( )2 2' '4
4

b ac b ac
∆= − ⇒ = −  

.
' ' ' '2 4

2

b b
x

a a

− ± ∆ − ± ∆= =  

.
' '0b b

x
a a

− ±= = −  

 

.មនឬស
' 'b

x
a

− ± ∆= ', 0∆ <  
' 'b i

x
a

− ± −∆=  

 
 
. ( )23 4 4 2 41 0∆ = − × − = >  

េគបន 3 41

8
x

− ±=  

. 2b = ជចំនួនគូ 

. ' 1 3 1 2 0∆ = − × = − <  

េគបន 1 2

3

i
x

− ±=  

. ( )2' 20 16 25 0∆ = − − × =  

េគបន
'

1 2

20 5

16 4

b
x x

a
= = − = =  

 
ឲយសិសសបីនក់េឡងេដះរស
យសមីករ 2 10 21 0x x− + =

ពរងឹងចំេណះដឹង  
.វធីីបំេពញជកេរេទវធ 
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តមវធីិបំេពញជកេរទវធ, 
តមរបូមនតសមីករដឺេរកទី២និង 
តមឌីសរគីមីណង់េរៀងគន ។ ( )

2

2 2 2

2

10 21

10 5 21 5

5 4

5 2

x x

x x

x

x

− = −
− + = − +

− =
⇒ − = ±

 

ដូចេនះ 3,7x =  
.តមរបូមនតសមីករដឺេរកទី២

2 4

2

b b ac
x

a

− ± −=  

េគបន ( )2
10 10 4 21

2
x

± − − ×
=  

7,3x =  
.តមឌីសរគីមីណង់ 

' 25 21 4∆ = − =  

1 2

5 2 5 2
7, 3

1 1
x x

+ −= = = =  

 
ដក់លំហត់ 

កិចចករផទះ 
េដះរសយសមីករតមបីរេបៀប 

េផសងគន   21 2
1 0

9 3
x x− + =  

 
កត់រត 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
• ៃថងទី..............ែខ............ឆន ំ២០១... 
• មុខវជិជ    គណិតវទិយ ថន ក់ទី១០ 

I. ចំណងេជងេមេរៀន 
េមេរៀនទី១                                                                                  (ត)  

    
� អនុវតត 

                    ១.៤ ទំនក់ទំនងរវងឬស និងេមគុណ 
                            ក.  គណនផលបូក និងផលគុណឬស 
                            ខ. អនុវតតចំេពះផលបូក និងផលគុណឬស 

� មុធគណនឬសៃនសមីករដឺេរកទី២ងយ 
� េដយសគ ល់ឬសមួយេគអចគណនឬសមួយេទៀក 

II. វតថុបំណង៖ 
� ចំេណះដឹង៖ 

o កំណត់ចំនួនឬសសមីករតមតៃមលប៉រ៉ែម៉ត 
o កំណត់បនពីទំនក់ទំនងឬស និងេមគុណ(ផលបូក និងផលគុណឬស) 
o កំណត់បនពីរទឹសតីបទែរយត 

� ចំេណះេធវ៖ 
o រកតៃមលប៉រ៉ែម៉តែដលេធវឲយសមីករមនឬសឌុប 
o រកផលបូក និងផលគុណឬសៃនសមីករដឺេរកទី២ តមេលខេមគុណៃនសមីករ 

� ឥរយិបថ៖ 
 មនទំនក់ទំនងលអ រវងសិសស និងសិសស  សិសស និងរគ។ូ 

III. សមភ រឧបេទស៖ 
 

IV. រយៈេពល   ២ េម៉ង  (េម៉ងទី៤) 
V. ដំេណ រករបេរងៀន៖ 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរ សកមមភពសិសស 
 
ពិនិតយ អនម័យ អវតតមន និង 
សណដ ប់ធន ប់ 
 

រដឋបលថន ក់  
របធនថន ក់រយករណ៍ 

 រលឹំកេមេរៀន  

 

សមកីរដឺេរកទី២មនមួយអញញ ត



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទី១០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កុម ៣)  ទំព័រទី120 

.ចូរនិយយពីរេបៀបេដះរសយស
មីករដឺេរកទី២តម 
ឌីសរគីមីណង់ 

.សមីករ 2 0ax bx c+ + =  

មន 2 4b ac∆ = −  

.េប 0∆ >

សមីករមនឬសជចំនួនពិតពីរ
េផសងគន គឺ 

2

b
x

a

− ± ∆=  

.េប 0∆ = សមីករមនឬសឌុប 

គឺ 1 2 2

b
x x

a
= = −  

.េប 0∆ <

សមីករមនឬសជចំនួនកំុផលិចពីរ 
ឆល ស់គន គឺ 

1 2,
2 2

b i b i
x x

a a

− + −∆ − − −∆= =  
 

 

 

 

 

 

 

.ឲយសិសសយកតៃមល m
ែដលេគឲយមដង់មួយៗជំនួសចូល
កនុងសមីករ រចួេដះរសយ 

េមេរៀនរបចៃំថង 
សមីករដឺេរកទី២មនមយួអញញ ត 

� អនុវតត 
១. េដះរសយសមីករ

( )2 8 0x m x m+ − + =  
េទតមតៃមល m ។ចំេពះ 0m =

2, 4m m= = និង 8m =  

 

 

 

 

 

 

.ចំេពះ 0m = េគបន 

( )

2

2

(0 8) 0 0

8 0

8 0 0, 8

x x

x x

x x x x

+ − + =
− =

− = ⇒ = =
 

.ចំេពះ 2m = េគបន 
( )

( )

2

2

2

2 8 2 0

6 2 0

3 7 3 7

3 7

x x

x x

x x

x

+ − + =

− + =

− = ⇒ − = ±

⇒ = ±

 

.ចំេពះ 4m = េគបន
2

'

1 2

4 4 0

4 4 0

2

x x

x x

− + =
∆ = − =
⇒ = =

 

.ចំេពះ 8m = េគបន 
2 8 0x + = ឬ 2 8x = −  

2 2x i⇒ = ±  
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.សមីករដឺេរកទី២មនឬសឌុប 
េនេពលណ? 
.េត ?∆ =  
 
 
.រកឬសឌុបៃនសមីករេនះ 
.រកតៃមលឬសឌុបចំេពះតៃមល m
ែដលរកេឃញ 
 
 
 
 
 
.សិសសពិភកសេដះរសយ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

២. រកតៃមល k ែដលេធវឲយសមីករ
2 9 0x kx− + = មនឬសឌុប។ 

រចួគណនឬសឌុបេនះ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
របតិបតតិ 
រកតៃមលែដលនំឲយសមីករ 

( ) ( )22 3 6 2 3 0m x m x m− + − + − =  
មនឬសឌុប រចួគណនឬសឌុប 
េនះ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

.េនេពល 0∆ =  
 
. 2 24 9 36k k∆ = − × = −  
សមីករមនឬសឌុប 0⇔ ∆ =  

2 36 0 6k k− = ⇒ = ±  
.ឬសឌុប 1 2 2 2

b k
x x

a
= = − =  

.ចំេពះ 6x =  

1 2

6
3

2 2

k
x x= = = =  

.ចំេពះ 6x = −  

1 2

6
3

2 2

k
x x

−= = = = −  

ល.ខ 2 0 2m m− ≠ ⇒ ≠  
. 2 8 12m m∆ = − +  
េដយ 0∆ =  េគបន 

2 8 12 0m m− + = មន 
' 16 12 4δ = − =  

1

4 2
6

1
m

+= =  

2

4 2
2

1
m

−= =  មិនយក 

.គណនឬសឌុប 

( )1 2

3 6

2 2 2

b m
x x

a m

−= = − = −
−

 

េដយ 6m =  

( )1 2

3 6 6 3

2 6 2 2
x x

× −= = − = −
−

 

. ,
2 2

b b

a a
α β− + ∆ − − ∆= =  

.
2 2

b b

a a
α β − − ∆ − + ∆+ = +  

b

a
= −  

.
2 2

b b

a a
αβ

  − − ∆ − + ∆=     
  

 

c

a
=  
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.សមីករ 2 0, 0ax bx c a+ + = ≠  
េបα និង β ជឬសៃនសមីករ 
េត ?, ?α β= =  
.គណន ?α β+ =  
.គណន ?αβ =  
 
 
 
 
 
.េតផលគុណឬស 
និងផលបូកឬស 
ៃនសមីករមនរបូមនតដូចេមតច? 
 
 
 
 
 
.រកα β+ និងαβ  
 
 
.ែណនំសិសសឲយបំែលងកេនស
ម និមួយៗឲយជប់ទក់ទង់ែត 
ផលបូក និងផលគុណឬស 
 
 
 
 
 

១.៤ ទំនក់ទំនងរវងឬសនិងេមគុណ 

ក.គណនផលបូក 
និងផលគុណឬស 
សមីករ 2 0, 0ax bx c a+ + = ≠  
មនឬសពីរα និង β េគបន 

.ផលបូកឬស b
S

a
α β= + = −  

.ផលគុណឬស c
P

a
αβ= =  

 
ឧទហរណ៍១ គណនផលបូក និង
ផលគុណឬសៃនសមីករ 

2 13 42 0x x− + =  
 
 
 
 
 
 
ឧទហរណ៍២ េគតង ,α β

ជឬសៃនសមីករ 22 3 4 0x x− − =  
ចូររកតៃមលៃនកេនសម 

ក. 1 1

α β
+         ខ. 2 2α β+  

គ. 2 2α β αβ+  
 
 
 
ខ.អនុវតតផលបូក 
និងផលគុណឬស 

� មុធគណន 
ឧទហរណ៍ េដះរសយសមីករ 

2 5 6 0x x− + =  

    2 3+  2 3×  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

. b
S

a
α β= + = −  

េដយ 1, 13, 42a b c= = − =  

13S α β⇒ = + =  

. 42
c

P
a

αβ= = =  

.សមីករ 22 3 4 0x x− − =  

មន 3
, 2

2
α β αβ+ = = −  

ក.
3

1 1 32
2 4

β α
α β αβ

++ = = = −
−

 

ខ. ( )22 2 2α β α β αβ+ = + −  

( )
2

3 7
2 2

2 4
 = − − = − 
 

 

គ. ( )2 2α β αβ αβ α β+ = +  
3

2 3
2

 = − = − 
 
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.េតសមីករេនះមនេមគុណ

?a =  
.ែណនំសិសសឲយបំែបកេមគុណ
b ៃន x ជផលបូក និងេមគុណc

ជផលគុណ 
.េគថ 2. 3x x= − = − ជឬសៃន 
សមីករ 
.េប ,S Pα β αβ= + =

.េតេគអចនិយយបនដូចេមតច 

ចំេពះ ,α β ? 

 
 
.សមីករ 2 0, 0ax bx c a+ + = ≠  
.េប 1 1x = ជឬសសមីករ។ 
េតេមគុណសមីករមន 
ទំនក់ទំនងដូចេមតច? 
.េតឬសទី២េសមបុ៉នម ន? 
.ចុះេប 1 1x = − ជឬសសមីករ។ 
េតេមគុណសមីករមនទំនក់ 
ទំនងដូចេមតច? 
.េតឬសទី២េសមបុ៉នម ន? 
 
.េតេមគុណៃនសមីករេនះមន 
ទំនក់ទំនង់ដូចេមដច? 
 
.េតេមគុណៃនសមីករេនះមន 
ទំនក់ទំនង់ដូចេមដច? 

េគបន 2. 3x x= = ជឬសៃន 
សមីករ 
ជទូេទ សមីករមនទរមង់ 

2 0x S x P− + =  
α β+ α β×  
េគបន ,α β ជឬសៃនសមីករ 

� េដយសគ ល់ឬសមួយេគអ
ចទញឬសមួយេទៀក 

សមីករ 2 0, 0ax bx c a+ + = ≠  
.េប 0a b c+ + =  

េគបន 1 21,
c

x x
a

= =  

.េប 0a b c− + = ឬb a c= +  

េគបន 1 21,
c

x x
a

= − = −  

 
 
 
 
 
ឧទហរណ៍  េដះរសយសមីករ 
១. 22 7 9 0x x+ − =  
 
 
 
២. 25 3 8 0x x− − =  
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
. 1a =  
. 5 2 3b = = +  

( )( )6 2 3c = =  
 
 
 
 
 
. ,α β ជឬសៃនសមីករ 
 
 
 
 
 
.េប 1 1x = េគបន 0a b c+ + =  

. 1 2 2

c c
x x x

a a
= ⇒ =  

 
.េប 1 1x = − េគបន 0a b c− + =  

. 1 2 2

c c
x x x

a a
= ⇒ = −  

 
. 2 7 9 0a b c+ + = + − =  

េគបន 1 2

9
1,

2

c
x x

a
= = = −  

. 5 3 8 0a b c− + = + − =  

េគបន 1 2

8
1,

5

c
x x

a
= − = − = −  
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. 1x = − ជឬសៃនសមីករ 
មនន័យដូចេមដច? 
 
. 1x = − ជឬសៃនសមីករេត

2 ?x =  

របតិបតតិ 
េគមនសមីករ 2 0x x a− + + = ។ 
កំណត់តៃមល a េដយដឹងថ 1x = −

ជឬសៃនសមីករ។ 
រកឬសមួយេទៀកៃនសមីករ 

 
.តៃមល 1x = − េផទៀងផទ ត់សមីករ 

( )2
1 1 0a− − − + =  

2a⇒ =  
.េដយ 1x = − ជឬសៃនសមីករ 

េគបន 2 2
c

x a
a

= − = =  

 

.េតផលបូក និងផលគុណ 
ឬសៃនសមីករមនរបូមនត 
ដូចេមដច? 
.េប 0a b c+ + =

សមីករមនឬសដូចេមដច? 
.េប b a c= + សមីករមនឬស 
ដូចេមដច? 
.សមីករមនទរមង់

( )2 0x xα β αβ− + + =

េតមនឬសេសមបុ៉នម ន? 

ពរងឹងចំេនះដឹង  

 .ផលបូកឬស b
S

a
α β= + = −  

.ផលគុណឬស c
P

a
αβ= =  

. 1 21,
c

x x
a

= =  

 

. 1 21,
c

x x
a

= − = −  

 
 
.មនឬស ,α β  

 

 
ដក់លំហត់ 

កិចចករផទះ 

លំហត ់
កំណត់តៃមល k ែដលនំឲយសមីករ

24 2 3 0x kx k− + + = មនឬសឌុប 
រចួគណនឬសឌុបេនះ 

 

 

កត់រត 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
• ៃថងទី.............ែខ..............ឆន ំ២០១... 
• មុខវជិជ ៖គណិតវទិយថន ក់ទី១០ 

I. ចំណងេជងេមេរៀន 
េមេរៀនទី១         (តចប់)  

   
គ.ដក់កេនសមដឺេរកទី២ជផលគុណកតត  
ឃ.បេងកតសមីករដឺេរកទី២េដយសគ ល់ផលបូក និងផលគុណឬស 

១.៥អនុវតតន៍សមីករដឺេរកទី២មនមួយអញញ ត 
II. វតថុបំណងៈ 

+ចំេណះដឹងៈ 
• របប់បនពីរេបៀបដក់កេនសមដឺេរកទី២ជផលគុណកតត េដយសគ ល់ ឬសទំងពីរ។ 
• កំណត់បនពីទរមង់ទូេទសមីករដឺេរកទី២ែដលរតូវបេងកតកលណេគសគ ល់ឬសទំងពីរ។ 

+ចំេណះេធវៈ 
• ដក់កេនសមដឺេរកទី២ជផលគុណកតត តមឬសៃនសមីករ 
• បេងកតសមីករដឺេរកទី២េដយសគ ល់ឬសទំងពីរ 
• េដះរសយចំេណទសមីករដឺេរកទី២េដយេរបវធីិេផសងៗ។ 

+ឥរយិបថៈសិសសមនករសហករគន បនលអ។ 
II. រយៈេពល ២េម៉ង(េម៉ងទី៥) 
IV. សមភ រឧបេទសៈ 
V. ដំណឹកនំេមេរៀនៈ  

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសិសស 
 
-ពិនិតយសណដ ប់ធន ប់ អនម័យ 
និងអវតដមន 

រដឋបលថន ក់  
-របធនឬអនុរបធនថន ក់េឡង 
រយករណ៍ 

 
-ផលបូកឬសៃនសមីករមន 
របូមនតដូចេមដច? 
-ផលគុណឬសៃនសមីករ មន 
របូមនតដូចេមដច? 
-រកឬសៃនសមីករ

2 ( ) 0x xα β αβ− + + =  
សមីករេនះសមមូលនឹង
( )( ) 0x xα β− − =  

រលឹំកេមេរៀន  

. 1 2

b
s x x

a
= + = −  

. 1 2

c
p x x

a
= =  

 
-មនឬស 1 2,x xα β= =  

សមកីរដឺេរកទី២មនមួយអញញ ត 
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-សមីករ 2 0ax bx c+ + =  
មន ,α β ជឬស។ 
-ចូរដក់ a ជកតត  
 

-េត ......., ......
b c

a a
= = ? 

 
 
 
-ដក់ 2 ( ) 0x xα β αβ− + + =

ជផលគុណកតត  
-េបα β=

េនះសមីករមនឬសឌុបេតទំ
នក់ទំនងខងេល 
សរេសរបនដូចេមដច? 
-េដមបីដក់កេនសមដឺេរកទី២ 
ជផលគុណកតត េយងរតូវសគ ល់ 
អវីខលះ? 
-េតេមគុណ .....a = ?ឬស

......., ......α β= = ? 
-ដក់កេនសម 22 21x x+ −

ជផលគុណកតត  
-េដះរសយសមីករ

29 12 4 0x x− + = ។ 

 
-ដក់កេនសម 29 12 4x x− +

ជផលគុណកតត ។ 
-េដះរសយសមីករ

េមេរៀនថម ី
សមីករដឺេរកទី២មនមយួអញញ ត 

គ.ដក់កេនសមដឺេរកទី២ជផលគណុកតត  

*ជទូេទៈេបសមីករ
2 0, 0ax bx c a+ + = ≠  

មនឬសពីរេផសងគន α និង β

េនះកេនសម
2 ( )( )ax bx c a x xα β+ + = − −  

 
 
 
 
 

*សមគ ល់ៈសមីករដឺរកទី២ែដលមន
ឬសឌុបα β= េគបន

2 2( )ax bx c a x α+ + = −  
ឧទហរណ៍ៈដក់កេនសមខងេរកម
ជផលគុណកតត 21) 2 21x x+ −  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
22) 9 12 4 0x x− + =  

 
 

 
 
 
 
 
. 2 0ax bx c+ + =  

2( ) 0
b c

a x x
a a

= + + =  

. ( )
b

S
a

α β= − = − +  

c
P

a
αβ= = េគបន

2 ( ) 0a x xα β αβ − + + =   
. ( )( ) 0a x xα β− − =  
 

2

2

( )( )

( )( ) ( )

ax bx c

a x x

a x x a x

α β
α α α

+ +
= − −
= − − = −

 

 
 
 
-សគ ល់េមគុណ a និងឬស ,α β  
 
 
.េមគុណ 2a =  

21 4(2)( 21) 169

1 13 1 13
3,

4 4
7

2

α β

∆ = − − =
− + − −= = =

= −

.

22 21

7
2( 3)( )

2
( 3)(2 7)

x x

x x

x x

+ −

= − +

= − +

 

. 29 12 4 0x x− + = មន 
, 36 36 0∆ = − =  
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22 3 2 0x x+ + =  
 
 
-ដក់កេនសម 22 3 2x x+ +

ជផលគុណកតត ។ 
 
 
.សមីករដឺេរកទី២មនឬសα

និង β មនរងដូចេមដច? 
.េតេយងអចសរេសរទរមង់េផស
ងពីេនះបនឬេទ? 
.េត ? , ?α β αβ+ = =  
 
 
.េតសមីករែដលរតូវរក 
មនរងដូចេមដច? 
-េត ......, ......S P= = ? 
-រក ....., .....α β αβ+ = = ? 
 
 
 
 
 
 
 
 
.េដមបរីកសមីករែដលមន ឬស

2α និង 2β េតេយងរតូវ សគ ល់ 
អវីខលះ? 
. 2 2 2 2?, ?α β α β+ = =

សរេសរឲយជប់ផលបូក 
និងផលគុណឬស។ 

 
 
 

23) 2 3 2 0x x+ + =  
  
 
 
 
 
 

ឃ.បេងកតសមកីរដឺេរកទី២េដយសគ លផ់

លបូក នងិផលគុណឬសៈ 
សមីករដឺេរកទី២ែដលមន 
α និង β ជឬសេហយ Sα β+ =

និង Pαβ = មនរង
2 0x Sx P− + =  

 

ឧទហរណ៍១៖រកសមីករដឺេរកទី២ម
នឬស 3 2 2α = + និង

3 2 2β = −  
 
 
 
 
 

ឧទហរណ៍២៖េគមនសមីករ
2 3 4 0x x− + = ែដលα និង β ជ 

ឬស។រកសមីករ ែដលមនឬស
2α និង 2β  

 
 
 

, 6 2

9 3

b

a
α β= = − = = េគបន

2
2 2

9 12 4 9
3

x x x
 − + = − 
 

 

 
. 22 3 2 0x x+ + = មន

9 16 7 0∆ = − = − <  
3 7 3 7

,
4 4

i iα β− + − −= =  
2. 2 3 2

3 7 3 7
2( )( )

4 4
1

(2 3 7)(4 3 7)
8

x x

i i
x x

x i x i

+ +

− + − −= − −

= + − + +

.. 

 
.មនរង ( )( ) 0x xα β− − =  
 
.បនគឺ 2 ( ) 0x xα β αβ− + + =  
. ,S Pα β αβ+ = =  
េគបន  2 0x Sx P− + =  
.មនរង 2 0x Sx P− + =  
 
. 3 2 2 3 2 2S α β= + = + + −  

6S⇒ =  
. ( )( )3 2 2 3 2 2P αβ= = + −  

1P⇒ =  
េគបនសមីករែដលរតូវរក 
គឺ 2 6 1 0x x− + =  
.សមីករ 2 3 4 0x x− + = មន 

3, 4α β αβ+ = =  
-ផលបូកនិងផលគុណឬស 

2 2 2

2

2 2 2 2

( ) 2

3 2 4 1

( ) 4 16

α β α β αβ

α β αβ

+ = + −
= − × =

= = =
 

-ដូចេនះសមីករែដលរតវូ រកគឺ 
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-េតសមីករែដលរតូវរកមន 
ទរមង់ដូចេមដច? 
 
-េបេយងតង 1 2,x x

ជពីរចំនួេនះ។េត 1 2,x x

មនទំនក់ទំនងដូចេមដច? 
-េត 1 2,x x ជឬសៃន សមីករអវី? 
-េដះរសយសមីករ

2 20 51 0x x− + = ។ 
 
 
 
 
.េដមបេីដះរសយចំេណទសមី
ករដឺេរកទី១មនមួយអញញ តេគ
រតូវេធវដូចេមដចខលះ? 
-កនុងករេដះរសយចំេណទ 
សមីករដឺេរកទី២មនមួយ 
អញញ តដូចគន នឹង 
វធិនេដះរសយចំេណទ 
សមីករដឺេរកទី១ែដរ។ 
-តង x ជចំនួនមួយ។ េតចំនួន 
មួយេទៀតគឺជអវី? 
-េតេគអចសរេសរសមីករ 
បនដូចេមដច? 
-េដះរសយសមីករ

2 8 128 0x x+ − =  
 
 
 
 
 

 
 

អនុវតតន៍ៈរកពីរចំនួនេដយសគ ល់ផល
បូកេសម20 និង ផលគុណេសម51។ 
 
 
 
 
 
 
១.៥អនុវតតន៍សមីករដឺេរកទី២មនមួយអញញ តៈ 
 

 

 

 

ឧទហរណ៍១៖េគមនពីរចំនួនែដលម
នផលដកេសម8និងផលគុណចំនួន
ទំងពីរេសមនឹង128។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2

2

0

16 0

x Sx P

x x

− + =
− + =

 

 

. 1 2

1 2

20

51

x x

x x

+ =
 =

 

.េគបន 1 2,x x ជឬសៃនសមីករ
2 20 51 0x x− + =  

.

,

1

2

100 51 49

10 7
17

1
10 7

3
1

x

x

∆ = − =
+= =

−= =

 

ដូចេនះ ពីរចំនួនេនះគឺ17 និង3។ 
 
 
.១)េរជសេរ សអញញ ត 
២)សរេសរសមីករ 
៣)េដះរសយសមីករ 
៤)ពិភកសគឺេផទៀងផទ ត់ចេមលយ 
 
 
 
. 8x + ជចំនួនមួយេទៀត 
 

.

2

,

1

2

( 8) 128

8 128 0

16 128 144

4 12
8

1
4 12

16
1

x x

x x

x

x

+ =
+ − =

∆ = + =
− += =

− −= = −

 

-ចំេពះ 8x = េនះ 8 16x + =  
-ចំេពះ 16x = − េនះ 8 8x + = −  
េផទៀងផទ ត់ .ចំេពះ(8,16)េគបន

( 8) 8 16 128x x − = × = ពិត 
.ចំេពះ(-16,-8)េគបន
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-េអយសិសសយកចេមលយ 
រកេឃញេទេផទៀងផទ ត់ 
សមីករេដម។ 
-តង x ជទទឹងេនះ 
បេណដ យេសមបុ៉នម ន? 
-រកឡៃផទៃនចមក រេនះមន 
របូមនតដូចេមដច? 
-េត ....S = ? 
-េដះរសយសមីករ

2 10 1200 0x x+ − =  
-េបទទឹង 30x =

េនះបេណដ យេសមបុ៉នម ន? 
-េតរបែវងរបងគឺអវី? 
-េអយសិសសេផទៀងផទ ត់។ 
 

 
 

ឧទហរណ៍២៖ចមក រមួយមនរង 
ចតុេកណែកងមនបេណដ យេល
សទទឹង10m។េគចង់សង់របងព័ទធ
ជំុវញិចមក រេនះ។រករបែវងរបងេប
ចមក រេនះមនៃផទរកឡ1200m2។ 

( 8) 16 ( 8) 128x x + = − × − = ពិត 
ដូចេនះពីរចំនួនេនះគឺ(8,16)ឬ(-
16,-8)។ 

 
. x ជទទឹងេនះបេណត យគឺ 10x +  
. S = ប×ទ = ( 10)x x+  
.េដយ 1200S =  េគបន 

2

2

1200 10

10 1200 0

x x

x x

= +
+ − =

 

1 40x = − មិនយក 

2 30x = េគបនបេណដ យ 
គឺ 10 30 10 40x m+ = + =  
-គឺជបរមិរតៃនចមក រ 

( 10) 2

(30 40) 2 140

P x x

m

= + + ×
= + × =

 

-េផទៀងផទ ត់ 230 40 1200m× =

ពិតដូចេនះរបែវងរបងគឺ140m ។ 
-េបα និង β ជឬសៃនសមីករ

2 0x bx c+ + = េតសមីករ  
ដឺេរកទី២មនរងដូចេមតច? 
-េបα និង β ជឬសៃន សមីករ

2 0ax bx c+ + =
េតកេនសមសរេសរជផលគុណ
កតត ដូចេមដច? 
-េដមបេីដះរសយ 
ចំេណទសមីករដឺេរកទី២េតេគ
រតូវេធវដូចេមដច? 

ពរងឹងពុទធ ិ  
. ( )( ) 0x xα β− − = ឬ

2 ( ) 0x xα β αβ− + + =  
 
. 2 ( )( )ax bx c a x xα β+ + = − −  
-េគរតវូ 
១)េរជសេរ សអញញ ត 
២)សរេសរសមីករ 
៣)េដះរសយសមីករ 

៤)េផទៀងផទ ត់ 
 
ដក់កិចចករេនផទះ 

បណដ េំផញ ី
លំហត់ៈផលគុណៃនពីរចំនួនគត់េស
សតគន េសមនឹងផលបូកពីរចំនួន
េនះដក1។រកចំនួនទំងពីរេនះ។ 

 
កត់រត 

 

10x +

x
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កិចចែតងករបេរងៀន 
• ៃថងទី..............ែខ............ឆន ំ២០១… 
• មុខវជិជ    គណិតវទិយ ថន ក់ទី១០ 

I. ចំណងេជងេមេរៀន 
េមេរៀនទី២  
 
២.១ របព័នធសមីករដឺេរកទី១ មនបីអញញ ត 
២.២ របព័នធសមីករដឺេរកទី១ និងសមីកករដឺេរកទី២ 

II. វតថុបំណង៖ 
� ចំេណះដឹង៖ 

o កំណត់សញញ ណរបព័នធសមីករដឺេរកទី១ មនបីអញញ ត និងរេបៀបេដះរសយ 
o កំណត់សញញ ណរបព័នធសមីករដឺេរកទី១ និងសមីកករដឺេរកទី២  

និងរេបៀបេដះរសយ 
� ចំេណះេធវ៖ 

o េដះរសយរបព័នធសមីករដឺេរកទី១ មនបីអញញ ត េដយេរបវធីិបំបត់អញញ តេដយបូក 
និងេដយជំនួស។ 

o េដះរសយ របព័នធសមីករដឺេរកទី១ និងសមីកករដឺេរកទី២ េដយេរបវធីិបំបត់អញញ ត 
េដយបូក និងេដយជំនួស។ 

o អនុវតតកនុងចំេណទ 
� ឥរយិបថ៖  

មនទំនក់ទំនងលអ រវងសិសស និងសិសស  សិសស និងរគ។ូ 
III. សមភ រឧបេទស៖ 
IV. រយៈេពល   ២ េម៉ង(េម៉ងទី១) 
V. ដំេណ រករបេរងៀន 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរ សកមមភពសិសស 
 

• ពិនិតយអនម័យ 
អវតតមន  
សណដ ប់ធន ប់ 

រដឋបលថន ក ់  
• របធនថន ក់រយករណ៍ 

 
-េតរបព័នធសមីករដឺេរកទី១មន២ 
អញញ តមនរងដូចេមតច? 

រលំកឹេមេរៀន 
 
 

 

- ' ' '

ax by c

a x b y c

+ =
 + =  

របព័នធសមកីរ និងសមកីរដឺេរកលដំបខ់ពស ់
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-េដះរសយរបព័នធសមីករតម 
វធីិបំបត់េដយបូក 

2 4 6(1)

2 5(2)

x y

x y

+ = −
 − = −

 

 
 
 
 

 - 2 4 6

2 5

x y

x y

+ = −
 − = −

 

យក (2) ( 2) (1)× − + េគបន 
1

8 4
2

y y= ⇒ =  

យក 1

2
y = ជំនួស (2)  

េគបន 5x = −  

ដូចេនះ 1
( 5, )

2
x y= − =  

 
-កនុងទូមួយមនដក់េសៀវេភ 
គណិតវទិយចំនួន x កបល 
េសៀវេភរបូវទិយចំនួន y កបល 
និងេសៀវេភភសែខមរចំនួន z  
កបលេហយចំនួនេសៀវេភ 
សរបុ 25កបល។ 
-ចូរសរេសរសមីករេនះ? 
-េតសមីករេនះមនដឺេរកទី 
បុ៉នម ន?មនបុ៉នម នអញញ ត? 
-សមីករមនទរមង់ដូចេនះេហថ 
សមីករដឺេរកទី១មនបីអញញ ត។ 

សមីករទរមង់ដូចេនះចំនួនបីផដុំ
គន បេងកតបនអវី? 
-េដមបីេដះរសយរបព័នធសមីករ 

ដឺេរកទី១មនបីអញញ តេគរតូវ៖ 

.ជំហនទី១ 
បំបត់អញញ តណមួយៃន 
អញញ តទំងបីេដមបីបនរបព័នធ 
សមីករដឺេរកទី១មនពីរអញញ ត 

.ជំហនទី២ េដះរសយរបព័នធ 
សមីករដឺេរកទី១មន២អញញ ត 
 

.ជំហនទី៣ រកតៃមលអញញ តែដល 

េមេរៀនរបចៃំថង 

រ�ពន័ធសមកីរ នងិរ�ពន័ធសមកីរ នងិរ�ពន័ធសមកីរ នងិរ�ពន័ធសមកីរ នងិ    
សមកីរដឺេរក លដំបខ់ពស់សមកីរដឺេរក លដំបខ់ពស់សមកីរដឺេរក លដំបខ់ពស់សមកីរដឺេរក លដំបខ់ពស ់   
២.១ រ�ព័នធសមីករដឺេរកទ១ី មនបីអញញ ត 
 
មនទរមង់៖ 

1 1 1 1

2 2 2 2

3 3 3 3

a x b y c z d

a x b y c z d

a x b y c z d

+ + =
 + + =
 + + =

 

 
 
 

ឧទហរណ៍១ 
េដះរសយរបព័នធសមីករ 

( )13 1

2 7 (2)

3 23 (3)

x y z

x y z

x y z

+ + =
 + − =
 − + =

 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
- 25x y z+ + =  
 
 
-មនដឺេរកទី១មនបីអញញ ត 
 
-របព័នធសមីករដឺេរកទី១មនបីអញញ ត 
-បំបត់អញញ ត z  
យក (1) (2) (2) (3)and+ +  

េគបន 2 3 20 (4)

4 30 (5)

x y

x y

+ =
 + =

 

យក ( )4 ( 2) (5)× − +  
េគបន 5 10 2y y− = − ⇒ =  
យក 2y = ជំនួស (4) េគបន 7x =  
.យក 2, 7x y= = ជំនួស  (1)  
េគបន 4z =  
ដូចេនះ ( 7, 2, 4)x y z= = =  
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បនបំបត់ 
 
-េតេយងរតូវបំបត់អញញ តណមួយ 
ែដលងយជងេគ? 
-ចូរេដះរសយរបព័នធសមីករ 
ដឺេរកទី១មនពីរអញញ ត 
 
 
 
-ដក់របតិបតតិឲយសិសសពិភកស 
តមរកមុ 
 
 
 
 
 
 
-របព័នធសមីករដឺេរកទី១ និង 
សមីករដឺេរកទី២ ផគុំេដយ 
សមីករដឺេរកទី១និងសមីករដឺ
េរកទី២។វធីិេដះរសយ េគេរប 
វធីិបំបត់អញញ តេដយជំនួស 
 
 
 
 
-មន 11x y+ = ជផលបូកឬស 

30xy = ជផលគុណឬស។ 
េតេគអចនិយយបនដូចេមតច 
ចំេពះ x និង y ? 
 
 

ឧទហរណ៍២ 
 េដះរសយរបព័នធសមីករ 

( )
( )
( )

2 5 3 1

5 14 1 2

7 2 9 5 3

x y z

x y z

x y z

− − =
 − + = −
 − + = −

 

 
 

រ�តិបតត ិ
េដះរសយរបព័នធសមីករ 

4 3 11

2 3 2 9

3

x y z

A x y z

x y z

+ − =
= − + =
 + + = −

 

3 2 2

6 2 4 2

9 3 6 6

x y z

B x y z

x y z

+ − =
= − − + = −
 + − =

 

២.២ រ�ព័នធសមីករដឺេរកទ១ី នងិ 

សមីករដឺេរកទី២ 

ឧទហរណ៍១ 
េដះរសយរបព័នធសមីករ 

2 2

1

13

y x

x y

= −
 + =  
 
 

ឧទហរណ៍២ 
 េដះរសយរបព័នធសមីករ 

11

30

x y

xy

+ =
 =

 

 
 
 

អនុវតត  
ដីចមក រមួយរងចតុេកណែកងម
នៃផទរកឡ 24284m

 
-បំបត់អញញ ត y  
យក (2) (1) (1) ( 2) (3)and− × − +  

េគបន 3 9 14 (4)

3 9 11 (5)

x z

x z

+ = −
 + = −

 

-យក (4) (5)− េគបន 
0 3= −   (មិនពិត) 
ដូចេនះសំណំុចេមលយៃនរបព័នធ 
សមីករគឺ∅  
 
- (2, 3, 2)A = − −  
 
 
- B = ∅  
 
 
-សដ ប់ 
-យក (1) ជំនួស (2) េគបន 

2 2

2

( 1) 13

6 0

25

3, 2

x x

x x

x

+ − =
− − =

∆ =
⇒ = −

 

េប 3 3 1 2x y= ⇒ = − =  
េប 2 2 1 3x y= − ⇒ = − − = −  
ដូចេនះចេមលយគឺ (3,2) ( 2, 3)or − −  
- ,x y ជឬសៃនសមីករ 

2

2

1 2

0

11 30 0

1

6, 5

t St P

t t

t x t y

− + =
− + =

∆ =
⇒ = = = =

 
ចេមលយៃនរបព័នធសមីករគឺ (6,5) 
ឬ   (5,6) ។ 
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-តង ,x y

ជវមិរតចតុេកណែកង 
ែដល x y o≻ ≻

។េតេគអចសរេសរ 
របព័នធសមីករបនដូចេមតច? 
-េតេគអចនិយយបនដូចេមតច 
ចំេពះ x និង y ? 

េហយមនបរមិរតរបែវង 270m

។គណនវមិរតចមក រេនះ។ 
 

4284

2( ) 270

4284

135

xy

x y

xy
or

x y

=
 + =

=
 + =

 

-េគបន ,x y ជឬសសមីករ 
2

2

135 4284 0

33

51, 84

t t

x y

− + =
∆ =
⇒ = =

 

ឬ 84, 51x y= =  
េដយ x y≻  
ដូចេនះ 84, 51x y= =  

 
ឲយសិសសពិភកសេដះរសយ 
 
 
 
 
 
 
 
 

ពរងឹងចំេណះដឹង 
េដះរសយរបព័នធសមីករ       

2 2

1

25

y x

x y

− = −
 + =  

 
2 2 9

3 4

2 5 10

x y z

x y

x y z

− + =
− + = −
 − + =  

 
 
 

 

1 1y x y x− = − ⇒ = −  
យក 1y x= − ជំនួស (2)  

2 2

2

2

( 1) 25

12 0

(4 3) 4( 3) 0

4, 3

x x

x x

x x

x

+ − =
− − =

− − + − =
⇒ = −

 

េប 3 3 1 4x y= − ⇒ = − − = −  
េប 4 4 1 3x y= ⇒ = − =  
ដូចេនះចេមលយៃនរបព័នធគឺ 
( 3, 4)− − ឬ (4,3) 

 
ដក់លំហត់ឲយសិសសយកេទ
េធវេនផទះ 

កិចចករផទះ 
េដះរសយរបព័នធសមីករទី2ែដល
េនសល់ 
 

 
កត់រតរបធនលំហត់ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
• ៃថងទី..............ែខ............ឆន ំ២០១២ 
• មុខវជិជ    គណិតវទិយ ថន ក់ទី១០ 

I. ចំណងេជងេមេរៀន 

េមេរៀនទី២   (ត) 
 
២.៣ សមីករដឺេរកលំដប់ខពស់ងយ 
២.៤  រទឹសដីបទសំណល់ និងរទឹសដីបទផលគុណកតត  

II. វតថុបំណង៖ 
� ចំេណះដឹង៖ 

o បងហ ញសញញ ណសមីករដឺេរកលំដប់ខពស់ 
o កំណត់បនរទឹសដីសំណល់ និង រទឹសតីបទកតត  

� ចំេណះេធវ៖ 
o េដះរសយសមីករដឺេរកទី៣ និងសមីករដឺេរកទី4 ងយៗ េដយេរបវធីិដក់ជ  

ផលគុណកតត  
o រកតៃមលពហុធតមតៃមល x ែដលឲយ 
o រកសំណល់និងកតត ៃនវធីិែចកពហុធ នឹងេទវធដឺេរកទី១ 
o រសយបញជ ក់រទឹសដីបទសំណល់ និងរទឹសដីបទកតត  

� ឥរយិបថ ៖ មនទំនក់ទំនងលអ រវងសិសស និងសិសស  សិសស និងរគ។ូ 
III. សមភ រឧបេទស៖ 
IV. រយៈេពល   ២ េម៉ង   (េម៉ងទី២) 
V. ដំេណ រករបេរងៀន៖ 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរ សកមមភពសិសស 
 
.ពិនិតយអនម័យ អវតតមន 

សណដ ប់ធន ប់ 

រដឋបលថន ក ់  
.របធនឬអនុរបធនថន ក់ 

េឡងរយករណ៍ 
 
-េត 3 3a b− = ? 
-ដក់កេនសម 3 8A x= −

ជផលគុណកតត ? 
-េប 2 ?x a x= ⇒ =  
-រកតៃមល x េប 2 21, 1x x= = −  

រលំកឹេមេរៀន  
- 3 3 2 2( )( )a b a b a ab b− = − + +  
- 3 32A x= −  

2( 2)( 2 4)x x x= − + +  
- 2x a x a= ⇒ = ±  
- 2 1 1x x= ⇒ = ±  

របព័នធសមកីរ និងសមកីរដឺេរកលដំបខ់ពស ់
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- 2 1x x i= − ⇒ = ±  
 
 
 
-សមីករែដលមនដឺេរកធំជង២ 

េគេហថសមីករដឺេរកលំដប់ 
ខពស់។ ដូចជសមីករដឺេរកទី3 
 សមីករដឺេរកទី4…….. 

-ែណនំសិសសឲយសរេសរសមីករ 

ែដលអងគទី២ េសម ០។ 
-េតអងគទី១ចូលរបូមនតអវី? 

-ចូរដក់អងគទី១ជផលគុណកតត ? 
-េតសមីករេនះចូលរបូមនតអវី? 
-ចូរេដះរសយសមីករ 

( ) 21 ( 1) 0x x x− + + =  
  
 
 
 
 
 
-ចូរសរេសរសមីករែដលអងគទី២ 

េសម០ ។ 

-េបតង 2t x= េតសមីករអច 
សរេសរបនដូចេមតច? 
-េតអងគទី១ចូលរបូមនតអវី? 
-ចូរដក់អងគទី១ជផលគុណកតត ? 
-េតសមីករេនះចូលរបូមនតអវី? 
-ចូរេដះរសយសមីករ 

( 1)( 1) 0t t− + =  
-ែណនំសិសសយកតៃមល t
ែដលរកេឃញជំនួសរកតៃមល x
ែដលជឬសៃនសមីករ 

េមេរៀនរបចៃំថង 

រ�ពន័ធសមកីរ នងិសមកីរដឺេរក      រ�ពន័ធសមកីរ នងិសមកីរដឺេរក      រ�ពន័ធសមកីរ នងិសមកីរដឺេរក      រ�ពន័ធសមកីរ នងិសមកីរដឺេរក      
លដំបខ់ពស់លដំបខ់ពស់លដំបខ់ពស់លដំបខ់ពស់    

២.៣  សមកីរដឺេរកលដំប់ខពសង់យ 
 

 

ឧទហរណ៍ េដះរសយសមីករ 
3 1x =  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ឧទហរណ៍ េដះរសយសមីករ 
4 1x =  

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

 
. 3 1 0x − =  
 
. 3 3 2 2( )( )a b a b a ab b− = − + +  
- ( ) 21 ( 1) 0x x x− + + =  
- 0 0 0A B A orB× = ⇒ = =  

-
2

1 0

1 0

x

x x

− =
 + + =

 

. 1 0 1x x− = ⇒ =  

. 2 1 0x x+ + =  
3

1 3

2

i
x

∆ = −

− ±
⇒ =

 

ឬសៃនសមីករគឺ 1 3
1,

2

i
x

− ±=  

- 4 1 0x − =  
 
- 2 1 0t − =  
 
 
- 2 2 ( )( )a b a b a b− = − +  
- ( 1)( 1) 0t t− + =  
 
- 0 0 0A B A orB× = ⇒ = =  

- 1 0 1

1 0 1

t t

t t

− = = 
⇒ + = = − 
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-តមរយៈឧទហរណ៍ទំង២ខង 

េលេដមបីេដះរសយសមីករដឺេរក
លំដប់ខពស់េគេដះរសយតមវធីិ
ណ? 

-ចូរបំែលងសមីករេនះជសមីករ 

ដឺេរកទី២។ 

-ចូរេដះរសយសមីករដឺេរកទី២ 
2 2 8 0t t− − = ។ 

-ែណនំសិសសឲយយកតៃមល t
ែដលរកេឃញជំនួសរកតៃមល x
ែដលជឬសៃនសមីករ 
 
 
 
-េដមបីេដះរសយសមីករទរមង់ 

4 2 0ax bx c+ + = េតេគរតូវេធវ 
ដូចេមតច? 

 
 
 
 
 
 
-ឲយសិសសពិភគសេដះរសយ 
 
 
 
 
 
.ឲយសិសសេឡងគណន 
 

 
 

 

 

 

ចំណ ំ
េគេដះរសយសមីករដឺេរកលំដ
ប់ខពស់ងយៗបនេដយ 
ករដក់ជផលគុណកតត ។ 

 

ឧទហរណ៍ េដះរសយសមីករ 
4 22 8 0x x− − = ។ 

 
 
 
 
 
 
 

សមគ ល់  
សមីករ 4 2 0, 0ax bx c a+ + = ≠  
េហថសមីករបី៊កេរ។ 

រេបៀបេដះរសយ៖ 
.តង 2t x=  
.េដះរសយសមីករ 
ដឺេរកទី២ 2 0at bt c+ + =  
.រកឬសសមីករតម 
ទំនក់ទំនង 2t x=  

រ�តិបតតិ េដះរសយសមីករ

.ចំេពះ 1t = េនះ 2 1x = 1x⇒ = ±  

.ចំេពះ 1t = − េនះ 2 1x = −  

x i⇒ = ±  
 
.ដក់ជផលគុណកតត  
 
 
 
 
 
 
-តង 2t x=  េគបន 

2 2 8 0

9

4, 2

t t

t

− − =
∆ =
⇒ = −

 

.ចំេពះ 4t = េនះ 2 4x =  

2x⇒ = ±  
.ចំេពះ 2t = − េនះ 2 2x = −  

2x i⇒ = ±  
ដូចេនះ ឬសៃនសមីករគឺ 

{ }2, 2, 2, 2x i i= − −  

 
 
 
-តង 2t x=  
.េដះរសយសមីករដឺេរកទី២

2 0at bt c+ + =  
.រកឬសសមីករតមទំនក់ទំនង 

2t x=  
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-គណនផលែចក 

3( ) 5 6f x x x= − + នឹង 2x −  
 
-េតអនកសេងកតេឃញដូចេមតច 
ចំេពះសំណល់វធីិែចក? 
-េប R ជសំណល់កនុងករែចក 
កេនសមពហុធ ( )f x នឹង x α−  
េត ?R =  
-េប ( )q x ជផលែចករវង ( )f x

នឹង x α− េហយ R

ជសំណល់េត ( ) ?f x =  
-េត ( ) ?f α =  
-េត ?α =  
-េតសំណល់ ?R =  
 
 
 
 
 
 
 
-មន ( ) ( ) ( )f x x q x Rα= − +  
េប 0R = េតេគអចនិយយបន 
ដូចេមតចចំេពះ x α− ? 
 
 
-គណន ( )f α  
-េដយα ជឬសៃន ( ) 0f x =  
េត ( ) ?f α =  
-េត ?R =  

3

4 2

3 2

). 9 0

).3 2 0

). 5 4 20 0

a x x

b x x

c x x x

− =
− =

− − + =
 

 

២.៤ រទឹសដបីទសណំល់ 

និងរទឹសដបីទផលគណុកតត  

ឧទហរណ៍ េគឲយពហុធ 
3( ) 5 6f x x x= − + ។ 

ចូរគណន (2), ( 3). ( )f f f i−  
រទឹសដបីទសណំល ់
េប R ជសំណល់កនុងករែចក 
កេនសមពហុធ ( )f x នឹង x α−  
េនះេគបនសំណល់ ( )R f α=  

រសយបញជ ក់ 
េប ( )q x ជផលែចករវង ( )f x នឹង
x α− េហយ R ជសំណល់ 
េគបន ( ) ( ) ( )f x x q x Rα= − +  
េនះ ( ) ( ) ( )f q Rα α α α= − +  
ដូចេនះ ( )f Rα =  

ឧទហរណ៍ ចូររកសំណល់ៃន 
3( ) 3 4f x x x= + + ែចកនឹង 3x +  

រទឹសតបីទកតត  
( )f x ជពហុធ។េបα

ជចេមលយៃនសមីករ ( ) 0f x =

េនះ x α− ជកតត របស់ ( )f x ។ 
រសយបញជ ក់ 

មន ( ) ( ) ( )f x x q x Rα= − +  

( ) ( ) ( )f q R Rα α α α= − + =  
េដយ ( ) 0 0f Rα = ⇒ =  
ដូចេនះ ( ) ( ) ( )f x x q xα= −

មនន័យថ ( )f x ែចកដច់នឹង

x α−  

{ }

{ }

). 0,3, 3

2 2
). 0, ,

3 3

). 2,2,5

a x

b x

c x

= −

  = − 
  

= −

 

 
 
 

 
3

3

3

(2) 2 5(2) 6 4

( 3) ( 3) 5( 3) 6 6

( ) 3 6 6 6

f

f

f i i i i

= − + =
− = − − − + = −

= − + = −  
 

3

2

( 5 6) ( 2)

4
2 1

2

x x x

x x
x

− + ÷ −

= + − +
−

 

ឬ 2( ) ( 2)( 2 1) 4f x x x x= − + − +  
- (2) 4f =  
- ( )R f α=  
 
 
- ( ) ( ) ( )f x x q x Rα= − +  
 
 
- ( ) ( ) ( )f q R Rα α α α= − + =  
- 3 0 3x x+ = ⇒ = −  
េនះ 3α = −  
- ( 3) 32R f= − = −  
 
 
 
 
. x α− ជតួែចកៃន ( )f x

ឬជកតត មួយៃន ( )f x  
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-តមសមភព
( ) ( ) ( )f x x q xα= − ។េត ( )f x

ែចកដច់នឹង x α− ឬេទ? 
-េយងដឹងថ ( )f x ែចកដច់នឹង
x α− េប ( ) 0f α = ។េត ( )f x

ែចកដច់នឹង ax b+

េនេពលណ? 
 
-តង ( )f x = 3 23 4x x x p− + +  
េត ( )f x ែចកដច់នឹង 2x −

េនេពលណ? 
 
 
-េនេពលែដល ( )f x ែចកនឹង 
កេនសមដឺេរកទី១េតសំណល់ 
មនទរមង់ដូចេមតច? 
-េនេពលែដល ( )f x ែចកនឹង 
កេនសមដឺេរកទី2េតសំណល់ 
មនទរមង់ដូចេមតច? 
-េប ( )q x ជផលែចករវង ( )f x

នឹង ( 2)( 3)x x− − េត ( )f x =? 
-គណន (2)f  
-តមស.កេត (2) ?f =  
-គណន (3)f  
-តមសមមតិកមមេត (3) ?f =  
-េដះរសយរបព័នធសមីករ 

2 5

3 9

a b

a b

+ =
 + =

 

 
 
សមគ ល ់
ពហុធ ( )f x

អចែចកដច់នឹងេទវធដឺេរកទី១

ax b+ របសិនេប ( ) 0
b

f
a

− = ។ 

ឧទហរណ៍ រកតៃមល p ែដលនំឲយ  
ពហុធ 3 23 4x x x p− + +  
ែចកដច់នឹង 2x −  
 

រ�តិបតត ិ
ពហុធ ( )f x ែចកនឹង 2x −

មនសំណល់5និងេនេពលែដល
( )f x ែចកនឹង 3x − មនសំណល់9

។ ចូររកសំណល់របស់ពហុធ
( )f x ែចកនឹង ( 2)( 3)x x− −  

 

 
 
 
- ( ) ( ) ( )f q R Rα α α α= − + =  
- ( ) 0f α =  
 
-េគបន 0R =  
- ( )f x ែចកដច់នឹង x α−

មនន័យថ x α− ជកតត របស់

( )f x  
 

- ( ) 0
b

f
a

− =  

 
 
- (2) 0f =  

3 22 3 2 4 2

4 0 4

p o

p p

− × + × + =
+ = ⇒ = −

 

 
 
-ជចំនូនពិតគឺ   R k=  
 
 
-មនទរមង់ជកេនសមដឺេរកទី១ 
គឺ R ax b= +  
 
- ( ) ( 2)( 3) ( )f x x x q x ax b= − − + +  
 
- (2) 2f a b= +  
ែត (2) 5 2 5f a b= ⇒ + =  
- (3) 3f a b= +  
ែត (3) 9f = 3 9a b⇒ + =  
េគបន
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2 5
4, 3

3 9

a b
a b

a b

+ =
⇒ = = − + =

 

ដូចេនះ  សំណល់ 4 3R x= −  
 
-េតេគអចេដះរសយសមីករ 
ដឺេរកលំដប់ខពស់ងយៗតនរ
េបៀបណ? 
 
-េដមបេីដះរសយសមីករបី៊ 
ករេរ 4 2 0ax bx c+ + =

េតេគរតូវេធវដូចេមតច? 
 
-េតរទឹសដីសំណល់េគែចងថ 
ដូចេមតច? 
 
-េតរទឹសតីបទកតត េគែចង 
ថដូចេមតច? 
 

ពរងឹងចំេណះដឹង 
 
 

 
-តមផលគុណកតត  
 
 
 
.តង 2t x=  
.េដះរសយសមីករដឺេរកទី២ 
.រកឬសសមីករតមទំនក់ទំនង

2t x=  
-េប R ជសំណល់កនុងករែចក 
កេនសមពហុធ ( )f x នឹង x α−  
េនះេគបនសំណល់ ( )R f α=  
- ( )f x ជពហុធ។េបα

ជចេមលយៃនសមីករ ( ) 0f x =

េនះ x α− ជកតត របស់ ( )f x ។ 
 
 
ដក់លំហត់ឲយសិសសយកេទ
េធវេនផទះ 

កិចចករផទះ 
លំហត់ 
១. េដះរសយសមីករ 

4 2

3 2

.6 19 10 0

. 3 4 12 0

a x x

b x x x

− + =
+ − − =

 

២.រកតៃមលk េបកេនសម
2 2( 1) 16x k x k+ − + −  

ែចកដច់នឹង 3x −  ។ 

 
 
កត់រតរបធនលំហត់ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
• ៃថងទី..............ែខ............ឆន ំ២០១២ 
• មុខវជិជ    គណិតវទិយ 

I. ចំណងេជងេមេរៀន 

េមេរៀនទី២ (តចប់) 
 
២.៥ េដះរសយសមីករដឺេរកលំដប់ខពស់េដយេរបរទឹសតីបទកតត  

� អនុវតតន៍សមីករដឺេរកលំដប់ខពស់ 
II. វតថុបំណង៖ 
� ចំេណះដឹង៖ 

o កំណត់បនពីរេបៀបេដះរសយសមីករដឺេរកលំដប់ខពស់េដយេរបរទឹសតីបទកតត  
� ចំេណះេធវ៖ 

o េដះរសយសមីករដឺេរកលំដប់ខពស់េដយេរបរទឹសតីបទកតត   
o អនុវតតន៍សមីករដឺេរកលំដប់ខពស់កនុងករេដះរសយចំេណទសមីករ។ 

� ឥរយិបថ៖ មនទំនក់ទំនងលអ រវងសិសស និងសិសស  សិសស និងរគ។ូ 
III. សមភ រឧបេទស៖ 
IV. រយៈេពល   ២ េម៉ង   (េម៉ងទី៣) 
V. ដំេណ រករបេរងៀន 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរ សកមមភពសិសស 
 
ពិនិតយ អនម័យ អវតតមន 
និងសណត ប់ធន ប់ 

រដឋបលថន ក ់  
របធនថន ក់រយករណ៍ 

 
េបពហុធ ( )f x មនα

មួយែដល ( ) 0f α =

េតអវីជកតត មួយ 
ៃន ( )f x  ? 

រលំកឹេមេរៀន  
គឺ x α−  
 
 

 
 
 
 
 

េមេរៀនរបចៃំថង 

រ�ពន័ធសមកីរនងិសមកីររ�ពន័ធសមកីរនងិសមកីររ�ពន័ធសមកីរនងិសមកីររ�ពន័ធសមកីរនងិសមកីរ    
ដឺេរកលដំបខ់ពស់ដឺេរកលដំបខ់ពស់ដឺេរកលដំបខ់ពស់ដឺេរកលដំបខ់ពស ់   

២.៥ េដះរសយសមកីរដឺេរកលំដប់ខពស ់

 
 
 
 
 

របព័នធសមកីរ និងសមកីរដឺេរកលដំបខ់ពស ់
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-តង 3 2( ) 8 12f x x x x= + − − ។ 
កនុងចំេណមតៃមល

1, 2, 3, 4, 6, 12± ± ± ± ±∓

េតតៃមលណែដលេធវឲយសមីករ
េផទៀងផទ ត់ 
-េត ( )f x ែចកដច់នឹងបុ៉នម ន? 
-ដក់ ( )f x ជផលគុណកតត  
 
-េដះរសយសមីករ ( ) 0f x =  
 
 
 
 
 
 
-តង

4 3 2( ) 6 3f x x x x x= + − + +  
េតតៃមល x ណែដលេធវឲយ

( ) 0f x = ? 
-ដក់ ( )f x ជផលគុណកតត  
-តង 3 2( ) 2 4 3g x x x x= + − −  
ចូររកឬសងយៃន ( )g x  
-ដក់ ( )g x ជផលគុណកតត  
-សរបុមកេត ( ) ?f x =  
 
-េដះរសយសមីករ ( ) 0f x =  
 
 
 
 
 

េដយេរ�រទឹសតបីទកតត  

 

ឧទហរណ៍១ េដះរសយសមីករ 
3 2 8 12 0x x x+ − − = ។ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ឧទហរណ៍២ េដះរសយសមីករ
4 3 26 3 0x x x x+ − + + = ។ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
-គឺ ( 2) 0f − =  
 
 
 
- ( )f x ែចកដច់នឹង 2x +  
- 2( ) ( 2)( 6)f x x x x= + − −  

( 2)( 2)( 3)x x x= + + −  
2( 2) ( 3)x x= + −  

េដយ ( ) 0f x = េនះ 
2( 2) ( 3) 0x x+ − =  
2 0 2

3 0 3

x x

x x

+ = = − 
⇒ ⇒ − = = 

 

ដូចេនះ  ឬសៃនសមីករគឺ 

2,3x = −  
-គឺ (1) 0f =  
 
. 3 2( ) ( 1)( 2 4 3)f x x x x x= − + − −  
. ( 3) 0g − =  

 
- ( ) ( )2( ) 3 1g x x x x= + − −  
េគបន 

( ) ( )( )2( ) 1 3 1f x x x x x= − + − −  
េដយ ( ) 0f x = េនះ 

( ) ( )( )21 3 1 0x x x x− + − − =  
. 1 0 1x x− = ⇒ =  
. 3 0 3x x+ = ⇒ = −  
. 2 1 0x x− − =  

េនះ 1 5

2
x

±=  

ដូចេនះ 1 5
1, 3,

2
x

±= −  

.តង ( ) 4 3 2 2f x x x x x= + − + −  
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.តង

( ) 4 3 2 2f x x x x x= + − + −  
ចូររកឬសងយៃនសមីករេនះ 
-ដក់ ( )f x ជផលគុណកតត  
 
 
 
 
-េដះរសយសមីករ ( ) 0f x =  
 
 
 
-េដយ1 2i+

ជឬសៃនសមីករ។េតេយងអ
ចេធវបនដូចេមតច? 
 
-ចំនួនកំុផលិចមួយេសម ០ 
េតេគអច 
ទញបនដូចេមតច? 
-ឲយសិសសេដះរសយរបព័នធ 

សមីករ 1 0

2 18 0

b a

a

+ + =
 − =

 

 
-ែណនំសិសសឲយយកតៃមលa និង
b ជំនួសកនុងសមីករ 
រចួេដះរសយ 
សមីករេនះ 
 
 
 

ឧទហរណ៍៣ េដះរសយសមីករ 
4 3 2 2 0x x x x+ − + − = ។ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

អនុវតតសមីករដឺេរកលំដបខ់ពស ់
ឧទហរណ៍១  េគមន 

សមីករ 3 24 0x x ax b− + + = ។ 
ចូររកតៃមលa និងbេដយសគ ល់ ឬស 
មួយគឺ1+2i រចួេដះរសយសមីករ 
តមតៃមល a និង b ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

ឧទហរណ៍២ 
េគេធវរបអប់មួយពីរកដសកតុង 

េដយ (1) 0f =  
( ) ( )( )3 21 2 2f x x x x x= − + + +

តង 3 2( ) 2 2g x x x x= + + +  
េដយ ( 2) 0g − = េគបន 

( ) ( )2( 2) 1g x x x= + +  
េនះេគបន

( )2( ) ( 1)( 2) 1f x x x x= − + +  
េដយ ( ) 0f x = េគបន 

( )2( 1)( 2) 1 0x x x− + + =  
. 1 0 1x x− = ⇒ =  
. 2 0 2x x+ = ⇒ = −  
. 2 1 0x x i+ = ⇒ = ±  
ដូចេនះ 1. 2, ,x i i= − −

 -ជំនួសកនុងសមីករ 

( ) ( ) ( )3 2
1 2 4 1 2 1 2 0i i a i b+ + + + + + =  

( ) ( )1 2 18 0b a a i+ + + − =  
.ែផនកពិតេសម០និងែផនកនិមិតតេសម០ 

េគបន 1 0

2 18 0

b a

a

+ + =
 − =

 

9, 10a b⇒ = = −  
ដូចេនះ 9, 10a b= = −  
- 3 24 9 10 0x x x− + − =  
តង 3 2( ) 4 9 10f x x x x= − + −  
េដយ (2) 0f = េគបន 

2( ) ( 2)( 2 5)f x x x x= − − +  
េដយ ( ) 0f x = េនះ 

2( 2)( 2 5) 0x x x− − + =  
. 2 0 2x x− = ⇒ =  
. 2 2 5 0x x− + =  

' 4 1 2x i∆ = − ⇒ = ±  
ដូចេនះ 2,1 2x i= ±  
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x 

x 

12 - 2x 

8 - 2x 

 
 
 
 
-ឲយសិសសអនរបធនចំេណទ 
េតបំរប់ៃនចំេណទមនអវីខលះ? 
 
 
 
-េតមឌៃនរបេលពីែប៉តែកង 
មន របូមនតដូចេមដច? 
-េតបតៃនរបេលពីែប៉តែកង 
មន រងជអវី? 
 
-េតៃផទរកឡបត ?bS =  
-េតកមពស់របេលពីែប៉តែកង

?h =  
-េតមឌរបេលពីែប៉តែកង ?V =  
-តមសមមតិកមមេត ?V =  
 
-ចូរេដះរសយសមីករ 

( )( )12 2 8 2 64x x x− − = -េត x
តៃមលណែដលរតូវល.ខ 
 

រងឹរងចតុេកណែកងែដលមន 
បេណត យ12cmនិងទទឹង8cm 
(ដូចរបូ)។េគកត់កេរ4ែដលមន 
រជងុេចញពីបួនកច់រជុងរបស់ 
រកដសេនះរចួបត់តមបេណត យ 
និងទទឹងតមចំនុចនិមួយៗ(ដូចរបូ)
េធវជរបអប់មួយែដលមនរងរប
េលពីែប៉តែកង។ 
ចូររកតៃមលេបមឌៃនរបអប់េនះេសម 
និង64cm3។ 

 
-រកដសកតុងរងចតុេកណែកង 
េដលមនប 12cm=  ទ 8cm=  
េគចង់េធវរបអប់រងរបេលពីែប៉ត 
ែកង ែដលមនមឌ 364cm  
 
-មនរបូមនត bV S h= ×  
-មនរងចតុេកណែកងែដលមន 
បេណត យ 12 2x= −  និង ទទឹង

8 2x−  
- ( )( )12 2 8 2bS x x= − − 2cm  
- h x= cm  
- ( )( )12 2 8 2V x x x= − − 3cm  
- 364V cm=  

( )( )12 2 8 2 64x x x⇒ − − =  
3 210 24 16 0x x x− + − =  

( ) ( )2

2

'

2 8 8 0

. 2 0 2

. 8 8 0

8 4 2 2

x x x

x x

x x

x

− − + =

− = ⇒ =
− + =

∆ = ⇒ = ±

 

ល.ខៃនចំេណទ0 4x≺ ≺  
ដូចេនះ      2x cm=  
          ឬ    4 2 2x cm= −  

 
េដមបីេដះរសយសមីករដឺេរក 
លំដប់ខពស់ 
េតេគរតូវេធវដូចេមដច 
េដយេរបរទឹសដីបទកតត ? 

ពរងឹងចំេណះដឹង  
.រកចំនូនមួយមកជំនួសតៃមល x
ែដលេធវឲយសមីករេផទៀងផទ ត់ 
 (រកឬសងយ) 
.អនុវតតរទឹសដីបទកតត  
.េដះរសយសមីករេដយេរប 

0
0

0

A
A B

B

=
× = ⇒  =

 

x 
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ដក់លំហត់ឲយសិសសេធវេនផទះ 

កិចចករផទះ 
លំហត់ 
េដះរសយសមីករ 

4 3 23 3 11 6 0x x x x− − + − =  
 

 
សិសសកត់រត 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
• ៃថងទី...........ែខ............ឆន ំ២០១... 
• មុខវជិជ ៖គណិតវទិយថន ក់ទី១០ 

I. ចំណងេជងេមេរៀន៖ 
េមេរៀនទី៣                        

 
                        ៣.១ វសិមភព 
                                ក.សញញ ណវសិមភព 
                                ខ.លកខណៈវសិមភព 
                        ៣.២ វសិមីករដឺេរកទី១មនមួយអញញ ត 
                                ក.សញញ ណវសិមីករ 
                                ខ.េដះរសយវសិមីករដឺេរកទី១មនមួយអញញ ត 

II. វតថុបំណង៖ 
• ចំេណះដឹង៖ 

� របប់ពីសញញ ណវសិមភព បងហ ញលកខណៈវសិមភព។ 
� របប់បនពីសញញ ណវសិមីកររេបៀបេដះរសយវសិមីករដឺរកទី១មនមួយអញញ ត។ 

• ចំេណះេធវ៖ 
� េដះរសយវសិមីករដឺរកទី១មនមួយអញញ ត។ 
� បករសយចេមលយវសិមីករេនេលអ័កសចំនួន។ 

• ឥរយិបថ៖ សិសសមនសម រតីេដះរសយលំហត់េដយរបុងរបយ័តន។ 
III. រយៈេពល៖២េម៉ង(េម៉ងទី១) 
IV. សមភ រឧបេទស៖ 

  ផទ ំងរកដសសរេសររបតិបតតិ។ 
V. ដំេណ រករបេរងៀន៖ 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសិសស 
 
រតតួពិនិតយអនម័យ 
សណដ ប់ធន ប់ និងវន័ិយ 

រដឋបលថន ក់  
របធនថន ក់រយករណ៍ 

 
-ចូរេរបៀបេធៀបចំនួនខង 
េរកមេដយបំេពញសញញ  

<  ;  >ឬ   = 
15 6 0− +  

( )28 12 13 35+ − − +  
3 3 9 3− − − −  

 

រលឹំកេមេរៀន 
 

 
-េឡងបំេពញ 
 
 

15 6 0− + <  
( )28 12 13 35+ − < − +  

3 3 9 3− − > − −   
 

វិសមីករ 
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-េដមបេីរបៀបេធៀបចំនួនពីរែដល 
មិនេសមគន េតេគេរបសញញ អវីខលះ? 
-េអយសិសសបំេពញសញញ  
<  ;  >  ; ≤  ;  ≥ កនុងរបអប់ 
5 2; 3 7− − ;4 4 
.េតសំេណរទំងេនះេហថអវី? 
.ចំេពះវសិមភព a b< េតអងគ 
ទី១គឺអវី?េហយអងគទី២គឺអវី? 
 
-េតវសិមភព a b< និង c d<

មនទិសេដដូចេមតច? 
-េតវសិមភព a b< និង c d>

មនទិសេដដូចេមតច? 
 
-យកវសិមភព5 2> រចួបូកអងគ 
ទំងពីរនឹងចំនួនវជិជមន3េតេគ 
ទទួលបនវសិមភពថមីមន 
ទិសេដដូចេមតច?ដកនឹងចំនួន 
វជិជមន3?គុណនឹងចំនួន 
វជិជមន3?គុណនឹងចំនួន 
អវជិជមន 3?ែចកនឹងចំនួន 
វជិជមន 3?ែចកនឹងចំនួន 
អវជិជមន 3? 
 
 
 
 
-េអយសិសសទញករណីជ 
ទូេទ 
 
 

េមេរៀនរបចៃំថង 
វិសមីករ 

៣៣៣៣....១១១១វិសមកីរ    

ក.សញញ ណវិសមកីរ 
 
 
 
 
 
-ចំេពះវសិមភព a b<  
. a េហថអងគទី១ 

.b េហថអងគទី២ 
-វសិមភព a b< និង c d< ជ 
វសិមភពមនទិសេដដូចគន ។ 
-វសិមភព a b< និង c d> ជ វ ិ
សមភពមនទិសេដផទុយគន ។ 
ខ ខ ខ ខ ....លកខណៈវិសមភព    
 
 
 
 
 
 
 
ជទូេទៈ 
ចំេពះ ;a b និងc ជចំនួនពិត៖ 
.េប a b< េនះេគបន 

• a c b c+ < +  
• a c b c− < −  
• . .a c b c< េប 0c >  
• . .a c b c> េប 0c <  

• 
a b

c c
< េប 0c >  

• 
a b

c c
> េប 0c <  

 
 
 
 
 
.    <  ;  >  ; ≤  ;  ≥  
 
-សិសសបំេពញ 
 
5 2; 3 7> − − < ;4 4≥  
-េហថវសិមភព 
-អងគទី១គឺ a  
-អងគទី២គឺb  
 
-មនទិសេដដូចគន  
 
-មនទិសេដផទុយគន  
 
 
-េគបន8 5> មនទិសេដដូច 
វសិមភពេដម។ 
-េគបន 2 1> − មនទិសេដ  
ដូចវសិមភពេដម។ 
-េគបន15 6> មនទិសេដ  
ដូចវសិមភពេដម។ 
-េគបន 15 6− < − មនទិសេដ  
ផទុយពីវសិមភពេដម។ 

-េគបន 5 2

3 3
> មនទិសេដ  

ដូចវសិមភពេដម។ 

-េគបន 5 2

3 3
− < − មនទិសេដ  

ផទុយពីវសិមភពេដម។ 
.េប a b< េនះេគបន 

• a c b c+ < +  
• a c b c− < −  
• . .a c b c< េប 0c >  
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-ដក់លំហត់របតិបតតិ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
-េតសមីករដឺរកទី១មនមួយ 
អញញ តរង ដូចេមដច? 
-េបេយងជំនួសសញញ =េដយ 
សញញ > េគបនដូចេមតច? 
េហថអវី? 
-តៃមលអញញ តែដលេធវេអយ 
វសិមីករពិតេហថអវី?                   
-េតករេដះរសយវសិមីករ 
មនន័យដូចេមដច? 
 
-ដក់ឧទហរណ៍ទី១ 
-ែណនំសិសសេអយបំែលង 
វសិមីករេអយអងគទី១ ជប់ 
អញញ តអងគទី២មិនជប់រចួទញ 
រកតៃមល x ។ 
 

 

 

 

 

រ�តិបតត៖ិចូរបំេពញសញញ  
<ឬ   >កនុងរបអប់ខងេរកម 
ក. 4 1− < − េនះេគបន 

4 2 1 2− + − +  
ខ. 2 3> − េនះេគបន 
2 3 1 3− − −  
គ.  5 4− < េនះេគបន 

( ) ( )5 2 4 2− − −  
ឃ. 2 6> − េនះេគបន 
2 6

4 4

−  

៣៣៣៣....២២២២វិសមីករដឺរកទ១ីមនមួយ  អញញ ត    

កកកក....សញញ ណវិសមកីរដឺរកទី១មនមួយ 

អញញ ត 
....មនទរមង់ 0Ax B+ >  
ែដល ;A B ជចំនួនពិត។ 
.ឬសៃនវសិមីករគឺជរគប់តៃមលៃនអ
ញញ តែដលេធវេអយ  
វសិមីករពិត។ 
-េដះរសយវសិមីករគឺរក 
សំណំុឬសៃនវសិមីករ។ 
ខខខខ.េដះរសយវិសមកីរដឺរកទី១មនមួយ 

អញញ ត    

ឧទហរណ៍១េដះរសយវសិមីករ 

15 2 1x+ > −     
2 1 15x > − − ឬ 2 16x > − េនះ 

16
8

2
x

−> = −
 

ដូចេនះវសិមីករ   មនសំណំុ 
ចេមលយ ( )8,x∈ − +∞

• . .a c b c> េប 0c <  

• 
a b

c c
< េប 0c >  

• 
a b

c c
> េប 0c <  

 
-សិសសគិតរចួេឡងបំេពញ 
 
 
ក. 4 1− < − េនះេគបន 

4 2 1 2− + < − +  
ខ. 2 3> − េនះេគបន 
2 3 1 3− > − −  
គ. 5 4− < េនះេគបន 

( ) ( )5 2 4 2− − > −  
ឃ. 2 6> − េនះេគបន 
2 6

4 4

−>  

 
 
 
-មនរង 0Ax B+ =  
 
-េគបន 0Ax B+ >

េហថវសិមីករដឺរកទី១មន    
មួយអញញ ត 
-េហថឬសៃនវសិមីករ 
 
.គឺរកតៃមលអញញ តែដលេធវ 
េអយវសិមីករពិត។ 
 
 
-អនុវតតន៍ 
 
2 1 15x > − − ឬ 2 16x > − េនះ 

16
8

2
x

−> = −
 

ដូចេនះវសិមីករ   មនសំណំុ 
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-ែណនំសិសសពីរេបៀបសរេសរ 
ចេមលយនិងបករសយេលអ័កស។ 
 
 
-ដក់ឧទហរណ៍ទី២ 
.ែណនំសិសសេអយបំបត់វង់
រកចករចួបំែលងអងគទី១េអយ
ជប់អញញ តអងគទី២មិនជប់។ 
 
 
 
 
-ែណនំសិសសេអយបក 
រសយេលអ័កសចំនួន 
 
 
-ដក់លំហត់របតិបតតិេអយ 
សិសសពិភកសតមរកមុ 
រចួរគូេដរសរមបសរមួល។ 
 
 
 
 
 
 
 
 

បករសយេលអ័កស 

 
  
-ឧទហរណ៍២េដះរសយវសិមីករ 

( ) ( )5 3 7 4 3 9x x x− − ≥ − +  
15 15 7 4 12 9

2 15 4 3

2 4 3 15

6 12

x x x

x x

x x

x

− − ≥ − +
− − ≥ −
− − ≥ − +
− ≥

 

េនះ 12
2

6
x ≤ = −

−
 

ដូចេនះ ]( ; 2x ∈ −∞ − ។ 
បករសយេលអ័កស 

             
រ�តិបតតិ៖ចូរេដះរសយវសិមីក 
ខងេរកមរចួបករសយេលអ័កសចំ
នួន 
3 4 7 20

2
6

3

x x

x

− < +
− ≥

 

ចេមលយ 

( )

3 4 7 20

3 7 20 4

4 24

24
6

4
6;

x x

x x

x

x

x

− < +
− < +

− <

> = −
−

∈ − +∞

 

 
 
 
 

)

2
6 2 18

3

18 2 20, 20,

x
x

x x

− ≥ ⇔ − ≥

≥ + = ∈ +∞

 

 
 

ចេមលយ ( )8,x∈ − +∞  
 
 
 
-អនុវតតន៍ 

( ) ( )5 3 7 4 3 9x x x− − ≥ − +  
15 15 7 4 12 9

2 15 4 3

2 4 3 15

6 12

x x x

x x

x x

x

− − ≥ − +
− − ≥ −
− − ≥ − +
− ≥

 

េនះ 12
2

6
x ≤ = −

−
 

ដូចេនះ ]( ; 2x ∈ −∞ − ។ 
បករសយេលអ័កស 

 
-ពិភកសតមរកុមេដយយកចិតត 
ទុកដក់ 
 
 
 
ចេមលយ 

( )

3 4 7 20

3 7 20 4

4 24

24
6

4
6;

x x

x x

x

x

x

− < +
− < +

− <

> = −
−

∈ − +∞

 

 
 

)

2
6

3
2 18

18 2 20

20,

x

x

x

x

− ≥

− ≥
≥ + =

∈ +∞

 

 0 20

6− 0

2− 0

0 20

6− 0

2− 0

8− 0
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-េអយសិសសនិយយពី 
លកខណៈវសិមភពេឡងវញិ 

ពរងឹងចំេណះដឹង   
 

 
.េប a b< េនះេគបន 

• a c b c+ < +  
• a c b c− < −  
• . .a c b c< េប 0c >  
• . .a c b c> េប 0c <  

• 
a b

c c
< េប 0c >  

• 
a b

c c
> េប 0c <  

 
 
-ដក់លំហត់េនផទះ 
 
 

បណដ េំផញ ី
ចូរេដះរសយវសិមីករ 
រចួ បករសយេលអ័កសចំនួន 

6 2 4 7 3 4 7x x x x x− − + > − +
 

 
-កត់រត។ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
• ៃថងទី............ែខ.............ឆន ំ២០១... 
• មុខវជិជ ៖គណិតវទិយថន ក់ទី១០ 

  I.      ចំណងេជងេមេរៀន៖ 
 េមេរៀនទី៣(ត) 
 គ.សញញ េទវធដឺេរកទី១ 
                       ឃ.េដះរសយវសិមីករតមសញញ េទវធដឺរកទី១                                 
៣.៣ របព័នធវសិមីករដឺេរកទី១មនមួយអញញ ត 
                       ក.េដះរសយរបព័នធវសិមីករដឺេរកទី១មនមួយអញញ ត 

II. វតថុបំណង៖ 
• ចំេណះដឹង៖ 

� របប់បនពីទរមង់ទូេទៃនេទវធដឺរកទី១និងសញញ របស់វ។ 
�  របប់បនពីសញញ ណៃនរបព័នធវសិមីករដឺេរកទី១មនមួយអញញ ត។ 

• ចំេណះេធវ៖ 
� សិកសសញញ េទវធ 
� េដះរសយវសិមីករតមសញញ េទវធ 
� េដះរសយរបព័នធវសិមីករដឺេរកទី១មនមួយអញញ ត 

• ឥរយិបថ៖ សិសសមនសម រតីេដះរសយលំហត់េដយរបុងរបយ័តន។ 
III. រយៈេពល៖ ២េម៉ង (េម៉ងទី២) 
IV. សមភ រឧបេទស៖ 
V. ដំេណ រករបេរងៀន៖ 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសិសស 
 
រតតួពិនិតយអនម័យ 
សណដ ប់ធន ប់ និងវន័ិយ 

រដឋបលថន ក់  
របធនថន ក់រយករណ៍ 

 
-េតវសិមីករដឺរកទី១មន 
រងដូចេមតច? 
-ចូរេដះរសយវសិមីករ 
ខងេរកម

( ) ( )
9 4 7 3

3 2 8 9 3 2 7

x x

x x x

+ < −
− − < − + . 

រលឹំកេមេរៀន  
-មនរង 0Ax B+ >  
 
-េដះរសយវសិមីករ 
. 9 4 7 13

9 13 7 4

3
22 3

22

x x

x x

x x

+ < −
+ < −

< ⇒ <

វិសមីករ 
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ដូចេនះ 3
,
22

x
 ∈ −∞ 
 

 

( ) ( )3 2 8 9 3 2 7x x x− − < − +  

3 16 18 3 2 7x x x− + < − −  
11 22 2x x− < − ⇒ >  

ដូចេនះ ( )2,x ∈ +∞  
 
 
-េគមន ( ) 3 9f x x= − ។ ចូរ 
របប់ពីចំនួនតួ អេថរនិង ដឺេរក។ 
-កេនសមរេបៀបេនះេហថអវី? 
-ជទូេទេទវធដឺេរកទី១មន
រងដូចេមដច? 
-ចំេពះេទវធ ( ) 3 9f x x= −  
ចូរគណន ( 1); (3), (4)f f f− ។ 
 
-េតេទវធមួយមនតៃមលដូចេមដច? 
-សិកសសញញ ៃនេទវធ

( ) 3 9f x x= −  
-េដះរសយសមីករ ( ) 0f x =  
-េប 3x > េត ( )f x មនសញញ  
ដូចេមដច? 
-េប 3x < េត ( )f x មនសញញ  
ដូចេមដច? 
-ែណនំសិសសេអយបេងកត 
តរងសញញ ។ 
 
 
 
-េអយសិសសេដះរសយ 
សមីករ ( ) 0g x =  
 

េមេរៀនរបចំៃថង 

វិសមីករ(ត) 

គ.សញញ េទវធដឺរកទី១ 
 

-ជទូេទ៖  េទវធដឺរកទី១មន រង
( )f x ax b= + ែដល  0a ≠ ។                                                        

ឧទហរណ៍១សិកសសញញ ៃនេទវធ

( ) 3 9f x x= −  
( ) 0 3 9 0

3 9 3

f x x

x x

= ⇔ − =
= ⇔ =

 

 
 
 
 
 
 
 
-េគបនតរងសញញ ( )f x  

 
ដូចេនះ 

)
( )

( ) 0, 3,

( ) 0, ,3

f x x

f x x

≥ ∈ +∞

< ∈ −∞
 

ឧទហរណ៍ទី២ សិកសសញញ ៃន 

( ) 3 1g x x= − +   
.ឲយ ( ) 0g x =  

 
  
 -មន២តួ អេថរ x ដឺរក១។ 
 
-េហថេទវធដឺរកទី១។ 
-មនរង ( )f x ax b= +  
ែដល  0a ≠  

( ) 3 9

( 1) 3( 1) 9 12 0

(3) 3.3 9 0

(4 )3.4 9 3 0

f x x

f

f

f

= −
− = − − = − <

= − =
= − = >

 

-មនតៃមលវជិជមន អវជិជមន 
េសម០េទតមតៃមលអេថរ x ។ 

. ( ) 3 9f x x= −  

.ឲយ ( ) 0 3 9 0f x x= ⇒ − =  

3x⇒ =  
-េប 3x >  

3 9

3 9 0

x

x

⇔ >
⇔ − >

 

-េនះ ( ) 0f x >  
-េប 3x <  

3 9

3 9 0

x

x

⇔ <
⇔ − <

 

េនះ ( ) 0f x < ។ 
 
 
. ( ) 0 3 1 0g x x= ⇒ − + =  

.េនះ 1

3
x =  
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-េប 1

3
x > េត ( )g x មនសញញ  

ដូចេមដច?  

-េប 1

3
x < េត ( )g x មនសញញ  

ដូចេមដច?  
.ែណនំសិសសសេងកតតរង 
សញញ  

 
 
-តមរយៈឧទហរណ៍ទំងពីរ 
ខងេលេតសញញ េទវធអរស័យ
េលអវី? 
 
-េតធំជងឬសេទវធមន 
សញញ ដូចេមដច?េហយចុះេបតូច
ជងឬសវញិ? 
 
 
-
េដមបីសិកសសញញ របស់េទវធេគ
រតូវេធវដូចេមដច? 
-ដក់របតិបតតិេអយ សិសសេធវ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

តរងសញញ េទវធៃន ( )g x  

 ដូចេនះ 
1

( ) 0, ,
3

1
( ) 0, ,

3

g x x

g x x

 ≥ ∈ −∞ 

− < ∈ +∞ 
 

 

ជទូេទ៖ 
េគកំណត់សញញ របស់េទវធេទ 
តមសញញ របស់ a ៃនេទវធ

( ) , 0f x ax b a= + ≠  
តរងសញញ ៃន ( )f x  

 
រ�តិបតត ិ
សិកសសញញ ៃនេទវធ 

1
( ) 3

2
f x x= − +  

ចេមលយ 
សិកសសញញ ៃនេទវធ 

1
( ) 3

2
f x x= − +  

1
( ) 0 3 0

2
6

f x x

x

= ⇔ − + =

=
 

តរងសញញ ៃន ( )f x  

 
ដូចេនះ 

](
( )

( ) 0; ,6

( ) 0, 6,

f x x

f x x

≥ ∈ −∞

< ∈ +∞
 

ខ.េដះរសយវិសមីករតមសញញ េទវធ 

ដឺរកទី១ 

.

( ) 3 1

( ) 0 3 1 0

1
3 1

3

g x x

g x x

x x

= − +
= ⇔ − + =

− = − ⇔ =
 

1
3 1

3
3 1 0 ( ) 0

1
3 1

3
3 1 0 ( ) 0

x x

x g x

x x

x g x

> ⇔ − < −

− + < ⇒ <

< ⇔ − > −

− + > ⇒ >

 

.សិសសពិនិតយ 
-អរស័យនឹងសញញ េមគុណរបស់
x ែដលតងទូេទគឺ a  
.ធំជងឬសមនសញញ ដូច a  
េហយតូចជងឬសមន 
សញញ ផទុយពី a ។ 
 
-េគរតវូេអយេទវធេសម 0  
េហយបេងកតតរងសញញ  
ធំជងឬសសញញ ដូច a

តូចជងសញញ ផទុយពី a ។ 
ចេមលយ 
សិកសសញញ ៃនេទវធ 

1
( ) 3

2
f x x= − +  

1
( ) 0 3 0

2
6

f x x

x

= ⇔ − + =

=
 

តរងសញញ ៃន ( )f x  

 
ដូចេនះ 

](
( )

( ) 0; ,6

( ) 0, 6,

f x x

f x x

≥ ∈ −∞

< ∈ +∞
 

-សិសសេឡងេធវ 
ក. 3 6 0x− − >  
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.ដក់ឧទហរណ៍ 
.ែណនំសិសសេអយសិកស 
សញញ េទវធ ( ) 3 6f x x= − −  
 
 
.េដយ ( ) 0f x > េតតៃមល x យក 
ពីណដល់ណ? 
.ែណនំសិសសេអយេធវ 
ដូចខងេលែដរ។ 
 
.េដយ ( ) 0f x ≤ េតតៃមល x
យកពីណដល់ណ? 
 
 
 
 
.ផដល់ឧទហរណ៍វសិមីករ១ 
គឺ 2 3 0, 3 1 0x x+ ≥ − <  
េបភជ ប់វសិមីករទំងពីរេដយ 
ឈន ប់នឹងបនែបបេនះ

2 3 0

3 1 0

x

x

+ ≥
 − <

េតេគេហថអវី? 

.ែណនំសិសសេអយ េដះ 
រសយវសិមីករនីមួយៗ 
-េអយសិសសតងចេមលយ 
នីមួយៗេលបនទ ត់ចំនួន។ 
 
 

ឧទហរណ៍ៈេដះរសយ វសិមីករ 
ក. 3 6 0x− − >  

( ) 3 6 0

2

f x x

x

= − − =
⇔ = −

 

តរងសញញ  

 
េដយ ( ) 0f x >  
េគបន ( ), 2x∈ −∞ − ។ 

ខ. 5
4 0

4
x− + ≤  

( ) 5 5
4 0

4 16
f x x x= − + = ⇔ =  

តរងសញញ េទវធ 

 
េដយ ( ) 0f x ≤ េគបន 

5
,
16

x
 ∈ −∞ 

។ 

៣.៣រ�ព័នធវិសមកីរដឺរកទី១មនមួយ 

អញញ ត 

ក.េដះរសយរ�ព័ន្ វិសមីករដឺរកទី១ 

ឧទហរណ៍ៈេដះរសយរបព័នធ 

វសិមីករ 2 3 0 (1)

3 1 0 (2)

x

x

+ ≥
 − <

 

3
2 3 0

2
1

3 1 0
3

x x

x x

+ ≥ ⇔ ≥ −

− < ⇔ <
 

-ចំេពះ 3

2
x ≥ −  

             
 

-ចំេពះ 1

3
x <  

 
 

( ) 3 6 0

2

f x x

x

= − − =
⇔ = −

 

តរងសញញ  

 
េដយ ( ) 0f x >  
េគបន ( ), 2x∈ −∞ −  

ខ. 5
4 0

4
x− + ≤  

( ) 5 5
4 0

4 16
f x x x= − + = ⇔ =  

តរងសញញ េទវធ 

 
េដយ ( ) 0f x ≤ េគបន 

5
,
16

x
 ∈ −∞ 

។ 

 
 
 
 
.សេងកត 
 
-េហថរបព័នធវសិមីករ។ 
 

3
. 2 3 0

2
1

. 3 1 0
3

x x

x x

+ ≥ ⇔ ≥ −

− < ⇔ <
 

-ចំេពះ 3

2
x ≥ −

 

 
-ចំេពះ 1

3
x <  

[
3
2

− 0

+∞

5

16−∞x

+0−( )f x

−∞ +∞2−x

+ 0 −( )f x

[
3
2

− 0

+∞

5

16−∞x

+0−( )f x

−∞ +∞2−x

+ 0 −( )f x
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-ដក់របតិបតតិ 
 
-េតរបព័នធសមីករមន 
ចេមលយឬេទ? 

 
- (1) (2)∩

ដូចេនះចេមលយៃនរបព័នធគឺៈ 
3 1

,
2 3

x
 ∈ − 


។ 

រ�តិបតតិៈ 
េដះរសយរបព័នធវសិមីករ 

3 5 2 3(1)

2 7 9(2)

x x

x

− > −
− + ≥

 

 
(1)3 5 2 3

3 2 3 5

2

(2) 2 7 9(2)

2 9 7 2

1

x x

x x

x

x

x

x

− > −
− > − +

>
− + ≥

− ≥ − =
≤ −

-របព័នធវសិមីករគម ន ចេមលយេទ។ 
ដូចេនះ x∈∅ ។ 

 
- (1) (2)∩

ដូចេនះចេមលយៃនរបព័នធគឺៈ 
3 1

,
2 3

x
 ∈ − 


។ 

 
 
 
 
 
(1). 3 5 2 3

3 2 3 5

2

(2). 2 7 9(2)

2 9 7

1

x x

x x

x

x

x

x

− > −
− > − +

⇒ >
− + ≥
− ≥ −
⇒ ≤ −

-របព័នធវសិមីករគម ន ចេមលយេទ។ 
ដូចេនះ x∈∅ ។ 

 
-េតេទវធដឺរកទី១មនរង 
ដូចេមដច? 
-េដមបរីកឬសេទវធេគរតូវេធវ 
ដូចេមដច? 
-ចូររបប់ពីសញញ របស់ េទវធ។ 
 
-េតចេមលយៃនរបព័នធវសិមី ករ 
គឺជអវី? 

ពរងឹងចំេណះដឹង  
- ( ) , 0f x ax b a= + ≠  
-េដះរសយសមីករ ( ) 0f x = ។ 
 
-ធំជងឬសមនសញញ ដូច a

តូចជងឬសផទុយពី a ។ 
-គឺជរបសពវរវងចេមលយ 
ៃនវសិមីករនិមួយៗ។ 

 
-ដក់កិចចករេអយសិសស 
េធវេនផទះ។ 

បណដ េំផញ ី
លំហត ់

 
-កត់រត 

1
3o
)

1
3o
)
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 ១.េដះរសយវសិមីករ 
3 3 7x x− > +
២.េដះរសយរបព័នធវសិមីករ

3 3 2(1)

5 3
3 (2)

2

x x

x
x

− > − +

 − < −

 

 
  



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទី១០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កុម ៣)   ទំព័រទី156 

កិចចែតងករបេរងៀន 
• ៃថងទី.............ែខ............ឆន ំ២០១... 
• មុខវជិជ ៖គណិតវទិយថន ក់ទី១០ 
I. ចំណងេជងេមេរៀន 

េមេរៀនទី៣                             (ត)          
 

                                ខ.េដះរសយវសិមីករែដលមនតៃមលដច់ខត 
                   ៣.៤ វសិមីករដឺេរកទី២មនមួយអញញ ត 
                                ក.សញញ ណវសិមីករដឺេរកទី២ 
                                ខ.េដះរសយវសិមីករតមសញញ រតីធដឺរកទី២ 
   -ករណី 0∆ >  

II.  វតថុបំណង 
• ចំេណះដឹង៖ 

� របប់បនពីរេបៀបេដះរសយវសិមីករែដលមនតៃមលដច់ខត។ 
� របប់បនពីសញញ វសិមីករដឺរកទី២។ 
� កំណត់សញញ របស់រតីធដឺេរកទី២កនុងករណី 0∆ > ។ 

• ចំេណះេធវ៖ 
� េដះរសយវសិមីករែដលមនតៃមលដច់ខត។ 
� េដះរសយវសិមីករដឺរកទី២តមសញញ រតីធកនុងករណី 0∆ > ។ 

• ឥរយិបថ៖ សិសសមនសម រតីេដះរសយលំហត់េដយរបុងរបយ័តន។ 
III.  រយៈេពល៖ ២េម៉ង(េម៉ងទី៣) 
IV.  សមភ រឧបេទស៖ 

ផទ ំងរកដសសរេសរលំហត់របតិបតតិ។ 
V.  ដំេណ រករបេរងៀន៖ 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសិសស 
 
-រតួតពិនិតយអនម័យ 
សណដ ប់ធន ប់ និងវន័ិយ 

រដឋបលថន ក់  
-របធនថន ក់រយករណ៍ 

 
-េត a ជអវី? 
 
-េប 0a < េនះ ...?a =  

រលឹំកេមេរៀន 
 

 
-ជចមង យ a ឯកតពីគល់o 
េនេលអ័កសចំនួន។ 
-េប 0a < េនះ a a= −  

វិសមីករ 
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-េប 0a > េនះ ...?a =  
-រកតៃមល x ែដល 
(1) 4

(2) 2 4

x

x

=

− =
 

-េប 0a > េនះ a a=  
(1) 4 4

(2) 2 4 2 4

6

2

x x

x x

x

= ⇔ = ±

− = ⇔ − = ±


⇔ = −

 

 
 
 
 
 
-ដក់ឧទហរណ៍១ 
-េតកេនសម3 2x−

តងចំនួនែដលមនបុ៉នម ន 
ឯកតពីគល់អ័កស? 
-ែណនំសិសសេអយគូស 
អ័កសចំនួន។ 
 
-េត 7 ឯកតពីគល់អ័កសមន 
បុ៉នម ន?េនរតង់ចំណុចណខលះ? 
-រគូរបប់ដូេចនះេគរតូវ 
េដះរសយ 
សមីករពីរគឺ3 2 7x− = −  
ឬ3 2 7x− =  
-ដក់ឧទហរណ៍២ 
-េតកេនសម3 2x−

តងចំនួនែដលធំ 
ជងបុ៉នម នឯកតពីគល់អ័កស? 
-
ដូេចនះេគរតវូេដះរសយវសិមី
ករណខលះ? 
 
 
 

េមេរៀនរបចៃំថង 
វិសមីករ(ត) 

ខ.េដះរសយវិសមីករែដលមន 

តៃមលដចខ់ត 

ឧទហរណ៍១េដះរសយសមីករ 
3 2 7x− =  

កេនសម3 2x− តងចំនួនែដល 
មន 7 ឯកត ពីគល់អ័កស

ដូេចនះេគរតវូ េដះរសយសមីករ 
ពីរគឺ3 2 7x− = − ឬ3 2 7x− =  

3 2 7 5x x− = − ⇔ =  
ឬ3 2 7 2x x− = ⇔ = −  
សំណំុចេមលយសមីករគឺ 

}{ 2;5x∈ −  

ឧទហរណ៍២េដះរសយវសិមីករ 
3 2 7x− >  

កេនសម3 2x− តងចំនួន   
ែដលធំជង 7 ឯកតពីគល់ អ័កស។ 
ដូេចនះេគរតវូេដះរសយវសិមីករ 
ពីរ3 2 7x− > ឬ3 2 7x− < −  
3 2 7 2x x− > ⇔ < − ឬ

3 2 7 5x x− < − ⇔ >  
សំណំុចេមលយ 

 ] [ ] [, 2 5,x∈ −∞ − +∞∪  

 
 
 
 
 
-េដះរសយសមីករ 

3 2 7x− =  
-តង 7 ឯកតពីគល់អ័កស 

-មនពីរគឺរតង់7 និង 7− ។ 
 
-េដះរសយសមីករ 

3 2 7 5x x− = − ⇔ =  
ឬ3 2 7 2x x− = ⇔ = −  
សំណំុចេមលយសមីករគឺ 

}{ 2;5x∈ −  
-ធំជង7 ឯកតពីគល់អ័កស។ 
 
-វសិមីករពីរ3 2 7x− > ឬ
3 2 7x− < − ។ 
3 2 7 2x x− > ⇔ < − ឬ

3 2 7 5x x− < − ⇔ >  
 
សំណំុចេមលយ 

 ] [ ] [, 2 5,x∈ −∞ − +∞∪  
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-េអយសិសសបករសយ 
ចេមលយេលអ័កសចំនួនផង។ 
 
-ដក់ឧទហរណ៍៣ 
-េតកេនសម3 2x−

តងចំនួនែដលតូចជងឬេសម 
បុ៉នម នឯកតពីគល់អ័កស? 
-
ដូេចនះេគរតវូេដះរសយវសិមី
ករណខលះ? 
-ជទូេទៈ 0C >  
.េប Ax B C+ =

មនន័យដូចេមដច? 
.េប Ax B C+ <

មនន័យដូចេមដច? 
.េប Ax B C+ >

មនន័យដូចេមដច? 
 
.សិសសពិភកសេដះរសយ 
លំហត់ េរកមករែណនំរបស់ 
រគ។ូ 
 
 
 
 
-េតសមីករដឺរកទី២មនរង 
ដូចេមដច? 
-េបេយងជំនួសសញញ =េដយ 

ឧទហរណ៍៣ 
េដះរសយវសិមីករ 

3 2 7x− ≤  
-កេនសម3 2x− តងចំនួនែដល 
តូចជងឬេសម 7  ឯកតពីគល់ 
អ័កស។ 
ដូេចនះេគរតវូេដះរសយ 
វសិមីករពីរ3 2 7x− ≤ និង
3 2 7x− ≥ − ។ 
3 2 7 2x x− ≤ ⇔ ≥ − និង

3 2 7 5x x− ≥ − ⇔ ≤  
សំណំុចេមលយគឺ [ ]2,5x∈ − ។ 

-ជទូេទៈ 0C > េគបន 
. Ax B C+ = មនន័យថ 
Ax B C+ = ឬ Ax B C+ = −  
. Ax B C+ < មនន័យថ
Ax B C+ < និង Ax B C+ > −  
. Ax B C+ > មនន័យថ
Ax B C+ > ឬ Ax B C+ < −  

រ�តិបតតិៈ 
េដះរសយវសិមីករ 

2 1 5

2 1 5

x

x

− ≥
⇔ − ≥

 

ឬ 2 1 5x − ≤ −  

2 6 3x x≥ ⇔ ≥  
ឬ 2 4 2x x≤ − ⇔ ≤ −  
ដូចេនះ ( ) ( ), 2 3,x ∈ −∞ − ∪ +∞  

៤.វិសមីករដឺរកទី២មនមយួអញញ ត 

ក.សញញ ណវិសមកីរដឺរកទី២ 
វសិមីករដឺរកទី២មនមួយ 

 
 
 
 
-តូចជងឬេសម 7 ឯកតពីគល់អ័កស 
-វសិមីករពីរ3 2 7x− ≤ និង
3 2 7x− ≥ − ។ 
3 2 7 2x x− ≤ ⇔ ≥ − និង

3 2 7 5x x− ≥ − ⇔ ≤  
សំណំុចេមលយគឺ [ ]2,5x∈ − ។ 

 
 
 
 
- Ax B C+ = ឬ Ax B C+ = −  
- Ax B C+ < និង Ax B C+ > −  
- Ax B C+ > ឬ Ax B C+ < −  
 
 
 
 
-េដះរសយវសិមីករ 
2 1 5

2 1 5

x

x

− ≥
⇔ − ≥

 

ឬ 2 1 5x − ≤ −  

2 6 3x x≥ ⇔ ≥  
ឬ 2 4 2x x≤ − ⇔ ≤ −  
ដូេចនះ ( ) ( ), 2 3,x ∈ −∞ − ∪ +∞  
 
.មនរង 2 0; 0ax bx c a+ + = ≠  
-េគបន 
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សញញ វសិមភព ( ); ; ;< > ≤ ≥

េតេគបនដូចេមដច? 
-េតសំេណរទំងេនះេហថអវី? 
 
 
-េតអងគទី១ៃនវសិមីករដឺេរកទី២ 
ជអវី? 
- 0∆ > រតីធមនឬសដូចេមដច? 
-ចូរដក់ ( )f x

ជផលគុណកតត ? 
 
 
-ែណនំសិសសេអយ 
តង 2( ) 3 2f x x x= − +  
-េត ( )f x

េហថអវី?មនេមគុណ a  
េសមបុ៉នម ន?ជចំនួនដូចេមដច? 
-ដក់កេនសមេនះជផលគុណកតត  
-េតសញញ របស់ ( )f x

បនមកពីណ 
-េដមបីសិកសសញញ ( )f x

េគរតូវេធវដូចេមដច? 
-ែណនំសិសសេអយបេងកត 
តរង សញញ សរបុមួយ។ 
-េតតំបន់ណជចេមលយៃន 
វសិមីករ ( ) 0f x ≥ ? 
-ែណនំសិសសេអយតង

2( ) 2 3 5g x x x= − − +  
េត a េសមបុ៉នម នជចំនួនដូចេមដច? 
-ដក់ ( )g x ជផលគុណកតត ។ 
-សិកសសញញ របស់ ( )g x ។ 
 

អញញ តមនរងៈ 
2 0ax bx c+ + > ឬ
2 0; 0ax bx c a+ + < ≠  

 

ខ.េដះរសយវិសមីករដឺរកទី២តម 

សញញ រតធី 
រតីធដឺេរកទី២មនរង 

2( ) 0; 0f x ax bx c a= + + = ≠ . 
-ករណី 0∆ >  
រតីធមនឬស 1 2;x x េគបន 

1 2( ) ( )( )f x a x x x x= − −  
ឧទហរណ៍1េដះរសយវសិមីករ 

2 3 2 0x x− + ≥  

        
េដយ ( ) 0f x ≥ េគបន

] [ )( ,1 2,x ∈ −∞ +∞∪  
 
 
 
 
 
 
 

ឧទហរណ៍២េដះរសយវសិមីករ

22 3 5 0x x− − + <  
 
 
 
 

2

2

2

2

0

0

0

0

ax bx c

ax bx c

ax bx c

ax bx c

+ + <
+ + >
+ + ≤
+ + ≥

 

-េហថវសិមីករដឺេរកទី២ 
 
-ជរតីធដឺេរកទី២ 
 
-មនឬសពីរេផសងគន គឺ x1,x2 

- 1 2( ) ( )( )f x a x x x x= − −  
 
 
.តង 2( ) 3 2f x x x= − +  
 
-េហថ   រតីធដឺេរកទី២ 
មនេមគុណ 1a = >0 
-មន 9 8 1∆ = − = េគបន 

1 21, 2x x= =  
( )( )( ) 1 2f x x x= − −  

-បនមកពីសញញ របស់ ( )1x −

គុណនឹងសញញ របស់ ( )2x − ។ 
-សិកសសញញ ( )1x − និង ( )2x −  

1 0 1

2 0 2

x x

x x

− = ⇒ =
− = ⇒ =

 

 
. ( ] [ ),1 2,x ∈ −∞ +∞∪  
 
-តង 2( ) 2 3 5g x x x= − − +  

2 0a = − <   
 

. ( )23 4 2 5 49∆ = − − =  

1 2

5
1,

2
x x= = −  
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-េតតំបន់ណជចេមលយៃន 
វសិមីករ ( ) 0g x < ? 
 
-តមរយៈឧទហរណ៍ទំងពីរ 
ខងេលេប

2( ) ; 0f x ax bx c a= + + ≠
មនឬសពីរα និង β េត ( )f x

មនសញញ ដូចេមដច? 
-េដមបេីដះរសយរបតិបតតិ ( )1

បន េតេគរតវូេធវដូចេមដច? 
-េតរតីធ 2( )f x x px q= + +

មនឬសេសមបុ៉នម ន? 
-េអយសិសសគណន

( 3); (2)f f−  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

∗ជទូេទៈរតីធដឺេរកទី២ 
2( ) , 0f x ax bx c a= + + ≠ មន 

ឬសពីរα និង β (យកα β< ) 
េគបនតរងសញញ  

រ�តិបតតិៈេដះរសយវសិមីករ 

( )1 2 23 3 2 2x x x− − ≤ −  
( )2 ចូររកតៃមល p និង q េប 
ចេមលយៃនវសិមីក 2 0x px q+ + >  
គឺ 3,2x x< − <  
 
 
 
 

េគបន ( ) 5
( ) 2 1

2
g x x x

 = − − + 
   

2 2 0 1

5 5
0

2 2

x x

x x

− + = ⇒ =

+ = ⇒ = −  

   
េដយ ( ) 0g x < េគបន 

( )5
, 1,

2
x

 ∈ −∞ − +∞ 
 

∪

 
-េរកឬសសញញ ដូច a និងចេនល ះ 
ឬសផទុយពី a  
 
 
 
-សរេសរវសិមីករជទរមង់ទូេទ 
( ) 2 2

2

1 2

1 3 3 2 2

5 3 2 0

2
1,

5

x x x

x x

x x

− − ≤ −

⇔ − − + ≤

= − =

 

 ] )2
( , 1 ,

5
x ∈ −∞ − +∞

∪  

-មនឬស 3, 2x x= − =  
 
-ចំេពះ 3x = − េគបន 

 9 3 0

3 9 (1)

p q

p q

− + =
− =

 

-ចំេពះ 2x = េគបន 

 4 2 0

2 4 (2)

p q

p q

+ + =
+ = −

 

3 9 (1)

2 4 (2)

p q

p q

− =
 + = −

 
 

 1, 6p q⇒ = = −   
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. Ax B C+ =

មនន័យដូចេមដច? 
. Ax B C+ < មនន័យដូចេមដច? 
. Ax B C+ >

មនន័យដូចេមដច? 
 
 
.ចូរនិយយពីសញញ រតីធកនុង 
ករណី 0∆ > ។  

ពរងឹងចំេណះដឹង  
-មនន័យថ Ax B C+ =  
ឬ Ax B C+ = − ។ 

-មនន័យថ Ax B C+ <  
និង Ax B C+ > −  
-មនន័យថ Ax B C+ >  
ឬ Ax B C+ < −  
-េរកឬសសញញ ដូច a

និងចេនល ះឬសផទុយពី a  

 
.ដក់លំហត់ 

បណដ េំផញ ី
លំហត់៖ 
ចូរេដះរសយវសិមីករ 

 
(1). 2 3 4

(2). ( 1)( 5) 0

(3). 4 (4 ) 15

x

x x

x x

− <
+ + ≤

− ≥
 

 
.កត់រត 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
• ៃថងទី.............ែខ............ឆន ំ២០១... 
• មុខវជិជ ៖គណិតវទិយថន ក់ទី១០ 
I. ចំណងេជងេមេរៀន 

េមេរៀនទី៣                      (ត)          
 

                        ខ.េដះរសយសមីករតមសញញ រតីធដឺេរកទី២ 
  -ករណី 0∆ =  
                            -ករណី 0∆ <  

II. វតថុបំណង 
• ចំេណះដឹង៖ 

� របប់បនពីសញញ រតីធដឺេរកទី២កនុងករណី 0∆ = និង 0∆ <  
• ចំេណះេធវ៖ 

� េដះរសយវសិមីករដឺេរកទី២តមសញញ រតីធកនុងករណី 0∆ = និង 0∆ <  
• ឥរយិបថ៖ សិសសមនសម រតីេដះរសយលំហត់េដយរបុងរបយ័តន។ 

III. រយៈេពល៖២េម៉ង(េម៉ងទី៤) 
IV. សមភ រឧបេទស៖ 
V. ដំេណ រករបេរងៀន៖ 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសិសស 
 
-ពិនិតយសណដ ប់ធន ប់ អនម័យ  
អវតដមន 

រដឋបលថន ក់  
-របធនថន ក់េឡងរយករណ៍ 

 
-ករណី 0∆ > េតរតីធមន 
សញញ ដូចេមដច? 
 
-ចំេពះរតីធ

2( )f x ax bx c= + + េប 0∆ =

េតរតីធមនឬសដូចេមដច?េតេគ
អចដក់ជ 
ផលគុណកតត បនដូចេមដច? 
-ករណី 0∆ < េតរតីធមនឬស 
ដូចេមដច?   

រលឹំកេមេរៀន  
-េរកចេនល ះឬសរតីធមនសញញ  
ដូច a កនុងចេនល ះឬសមនសញញ  
ផទុយពី a ។ 
-រតីធមនឬសឌុប 

2

b

a
α β= = −   

. 2( ) ( )
2

b
f x a x

a
= +

 
 
.រតីធគម នឬស។  

វិសមីករ 
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-េអយសិសសរកឬសៃនរតីធ 

2( ) 2 1f x x x= − +  
-េដយេរបលទធផលេនះចូរ ដក់

( )f x ជផលគុណកតត ។ 
-ែណនំសិសសេអយបេងកត 
តរងសញញ ។ 
 
 
.  រកឬសៃន 
រតីធ 2( ) 16 64g x x x= − + −  
 
.ដក់ ( )g x ជផលគុណកតត ។ 
.ែណនំសិសសេអយបេងកត 
តរងសញញ ។ 
 
 
-តមរយៈឧទហរណ៍ទំងពីរ 
ខងេលចំេពះរតីធ 

2( )f x ax bx c= + + មន 0∆ =  
េតរតីធមនសញញ ដូចេមដច? 
 
-ដក់របតិបតតិេអយសិសស 
ពិភកសេដះរសយេរកម 
ករសរមបសរមួលរបស់រគូ។ 
 
-ដក់ a ជកតត េតេគបនដូច 
េមដច? 

-េដមបេីអយ 2 b
x x

a
+ ជកេរ 

េមេរៀនរបចៃំថង 
វិសមីករ(ត) 

� ករណី 0∆ =  

ឧទហរណ៍១ េដះរសយវសិមីករ 

 2 2 1 0x x− + >  
តរងសញញ  

    
េដយ ( ) 0f x >  

ដូចេនះ { }1x ∈ −ℝ
 

ឧទហរណ៍២ េដះរសយវសិមីករ 
2 16 64 0x x− + − ≥   

  
  
  

*ជទូេទៈ 
ចំេពះរតីធ 2( )f x ax bx c= + +  
មន 0a ≠ និង 0∆ =  

រតីធមនឬស 2

b
x

a
= −  

តរងសញញ ៃន ( )f x  

 
រ�តិបតតិៈេដះរសយវសិមីករ 
ខងេរកម                           
(1). 24 4 1 0x x− + ≤ (2).

29 12 4 0x x− + − ≤  
� ករណី∆<0 

េគមន  

( ) 2f x ax bx c= + +                              

 
 
 
 
. 2( ) 2 1f x x x= − + មន ' 0∆ =  

 
'

1 2 1
b

x x
a

⇒ = = − =  

. 2( ) ( 1) 0f x x= − >  
 
- 1;( 1) 0x x∀ ≠ − ≥  
 
  

.

2

'

'

1 2

( ) 16 64

0

8

g x x x

b
x x

a

= − + −
∆ =

= = − =

  

េគបន 2( ) ( 8) 0g x x= − − <

8x∀ ≠ េរពះ 2( 8) 0x − ≥  

    
េដយ ( ) 0g x ≥ ដូចេនះ 8x =  
-រតីធ ( )f x មនសញញ ដូច a

ជនិចចេលកែលងែត
2

b
x

a
≠ −

 
 
 
 
 
(1) 0

(2) ( ; )

x

x

=
∈ −∞ +∞

  

 

. 2( ) ( )
b c

f x a x x
a a

= + +
 

.បែនថមកេរពក់កណត លៃនេមគុ

ណ x គឺ
2

24

b

a
                        .
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េទវធេតេគរតូវេធវដូចេមដច? 
 

-េត
24a

∆− មនសញញ ដូចេមដច 

េប 0∆ < ? 
-េត ( )f x មនសញញ ដូចេមដច? 
 
 
 
 
-រកឬសៃន 
រតីធ 2( ) 2 5 7f x x x= + +  
-េត a េសមបុ៉នម ន? 
-េតរតីធ ( )f x មនសញញ  
ដូចេមដច? 
-រកឬសៃនរតីធ

2( ) 1g x x x= + +  
-េត a េសមបុ៉នម ន? 
-េតរតីធ ( )g x មនសញញ  
ដូចេមដច?  
-សិសសពិភកសជៃដគូេរកម 
ករសរមបសរមួល របស់រគូ។ 
  
  

2

2 2
2

2 2

2
2

2

2
2

( )

( )
4 4

4
( )

2 4

( )
2 4

b c
a x x

a a

b b b c
a x x

a a a a

b b ac
a x

a a

b
a x

a a

= + +

= + + − +

 −= + − 
 

∆ = + −  

      

េដយ
2( ) 0

2

b
x

a
+ ≥

2
0

4a

∆− >

េរពះ∆<0 េនះ  f(x) 
មនសញញ ដូច a  ជនិចច ។ 

ឧទហរណ៍១ េដះរសយវសិមីករ  
22 5 7 0x x+ + >  

 

 

ឧទហរណ២ េដះរសយវសិមីករ           
2 1 0x x+ + ≤  

 
 

 

រ�តិបតតិៈចូរេដះរសយវសិមីករខ
ងេរកម                      

21) 2 4 3 0x x− + − ≥  
22) 5 9x x< +  

2( ) 0
2

b
x

a
+ ≥

2
0

4a

∆− >  
 
.f(x) មនសញញ ដូច a 
 
 
 
 
 
 
. 25 56 31 0∆ = − = − <  

.េដយ 2 0a = >  

ដូចេនះ   ( ) 0,f x x> ∀ ∈ℝ  
 
- 1 4 3 0∆ = − = − <  
.េដ a > 0េនះ ( ) 0g x x IR> ∀ ∈  

ែត ( ) 0g x ≤  
ដូចេនះ x φ∈ ។ 
 
 

1) x φ∈  
2) x∈ℝ  

 
-ចំេពះរតីធ

2( )f x ax bx c= + + មន 0∆ =  
េតរតីធមនសញញ ដូចេមដច? 
 
-េប 0∆ <

េតរតីធមនសញញ ដូចេមដច? 

ពរងឹងចំេណះដឹង  
-េប 0∆ = េន 2( )f x ax bx c= + +  
មនសញញ ដូច a េលកែលងែត 

2

b
x

a
= −  

-េប 0∆ < េនះ 2( )f x ax bx c= + +

មនសញញ ដូចជនិចច 

 
.ដក់លំហត់ឲយសិសសេធវេនផទះ 

កិចចករផទះ  
.កត់រត 
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លំហត ់
េដះរសយវសិមីករ 

2

2

(1) 4 5 0

(2) 9 0

x x

x

+ + ≤
+ ≥
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កិចចែតងករបេរងៀន 
• ៃថងទី.............ែខ...........ឆន ំ២០១... 
• មុខវជិជ ៖គណិតវទិយថន ក់ទី១០ 

I. ចំណងេជងេមេរៀន 

េមេរៀនទី៣                           (ត)   
   
  គ.េដះរសយរបព័នធវសិមីករដឺេរកទី២មនមួយអញញ ត 
  ឃ.អនុវតតន៍ 

� វសិមីករដឺេរកទី៣ 
� វសិមីករជកេនសមរបភគ 

II. វតថុបំណង 

• ចំេណះដឹង៖ 
-របប់បនពីរបព័នធវសិមីករដឺេរកទី២មនមួយអញញ តនិងវធីិេដះរសយ។ 
-របប់បនពីវសិមីករដឺេរកទី៣និងវធីិេដះរសយ។ 
-របប់បនពីវសិមីករជកេនសមរបភគនិងវធីិេដះរសយ។ 

• ចំេណះេធវ៖ 
-េដះរសយរបព័នធវសិមីករដឺេរកទី២តមសញញ រតីធ។ 
-េដះរសយវសិមីករដឺេរកទី៣តមវធីិងយៗ។ 
-េដះរសយវសិមីករជកេនសមរបភគ។ 

• ឥរយិបថ៖មនសម រតីេដះរសយលំហត់យ៉ងរបងុរបយ័តន។ 
III. រយៈេពល៖២េម៉ង(េម៉ងទី៥) 
IV. សមភ រឧបេទស៖ 
V. ដំេណ រករបេរងៀន៖ 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសិសស 
 
-ពិនិតយសណដ ប់ធន ប់ 
អនម័យនិងអវតតមន 

លំនឹងថន ក់  
-របធនឬ អនុរបធនថន ក់ 
េឡងរយករណ៍ 

 
-ចូរនិយយពីសញញ របស់ 
រតីធកនុងករណី 0, 0∆ > ∆ = និង

0∆ < ។ 

រលឹំកេមេរៀន  
-ករណី 0∆ > រតីធមន ឬសពីរ 
េផសងគន គឺα និង β  
.េរករសឺរតីធមនសញញ ដូច a  
.ចេនល ះរសឺរតីធមនសញញ ផទុយ 
ពី a ។ 

វិសមីករ 
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-ករណី 0∆ = រតីធមនឬសឌុប 

2

b

a
α β= = − ។រតីធ មនសញញ  

ដូច a េលកែលងែត
2

b
x

a
= − ។ 

-ករណី 0∆ <

រតីធគម នឬស។រតីធមនសញញ ដូ
ច a ជនិចច។  

 
 
-េតវសិមីករដឺេរកទី២មនមួយ 
អញញ តមន រងដូចេមដច? 
-េយងយកវសិមីករទំងពីរ េនះ 
ចងជរបព័នធេតបេងកតបនជអវី? 
 
-េតចេមលយៃនរបព័នធវសិមីករ 
គឺជអវី? 
 
 
-ែណនំសិសសេអយសិកស 
សញញ ៃនរតីធេនអងគទី១ៃន 
វសិមីករទំងពីរ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

េមេរៀនរបចៃំថង 
វិសមីករ     

(ត)គ.េដះរសយរ�ព័នធវិសមីករដឺេរកទី២

មនមួយអញញ ត 
-របព័នធវសិមីករដឺេរកទី២មន រង 

2
1 1 1

2
2 2 2

0

0

a x b x c

a x b x c

 + + >


+ + >
 

-ចេមលយៃនរបព័នធវសិមីករគឺ 
ជរបសពវរវងចេមលយៃនវសិមីករ
ទំងពីរ។ 

ឧទហរណ៍១.េដះរសយរបព័នធ 

វសិមីករ
2

2

6 0 (1)

3 4 0 (2)

x x

x x

 + − >


+ − ≥
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
-មនរង 2

1 1 1 0a x b x c+ + >  
ឬ 2

2 2 2 0a x b x c+ + >  

. 
2

1 1 1

2
2 2 2

0

0

a x b x c

a x b x c

 + + >


+ + >

េហថរបព័នធវសិមីករដឺេរកទី២។ 
-គឺជរបសពវរវងចេមលយៃន 
វសិមីករទំងពីរ។ 
 

(1). 2 6 0x x+ − >  

តង

2

1 2

( ) 6

1 24 25

3, 2

f x x x

x x

= + −
∆ = + =

= − =
 

តរងសញញ  

         
2

( ,3) (2, )

(2). 3 4 0

x

x x

∈ −∞ +∞
+ − ≥
∪

 

តង 2( ) 3 4g x x x= + −  
េដយ 1 3 4 0a b c+ + = + − =  

1 21, 4x x⇒ = = −  
តរងសញញ ៃនg(x) 
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-េអយសិសសបករសយ 
ចេមលយៃនវសិមីករនិមួយៗេល 
បនទ ត់ចំនួនរចួទញរកចេមលយ
ៃនរបព័នធវសិមីករ។ 
-ែណនំសិសសេអយគូសដិត 
ែផនក យកជចេមលយៃនវសិមីករ 
ទំងពីរេហយយកែផនកែដល 
គូសដិតរពមគន ទំងពីរជ  
ចេមលយរបស់របព័នធ។ 
 
.ែណនំសិសសឲយរកឬសៃនរតី
ធនិមួយៗរចួសិកសសញញ  
េនកនុងតរងែតមួយ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
-េអយសិសសពិភកសេដះ 
រសយលំហត់របតិបតតិេរកម
ករសរមបសរមួលរបស់រគូ។ 
 
 
 
 
 
-ែណនំសិសសេអយដក់ 
កេនសម 3 2( ) 2 8f x x x x= − −

ជផលគុណកតត ។ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

ឧទហរណ៍២.េដះរសយរបព័នធ 
វសិមីករ 

2

2

6 5 0

9 14 0

x x

x x

 − + ≤


− + <
 

 
 
 
 
 
 
 

 
រ�តិបតតិៈេដះរសយរបព័នធវសិមីករ 
ខងេរកម 

2

2 2

3 4 0

(2 3)( 3 ) 0

x x

x x x

− + + ≥


+ − >
 

ឃ.អនុវតតន៍វិសមកីរ 
� វិសមីករដឺេរកទី៣ 

ឧទហរណ៍ៈេដះរសយវសិមីករ 
3 22 8 0x x x− − ≤  

 
 
 

េគបន  ] [( , 4 1, )x ∈ −∞ − +∞∪  

    

ដូចេនះ ] [( , 4 2, )x ∈ −∞ − +∞∪  
 
 
 
-តង 2( ) 6 5f x x x= − +  
មនឬស 1 21, 5x x= =  
-តង 2( ) 9 14g x x x= − +  
មនឬស 1 22, 7x x= =  
តរងសញញ  

     
ដូចេនះ ](2,5x ∈  
 
 
 
 
 
 
 
តង 3 2( ) 2 8f x x x x= − −  

2( 2 8)

( 2)( 4)

x x x

x x x

= − −
= + −

 

ឲយ ( ) 0f x =  
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-េអយសិសសសិកសសញញ ៃន

( )f x ។ 
-ែណនំសិសសេអយកំណត់ 
តំបន់ចេមលយរបស់វសិមីករ។ 
 

-េត
2

2

3 4
( )

9

x x
f x

x

+ −=
−

មនន័យេនេពលណ? 
 
-េដមបីបនសញញ ( )f x េតេគរតូវ 
េធវដូចេមដច? 
-ែណនំសិសសេអយសិកស 
សញញ របស់ភគយកនិងភគែប
ង 
-ែណនំសិសសេអយែចក     
សញញ របស់ភគយកនិង ភគ 
ែបងេដមបីបនសញញ ( )f x ។ 
-េតតំបន់ណខលះជចេមលយ 
របស់វសិមីករ? 
-េអយសិសសពិភកសេដះ 
រសយជៃដគូេរកមករសរមប
សរមួលរបស់រគូ។ 

 
 
 
 
 
 
  
 
 

� វិសមីករជកេនសមរ�ភគ 

ឧទហរណ៍ៈេដះរសយវសិមីករ 
2

2

3 4
0

9

x x

x

+ − >
−  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

រ�តិបតតិៈ 
េដះរសយវសិមីករខងេរកមៈ 

3 2 8 12 0x x x+ − − <  
 

េគបន ( ) ( )2 4 0x x x+ − =  
0

2

4

x

x

x

=
⇒ = −
 =

 

តរងសញញ  

     
ដូចេនះ ] ]( , 2 0, 4x ∈ −∞ − ∪  
 
 

+ ( )f x មនន័យកលណ

}{
2 9 0

3,3

x

x

− ≠

≠ −
 

+រតវូយកសញញ របស់ភគយក 
ែចកនឹងសញញ របស់ភគែបង។ 
+ចំេពះ 2 3 4 0x x+ − =  
មនឬស 1 21, 4x x= = −  
+ចំេពះ 2 9 0x − =  
មនឬស 1 23, 3x x= = −  
តរងសញញ  

   
 
ដូចេនះ ( , 4) ( 3,,1) (3, )x∈ −∞ − − +∞∪ ∪  
 
+ចេមលយ ( , 2) ( 2 , 3)x ∈ −∞ − −∪  
 

 ពរងឹងចំេនះដឹង .េគរតវូៈ 
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.េដមបេីដះរសយរបព័នធវសិមី
ករដឺេរកទី២េតេគរតូវេធវ 
ដូចេមដច? 
 
 
.េដមបេីដះរសយរបព័នធវសិមី
ករដឺេរកទី៣ងយៗេតេគរតូវេធវ 
ដូចេមដច? 
 
 
 
 
-េដមបេីដះរសយវមីិករមន 

ទរមង់ ( )
0

( )

f x

g x
> េតេគរតូវេធវ 

ដូចេមដច? 

ក.េដះរសយវសិមីករនី១ៗ 
ខ.ចេមលយៃនរបព័នធគឺជរបសពវៃនច
េមលយរបស់វសិមីករនី១ៗ 
-េគរតវូៈ 
ក.ដក់កេនសមដឺេរកទី៣ជផល 
គុណកតត  
ខ.សិកសសញញ របស់កតត នី១ៗ 
គ.ផលគុណរបស់កតត នី១ៗគឺជ 
សញញ របស់កេនសមដឺេរកទី៣ 
ឃ.កំណត់តំបន់ចេមលយ 
-េគរតវូៈ 
ក.ដក់លកខខណឌ េអយភគែបង 
ខុសពីសូនយ 
ខ.សិកសសញញ របស់ភគយកនិង
ភគែបង 
គ.ែចកសញញ ភគយកនឹងភគែបង
.កំណត់តំបន់ចេមលយ 

 
.ដក់លំហត់ឲយសិសសេធវេនផទះ 

បណដ េំផញ 

លំហតចូ់រេដះរសយវសិមីករ 
ខងេរកមៈ 

2

2

(1). ( 2)( 1)( 5) 0

1
(2). 0

6 15

x x x

x x

x x

+ − − ≤
− + ≥

− − +
 

 
.កត់រត 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
• ៃថងទី..............ែខ............ឆន ំ២០១... 
• មុខវជិជ    គណិតវទិយថន ក់ទី១០ 

I. ចំណងេជងេមេរៀន 

េមេរៀនទី៣                                                        (តចប់)  
 

� កំណត់តៃមល m េដមបីឲយសមីករមនឬសជចំនួនពិតវជិជមនេផសងគន  
� សិកសអតថិភព និងសញញ ឬសៃនសមីករដឺេរកទី២ 

៣.៥  ករបងហ ញវសិមភព 
II. វតថុបំណង៖ 

� ចំេណះដឹង 
o កំណត់ករណីែដលេធវឲយសមីករដឺេរកទី២ មនឬសជចំនួនពិតវជិជមនេផសងគន  
o កំណត់អតថិភពនិងសញញ ឬសៃនសមីករដឺេរកទី២មនមួយអញញ តតមតៃមល   

ប៉រ៉ែម៉ត m  
o របប់បនពីមធយមនពវនត និងមធយមធរណីមរត។ 

� ចំេណះេធវ 
o រកតៃមលប៉រ៉តែម៉រត m េដមបីឲយសមីករដឺេរកទី២ មនឬសជចំនួនពិតវជិជមនពីរេផសងគន  
o សិកសអតថិភព និងសញញ ឬសៃនសមីករដឺេរកទី២ មនមួយអញញ តតមតៃមល    

ប៉រ៉ែម៉ត m  
o បងហ ញពីបញញតតិ និងសរមយបញជ ក់មធយមនពវនត និងមធយមធរណីមរត។ 

� ឥរយិបថ៖ មនទំនក់ទំនងលអ រវងសិសស និងសិសស  សិសស និងរគូ។ 
III. សមភ រឧបេទស៖         ផទ ំងរកដសសរេសរពីររេបៀបសិកសអតថិភព និងសញញ ឬសៃនសមីករ 
IV. រយៈេពល៖ ២ េម៉ង(េម៉ងទី៦) 
V. ដំេណ រករបេរងៀន៖ 

សកមមភពរគូ ខលឹមសរ សកមមភពសិសស 
• ពិនិតយអនម័យ អវតតមន 

សណដ ប់ធន ប់ 
រដឋបលថន ក់ 

 
• របធនថន ក់រយករណ៍ 

 
 
-េតសមីករដឺេរកទី២មនមួយ  
អញញ តមនរងដូចេមដច? 
េត ?, ?, ?S P∆ = = =  
-
េតេនេពលណែដលសមីករដឺេរកទី
២មនឬសជចំនួនពិតពីរ េផសងគន ? 

រលំកឹេមេរៀន 
 
 
 
 
 

 

 
-មនរង 2 0, ( 0)ax bx c a+ + = ≠  
 
- 2 4b ac∆ = −  

. 1 2
bS x x a= + = −  

. 1 2
cP x x a= =  

- 0∆ ≻ (ឬ ' 0∆ ≻ ) 
 េមេរៀនរបចៃំថង  

វិសមីករ



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទី១០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កុម ៣)   ទំព័រទី172 

 
 

 
-សមីករមនឬសពីរេផសងគន េន 
េពលណ? 
-េបឬស 1 2,x x វជិជមនទំងពីរ េត S
និង P មនសញញ ដូចេមដច? 
-េតសមីករដឺេរកទី២មនឬសជ 
ចំនួនពិតវជិជមនពីរេផសងគន ? 
 
 

-េតេមគុណ ?, ?, ?a b c= = =  
-េត ' ?, ?, ?P S∆ = = =  
 
-េដះរសយរបព័នធសមីករ

2 3 2 0

3 2 0

2 0

m m

m

m

 + +
 − −
 −

≻

≻

≻

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

-េតសមីករ ( )I េនះជសមីករអវី? 
-េតេមគុណ ?, ?, ?a b c= = =  
-េប 0a = េត ?m = សមីករ ( )I  
កល យជសមីករអវី?មនឬសេសម 
បុ៉នម ន? 
 

-េបករណី 0a ≠ េត ?m ≠  
-ចំេពះសមីករ ( )I ចូររក '∆  
រចួសិកសសញញ របស់ '∆  
 
 

វិសមកីរវិសមកីរវិសមកីរវិសមកីរ      (តចប់) 

� កំណត់តៃមលប៉រ៉ែម៉រត m  

ឧទហរណ៍ េគឲយសមីករ 
2 2 3 2 0x mx m+ − − =  

កំណត់តៃមល m េដមបីឲយសមីករ 
មនឬសជចំនួនពិតវជិជមនពីរ 
េផសងគន ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

សិកសអតថិភពនិងសញញ ឬសៃនសមីករ 
ឧទហរណ៍សិកសអតថិភព 
និងសញញ ឬសៃនសមីករ 

2 2(2 3) 2 1 0mx m x m− − + − =  
( )I    េទតមតៃមល m  

� ករណី 0a =  
រកឬសៃនសមីករដឺេរកទី១ 
 

� ករណី 0a ≠  

េគសិកសេល , ,P S∆  

• សិកសសញញ របស់ '∆  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

- 0∆ ≻  
 
- 0, 0S P≻ ≻  
 

-

'

2 1

0

( 0) 0

0

x x P

S

∆
⇔ 



≻

≻ ≻ ≻

≻

 

-មន 1, 2 , 3 2a b m c m= = = − −  
- ' 2 3 2m m∆ = + +  

3 2, 2P m S m= − − = −  
- 2 3 2 0m m+ + =  
មនឬស 1 21, 2m m= − = −  

- 23 2 0 3m m− − = ⇒ = −  

- 2 0 0m m− = ⇒ =  

 
ដូចេនះ 2( , 2) ( 1, )3x ∈ −∞ − ∪ − −  

 
 
-សមីករដឺេរកទី២មនអញញ ត x

េហយ m ជប៉រ៉ែម៉ត 
- ( ), 2 2 3 , 2 1a m b m c m= = − − = −  

- 0m = េនះសមីករ ( )I

ជសមីករដឺេរកទី១មនរង
6 1 0x − =  

1
6x⇒ =  

- ' 22 11 9m m∆ = − +  

ឲយ ' 20 2 11 9 0m m∆ = ⇒ − + =  

មនឬស 1 2
91, 2m m= =  

តរងសញញ ៃន '∆  
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-េតផលគុណឬស ?P =  

-ចូរសិកសសញញ របស់ P  
 
 
 
 
 
 
 
 

-េតផលបូកឬស ?S =  
ចូរសិកសសញញ របស់ S ។ 
 
-ែណនំសិសសឲយបេងកតតរង 
អតថិភពនិងសញញ ឬស 
-ែណនំសិសសឲយសិកសអតថិភព 
និងសញញ ឬសេទតមសញញ  របស់

', ,P S∆  

 
 
 
 
 

• សិកសសញញ របស់ P  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

• សិកសសញញ របស់ S  

 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
តរងអតថិភពនិងសញញ ឬស 

 

 

- 1 2

2 1mcp x x a m

−= = =  

.
1

2 1 0
2

m m− = ⇒ =  

. 0m =  

តរងសញញ ៃន p  

 

-
( )

1 2

2 2 3mb
S x x

a m

−
= + = − =  

.
3

2 3 0
2

m m− = ⇒ =  

. 0m =  

តរងសញញ ៃន S  

 

 
 

-េប ?a b a b> ⇒ − =  
-េដមបីបងហ ញថ 2 2a b ab+ ≥ ពិពិពិពិត 
េតេគរតូវេធវដូចេមដច? 
-ចូរសរេសរ 2 2a b ab+ +

ជកេរេទវធឬជផលបូកករេរេទវធ 
 
 
 

៣.៥ ករបងហ ញវិសមភព 

ឧទហរណ៍ចូរបងហ ញវសិមភព 

2 2a b ab+ ≥  ។ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
- 0a b a b> ⇒ − >  

-េគរតូវបងហ ញថ 2 2 0a b ab+ − ≥  
-បែនថមករេរពក់កណដ លេមគុណៃន

a  
2 2 2 2( ) ( ) 0

2

b b
a ba b

a
− + − + ≥  

2 23
( ) 0

2 4

b
a b− + ≥  
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.េត
2

23
,

2 4

b
a b − 
 

ជចំនួន 

ដូចេមដច? 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

.រគូបងហ ញពីបញញ តតិ មធយមនពវនត 
និងមធយមធរណីមរត 
 
 
 
.េប 0, 0a b> >  ចំេពះ a b>  
េតេគអចសរេសរបនដូចេមដច 
ចំេពះករេរៃនអងគទំងពីរ? 
.ចុះចំេពះវសិមភពេនះវញិ? 
 

.េដមបីបងហ ញថ

( )
2

2

2

a b
ab

+  ≥ 
 

េតេគរតូវេធវ 

ដូចេមដច? 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

.ដក់របតិបតតិឲយសិសសពិភកស 
េដះរសយជៃដគូ 

 
 
 
 
 

មធយមនពវនត និងមធយម ធរណីមរត 
.ចំេពះ 0, 0a b≥ ≥ េគបន 

2

a b
ab

+ ≥  

2

a b+ េហថមធយមនពវនត 

ab  េហថមធយមធរណីមរត 
.សមភពពិតលុះរតែត a b=  

សរមយបញជ ក់ 

មន
2

a b
ab

+ ≥  

េដយ 0, 0a b≥ ≥ េគបន 

( )
2

2

2

a b
ab

+  ≥ 
 

 

យក ( )
2

2

2

a b
ab

+  − 
 

 

( )

2 2

2 2

2

2

4
2

4

4

a ab b
ab

a ab b

a b

+ += −

− +=

−
=

 

េដយ ( ) 2

0
4

a b−
≥  

េគបន ( )
2

2

2

a b
ab

+  ≥ 
 

 

ដូចេនះ   
2

a b
ab

+ ≥  

រ�តបិតតិរ�តបិតតិរ�តបិតតិរ�តបិតតិ    
ចូរបងហ ញវសិមភពខងេរកម 
ក. 2 25 4 6 0x xy y− + ≥  

ខ.  ( )2x y x y+ ≤ +  

ចំេពះ 0, 0x y> >  

េដយ
2

23
0, 0

2 4

b
a b − ≥ ≥ 
 

 

េគបន 2 23
( ) 0

2 4

b
a b− + ≥ ពិត 

េនះ 2 2 0a b ab+ − ≥ ពិត 

ដូចេនះ 2 2a b ab+ ≥  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

. a b> ⇔ 2 2a b>  
 

.មន
2

a b
ab

+ ≥  

េដយ 0, 0a b≥ ≥ េគបន 

( )
2

2

2

a b
ab

+  ≥ 
 

 

យក ( )
2

2

2

a b
ab

+  − 
 

 

( )

2 2

2 2

2

2

4
2

4

4

a ab b
ab

a ab b

a b

+ += −

− +=

−
=

 

េដយ ( ) 2

0
4

a b−
≥  

េគបន ( )
2

2

2

a b
ab

+  ≥ 
 

 

 
 
 
 

ក. ែចកអងគទំងពីរនឹង 5េគបន 

2 24
6 0

5
x xy y− + ≥  

2 2
2 24 2 2

6 0
5 5 5

x xy y y y   − + − + ≥   
   
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2
22 146

0
5 25

x y y − + ≥ 
 

ពិត 

ដូចេនះ 2 25 4 6 0x xy y− + ≥  

ខ. ( ) ( )2 2

2( )x y x y+ ≤ +  

យក ( ) ( )( )22

2x y x y+ − +  

( )2 2x xy y x y= + + − +  

2x xy y= − + −  

( )2

0x y= − − ≤  

⇒ ( ) ( )2 2

2( )x y x y+ ≤ +  

ដូចេនះ ( )2x y x y+ ≤ +  

 

.េដមបីសិកសអតថិភព និងសញញ  
ឬសៃនសមីករេទតមតៃមល m េតេគ 
រតូវេធវដូចេមដច? 

ពរងឹងចំេណះដឹង  

.សិកសេលពីរករណី៖ 
-ករណី 0a = េគរតូវរកឬសៃន 
េទវធ 
-ករណី 0a ≠

េគរតូវសិកសសញញ របស់ , ,P S∆  

0, 0, 0 : 0P S α β+∆ > > > < <  
0, 0, 0 : 0P S α β+∆ > > < < <  
0, 0 : 0P α β+∆ > < < <  

0, 0 : 0,
b

P
a

α β+∆ > = = = −  

0, 0 :
c

S
a

α+∆ > = = ± −  

0 :
2

b

a
α β+∆ = = = −  

0 :+∆ < សមីករមនឬសជចំនួន 
កំុផលិច 
 

 
 

ដក់លំហត់ឲយសិសសេធវេនផទះ 

កិចចករផទះ 
ចូរសិកសអតថិភព និងសញញ ឬស 
ៃនសមីករ 2 2 2 0x mx m− + + =  
េទតមតៃមល m ។ 

 
 

កត់រត 
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កិចចែតងករបេរងៀន 

• មខុ�ជជ      គណ
ត�ទយ ថន កទ់� ១០ 

• ជំពកូទ� ៤ ធរណ�មរតកនុង�លង ់

• េមេរៀនទ� ១                        កអូរេដេនៃនចំនចុកនុង�លង ់

• រយៈេពលបេរងៀន                   ២ េម៉ង (១០០ នទ�) 
I.វតថុបំណងៃនេមេរៀន 
    -ចំេណះដឹង :   សិសសរបប់បនពីកូអរេដេនៃនចំនុចេនេលបនទ ត់ចំនួន ចមង យរវងពីរចំនុចេទ 

     បនទ ត់ចំនួននិងកូអរេដេនៃនចំនុចៃនចំនុចមួយែដលែចកអងកត់[��]ខងកនុង 
      ផលេធៀប�:�តមរយៈេមេរៀន ។ 

    -បំណិន      :    សិសសបករសយបនកនុងករេដចំនុចេនេលបនទ ត់ចំនួន គណនចមង យពីចំនុច 
                          មួយេទចំនុចមួយេទៀតេនេលបនទ ត់ចំនួននិងរកចំនុចែដលែចកអងកត់[��] 
                          ខងកនុងផលេធៀប�: �រតឹមរតូវតមរយៈេមេរៀន ។ 
   -ឥរយិបថ    : សិសសមនសម រតីរបងុរបយ័តនកនុងករេដះរសយលំហត់  ។ 

II.ខលឹមសៃនេមេរៀន 
1. កអូរេដេនៃនចំនចុេនេលបនទ ត់ 
  ក) បនទ ត់ៃនចំនួនពិត 

  ខ) ចមង យរវងពីរចំណុច 
  គ) ចំណុចែចកខងកនុង 

III.សមភ រឧបេទស 
- េសៀវេភរគូ និង េសៀវេភ សិសស ទំព័រទី ១៥៦ ដល់ ១៥៩ ។ 

- បនទ ត់រកិត 

IV.ដំណឹកនេំមេរៀន 
សកមមភពរគ ូ ខលឹមសេមេរៀន សកមមភពសសិស 

 
-រគូពិនិតយអវតតមន 
  អនម័យ សណត ប់ធន ប់  
  និង វន័ិយ។ 

ជំហនទី១    (រដឋបលថន ក់) 
-រគូពិនិតយអវតតមន  អនម័យ 
វន័ិយ និង សណត ប់ធន ប់។ 
 

 
-តំណងសិសសេឡងរយ 
ករណ៍ 

-េអយសិសសេដចំណុច 
A(-2)  និង B(3) េនេល 
បនទ ត់ចំនួនពិត  

ជំហនទី២ 
 (រលឹំកេមេរៀនចស់) 

- សិសសេដ 
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- េតចំណុចAនិងចំណុចB 
សថិតេនចមង យបុ៉នម នពីខង
ណ ៃនគល់  O  ? 
 
- េគថចំណុច Aមនកូអរ េដ 
េន  2 កំណត់សរេសរA(2)  ។ 
េគថចំណុចB មនកូអរ 
េដេន -3 កំណត់សរេសរ 
B(-3)  ។ 
 
- រគួែណនំេអយសិសស 
  ទញជទូេទ 
 
 
 

- េតចំណុច Aនិង B មន 
   កូអរេដេនបុ៉នម ន?  
-ែណនំេអយសិសស 
 គណនរបែវង AB 
- រគួែណនំេអយសិសស 
  ទញជទូេទ 
 

 
 

ជំហនទី៣     (េមេរៀនថមី) 
េមេរៀនទី.១ 

កអូរេដេនៃនចនំចុកនងុ�លង់កអូរេដេនៃនចនំចុកនងុ�លង់កអូរេដេនៃនចនំចុកនងុ�លង់កអូរេដេនៃនចនំចុកនងុ�លង ់   

1.កអូរេដេនៃនចំនុចេនេល 
   បនទ ត់ 
   ក) បនទ ត់ៃនចំនួនពិតបនទ ត់ៃនចំនួនពិតបនទ ត់ៃនចំនួនពិតបនទ ត់ៃនចំនួនពិត 

ឧទហរណ៏: 
ចល័ត A សថិតេនចមង យ 2 
ឯកត 
ខងសត គំល់ O េហយB 
សថិតេន 
ចមង យ 3 ឯកតខងេឆវងគល់ 
O ៃនបនទ ត់ៃនចំនួនពិតមួយ។ 
ចូរកំណត់កូអរេដេនៃនចំនុច 
A និង B ។ 

ជទេូទ 
- រគប់ចំនុច M បនទ ត់មនចំនួន 
ពិត
មួយគត់ជកូអរេដេន  
   ៃនចំណុច M កំណត់សរេសរ 
M(
)  ។      
  ខ) ចមង យរវងពីរចំណុច 
ឧទហរណ៏: 
ផលូវរតង់មួយតងេដយបនទ ត់ចំ
នួន 
ពិតែដលមនគល់ O  ។ 

 
    
 
- ជទូេទ 

 
 
 

 
 
 
-ចំណុច A សថិតេនចមង យ 2    
ឯកត ខងសត គំល់ O  ។ 
 ចំណុច B សថិតេនចមង យ 3    
ឯកត ខងេឆវងគល់ O ។ 
- សិសសសត ប់សេងកតេហយ 
កត់រត 
 
 
 
 
- រគប់ចំនុច M ៃនបនទ ត់មន 
ចំនួនពិត
មួយគត់ជកូអរេដ 
េន ៃនចំណុម M កំណត់សរេសរ 
M(
)  ។ 
 

-A(-3)  និង B(5)  
 
- AB= |5 − �−3�| 

= |8| = 8 
 
- សិសសទញជទូេទ 
ចមង យរវងពីចំនុច���� និង 
����  កំណត់េដយ  

�� = |� − �| = |� − �| 
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- េអយសិសសេដចំណុច  
េនះ 
    
    
    
    
    
    
    
    
 

- កំណត់ចមង យ OA , AB,BC 

 
 

 
 

- កំណត់ចមង យ AP , PB 
 
 
 
- េគថ P ែចកអងកត់ AB តម 
  ផលេធៀប  2: 7 
-ែណនំេអយសិសសទញ 
ជទូេទ 
 
 
 

 
 
 
 
 
- កំណត់ចមង យ AP , PB 
 +ករណី a<b េនះa<x<b 

ចមង យរវងពីចំនុច���� និង 
����  កំណត់េដយ  

�� = |� − �| = |� − �| 
លំហត់គំរ ូ
និង C�2�  ។ 
ក)េដចំណុចA�−2�	, B�4�និង
C�2� 
ខ)កំណត់ចមង យ OA , AB , BC 

 

 

  គ) ចំណុចែចកខងកនុង 

ឧទហរណ៏1: 
េគេអយចំណុច A�2�	, B�11� 
និងP�4�ៃនបនទ ត់ចំនួនពិតមួយ 
ែដលមនគល់ O ។ 
គណនផលេធៀបចមង យ  

AP: PB។ 

-េគេអយចំនុច 

Pេនេលអងកត់AB។ េបចំនុច P 
េផទៀងផទ ត់ AP: PB =
m: nចំេពះ m > 0 
n > 0េនះេគថចំនុច Pែចក 
អងកត់ AB ខងកនុងតមផលេធៀប 
m: n។  
ឧទហរណ៏2: 
េគេអយចំណុច A�a�	, B�b� ។ 
បងហ ញថកូអរេដេន xៃនចំនុច 
P 
ែចកអងកត់ AB ខងកនុងតមផល 

េធៀប	m: nែដល
 = %&'()
%'(  

 
- សិសសេដ 

 
 
 
 
- OA= |0 − �−2�| = |2| = 2 
AB = |4 − �−2�| = |6| = 6 

  BC= |2 − 4| = |2| = 2 
 
- កំណត់ចមង យ AP , PB 
  AP= |4 − 2| = |2| = 2 
  PB= |11 − 4| = |7| = 7 

AP: PB = 2: 7 
 

- សិសសសត ប់ 
 

- សិសស ជទូេទ 
េគេអយចំនុច 

Pេនេលអងកត់AB។ េបចំនុច P 
េផទៀងផទ ត់ AP: PB = m: n 
ចំេពះ m > 0 
n > 0េនះេគថចំនុច Pែចក 
អងកត់AB ខងកនុងតមផលេធៀប 
m: n។  
 

- កំណត់ចមង យ AP , PB 
+ករណី a<b េនះa<x<b 
AP= x-a 
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+ករណី a>b េនះa>x>b 
 
 
 
 
 
    

    
    
រទឹសតបីទរទឹសតបីទរទឹសតបីទរទឹសតបីទ    
A�a�និងB�b�ជពីរចំនុច 
េបចំនុច 
P(x) ែចកអងកត់ AB ខងកនុងតម 
ផលេធៀប	m: nេនះ 


 = %&'()
%'(  

  PB= b-x  

(x-a): (b-x)=m:n 

េនះ	
 = %&'()
%'(  

+ករណី a>b េនះa>x>b 
  AP= x-a 
  PB= b-x  

(a-x): (x-b)=m:n 

េនះ	
 = %&'()
%'(  

 
-េគេអយចំណុច 
��−6�	, ��5�និង+�,�ៃនបនទ
ត់ចំនួនពិត 
មួយែដលមនគល់O ។ 
កំណត់តៃមល p>0 េដមបីេអយ 

ចំនុចPែចកអងកត់AB ខង 
កនុងតមផលេធៀប9: 2។  

ជំហនទី៤ (១៣នទី) 

(ពរងឹងចំេណះដឹង)      

 

 

 

 

 

 

- កំណត់តៃមល p 
AP: PB = 9: 2 

�p + 6�: �5 − p� = 9: 2 
2�p + 6� = 9�5 − p� 
2p + 12 = 45 − 9p 

11p = 33 
p = 3 

 

 
-រគូេអយសិសសេមល 
  េមេរៀនបនត 

ជំហនទី៥ (2នទី) 

(បណត ំេផញ) 
 

 
-សិសសេធវតមករែនរបស់រគ ូ
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កិចចែតងករបេរងៀន 

• មខុ�ជជ                                      គណ
ត�ទយ ថន កទ់� ១០ 

• ជំពកូទ� ៤ ធរណ�មរតកនុង�លង ់

• េមេរៀនទ� ១                               កអូរេដេនៃនចំនចុកនុង�លង ់

• រយៈេពលបេរងៀន                     ២ េម៉ង (១០០ នទ�) 
I.វតថុបំណងៃនេមេរៀន 
    -ចំេណះដឹង:សិសសរបប់បនពីកូអរេដេនៃនចំនុចែដលែចកអងកត់[��]ខងេរកផលេធៀប�: � 

    និងរបប់បនពីកូអរេដេនៃនចំនុចកនុងបលង់តមរយៈេមេរៀនបនរតឹមរតូវ ។ 
   -បំណិន      :   សិសសបករសយបនកូអរេដេនៃនចំនុចែដលែចកអងកត់[��]ខងេរកផល 
                       េធៀប�:�និងគណនបនចំងយរវងពីរចំនុចកនុងបលង់កូអរេដេនបនរតឹមរតូវ ។ 
 -ឥរយិបថ    : សិសសមនសម រតីរបងុរបយ័តនកនុងករេដះរសយលំហត់  ។ 

II.ខលឹមសៃនេមេរៀន 
1. កអូរេដេនៃនចំនចុេនេលបនទ ត់ 
  ឃ) ចំណុចែចកខងកនុង 
2. កអូរេដេនៃនចំនចុេនកនងុបលង់ 
ក)តរមុយកូអរេដេន 

    ខ)ចមង យរវងពីរចំនុចេនកនុងបលង់កូអរេដេន 

III.សមភ រឧបេទស 
- េសៀវេភរគូ និង េសៀវេភ សិសស  ។ 

- បនទ ត់រកិត 

IV.ដំណឹកនេំមេរៀន 
សកមមភពរគ ូ ខលឹមសេមេរៀន សកមមភពសសិស 

 
-រគូពិនិតយអវតតមនអនម័យ  
 សណត ប់ធន ប់ និង វន័ិយ។ 

ជំហនទី១    (រដឋបលថន ក់) 
-រគូពិនិតយអវតតមន  អនម័យ 
វន័ិយ និង សណត ប់ធន ប់។ 
 

 
-តំណងសិសសេឡងរយ 
ករណ៍ 

 
-េអយសិសសេដចំណុច 
 A(-2) , B(3)  និង  C(5) 
េនេលបនទ ត់ចំនួនពិត ។ 

ជំហនទី២ 
(រលឹំកេមេរៀនចស់) 

 

 
- សិសសេដ 
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-គណន AB , AC , BC  
 

-គណន AB , AC , BC  
�� = |3 − �−2�| = 5 
�0 = |5 − �−2�| = 7 

�0 = |5 − 3| = 2 
 
 
 
 
 
 
 
 

- កំណត់ចមង យ AQ , QB 
 
 
 
- េគថ Q ែចកអងកត់ AB ខង 

េរកតមផលេធៀប  6: 2>1 
េហយ Q េនខងសត  ំAB  
- កំណត់ចមង យ AQ , QB 
 
 
 
 

- េគថ Q ែចកអងកត់ AB ខង 

េរកតមផលេធៀប  2: 6<1  
េហយ Q េនខងេឆវង AB  
- ែណនំសិសសេអយ 
  ទញជទូេទ 
 
 
 

 
ជំហនទី៣     (េមេរៀនថមី) 

េមេរៀនទី.១ 

កអូរេដេនៃនចនំចុកនងុ�លង់កអូរេដេនៃនចនំចុកនងុ�លង់កអូរេដេនៃនចនំចុកនងុ�លង់កអូរេដេនៃនចនំចុកនងុ�លង ់   

1.កអូរេដេនៃនចំនុចេនេល 
បនទ ត់ 
ឃ)ចំណុចែចកខងកនុង 

ឧទហរណ៏១: 
េគេអយចំណុច A�−2�	, B�2� 
និងQ�4� 
ៃនបនទ ត់ចំនួនពិតមួយ 
ែដលមនគល់ O ។ 
គណនផលេធៀបចមង យ  
AQ:QB។ 
 

ឧទហរណ៏2: 
េគេអយចំណុច A�−1�	, B�3� 
និងQ�−3� ៃនបនទ ត់ចំនួនពិត 
មួយែដលមនគល់ O ។ 
គណនផលេធៀបចមង យ  

AQ:QB។ 
-េគេអយចំនុច 

Qេនេលអងកត់AB។ េបចំនុច Q 
េផទៀងផទ ត់ AQ: QB =
m: nចំេពះ m > 0 
n > 0េនះេគថចំនុច Qែចក 
អងកត់ AB 

 
 
 
 
 

 
 
 
-  កំណត់ចមង យ AQ , QB 
 AQ= |4 − �−2�| = |6| = 6 
  QB= |2 − 4| = |−2| = 2 

AQ:QB = 6: 2 = 3 
 

- សិសសសត ប់េហយកត់រត 

 
 
-  កំណត់ចមង យ AQ , QB 
AQ= |−3 − �−1�| = 2 
QB= |3 − �−3�| = |6| = 6 

AQ:QB = 2: 6 
 

- សិសសសត ប់េហយកត់រត 
 
 
 

-េគេអយចំនុច Qេនេល 
អងកត់AB។ េបចំនុច Q េផទៀង 
ផទ ត់ AQ: QB = m: nចំេពះ 
m > 0	n > 0េនះេគថ 
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- កំណត់ចមង យ AP , PB 
 +ឧបមm>n ករណីa<b 
េនះa<b<x 
 + ឧបមn>m ករណី a>b     
េនះ x<a<b 
 
 
 
 
 
 
 
 
-គូសរបូតរមុយកូអរេដេន 
ែណនំេអយសិសសសេងកត 

-រគូរបប់សិសស 
+x’oxេហថអ័កសអប់ 
សីុស ជបនទ ត់េដក 
+y’oyេហថអ័កសអរេដេន 
 ជបនទ ត់ឈរ 

+ oេហថគល់តរមុយ 

+អ័កសេដកនិង អ័កសឈររប 

គន រតង់ចំនុចoេហថបលង់ 

កូអរេដេន េហយកូអរេដ 
េនរតូវបនេគេរបេឡងបងហ ញ
ទីតំងៃនចំនុច ។ 
+រគប់ចំនុច M េនកនុងបលង់ 

ខងេរកតមផលេធៀប 
m: n។  

 
ឧទហរណ៏3: 
េគេអយចំណុច A�a�	, B�b� ។ 
បងហ ញថកូអរេដេន x ៃនចំនុច 
Q 
ែចកអងកត់ AB 
ខងេរកតមផល 

េធៀប	m: nេនះ
 = %&2()
%2(  

រទឹសតបីទរទឹសតបីទរទឹសតបីទរទឹសតបីទ    
A�a�និងB�b�ជពីរចំនុច 
េបចំនុច 
Q(x) ែចកអងកត់ AB 
ខងេរកតម 
ផលេធៀប	m: nេនះ
 =
%&2()
%2(  

2. កអូរេដេនៃនចំនុចេនកនងុបលង់ 

ក)តរមុយកូអរេដេន 

 

ចំនុច Qែចកអងកត់ AB ខង 
េរកតមផលេធៀបm:n។  
- កំណត់ចមង យ AP , PB 
+ឧបមm>n ករណីa<b 
េនះa<b<x 
AQ= x-a 
 QB= x-b  

(x-a): (x-b)=m:n 

េនះ	
 = %&2()
%2(  

+ ឧបមn>m ករណី a>b     
េនះ x<a<b 

  AQ= a-x  , QB= b-x  
(a-x): (b-x)=m:n 

េនះ	
 = %&2()
%2(  

 

-សិសសសេងកត  

 
-សិសសសត ប់េហយកត់រត 
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កូអរេដេនេគកំណត់ 
សរេសរ M(x , y )  
 
-គូសរបូតរមុយកូអរេដេន 
ែណនំេអយសិសសសេងកត 

-េអយសិសសរក AC , BC  
 

 

 

-រក AB  
 
 

 
 
 
 

ខ)ចមង យរវងពីរចំនុចេនកនុង
បលង់ 
កូអរេដេន 

 
 
 
 
 

 

 
 
 
-សិសសសេងកត 
 
- សិសសរក AC , BC  

�0 = |
3 − 
4| �0 = |53 − 54| 
 
-សិសសរក 

�� = 6�
2 − 
1�2 + �52 − 51�2 

 
 
-រកចមង យរវងពីរចំនុច 
ដូចខងេរកម  
ក) A( 0 , 4 ) , B ( -3 , 0 ) 
ខ) C( 2 , -1 ) , D ( -1 , 0 ) 
គ) E( 1 , 4 ) , F ( 2 , 4 ) 
 

 

 

 

 
ជំហនទី៤ (១០នទី) 

(ពរងឹងចំេណះដឹង)      

 

 

 

 

 

 
 

 
 
- សិសសរក 

�� = 6�−3− 0�2 + �0 − 4�2 
�� = 5 
07 = 6�−1− 2�2 + �0 + 1�2 
07 = √10 
9: = 6�2 − 1�2 + �4 − 4�2 
9: = 1 
 

 
-រកចមង យរវងពីរចំនុចដូច 
ខងេរកម  
ក) A( 3 , 4 ) , B ( 3 , 0 ) 
ខ) C( 5 , -1 ) , D ( -1 , 3 ) 

 
ជំហនទី៥ (៥នទី) 

(បណត ំេផញ) 

 
-សិសសេធវតមករែនរបស់រគ ូ
 

  

A 

B C 
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កិចចែតងករបេរងៀន 

• មខុ�ជជ                                      គណ
ត�ទយ ថន កទ់� ១០ 

• ជំពកូទ� ៤ ធរណ�មរតកនុង�លង ់

• េមេរៀនទ� ១                               កអូរេដេនៃនចំនចុកនុង�លង ់(តចប)់ 
• រយៈេពលបេរងៀន                     ២ េម៉ង (១០០ នទ�) 

I.វតថុបំណងៃនេមេរៀន 

    -ចំេណះដឹង:សិសសរបប់បនពីកូអរេដេនៃនចំនុចកនុងបលង់ែដលែចកអងកត់[��] ខងកនុង 
                     និងខងេរកផលេធៀប�:�តមរយៈេមេរៀនបនរតឹមរតូវ ។ 

    -បំណិន      :សិសសបករសយបនកូកូអរេដេនៃនចំនុចកនុងបលង់ែដលែចកអងកត់[��]ខងកនុង  
                     និងខងេរកផលេធៀប�:�តមរយៈេមេរៀនបនរតឹមរតូវ ។ 
-ឥរយិបថ      :សិសសេចះយកចំេណះដឹងេទេទអនុវតតកនុងជិវភពជក់ែសតង ។ 

II.ខលឹមសៃនេមេរៀន 
2. កអូរេដេនៃនចំនចុេនកនងុបលង់ 

គ)កូអរេដេនចំនុចែចកកនុង 

    ឃ)កូអរេដេនចំនុចែចកេរក  

III.សមភ រឧបេទស 
- េសៀវេភរគូ និង េសៀវេភ សិសស  ។ 

- ផទ ំងរបូភពេមេរៀន 

IV.ដំណឹកនេំមេរៀន 
 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសេមេរៀន សកមមភពសសិស 
 
-រគូពិនិតយអវតតមន 
  អនម័យ សណត ប់ធន ប់  
  និង វន័ិយ។ 

ជំហនទី១    (រដឋបលថន ក់) 
-រគូពិនិតយអវតតមន  អនម័យ 
វន័ិយ និង សណត ប់ធន ប់។ 
 

 
-តំណងសិសសេឡងរយករណ៍ 

 
-រកចមង យរវងពីរចំនុច 
ដូចខងេរកម  
ក) A( 3 , 4 ) , B ( 3 , 0 ) 

ជំហនទី២ 
(រលឹំកេមេរៀនចស់) 

 

 
- សិសសរក 

�� = 6�3 − 3�2 + �0 − 4�2 
�� = 4 
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ខ) C( 5 , -1 ) , D ( -1 , 3 ) 
 

07 = 6�−1− 5�2 + �3 + 1�2 
07 = 2√13 

 
 
 
 
 
 

- ដក់ឧទហរណ៏ទី១ 
- េអយសិសសរកអប់ 
   សីុសរបស់ចំនុច P  
- េអយសិសសរកអរេដេន 
   របស់ចំនុច P  
 
 
 
 

-ែណនំសិសសទញជទូេទ 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
- ដក់លមហ ត់គរមូែណនំ 
  េអយសិសសេធវ 
  េគេអយ A(1 , 3 ) និង 
B( 2 ,-1 ) ។ រកកូអរេដេន 

 
ជំហនទី៣(េមេរៀនថមី) 

េមេរៀនទី.១ 

កអូរេដេនៃនចនំចុកនងុ�លង់កអូរេដេនៃនចនំចុកនងុ�លង់កអូរេដេនៃនចនំចុកនងុ�លង់កអូរេដេនៃនចនំចុកនងុ�លង ់   

2. កអូរេដេនៃនចំនចុេន 
កនងុបលង ់
 គ)កូអរេដេនចំនុចែចកកនុងកូអរេដេនចំនុចែចកកនុងកូអរេដេនចំនុចែចកកនុងកូអរេដេនចំនុចែចកកនុង 

ឧទហរណ៏១: 
បងហ ញថេប P( x , y 

)ែចកអងកត់AB 
ខងកនុងតមផលេធៀបm: nែដ
លចំនុច��
)	, 5&� , ��
&	, 5&� 
េនះ+��
�+�
��+� ,�5�+�5��+� �
។

រទឹសតបីទរទឹសតបីទរទឹសតបីទរទឹសតបីទ    

េបP( x , y )ែចកអងកត់ AB 
ខងកនុងតមផលេធៀបm: nែដ
លចំនុច��
)	, 5&� , ��
&	, 5&� 
េនះ+��
�+�
��+� 	,�5�+�5��+� � 
លំហត់គរម ូ
េគេអយ A(1 , 3 ) និងB( 2 ,-1 )  
រកកូអរេដេនៃនចំនុច P 

 
 
 
 

 
 

 
- សិសសកត់រត 
- 
 = �
�+�
��+�  
 

- 5 = �5�+�5��+�  

 
 

 
 
- េបP( x , y )ែចកអងកត់AB 
ខងកនុងតមផលេធៀបm: nែដ
លចំនុច��
)	, 5&� , ��
&	, 5&� 
េនះ+��
�+�
��+� 	,�5�+�5��+� �
។ 
 

 
 
 
 

-  
 = �
�+�
��+�  

= 2×2+3×1
2+3  

= 75 
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ៃនចំនុច P 
ែចកអងកត់ABខងកនុងតមផល
េធៀប 2: 3 
 
 
 
- ដក់ឧទហរណ៏ទី២ 
- េអយសិសសរកអប់ 
   សីុសរបស់ចំនុច Q  
- េអយសិសសរកអរេដេន 
   របស់ចំនុច Q  
 
-ែណនំសិសសទញជទូេទ 
 
 
 

 
 
- ដក់លមហ ត់គរមូែណនំ 
  េអយសិសសេធវ ។ 
  េគេអយ A(-1 , 3 ) និង 
B( 0 ,-1 ) ។ រកកូអរេដេន 
ៃនចំនុច Q 
ែចកអងកត់ABខងកនុងតមផល
េធៀប 3: 5 
 
 
 
 
 

ែចកអងកត់ABខងកនុងតម 
ផលេធៀប 2: 3 
 
 
 
ឃ)កូអរេដេនចំនុចែចកេរកកូអរេដេនចំនុចែចកេរកកូអរេដេនចំនុចែចកេរកកូអរេដេនចំនុចែចកេរក 

ឧទហរណ៏២: 
បងហ ញថេប Q( x , y ) 

ែចកអងកត់AB ខងេរកតម 

ផលេធៀបm:nែដលចំនុច
��
)	, 5&�,��
&	, 5&� 
េនះ 

<��
�−�
��−� 	 ,�5�−�5��−� �។ 

 
 
 

រទឹសតបីទរទឹសតបីទរទឹសតបីទរទឹសតបីទ    

េបQ( x , y )ែចកអងកត់ AB 
ខងេរកតមផលេធៀបm: nែដ
លចំនុច��
)	, 5&� , ��
&	, 5&� 
េនះ<��
�−�
��−� 	,�5�−�5��−� � 
លំហត់គរម ូ
េគេអយ A(-1 , 3 )  និង  
B( 0 ,-1 ) ។ 
រកកូអរេដេនៃនចំនុចQែចកអងក

5 =�5�+�5��+�  

5 = 2�−1�+3×1
2+3  

= 15 
+�	75 	 ,

1
	5	� 

 
 
 
- សិសសកត់រត 
- 
 = �
�−�
��−�  
 
- 5 = �5�−�5��−�  
 
 
-  េប Q( x , y )ែចកអងកត់AB 
ខងកនុងតមផលេធៀបm: nែដ
លចំនុច��
)	, 5&� , ��
&	, 5&� 
េនះ<��
�−�
��−� 	,�5�−�5��−� �
។ 
  

-   
 = 3×0−5×�−1�3−5  

= 5
−2 

= −52 
5 = 3=−1>−5×3

3−5  

5 =−18−2  
= 9 

<�	−52 	 ,9� 
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ត់ABខងកនុងតមផលេធៀប 2: 3 
 
-េគេអយ A(2 ,-1  ) និង 
B( 4 , 0 ) ។ រកកូអរេដេន 
ៃនចំនុច P 
ែចកអងកត់ABខងកនុងតមផល
េធៀប 1: 3 
 

ជំហនទី៤ (១០នទី) 
(ពរងឹងចំេណះដឹង)      

 
 
 
 

 

-   
 = �
�+�
��+�  

= 1×4+3×2
1+3  

= 52 
5 =�5�+�5��+�  

5 = 1×0+3×�−1�
1+3  

= −34 
+	�52 	 , −

3
4� 

 
 
-េគេអយ A(4 , 3 )និង 
B( 0 ,-5 ) ។រកកូអរេដេន 
ៃនចំនុចQែចកអងកត់ABខងកនុ
ងតមផលេធៀប 2: 3 

ជំហនទី៥ (៥នទី) 

(បណត ំេផញ) 
 

 

-សិសសកត់រតលំហត់ទុកេធវ 
េនផទះតមបណត ំរបស់រគូ ។ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 

• ៃថងទី..........ែខ............ឆន ២ំ០១២ 

• មុខវិជជ ៖ គណិតវិទយ ថន កទ់ី១០ 

• រយៈេពល៖ ២េម៉ង 
I. ចំណងេជងេមេរៀន 

ជំពូក៤  ធរណីមរតកនុង,លង ់

េមេរៀនទី២        សមីករបនទ ត ់

២.១ និយមនយ័ 

ក. សមីករបនទ តក់ត់តមចំនចុមួយនិងសគ ល់េមគណុរ;ប់ទិស 

ខ. បនទ ត់រសប 

គ. បនទ ត់ែកង 

II. វតថុបណំងៃនេមេរៀន 
េរកយពីេរៀនេមេរៀនេនះរចួសិសសអច៖ 

� ចំេណះដឹង៖ 
• សរេសររបូមនតសមីករបនទ ត់េដយសគ ល់េមគុណរបប់ទិសនិងចំណុចកត់តម 
• រកេមគុណរបប់ទិសៃនបនទ ត់េដយដឹងថ វរសប-ែកងេទនឹងបនទ ត់មួយេទៀត 

� ចំេណះេធវ៖ 
• េដះរសយលំហត់រកសមីករបនទ ត់តមលកខខណឌ ែកងនិងរសបបនរតឹមរតូវ 

� ឥរយិបទ 
• សិសសេចះសហករណ៍គន កនុងករេដះរសយលំហត់ និងេចះេធវសវ័យសិកសរមួគន  

III. សមភ រៈឧបេទស  

បនទ ត់រកិត និង បនទ ត់ែកង 

   VI ដំណឹកនេំមេរៀនៈ 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសសិស 
 
.រតតួពិនិតយអនម័យ សណដ ប់ 
ធន ប់ វតតមនសិសស 
 

ជំហនទ១ី(រដឋបលថន ក)់ 
 

 
.របធនថន ក់េឡងរយករណ៍ 
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....េអយសិសសបិទេសៀវេភ 
....តមមួយចំណុច េគអចគូស 
បនទ ត់បនបុ៉នម ន? 
....តមពីរចំណុច េគអចគូស 
បនទ ត់បនបុ៉នម ន? 
.េនេលបនទ ត់មួយ េគមនពីរ 
ចំណុច ( ) & ( )A a B b ។
េត ?AB =  

ជំហនទី២(រលំឹកេមេរៀន) 
 

 
....បិទេសៀវេភ 
....បនេរចនរប់មិនអស់ 
 
....បនែតមួយគត់ 
 
 
 
. . . . AB a b= −  

 
�រគឲូយនិយមសមីករបនទ ត់ដល់ 
សិសសរចួបញជ ក់ថ a ជេមគុណ
របប់ទិសៃនបនទ ត់េហយb ជអរ 
េដេនចំណុចរបសពវៃនបនទ ត់ 
និងអ័កសអរេដេន 

 
 
 
�រគូសួរេត 2  ជអវីៃនបនទ ត់

2 3y x= + ? 
�ចុះចំែណក3វញិ? 
 
 
�រគបូញជ ក់របប់សិសសថ េម
គុណរបប់ទិសៃនបនទ ត់ គឺជ
tanៃនមំុផគុំេដយបនទ ត់និង
អ័កសអប់សីុស។ 
 
 

ជំហនទ៣ី(េមេរៀនរ,ចៃំថង) 

េមេរៀនទី២     សមកីរបនទ ត់ 

២.១ នយិមនយ័ 
សមីករបនទ ត់ 
ជសមីករែដលមនរង
ទូេទ y ax b= + ែដល a  េហថ
េមគុណរបប់ទិសៃនបនទ ត់ 
េហយb ជអរេដេន 
ចំណុចរបសពវៃនបនទ ត់និងអ័កស
អរេដេន។ 
ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍៖ បនទ ត់ 2 3y x= +  
មន2 ជេមគុណរបប់ទិសេហយ 
3 ជអរេដេនចំណុចរបសពវរវង 
បនទ ត់ និងអ័កសអរេដេន។ 
សមគ ល់៖សមគ ល់៖សមគ ល់៖សមគ ល់៖    
េបបនទ ត់ L កត់តម ពីរចំណុច

( ) ( )1 1 2 2, & ,A x y B x y  េនះ

េមគុណរបប់ទិសៃនបនទ ត់ L គឺ

2 1

2 1

tan
y y

m
x x

α −= =
−

 ែដលα

ជមំុផគុំេដយបនទ ត់និងអ័កសអប់
សីុស។ 

 
�សិសសសេងកត 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
� 2  ជេមគុណរបប់ទិសបនទ ត់

2 3y x= +  
� 3 ជអរេដេនចំណុចរបសពវ
រវងបនទ ត់និងអ័កសអរេដេន។ 
 
�សិសសសេងកត  
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�េយងដឹងេហយថ េមគុណ
របប់ទិសៃនបនទ ត់ គឺជ tan

ៃនមំុផគុំេដយបនទ ត់ និងអ័កស
អប់សីុស។ ដូចេនះ េយងរតវូ
តងចំណុច ( ),M x y  ៃនបលង់

មួយែដល L  កត់តមេហយ
ខុសពី ( )1 1A x y− ។ 

�េតតមពីរចំណុចេនះ េម
គុណរបប់ទិស m ៃនបនទ ត់ L

េសមបុ៉នម ន? រចួទញរក y  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

�ឲយសិសសទញសននិដឋ ន ជ
ទូេទ 

 

�ដក់ឧទហរណ៍ រចួសួរេត

ក. សមីករបនទ ត ់ កតត់មចំណុចមយួ

និងសគ លេ់មគុណរ;ប់ទិស 
បនទ ត់ L  មនេមគុណរបប់ទិស m

េហយកត់តមចំណុច ( )1 1,A x y ។ 

រគប់ចំណុច ( ),M x y  ៃនបនទ ត់ L

េផសងពីចំណុច ( )1 1,A x y ។ 

េមគុណរបប់ទិសៃនបនទ ត់ L គឺ ៖ 

( )

1

1

1 1

y y
m

x x

y m x x y

−=
−

= − +
 

ជទូេទជទូេទជទូេទជទូេទ    
បនទ ត់កត់តមចំនុច ( )1 1,x y

និងមនេមគុណរបប់ទិស m គឺ

( )1 1y m x x y= − + ។ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

�សិសសសេងកត 

 
 
 
 
 
 
 
 

�េមណរបប់ទិស m ៃនបនទ ត់ L  
គឺ៖ 

( )

1

1

1 1

y y
m

x x

y m x x y

−=
−

= − +
 

 
 
 
 
 
 
 
 

�បនទ ត់កត់តមចំនុច ( )1 1,x y

និងមនេមគុណរបប់ទិស m គឺ

( )1 1y m x x y= − + ។ 

�សគ ល់េមគុណរបប់ទិស និងចំ
ណុចកត់តម 
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តមបរមប់ េគសគ ល់អវីខលះ? 

�េតេយងរតូវេរបរបូមនដណ? 

�េត 1 1?, ?& ?x y m= = = រចួ
រកសមីករបនទ ត់? 

 

 

 

 

�េតេមគុណ របប់ទិសៃនបនទ ត់ 
កត់តមពីរចំណុចមនរបូមនដ 
ដូចេមដច?រចួគណនេមគុណ 
របប់ទិសៃនបនទ ត់ L  

�េតសមីករបនទ ត់កត់តមមួយ 
ចំណុចេហយសគ ល់េមគុណ 
របប់ទិស មនរបូមនដដូចេមដច? 
រចួគណនសមីករបនទ ត់ L ។ 

 

 

 

 

 

�គូសបនទ ត់ពីររសបគន  រចួសួរ 
េតបនទ ត់ទំងពីរ មនចំណុច រមួ 
ឬេទ?េតវមនលកខណៈដូច 
េមដច? 

ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍១១១១៖៖៖៖ កំណត់សមីករ
បនទ ត់កត់តមចំណុច ( )0,2A  

និងមនេមគុណរបប់ទិស 3។ 

    

    

    

ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍២២២២៖៖៖៖ សរេសរសមីករ
បនទ ត់ L  កត់តមពីរចំណុច 

( )2,3A −  និង ( )1,2B − ។ 

    

    

    

    

សមគ ល់៖សមគ ល់៖សមគ ល់៖សមគ ល់៖    

១. េគអចសរេសរ ទរមង់ទូេទៃន
បនទ ត់េទជរង៖ 0ax by c+ + =  

២. សមីករបនទ ត់ កត់តមពីរ
ចំណុច

( ) ( )1 1 2 2, & ,x y x y គឺ៖

( )2 1
1 1

2 1

y y
y x x y

x x

−= − +
−

។ 

ខ. បនទ ត់រសប 
បនទ ត់ពីររសបគន  កលណបនទ ត់ 
ទំងពីរសថិតកនុងបលង់ែតមួយ េហយ 
គម នចំណុចរមួ។ 

 
 
 
 

�របូមនដ ( )1 1y m x x y= − −  
 

� 1 10, 2& 3x y m= = =  
( )3 0 2

3 2

y x

y x

⇒ = − +
⇒ = +

 

�
2 1

1 2

y y
m

x x

−=
−

 

2 3
1

1 2
m

−
⇒ = = −

− +
 

 
 
�របូមនត ( )1 1y m x x y= − +  

សមីករៃនបនទ ត់ L គឺ៖ 
( ): 1 2 3

: 1

L y x

L y x

= − + +
= − +

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

�បនទ ត់ទំងពីរ គម នចំណុចរមួេទ 
បនទ ត់ទំងពីរជបនទ ត់រសបគន ។ 
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�តមរបូ េបបនទ ត់ទំងពីរ
រសបគន  េតមំុα េសមនឹងមំុ 'α ឬ
េទ? េរពះអវី? 
�េប 'α α= េត tanα េសមនឹង
tan 'α ឬេទ? 
�េត tan & tan 'α α  ជអវីៃន
បនទ ត់ & 'D D ? 
�េគទញបនដូចេមដច? 
 

�ជទូេទបនទ ត់ពីររសបគន កល 
ណវមនលកខណៈដូចេមដច? រចួ 
េធវករសននិដឋ ន 
 

�ដក់ឧទរហណ៍រចួសួរេបេយង 
តង 'D ជបនទ ត់កត់តម ( )2,3  

និង ( )4, 2−  េតេយងអចរក េម 

គុណរបប់ទិសរបស់វបនឬេទ? 
េបបន

េគមនបនទ ត់ :D y mx n= +  
រសបនឹង ' : ' 'D y m x n= +  
េហយឋិតកនុងបលង់កូអរេដេន។ 

យក α  និង 'α  ជមំុផគុំេរៀងគន រវង
បនទ ត់ & 'D D ជមួយអ័កស
អប់សីុស 

េគបន 'α α= (មំុរតូវគន ) 

tan tan 'α α⇒ =  

ែត tan & tan ' 'm mα α= =  

'm m⇒ =  

ជទូេទជទូេទជទូេទជទូេទ    

បនទ ត់ :D y mx n= + រសបនិងបនទ
ត់ ' : ' 'D y m x n= + លុះរតែត

'm m= ឬ / / ' 'D D m m⇔ =  

ឧទហរឧទហរឧទហរឧទហរណ៍៖ណ៍៖ណ៍៖ណ៍៖ បនទ ត់ D  កត់គល់
O េហយរសបេទនឹង បនទ ត់
ែដលកត់តមពីរចំណុច ( )2,3

និង ( )4, 2− ។

រកសមីករៃនបនទ ត់ D ។ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

�មំុ 'α α= ជមំុរតវូគន  

 

� tan tan 'α α=  
 

�េមគុណរបប់ទិសៃន & 'D D  
 

�េគបន 'm m=  

�កលណវមន េមគុណរបប់
ទិសេសមគន  
 

�បន តមរបូមនដ 2 1

2 1

'
y y

m
x x

−=
−

 

រកសមីករបនទ ត់រកសមីករបនទ ត់រកសមីករបនទ ត់រកសមីករបនទ ត់ D     

តង 'D ជបនទ ត់កត់តមចំនុច
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តមរបូមនដណ?រចួគណន 
 

�េប / / 'D D  េនះ 'm m=  ឬេទ? 
រចួទញរក m  េហយសរេស
សមីករបនទ ត់ D  
 
 

 
 
�គូសបនទ ត់ 1 2D D⊥  បនទ ប់មក 
តមគល់អ័កសគូសបនទ ត់
ពីរគឺ 3 4&D D  ែកងេរៀងគន េទ
នឹងបនទ ត់ 1 2&D D ។ រចួសួរ 
េតបនទ ត់ 3 4&D D  មន
លកខណៈដូចេមដចនឹងគន ? 
�បនទ ត់ 3 4&D D  កត់តម
គល់អ័កសេហយ រសបេរៀងគន

2 1&D D ។ ចូររកសមីករ
បនទ ត់ 3 4&D D ? 
�េប &P Q  ជចំណុចរបសពវ
េរៀងគន រវងបនទ ត់ 1x = ជមួយ

3 4&D D ។ ចូររកកូអរេដេនៃន 
ចំណុច &P Q ? 
�េដយេរបរទឹសដីបទ ពីតគ័រ
កនុងរតីេកណែកងOPQ ។ េគ
ទញបន ទំនក់ទំនងដូចេមដច? 
�េត 2 2 2, & ?PQ OP OQ =  រចួ
គណន 'mm ? 
 
 
 

 

 

 

 

 

គ. បនទ ត់ែកង 

េគមនបនទ ត់ 1 : ' 'D y m x n= +  
ែកងនឹង 2 :D y mx n= +  
េហយឋិតកនុងបលង់កូអរេដេន។ 

តមគល់អ័កសគូសបនទ ត់ពីរគឺ

3 4&D D  ែកងេរៀងគន េទនឹងបនទ ត់ 

1 2&D D ។ 

 េគបន៖ 3 4D D⊥ យក &P Q  ជ 
ចំណុចរបសពវេរៀងគន  
រវងបនទ ត់ 1x = ជមួយ 3 4&D D ។ 

OP ែកងេទនឹងOQ លុះរតែត 

( )2,3 និង ( )4, 2− ។ 

េនះេមគុណរបប់ទិសៃន 'D គឺ  

 2 1

2 1

2 3 5
'

4 2 2

y y
m

x x

− − −= = = −
− −

 

ែត 5
/ / ' '

2
D D m m⇔ = = −  

ដូចេនះសមីករៃនបនទ ត់

 5
:

2
D y x= − ។ 

�បនទ ត់ 3 4D D⊥  

 

 

 

�សមីករបនទ ត់ទំងពីរគឺ៖ 

3

4 '

D mx

D m x

=
=

 

 

� ( ) ( )1, & 1, 'P m Q m  

 

 

�
2 2 2PQ OP OQ= +  

 

 

�
2 2 2 2 2 21 , 1 'OP m OQ m= + = +  

និង ( )22 'PQ m m= − េគបន 
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�ឲយសិសសសននិដឋ ន ចំេពះ
លកខខណឌ  ែដលបនទ ត់ពីរែកង
គន ។ 
 
 
 
 
 
 
 

�ដក់ឧទរហណ៍រចួសួរេបេយង
តង 'D ជបនទ ត់កត់តម 

( )3, 2B −  និង ( )4,1C −  េតេយង 

អចរក េមគុណរបប់ទិសរបស់ 
វបនឬេទ? េបបនតមរបូមនដ 
ណ?រចួគណន 
�េប 'D D⊥  េនះ ' ?mm =   
រចួទញរក m  េហយសរេសរ
សមីករបនទ ត់ D ។ 
 

 ( )2 2 2 1PQ OP OQ= +  

េដយចំណុច ( ) ( )1, & 1, 'P m Q m  

សមីករ ( )1 អចសរេសរជ៖ 

( ) ( ) ( )2 2 2 2 2

2 2 2 2

' 1 1 '

' 2 ' 2 '

2 ' 2

' 1

m m m m

m m mm m m

mm

mm

− = + + +

+ − = + +
− =

= −

 

ជទូេទ៖ជទូេទ៖ជទូេទ៖ជទូេទ៖    

បនទ ត់ :D y mx n= +  ែកងនឹង
បនទ ត់ 

' : ' 'D y m x n= + លុះរតែត

' 1mm = −  
ឬ ' ' 1D D mm⊥ ⇔ = − ។ 

ឧទហរណ៍៖ 
បនទ ត់ D កត់តមចំណុច ( )1,2A  

េហយែកងនឹង 'D កត់តម 
ចំនុចពីរគឺ ( )3, 2B −  និង 

( )4,1C − ។ រកសមីករ

ៃនបនទ ត់ D ។ 

 

( )2 2 2 2 2' 1 1 'm m m m− = + + +  

2 2 2 2' 2 ' 2 '

2 ' 2

' 1

m m mm m m

mm

mm

+ − = + +
− =

= −
 

 

 

�បនទ ត់ពីរែកងគន  កលណ 
ផលគុណ េមគុណរបប់ទិសៃន
បនទ ត់ទំងពីរែកងគន ។ 

 

�បន តមរបូមនដ 2 1

2 1

'
y y

m
x x

−=
−

 

    

រកសមីករបរកសមីករបរកសមីករបរកសមីករបនទ ត់នទ ត់នទ ត់នទ ត់ D     

បនទ ត់ 'D  កត់តម ( )3, 2B −  និង  

( )4,1C −  េនះេមគុណ 

របប់ទិសៃនបនទ ត់ 'D គឺ៖ 

 2 1

2 1

1 2 3
'

4 3 7

y y
m

x x

− += = = −
− − −

 

េដយ ' ' 1D D mm⊥ ⇔ = −  

 
3 3

' 1
7 7
7

3

m m

m

= − ⇒ − = −

⇒ =
 

សមីករៃនបនទ ត់ D គឺ៖
( )

( )
1 1

7
1 2

3
7 1

3 3

y m x x y

y x

y x

= − +

= − +

= −
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របតិបតតិ៖ 
១) សរេសរសមីករ ៃនបនទ ត់
D ែដល កត់តម ( )2,3A  និង 

( )4, 1B − ។ 

 
 
 
 
 
 

២) សរេសរសមីករ ៃនបនទ ត់
D ែដល កត់តម ( )2,1A −  

េហយ រសបនឹង បនទ ត់ 'D

ែដលកត់ តម ( )4, 1B −  និង

( )2,0C ។ 

ជំហនទ៤ី(ពរងឹងពុទធ)ិ  
. 
១) សរេសរសមីករ ៃនបនទ ត់ D  
តមរបូមនដ 

( )

( )
( )

2 1
1 2

2 1

:

1 3
: 2 3

4 2
: 2 2 3

: 2 7

y y
D y x x y

x x

D y x

D y x

D y x

−= − +
−

− −= − +
−

= − − +
= − +

 

ដូចេនះ សមីករបនទ ត់ D គឺ៖ 

: 2 7D y x= − +  
២) សរេសរសមីករ ៃនបនទ ត់ D  
េមគុណរបប់ទិសៃនបនទ ត់ 'D  

( )

2 1

2 1

'

0 1 1
'

2 4 2

y y
m

x x

m

−=
−

− −
= = −

−

 

េដយ / / ' ' 1D D mm⇔ = −  

ែត
1 1

' 1
2 2

2

m m

m

 = − ⇒ − = − 
 

⇒ =
 

សមីករៃនបនទ ត់ D គឺ៖ 
( )
( )

1 1:

: 2 2 1

: 2 3

D y m x x y

D y x

D y x

= − +

= + −
= +

 

ដូចេនះ សមីករៃនបនទ ត់ D គឺ៖ 

: 2 3D y x= +  
 

 

�កត់េលខលំហត់ ទី១ ទី២ ទី៣ 
ទី៤ ទី៥ និងទី៦ កនុង
េសៀវេភសិសស ទំព័រទី១៩១ 
រចួែណនំឲយសិសសេធវេនផទះ 

ជំហនទ៥ី(កិចចករផទះ) 
 

 
�សិសសកត់រតេលខទំព័រ និង 
េលខលំហត់ ទុកកនុងេសៀវេភ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 

• ៃថងទី..........ែខ............ឆន ២ំ០១២ 

• មុខវិជជ ៖ គណិតវិទយ ថន កទ់ី១០ 

• រយៈេពល៖ ២េម៉ង 
I. ចំណងេជងេមេរៀន 

ជំពូក៤  ធរណីមរតកនុង,លង ់

េមេរៀនទី២        សមីករបនទ ត់ (ត) 

២.២ ចមង យរវងចណុំចនងិបនទ ត ់

២.៣ ករេរ,កអូរេដេនេដមបបីងហ ញលកខណៈៃនរូប 
II. វតថុបណំងៃនេមេរៀន 

េរកយពីេរៀនេមេរៀនេនះរចួសិសសអច៖ 
� ចំេណះដឹង៖ 

• សរេសររបូមនតចមង យរវងចំណុចនិងបនទ ត់ 
� ចំេណះេធវ៖ 

• គណនចមង យរវងចំណុចនិងបនទ ត់ 
• បងហ ញលកខណៈរបូេដយេរបកូអរេដេនៃនចំណុច 

� ឥរយិបទ 
• សិសសេចះសហករណ៍គន កនុងករេដះរសយលំហត់ និងេចះេធវសវ័យសិកសរមួគន  

III. សមភ រៈឧបេទស  

បនទ ត់រកិត និង បនទ ត់ែកង 

   VI ដំណឹកនេំមេរៀនៈ 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសសិស 
 
.រតតួពិនិតយអនម័យ សណដ ប់
ធន ប់ វតតមនសិសស 
 

ជំហនទ១ី(រដឋបលថន ក)់ 
 

 
.របធនថន ក់េឡងរយករណ៍ 
 

 
�េបចំណុច ( )1 1,A x y ឋិតេនេល 

: 0D ax by c+ + = ។ េនះេគ

ជំហនទី២(រលំឹកេមេរៀន) 
 

 
�គឺ 1 1 0ax by c+ + =  
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អចសរេសរបនដូចេមដច? 
�េគមនពីរចំណុច ( )1 1,A x y និង

( )2 2,B x y ។េត ?AB =  

�េគមន :D y mx n= +  និង
' : ' 'D y m x n= + ។ 

កំណត់ លកខខណឌ េដមបីឲយ 
/ / '& 'D D D D⊥ ។ 

 

� ( ) ( )2 2

2 1 2 1AB x x y y= − + −  
 
�េដមបឲីយ 

/ / ' '

' ' 1

D D m m

D D mm

⇔ =
⊥ ⇔ = −

 

 
 
�សង់បនទ ត់ : 0L ax by c+ + =

និងចំណុច ( )1 1,P x y  កនុងបលង់កូ

អរេដេន។ តមចំនុច ( )2 1,A x y  

និង ( )1 2,B x y ៃនបនទ ត់ L  េយង

គូសបនទ ត់ពីរ ែដលរសបេរៀងគន
នឹង អ័កសអប់សីុស និងអ័កសអរ
េដេន េហយរបសពវគន រតង់
ចំណុច ( )1 1,P x y ។ េហយ H ជ

ចំេណលែកងៃន P េលបនទ ត់ L  

រចួសួរ េត . .PH AB AP PB= ឬ
េទ? េរពះអីវ? រចួទញរក 2PH  

�េត 2 2 2, &AP PB AB េសមបុ៉នម ន? 

2PH េទជដូចេមដច? 

 

�េប ( )2 1,A x y  និង ( )1 2,B x y េន

េលបនទ ត់ : 0L ax by c+ + =

េនះេគទញបនដូចេមដច? 
 

 

�េបតង ( )1 1 1ax by c k+ + =  

ជំហនទ៣ី(េមេរៀនរ,ចៃំថង) 

េមេរៀនទី២   សមីករបនទ ត់  (ត) 

២.២ ចមង យរវងចំណុចនិងបនទ ត់ 
េគមនបនទ ត់ L មួយ មនសមីករ

: 0L ax by c+ + = ចំណុច

( )1 1,P x y មួយ ដូចរបូខងេរកម៖ 

តមចំណុច ( )2 1,A x y  និង

( )1 2,B x y ៃនបនទ ត់ L  េគគូស

បនទ ត់ពីរ ែដលរសបេរៀងគន នឹង 
អ័កសអប់សីុស និងអ័កសអរេដេន 
េហយរបសពវគន រតង់ចំណុច 

( )1 1,P x y ។ 

តង ( )1 1 1ax by c k+ + =  

&A B ឋិតេល L េគបន

 
 
� . .PH AB AP PB=  
េរពះ . .ABPS AB PH AP PB∆ = =  

2 2
2

2

. .AP PB AP PB
PH PH

AB AB
= ⇒ =  

 
 
 
 
 
 
 
 

( ) ( )
( ) ( )

2 22 2
1 2 1 2

2 22
1 2 1 2

,

&

PA x x PB y y

AB x x y y

= − = −

= − + −
 

( ) ( )
( ) ( )

( )
2 2

1 2 1 22
2 2

1 2 1 2

*
x x y y

PH
x x y y

− −
=

− + −
 

�េគបន 

( )2 1 0 2ax by c+ + =  

( )1 2 0 3ax by c+ + =  

ែត ( )1 1 1ax by c k+ + =  

 
 

�េគបន 
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េត ( ) ( ) ( ) ( )1 2 ? 1 3 ?− = − =  
 

�ទញរក 1 2 1 2&x x y y− −  រចួ
ជូសកនុង ( )* េហយគណន PH  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

�ឲយសិសស ទញជរបូមនដទូេទ 
េដមបីគណន ចមង យពីចំណុច
េទបនទ ត់។ 
 
 
 

�ដក់ឧទហរណ៍ ឲយសិសស
គណនចមង យពីចំណុច ( )3, 2

េទបនទ ត់មួយ មនសមីករ
1

2 2
2

x y+ = ។ រចួសួរ េតបនទ ត់

( )
( )

2 1

1 2

0 2

0 3

ax by c

ax by c

+ + =

+ + =
 

( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( )

1 2

1 2

1 2 1 2

1 2 :

1 3 :

&

a x x k

b y y k

k k
x x y y

a b

− − =

− − =

⇒ − = − =

 

PAB∆ ⊥ មនកមពស់ PH េនះ 

( ) ( )
( ) ( )

2 2
2

2

2 22 2
1 2 1 2

2 22
1 2 1 2

,

&

PH AB PA PB

PA PB
PH

AB

PA PB
PH

AB

PA x x PB y y

AB x x y y

× = ×
×

⇒ =

×
⇒ =

= − = −

= − + −

 

េគបន៖ 

( ) ( )
( ) ( )

2 2
2

2

2 2

1 2 1 2
2 2

1 2 1 2

2 2

22 2

2 2 2 2

2 2

1 1

2 2 2 2

PA PB
PH

AB

x x y y

x x y y

k k
ka b

k k a b
a b

k ax by c
PH

a b a b

×=

− −
=

− + −

= =
++

+ +
⇒ = =

+ +
 

ជទូេទ៖ជទូេទ៖ជទូេទ៖ជទូេទ៖    

ចមង យ d រវងចំណុច ( )1 1,x y េទប
នទ ត់ 0ax by c+ + = គឺ៖

1 1

2 2

ax by c
d

a b

+ +
=

+
។ 

ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍៖ ៖ ៖ ៖ រកចមង យ d ពីចំនុច

( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( )

1 2

1 2

1 2 :

1 3 :

a x x k

b y y k

− − =

− − =
 

�េគបន ( )* េទជ៖ 

( ) ( )
( ) ( )

2 2
2

2

2 2

1 2 1 2
2 2

1 2 1 2

2 2

22 2

2 2 2 2

2 2

1 1

2 2 2 2

PA PB
PH

AB

x x y y

x x y y

k k
ka b

k k a b
a b

k ax by c
PH

a b a b

×=

− −
=

− + −

= =
++

+ +
⇒ = =

+ +

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

�ចមង យ d រវងចំណុច ( )1 1,x y េទ
បនទ ត់ 0ax by c+ + = គឺ៖

1 1

2 2

ax by c
d

a b

+ +
=

+
។ 

 

�េនេទ 1
2 2

2
x y+ =  

1
2 2 0

2
x y⇒ + − =  
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ែដលេគេអយ ចូលទរមង់
0ax by c+ + = ឬេន?ចូរបែមលង? 

�េតេយងគណន ចមង យពី
ចំណុចេទបនទ ត់ េដយេរប 
របូមនដណ?ចូរគណន 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
�ដក់ឧទហរណ៍ ឲយសិសស
េដចំណុច ( ) ( )1.3 , 3,7A B  និង

( )7,5C េនកនុងតំរយុកូអរេដេន។ 
តមរបូភពេតបនទ ត់ណ គួរែត
ែកងគន ? 
�បនទ ប់មក ឲយសិសសគណន
េមគុណរបប់ទិស ៃនបនទ ត់

&AB BC េដមបីេផទៀងផទ ត់។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

( )3, 2 េទបនទ ត់មួយ មនសមីករ
1

2 2
2

x y+ = ។ 

    

    

    

    

    

    

 

២.៣ ករេរ,កូអរេដេន េដមបបីងហ ញ

លកខណៈៃនរូប 

ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍១១១១៖៖៖៖ េគឲយចំនុច ( )1,3A

( ) ( )3,7 & 7,5B C  េនកនុងតំរយុកូអរ
េដេន។ បងហ ញថ ABC∆ ជ
រតីេកណែកង។ 

    

    

    

    

    

    

    

 

�គណនចមង យ d  

តមរបូមនដ 

1 1

2 2

2
2

1
3 2 2 2

2

1
2

2

3 3
2 2 1

39
24

ax by c
d

a b

d

d

+ +
=

+

× + × −
=

  + 
 

= = =

 

 

�តមរបូភព បនទ ត់ែដលគួរែត
ែកងគន គឺ &AB BC  
 
 
 
�បងហ ញថ ABC∆  ជរតីេកណ
ែកង 

    

េមគុណរបប់ទិស m ៃនបនទ ត់ AB គឺ
7 5 1

3 7 2
m

−= = −
−
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�ឲយសិសសសននិដឋ ន ចំេពះរតី
េកណ ABC ។ 
 

�ដូចេមដចែដលេហថ របេលឡូ
រកម? 
 

�ចំណុចែដលឋិតេល អ័កសអប់
សីុសមនអរេដេនេសមបុ៉នម ន? 
�បនទ ប់មក សង់របូរបេលឡូ
រកម ABCD  កនុងបលង់កូអរេដេន 
េដយ ដក់កំពូល A រតតួេល 
គល់O  េហយ B េនេលអ័កសអប់ 
សីុស។ េប ( ) ( )0,0 , ,0A B a  និង

( ),D b c  េនះC មនកូអរេដេន 

បុ៉នម ន? 

 

 

 

 

 

�េបេយងតង &I J  ជចំណុច
កណដ លៃន &AC BC  េនះ

    

    

    

    

    

    

    

    

    

ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍២២២២៖៖៖៖ បងហ ញថអងកត់
រទងូរបេលឡូរកម ABCD  កត់
គន រតង់ចំណុចកណដ លរមួ។ 

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

េមគុណរបប់ទិស 'm ៃនបនទ ត់

BC គឺ 5 7
' 2

7 3
m

−= =
−

 

1
' 2 1

2
mm

AB BC

 
⇒ = − × = − 

 

⇒ ⊥
 

ដូចេនះ 

ABC∆ ជរតីេកណែកងរតង់ B ។ 
 

�របេលឡូរកម ជចតុេកណ
ែដលមនរជងុឈមគន  រសប
េរៀងគន ។ 
�មនអរេដេនេសមសូនយ។ 
 

�េនះ ( ),C a b c+ ។ 

 

ដក់កំពូល A រតួតេលគល់O  
េហយ B េនេលអ័កសអប់សីុស 

េគបន៖ 

( ) ( ) ( )0,0 , ,0 , ,A B a D b c  

និង ( ),C a b c+ ។ 

តង I ចំណុចកណដ លៃន AC  
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&I J មនកូអរេដេនបុ៉នម ន? 

 

 

 

�ឲយសិសសពិនិតយ កូអរេដេនៃន
ចំណុច &I J  រចួសននិដឋ ន 

 
�ដក់ឧទហរណ៍ បងហ ញថ
េមដយនែដលគូសេចញ ពីកំពូល
ៃនមំុែកងេសមពក់ កណដ លអីុបូ៉
េតនុស។ រចួសួរ ដូចេមដចេហថ
េមដយន? 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

�េបដក់ កំពូល A រតតួេលគល់
O េហយ &B C  េរៀងគន េលអ័កស
អរេដេននិងអ័កសអប់សីុស។ 

 

    

    

    

    

    

    

    

    
    

    

ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍៣៣៣៣៖៖៖៖ បងហ ញថេមដយន
ែដលគូសេចញ ពីកំពូលៃនមំុ
ែកងេសមពក់កណដ លអីុបូ៉េតនុស។ 

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

( ), 1
2 2

a b c
I

+ 
⇒  

 
 

តង J ចំណុចកណដ លៃន BD  

( ), 2
2 2

a b c
J

+ 
⇒  

 
 

តម ( ) ( )1 & 2 េគបន៖ 

&I J ជចំណុចរតតួេលគន  

ដូចេនះ អងកត់រទងូរបេលឡូរកម 
កត់គន រតង់ចំណុចកណដ លរមួ។ 

�េមដយនគឺជ អងកត់ែដលគូស
េចញពីកំពូល េទចំណុច 
កណដ លរជងុែដលឈម នឹងកំ
ពូលេនះ។ 
បងហ ញថ េមដយនែដលគូស
េចញពីកំពូល ៃនមំុែកងេសមនឹងពក់
កណដ លអីុបូ៉េតនុស។ 

េគដក់កំពូល A  រតួតេលគល់O

េហយ &B C  េរៀងគន េលអ័កស
អរេដេននិងអ័កសអប់សីុស។ 

េគបន៖ 
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េត , &A B C  មនកូអរេដេន
បុ៉នម ន? 

�េប I ជចំណុចកណដ លៃន BC  

េត I  មនកូអរេដេនបុ៉នម ន?  
រចួគណនរបែវង &AI BC ?
រចួសននិដឋ ន។ 

    

    

    

    

    

 

( ) ( ) ( )0,0 ; 0, & ,0A B b C a  

តង I ចំណុចកណដ លៃន BC  

2 2 2 2

2 2

,
2 2

2 2 2

;
2

a b
I

a b a b
AI

BC
AI BC a b

 
⇒  

 

+   
⇒ = + =   

   

⇒ = = +

ដូចេនះ េមដយនែដលគូសេចញ
ពីកំពូលមំុែកង េសមនឹងពក់
កណដ លអីុបូ៉េតនុស។ 

របតិបតដិរបតិបតដិរបតិបតដិរបតិបតដិ៖៖៖៖    

១១១១))))គណន ចមង យពីចំណុច
(1,2)A េទបនទ ត់ មនសមីករ
: 3 4 10 0L x y− + − = ។ 

    

    

    

    

    

២២២២))))បងហ ញថ អងកត់រទូងចតុ
េកណេសមែកងគន ។ 

 
 

ជំហនទ៤ី(ពរងឹងពុទធ)ិ 
 

 
    

១១១១))))គណនចមង យ d  

េគមន៖ ចំណុច (1,2)A និង
បនទ ត់ : 3 4 10 0L x y− + − = ។ 

តមរបូមនដ 

( ) ( )
( )

1 1

2 2

2 2

3 1 4 2 10 5

253 4

5

ax by c
d

a b

d

d

+ +
=

+
− + − −

⇒ = =
− +

⇒ =

 

២២២២))))បងហ ញថ អងកត់រទូងចតុេកណ
េសមែកងគន ។ 
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េគដក់ A រតតួេលគល់O  
េហយេន B េលអ័កសអប់សីុស។ 

េគបន៖ 

( ) ( ) ( )0,0 , ,0 , ,A B a D b c  

និង ( ),C a b c+ ។ 

បនទ ត់ ( )AC  មនេមគុណរបប់

ទិស៖ c
m

a b
=

+
 

បនទ ត់ ( )BD មនេមគុណរបប់

ទិស៖ '
c

m
a b

−=
−

 

( )
2

2 2

'

' *

c c
mm

a b a b

c
mm

a b

 
⇒ = − + − 

⇒ = −
−

 

េដយ ABCD ជចតុេកណេសម 

( )

( ) ( )

2 2

2 2 2 2 2 2

2 2 2

2 2 2 2
* : '

' 1

AB AD AB AD

a c b c a b

c a b
mm

a b a b
mm AB BD

⇒ = ⇒ =

⇒ = − ⇒ = −
−= − = −

− −
⇒ = − ⇒ ⊥

ដូចេនះ អងកត់រទងូចតុេកណេសម
ែកងគន ។ 

 

�កត់េលខលំហត់ ទី៧ និងទី៨ 
កនុងេសៀវេភសិសស ទំព័រទី១៧៩ 
រចួែណនំឲយសិសសេធវេនផទះ 

ជំហនទ៥ី(កិចចករផទះ) 
 

 
�សិសសកត់រត េលខលំហត់ 
និងេលខទំព័រ ទុកកនុងេសៀវេភ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 

• ៃថងទី..........ែខ............ឆន ២ំ០១២ 

• មុខវិជជ ៖ គណិតវិទយ ថន កទ់ី១០ 

• រយៈេពល៖ ២េម៉ង 
I. ចំណងេជងេមេរៀន 

ជំពូក៤  ធរណីមរតកនុង,លង ់

េមេរៀនទី២        សមីករបនទ ត់ (តចប់) 

២.៣ សមីករៃនសណំុំចណុំច 

ក. នយិមនយ័ 

ខ. សមីករៃនសណំុំចណុំច 
II. វតថុបណំងៃនេមេរៀន 

េរកយពីេរៀនេមេរៀនេនះរចួសិសសអច៖ 
� ចំេណះដឹង៖ 

• ឲយនិយមន័យៃនសំណំុចំណុច 
� ចំេណះេធវ៖ 

• សរេសរសមីករៃនសំណំុចំណុចតមលកខខណឌ ែដលឲយ 
� ឥរយិបទ 

• សិសសេចះសហករណ៍គន កនុងករេដះរសយលំហត់ និងេចះេធវសវ័យសិកសរមួគន  
III. សមភ រៈឧបេទស  

បនទ ត់រកិត  បនទ ត់ែកង និងែដកឈន 

   VI ដំណឹកនេំមេរៀនៈ 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសសិស 
 
.រតតួពិនិតយអនម័យ សណដ ប់
ធន ប់ វតតមនសិសស 
 

ជំហនទ១ី(រដឋបលថន ក)់ 
 

 
.របធនថន ក់េឡងរយករណ៍ 
 

 
�េបេគមន ពីរចំណុច ( )1 1,A x y  

និង ( )2 2,B x y េនះរបែវង

ជំហនទី២(រលំឹកេមេរៀន) 
 

 
�របែវង AB គឺ៖ 
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?AB =  
�ចុចពីរបីចំណុច ជែខសរតង់រចួ 
សួរ 
េបេយងគូសភជ ប់ចំណុចទំង
អស់េតវមនរងជអវី? 
�ដូចេមដចេហថបនទ ត់? 
 

( ) ( )2 2

2 1 2 1AB x x y y= − + − �វ

មនរងជបនទ ត់ 
 
 
�បនទ ត់គឺជ សំណំុចំណុចជ
េរចនរត់រតង់គន ។ 

 
�សំណំុចំណុច 
ែដលមនចមង យ
េសនគន េទរជងុទំងពីរ ៃនមំុមួយ
េហថអវីៃនមំុេនះ? 
�ដូចេមដចែដល េហថសំណំុចំ
ណុច? 
 

 
 
�សំណំុៃនចំណុច ែដលមន
ចមង យេថរេទនឹងចំណុចនឹងមួ
យជអវី? 
 
 
�េបេយងដក់ចំណុច &A B េន
េលអ័កសអប់សីុស។ េត &A B

មនអរេដេនេសមបុ៉នម ន? 
�េតេគអច តង ( ) ( ), & ,0A a o B b  
បនឬេទ? 
�តមបរមប់ចំណុច P មន
ចមង យ 
េសមេទចំណុច &A B មនន័យ 
ដូច េមដច? 

ជំហនទ៣ី(េមេរៀនរ,ចៃំថង) 

េមេរៀនទី២   សមីករបនទ ត់  

(តចប់) 

២.៣ សមីករៃនសណំុំចំណុច 

   ក.និយមន័យ៖ សំណំុចំណុចែដល

បំេពញលកខខណឌ មួយ គឺជរបូ
ធរណីមរតផគុំ េដយចំណុចទំង
អស់ែដលបំេពញលកខខណឌ េនះ។ 

ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍១១១១៖ 
សំណំុចំណុចៃនចំណុច ែដលមន
ចមង យេថរ r  ពីចំណុចនឹង O មួយ
គឺជរងវង់ែដលមនផចិត O កំ r ។ 

ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍២២២២៖ រកសំណំុចំណុច P

ែដលមនចមង យេសម ពីចំណុចនឹង
ពីរ &A B ។ 

 
�ជកនលះបនទ ត់ពុះៃនមំុេនះ 
 
 
 
�សំណំុចំណុច ែដលបំេពញលកខ 
ខណឌ មួយ គឺជរបូធរណីមរតផគុំ 
េដយចំណុចទំងអស់ ែដល
បំេពញលកខខណឌ េនះ។ 

 

�ជរងវង់ែដលមនចំណុចនឹងេនះ 
ជផចិត។ 

 
 
 

�មនអរេដេនេសមសូនយ 
 
 
�បន 
 
�មនន័យថ PA PB=  
 
 

�េប 2 2PA PB PA PB= ⇒ =  
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�េប 2 ?PA PB PA= ⇒ =  
�តង ( ),P x y  ជចំណុចមួយៃន
បលង់ េត 2 2? ?PA PB= =  រចួឲយ
សិសសគណននិងសននិដឋ ន 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

�េបេយងតង ( ),P x y  េតរបែវង
2 2?& ?AP BP= =  រចួជំនួសកនុង

បរមប់េហយគណន 

 

�បញជ ក់របប់ថ 2 3y x= +

េហថសមីករ សំណំុចំណុច
ៃនចំណុច P ។ 

 

យក ( ) ( ), & ,0A a o B b  ជ
ចំណុចឋិតេលអ័កសអប់សីុស។ 

តង ( ),P x y ជចំណុចមួយៃនបលង់ 

តមបរមប់៖ 2 2PA PB PA PB= ⇒ =  

( ) ( )

( )

2 22 2

2 2

2 2

2 2

2 2

x a y x b y

ax a bx b

b a a b
x

b a

⇒ − + = − −

⇒ − + = − +
− +

⇒ = =
−

 

េនះ សំណំុចំណុច P  គឺជបនទ ត់

មនសមីករ 
2

a b
x

+=  ែដលកត់

ចំណុចកណដ លៃនអងកត់ AB ។ 

ដូចេនះ សំណំុចំណុច P  
គឺជេមដយទ័រៃនអងកត់ AB ។ 

   ខ. សមកីរៃនសំណំុចណុំច 

ឧទហរណ៍៖ េគឲយ ចំណុចពីរ 

( )2,0A និង ( )0,1B ។ រកសំណំុៃន
ចំណុច P ែដលេផទៀងផទ ត់៖ 

2 2 1AP BP− = ។ 

ចេមលយចេមលយចេមលយចេមលយ    
រកសំណំុៃនចំណុចរកសំណំុៃនចំណុចរកសំណំុៃនចំណុចរកសំណំុៃនចំណុច P  

�េគបន 

( )
( )

22 2

22 2

PA x a y

PB x b y

= − +

= − +
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

�គឺ ( )22 22AP x y= − +  និង

( )22 2 1BP x y= + − េគបន 

( ) ( )2 22 2

2 2 2 2

2 1 1

4 4 2 1 1

2 1 0

x y x y

x x y x y y

x y

   − + − + − =
   

− + + − − + − =
− + + =
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តង ( ),x y  ជកូអរេដេនៃន P  

 តមសមមតិកមម៖ 2 2 1AP BP− =  

( ) ( )2 22 2

2 2 2 2

2 1 1

4 4 2 1 1

2 1 0

x y x y

x x y x y y

x y

   − + − + − =
   

− + + − − + − =
− + + =

2 1y x⇒ = −  ជសមីករ សំណំុ
ចំណុចៃនចំណុច P ។    

 

�េគឲយ ចំណុចពីរ ( )2,0A

និង ( )2,0B − ។ រកសំណំុៃន
ចំណុច P

ែដលេផទៀងផទ ត់សមីករ៖ 
2 2 16AP BP− = ។ 

 

ជំហនទ៤ី(ពរងឹងពុទធ)ិ 
 

    

�រកសំណំុៃនចំណុចរកសំណំុៃនចំណុចរកសំណំុៃនចំណុចរកសំណំុៃនចំណុច P  

តង ( ),P x y  តមបរមប់ 
2 2 16AP BP− =  

( ) ( )2 22 2

2 2 2 2

2 2 16

4 4 4 4 16

8 16

2

x y x y

x x y x x y

x

x

   − + − + + =
   

− + + − − − − =
− =

=−

 

ដូចេនះ សំណំុចំណុច ៃនចំណុច 
P គឺ បនទ ត់ 2x = − ។ 

 

�កត់េលខលំហត់ ទី៩ និងទី១០ 
កនុងេសៀវេភសិសស ទំព័រទី១៧៩ 
រចួែណនំឲយសិសសេធវេនផទះ 

ជំហនទ៥ី(កិចចករផទះ) 
 

 
�សិសសកត់េលខលំហត់ និង
េលខទំព័រទុកកនុងេសៀវេភ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 

• មខុ�ជជ                                      គណ
ត�ទយ ថន កទ់� ១០ 

• ជំពកូទ� ៤ ធរណ�មរតកនុង�លង ់

• េមេរៀនទ� ៣                               សម�កររងវង ់

• រយៈេពលបេរងៀន                     ២ េម៉ង (១០០ នទ�) 
.វតថុបំណងៃនេមេរៀន 

    -ចំេណះដឹង :   សិសសរបប់បនពីសមីករបនទ ត់ប៉ះរងវង់បនរតឹមរតវូតមរយៈេមេរៀន ។   
                          េមលចំណុចរវងបនទ ត់ និង រងវង់ រពមទំងទីតំងបនទ ត់និងរងវង់បនរតឹមរតូវ 

      តមរយៈេមេរៀន ។ 
-បំណិន      :    សិសសបករសយបនពីសមីករសតង់ដនិង សមីករទូេទៃនរងវង់ ផចិត កំៃនរងវង់            
                          េមលចំណុចរវងបនទ ត់ និង រងវង់ រពមទំងទីតំងបនទ ត់និងរងវង់បនរតឹមរតូវតម 

      រយៈេមេរៀន ។ 
   -ឥរយិបថ    : សិសសមនសម រតីរបងុរបយ័តនកនុងករេដះរសយលំហត់  ។ 

II.ខលឹមសៃនេមេរៀន 
1. សមីកររងវង ់
  ក) សមីករសតង់ដៃនរងវង់ 

  ខ) សមីករទូេទៃនរងវង់ 
                         2. រងវង់ និង បនទ ត់ 
ក) ចំនុចរបសពវៃនរងវង់និង បនទ ត់ 

III.សមភ រឧបេទស 
- េសៀវេភរគូ និង េសៀវេភ សិសស ទំព័រទី ១៨០ ដល់ ១៨៣ ។ 

- រកដសគូសរងវង់និងបនទ ត់ 

IV.ដំណឹកនេំមេរៀន 
 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសេមេរៀន សកមមភពសសិស 
 
-ពិនិតយអវតតមនអនម័យ  
  សណត ប់ធន ប់ និង វន័ិយ។ 

ជំហនទ១ី   (២នទី) 
 (រដឋបលថន ក់) 

 

 

-តំណងសិសសេឡងរយ 
ករណ៍ 

 
-េអយសិសសដក់កេនសម 

ជំហនទ២ី(៨នទី) 
 (រលឹំកេមេរៀនចស់) 

 
- សិសសេធវ 
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ខងែដលមនអងគទីមួយ 
ជកេរេទវធ 
 ក) �� − 4� + 3 = 0 
 ខ) �� − 10� + 10 = 9 

 ក) �� − 4� + 3 = 0 
�� − 4� + 4 = 1 

(� − 2)� = 1 
ខ) �� − 10� + 10 = 9 

�� − 10� + 25 = 24 
(� − 5)� = 24 

 
 
 
 
-េអយសិសសដក់កេនសម 
  ខងែដលមនអងគទីមួយ 
  ជកេរេទវធ 
 ក) �� − 2� + 3 = 5 
 ខ) �� − 8� + 10 = 0 
 
 

- េអយសិសសយក (1)+(2) 
 
- រគួរបប់សិសសថសមីករ 
  េនះេហថសមីកររងវង់ 
  ែដលមនផចិត (1 , 4) និង 
 មនកំេសមនឹង 3 ។ 
- ែណនំេអយសិសសទញ 
  ជទូេទ  
 
 

-េអយសិសសជំនួស 
សមីករេប  � = 0	, � = 0 
-សមីករេនះជសមីករ 
 មនផចិតេនគល់ O ។ 
 

ជំហនទ៣ី     (៧៥នទី) 
េមេរៀនទី.៣ 

សម�កររងវង់    
1. សមីកររងវង ់
  ក) សមីករសតង់ដៃនរងវង់ 

ជទេូទ 
-សមីករសតង់ដៃនរងវង់ែដលមន 
   ផចិត �(�	, �	)និងកំ�គឺ 

(� − �)� + (� − �)� = ��    
      
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
- សិសសេធវ 
ក) �� − 2� + 3 = 5 

�� − 2� + 1 = 3 
(� − 1)� = 3(1) 
ខ) �� − 8� + 10 = 0 

�� − 8� + 16 = 6 
(� − 4)� = 6(2) 
 -(� − 1)� + (� − 4)� = 9 

(� − 1)� + (� − 4)� = 3� 
 - សិសសសត ប់េហយកត់រត 
 
 

 
- សិសសទញជទូេទ 
សមីករសតង់ដៃនរងវង់ែដល 
មន  ផចិត �(�	, �	)និងកំ�គឺ 

(� − �)� + (� − �)� = ��    
-�� + �� = �� 
 
-សិសសសត ប់េហយកត់រត 
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- េអយសិសសពនល ត 
សមីករសតង់ដៃនរងវង់គឺ(� −
�)� + (� − �)� = �� 
 
- រគូដក់ឧទហរណ៍ែណ 
  នំេអយសិសសេធវ 
 
 
 
 
 
- រគូដក់ឧទហរណ៍ទី៣ 
- រគូេអយសិសសតង 
P(x , y) 
- រគូេអយសិសសគណន 
	AP = 3PBេដយេលកជ 
កេរអងគទំងពីរ 
 
 
 
 
 

- េតសំណំុចំនុច P គឺជអវី? 
 
 
 
- រគូដក់ឧទហរណ៍ែណ 
នំេអយសិសសេដះ 
រសយ 
 
- េតបនទ ត់កត់រងវង់បុ៉នម ន 

 ខ) សមីករទូេទៃនរងវង់ 
សមីករទូេទៃនរងវង់: 
 

�� + �� + �� + �� + � = 0 
 
ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍១១១១    
កំណត់ផចិតនិងកំរងវង់ែដលមន
សមីករទូេទ 
:�� + �� + 4� − 2� − 4 = 0 
ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍២២២២    
ចូរសមីករទូេទៃនសមីករ 
សតង់ដខងេរកម 
:(� − 3)� + (� + 2)� = 25 
ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍ឧទហរណ៍3333 
េគេអយចំនចនឹងពីរ A(-3 , 0) 
និង 
B(1 , 0)។ រកសំណំុចំនុចៃន P 
ែដល 
េផទៀងផទ ត់ 	AP: PB = 3: 1។ 
 
 
 
 
 
 

 
 
3.2 រងវង់និងបនទ ត់ 
   ក)ចំនុចរបសពវៃនបនទ ត់និងរងវង់ 
 

- សិសសពនល ត 
(� − �)� + (� − �)� = �� 

�� − 2�� + �� + �� − 2�� + ��
= �2 

�� + �� + �� + �� + � = 0 
 
- សិសសេធវ 

�� + �� + 4� − 2� − 4 = 0 
(� + 2)� + (� − 1)� − 9 = 0 
(� + 2)� + (� − 1)� = 9 = 3� 

   ផចិត �(−2	, 1) និងកំរងវង់� =
3 

(� − 3)� + (� + 2)� = 25 
�� + �� − 9� + 4� + 9 + 4 = 25 

�� + �� − 9� + 4� − 12 = 0 
 
- សិសសកត់រត 
- សិសសតង 
 
- សិសសគណន 

AP = 3PB 
A!� = 9PB� 

(� + 3)� + �� = 9(� − 1)� + 9�� 
�� + �� + 6� + 9

= 9�� − 18�
+ 						9 + 9�� 

8�2 − 24� + 8�2 = 0 
�� − 3� + �� = 0 

(� − 3/2)� + �� = (3/2)� 
 

- ជរងវង់ែដលមនផចិត (3/2 , 0) 
េហយកំ 3/2 ។ 
 
- សិសសេដះរសយ 

�� + �� = 8 
2�� = 8 

� = � = ±2 
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 ចំនុច? 
- េតបនទ ត់កត់រងវង់មន 2 
ចំនុចរហូតរ ឺ? 
- រគូែណនំេអយសិសសរក 
កូអរេដេនចំនុចរបសពវ 
រវងបនទ ត់និងរងវង់ 
 

 
ឧទហរណ៍ 
រកកូអរេដេនចំនុចរបសពវៃន 
បនទ ត់� = �និងរងវង់  

�� + �� = 8 ។ 
 
 
 
 
 
 
 
កូអរេដេនចំនុចរបសពវរវងរងវង់ 
(� − �)� + (� − �)� =
��		(1) 
 
និង បនទ ត់ � = $� + %			(2) 
គឺ(� − �)� + ($� + %	 − �)� =
��(3) 
យក ∆ជឌីរគីមីណង់ៃន (3) 
ក) េប ∆>
0មនចំនុចរបសពវពីរ	
ខ) េប ∆	=
0មនចំនុចរបសពវមួយ	
គ) េប ∆< 0គម នចំនុចរបសពវ	

 

- 2 ចំនុច 
 
- អត់េទ អចមន2 ចំនុច មួយ 
ចំនុច និងគម នចំនុចរបសពវ ។ 
- សិសសរក 
 

 
-រកតៃមល m េដមបីេអយ 
បនទ ត់កត់រងវង់តមពីរ 

ចំនុច) � = $� − 2
�2 + �2 = 1 * 

ជំហនទ៤ី  (១៣នទី) 
  (ពរងឹងចំេណះដឹង) 

 
 

 
-សិសសេធវ 

) � = $� − 2
�2 + �2 = 1 * 

�� + ($� − 2)� = 1 
(1 + $�)�� − 4$� + 3 = 0 
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 ∆	= 16$� − 12(1 + $2) 
េដមបីេអយចំនុចរបសពវពីរក
ល 
ណ ∆> 0 

16$� − 12(1 + $2) > 0 
$� > 3	

$ < −√3រឺ 	$ > √3 

 
-រគូេអយសិសសេមលេម 
េរៀនបនត 

ជំហនទ៥ី  (២នទី) 
  (កិចចករផទះ) 

 
 

 

-សិសសសត ប់តមដំបូនម នរគ ូ
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កិចចែតងករបេរងៀន 

• មខុ�ជជ                                      គណ
ត�ទយ ថន កទ់� ១០ 

• ជំពកូទ� ៤ ធរណ�មរតកនុង�លង ់

• េមេរៀនទ� ៣                               សម�កររងវង ់

• រយៈេពលបេរងៀន                     ២ េម៉ង (១០០ នទ�) 
.វតថុបំណងៃនេមេរៀន 

    -ចំេណះដឹង :   សិសសរបប់បនពីសមីករបនទ ត់ប៉ះៃនរងវង់បនរតឹមរតូវតមរយៈេមេរៀន ។ 
-បំណិន      :    សិសសបករសយបនពីសមីករបនទ ត់ប៉ះៃនរងវង់បនរតឹមរតូវតមរយៈេមេរៀន ។ 
   -ឥរយិបថ    : សិសសមនសម រតីរបងុរបយ័តនកនុងករេដះរសយលំហត់  ។ 

II.ខលឹមសៃនេមេរៀន 
                         2. រងវង់ និង បនទ ត់ 

ខ) បនទ ត់ប៉ះរងវង់បនទ ត់ប៉ះរងវង់បនទ ត់ប៉ះរងវង់បនទ ត់ប៉ះរងវង់ 

III.សមភ រឧបេទស 
   -ផទ ំងរបូភពរកដសគូស បនទ ត់ប៉ះរងវង់ 

IV.ដំណឹកនេំមេរៀន 
សកមមភពរគ ូ ខលឹមសេមេរៀន សកមមភពសសិស 

 
-រគូពិនិតយអវតតមន អនម័យ  
 សណត ប់ធន ប់ និង វន័ិយ។ 

ជំហនទ១ី   (២នទី) 
 (រដឋបលថន ក់) 

-រគូពិនិតយអវតតមន  អនម័យ 
វន័ិយ និង សណត ប់ធន ប់។ 
 

 
-តំណងសិសសេឡងរយ 
 ករណ៍ 

 
-រកេមគុណរបប់ទិសៃន 
បនទ ត់ (,-	):	� = 2� + 3 
បនទ ត់ (,�	):	� = − -

� � + 3 
-យក ��. 
-េតបនទ ត់ទំងពីរយ៉ងដូច 
េមតច ? 

ជំហនទ២ី(៨នទី) 
 (រលឹំកេមេរៀនចស់) 

 

 
- (,-	):		� = 2 

(,�	):	�. = − 1
2 

 
-យក ��. = −1 
-ែកងគន  
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-ពនយល់ពីលកខណៈបនទ ត់ 
  ប៉ះដល់សិសស 
-ែណនំសិសសេអយសរ 
េសរសមីករបនទ ត់ប៉ះរងវង់ 
កត់តមចំនុច P(�/	, �/) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ជំហនទ៣ី     (៧៥នទី) 
េមេរៀនទី.៣ 

សម�កររងវង់    
 
2. រងវង់ និង បនទ ត់ 
ខ) បនទ ត់ប៉ះរងវង់ 
-បនទ ត់ប៉ះរងវង់គឺជបនទ ត់ែដល 
ែកងេទនឹងកំរងវង់រតង់ចុងៃន
កំែដលេហថចំនុចប៉ះ ។ 
-យក P(�/	, �/) េនេលរងវង់ 
�� + �� = �� 
 
 
 
 
 
 
 
 
+ ករណី 000 ≠yx  
េមគុណរបប់ទិសៃនបនទ ត់OP

គឺ
0

0

x

y  

េនះេមគុណរបប់ទិសៃនបនទ ត់

ប៉ះរតង់ P គឺ 
0

0

y

x
− ។ យក 

0(�	, �	) ∈បនទ ត់ប៉ះ ។ 
ដូចេនះ សមីករបនទ ត់ប៉ះរងវង់ 
រតង់ P គឺ :

 
 
 
 
 
- សិសសសត ប់និងកត់រត 
 
- សិសសេធវតមករែណនំ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

P(�/	, �/ 

o 
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- ែណនំសិសសេអយទញ 
ជទូេទ  
 
 
 
 
 
 
 
- ដក់លំហត់ែណនំេអយ 
សិសសេធវ 
 
 
 
 

)( 0
0

0
0 xx

y

x
yy −−=−  

22
0

2
000 ryxyyxx =+=+ (1) 

+ករណី 000 ≠yx េនះ 00 =x រឺ

00 =y េគបនចំនុចP សថិតេន 
េលអ័កសកូអរេដេន 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
-ចំនុច!(�	, 0	) សមីករបនទ ត់ប៉ះ 
� = � 
-ចំនុច!(−�	, 0	) សមីករបនទ ត់ប៉ះ 
� = −� 
-ចំនុច!(0, �	) សមីករបនទ ត់ប៉ះ 
� = � 
-ចំនុច!(0	, −�	) សមីករបនទ ត់ប៉ះ 
� = −� 
+សមីករបនទ ត់ប៉ះរងវង់�� +
�� = ��រតង់ចំនុច(�/	, �/) 
គឺ 2

00 ryyxx =+  ។ 
 

លំហត់ 
ក)រកសមីករបនទ ត់ប៉ះរងវង់ 
�� + �� = 3រតង់ (2 , 3 ) ។ 
 

ខ)រកសមីករបនទ ត់ប៉ះរងវង់ 
�� + �� = 16រតង់ (0 , 4 ) ។ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

- សិសសទញជទូេទ: 
សមីករបនទ ត់ប៉ះរងវង់�� +
�� = �� 
រតង់ចំនុច(�/	, �/) គឺ 

2
00 ryyxx =+  

 
 
 
 
 

- សិសសេធវ 
ក)រកសមីករបនទ ត់ប៉ះរងវង់ 
�� + �� = 3រតង់ (2 , 3 ) 
គឺ 2� + 3� = 3 

 

ខ)រកសមីករបនទ ត់ប៉ះរងវង់ 

o o 
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 �� + �� = 16រតង់ (0 , 4 ) 
គឺ� = 4 

 
 
- លំហត់ 
ក)រកសមីករបនទ ត់ប៉ះរងវង់ 
�� + �� = 9រតង់ (-1 , 4 )  
 

ខ)រកសមីករបនទ ត់ប៉ះរងវង់ 
�� + �� = 16រតង់ (-2 , 0 )  

 

ជំហនទ៤ី  (១៣នទី) 
  (ពរងឹងចំេណះដឹង) 

 
 

 
 
-សិសសេធវ 
 ក)រកសមីករបនទ ត់ប៉ះរងវង់ 
�� + �� = 9រតង់ (-1 , 4 ) គឺ 

−� + 4� = 9 
 

ខ)រកសមីករបនទ ត់ប៉ះរងវង់ 
�� + �� = 16រតង់ (-2 , 0 ) គឺ 

� = −2 
 

 
 
-រគូេអយសិសសេមលេមេរៀន 
   បនត 

 
ជំហនទ៥ី  (២នទី) 

 
 
 

 
 
-សិសសសត ប់តមដំបូនម នរគ ូ
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កិចចែតងករបេរងៀន 

• ៃថងទី..........ែខ............ឆន ២ំ០១២ 

• មុខវិជជ ៖ គណិតវិទយ ថន កទ់ី១០ 

• រយៈេពល៖ ២េម៉ង 
I. ចំណងេជងេមេរៀន 

ជំពូក៤  ធរណីមរតកនុង,លង ់

េមេរៀនទ៤ី        េដះរសយវិសមីករតមរកប 

៤.១ េដះរសយវិសមីករតមរកប 

៤.២ េដះរសយរ,ព័នធវិសមីករតមរកប 
II. វតថុបណំងៃនេមេរៀន 

េរកយពីេរៀនេមេរៀនេនះរចួសិសសអច៖ 
� ចំេណះដឹង៖ 

• សគ ល់កនលះបលង់ែដលេនេលរពំែដនបនទ ត់និងេរកមរពំែដនបនទ ត់ 
• សគ ល់ែផនកែដលេនកនុងរងវង់និងែផនកេនខងេរករងវង់ 

� ចំេណះេធវ៖ 
• េដះរសយវសិមីករនិងរបព័នធវសិមីករ 

� ឥរយិបទ 
• សិសសេចះសហករណ៍គន កនុងករេដះរសយលំហត់ និងេចះេធវសវ័យសិកសរមួគន  

III. សមភ រៈឧបេទស  

បនទ ត់រកិត បនទ ត់ែកង និងែដកឈន 

   VI ដំណឹកនេំមេរៀនៈ 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសសិស 
 
.រតតួពិនិតយ អនម័យ សណដ ប់
ធន ប់ វតតមនសិសស 
 

ជំហនទ១ី(រដឋបលថន ក)់ 
 

 
.របធនថន ក់េឡងរយករណ៍ 
 

 
�តមពីរចំណុច េគអចគូស
បនទ ត់បនបុ៉នម ន? 

ជំហនទី២(រលំឹកេមេរៀន) 
 

 
�បនែតមួយគត់ 
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�សមីករ 2 22 4 4x x y y+ − + =

មនរងជអវីកនុងបលង់កូអរេដេន? 
�ចុះេដមបីសង់រងវង់មួយបន េគ
រតូវសគ ល់អវីខលះ? 

�មនរងជរងវង់។ 
 
�េគរតូវសគ ល់ផចិតនិងកំ 

 
 
 
�សង់បនទ ត់ : 1D y x= +  
កនុងបលង់កូអេដេន រចួសួរ 
េតបនទ ត់េនះ
ែចកបលង់កូអរេដេនជបុ៉នម នែផនក
? អវីខលះ? 
�េបេយងេធវករេរបៀបេធៀប អរ
េដេនៃនរគប់ចំណុច 
ែដលឋិតកនុង ( )1P

ធំជងឬតូចជង រគប់ចំណុច
ែដលឋិតេនេលបនទ ត់ D ? 
�ចុះចំេពះ រគប់ចំណុចែដលឋិត
កនុង ( )2P  និងរគប់ចំណុចែដល

ឋិតេនេលបនទ ត់ D វញិ? 
 
 
 
 
�សង់រងវង់ផចិត O  កំ 2r =  រចួសួរ 
េតរងវង់េនះែចកបលង់កូអរេដេនជ
បុ៉នម នែផនក?អវីខលះ? 
�េបេយងេធវករេរបៀបេធៀប អរ
េដេនៃនរគប់ចំណុចែដលឋិត 
កនុង ( )1P ធំជងឬតូចជង រគប់ចំ 

ណុចែដលឋិតេនេលរងវង់? 

ជំហនទ៣ី(េមេរៀនរ,ចៃំថង) 

េមេរៀនទ៤ី   

ដំេណះរសយវិសមីករ 

តមរកប 

៤.១ ដំេណះរសយវិសមីករតមរកប 

ក. េគមនបនទ ត់ : 1D y x= + ដូចរបូ 

បនទ ត់ D ែចកបលង់ កូអរេដេនជពីរ
កនលះបលង់ 1 2&P P េហយ D ជរពំែដន 
ៃនកនលះបលង់ទំងពីរេនះ។ 
----រគប់ ( , )M x y ៃន D េនះ 1y x= +  
----រគប់ ( , )M x y ៃន 1P េនះ 1y x> +  
----រគប់ ( , )M x y ៃន 2P េនះ 1y x< +  
ខ. េគមនរងវង់ផចិត O  កំ 2r =  មន
សមីករ 2 2 4x y+ =  មួយដូចរបូ

 
 
 
�បនពីរែផនក គឺែផនកខងេល
បនទ ត់ D  តងេដយ ( )1P  និង

ែផនកខងេរកមបនទ ត់ D  តង
េដយ ( )2P ។ 

�រគប់ចំណុចឋិតកនុង ( )1P  មន

អរេដេនធំជង 
 
 
�រគប់ចំណុចឋិតកនុង ( )2P  មន

អរេដេនតូចជង 
 
 
 
 
 
 
 
�ែចកជពីរែផនក គឺែផនកខងកនុង
រងវង់ ( )1P  និងែផនកខងេរក

រងវង់ ( )2P  

�រគប់ចំណុចឋិតកនុង ( )1P  មន

អរេដេនតូចជង 
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�ចុះចំេពះ រគប់ចំណុចែដលឋិត
កនុង ( )2P  និងរគប់ចំណុចែដល

ឋិតេនេលរងវង់វញិ? 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
�ដក់ឧទហរណ៍១ េដះរសយ
វសិមីករ៖ 2 3 6 0x y− + >  តម
រកប។េតបនទ ត់ែដលឲយចូលរង 
y ax b= + ឬេន? ចូរបែមលង 

�ចូរសង់បនទ ត់ 2
2

3
y x= +  រចួ

េមលវសិមីករេដម េគចង់បន
ែផនកខងេលបនទ ត់ ឬខងេរកម
បនទ ត់? គូសឆូតែផនកែដលេគចង់
បនរចួរបប់សិសសពីរេបៀបេឆលយ 
 
 
 
 
 

�ដក់ឧទហរណ៍ េដះរសយ

 
រងវង់េនះែចកបលង់កូអរេដេន ជពីរ 
ែផនកគឺែផនកខងកនុងរងវង់ 1P   
និងែផនកខងេរករងវង់ 2P ។ 
----រគប់ ( , )M x y ៃនរងវង់េនះ 2 2 4x y+ =  
----រគប់ ( , )M x y ៃន 1P េនះ 2 2 4x y+ <  
----រគប់ ( , )M x y ៃន 2P េនះ 2 2 4x y+ >  

រេបៀបេដះរសយវិសមីករ តមរកប 

 ១. សងរ់កបតងសមីករ 

 ២. តមរកប កំណត់ចេមលយៃនវិសមកីរ 
ឧទហរណ៍១៖ 
េដះរសយវសិមីករ៖ 
2 3 6 0x y− + > តមរកប។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
ឧទហរណ៍២៖ េដះរសយ

�រគប់ចំណុចឋិតកនុង ( )2P  មន

អរេដេនធំជង 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
�េដះរសយវសិមីករ 
េគមន៖ 2 3 6 0x y− + >  

2
2

3
y x⇒ < +  

សង់បនទ ត់៖ 2
2

3
y x= +  

 
ដូចេនះ ចេមលយវសិមីករ គឺជតំបន់
ែដលឆូត េនេរកមបនទ ត់រពំែដន។ 
�េដះរសយវសិមីករតមរកប 

េគមន៖ 2 2 2 4 1 0x y x y+ + − + ≤  
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វសិមីករ 2 2 2 4 1 0x y x y+ + − + ≤

តមរកបរចួ េតសមីកររងវង់េនះ
ចូលទរមង់សដង់ដឬេន? 
ចូរបែមលង 
 
 
 
�ចូរសង់រងវង់

( ) ( )2 2
1 2 4x y+ + − =

រចួេមលេទវសិមីករេដម េតេគ
ចង់បនែផនកខងកនុងរងវង់ ឬែផនក
ខងេរករងវង់? ឲយសិសសឆូតែផនក
ែដលេគចង់បន រចួសរេសរ
ចេមលយ។ 
 
 
�ដក់ឧទហរណ៍ េដះរសយ
របព័នធវសិមីករ៖ 

2 2 4

1

x y

y x

 + >
 < +

តមរកប រចួឲយ

សិសសសង់បនទ ត់ 1y x= +  និង
រងវង់ 2 2 4x y+ = រចួឲយសិសស 
េមលវសិមីករបនទ ត់ េតេគចង់ 
បនែផនកខងេលបនទ ត់ឬេរកម 
បនទ ត់?ឆូតបិុចព៌ណេខៀវ ដូចគន  
ែដរចំេពះរងវង់េតេគចង់បនែផនក 
ខងកនុងរងវង់ឬខងេរករងវង់? 
ឆូតបិុចព៌ណរកហម រចួរបប់ 
សិសសកែនលងែដលមនសន មឆូត 
បិុចទំងពីរព៌ណជចេមលយ 
របស់របព័នធ។ 

វសិមីករ ៖ 
2 2 2 4 1 0x y x y+ + − + ≤ តមរកប។ 

    
    
    
    
    
    
    
    
សមគ ល់សមគ ល់សមគ ល់សមគ ល់៖ គំនូសដច់ៗ មនន័យថ
ចេមលយវសិមីករ មិនឋិតេលគំនូស
េនះេទ។ 

៤.២ ដំេណះរសយ រ,ព័នធវិសមីករ

តមរកប 

រេបៀបេដះរសយរ,ព័នធវិសមីករតមរកប៖ 

១. សងរ់កបតងសមីករនីមយួៗ 

២.តមរកបកណំត់តបំន់ចេមលយ 

ៃនវិសមកីរនីមួយៗ 

៣.យកចេមលយរួមជចេមលយៃនរ,ព័នធ

វិសមីករ 
ឧទហរណ៍៖ េដះរសយរបព័នធ
វសិមីករ៖ 

2 2 4

1

x y

y x

 + >
 < +

តមរកប 

    

( ) ( )
( ) ( )

2 2

2 2

2 1 4 4 4 0

1 2 4

x x y y

x y

+ + + − + − ≤

+ + − ≤
 

សង់រងវង់៖ ( ) ( )2 2
1 2 4x y+ + − =  

 
ដូចេនះ ចេមលយៃនវសិមីករ គឺ
រគប់ចំណុចេនេលរងវង់ និងែផនក
ខងកនុងរងវង់។ 
 
 
 

 
�េដះរសយរបព័នធវសិមីករ 

េគមន៖ 
2 2 4

1

x y

y x

 + >
 < +

 

សង់បនទ ត់៖ 1y x= +  
សង់រងវង់៖ 2 2 4x y+ =  

 
ដូចេនះ ចេមលយៃនវសិមីករ គឺ
ជតំបន់ ែដលឆូតេនេរកម
បនទ ត់រពំែដននិងេរករងវង់។    
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របតិបតតិ៖ េដះរសយរបព័នធ

វសិមីករ ( )2 21 9

1

x y

y x

 − + ≤


≤ +
តម

រកប។ 

ជំហនទ៤ី(ពរងឹងពុទធ)ិ  
. �េដះរសយរបព័នធវសិមីករ 

េគមន៖ ( )2 21 9

1

x y

y x

 − + ≤


≤ +
 

សង់បនទ ត់៖ 1y x= −  

សង់រងវង់៖ ( )2 21 9x y− + =  

 
ដូចេនះ ចេមលយៃនវសិមីករ គឺ
ជតំបន់ ែដលឆូតេនេលបនទ ត់
រពំែដននិងកនុងរងវង់។ 

 

�កត់េលខលំហត់ ទី១ ទី២ និង
ទី៣ កនុងេសៀវេភសិសស ទំព័រ
ទី១៩១ រចួែណនំឲយ
សិសសេធវេនផទះ 

ជំហនទ៥ី(កិចចករផទះ) 
 

 

�សិសសកត់រត េលខលំហត់
និងេលខទំព័រទុកកនុងេសៀវេភ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
មុខវិជជ ៖គណិតវទិយ 

ថន ក់ទី៖១០ 
ជំពូកទី៥៖អនគុមន៍ 

េមេរៀនទី១៖អនុគមន៍នងិរកបអនុគមន ៍
រយៈេពល៖២េម៉ង 

I. វតថុបំណង 
• ចំេណះដឹង៖ កំណត់បនពីសញញ ណៃនអនុគមន៍,ែដនកំណត់និងសំណំុរបូភពតមរយៈ 

ឧទហរណ៍បនយ៉ងរតឹមរតូវ។ 
• ចំេណះេធវ៖       គណនពីែដនកំណត់និងសំណំុរបូភពតមរយៈលំហត់របតិបតតិបនរតឹមរតវូ។ 
•   ឥរយិបថ៖ មនសម រតីសមគគីកនុងករសិកស ។ 

II. សមភ រឧបេទស៖  
• េសៀវេភសិសសទំព័រ៖       194 197−  
• េសៀវេភរគទំូព័រ៖            194 197−  

III. សកមមភពេរៀននិងបេរងៀន៖ 
សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សមមភពសសិស 

ជំហនទី១(រដឋបលថន ក់) 
រតតួពិនិតយអនម័យ-អវតតមន  របធនថន ក់េឡងរយករណ៍ 

ជំហនទី២(រលឹំកេមេរៀនចស់) 
គណនតៃមលេលខៃនកេនសម 

2 1y x= + ចំេពះ

0; 1; 2x x x= = =  
កលណេយងឲយតៃមល x
េឃញតៃមល y យ៉ងដូចេមដច? 

 2 1

0 1

1 3

2 5

y x

x y

x y

x y

= +
• = ⇒ =
• = ⇒ =
• = ⇒ =

 

តៃមលេលខទក់ទងគន  

 ជំហនទី៣(េមេរៀនថមី) 
រគូដក់ឧទហរណ៍។ 
រគូរបប់ពីទំ-ទំមួយកល យជ 
អនុគមន៍។រគូបករសយេដយ 
េរបដយរកមរពួញ។                  

    
 

ជំពូកទី៥៖  អនុគមន៍ 
           េមេរៀនទី១ 
អនុគមន៍និងរកបៃនអនុគមន៍ 

 
I.សញញ ណៃនអនុគមន៍៖សញញ ណៃនអនុគមន៍៖សញញ ណៃនអនុគមន៍៖សញញ ណៃនអនុគមន៍៖    
ឧៈឧៈឧៈឧៈ    េបកេរមួយមនរជុងរបែវង x ។ 
េល y ជរបែវងបរមិរតៃន 

តមសមីករ 4y x= េនះ 
1 4 1 4

2 4 2 8

3 4 3 12

4 4 4 16

x y

x y

x y

x y

• = ⇒ = × =
• = ⇒ = × =
• = ⇒ = × =
• = ⇒ = × =

 

សិសសបំេពញកនុងតរងដូចខង៖ 
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រគូរបប់ពីទំ-ទំែដលមិនែមនជ 
អនុគមន៍ពី A B→ ។ 
 
 
 
 
 
 
រគូទញនិយមន័យ អនុគមន៍។ 
 
រគូរបប់សមីករតងអនុគមន៍ 

2

2

2 5y x

y x x

A Rπ

= −

= +

=

 

រគូរបប់សមីករមិនតង 
អនុគមន៍។ 

2

2

2

3 4

y x

y x

= +
= +

                                       

                                  
ឧទហរណ៍៖ឧទហរណ៍៖ឧទហរណ៍៖ឧទហរណ៍៖    
រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍ 
ខងេរកម។ 
១. 3 1y x= +  

២. 3

2
y

x
=

+
 

៣. 2y x= −                                       
                                                              

កេរេនះេគបន 4y x= ែដល 
ជទំ-ទំ &x y ។ 
េបេគឲយតៃមល 1;2;3;4...x =  
េនះេគបន៖ 

x  1 2  3  4  
y  4 8 12 16 

េគអចយកតៃមលេទបករសយ 
េលដយរកមរពួញ 
 
 
 
 
ទំ-ទំខងេលេនះជអនុគមន៍។ 

 ĕЊŎņĕњŎ� 

A និង B ជសំណំុមិន 
ទេទ។េនះទំ-ទំ f ពី A េទ B  
ភជ ប់ធតុនីមួយៗៃន A េទនឹង 
ធតុែតមួយគត់ៃន B េនះ ទំ-ទំ f

េហថអនុគមន៍ពី A B→ ។ 
 
េគកំណត់ៈ 

:

( )

f A B

x y f x

→
=֏

 

- A :សំណំុេដម  , x ជធតុេដម 
- B :សំណំុចុងឬសំណំុរបូភព 
y ជរបូភពៃន x តម f ែដល 

( )y f x= េហថអេថរអរស័យ 
II.ែដនកំណត់និងសណំុំរបូភព៖ 

ឧទហរណ៍ៈ 2x
y

x

+= ជអនុ- 

កំណត់រគប់តៃមល x ឬេទ? 
ចំេពះ 0x = អនុគមន៍ខងេល 
គម នន័យេទ។ 

• និយមន័យ៖ 
A និង B ជសំណំុមិនទេទ។ 

េនះទំ-ទំ f ពី A េទ B  
ភជ ប់ធតុនីមួយៗៃន A េទនឹង 
ធតុែតមួយគត់ៃន B េនះ ទំ-ទំ f

េហថអនុគមន៍ពី A B→ ។ 
 
េគកំណត់ៈ 

:

( )

f A B

x y f x

→
=֏

 

- A :សំណំុេដម  , x ជធតុេដម 
- B :សំណំុចុងឬសំណំុរបូភព 
y ជរបូភពៃន x តម f ែដល 

( )y f x= េហថអេថរអរស័យ 

 
 
 
 
 
 

2x
y

x

+= គម នន័យចំេពះ 0x =  

េរពះ 0x = េគមិនអចរក y បន 
េគថវមនែដនកំណត់ D : 

{ }0D = ℜ − ។ 
• ែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍ 

គឺជតែមលៃនអេថរ x ែដលនំឲយ 
អនុគមន៍ ( )y f x= មនន័យ។ 
ឧទហរណ៍៖ឧទហរណ៍៖ឧទហរណ៍៖ឧទហរណ៍៖    
រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍ 
ខងេរកម។ 

x  1 2  3  4  
y  4 8 12 16 

A B

1

2

3

4

 

4

12

8

16

 

f

A B

1

2

3

4

 

4

12

8

16

 

f

A B

1

2

3

 

a

b

c

d

 

f



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទី១០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កុម ៣) ទំព័រទី224 

 េគថ       2x
y

x

+=

មនែដនកំណត់តងេដយ D  
ែដល { }0D = ℜ − ។ 
១.   ែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍   f

ែដលតងេដយ D គឺសំណំុអេថរ 
x ែដលបណដ លឲយអនុគមន៍ 

( )y f x= មនន័យឬមនតៃមល។ 
២.    សំណំុរបូភពៃនអនុគមន៍ f

តងេដយគឺសំណំុតៃមល ( )y f x=

ចំេពះរគប់ x េនេល 
ែដនកំណត់។ 
 
    ����របតិបតតិ៖របតិបតតិ៖របតិបតតិ៖របតិបតតិ៖    
១.េតទំនក់ទំនងខងេរកមតង 
អនុគមន៍ឬេទ? 
ក. 2( 4)y x= −  
ខ. 2( 1)x y= +  
២.រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍ៈ 
ក. 3y x= − +  

ខ.
2

1

4
y

x
=

−
 

ចេមលយ៖ចេមលយ៖ចេមលយ៖ចេមលយ៖    
១.(ក)តងអនុគមន៍ y ៃន x  
   .(ខ)មិនតងអនុគមន៍ y ៃន x  
២.  (ក). D = ℜ  
   (ខ). { }1D = ℜ − ±  
 

១. D = ℜឬ ( );D = −∞ +∞ ។ 

២. 2 0

2

x

x

+ ≠
≠ −

េគបនែដនកំណត់៖ 

{ }2D = ℜ − − ឬ

( ;2) (2; )D = −∞ ∩ +∞  

៣. 2 0

2

x

x

− ≥
≥

 េគបនែដនកំណត់៖ 

[2; )D = +∞ ។ 
����របតិបតតិ៖ 
១.េតទំនក់ទំនងខងេរកមតង 
អនុគមន៍ឬេទ? 
ក.តងអនុគមន៍ y ៃន x ។ 
ខ. មិនតងអនុគមន៍ y ៃន x េទ។ 
២. រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍ៈ 
ក. D = ℜ  
ខ. 2 1 0x − =  

1x ≠ ± េគបនែដនកំណត់ 
{ }1D = ℜ − ± ។ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

ជំហនទី៤(ពរងឹងចំេណះដឹង) 
១.ឲយនិយមន័យអនុគមន៍? 
២.ឲយនិយមន័យែដន 
កំណត់ៃនអនុគមន៍?តង 
ែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍េដយអ

១. 
២.េគតងែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍ 
េដយ   D ។ 
៣.របូភពៃនអនុគមន៍គឺតៃមល 
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កសរអវី? 
៣.ដូចេមដចេហថរបូភព 
    ៃនអនុគមន៍? 

េលខៃនអនុគមន៍។ 

ជំហនទី៥(បណដ ំេផញ) 
េបកេសៀវេភទំព័រ 203  
លំហត់េលខ 2;4   ។ 

កិចចករផទះ សិសសកត់លំហត់។ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
មុខវិជជ ៖គណិតវទិយ 

ថន ក់ទី៖១០ 
ជំពូកទី៥៖អនគុមន៍ 

េមេរៀនទី១៖អនុគមន៍នងិរកបអនុគមន ៍
រយៈេពល៖២េម៉ង 

I.វតថុបំណង 
• ចំេណះដឹង៖កំណត់បនពីអនុគមន៍េកននិងចុះនិងនិងរេបៀបសង់រកបដឺេរកទី២បនយ៉ងរតឹម

រតូវ។ 
• ចំេណះេធវ៖បងហ ញអនុគមន៍េកននិងចុះតមរយៈរបូមនតបនរតឹមរតូវ។និងសង់រកប 

  តងអនុគមន៍បនរតឹមរតូវ។ 
•   ឥរយិបថ៖ មនសម រតីសមគគីកនុងករសិកស ។ 

      II.សមភ រឧបេទស៖  
• េសៀវេភសិសសទំព័រ៖       198 200−  
• េសៀវេភរគទំូព័រ៖            198 200−  

      III.សកមមភពេរៀននិងបេរងៀន៖ 
សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សមមភពសសិស 

ជំហនទី១(រដឋបលថន ក់) 
រតតួពិនិតយអនម័យ-អវតតមន  របធនថន ក់េឡងរយករណ៍ 

ជំហនទី២(រលឹំកេមេរៀនចស់) 
េគឲយអនុគមន៍ ( ) 1f x x= − ។  
គណន 
តៃមល ( )f x ចំេពះ 1;2x =  
េតេគសមគ ល់អនុគមន៍ 
មួយេកនឬចុះបនយ៉ង 
ដូចេមដច? 

 
 

( ) 1f x x= −  
(0) 0 ; (2) 1f f= =  

សិសសេឆលយ។ 
 

ជំហនទី៣(េមេរៀនថមី) 
រគឲូយតៃមល 1 22 & 1x x= =  
ចូរគណន 1 2( ) & ( )f x f x  
ៃនអនុគមន៍ ( ) 2 1f x x= −  

រចួេធវផលេធៀប f

x

∆
∆

េមេរៀនទី១ 
អនុគមន៍និងរកបៃនអនុគមន៍ 

III.III.III.III.អនុគមន៍េកនអនុគមន៍ចុះ៖អនុគមន៍េកនអនុគមន៍ចុះ៖អនុគមន៍េកនអនុគមន៍ចុះ៖អនុគមន៍េកនអនុគមន៍ចុះ៖    
េគឲយអនុគមន៍ ( ) 2 1f x x= −  
េប 2 1 (2) 3 (1) 1f f> ⇒ = > =  

េគឲយអនុគមន៍ ( ) 2 1f x x= −  
េប 2 1 (2) 3 (1) 1f f> ⇒ = > =  
េប 0 3 (0) 1 (3) 5f f< ⇒ = − < =  
េគេធវផលេធៀប 



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទី១០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កុម ៣) ទំព័រទី227 

េរបៀបេធៀបនឹងចំនួន0 ។ 
ដូចគន ែដរចំេពះ អនុគមន៍ 

( ) 2f x x= − + ។ 
 ែណនំសិសសទញទូេទ៖ 
រគឲូយសិសសបំេពញេលខ 
កនុងតរង 

x  
-2 -1 0 1 2 

y  ? ? ? ? ? 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
រគូរបប់សិសសថសំណំុ 
ចំណុចទំងអស់ៃនអនុ- 
បេងកតបនរកបៃនអនុ-។ 
 
 

េប

0 3 (0) 1 (3) 5f f< ⇒ = − < =  
េគេធវផលេធៀប 

(2) (1)
2 0

(2 1)

f f f

x

∆ −= = >
∆ −

េគថ 

អនុគមន៍ ( ) 2 1f x x= − េកន។ 

( ) 2f x x• = − +  
េប 2 1 (2) 0 (1) 1f f> ⇒ = < =  

1 4 (1) 1 (4) 2f f< ⇒ = > = −  
េគេធវផលេធៀប 

(1) (2) 1
0

(1 2) 2

f f f

x

∆ −= = − <
∆ −
េគថ 
អនុគមន៍ ( ) 2 1f x x= − ចុះ។ 
ែដល៖ x∆ :បែរមបរមួលអេថរ 

f∆ :បែរមបរមួលអនុគមន៍ 
• ជទេូទ៖ជទេូទ៖ជទេូទ៖ជទេូទ៖ 
f ជអនុគមន៍កំណត់េលចេនល ះជអនុគមន៍កំណត់េលចេនល ះជអនុគមន៍កំណត់េលចេនល ះជអនុគមន៍កំណត់េលចេនល ះ    

[ ];a b     

----េបេបេបេប 0
f

x

∆ >
∆

េនះេនះេនះេនះ f េកនេលេកនេលេកនេលេកនេល    

ចេនល ះចេនល ះចេនល ះចេនល ះ[ ];a b ។។។។ 

----េបេបេបេប 0
f

x

∆ <
∆

េនះេនះេនះេនះ f ចុះេលចុះេលចុះេលចុះេល    

ចេនល ះចេនល ះចេនល ះចេនល ះ[ ];a b ។។។។ 
IV.IV.IV.IV.រកបៃនអនុគមន៍៖រកបៃនអនុគមន៍៖រកបៃនអនុគមន៍៖រកបៃនអនុគមន៍៖    
ឧឧឧឧ::::េគឲយអនុគមន៍ 2( ) 4f x x= −  
គណនតៃមលេលខៃនអនុគមន៍ 

x  -2 -1 0 1 2 

y  0 -3 -4 -3 0 
សង់រកបៃនអនុគ មន៍៖ 

 

(2) (1)
2 0

(2 1)

f f f

x

∆ −= = >
∆ −

េគថ 

អនុគមន៍ ( ) 2 1f x x= − េកន។ 

( ) 2f x x• = − +  
េប 2 1 (2) 0 (1) 1f f> ⇒ = < =  

1 4 (1) 1 (4) 2f f< ⇒ = > = −  
េគេធវផលេធៀប 

(1) (2) 1
0

(1 2) 2

f f f

x

∆ −= = − <
∆ −

េគថ 

អនុគមន៍ ( ) 2 1f x x= − ចុះ។ 
ែដល៖ x∆ :បែរមបរមួលអេថរ 

f∆ :បែរមបរមួលអនុគមន៍ 
សិសសេឆលយ៖ 

េបេបេបេប 0
f

x

∆ >
∆

េនះេនះេនះេនះ f េកនេលេកនេលេកនេលេកនេល    

ចេនល ះចេនល ះចេនល ះចេនល ះ[ ];a b ។។។។ 

----េបេបេបេប 0
f

x

∆ <
∆

េនះេនះេនះេនះ f ចុះេលចុះេលចុះេលចុះេល    

ចេនល ះចេនល ះចេនល ះចេនល ះ[ ];a b ។។។។    
 
 
 
 
 
 
 
 

  គណនតៃមលេលខៃនអនុគមន៍ 

សង់រកបៃនអនុគមន៍៖ 

 

x  -2 -1 0 1 2 

y  0 -3 -4 -3 0 

2− 2

4−

o

2( ) 4f x x= −

2− 2

4−

o

2( ) 4f x x= −



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទី១០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កុម ៣) ទំព័រទី228 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

ធតុៃនសំណំុ A េទសំណំុ B

េហយធតុៃន B េទ A

វញិេនះេគថទំ-ទំពី B េទ A

បេងកតបនជអនុគមន៍ 
រចស។ 
រគូទញរកទូេទ 
បងហ ញរកបៃនអនុគមន៍ 
រចស។ 
រគូរបប់ពីរេបៀបេធវដូច 
ខងេរកម៖ 
• េគជំនួស ( )f x េដយ y  
• ទញរក x  

ជទូេទ៖ជទូេទ៖ជទូេទ៖ជទូេទ៖រកបៃនអនុគមន៍ 
( )y f x= គឺជសំណំុចំណុច

( ; )x y ែដល x នីមួយៗេនកនុង 
ែដនកំណត់ D ៃនអនុគមន៍ f

េហយ ( )y f x= ។រកប f ជ 
សំណំុ
{( ; ) / ( ); }x y y f x x D= ∈ ។ 
y x= មន D = ℜ  
ចំេពះរគប់ x∀ ∈ ℜ េនះ

0y x= ≥ នំឲយ { / 0}I y y= ≥  

ចំេពះ 0

0

x y x

x y x

≥ ⇒ =
< ⇒ = −

 

 
 
 
V.អនគុមន៍រចស៖ 
 
 
 
 
 
(2) ជអនុគមន៍រចស 
ជទូេទ៖ជទូេទ៖ជទូេទ៖ជទូេទ៖េប f ជអនុគមន៍មួយ 
ទល់នឹងមួយ៖ 
១. f មនអនុគមន៍រចស 1f −  
២.b ជរបូភពៃន a តម f

សមមូលនឹង a ជរបូៃនb តម
1f − មនន័យថ៖ 

1( ) ( )f a b f b a−= ⇔ = ។ 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
សិសសទញអតថន័យៃនសំណំុចំណុច
ែដលបេងកតរកបៃន 
អនុគមន៍មួយ។ 
សិសសគូសរកបៃនអនុគមន៍ 
y x= ដូចខងេរកម៖ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
សិសសកត់រត៖ 
 
 
 
 
 
 
 
ជទូេទ៖ជទូេទ៖ជទូេទ៖ជទូេទ៖េប f ជអនុគមន៍មួយ 
ទល់នឹងមួយ៖ 
១. f មនអនុគមន៍រចស 1f −  

y x

O

y

x1− 1

1

y x

O

y

x1− 1

1

B

1

2

3

x

x

x

1

2

3

y

y

y

f
A

1

2

3

x

x

x

1

2

3

y

y

y

1f −
A B

1

2

3

x

x

x

1

2

3

y

y

y

f
A B

1

2

3

x

x

x

1

2

3

y

y

y

1f −
A B

B

1

2

3

x

x

x

1

2

3

y

y

y

f
A

1

2

3

x

x

x

1

2

3

y

y

y

1f −
A B
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• បដូរ x y↔  
• ទញរក y េបតងអនុគមន៍ៃន
x េគថ 
មនអនុគមន៍រចស។ 
េទបេគបដូរពី y េទ 1( )f x−  
វញិ។ 
រគូែណនំសិសសទញ 
វធិន។ 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

    
រគដូក់របតិបតតិ៖រគដូក់របតិបតតិ៖រគដូក់របតិបតតិ៖រគដូក់របតិបតតិ៖    
១.សិកសភពេកនឬចុះៃន 
អនុគមន៍ ( ) 3 5f x x= − ។ 

២.េគឲយអនុគមន៍ 1
( )f x

x
= ,

0x >  
ក.គណន ( )f x ចំេពះ 

{1;2;3}x∈  

ខ.េតអនុគមន៍ 1
( )f x

x
=  

 
 
 
 
រកបៃនអនុគមន៍រចស

 
 
ឧៈឧៈឧៈឧៈរកអនុគមន៍រចសៃនអនុគមន៍ 

( ) 3 1f x x= +  
េគជំនួស ( )f x េដយ y  

3 1y x= + ទញរក 1

3

y
x

−=  

បដូរ x y↔ េគបន 1

3

x
y

−=  

ជំនួស y េដយ 1( )f x− េគបន 
1 1
( )

3

x
f x− −= េហថអនុគមន៍ 

រចសៃនអនុគមន៍ ( ) 3 1f x x= +  
 
• វធិន៖វធិន៖វធិន៖វធិន៖េដមបរីកអនុគមន៍រចស 
ៃនអនុគមន៍េគរតូវ៖ 
Θ ទញរក x រចួបដូរ x y↔  
Θ ជំនួស y េដយ 1( )f x−  
Θ េបសមីករថមីមិនតង y

ជអនុកមន៍ x េទេនះ f គម ន 
អនុគមន៍រចសេទ។ 
ចេមលយចេមលយចេមលយចេមលយ    
១.សិកសភពេកនឬចុះៃន 
អនុគមន៍ 

2 1

2 1

(3 5) (3 5)x xf

x x x

− − −∆ =
∆ −

 

២.b ជរបូភពៃន a តម f

សមមូលនឹង a ជរបូៃនb តម 1f −

មនន័យថ៖ 
1( ) ( )f a b f b a−= ⇔ = ។ 

រកបៃនអនុគមន៍រចស 
 
 
    
    
    
ឧៈឧៈឧៈឧៈរកអនុគមន៍រចសៃនអនុគមន៍ 

( ) 3 1f x x= +  
េគជំនួស ( )f x េដយ y  

3 1y x= + ទញរក 1

3

y
x

−=  

បដូរ x y↔ េគបន 1

3

x
y

−=  

ជំនួស y េដយ 1( )f x− េគបន 
1 1
( )

3

x
f x− −= េហថអនុគមន៍ 

រចសៃនអនុគមន៍ ( ) 3 1f x x= +  
 
• វធិន៖វធិន៖វធិន៖វធិន៖េដមបរីកអនុគមន៍រចស 
ៃនអនុគមន៍េគរតូវ៖ 
Θ ទញរក x រចួបដូរ x y↔  
Θ ជំនួស y េដយ 1( )f x−  
Θ េបសមីករថមីមិនតង y

ជអនុកមន៍ x េទេនះ f គម ន 
អនុគមន៍រចសេទ។ 
ចេមលយចេមលយចេមលយចេមលយ    
១.សិកសភពេកនឬចុះៃន 
អនុគមន៍ 

2 1

2 1

(3 5) (3 5)x xf

x x x

− − −∆ =
∆ −

 

f

1f −

A  B

a• b•

f

1f −

A  B

a• b•
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េកនឬចុះ? 
គ.សង់រកបៃនអនុគមន៍

1
( )f x

x
= ។ 

៣.រកអនុគមន៍រចសៃន 
អនុគមន៍ ( ) 2 4f x x= − +  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
១.េគសមគ ល់អនុគមន៍  
មួយេកនឬចុះយ៉ង ដូចេមដច? 
២.េតេគអចថរគប់ 
អនុគមន៍សុទធែតមន 
អនុគមន៍រចសឬេទ? 
៣.ចូររបប់ពីរេបៀបរកអនុគមន៍
រចសៃន  អនុគមន៍  មួ។ 

2 1

2 1

3( )
3 0

( )

x x

x x

−= = >
−

 

ដូចេនះ ( ) 3 5f x x= −

ជអនុគមន៍េកន។ 

២. 1
( )f x

x
=  

ក.គណនតៃមល ( )f x  

x  1 2 4 

y  1 1/2 1/4 

ខ.េដយ
2 1

2 1

2 1

1 2

2 1 1 2

1 1

1
0

x xf

x x x

x x

x x

x x x x

   
−   ∆    =

∆ −
−−

= − <
−

 

េរពះ 1 20 0x x x> ⇒ > ។ 
គ.សង់រកប៖ 
 
 
 
 
៣.អនុគមន៍រចសៃន

( ) 2 4f x x= − + គឺ 2 4y x= − +  
4

2

y
x

−= បដូរ x y↔ : 4

2

x
y

−=

1 4
( )

2

x
f x− −= ។ 

 
ជំហនទី៤(ពរងឹងពុទធិ) 
 
 
 
 
 
 
 

2 1

2 1

3( )
3 0

( )

x x

x x

−= = >
−

 

ដូចេនះ ( ) 3 5f x x= −

ជអនុគមន៍េកន។ 

២. 1
( )f x

x
=  

ក.គណនតៃមល ( )f x  

x  1 2 4 

y  1 1/2 1/4 

ខ.េដយ   
2 1

2 1

2 1

1 2

2 1 1 2

1 1

1
0

x xf

x x x

x x

x x

x x x x

   
−   ∆    =

∆ −
−−

= − <
−

 

េរពះ 1 20 0x x x> ⇒ > ។ 
គ.សង់រកប៖ 
 
 
 
 
៣.អនុគមន៍រចសៃន

( ) 2 4f x x= − + គឺ 2 4y x= − +  
4

2

y
x

−= នំឲយ 4

2

y
x

−=  

4

2

x
y

−= េគថ 1 4
( )

2

x
f x− −= ។ 

 
 

១. 0
f

x

∆ >
∆

ជអនុគមន៍េកននិង

0
f

x

∆ <
∆

ជអនុគមន៍ចុះ។ 

២.មិនទូេទេទ។ 
៣.• វធិន៖វធិន៖វធិន៖វធិន៖េដមបីរកអនុគមន៍ 
រចសៃនអនុគមន៍េគរតូវ៖ 
Θ ទញរក x រចួបដូរ x y↔  

1

1 2 4

•
• •

1
( )f x

x
=

1

1 2 4

•
• •

1
( )f x

x
=
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 Θ ជំនួស y េដយ 1( )f x−  
Θ េបសមីករថមីមិនតង y

ជអនុកមន៍ x េទេនះ f គម ន 
អនុគមន៍រចសេទ។ 

លំហត់ទំព័រ      203 
េលខ        6,7 
 

        ជំហនទី៥(បណដ ំេផញ) 
 
 

កត់រតលំហត់ទំព័រ203េលខ6,7 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
គណិតវិទយ ថន ក់ទី១០ 

ĄеĮР˝ ̣�  អនុគមន៍ និង ��បៃនអនគុមន ៍

ЮņЮũЬĕ◦БƯ  អនុគមន៍ដឺេ�កទ ី២ និង ��ប 

ũŎкЮĮŲ  ២ េ@Aង 
                                    
I.ŷĳ□ОĠе‗₣аĕЮņЮũЬĕк សិសសអច 

-ចំេណះដឹង  : -បងហ ញពី អនុគមន៍ 2y ax= និងរកបៃនអនុគមន៍ ( )2
y a x p= −  បនតមរយៈ  

 ឧទហរណ៍ បនយ៉ងរតឹមរតូវ 
-បំណិន        :-គូសរកបតងអនុគមន៍ 2y ax= និងរកបៃនអនុគមន៍ ( )2

y a x p= − បនយ៉ង  
 រតឹមរតូវតមរយៈលំហត់របតិបតតិ 

-ឥរយិបថ    :-សមគគីភពរវងសិសស និង សិសស  សិសស និង រគ ូ

II.₤Ōĸ ũкΧЮ◦₤ 
 បនទ ត់  ប៉រ៉បូល 

IV.řе‗Е˝ĜеЮņЮũЬĕ 
សកមមភពរគ ូ ខលឹមសេមេរៀន សកមមភពសិសស 

 
-រគូពិនិតយអវតតមន  អនម័យ 
 សណត ប់ធន ប់ និង វន័ិយ 

ជំហនទ១ី    (រដឋបលថន ក់) 

(៣នទី) 

 
តំណងសិសសេឡងរយករណ៍ 

 
 
-សង់បនទ ត់ y x=  
 
 
 
 
 
 
 

ជំហនទ២ី (រលឹំកេមេរៀន) 

                 (៧នទី) 
បនទ ត់ y x=  
 
 
 
 
 
 
 

 
 
បនទ ត់ y x=  
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សង់រកបៃនអនុគមន៍ មិនខុស 
ពីសង់បនទ ត់ គឺេយងរតូវេអយ 
តរងតៃមលេលខដូចគន   

 
 

 
សិសសសដ ប់  

 
 
 
-សង់រកបៃនអនុគមន៍ 2y x=  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
-រគូពនយល់ 
-ចំណុច ( ),O o o សថិតេនទប 
ជងេគ េហថកំពូល  អ័កស 'y y  
េហថអ័កសឆលុះ 
-រកបៃនអនុគមន៍េហថ 
ប៉រ៉បូល  
 

ឩទហរណ៍២ សង់រកបៃន 
អនុគមន៍ 2y x= −  
 
 
 

ជំហនទ៣ី (េមេរៀនថមី) 
ЮņЮũЬĕ◦БƯΒĕНÐņĕчřЙЮŪ˝◦БƯĕЊ₣ ŪŁĠ  
Ư.ơ.អនុគមន៍ 2y ax=  
ឩទហរណ៍៖សង់រកបៃន 
អនុគមន៍ 2y x=  
តរងតៃមល  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
-ចំណុច ( ),O o o សថិតេនទប 
ជងេគ េហថកំពូល  អ័កស 'y y  
េហថអ័កសឆលុះ 
-រកបៃនអនុគមន៍េហថ 
ប៉រ៉បូល  
-ប៉រ៉បូលែបភពផតេឡងេល  
ឩទហរណ៍២ សង់រកបៃន 
អនុគមន៍ 2y x= −  

តរងតៃមល  
 
 

 
 
 
ឩទហរណ៍៖សង់រកបៃន 
អនុគមន៍ 2y x=  
តរងតៃមល  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
-ចំណុច ( ),O o o សថិតេនទប 
ជងេគ េហថកំពូល  អ័កស 'y y  
េហថអ័កសឆលុះ 
-រកបៃនអនុគមន៍េហថ 
ប៉រ៉បូល  
-ប៉រ៉បូលែបភពផតេឡងេល  
ឩទហរណ៍២ សង់រកបៃន 
អនុគមន៍ 2y x= −  
តរងតៃមល  
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-រគូពនយល់  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
-សង់រកបៃនអនុគមន៍ 2y x=  
និង រចួសននិដឋ ន 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
-ចំណុច ( ),O o o សថិតេនខពស់ 
ជងេគ េហថកំពូលប៉រ៉បូល 
-អ័កស ( )'y y ជអ័កសឆលុះ 
-ប៉រ៉បូលែបភពផតចុះេរកម 
 
 
 
 
 
 

Ư.Ư.អនុគមន៍ ( )2
y a x p= −  

តរងតៃមល 2y x=  
 
 
តរងតៃមល ( )2

2y x= −  
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

-ចំណុច ( ),O o o សថិតេនខពស់ 
ជងេគ េហថកំពូលប៉រ៉បូល 
-អ័កស ( )'y y ជអ័កសឆលុះ 
-ប៉រ៉បូលែបភពផតចុះេរកម 
 
 
 
 
 
 
 
តរងតៃមល 2y x=  
 
 
តរងតៃមល ( )2

2y x= −  
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ជទូេទ 2y ax=  
-េប 0a > ប៉រ៉បូលែបភព 
ផត េឡងេល  
-េប 0a < ប៉រ៉បូលែបភព 
ផត ចុះេរកម  
 

ជទូេទ 2y ax=  
-េប 0a > ប៉រ៉បូលែបភព 
ផត េឡងេល  
-េប 0a < ប៉រ៉បូលែបភព 
ផត ចុះេរកម  
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-សេងកតេលរកប ( )2
2y x= −  

 
 
 
 
 

 
 
ឩទហរណ៍ ៖សង់រកបៃនអនុ  

គមន៍ 2y x= និង ( )2
2y x= +  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
សេងកតេលរកប  

តមរកបេយងសេងកតេឃញ 
ថ រកបៃនអនុគមន៍ 
 ( )2

2y x= − បនេដយកររ ំ
កិលរកបៃនអនុគមន៍ 2y x=  
ចំនួន 2ឯកតរសបនិងអ័កស 
អប់សីុស។  
 
តរងតៃមល 2y x=  
 
 
តរងតៃមល ( )2

2y x= +  
 
 
 
 
 
 
 
 
រកបៃនអនុគមន៍ ( )2

2y x= +  
បនពីកររកិំលរកបៃនអនុគ
មន៍ 2y x= ចំនួន 2− ឯកតរសប 
និងអ័កសអប់សីុស ។ 
 
 
 
 
 
 

តមរកបេយងសេងកតេឃញ 
ថ រកបៃនអនុគមន៍ 
 ( )2

2y x= − បនេដយកររ ំ
កិលរកបៃនអនុគមន៍ 2y x=  
ចំនួន 2ឯកតរសបនិងអ័កស 
អប់សីុស។  
 
តរងតៃមល 2y x=  
 
 
តរងតៃមល ( )2

2y x= +  
 
 
 
 
 
 
 
 
រកបៃនអនុគមន៍ ( )2

2y x= +  
បនពីកររកិំលរកបៃនអនុគ
មន៍ 2y x= ចំនួន 2− ឯកតរសប 
និងអ័កសអប់សីុស ។ 
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ជទូេទ៖រកប ( )2
y a x p= −  

ជរបូកិលៃនរកប 2y ax=  ចំនួន 
p ឯកតរសបអ័កស អប់ សីុស 

-េប 0p > រកិំលេទសដ ំ 
-េប 0p < រកិំលេទេឆវង  
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2y x=

ជទូេទ៖រកប ( )2
y a x p= −  

ជរបូកិលៃនរកប 2y ax=  ចំនួន 
p ឯកតរសបអ័កស អប់ សីុស 

-េប 0p > រកិំលេទសដ ំ 
-េប 0p < រកិំលេទេឆវង  
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-សង់រកបៃនអនុគមន៍ 23y x=   
 

ជំហនទ៤ី 

(ពរងឹងចំេណះដឹង) 
សង់រកបៃនអនុគមន៍ 23y x=  
តរងតៃមល  
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
សង់រកបៃនអនុគមន៍ 23y x=  
តរងតៃមល  
 
 
 
 

 
 
លំហត់ េលខ១ ទំព័រ ២១៨  
 

ជំហនទី៥ 
(កិចចករផទះ)(៥នទី) 

បណដ ំេផញ 
  

 
 

-សិសសកត់រតលំហត់ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
គណិតវិទយ ថន ក់ទី១០ 

ĄеĮР˝ ̣�  អនុគមន៍ និង ��បៃនអនគុមន ៍

ЮņЮũЬĕ◦БƯ  អនុគមន៍ដឺេ�កទ ី២ និង ��ប 

ũŎкЮĮŲ  ២ េ@Aង                                    

I.ŷĳ□ОĠе‗₣аĕЮņЮũЬĕк សិសសអច 
-ចំេណះដឹង  : -បងហ ញពីរកបៃនអនុគមន៍ ( )2

y a x p q= − + និងតៃមលបរមៃនអនុគមន៍ដឺេរកទីពីរ បន  
     រតឹមរតូវតមរយៈឩទហរណ៍  

-បំណិន        :-សង់រកបៃនអនុគមន៍ ( )2
y a x p q= − + និងតៃមលបរម តមរយៈលំហត់របតិបតតិ  

-ឥរយិបថ    :-ពិភកសគន សង់ែខសេកង  

II.₤Ōĸ ũкΧЮ◦₤ 
 បនទ ត់  ប៉រ៉បូល 

IV.řе‗Е˝ĜеЮņЮũЬĕ 
សកមមភពរគ ូ ខលឹមសេមេរៀន សកមមភពសិសស 

 
-រគូពិនិតយអវតតមន  អនម័យ 
 សណត ប់ធន ប់ និង វន័ិយ 

ជំហនទ១ី    (រដឋបលថន ក់) 

(៣នទី) 

 
តំណងសិសសេឡងរយករណ៍ 

 
 
-រកបៃនអនុគមន៍ 2y ax=  

0a > ប៉រ៉បូលែបភពផត 
យ៉ងដូចេមតច? 

0a < ប៉រ៉បូលែបភពផត 
យ៉ងដូចេមតច? 
សង់រកបៃនអនុគមន៍ 2y x=  

ជំហនទ២ី (រលឹំកេមេរៀន) 

                 (៧នទី) 
 
 
 

 
  
 

0a > ប៉រ៉បូលែបភពផត 
េឡងេល  

0a < ប៉រ៉បូលែបភពផត 
េឡងចុះេរកម  
តរងតៃមល  
អនុគមន៍ 2y x=  
តរងតៃមល  
 
 

x

y

2−

4

1−

1

0

0

1

1

2

4
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ឩទហរណ៍៖ សង់រកបៃន 
អនុគមន 2y x= និង 

( )2
2 1y x= − + រចួសននិដឋ ន  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ជំហនទ៣ី (េមេរៀនថមី) 
ЮņЮũЬĕ◦БƯΒĕНÐņĕчřЙЮŪ˝◦БƯĕЊ₣ ŪŁĠ  
Ư.ư.អនុគមន៍ ( )2

y a x p q= − +  
 
អនុគមន៍ 2y x=  
តរងតៃមល  
 
 
អនុ. ( )2

2 1y x= − +  
តរងតៃមល 
 
 

 
រកបៃនអនុគមន៍ 

( )2
2 1y x= − + បនេដយកររ ំ

កិលរកបៃនអនុគមន៍ 2y x= ចំ 
នួន 2ឯកត រសបនិងអ័កសអប់ 
សីុស និង 1ឯកតរសបនិង អ័កស 
អរេដេន។ 

 
 
 
 
អនុគមន៍ 2y x=  
តរងតៃមល  
 
 
អនុ. ( )2

2 1y x= − +  
តរងតៃមល 
 
 

 
រកបៃនអនុគមន៍ 

( )2
2 1y x= − + បនេដយកររ ំ

កិលរកបៃនអនុគមន៍ 2y x= ចំ 
នួន 2ឯកត រសបនិងអ័កសអប់ 
សីុស និង 1ឯកតរសបនិង អ័កស 
អរេដេន។ 
 

2y x=

−4 −3 −2 −1 1 2 3 4 x

−4

−3

−2

−1

1

2

3

4

y

O

−4 −3 −2 −1 1 2 3 4 x

−4

−3

−2

−1

1

2

3

4

y

O

( )2
2 1y x= − +

2y x=
−4 −3 −2 −1 1 2 3 4 x

−4

−3

−2

−1

1

2

3

4

y

O

( )2
2 1y x= − +

2y x=

x

y

2−

4

1−

1

0

0

1

1

2

4

x

y

0

5

1

2

2

1

3

2

4

5

x

y

2−

4

1−

1

0

0

1

1

2

4

x

y

0

5

1

2

2

1

3

2

4

5
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ចូរទញលកខណៈទូេទ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ផដល់លកខណៈទូេទ  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ឩ១. រកបរមៃនអនុគមន៍ 

2 2 3y x x= − +  
 
 
 
 

	ទូេB  

 

	ទូេB 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
២.៤.តៃមEបរ@ៃនអនគុមនដ៍ឺ�កទ២ី 
ឩ១. រកបរមៃនអនុគមន៍ 

2 2 3y x x= − +  
អនុ. 2 2 3y x x= − +  

( )

2

2

2 1 2

1 2

x x

x

= − + +

= − +
 

េដយ ( )2
1 0x − ≥  

នំេអយ ( )2
1 2 2x − + ≥  

	ទូេB  

 

	ទូេB 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ឩ១. រកបរមៃនអនុគមន៍ 

2 2 3y x x= − +  
អនុ. 2 2 3y x x= − +  

( )

2

2

2 1 2

1 2

x x

x

= − + +

= − +
 

េដយ ( )2
1 0x − ≥  

នំេអយ ( )2
1 2 2x − + ≥  

-រកបៃនអនុ. ( )2
y a x p q= − +  

គឺជប៉រ៉បូលែដលបនេដយ 
កររកិំលរកបៃនអនុគមន៍ 

2y ax= រសបនិងអ័កសអប់សីុស 
ចំនួន p ឯកតេហយរសប និង 
អ័កសអរេដេនចំនួន q ឯកត ។ 
-ប៉រ៉បូលមនកំពូល ( ),p q  និង 
-អ័កសឆលុះមនសមីករ x p=  
 

-រកបៃនអនុ. ( )2
y a x p q= − +  

គឺជប៉រ៉បូលែដលបនេដយ 
កររកិំលរកបៃនអនុគមន៍ 

2y ax= រសបនិងអ័កសអប់សីុស 
ចំនួន p ឯកតេហយរសប និង 
អ័កសអរេដេនចំនួន q ឯកត ។ 
-ប៉រ៉បូលមនកំពូល ( ),p q  និង 
-អ័កសឆលុះមនសមីករ x p=  
 

( )

2

2 2

2

4
2 4

y ax bx c

b b ac
a x

a a

a x p q

= + +

− = + −  

= − +

 

ែដល
2
b

p
a

= − , 
2 4

4
b ac

q
a

−= −  

រកបៃនអនុ. 2y ax bx c= + +  
ជប៉រ៉បូលមនកំពូល 

2 4
,

2 4

b b ac

a a

 −− − 
 

និង អ័កសឆលុះ 

មនសមីករ 
2
b

x
a

= −  

 

( )

2

2 2

2

4
2 4

y ax bx c

b b ac
a x

a a

a x p q

= + +

− = + −  

= − +

 

ែដល
2
b

p
a

= − , 
2 4

4
b ac

q
a

−= −  

រកបៃនអនុ. 2y ax bx c= + +  
ជប៉រ៉បូលមនកំពូល 

2 4
,

2 4

b b ac

a a

 −− − 
 

និង អ័កសឆលុះ 

មនសមីករ 
2
b

x
a

= −  
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ឩ២.រកបរមៃនអនុគមន៍ 

22 4 1y x x= − + +  
 
 
 
 
ចូរទញលកខណៈទូេទ  

េនះអនុ.មនអបបបរម េសម 2  
កលណ 1x = ែតគម នអតិ  
បរមេទ  
ឩ២.រកបរមៃនអនុគមន៍ 

22 4 1y x x= − + +  
អន. 22 4 1y x x= − + +  

          ( )2
2 1 3x= − − +  

អនុ.មនអតិបរម េសម 3កល 
ណ 1x =  
 
 
 
 
 
 

 

េនះអនុ.មនអបបបរម េសម 2  
កលណ 1x = ែតគម នអតិ  
បរមេទ  
ឩ២.រកបរមៃនអនុគមន៍ 

22 4 1y x x= − + +  
អន. 22 4 1y x x= − + +  

          ( )2
2 1 3x= − − +  

អនុ.មនអតិបរម េសម 3កល 
ណ 1x =  
 
 
 
 
 
 

 
 
 
រកបរមៃនអនុគមន៍ 

2 4 3y x x= − −  

ជំហនទ៤ី 

(ពរងឹងចំេណះដឹង) 
 
 

 
 
 

( )

2

2

2

4 3

4 4 4 3

2 7

y x x

x x

x

= − −

= − + − −

= − −

 

អនុ.មនអបបបរម 7y = −  
រតង់ 2x =  

 
 
លំហត់ េលខ៦ ទំព័រ ២១៩  
 

ជំហនទី៥ 
(កិចចករផទះ)(៥នទី) 

បណដ ំេផញ 
  

 
 

-សិសសកត់រតលំហត់ 
 

 

	ទូេB៖អន.ុ 2y ax bx c= + +  

មនតៃមលបរម 
2 4

4
b ac

y
a

−= −  

រតង់ 
2
b

x
a

= −  

-េប 0a > េនះប៉រ៉បូលមនអបប 
-េប 0a < េនះប៉រ៉បូលមនអតិ 
 

	ទូេB៖អន.ុ 2y ax bx c= + +  

មនតៃមលបរម 
2 4

4
b ac

y
a

−= −  

រតង់ 
2
b

x
a

= −  

-េប 0a > េនះប៉រ៉បូលមនអបប 
-េប 0a < េនះប៉រ៉បូលមនអតិ 
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កិ��ែតង�របេ�ងៀន 
មុខវិ	G៖គណិតវិទ�� 

��ក់ទី១០ 
ជំពូកទី៥៖អនុគមន៏នងិ��បអនុគមន ៏

េមេរៀនទី២៖អនុគមនដ៏ឺេ�កទី២នងិ��បរបស់" 
រយៈេពល៖២ម៉ 

IIIIវតថុបំណងេមេរៀនវតថុបំណងេមេរៀនវតថុបំណងេមេរៀនវតថុបំណងេមេរៀន    
 -ចំេណះដឹង ៖ េដះរសយសមីករដឺេរកទី2 តមរកប 
តមរយៈឧទហរណ៏បនយ៉ងរតឹមរតវូ។ 
 -ចំេណះេធវ ៖ 
េចះពីដំេណះរសយសមីករនិងវសិមីករដឺេរកទី2តមរយៈលំហត់របតិបតតិបន 
 យ៉ងរតឹមរតូវ។ 
 -ឥរយិបថ ៖ មនបំរងុរបយ័តនរបកបេដយសម រតីសមគគីខពស់។ 
IIIIIIIIសមភ រឧបេទសសមភ រឧបេទសសមភ រឧបេទសសមភ រឧបេទស    
 - បនទ ត់ ប៉រ៉បូល 
IIIIIIIIIIIIដំណឹកនំេមេរៀនដំណឹកនំេមេរៀនដំណឹកនំេមេរៀនដំណឹកនំេមេរៀន    
    

សកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូ    ខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀន            សកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសស    

 
-ពិនិតយអវតតមន អនម័យ 
វន័ិយ សណដ ប់ធន ប់។ 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី១ ១ ១ ១ លំនឹងថន ក់លំនឹងថន ក់លំនឹងថន ក់លំនឹងថន ក់    
 

 
-របធនថន ក់េឡងរយករណ៏ 
 

-នុគមន៏ 2 ; 0y ax bx c a= + + ≻

មនអតិបរមេសមបុ៉នម ន? 
ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី២ ២ ២ ២ រលឹំកេមេរៀនចស់រលឹំកេមេរៀនចស់រលឹំកេមេរៀនចស់រលឹំកេមេរៀនចស់    
 

-អនុគមន៏ 2 ; 0y ax bx c a= + + ≻

មនអតិបរម
2 4

4

b ac
y

a

−= − រត

ង់
2

b
x

a
= −  

 
 
 
 
 

ជំហទីជំហទីជំហទីជំហទី៣ ៣ ៣ ៣ េមេរៀនរបចំៃថងេមេរៀនរបចំៃថងេមេរៀនរបចំៃថងេមេរៀនរបចំៃថង    
េមេរៀនទីេមេរៀនទីេមេរៀនទីេមេរៀនទី២ ២ ២ ២ អនុគមន៏ដឺេរកទីអនុគមន៏ដឺេរកទីអនុគមន៏ដឺេរកទីអនុគមន៏ដឺេរកទី2222
និង រកបរបស់វនិង រកបរបស់វនិង រកបរបស់វនិង រកបរបស់វ    
2.5 ដំេណះរសយសមីករនិង
វសិមីករដឺេរកទី2តមរកប 
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-រគូពនយល់ពីអនុគមន៏ដឺេរកទី2 
 
 
 
 
-ែណនំសិសសឲយសេងកតេលេម
គុណ a និង ∆ កនុងករណីនីមួយ
ៗខងេរកម 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ក/ដំេណះរសយសមីករដឺេរក
ទី2តមរកប 
-អនុគមន៏ដឺេរកទីៈ 

( )2 ; 1y ax bx c= + +  
មន 2 4b ac∆ = −  

មនកំពូល ;
2 4

b

a a

∆ − − 
 

 

+ចំេពះ 0; 0a ∆≻ ≻ ប៉រ៉បូល
កត់អ័កសអប់សីុសរតង់ពីរចំ 
ណុច
េផសងគន ។សមីករ ( )1 មនឬស
ពីរេផសងគន 1 2;x x  
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+ចំេពះ 0; 0a ∆ =≻ ប៉រ៉បូលប៉ះ
អ័កសអប់សីុសរតង់មួយ 
ចំណុចគឺ

;0
2

b

a
 − 
 

សមីករ ( )1 មនឬស

ឌុប 1 2 2

b
x x

a
= = −  
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+ចំេពះ 0; 0a ∆≻ ≺ ប៉រ៉បូល
មិនកត់អ័កសអប់សីុស។ 

    
 
-អនុគមន៏ដឺេរកទីៈ 

( )2 ; 1y ax bx c= + +  
មន 2 4b ac∆ = −  

មនកំពូល ;
2 4

b

a a

∆ − − 
 

 

+ចំេពះ 0; 0a ∆≻ ≻ ប៉រ៉បូល
កត់អ័កសអប់សីុសរតង់ពីរចំ 
ណុច
េផសងគន ។សមីករ ( )1 មនឬស
ពីរេផសងគន 1 2;x x  
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+ចំេពះ 0; 0a ∆ =≻ ប៉រ៉បូលប៉ះ
អ័កសអប់សីុសរតង់មួយ 
ចំណុចគឺ

;0
2

b

a
 − 
 

សមីករ ( )1 មនឬស

ឌុប 1 2 2

b
x x

a
= = −  
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+ចំេពះ 0; 0a ∆≻ ≺ ប៉រ៉បូល
មិនកត់អ័កសអប់សីុស។ 

0∆ ≻  

0∆ =  

0∆ ≻  

0∆ =  
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-ពនយល់បែនថមេពល 

2y ax bx c= + + មន 0a ≺  
 
 
 
 
 
 
 
-ពិនិតយ 0∆ =  
 
 
 
 
 
 
 
 

សមីករ ( )1 គម នឬសជចំនួន 
ពិត។ 
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+ចំេពះ 0; 0a ∆≺ ≻ ប៉រ៉បូល
កត់អ័កសអប់សីុសរតង់ពីរ 
ចំណុចេផសងគន ។សមីករ ( )1  
មនឬសពីរេផសងគន 1 2;x x
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+ចំេពះ 0; 0a ∆ =≺ ប៉រ៉បូលប៉ះ
អ័កសអប់សីុសរតង់មួយចំណុច

គឺ ;0
2

b

a
 − 
 

 

សមីករ ( )1 មនឬស

ឌុប 1 2 2

b
x x

a
= = −  
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+ចំេពះ 0; 0a ∆≺ ≺ ប៉រ៉បូល 
មិនកត់អ័កសអប់សីុស។ 
សមីករ ( )1 គម នឬសជចំនួន 

សមីករ ( )1 គម នឬសជចំនួន 
ពិត។ 
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+ចំេពះ 0; 0a ∆≺ ≻ ប៉រ៉បូល
កត់អ័កសអប់សីុសរតង់ពីរ 
ចំណុចេផសងគន ។សមីករ 

( )1 មនឬសពីរេផសងគន 1 2;x x
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+ចំេពះ 0; 0a ∆ =≺ ប៉រ៉បូលប៉ះ
អ័កសអប់សីុសរតង់មួយចំណុច

គឺ ;0
2

b

a
 − 
 

 

សមីករ ( )1 មនឬស

ឌុប 1 2 2

b
x x

a
= = −  
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+ចំេពះ 0; 0a ∆≺ ≺ ប៉រ៉បូល 
មិនកត់អ័កសអប់សីុស។ 
សមីករ ( )1 គម នឬសជចំនួន 

0∆ ≺  

0∆ =  

0∆ ≻  

0∆ ≺  

0∆ =  

0∆ ≻  
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-ពិនិតយ 0∆ ≺  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
-ឲយសិសសពិនិតយចំេពះវសិមីករ

ករណី 0∆ ≻  
 
 
 
 
 
 
 
 
-ពិនិតយមួយេទៀត 

ពិត។ 
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ខ/ដំេណះរសយវសិមីករដឺ
េរកទី2តមរកប 

សំណំុវសិមីករដឺេរកទី2៖
2 ; 0y ax bx c a= + + ≻ គឺជសំ

ណំុតៃមល x ែដល 0y ≻ េន
េលរកប ;x xα β≺ ≻ ( ;α β ជ
ឬស 2ax bx c+ + ) 
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+ 0; xα β∆ ≻ ≺ ≺ សំណំុឬសវ ិ
សមីករេរកមអ័កស ( )'x x  
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+ 0∆ = សំណំុឬសៃនសមីករ

ពិត។ 
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ខ/ដំេណះរសយវសិមីករដឺ
េរកទី2តមរកប 

សំណំុវសិមីករដឺេរកទី2៖
2 ; 0y ax bx c a= + + ≻ គឺជសំ

ណំុតៃមល x ែដល 0y ≻ េន
េលរកប ;x xα β≺ ≻ ( ;α β ជ
ឬស 2ax bx c+ + ) 
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+ 0; xα β∆ ≻ ≺ ≺ សំណំុឬសវ ិ
សមីករេរកមអ័កស ( )'x x  
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+ 0∆ = សំណំុឬសៃនសមីករ

0∆ ≻  

0∆ ≻  

0∆ ≺  

0∆ ≻  

0∆ ≻  

0∆ ≺  
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2 0ax bx c+ + ≻ ជចំនូនពិតទំ
ងអស់េលកែលងែតα េហយ

2 0ax bx c+ + ≺ គម នឬសេទ 
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+ 0∆ ≺ សំណំុឬសៃនសមីករ

2 0ax bx c+ + ≻ ជចំនួនពិត 
ទំងអស់េហយ 2 0ax bx c+ + ≺

គម នឬសេទ 
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2 0ax bx c+ + ≻ ជចំនូនពិតទំ
ងអស់េលកែលងែតα េហយ

2 0ax bx c+ + ≺ គម នឬសេទ 
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+ 0∆ ≺ សំណំុឬសៃនសមីករ

2 0ax bx c+ + ≻ ជចំនួនពិត 
ទំងអស់េហយ 2 0ax bx c+ + ≺

គម នឬសេទ 
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-ដក់របតិបតតិ 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៤ ៤ ៤ ៤ ពរងឹងចំេណះដឹងពរងឹងចំេណះដឹងពរងឹងចំេណះដឹងពរងឹងចំេណះដឹង    

េដះរសយវសិមីករ
2 2 3 0y x x= − − ≺ តមរកប 

េដយ ( ) ( ) ( )2
2 4 1 3∆ = − − −  

16∆ =  
1 23; 1x x= = −  

តរងតៃមលេលខ 2 2 3y x x= − −  

 
 

 

េដះរសយវសិមីករ
2 2 3 0y x x= − − ≺ តមរកប 

េដយ ( ) ( ) ( )2
2 4 1 3∆ = − − −  

16∆ =  
1 23; 1x x= = −  

តរងតៃមលេលខ 2 2 3y x x= − −  

 
 

0∆ ≺  0∆ ≺  

0∆ =  

0  4−  
x  
y  

1−
 

0  
3−  

1 
3−  
2  

0  
3 

0  4−  
x  
y  

1−
 

0  
3−  

1 
3−  
2  

0  
3 

0∆ =  
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-ឲយសិសសេធវលំហត់ 
១;៣េនទំព័រទី២១៨ 

ជំហនទី៥បណដ ំេផញ -េធវតមបណដ ំេផញ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
មុខវិជជ ៖គណិតវទិយ 

 ថន ក់ទី៖១០  
ជំពូកទី៥៖អនគុមន៍ 

េមេរៀនទ៣ី៖អនុគមន៍សនិទននិងអនុគមន៍អសនិទន 
រយៈេពល៖២េម៉ង 

I. វតថុបំណង 
• ចំេណះដឹង៖ កំណត់បនពីសញញ ណៃនអនុគមន៍សនិទននិងភពេកនឬភពចុះៃនអនុគមន៍ 

តមរយៈឧទហរណ៍បនយ៉ងរតឹមរតវូ។ 

•   ចំេណះេធវ៖       សង់រកបៃនអនុគមន៍ a
y

x
= បនរតឹមរតូវ។ 

•   ឥរយិបថ៖ មនសម រតីសមគគីកនុងករសិកស ។ 
II. សមភ រឧបេទស៖  

• េសៀវេភសិសសទំព័រ៖       220 223−  
• េសៀវេភរគទំូព័រ៖            220 223−  
• របដប់គូសអីុែពបូល 
• ផទ ំងរកដសមនគូសអីុែពបូល។ 

III. ខលឹមសរេមេរៀន៖ 
៣.១អនុគមន៍សនិទននិងរកប៖ 

ក.រកបៃន  a
y

x
=  

ខ.រកបៃន  a
y q

x p
= +

−
 

IV. សកមមភពេរៀននិងបេរងៀន៖ 
សកមមភពរគូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសសិស 

ជំហនទី១(រដឋបលថន ក់) 

រតតួពិនិតយអនម័យនិងេផសងៗ..  របធនថន ក់រយករណ៍...។ 
ជំហនទី២(រលំកឹេមេរៀន) 

រកអនុគមន៍ពហុធដឺេរកទី1និង
2ៃនមួយអេថរ។ 
រកផលែចកពហុធ

1& 5x x+ − +  
ដូចេមដចេហថរបភគសនិទន? 

 អនុគមន៍ពហុធៃនដឺេរកទី1&2 

2

2 3

2 1

y x

y x x

= −

= − + −
 

1

5

x

x

+
− +

  ។ 

របភគសនិទនមនរង ( )

( )

f x
y

g x
=  
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ជំហនទី៣(េមេរៀនថមី) 

ÓÓÓÓ-រគូរបប់ថ
4 3 4

;
2

x
y y

x x

+= =
−

 

េហថអនុគមន៍សនិទន។ 
ÓÓÓÓអនុគមន៍សនិទនមន 
លកខខណឌ យ៉ងដូចេមដច 
េទបមនន័យ? 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ÓÓÓÓ-រកែដនកំណត់ខងេរកម៖ 

1 3 4
,

3 4

x x
y y

x x

− += =
− +

 

 

ជំ៥៖អនុគមន ៍
េមេរៀនទី៣៖ 
 
 
៣៣៣៣....១១១១អនុគមន៍សនិទនអនុគមន៍សនិទនអនុគមន៍សនិទនអនុគមន៍សនិទន    និងរកប៖និងរកប៖និងរកប៖និងរកប៖    

ÓÓÓÓ-អនុគមន៍ 4 3 4
;

2

x
y y

x x

+= =
−

ែដលមន  ភគយកនិងភគែបង 
ជពហុធៃន x េហថអនុគមន៍អនុគមន៍អនុគមន៍អនុគមន៍    
សនិទនសនិទនសនិទនសនិទនៃនអេថរ x ។ 
ÓÓÓÓ-ែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍ 
សនិទនជសំណំុតៃមលអេថរែដល
ឲយភគែបងខុសពីសូនយភគែបងខុសពីសូនយភគែបងខុសពីសូនយភគែបងខុសពីសូនយ។ 
ឧឧឧឧទហរណ៍ទហរណ៍ទហរណ៍ទហរណ៍៖៖៖៖    

----អនុគមន៍ 4
y

x
= មនែដនកំណត់ 

{ / 0}D x x= ≠ ។ 

អនុគមន៍ 3 4

2

x
y

x

+=
−

មនែដនកំណត់ 
{ / 2}D x x= ≠ ។ 

ÓÓÓÓ----របតិបតតិរបតិបតតិរបតិបតតិរបតិបតតិ៖៖៖៖រកែដនកំណត់ៃន 
អនុគមន៍ខងេរកម៖ 

1 3 4
,

3 4

x x
y y

x x

− += =
− +

 

ÓÓÓÓ-ចេមលយ៖ចេមលយ៖ចេមលយ៖ចេមលយ៖    

{ / 3}D x x= ≠     
{ / 4}D x x= ≠ − ។។។។    

កកកក.       .       .       .       រកបៃនរកបៃនរកបៃនរកបៃន                a
y

x
=     

ÓÓÓÓ-សង់រកបតង 1
y

x
= ។វមន 

ែដនកំណត់ 0x ≠ ។ 
 
     តរងតៃមលេលខ 

 
 
 

 
ÓÓÓÓ-លុះរតភគែបងខុសពីសូនយ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ÓÓÓÓ-ចេមលយ៖ 

1

3

x
y

x

−=
−

មនន័យកលណ 

3x ≠ ជែដនកំណត់។ 
3 4

4

x
y

x

+=
+

 មនន័យកលណ 

4x ≠ − ជែដនកំណត់។ 
 
 
 
 

អនុគមន៍សនិទននិង 
         អសនិទន 
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េដចំណុចទំងេនះរចួភជ ប់  
េគបន 
រកបដូចខងសដ ំ។ 
ែណនំសិសសរកភពភពចុះនិង 

េកនៃន អនុគមន៍ 1
y

x
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ÓÓÓÓ-អ័កសអប់សីុសនិងអ័កសអរ 
េដេនេហថអសីុមតូតៃន 

រកប 1
y

x
= ។ 

ÓÓÓÓ-ទញទូេទ ចំេពះ 1
y

x
= ។ 

 
 

 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

សិកសភពេកននិងចុះ 

2 1 2 1

2 1 2 1

2 1

1 1
( ) ( )

1

f x f x x xf

x x x x x

x x

−
−∆ = =

∆ − −

= −

 

ÓÓÓÓ-ចំេពះ 1 2/ 0x x x∀ < < េគបន 

0
f

x

∆ <
∆

រតូវគន នឹងរកបចុះកន់ែត 

ទប។ 
ÓÓÓÓ- ចំេពះ 1 2/ 0x x x∀ < < េគបន 

0
f

x

∆ <
∆

រតូវគន នឹងរកបចុះកន់ែត 

ទប។េនះ f

ជអនុគមន៍ចុះចំេពះ 
0 & 0x x< > ។ 

ÓÓÓÓ-ទូេទ៖ទូេទ៖ទូេទ៖ទូេទ៖    
 
 
 

មយ៉ងេទៀត a
y

x
=

មនអរតកំេណ ន 

1 2

f a

x x x

∆ = −
∆

។ 

សិសសគូសរកបតងអនុគមន៍ 
1

y
x

= ។ 

សិកសភពេកននិងចុះ 
 

2 1 2 1

2 1 2 1

2 1

1 1
( ) ( )

1

f x f x x xf

x x x x x

x x

−
−∆ = =

∆ − −
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ÓÓÓÓ-ចំេពះ 1 2/ 0x x x∀ < < េគបន 

0
f

x

∆ <
∆

រតូវគន នឹងរកបចុះកន់ែត 

ទប។ 
ÓÓÓÓ- ចំេពះ 1 2/ 0x x x∀ < < េគបន 

0
f

x

∆ <
∆

រតូវគន នឹងរកបចុះកន់ែត 

ទប។េនះ f

ជអនុគមន៍ចុះចំេពះ 
0 & 0x x< > ។ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

រកបៃនអនុគមន៍ a
y

x
= កំណត់េល

{ / 0)x x ≠ ។ 
 

2
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ÓÓÓÓរគូគូសរកបតងអនុគមន៍ចុះ 
និងេកនឲយសិសសេមល។ 
រកបតងអនុគមន៍ចុះ 
 
 
 
 
 
 
រកបៃនអនុគមន៍េកន 
 
 
 
 

១.េប 1 20, 0a x x> < < ឬ

1 20 x x< <  

0
f

x

∆ <
∆

េគថ a
y

x
= ជអនុគមន៍ចុះ 

២.េប 0a < 1 2 0x x< < , 1 20 x x< <  

0
f

x

∆ <
∆

េគថ a
y

x
=

ជអនុគមន៍េកន 

ÓÓÓÓ-រកបតងអនុគមន៍ a
y

x
= ែដល 

0a ≠ េហថ««««អីុែពបូលអីុែពបូលអីុែពបូលអីុែពបូល»»»»ែដលមន 
អ័កសអប់សីុសនិងអ័កសអេដេនជ 
អសីុមតូត។អសីុមតូត។អសីុមតូត។អសីុមតូត។        
របតិបតតិរបតិបតតិរបតិបតតិរបតិបតតិ1111៖៖៖៖    សង់រកបៃនអនុគមន៍ 

ក. 2
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y
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របតិបតតិរបតិបតតិរបតិបតតិរបតិបតតិ2222៖៖៖៖សង់រកបអនុគមន៍
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កកកក.... 2
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4
y

x
= េហយរកកូអរេដេនៃន  

ចំណុចរបសពវរវងែខសេកងនិង 
បនទ ត់ y x= ។ 

ខខខខ....រកបៃនរកបៃនរកបៃនរកបៃន a
y q

x p
= +

−
 

ឧទហរណ៍1៖សង់រកបតង 

អនុគមន៍ 4
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x
= និង 4

1
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= −
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រចួទញសននិដឋ នពីរកប។ 

 

4
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x
= មនែដនកំណត់
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4

5
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4
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2
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មនែដនកំណត់ 

{ / 2}x x ≠  ។      តរងតៃមលេលខ 

x  
6−

 
2−
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2
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សិសសបំេពញេលខកនុងតរង 
ទំងពីរ។ 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

តមរកបខងេល  េគអចសននិដឋ នបនថ រកបៃនអនុគមន៍ 4
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2
y

x
= −

−
បនេដយរកិំលរកប 4
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ចំនួន 2ឯកតរសបនឹងអ័កសអប់សីុស  និង 1− រសបនឹងអ័កសអរេដេន ។ 
ÓÓÓÓ-
រគឲូយសិសសទញសននិដឋ នេល 
សំណង់របូភពរកបទី 2។ 
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ចំនួន 2

ឯកតរសបនឹងអ័កសអប់សីុស   
និង 1− រសបនឹងអ័កសអរេដេន  
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ចេមលយ៖ 
ក.                                     ខ. 
 
 
 
 
 
មនអសីុមតូតេដក 2y = − មនអសីុមតូតេដក 4y =  
អសីុមតូតឈរ 1x = − ។                     3x = អសីុមតូតឈរ 1x = − ។ 
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េទបសង់បន។ 

សិសសសដ ប់ករែណនំរគ។ូ 

ជំហនទី៤(ពរងឹងពុទធិ) 

ÓÓÓÓ----ដូចេមដចែដលេហថែដន 
កំណត់ៃនអនុគមន៍សនិទន? 
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1

x
y

x

−=
− +

 

ÓÓÓÓ----សង់រកបតង 1
2

1
y

x
= −

−
 

េដយេរបរកបតង 1
y

x
= ។ 

 ÓÓÓÓ----វជតៃមលៃនអេថរែដលនំ 
ឲយអនុគមន៍មនន័យ។ 
ÓÓÓÓ----ចេមលយចេមលយចេមលយចេមលយ    
1. { / 1}D x x= ≠  
2. { / 1}D x x= ≠ ± ។ 

����----ទូេទ៖ទូេទ៖ទូេទ៖ទូេទ៖រកបតងអនុគមន៍ a
y q

x p
= +

−
គឺជអីុែពបូលែដលបនមកេដយរកិំលរកបតងអនុគមន៍

a
y

x
=  ចំនួន P ឯកតរសបអ័កសអប់សីុសនិង q ឯកតរសបនិងអ័កសអេដេន ។ 

អីុែពបូលេនះមនអសីុមតូតឈរ x p= និងអសីុមតូតេដក y q= ។ 
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ជំហនទី៥(បណដ េំផញ) 

លំហត់៖លំហត់៖លំហត់៖លំហត់៖    
កណត់សមីករអសីុមតូតនិង
សង់ 
រកបៃនអនុគមន៍

1
3

2
y

x
= − +

−
។ 

 លំហត់៖លំហត់៖លំហត់៖លំហត់៖    
កណត់សមីករអសីុមតូតនិង 
សង់រកបៃនអនុគមន៍

1
3

2
y

x
= − +

−
។ 

 
 
 

  

x

y

O
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−4 −3 −2 −1 1 2 3 4 x

−4

−3

−2

−1

1

2

3

4

y

O

កិចចែតងករបេរងៀន 
  ∗  មុខវជិជ  : គណិតវទិយ   
  ∗  រយៈេពល : ២ េម៉ង 
  ∗  ជំពូកទី ៥ : អនុគមន៍ 
  ∗  េមេរៀនទី ៣ : អនុគមន៍សនិទន និងអសនិទន  
 .I     វតថុបំណងេមេរៀន វតថុបំណងេមេរៀន វតថុបំណងេមេរៀន វតថុបំណងេមេរៀន     

- ចំេណះដឹង : សិសសមនសមតថភពេធវកររសយបញជ ក់បនពីអនុគមន៍អសនិទន 
   ងយ និងសង់រកបតងអនុគមន៍រចស   ។ 

- ចំេណះេធវ : សិសសេធវករគណនបនពីអនុគមន៍អសនិទន និងសង់រកបតង 
    អនុគមន៍រចស   ។ 

- ឥរយិបទ : មនសម រតីទទួលខុសរតវូេលករេធវលំហត់មនទំនក់ទំនងលអ មន 
     ទំនុកចិតតេលករសិកស   ។ 

 .II     ខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀន    
  ៣.២  អនុគមន៍អសនិទនងយ និងរកប  
  ៣.៣  អនុគមន៍រចស និងរកប  
 .III     សមភ រៈបេរងៀន សមភ រៈបេរងៀន សមភ រៈបេរងៀន សមភ រៈបេរងៀន     

- រកដសផទ ំងសរ និងបនទ ត់រកិត  
 .IV     ដំេណ រករបេរងៀន ដំេណ រករបេរងៀន ដំេណ រករបេរងៀន ដំេណ រករបេរងៀន     

សកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូ    ខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀន    សកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសស    
 
-រតួតពិនិតយ អនម័យអវតតមន
សណត ប់ធន ប់ វន័ិយ 
រេបៀបេរៀបរយេសលៀកពក់ 
កនុងថន ក់។ 

ជំហនទី ជំហនទី ជំហនទី ជំហនទី ១១១១ (រដឋបល ) 
 

 
-តំណងថន ក់េឡងរយករណ៍  
 

 
-សង់រកបសមីករដឺេរកទី ២ 

2 1y x= +  
 
 
 
 
 

ជំហនទី ជំហនទី ជំហនទី ជំហនទី ២២២២ ( រលឹំកេមេរៀន)  
 
 

 
 
 
 
 

 
-តរងតំៃលេលខ 
  
 
 
 
 
 

x

y

0

1

1

2

2

5

1−

2
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-េគឲយ ( ) 2 1f x x= +  
 គណន 

( ) ( ) ( ) ( )0 , 1 , 1 , 2f f f f− −

 
 

 
 
 
 
 
 

 

( )
( )
( ) ( )

( ) ( )

2

2

2

2

0 0 1 1

1 1 1 2

1 1 1 2

2 2 1 5

f

f

f

f

= + =

= + =

− = − + =

− = − + =

 

 
 
 
 
-រគូសរេសរឧទហរណ៍េលកត  
េខៀន , 3 2y x y x= = −  
របប់សិសសថកេនសមែដល
មនអេថរ x កនុងរ៉ឌីកល់ 
េគេហថអនុ 
គមន៍អសនិទនៃនអេថរ x  
-ឲយសិសសផដល់និយមន័យដល់ 
អនុគមន៍អសនិទន ។ 
ឧទហរណ៍ៈឧទហរណ៍ៈឧទហរណ៍ៈឧទហរណ៍ៈ ( ) 1f x x= −  
គណន ( ) ( ) ( )1 , 2 , 1f f f −  
 
 
 
ឧទហរណ៍ៈឧទហរណ៍ៈឧទហរណ៍ៈឧទហរណ៍ៈរកែដនកំណត់ 

( ) ( ), 5f x x g x x= = +  
-របប់សិសសថេដមបរីកែដន 
កំណត់េនះេគឲយកេនសម 
អេថរ x កនុងរ៉ឌីកល់ធំជងឬ 
េសមសូនយ  
 
 
 

ជំហនទី ជំហនទី ជំហនទី ជំហនទី ៣៣៣៣ (េមេរៀនថមី) 
េមេរៀនទី៣  
        អនុគមន៍សនិទន និងអសនិទនអនុគមន៍សនិទន និងអសនិទនអនុគមន៍សនិទន និងអសនិទនអនុគមន៍សនិទន និងអសនិទន    
 
២២២២....៣ ៣ ៣ ៣ អនុគមន៍អសនិទននិងរកបអនុគមន៍អសនិទននិងរកបអនុគមន៍អសនិទននិងរកបអនុគមន៍អសនិទននិងរកប    
និយមន័យៈនិយមន័យៈនិយមន័យៈនិយមន័យៈ 
អនុគមន៍អសនិទនជអនុគមន៍ែដ
លមនកេនសមអេថរ x កនុងរ៉ឌីកល់ 
 
 
 
-គណន ( ) ( ) ( )1 , 2 , 1f f f −  

( )
( )
1 1 1 0

2 2 1 1

f

f

= − =

= − =
 

( )2 2 1 3f − = − − = −  គម នន័យ 
 
-រកែដនកំណត់  

( )f x x=i  មនន័យលុះរតែត 

{ }0x x ≥  
( ) 5f x x= +i មនន័យលុះរតែត 

{ }5x x ≥ −  
សំគល់ៈសំគល់ៈសំគល់ៈសំគល់ៈ     

-អនុ. ( )y f x=

មនន័យលុះរតែត ( ) 0f x ≥  

-អនុ.
( )

1
y

f x
=

 
 
 
 
 
និយមន័យៈនិយមន័យៈនិយមន័យៈនិយមន័យៈ 
អនុគមន៍អសនិទនជអនុគមន៍ែដ
លមនកេនសមអេថរ x កនុងរ៉ឌីកល់ 
 
 
 
-គណន ( ) ( ) ( )1 , 2 , 1f f f −  

( )
( )
1 1 1 0

2 2 1 1

f

f

= − =

= − =
 

( )2 2 1 3f − = − − = − គម នន័យ 
 
-រកែដនកំណត់  

( )f x x=i  មនន័យលុះរតែត 

{ }0x x ≥  
( ) 5f x x= +i មនន័យលុះរតែត 

{ }5x x ≥ −  
សំគល់ៈសំគល់ៈសំគល់ៈសំគល់ៈ     

-អនុ. ( )y f x=

មនន័យលុះរតែត ( ) 0f x ≥  

-អនុ.
( )

1
y

f x
=

x
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របតិបតតិៈរបតិបតតិៈរបតិបតតិៈរបតិបតតិៈរកែដនកំណត់ 
ក. ( ) 3f x x= −  

ខ. ( ) 3

1
f x

x
=

−
 

 
 
 
បិទផទ ំងលំហត់ៈ 
សង់រកបៃនអនុគមន៏អសនិ
ទន ( )f x x=  
 
 
 
 
  
 
 
ឧទហរណ៍ៈឧទហរណ៍ៈឧទហរណ៍ៈឧទហរណ៍ៈ 
សង់រកបៃនអនុគម 
រចស y x=  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

មនន័យលុះរតែត ( ) 0f x >  
របតិបតតិៈរបតិបតតិៈរបតិបតតិៈរបតិបតតិៈរកែដនកំណត់ 
ក. ( ) 3f x x= −  

ខ. ( ) 3

1
f x

x
=

−
 

កកកក....សង់រកបៃនសង់រកបៃនសង់រកបៃនសង់រកបៃន y ax=     

    
    
 
 
 
 
 

 
សង់រកបៃនអនុគមន៍រចស

y x=  
បដូ x y↔ េយងបន

2x y x y= ⇒ =  
តរងតៃមលេលខ 
 
 

 
  
 

មនន័យលុះរតែត ( ) 0f x >  
រកែដនកំណត់ 
ក. ( ) 3f x x= −

មនន័យលុះរតែត 

3 0 3x x− ≥ ⇒ ≥  
ខ. ( ) 3

1
f x

x
=

−
មនន័យលុះរតែត 

1 0 1x x− > ⇒ <  

 
 

 
 
 
 

 
សង់រកបៃនអនុគមន៍រចស

y x=  
បដូ x y↔ េយងបន

2x y x y= ⇒ =  
តរងតៃមលេលខ 
 
 

 
 

ជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈរកបតងអនុគមន៍
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សង់រកបៃនអនុ រចស

y x= −  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
-
ពនយល់ពីអនុ.អសនិទនែដល
តងេនេលរកប  ។ 
 
 
 
 

ជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈរកបតងអនុគមន៍
y x=
គឺជរបូភពធលុះៃនប៉រ៉បូលតង

2y x= តមបំែលងឆលុះេធៀប 
េទនិងបនទ ត់ y x=  
 .រកបៃនអនុ រចសបតូរ x y↔

េយងបន x y= −  
តរងតៃមលេលខ 

 
ជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈរកបៃនអនុគមន៍អសនិទ
ន y ax= យកតមសញញ របស់ a  

 

 
 
៣៣៣៣....៣ ៣ ៣ ៣ អនុអនុអនុអនុ....រចសនិងរកប រចសនិងរកប រចសនិងរកប រចសនិងរកប  
រករកបៃនអនុ.រចស 2 1y x= +  
េគមន 2 1y x= + បដូរពី x y↔  
េនះ 2 1 1x y y x= + ⇒ = −  

y x=
គឺជរបូភពធលុះៃនប៉រ៉បូលតង

2y x=
តមបំែលងឆលុះេធៀបេទនិងបនទ ត់

y x=  
.រកបៃនអនុ រចសបតូរ x y↔

េយងបន x y= −  
តរងតៃមលេលខ 

 
ជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈរកបៃនអនុគមន៍អសនិទ
ន y ax= យកតមសញញ របស់ a  

 
 
  
 
 
រករកបៃនអនុ.រចស 2 1y x= +  
េគមន 2 1y x= + បដូរពី x y↔  
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-សរេសរឧទហរណ៍េលកដ  
េខៀន រករកបៃនអនុ.រចស

2 1y x= +  
 

 

 
 
សននិដឋ នៈសននិដឋ នៈសននិដឋ នៈសននិដឋ នៈ  រកបតងអនុគមន៏ 

( )y f x=  និង 
រកបអនុគមន៏រចស ( )y g x=

របស់ថ f ឆលុះគន  
េធៀបនិងបនទ ត់ y x= ។ 

េនះ 2 1 1x y y x= + ⇒ = −  

 
    
សននិដឋ នៈសននិដឋ នៈសននិដឋ នៈសននិដឋ នៈ  រកបតងអនុគមន៏ 

( )y f x=  និង 
រកបអនុគមន៏រចស ( )y g x=

របស់ថ f ឆលុះគន  
េធៀបនិងបនទ ត់ y x= ។ 

 
េគេអយអនុគមន៏

( ) 5 1f x x= −  
គណន ( ) ( ) ( )1 , 2 , 3f f f  
 

រកអនុគមន៏រចស 5
1y

x
= +  

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៤៤៤៤(ពរងឹងពុទធិ) 
 
 

 
( )
( )
( )

1 5 1 1 2

2 5 2 1 3

3 5 3 1 14

f

f

f

= × − =

= × − =

= × − =

 

 
បតូរ x y↔ េយងបន

5 5
1

1
x y

y x
= + ⇒ =

−
 

ដូចេនះអនុគមន៏រចស់

( ) 5

1
f x

x
=

−
 

  
 
េពលរតលប់េទផទះវញិរតវូេធវ
ទំព័រ២៣២ រតង់លំហត់ទី ៦   

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៥៥៥៥(បណត ំេផញ) 
 

 
សដ ប់និងកត់រត  ។ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
គណិតវិទយ ថន ក់ទី១០ 

ជំពកូទ៦ី, េមេរៀទ ី ០១                       ĩŲЮĊЬĠŪĳБЮŁ‗ŌŪĳ 

                ១.១.តងស់ង ់

     ១.២. សុ
នសុ កសូុ
នសុ                                                
I.វតថុបំណងៃនេមេរៀនៈ សិសសអច 

-ចំេណះដឹង  : -របប់បនពីរបូមនតរតីេកណមរតៃនមំុ θπ +
2

តមរយៈករពិកសនិងេចទេឆលយ 

   - របប់ពីែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍រតីមរតបនរតឹមរត ូ

-បំណិន        :-គណនបនេលឿននិងរតឹមរតូវនូវលំហត់រតីេកណមរតែដលទក់ទងនិងមំុ θπ +
2

 

      តមរយៈករគិតេរៀងខលួនឬពិភកសរកុម 
-ឥរយិបថ    :-ចូលរមួសកមមភពេដះរសយលំហត់និងយកេពលទំេនេដះរសយលំហត់ 

II.រយៈេពលបេរងៀនៈ ៩០ នទី   

III. សមភ រៈឧេទស 

-ផទ ំងរងវង់រតីេកណមរតែដលបងហ ញពីមំុែដលមនផលសងេសម 
2

π  

IV.ដំណឹកនំេមេរៀន 
សកមមភពរគ ូ ខលឹមសេមេរៀន សកមមភពសិសស 

 
-រគូពិនិតយអវតតមន  អនម័យ 
 សណត ប់ធន ប់ និង វន័ិយ 

ជំហនទ១ី    (រដឋបលថន ក់) 
(៣នទី) 

 
តំណងសិសសេឡងរយករ
ណ៍ 

 
 
-ដូចេមដចែដលេហថ 
រតីេកណ ដូចគន ? 
 
 
 
-រតីេកណដូចគន មនបុ៉នម ន 
ករណី? 
 

ជំហនទ២ី (រលឹំកេមេរៀន) 
                 (៧នទី) 

 
 
- រតីេកណដូចគន គឺជរតី 
េកណ ែដលមន 

• មំុទំងបីបុ៉នេរៀងគន  
• រជុងទំងបីសមមរតេរៀង

គន  
-មនបីករណីគឺ  

មម, មជម, ជជជ 
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-េបេគមន ABC∆ ដូចនិង 
''' CBA∆  េគទញបនផលេធៀប 

?=
AC

BC  

 
 

 

''

''

CA

CB

AC

BC =  

 
 
 
 
-េតេគអចវស់កំពស់ដងទង់ 
ជតិេដយេរបរ៉ប៉ទ័រយ៉ងដូច 
េមដច?ចូរសេងកតេលេមេរៀន 
-ឆលងតមករអេងកត ចូរសង់រតី 
េកណ ''' CBA ែកងរតង់ 

'C ែដល 
oCABcmCA 25''ˆ',5'' ==  

រចួេរបបនទ ត់រកិតវស់រជងុ 

''CB  
 
-េតេគអចសគ ល់រជុង 

''CB េទ? 
-េគមនរតីេកណ 
 
 
-េតរតីេកណទំងពីរដូចគន  
តម ករណីទីបុ៉នម ន? 

-តមផលេធៀបដំណូច ?=
AC

BC  

-េនះ ?=BC  
 
 

ជំហនទ៣ី (េមេរៀនថមី) 

ĄеĮР˝◦Б̀ �ĩŲЮĊЬĠŪĳБЮŁ‗ŌŪĳ 

ЮņЮũЬĕ◦Бơ� ĩŲЮĊЬĠŪĳБЮŁ‗ŌŪĳ 

ơ.ơ.ĳ₣с₤₣с 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
សិសសេធវករអេងកតេសៀវេភ 
សិសសទំព័រ២(ភគ២) 
 
គូសរតីេកណ ''' CBA រចួវស់ 
 
 
 
 
 
 
-អចសគ ល់ 
 

 

 
-ដូចគន តមករណីទី១៖មម 

 
 

- 
''

''

CA

CB

AC

BC =  

 

'A 'C

'B

o25

'A 'C

'B

o25 A C

B

o25
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-េដយ '','', CACBAC សគ ល់ 
េតអចទញរក BC បនេទ? 

- 
AC

BC ជផលេធៀបរជុងឈម 

និងរជុងជប់ៃនមំុណ? 
-ផលេធៀបេនះេហថ តង់សង់ 
ៃនមំុ A េគសរេសរ Atan  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
របតិបតតិ 
គណន Atan ៃនរបូខងេរកម 
រចួេរបរ៉ប៉ទ័រវស់  
រកុមទី១៖  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

ĕЊŎņĕњŎ 

កនុងរតីេកណែកងមួយេប 
A ជរងវ ស់មំុរសចួមួយេនះ 
តង់សង់ៃនមំុ A គឺជផល េធៀប 
រងវ ស់រជុងឈមមំុ A និង 
រងវ ស់រជុងជប់មំុ A  
 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

- 
''

''

CA

CB
ACBC ×=  

-េឃញ 
 
 
-ៃនមំុ A  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
រកុមទី១ 
 
 
 

'30355.35

714.0
5.3

5.2
tan

oo AorA

A

==

==  

B

A C
Abaor

b

a

AC

BC
A

tan:

tan

=

==c
a

b

C

B A5.3

5.2

C

B A5.3

5.2
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រកុមទី២  
 
 
 
 
 
 
 
េគមនរតីេកណABCែកងរតង់ C 
េប 75.0tan =A និង cmAC 5=  

គណន 
AB

AC

AB

BC
,  

 
 
 
 
 

-េដយ ?tan =⇒= BC
AC

BC
A  

តមរទឹសដីបទពីតករ 

?222 =⇒+= ABBCACAB  
េគបន ?=

AB

BC  

និង ?=
AB

AC  

AB

BC េហថសីុនុសៃនមំុ A 

AB

AC េហថកូសីុនុសៃន B 

អនុវតតន៍ 
គណន AA cos,sin ៃនរបូខង 
េរកម 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
ơ.Ư.₤НБĕН₤ ĕЊ₣ ˝Р₤НБĕН₤ 

 

 

 

 

 

 

 

ĕЊņŎĕњŎ៖កនុងរតីែកងមួយេប A 
ជមំុ រសួចមួយេនះ  
• សីុនុសៃនAគឺជផលេធៀប 

រជុង ឈមេលអីុបូ៉េតនុស 
• កូសីុនុសៃនAជផលេធៀប 

រជុង ជប់េលអីុបូ៉េតនុស 
 

 

 

 

c

b

AB

AC
A

c

a

AB

BC
A ==== cos,sin

 

 

 

 
 
 
រកុម២ 
 
 
 

''36'393866.38

8.0
5.2

2
tan

oo AorA

A

==

==  

 
 
 
 
 
 
 
 

( ) 75.375.05

tantan

=×=

=⇒= AACBC
AC

BC
A  

(
25.6

75.35222

=
+=+= BCACAB

 

6.0
25.6

75.3 ==
AB

BC  

 
 

A B

C

2

5.2

A B

C

2

5.2

B

CA cm5

អុីប៉ូេតនុ
រជុងឈម 

រជុង�ប ់

B

CA

a

b

c

C

B A5.3

5.2
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 ( ) ( )

81.0
3.4

5.3
cos

58.0
3.4

5.2
sin

3.45.18

25.1225.6

5.35.2 22

222

==

==

==

+=

+=⇒

+=

A

A

AC

ABBCAC

 

 

- គណន 
2

3
sin

4

3
cot

π

π

? 

 
 
 
-េតអនុគមន៍សីុន និង កូសីុនុស 
មនែដនកំណត់ ?=D  
- េត xtan មន ?=D  
- េត xcot មន ?=D  

ជំហនទ៤ី 
(ពរងឹងចំេណះដឹង) 

 

 
 
 

 

 

1
1

1

cos
4

tan

2
sin

42
cos

2

3
sin

4

3
cot

=
−
−=

−
=








 +








 +
=

π

π

ππ

ππ

π

π

 

 
 

IRD =  
ZkkIRD ∈+−= ,}

2
{ ππ  

ZkkIRD ∈−= ,}{ π  
 
លំហត់  
១. េធវលំហត់របតិបតតិ 
ទំព័រទី៧៨ របតិបតតិ ១,២ 
២. េតអនុគមន៍មនខួបដូច 
េមដច? 

ជំហនទី៥ 
(កិចចករផទះ)(៥នទី) 

  

 
-សិសសកត់រតលំហត់ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
គណិតវិទយ ថន ក់ទី១០ 

ជំពកូទ៦ី, េមេរៀទ ី ០១                     ĩŲЮĊЬĠŪĳБЮŁ‗ŌŪĳ 

                ១.៣.តៃមលផលេធៀបរ�េកណមរត 

     ១.៤. ទំនកទ់ំនងរវងផលេធៀបរ�េកណមរត                                               
I.វតថុបំណងៃនេមេរៀនៈ សិសសអច 

-ចំេណះដឹង  : -េរៀបរប់បនពីតៃមលផលេធៀបៃនមំុ ooo 60,45,30  
    -េរៀបរប់បនពីទំនក់ទំនក់ទំនងផលេធៀបរតីេកណមរត 

-បំណិន        :-សគ ល់តៃមលផលេធៀបមួយទញរកផលេធៀបេផសងេទៀតបនរហ័ស 
-ឥរយិបថ    :-េដះរសយបញហ កនុងជីវភពរបចំៃថង 

II.រយៈេពលបេរងៀនៈ ៩០ នទី   

III. សមភ រៈឧេទស 
  - 
IV.ដំណឹកនំេមេរៀន 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសេមេរៀន សកមមភពសិសស 
 
-រគូពិនិតយអវតតមន  អនម័យ 
 សណត ប់ធន ប់ និង វន័ិយ 

ជំហនទ១ី    
(រដឋបលថន ក់) 

(៣នទី) 

 
តំណងសិសសេឡងរយករណ៍ 

 
-រតីេកណABCជរតីេកណ 
សម័ងសមនរងវ ស់រជុង a 
 -េតមំុAមនរងវ ស់បុ៉នម នដឺេរក? 
 -[AH]ជកំពស់ េត AH=? 
-ABCជរតីេកណែកងរតង់A េត 

?sin =B  

ជំហនទ២ី (រលឹំកេមេរៀន) 
                 (៧នទី) 

 
 
 
-មំុAមនរងវ ស់ ៦០ ដឺេរក 

- 
2

3a
AH =  

-
BC

AC
B =sin  

 
 
 
 

ជំហនទ៣ី (េមេរៀនថមី) 

ơ.ư.ĳаņųĩŲЮĊЬĠŪĳБЮŁ‗Ō

Ūĳ 

   ˝.ŪĳБЮŁ‗₤ņњ₣℮ 
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AHជកំពស់រតីេកណសម័ងស 
ែដលមនរងវ ស់រជងុ a 
តមនិយមន័យផលេធៀបរតីេក
ណ មរត ទញរក  
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េគមនរតីេកណែកងសមបទ 
ABC  ដូចរបូ  
 

- គណន BC  
- េត មំុ B និង មំុ C មនរងវ ស់ 

បុ៉នម ន ដឺេរក ? 
- គណន 

000 45tan,45cos,45sin  
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េដយេយងេទេល  បំេពញតរង 
តៃមលផលេធៀបរតីេកណមរតៃនមំុ 
ពិេសសខងេរកម ៖ 

 
 
េរបតរងផលេធៀបរតីេកណមរត 
គណនរងវ ស់រជុងរតីេកណ ABC 
តមករណីខងេរកម  

026,4.3/2

22,3/1
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BAC o

 

 
 
 
 
 

រតីេកណABCែកងរតង់ C 
ដូចរបូខង េរកម  

?tan =A  
?sin =⇒= a
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ơ.̉.◦еĜ˝с◦еĕ₣ũǻ₣ĩŲЮĊЬĠ

ŪĳБ ЮŁ‗ŌŪĳ 
ក. ទំ5កទ់ំនងរ=ង 
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បងហ ញថ 1cossin 22 =+ AA  
 
 
 
 
ែចកអងគទំងពីរៃន ( )1 និង 

0cos,cos 22 ≠AA  
 
 
 
 
េប មំុ A និង B ជមំុបំេពញគន   
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    ( )11cossin 22 =+ AA  
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- គណន 

000 45tan60cos30sin ++=A  

ជំហនទ៤ី 
(ពរងឹងចំេណះដឹង) 
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-កនុងរតីេកណែកង ABC 

េបសគ ល់ 
7

4
sin =A  គណន 

AA tan,cos  
 
 
  
 

7

33

49

16
1

7

4
1

sin1cos

1cossin

2

2

22

±=−±=






−±=

−±=⇒

=+

AA

AA

 

ែត 
7

33
sin −=A មិនយកេរពះ  

មំុ A ជមំុរសចួ 

33

334

7

33
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4

cos

sin
tan ===

A

A
A  

 
លំហត់  
១. កនុងរតីេកណែកងABC 

េបសគ ល់ 
8

5
sin =A គណន 

AA tan,cos  

ជំហនទី៥ 
(កិចចករផទះ)(៥នទី) 

  

 
-សិសសកត់រតលំហត់ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
គណិតវិទយ ថន ក់ទី១០ 

ជំពកូទ៦ី, េមេរៀទ ី ០១                       ĩŲЮĊЬĠŪĳБЮŁ‗ŌŪĳ 

              ១.៥.ករពនល តៃនផលេធៀបរ�េកណមរត 
         ក.គណ5ផលេធៀប�តីេ�ណB�តេ(យេ�បើកូអរេ(េន 
                                      ខ.រងFង់�តីេ�ណB�ត 
I.វតថុបំណងៃនេមេរៀនៈ សិសសអច 

-ចំេណះដឹង  : -របប់បនពីសញញ ផលេធៀបរតីេកណមរតចំេពះមំុទល 
   -េរៀបរប់បនពីរងវង់រតីេកណមរត 

-បំណិន        :-កំណត់រងវ ស់ ααα tan,cos,sin ចំេពះមំុទល 
-ឥរយិបថ    :-ពិភកសបំេពញតរងតៃមលផលេធៀបរតីេកណមរត 

II.រយៈេពលបេរងៀនៈ ៩០ នទី   

III. សមភ រៈឧេទស 
  - 
IV.ដំណឹកនំេមេរៀន 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសេមេរៀន សកមមភពសិសស 
 
-រគូពិនិតយអវតតមន  អនម័យ 
 សណត ប់ធន ប់ និង វន័ិយ 

ជំហនទ១ី    (រដឋបលថន ក់) 
(៣នទី) 

 
តំណងសិសសេឡងរយករណ៍ 

 
កនុងរតីេកណែកងABC 

េបសគ ល់ 
8

5
sin =A គណន 

AA tan,cos  េហយមំុ 
Aជមំុរសួច 

ជំហនទ២ី (រលឹំកេមេរៀន) 
                 (៧នទី) 

 
តមទំនក់ទំនង

1cossin 22 =+ αα  

8

39
cos

64

39

64

2564
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25
1
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5
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2
22

±=⇒

=−=−=








−=−=
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េដយមំុ Aជមំុរសួចេនះ  

េនះ 
8

39
cos =A  
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39

395

8

39
8

5

cos

sin
tan ===

A

A
A  

ដូចេនះ

8

395
tan,

8

39
cos == AA  

 
 
 
 
 
 
 
 
េនកនុងតរមុយអរតូណរេម 
េគគូស រងវង់ផចិត O កំ r ។ 

( )yxM , ជចំ 
នុចមួយេនេលរងវង់ 
។OM កំណត់ជ 
មួយអ័កសអប់សីុសបនមំុ α  
-ករណីα ជមំុរសួច 
េត ?tan,cos,sin =ααα  
 
 
 
-ករណីα ជមំុទល 
េត ααα tan,cos,sin  
មនសញញ ដូចេមតច? 
 
 
 
 

 

ជំហនទ៣ី (េមេរៀនថមី) 

ơ.̣.ŁũĮĜų ĳаĕĩŲЮĊЬĠŪĳБЮŁ‗

ŌŪĳ 

   ក.គណ5ផលេធៀប�តីេ�ណB�ត 
េ(យ េ�បើកូអរេ(េន 
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Ex:េប 2,1200 == rα  
បងហ ញថ M មនកូអរេដេន 

( )3,1−  
គណនផលេធៀបៃនមំុ 0120  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
រងវង់រតីេកណមរតជរងវង់ 
ែដលមន 
ផចិតេនគល់តរមុយនិងមនកំ
របែវង មួយឯកត  
 
 
 
 
 
 
គូសបនទ ត់ ALប៉ះរងវង់រតង់ 

( )0,1A  
-េប 00 900 << α េនះOMកត់  
AL រតង់ T  

?tan =α  
-ចំេពះ 00 18090 << α ដូចគន  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ខ.រងFង់�តីេ�ណB�ត  
 
 
 
 
 
 
កូអរេដេនចំនុច Mគឺ 

( )αα sin,cos  
តៃមលតង់សង់កនុងរងវង់រតី 
េកណ មរត 
 
 
 
 
 
សំគល់ 
- អ័កស xx' េហថអ័កសកូសីុនុស 
- អ័កស yy' េហថអ័កសសីុនុស 
-អ័កស AT េហថអ័កសតង់សង់ 

 
 
 

( )PMOPM ,  

3
2

3
260sin

1
2

1
260cos

0

0

=×==

=×==

OMPM

OMOP

 
េដយ P េនខងេឆវងេនះ 

1−=OP  
ដូចេនះ ( )3,1−M  

3120tan

2

3
120sin

2

1

2

1
120cos

0

0

0

−==

==

−=−==

x

y
r

y

r

x

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

AT
AT

OA

AT ===
1

tanα  

0120

22−

M

P 0

M

P0

M

P0

T

A
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បំេពញតរងផលេធៀបរតីេក
ណ មរតៃនមំុ 

0 0 0 0 0

0 0 0

0 , 30 ,45 , 60 , 90 , 120

135 , 150 , 180

o

  

 
 
 
 

 
ចូររបប់សញញ ៃនតៃមលផល
េធៀប 
រតីេកណមរតកនុងករណី  
α ជមំុរសចួ  ,  α ជមំុទល   
 

ជំហនទ៤ី 
(ពរងឹងចំេណះដឹង) 

 
 
+ករណី α ជមំុរសួច 

0tan,0cos,0sin >>> ααα  
+ករណី α ជមំុទល  

0tan,0cos,0sin <<> ααα  
 
លំហត់ ៖េប 

2,1500 == rα ។ 
បងហ ញថ 
M មនកូអរេដេន ( )1,3−   
និងគណនផលេធៀបរតីេក
ណ មរតៃនមំុ 0150  

ជំហនទី៥ 
(កិចចករផទះ)(៥នទី) 

  

 
-សិសសកត់រតលំហត់ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
គណិតវិទយ ថន ក់ទី១០ 

ជំពកូទ៦ី, េមេរៀទ ី ០១                     ĩŲЮĊЬĠŪĳБЮŁ‗ŌŪĳ 

                ១.៥.ករពនល តៃនផលេធៀបរ�េកណមរត 
           គ. ផលេធៀប�តីេ�ណB�តៃន α−0180  
I.វតថុបំណងៃនេមេរៀនៈ សិសសអច 

-ចំេណះដឹង  : -របប់បនពីសញញ ផលេធៀបរតីេកណមរតៃនមំុបែនថមគន  
-បំណិន        :-គណនតៃមលផលេធៀបរតីេកណមរតៃនមំុទលបនរហ័ស 
-ឥរយិបថ    :-ពិភកសរកចេមលយៃនលំហត់ែដលទក់ទងនិងមំុទល 

II.រយៈេពលបេរងៀនៈ ៥០ នទី   

III. សមភ រៈឧេទស 
  - 
IV.ដំណឹកនំេមេរៀន 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសេមេរៀន សកមមភពសិសស 
 
-រគូពិនិតយអវតតមន  អនម័យ 
 សណត ប់ធន ប់ និង វន័ិយ 

ជំហនទ១ី    (រដឋបលថន ក់) 
(៣នទី) 

 
តំណងសិសសេឡងរយករណ៍ 

 
 
-រកតៃមលមំុបំេពញ β េបេគ 
ដឹងថ 

042=α េហយ β ជមំុបែនថម 
-េនេលតរមុយអរតូណរេម 
េគមន 

( )3,1A េដចំនុច B ឆលុះ A េធៀ
បនិង អ័កស yy'  

ជំហនទ២ី (រលឹំកេមេរៀន) 
                 (៧នទី) 

 
 
- 00 138180 =⇒=+ ββα  
 

( )3,1−B  

 
 
 
េប α និង β ជមំុបែនថមគន  េនះ 

ជំហនទ៣ី (េមេរៀនថមី) 
ơ.̣.ŁũĮĜų ĳаĕĩŲЮĊЬĠŪĳБЮŁ‗ŌŪĳ 

គ.ផលេធៀប�តីេ�ណB�តៃនមុំ

 
 
 
 



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទ១ី០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កមុ ៣) ទំព័រទី  274 

?1800 =⇒=+ ββα  

αβ
α

−==∠

=∠
0180'AOM

AOM
 

េគបន α=∠ ''OMA  
ដូចរបូ 
M និង 'M ឆលុះគន េធៀបនិង 
អ័កស yy'  េប ( )yxM , េនះ 

( )yxM ,−  
?tan,?sin,?cos === ααα

 
?tan,?sin,?cos === βββ

 
 
 
 
Ex:គណន  

   
0

0

125sin

125cos  

Ex1: េគេអយ 
01800,

4

3
cos <<−= αα  

គណន αα tan,sin  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

α−0180  
 
 
 
 
 
 
 
 

( )
( )
( ) ααβ

ααβ
ααβ

tan180tantan

sin180sinsin

cos180coscos

0

0

0

−=−=
=−=

−=−=

គ. អនុវតGន ៍
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

αβ −= 0180  
 
 
 
 
 

x

y
yx === βαα tan,sin,cos  

x

y
yx −==−= βββ tan,sin,cos

 
 
 
 

( )
( ) 0000

000

55sin55180sin125sin

55cos55180cos125cos

=−=
−=−=

 
 
តមទំនក់ទំនង 

1cossin 22 =+ αα  
នំេអយ αα 22 cos1sin −=  

      

4

7
sin

16

7

16

916

16

9
1

4

3
1sin

2
2

±=⇒

=−=

−=






−−=

α

α

 

ែត 
01800 << α នំេអយ 0sin >α  

េនះ 
4

7
sin =α  

3

7

4

3
4

7

cos

sin
tan −=

−
==

α
αα  

β
αα

M

A'A

N

x

y

o
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Ex: 2tan −=α ែដល 

00 1800 << α ។គណន 

αα cos,sin  

3

7
tan,

4

7
sin −== αα  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3

3
cos,

3

6
sin −== αα  

 
តមទំនក់ទំនង 

α
α

2
2

cos

1
tan1 =+  

េគបន ( ) 321
cos

1 2

2
=−+=

α
 

នំេអយ 
3

3
cos ±=α  

េដយ 00 1800 << α  
េនះ 0cos <α  

នំេអយ 
3

3
cos −=α  

តមទំនក់ទំនង 
α
αα

cos

sin
tan =  

នំេអយ ααα costansin =  
             

( )
3

6

3

3
2sin =









−−=α  

 
រករងវ ស់មំុ α ែដល 

00 1800 << α  
េហយេផទៀងផទ ត់ 

2

3
sin =α  

ជំហនទ៤ី 
(ពរងឹងចំេណះដឹង) 

 
 
តមទំនក់ទំនង 

1cossin 22 =+α  

2

1
cos

4

1

4

3
1sin1cos 22

±=⇒

=−=−=

α

αα
 

នំេអយ 











−











2

3
,

2

1
',

2

3
,

2

1
MM  

មំុ α ែដលរតវូរកគឺ 00 120,60  
 
រករងវ ស់មំុ α ែដល 

00 1800 << α  
េហយេផទៀងផទ ត់ 

2

5
sin =α  

ជំហនទី៥ 
(កិចចករផទះ)(៥នទី) 

  

 
-សិសសកត់រតលំហត់ 
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A B

C

កិចចែតងករបេរងៀន 
មុខវិជជ ៖គណិតវិទយ 

ថន ក់ទី៖១០ 
ជំពូកទី៦៖ផលេធៀបរតីេកណមរត 

េមេរៀនទី២៖ករអនុវតតន៍ផលេធៀបរតីេកណមរត 
រយៈេពល៖រយៈេពល៖រយៈេពល៖រយៈេពល៖២២២២េម៉ងេម៉ងេម៉ងេម៉ង    

I. វតថុបំណង 
• ចំេណះដឹង៖សគ ល់និងយល់ពីរេបៀបរសយរទឹសដីបទសីុនុសបនរតឹមរតូវ។ 
• ចំេណះេធវ៖គណនរករងវ ស់ធនូ,កំរងវង់,មំុសក ត់ធនូេនះ,រជុងៃនរតីេកណចរកឹកនុង 

រងវង់តមរយៈរទឹសដីបទសីុនុសបនរតឹមរតូវ។ 
•   ឥរយិបថ៖មនសម រតីសហករសមគគីកនុងករេដះរសយលំហត់ ។ 

II. សមភ រឧបេទស៖  
• េសៀវេភសិសសទំព័រ៖       
• េសៀវេភរគទំូព័រ៖  
• ផទ ំងរកដសៃនរទឹសដីបទសីុនុសមួយផទ ំង,បនទ ត់,ែដកឈន។ 

III. ខលឹមសរេមេរៀន៖ 
២.១    រទឹសដីបទសីុនុស 

IV. សកមមភពេរៀននិងបេរងៀន៖ 
សកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូ    ខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀន    សកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសស    

ជំហនទី១(រដឋបលថន ក់) 
រគូរតួតពីនិតយអនម័យ,វន័ិយ 
អវតតមន។ 

 របធនថន ក់រយករណ៍។ 

ជំហនទី២(រលឹំកេមេរៀន) 
េគមនរតីេកណ ABC

ែកងរតង់ 
A ។ 
េត ?sinB = , ?cosB = ,

?tanB =  
េគមនរតីេកណនិងរងវង់ដូចរបូ 

  
  
 

 
 

AC
sinB

BC
=  

AB
cosB

BC
=  

AC sinB
tanB

AB cosB
= =  

មំុែដលបុ៉នគន គឺ A B∠ = ∠

េរពះសក ត់ធនូរមួCD។ A

D  

B

C  
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េតមនមំុណខលះបុ៉នគន ?េរពះ
អវី? 

ជំហនទី៣(េមេរៀនថមី) 
រគឲូយសិសសគូសរងវង់មួយរចួ 
គូសរតីេកណចរកឹកនុងរងវង់ 
េនះ  េដយយក ABC∆ ,រងវង់ 
មនកំ R ,

, ,AB a AC c BC b= = = . 
រគឲូយសិសសគូសបែនថម DBC∆

ចរកឹកនលះរងវង់េនះ។ 
-េត DBC∆ ជរតីេកណអវី? 
-រគូែណនំរសយរទឹសដីបទ 
សីុនុសចំេពះរតីេកណចរកឹ 
កនុងរងវង់ 

2
a b c

R
sinA sinB sinC

= = =  

េតកនុង &BDC ABC∆ ∆  
មនមំុណបុ៉នគន ?េរពះអវី? 
េគបន ?SinA SinD= =  
ែត ?, ?BC DC= =  

េគបន ?
b

SinA
=  

រគឲូយសិសសរសយរក 

;
a c

SinC SinB
 

េដយគូសរបូថមី 
-េត ?B D∠ = ∠  
េគបន ?SinD SinB= =  
-រគូឲយសិសសទញសននិដឋ ន 

ចំេពះ 2
a

R
SinC

=  

-រគូែណនំសិសសទញទូេទ៖ 
-រគូដក់លំហត់ឧទហរណ៍៖ 
េគមនរងវង់ផចិតO                កំ

ជំជំជំជំ....៦៦៦៦៖ផលេធៀបរតីេកណមរត៖ផលេធៀបរតីេកណមរត៖ផលេធៀបរតីេកណមរត៖ផលេធៀបរតីេកណមរត    
េមេរៀនទីេមេរៀនទីេមេរៀនទីេមេរៀនទី២២២២ 

 
 
 

២២២២....១១១១រទឹសដីរទឹសដីរទឹសដីរទឹសដីបទបទបទបទសីុនុស៖សីុនុស៖សីុនុស៖សីុនុស៖    
េគមនរតីេកណ ABC ចរកឹ 
កនុងរងវង់ែដលមនកំ R ។ 
េគដឹងថ , ,AB a BC b AC c= = =  
រសយបញជ ក់ថេបរតីេកណ 
ABC ចរកឹនុងរងវង់មនកំ R  
េនះេគបន៖ 

2
a b c

R
sinc sinA sinB

= = = ? 

កនុង &BDC ABC∆ ∆ មន៖ 
D A∠ = ∠ (មំុចរកឹសក ត់ធនូ BC រមួ) 

េគបន BC
sinA sinD

DC
= =  

េដយ , 2BC b DC R= =  

េនះ
2

b
sinA sinD

R
= =  

ឬក៏ 2
b

R
sinA

=   (១) 

 
 
 
    
េគមន &DCA ABC∆ ∆ មន 

D B∠ = ∠ (សក ត់ធនូរមួ AC ) 

េគបន AC
sinB sinD

AD
= =  

េដយ , 2AC c AD R= =  

-សិសសេឡងគូសរបូ។ 
 
 
 
 
-ជរតីេកណែកង។ 
-សិសសពិភកស។ 
 
 
 
 
- D A∠ = ∠ (មំុសក ត់ធនូ BC រមួ)។ 

- BC
SinA SinD

DC
= =  

- ; 2BC b DC R= =  

េគបន៖ 2
b

R
SinA

=  

 
 
 
 
-េសមគន ។ 

- AC
SinD SinB

AD
= =  

- 2
a

R
SinC

=  

-សិសសសហករជមួយរគ។ូ 
-ចេមលយ៖ចេមលយ៖ចេមលយ៖ចេមលយ៖    
គណនអងកត់ធនូសក ត់មំុេនះ 
តមរទឹសដីបទសីុនុស៖ 

2
BC

R
SinA

=  

ŁũΒĕНŷĳŉĕчĩŲЮĊЬĠŁũΒĕНŷĳŉĕчĩŲЮĊЬĠŁũΒĕНŷĳŉĕчĩŲЮĊЬĠŁũΒĕНŷĳŉĕчĩŲЮĊЬĠ    

ŪĳБЮŁ‗ŌŪĳŪĳБЮŁ‗ŌŪĳŪĳБЮŁ‗ŌŪĳŪĳБЮŁ‗ŌŪĳ    

    

A

•

•

•

•

•

R

B
C  

D  

a  

b  

c

o  
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3R cm= និងមំុចរកឹកនុង 
រងវង់េនះ 47A = �។ 
គណនរបែវងរជុងសក ត់ធនូ 
ៃនមំុេនះ? 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
រគគូូសរបូឲយសិសសេមល 
េនេលកដ េខៀនដូចខងេរកម 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

េគបន៖
2

c
sinB sinD

R
= =  

ឬក៏ 2
s

c
R

inB
=     (២) 

តម(១)និង(២)េគបន៖ 

2
s

a
R

inC
=    (៣) 

ជទូេទ៖ជទូេទ៖ជទូេទ៖ជទូេទ៖េបរតីេកណ ABC មន 
រងវ ស់រជងុ AB c= ឈម C∠  
BC a= ឈម A∠  
AC b= ឈម B∠ ចរកឹកនុងរងវង់ 
ផចិតO កំ R  
តមរទឹសដីសីុនុសេគបន៖តមរទឹសដីសីុនុសេគបន៖តមរទឹសដីសីុនុសេគបន៖តមរទឹសដីសីុនុសេគបន៖ 
 
 
 
ឧៈឧៈឧៈឧៈ        េគមនរងវង់ផចិតO និងកំ

3R cm= ។ A ជមំុចរកឹកនុងរងវង់ 
េនះេហយ 47A = �។គណន 
របែវងរជងុែដលសក ត់ធនូៃនមំុេនះ 

ចេមលយ៖ចេមលយ៖ចេមលយ៖ចេមលយ៖    
គណនអងកត់ធនូសក ត់មំុេនះ 
តមរទឹសដីបទសីុនុស 

2

2

BC
R

sinA

BC RsinA

=

⇒ =
 

េដយ 3 , 47R cm A= = �  

2 3 47 4.39BC sin cm⇒ = × × =�  
ដូចេនះ 

េដយ ˆ3 , 47R cm A= = �  
2

2 3 47

4.39

BC R SinA

Sin

cm

⇒ = ⋅

= × ×
=

�  

 

ជំហនទី៤(ពរងឹងពុទធិ) 
រគូដក់លំហត់ឲយសិសសេធវ  សិសសពិភកសរចួេធវ៖ 

2
a b c

R
sinA sinB sinC

= = =

 

4.39BC cm=
 

47�A

B

C

• O

R

47�A

B

C

• O

R
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តមរកមុ 
ក.រតីេកណ ABC មនមំុ

75A = � , 60C = � និងរងវ ស់ 
រជងុ 6b cm= ។គណនរងវ ស់ 
a និងកំ R ? 
ខ.េប 135 , 4 2, 4A a b= = =�  
គណនរងវ ស់មំុ B និងកំ R ។ 

ចេមលយ៖ 
ក. គណនរងវ ស់មំុ B និងកំ R  
តមរទឹសដីបទសីុនុស៖ 

2

2

b
R

SinB
b

R
SinB

=

⇒ =
⋅

 

េដយ 6b cm=  

180 ( ) 45B A C= − + =� �  

េគបន

6 6

2 45 2
2

2

3 2

R
Sin

cm

= =
×

=

�

 

ខ. គណនរងវ ស់មំុ B និងកំ R  
តមរទឹសដីបទសីុនុស៖ 

2
a

R
SinA

=  

4 2

2 135

4 2
4

2
2

2

a
R

SinA Sin

cm

⇒ = =

= =
×

�

 

រកមំុ B ៖ 
1

2 2 2

b b
SinB

R R
= = =  

30B⇒ = �  
ជំហនទី៥(បណដ ំេផញ) 

េទផទះវញិេធវលំហត់ទំព័ 28

េលខ 2  
 សិសស េធវលំហត់ទំព័រ 

28េលខ 2 េនផទះ។ 
 

 

 

  

A

B

C

• O

R
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   កិចចែតងករបេរងៀន 
មុខវិជជ ៖គណិតវទិយ 

ថន ក់ទី៖១០ 
ជំពូកទី៦៖ផលេធៀបរតីេកណមរត 

េមេរៀនទី២៖ករអនុវតតន៍ផលេធៀបរតីេកណមរត 
រយៈេពល៖រយៈេពល៖រយៈេពល៖រយៈេពល៖២២២២េម៉ងេម៉ងេម៉ងេម៉ង    

V. វតថុបំណង 
• ចំេណះដឹង៖  សគ ល់និងយល់ពីរេបៀបរសយរទឹសដីបទកូសសីុនុសបនរតឹមរតូវ។ 
• ចំេណះេធវ៖   

េចះរសយរទឹសដីបទកូសសីុនុសេរបរបស់រទឹសដីបទេនះកនុងករគណនរកមំុឬរងវ ស់រជុងៃនរតី
េកណបនរតឹមរតវូតមរយៈឧទហរណ៍។ 

•   ឥរយិបថ៖    មនសម រតីសហករសមគគីកនុងករេដះរសយលំហត់ ។ 
VI. សមភ រឧបេទស៖  

• េសៀវេភសិសសទំព័រ៖       
• េសៀវេភរគទំូព័រ៖  
• ផទ ំងរកដសៃនរទឹសដីបទកូសសីុនុសមួយផទ ំង,បនទ ត់,ែដកឈន។            

VII. ខលឹមសរេមេរៀន៖ 
២.២    រទឹសដីបទកូសសីុនុស 

VIII. សកមមភពេរៀននិងបេរងៀន៖ 
សកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូ    ខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀន    សកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសស    

ជំហនទី១(រដឋបលថន ក់) 

រគូរតួតពីនិតយអនម័យ,វន័ិយ 
អវតតមន។ 

 របធនថន ក់រយករណ៍។ 

ជំហនទី២(រលឹំកេមេរៀន) 

-េនកនុងរតីេកណែកងរតង់ B  
2 ?AC =  

?

BC
CosC

AC
AB

=

⇒ =
 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2 2 2AC AB BC= +
 

BC AC CosC= ×
  

 C

A

B
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ជំហនទី៣(េមេរៀនរបចំសបដ ហ៍) 

-
រគឲូយសិសសគូសរតីេកណសម
ញញ ABC និងកមពស់ AH រចួរបប់ 
ពីវតថុបំណងៃនេមេរៀនេដមបី 
រសយរទឹសដីបទេនះ។ 
រគបូញជ ក់របប់សិសសថឲយ 
រសយបងហ ញ 

2 2 2 2a b c bcCosA= + −  
េដយគូសកមពស់េចញពីកំពូល 
B រចួសួរ៖ 

? ?

? ?

SinA BH

CosA AH

= ⇒

= ⇒ =
 

 
 
 
 
 
 
រគរូបប់សិសសថរគរូបប់សិសសថរគរូបប់សិសសថរគរូបប់សិសសថ    

2 2 2 2a b c bcCosA= + −  
េដយគូសកមពស់េចញពីកំពូលេដយគូសកមពស់េចញពីកំពូលេដយគូសកមពស់េចញពីកំពូលេដយគូសកមពស់េចញពីកំពូល
B រចួសួរ៖រចួសួរ៖រចួសួរ៖រចួសួរ៖    

? ?

? ?

SinA BH

CosA AH

= ⇒ =
= ⇒ =

 

េត 2 2 ?Sin A Cos A+ =  
 
 
រគគូូសកមពស់េចញពីកំពូល A  
រចួឲយសិសសេឡងរសយ៖ 
 
 
 

េមេរៀនទីេមេរៀនទីេមេរៀនទីេមេរៀនទី២៖២៖២៖២៖    
    
    
    

២២២២....២២២២រទឹសដបីទកូសសីុនុស៖រទឹសដបីទកូសសីុនុស៖រទឹសដបីទកូសសីុនុស៖រទឹសដបីទកូសសីុនុស៖    
េគមនរតីេកណ ABC មួយ 

, ,AB c AC b BC a= = =  
ឈមេរៀងគន ៃនមំុ , ,C B A ។ 
រសយថៈ 

2 2 2 2a b c abCosA= + −  
2 2 2 2b a c acCosB= + −  
2 2 2 2c a b abCosC= + −  

សរមយបញជ ក់សរមយបញជ ក់សរមយបញជ ក់សរមយបញជ ក់    
----រសយថរសយថរសយថរសយថ៖៖៖៖

2 2 2 2 0a b c abC sA= + −  
េគមន 2 2 2a BH HC= +  
េដយ BH BA SinA= ×  
AB c= េនះ 

BH c SinA= ×  
,( . )HC AC AH AH cCosA= − =  

AC b HC b cCosA= ⇒ = −  
េគបនៈ 

2 2 2

2 2 2 2

2 2

( ) ( )

2

a cSinA b cCosA

a c Sin A b bcCosA

c Cos A

= + −

= + −

+
2 2 2 2 2( )

2

a b c Sin A Cos A

bcCosA

= + +
−

ដូចេនះ 
 
 
----រសយថរសយថរសយថរសយថ៖៖៖៖    

2 2 2 2 ?b a c acCosB= + −  
េគមន៖ 2 2 2b AH HC= +  

. .AH AB SinB c SinB= =  

 
 
 
 
 
សិសសេឆលយ 

BH
SinA

AB
BH BA SinA

=

⇒ = ×  
AH

CosA
AB

AH AB CosA

AH c CosA

=

⇒ = ×
⇒ = ×  

 
 
 
 
 
 
 
 
 

2 2 1Sin A Cos A+ =
     

    
    
    
    
    
    
    
    
----រសយថរសយថរសយថរសយថ៖៖៖៖    

2 2 2 2 ?b a c acCosB= + −  

ŁũΒĕНŷĳŉĩŲЮĊЬĠŪĳБŁũΒĕНŷĳŉĩŲЮĊЬĠŪĳБŁũΒĕНŷĳŉĩŲЮĊЬĠŪĳБŁũΒĕНŷĳŉĩŲЮĊЬĠŪĳБ                            

ЮŁ‗ŌŪĳЮŁ‗ŌŪĳЮŁ‗ŌŪĳЮŁ‗ŌŪĳ        ((((ĳĳĳĳ)))) 

2 2 2 2a b c bcCosA= + −  

c

A

B C
H a

b

A

B C

H

a

bc

c

A

B C
H a

b
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រគូរបប់សិសសឲយទញសននិដឋ ន 
ចំេពះ 2 2 2 2c a b abCosC= + −  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
រគូដក់ឧទហរណ៍៖ 
កនុងរតីេកណ ABC មួយមន 

8, 5, 60b c A= = = �។គណន 
រជងុ a ? 
 
 
ឲយសិសសេឡងគណន 

HC BC BH

HC a BH

= −
= −

 

ក៏បុ៉ែនត 

BH ABCosB cCosB= =  
េគបន 

2 2 2

2 2 2 2

2 2 2 2

( ) ( )

2

( ) 2

b cCosB a cCosB

c Cos B a acCosB c CosB

a c Sin B Cos B acCosB

= + −
= + − +
= + + −
ដូចេនះ 
 
 
រសតដូចគន ែដរចំេពះ 

2 2 2 2c a b abCosC= + −  
 
 
 
 
 
 
 
ឧទហរណ៍៖ 

កនុងរតីេកណ ABC មួយមន 
8, 5, 60b c A= = = �   គណនរជងុ

a ? 
 
 
 

ចេមលយ៖ចេមលយ៖ចេមលយ៖ចេមលយ៖    
គណន a  
តមរទឹសដីបទកូសីុនុស៖ 

2 2 2 2a b c bcCosA= + −  
2 2 2a b c bcCosA⇒ = + −  

2 28 5 2 8 5 60

7

a Cos= + − ⋅ ⋅
=

�

 

េគមន៖ 2 2 2b AH HC= +  

. .AH AB SinB c SinB= =  
HC BC BH

HC a BH

= −
= −

 

ក៏បុ៉ែនត 

BH ABCosB cCosB= =  
េគបន 

2 2 2

2 2 2 2

2 2 2 2

( ) ( )

2

( ) 2

b cCosB a cCosB

c Cos B a acCosB c CosB

a c Sin B Cos B acCosB

= + −
= + − +
= + + −
ដូចេនះ 
 
 
រសតដូចគន ែដរចំេពះ 

2 2 2 2c a b abCosC= + −  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ចេមលយ៖ចេមលយ៖ចេមលយ៖ចេមលយ៖    
គណន a  
តមរទឹសដីបទកូសីុនុស៖ 

2 2 2 2a b c bcCosA= + −  
2 2 2a b c bcCosA⇒ = + −  

េដយ 8, 5, 60b c A= = = �  

2 2 2 2b a c acCosB= + −  

ជទូេទ៖ជទូេទ៖ជទូេទ៖ជទូេទ៖    
     កនុងរតីេកណ ABC

មួយតមរទឹសដីបទកូសីុនុស៖ 
2 2 2 2a b c abCosA= + −  
2 2 2 2b a c acCosB= + −  
2 2 2 2c a b abCosC= + −  

 

2 2 2 2b a c acCosB= + −  

ជទូេទ៖ជទូេទ៖ជទូេទ៖ជទូេទ៖    
     កនុងរតីេកណ ABC

មួយតមរទឹសដីបទកូសីុនុស៖ 
2 2 2 2a b c abCosA= + −  
2 2 2 2b a c acCosB= + −  
2 2 2 2c a b abCosC= + −  

 

c

A

B Ca

b c

A

B Ca

b
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2 28 5 2 8 5 60

7

a Cos= + − ⋅ ⋅
=

�

 
ជំហនទី៤(ពរងឹងពុទធិ) 

រគូដក់លំហត់ឲយសិសសេធវតម 
រកមុ៖ 

របតិបតតិ៖កនុងរតីេកណ ABC  
មន 6, 2, 15a c B= = = �  
គណនរងវ ស់រជុងនិងមំុ 
េផសងេទៀត? 
 
 
 
 

ចេមលយចេមលយចេមលយចេមលយ៖៖៖៖    
គណនរងវ ស់រជុងនិងមំុ 
េផសងេទៀត៖ 
តមរទឹសដីបទកូសីុនុស៖ 

2 2 2 2b a c acCosB= + −  
េដយ 6, 2, 15a c B= = = �  

10 8 2 15 2.29b Cos⇒ = − =�

ដូចេនះ 2.29b = ។ 
រកមំុេផសងេទៀត៖ 
តមរទឹសដីបទកូសីុនុស៖ 

2 2 2

2 2 2

22 2

2

2

(2.29) 2 6

2 2.29 2

a b c bcCosA

b c a
CosA

bc

= + −
+ −

⇒ =

+ −=
× ×

 

នំឲយមំុ 69.51A = �  
គណនមំុC  

េដយ
180

69.15 15 180

95.49

A B C

C

C

+ + =

+ + =
⇒ =

�

� � �

�

 

 
ជំហនទី៥(បណដ ំេផញ) 

លំហត់ ទំព័រ28         េលខ1/.  លំហត់ ទំព័រ28     េលខ1/.
 

 

  

c

A

B Ca

b

15�
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កិចចែតងករបេរងៀន 
មុខវិជជ ៖គណិតវទិយ 

ថន ក់ទី៖១០ 
ជំពូកទី៦៖ផលេធៀបរតីេកណមរត 

េមេរៀនទី២៖ករអនុវតតន៍ផលេធៀបរតីេកណមរត 
រយៈេពល៖រយៈេពល៖រយៈេពល៖រយៈេពល៖២២២២េម៉ងេម៉ងេម៉ងេម៉ង    

IX. វតថុបំណង 
• ចំេណះដឹង៖សគ ល់ពីរបូមនតរកលៃផទរតីេកណបនចបស់លស់រតឹមរតូវ។ 
• ចំេណះេធវ៖កំណត់របូមនតរកលៃផទរតីេកណនិងរេបៀបៃនកររករកលៃផទរតីេកណបនរតឹមរតវូ 

តមរយៈឧទហរណ៍។ 
•   ឥរយិបថ៖មនសម រតីសហករសមគគីកនុងករេដះរសយលំហត់ ។ 

X. សមភ រឧបេទស៖  
• េសៀវេភសិសសទំព័រ៖       
• េសៀវេភរគទំូព័រ៖  
• ផទ ំងរកដសរបូរតីេកណមួយផទ ំង,បនទ ត់,ែដកឈន។            

XI. ខលឹមសរេមេរៀន៖ 
២.៣រកឡៃផទៃនរតីេកណ 
 ក.ករគណនរកឡៃផទរតីេកណេដយសគ ល់មំុពីរអមមំុមួយ។ 
 ខ.ករគណនរកឡៃផទរតីេកណេដយសគ ល់រជុងទំងបី      ។ 

XII. សកមមភពេរៀននិងបេរងៀន៖ 
សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសិសស 

ជំហនទី១(រដឋបលថន ក់) 
រតតួពិនិតយអនម័យនិងអវតតមន…។  របធនថន ក់េឡងរយករណ៍។ 

ជំហនទី២(រលឹំកេមេរៀន) 
រគូរបូរតីេកណដូចេលកដ រេខៀន 
ខងេរកម៖ 
ឲយសិសសសរេសររមូមនតរកឡៃផទរតី 
េកណឲយបនរគប់ករណី។ 
 
 
ចំេពះរកឡៃផទរតីេកណេនះ េប 

 សិសសេឆលយ 
1

2
1

2
1

2

ABCS BC AH

AB CJ

AC BI

= ⋅

= ⋅

= ⋅

 

 
 

A

B C
H

IJ •• •

•



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទី១០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កុម ៣) ទំព័រទី285 

មិនសគ ល់កំពស់  េតេគអចរកបន 
ែដរឬេទ? 

សិសសេឆលយ 
 

ជំហនទី៣(េមេរៀនរបចំៃថង) 
ÓÓÓÓ-រគូដក់កិចចករឲយសិសសរសយ 
របូមនតរកឡៃផទរតីេកណ។ 
ÓÓÓÓ-ឧទហរណ៍៖ 
េគមនរតីេកណ ABC មួយមន 
កំពស់[ ] [ ] [ ], ,AH BN CK េរៀងគន ៃន 
រជងុ[ ] [ ] [ ], ,BC AC AB  
គណនរកឡៃផទៃន រតីេកណ 
ABC ។ 
ÓÓÓÓ-រគគូូសរបូរតីេកណពីរមនរងវ ស់ 
រជងុ , ,BC a AC b AB c= = = ។ 
ÓÓÓÓ-រគូសួរចំេពះរបូទី (1), (2) & (3)  
នូវរបូមនតរកឡៃផទរតីេកណ ABC ។ 
ÓÓÓÓ-េត ?, ?& ?AH BN AM= = =  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
រគឲូយសិសសេមលលំនំរបូមនតពីរខង 
េលេដមបីទញរករកឡៃផទ ABCS  

ĄеĮР̋ ◦БĄеĮР̋ ◦БĄеĮР̋ ◦БĄеĮР̋ ◦Б̀̀̀̀    

ЮņЮũЬĕ◦БЮņЮũЬĕ◦БЮņЮũЬĕ◦БЮņЮũЬĕ◦БƯƯƯƯ    

    

    

កកកក....ករគណនរកឡៃផទរតីេកណករគណនរកឡៃផទរតីេកណករគណនរកឡៃផទរតីេកណករគណនរកឡៃផទរតីេកណ
េដយសគ ល់រជងុពីរអមមំុមួយេដយសគ ល់រជងុពីរអមមំុមួយេដយសគ ល់រជងុពីរអមមំុមួយេដយសគ ល់រជងុពីរអមមំុមួយ៖៖៖៖    
ÓÓÓÓ-េគមនរតីេកណ ABC មួយ 
មនកំពស់[ ] [ ] [ ], ,AH BN CK

េរៀងគន ៃន រជុង[ ] [ ] [ ], ,BC AC AB  
គណនរកឡៃផទៃន រតីេកណ 
ABC ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
ចំេពះរបូទី(1)េគបន៖ 

1

2
1

2

ABCS BC AH

a c SinB

= ×

= × × ×
 

ចំេពះរបូទី(2)េគបន៖ 
1

2
1

2

ABCS BN AC

b c SinA

= ×

= × × ×
 

រសយដូចគន ែដរ៖ 

ÓÓÓÓ-គូសរបូរតីេកណទំងបី 
របេភទដូចខងេរកម៖ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
    
    
សរមយបញជ ក់សរមយបញជ ក់សរមយបញជ ក់សរមយបញជ ក់៖៖៖៖    
ចំេពះរបូទី(1)េគបន៖ 

1

2
1

2

ABCS BC AH

a c SinB

= ×

= × × ×
 

ចំេពះរបូទី(2)េគបន៖ 
1

2
1

2

ABCS BN AC

b c SinA

= ×

= × × ×
 

 
រសយដូចគន ែដរ៖ 

អនវុតតផលេធៀបរតេីកណមរតអនវុតតផលេធៀបរតេីកណមរតអនវុតតផលេធៀបរតេីកណមរតអនវុតតផលេធៀបរតេីកណមរត((((តចប់តចប់តចប់តចប់)))) 

A

B C
H
•

a

bc

(1)

A

B C
H
•

a

bc

(1)

A

B C

N•

a

bc

(2)

A

B C

N•

a

bc

(2)

A

B C•a

bc

(3)
M
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ែដលរតូវនឹងរជងុ , &a b C∠ ។ 
 
 
 
 
ÓÓÓÓ-ែណនំទញរទឹសដីបទ(សីុនុស) 
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    

ÓÓÓÓ-រគឲូយទញរកតៃមលផលេធៀប 

2 ABC

abc

S
។ 

    
    

ÓÓÓÓ-    ឧទហរណ៍៖ឧទហរណ៍៖ឧទហរណ៍៖ឧទហរណ៍៖គណនរកឡៃផទ 
រតីេកណ ABCS េដយ

5, 4, 30a b C= = = �។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Ó- េគមនរតីេកណ ABC េដយ 
សគ ល់ , ,AB c AC b BC a= = =  
គណនរកឡៃផទរតីេកណ ABC  
ជអនុគមន៍ៃន , ,a b c ? 
    
    
    
    
    

1

2
1

2

ABCS AB CM

a b SinC

= ×

= × × ×
 

 
 
 
****រទឹសដបីទ៖រទឹសដបីទ៖រទឹសដបីទ៖រទឹសដបីទ៖    
កនុងរតីេកណ ABC .េប S ជរកឡ 
ៃផទរតីេកណ ABC េនះ៖ 

1

2
1

2
1

2

ABCS abSinC

acSinB

bcSinA

=

=

=

 

នំឲយ៖នំឲយ៖នំឲយ៖នំឲយ៖    
    
    
 
ឧទហរណ៍៖ឧទហរណ៍៖ឧទហរណ៍៖ឧទហរណ៍៖គណនរកឡៃផទ 
រតីេកណ ABCS េដយ

5, 4, 30a b C= = = �។ 
ចេមលយចេមលយចេមលយចេមលយ៖៖៖៖    
គណន ?ABCS =  

តមរមូមនត 1

2ABCS abSinC=  

េដយ 5, 4, 30a b C= = = �  
1

5 4 30
2
5

ABCS Sin= × × ×

=

�

 

ដូចេនះ 5ABCS = ឯកតៃផទ។ 
ខខខខ....គណនរកឡៃផទរតីេកណគណនរកឡៃផទរតីេកណគណនរកឡៃផទរតីេកណគណនរកឡៃផទរតីេកណ    
េដយសគ ល់រជុេដយសគ ល់រជុេដយសគ ល់រជុេដយសគ ល់រជុងទំងបីងទំងបីងទំងបីងទំងបី((((េហរ ៉ងុេហរ ៉ងុេហរ ៉ងុេហរ ៉ងុ))))    
****េគមនរតីេកណ ABC មួយេដយ 
សគ ល់ , ,AB c AC b BC a= = =  

1

2
1

2

ABCS AB CM

a b SinC

= ×

= × × ×
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
    
ÓÓÓÓ-សិសសេឆលយ៖សិសសេឆលយ៖សិសសេឆលយ៖សិសសេឆលយ៖    

2 ABC

abc a b c

S SinA SinB SinC
= = =     

 
 
 
 
ចេមលយចេមលយចេមលយចេមលយ៖៖៖៖    
គណន ?ABCS =  

តមរមូមនត 1

2ABCS abSinC=  

េដយ 5, 4, 30a b C= = = �  
1

5 4 30
2
5

ABCS Sin= × × ×

=

�

 

ដូចេនះ 5ABCS = ឯកតៃផទ។ 
 
 
 
 

A

B C•a

bc

(3)
M

2 ABC

abc a b c

S SinA SinB SinC
= = =  
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ÓÓÓÓ----េត 2 2 ?Sin A Cos A+ =  

?SinA⇒ =  
    

ÓÓÓÓ----េត 2 2 ?a b− =     

    

ÓÓÓÓ----តមរទឹសដីបទកូសីុនុស ?CosA =     

    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    

ÓÓÓÓ----តមកនលះបរមិរតតងេដយអវី? 
និងមនរបូមនតយ៉ងដូចេមដច? 
 
    
    
    
    
    
    

គណនរកឡៃផទរតីេកណ ABC  
ជអនុគមន៍ៃន , ,a b c ? 
ចេមលយចេមលយចេមលយចេមលយ៖៖៖៖    
គណនរកឡៃផទរតីេកណ ABC  
ជអនុគមន៍ៃន , ,a b c ៖ 

តមរបូមនត 1

2ABCS bcSinA=  

េដយ
2 2

2

1

1

(1 )(1 )

Sin A Coc A

SinA Cos A or

SinA CosA CosA

+ =

⇒ = −

= − +

 

េគបន៖ 
1

(1 )(1 )
2ABCS bc CosA CosA= − +

តមរទឹសដីបទកូសីុនុស៖ 
2 2 2

2 2 2

2

2

a b c bcCosA

b c a
CosA

bc

= + −

+ −
⇒ =

 

2 2 2

2 2 2

1
2 2

1
2

ABC

bc b c a
S

bc

b c a

bc

 + −= + × 
 

 + −− 
 

 

    
2 2

2 2

2 2 2

(2 )

2 4

(2 )

4
1

[( ) ][ ( ) ]
4

ABC

bc bc b c
S

bc

bc b c

bc

b c a a b c

+ += ×

+ +

= + − − −

1
( )( )( )( )

4
a b c b c a a c b a b c+ + + − + − + −

    
ជ Pកនលះបរមិរតៃនរតីេកណ 
ABCេគបន៖ 

2

a b c
P

+ +=
 

 
 
    
    
    
    
    
    
    
    
    

ÓÓÓÓ----េត 2 2 ?Sin A Cos A+ =  
21SinA Cos A⇒ = −  

    

ÓÓÓÓ----សិសសេឆលយ
2 2 ( )( )a b a b a b− = − +     

ÓÓÓÓ----តមរទឹសដីបទកូសីុនុស៖ 
2 2 2

2

b c a
CosA

bc

+ −= ។ 
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    

ÓÓÓÓ----កនលះបរមិរត
2

a b c
p

+ +=  

ÓÓÓÓ----សិសសសដ ប់ករពនយល់ែណនំ 
របស់រគូ។ 
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ÓÓÓÓ----រគូឲយសិសសទញរបូមនតេហរ ៉ងុ។ 
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    
    

ÓÓÓÓ----របតិបតតិ៖របតិបតតិ៖របតិបតតិ៖របតិបតតិ៖        េគមនរតីេកណ 
ABC មួយែដល 

4 , 6 , 3a cm b cm c cm= = = ។ 
គណនរកឡៃផទរតីេកណ ABC ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 

េគបន

2

2

2

a b P c

a c P b

b c P a

+ = −
+ = −
+ = −  

ឬ 
2( )

2( )

2( )

a b c P c

a c b P b

b c a P a

+ − = −
+ − = −
+ − = −  

េគបន៖ 
1

16 ( )( )( )
4

( )( )( )

ABC P P a P b P cS

P P a P b P c

− − −=

= − − −  

ដូចេនះដូចេនះដូចេនះដូចេនះ    
    
    
((((េហថរបូមនតេហរ ៉ងុេហថរបូមនតេហរ ៉ងុេហថរបូមនតេហរ ៉ងុេហថរបូមនតេហរ ៉ងុ))))។។។។    
    
    
    
    
    
    
    
ÓÓÓÓ----របតិបតតិ៖របតិបតតិ៖របតិបតតិ៖របតិបតតិ៖        េគមនរតីេកណ 
ABC មួយែដល 

4 , 6 , 3a cm b cm c cm= = = ។ 
គណនរកឡៃផទរតីេកណ ABC ។ 
ÓÓÓÓ----    ចេមលយ៖ចេមលយ៖ចេមលយ៖ចេមលយ៖    
គណនរកឡៃផទរតីេកណ ABCS  
តមរបូមនតេហរ ៉ងុ 

( )( )( )ABCS P P a P b P c= − − − ។ 

េដយ 4 6 3
6.5

2
P cm

+ += =  

6.5(6.5 4)(6.5 6)(6.5 3)SABC⇒ = − − −  
2113.75 10.66ABCS cm⇒ = = ។។។។    

    
    
    
    
    
    
    
    
    
    

ÓÓÓÓ----សិសសទញបនរបូមនត 

( )( )( )ABCS P P a P b c= − − −  
ÓÓÓÓ----****ជទូេទជទូេទជទូេទជទូេទ៖កនុងរតីេកណ ABC

មនរងវ ស់រជុង , ,a b c មនកនលះ 

បរមិរត
2

a b c
P

+ +=

េនះៃផទរកឡរតីេកណរកតមរបូ
មនតេហរ ៉ងុ 

( )( )( )ABCS P P a P b P c= − − − ។    
 
 
 
 
 
 
ÓÓÓÓ----    ចេមលយ៖ចេមលយ៖ចេមលយ៖ចេមលយ៖    
គណនរកឡៃផទរតីេកណ ABCS  
តមរបូមនតេហរ ៉ងុ 

( )( )( )ABCS P P a P b P c= − − −

។ 

េដយ 4 6 3
6.5

2
P cm

+ += =  

6.5(6.5 4)(6.5 6)(6.5 3)SABC⇒ = − − −

 
2113.75 10.66ABCS cm⇒ = = ។។។។    

 

( )( )( )ABCS P P a P b P c= − − −  

****ជទូេទជទូេទជទូេទជទូេទ៖កនុងរតីេកណ ABC

មនរងវ ស់រជុង , ,a b c មនកនលះ 

បរមិរត
2

a b c
P

+ +=

េនះៃផទរកឡរតីេកណរកតមរូ
បមនតេហរ ៉ងុ 

( )( )( )ABCS P P a P b P c= − − −     
 



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទី១០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កុម ៣) ទំព័រទី289 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៤៤៤៤((((ពរងឹងពុទធិពរងឹងពុទធិពរងឹងពុទធិពរងឹងពុទធិ))))    

ÓÓÓÓ----េបេគសគ ល់មំុα មួយអមេដយ 
រជងុពីរ &a b ៃនរតីេកណមួយ។ 
េតេគអចរកៃផទរកឡតមរបូមនត 
យ៉ងដូចេមដច? 
ÓÓÓÓ----េតេគអចរករកឡៃផទេតេគអចរករកឡៃផទេតេគអចរករកឡៃផទេតេគអចរករកឡៃផទ ABCS តមតមតមតម    
របូមនតអវីរបូមនតអវីរបូមនតអវីរបូមនតអវី        កលណេគសគ ល់រងវ ស់កលណេគសគ ល់រងវ ស់កលណេគសគ ល់រងវ ស់កលណេគសគ ល់រងវ ស់    
រជងុបីរជងុបីរជងុបីរជងុបី , ,a b c ???? 

 ÓÓÓÓ----តម៖តម៖តម៖តម៖ 1

2ABCS abSinα=     

ÓÓÓÓ----តមរូតមរូតមរូតមរបូមនតេហរ ៉ងុបមនតេហរ ៉ងុបមនតេហរ ៉ងុបមនតេហរ ៉ងុ    
( )( )( )ABCS p p a p b p c= − − −

 

ជំហនទីជំហនទីជំហនទីជំហនទី៥៥៥៥((((បណដ ំេផញបណដ ំេផញបណដ ំេផញបណដ ំេផញ)))) 
ÓÓÓÓ----េធវលំហត់េលខ10ទំព័រទី 29។ 
ÓÓÓÓ----ចូរបអូនៗខំេរៀនេនផទះេពលទំេនរ 

 ÓÓÓÓ----េធវលំហត់េលខ10ទំព័រទី 29  
 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទី១០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កុម ៣) ទំព័រទី290 

កិចចែតងករបេរងៀន 

ជំពូក៧  សថតិិ 
I. ចំណងេជងេមេរៀន 

េមេរៀនទី១បំែណងែចកេរបកង់និងករតងរកប 

 ១.១ អេថរបរមិណនិងអេថរគណុភព  
 ១.២ បំែណងែចកេរ�កងៃ់នទនិនន័យមនិរ�មូលផដុំ ជថន ក់ នងិករតងរកប 
  ក.តរងបំែណងែចកេរ�កង ់
  ខ.ករតងរកប 

II. វតថុបំណងៃនេមេរៀន េរកយពីេរៀនចប់សិសសអច 

ចំេណះដឹង ៖ 

� របប់បនពីសំណំុសកល សំណំុសំណក អេថរ 
� ែញកអេថរបរមិណនិងអេថរគុណភព 

� របមូលទិននន័យដក់កនុងតរងេរបកង់ 

ចំេណះេធវ ៖ 

� បេងកតនិងសង់តរងេរបកង់និងគណនេរបកង់សរបុេរបកង់េធៀបជភគរយ 

� បករសយទិននន័យតមរកប 

ឥរយិបថ ៖ 

� ផសរភជ ប់េទនឹងជីវភពរស់េនរបចំៃថងរបស់សិសសមន ក់ៗ 

III. រយៈេពល ៖ ២េម៉ង ៃថងទី...........ែខ...............ឆន ំ............. 
IV. សមភ រៈឧបេទស ៖ 

� ផទ ំងតរងបំែណងែចកេរបកង់ 

� ប័ណឌ លំហត់  
V. ដំេណ រករៃនករបេរងៀន 

  

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសិសស 
ពិនិតយអនម័យ 
សេមលៀកបំពក់និងអវតតមន 

ជំហនទី១(២នទី) 
រដឋបលថន ក់ 

 
របធនថន ក់េឡងរយករណ៍ 
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• កនុងតរមយុកូអរេដេន   
ចូរសង់ចំណុចA�4,1� 

��1,3�និង	�3,5� 
 
 
 
 
• កនុងរងវង់មួយចូរសង់មំុផចិត

∠�
� = 36∘និង 
• ∠�
	 = 110∘ 
 

ជំហន២(១០នទី) 
 (រលឹំកេមេរៀនចស់) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 
 
 
 
 
 
 

-េតបអូនៗមនអយុបុ៉នម ន? 

កមពស់?ចូលចិតតេរៀនភសអវី? 

 
 

 
-ព័ត៌មនទំងអស់េនះេហ 

ថទិននន័យទិននន័យទិននន័យទិននន័យ 

-បញហ នីមួយៗែដលទក់ទង 

នឹងខលួនបអូនផទ ល់េនះេហថ 

អេថរអេថរអេថរអេថរ តងអេថរេដយអកសរ 
 

-េបXជអយុបអូនៗ ។េតXមន 
តៃមលេសមបុ៉នម នខលះ? 

-េបYជកមពស់របស់បអូនៗ 

េតYមនតៃមលេសមបុ៉នម នខលះ? 

-េបZជចំណង់ចំណូលចិតត 
េរៀនភសរបស់បអូនៗ 

េតZេសមអវីខលះ? 

ជំហនជំហនជំហនជំហន៣៣៣៣(៦០នទី)េមេរៀនថមី 

េមេរៀនទី១ 

បំែណងែចកេរ�កងន់ិងករតងរកប 

១.១.អេថរបរមិណនិងអេថរគណុភព 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
ក)15ឆន ំកមពស់1.60mភស ចិន 

ខ)14ឆន ំកមពស់1.70mភស ែខមរ 

គ)17ឆន ំកមពស់1.65mភសអង់េគលស 

.............................................. 
----ទិននន័យទិននន័យទិននន័យទិននន័យ???????????????? 

    
----អេថរអេថរអេថរអេថរ????????????????????    
    
    
 
x=15 ;x=1;x=17………… 
 
y=1.6cm;y=1.7cm;y=1.65cm… 

 

-Z=ចិន;Z=ែខមរ ….................... 
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-ចំេពះអេថរXឬYមនតៃមល 
េលខពិតរបកដ 

-អេថរែបបេនះេហថ 

អេថរបរមិណអេថរបរមិណអេថរបរមិណអេថរបរមិណ 

-ចំែណកឯអេថរZគម នតៃមល 
ជេលខអេថរែបបេនះេហ 

ថអេថរគុណភពអេថរគុណភពអេថរគុណភពអេថរគុណភព 

-ដូចេមដចេហថ ៖   
អេថរបរមិណ អេថរបរមិណ អេថរបរមិណ អេថរបរមិណ ???? 

អេថរគុណភព អេថរគុណភព អេថរគុណភព អេថរគុណភព ???? 

 
 

 
 

-ដូចេមដចេហថ ទិននន័យទិននន័យទិននន័យទិននន័យ???? 

 
-េតេហតុអវីេទបរគូមិនយក 

ទិននន័យេនះឲយអស់ពីសិសស 
ទំងអស់គន ? 

-សំណំុសិសសទំងអស់ែដល 

េរចនេនះេហថសំណំុសំណំុសំណំុសំណំុ 

សកលសកលសកលសកលចំែណកឯសំណំុ 

សិសសែដលរគសួូរ២ឬ៣នក់ 

េនះេហថ សំណំុសំណកសំណំុសំណកសំណំុសំណកសំណំុសំណក 

----េតសំណំុសំណំុសកលសំណំុសកលសំណំុសកលសំណំុសកលជ 
សំណំុែដលមនធតុតិចឬ 

េរចន? 

-ចុះសំណំុសំណកសំណំុសំណកសំណំុសំណកសំណំុសំណកមនធតុ 

តិចឬេរចន?  
-ដូចេមដចេហថសំណំុ 

សកល? 

 -េតធតុទំងអស់របស់សំនំុ 
សំណកមនេនកនុងសំណំុ 
សកលឬេទ?  
-េតសំណំុសំណកជសំណំុ 

 
 
 
 
 
 
 

-អេថរបរមិណៈជអេថរែដល 
មនតៃមលជេលខ។ 
-អេថរគុណភពៈជអេថរ 
ែដលមិនមនតៃមលជេលខ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

-សំណំុសកលជសំណំុែដល 
មនធតុេរចនជងេគ។ 
 
 
 

 

 

 

-សំណំុសំណកជសំណំុរង 

 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
-អេថរបរមិណ អេថរបរមិណ អេថរបរមិណ អេថរបរមិណ ជអេថរែដល 
មនតៃមលជេលខ 

-អេថរគុណភពអេថរគុណភពអេថរគុណភពអេថរគុណភព    
ជអេថរែដលគម នតៃមលជេលខ 

----ទិននន័យ ទិននន័យ ទិននន័យ ទិននន័យ ជព័ត៌មនែដលទទួល 
បនមកជ េលខឬអកសរ 
-េរពះសិសសទំងអស់េរចនេពក 

 
 
 
 
 
 
 
-េរចន 

 
 
-តិច 
-សំណំុសកលជសំណំុែដល 
មនចំនួនធតុេរចនជងេគ 

 
-មន 

 
 
-សំណំុសំណកជសំណំុរងៃន 
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ដូចេមដច? 
 

-េតៃថងេនះបអូនៗយកេសៀវ 
េភមកបុ៉នម នកបល? 

 

 
-ទិននន័យទំងអស់េនះមន 
េលខអវីខលះ? 

-េតវជអេថរបរមិណឬគុណ 
ភព? 

-េតអេថរបរមិណ0មន 
ចំនួនបុ៉នម នដង? 

1មនចំនួនបុ៉នម នដង? 

2មនចំនួនបុ៉នម នដង? 

3មនចំនួនបុ៉នម នដង? 

4មនចំនួនបុ៉នម នដង? 

5មនចំនួនបុ៉នម នដង? 

េត1ដង 9ដង 14ដង 12ដង 
10ដង 4ដងតងឲយអវីៃនអេថរ 
បរមិណ01 2 3 4 5 ? 

-េយងយកអេថរបរមិណ  
និងេរបកង់ទំងេនះដក់កនុង 

តរងមួយ េហថតរងតរងតរងតរង 

បំែណងែចកេរបកង់បំែណងែចកេរបកង់បំែណងែចកេរបកង់បំែណងែចកេរបកង់ 

-េតចំនួនសិសសទំងអស់ 

មនបុ៉នម ននក់? 

លអណស់!៥០េនះេហថ 
េរបកង់សរបុតងេដយៈ 

6

1 2 3 4 5 6
1

i
i

N f f f f f f f
=

= + + + + + =∑

 
 
 
 

ៃនសំណំុសកល។ 
១.២.បំែណងែចកេរ�កងៃ់នទនិនន័យ 
មិនផតុំ ជថន ក់នងិករតងរកបៈ 
 ក.តរងបំែណងែចកេរ�កងៈ់ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ខងេរកមជតរងបំែណង 
ែចកេរបកង់ៃនចំនួនេសៀវេភ 
សិសស៖ 
Xiចំនួនេសៀវេភសិសស 
fiចំនួនសិសសឬេរបកង់ 

xi 0 1 2 3 4 5 
fi 1 9 14 12 10 4 

1+9+14+12+10+4=50េហថ 
េរបកង់សរបុតងេដយ៖ 

6

1 2 3 4 5 6
1

i
i

N f f f f f f f
=

= + + + + + =∑

ខ.ករតងរកបៈ 
+រកបសរសរ 
ចំណុចរតូវសង់គឺ(xi ,fi) 

��	% =
��
�
× 100 

 

សំណំុសកល 
 
3 4 4 2 1 0 1 4 3 2 2 5 1 2 3 4 2 

1 2 2 3 1 5 1 1 5 3 2 3 1 3 3 4 2  
43 2 3 1 4 2 3 4 2 2 4 5 2 4 3  
-មនេលខៈ 0 1 2 3 4 5 

 
-អេថរបរមិណ 

 
 

-0មនចំនួន1ដង 

 
-1មនចំនួន9ដង 

-2 មនចំនួន14ដង 

-3 មនចំនួន12ដង 

-4 មនចំនួន10ដង 

- 5មនចំនួន4ដង 
 

តងឲយេរបកង់ៃនអេថរបរមិណ 

0 1 2 3 4 5 

 
 
 
 

 
 
មន៥០នក់ 
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ចូរបំេពញតរងខងេរកម 

xi fi fi % 
0 1  
1 9  
2 14  
3 12  
4 10  
5 4  

 
 
 
ចូរបំេពញតរងខងេរកម 

xi fi មំុផចិត 
0 1  

1 9  

2 14  

3 12  

4 10  

5 4  

ចូរបំេពញតរងខងេរកមរចួ
សង់រកប ៖ 

ភសxi 
ចំនួនសិ

សសfi fi% មំុផចិត 
បរងំ 4   
ចិន 10   
ែខមរ 20   

អង់េគលស 16   
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  +រកបផលិ តៈ 
មុំផចិ ត = 360° × ��

�
 

 

 
 
 
 
 

-សិសសពិភកសគន េធវៈ 

xi fi fi % 
0 1 2% 
1 9 18% 
2 14 28% 
3 12 24% 
4 10 20% 
5 4 8% 
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-ដូចេមដចេហថអេថរបរមិណ 
 អេថរគុណភព? 
 
-
អនកជំនញករកនុងេរងចរកមួយ
ចុះរតួតពិនិតយគុណភពអវែដ
លបនផលិតេដមបីរសង់ចំនួន
អវែដលបនេដរខូចរបចំៃថងនី
មួយៗ។េគពិនិតយេឃញថ 
ករេដរកនុងមួយៃថងគម នខូចអវ
េសះមនចំនួន១៥ៃថង  
េដរកនុងមួយៃថងខូចអវ១មនចំនួ
ន២០ៃថងខូចអវ២មនចំនួន១០
ៃថងខូចអវ៣មនចំនួន៧ៃថងនិង
ខូចអវ៤មនចំនួន៨ៃថង 
ក.ចូររបប់េឈម ះសំណំុ 
សកល អេថរ របេភទអេថរ 
និងេរបកង់សរររបុ 
ខ.សង់តរងេរបកង់េរបកង់ 
េធៀបជភគរយ  មំុផចិតរតូវ 
នឹងេរបកង់រចួបករសយ 
េដយេរបរកប។ 
 
 
 
 

ជំហនទី៤(១៥នទី) 
ពរងឹងចំេណះដឹងថមី 

 

 
-
អេថរបរមិណជអេថរែដលម
នតៃមលជេលខ 
អេថរគុណភពជអេថរែដលគម
នតៃមលជេលខ។ 
ក.សំណំុសកលគឺសំណំុអវ 
   អេថរគឺចំនួនអវកនុងមួយៃថង 
របេភទអេថរគឺអេថរបរមិណ 
េរបកង់សរបុគឺN=60ៃថង 
ខ.តរងេរបកង់  
េរបកង់េធៀបជភគរយ  មំុផចិត 
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កិចចករេនផទះ 
ទំព័រ៤៨លំហត់េលខ១និង 

េលខ២េបកបររតូវពក់មួកសុវតតិ
ភព 

ជំហនទី៥(៣នទី) 
បណដ ំេផញ 

 
 

សិសសកត់េលខទំព័រនិងេលខ 
លំហត់ទុក 
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កចិចែតងករបេរងៀនកចិចែតងករបេរងៀនកចិចែតងករបេរងៀនកចិចែតងករបេរងៀន    

គណិតវទិយថន ក់ទី១០ 
បេរងៀនៃថងទី...............ែខ.....................ឆន ២ំ០១... 
វធីិសរសដបេរងៀន   េគលវធីិសិសសមជឈមណឌ ល 

I. ចំណងេជ ងេមេរៀន 
 ជំពូក៧                                     សថិត ិ

 េមេរៀនទី១ បំែណងែចកេរ�កងន់ិងករតងរកប 
  ១.៣.បំែណងែចកេរ�កងៃ់នទនិនន័យផដុំ ជថន ក់នងិករតងរកប 
   ក.ករេរៀបចំថន ក ់
   ខ.ករតងរកប 

II. វតថុបំណងៈ  េរកយេរៀនេមេរៀនេនះចប់សិសសអច៖ 

� ចំេណះដឹងៈ របប់បនពីរេបៀបរបមូលទិននន័យជថន ក់  រករបែវងចេនល ះៃនថន ក់និង 

� ចំេណះេធវៈ រករបែវងចេនល ះថន ក់  េចះសង់រកប 

� ឥរយិបថៈ សហករគន េដះរសយលំហត់ េដយមនភពទទួលខុសរតូវខពស់ 

III. សមភ រៈឧបេទស៖ ផទ ំងទិននន័យនិងរកប 

IV. រយៈេពល៖  ៩០នទី 

V. ដំេណ ករបេរងៀននិងេរៀន៖ 
សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសសិស 

 
ពិនិតយអនម័យ សេមលៀកបំពក់ 
និងអវតតមនសិសស 

ជំហនទី១(២នទី) 
រដឋបលថន ក់ 

 
របធនថន ក់ រយករណ៍ 

 
 

ខងេរកមជរកបេរបកង់ៃន 
អយុសិសស១រកុម 

ជំហនទី២(១០នទី) 
រលឹំកេមេរៀនចស់ 
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ក.េតរកមុេនះមនសិសសបុ៉នម ន 
នក់? 
ខ.េតសិសសអយុ១៧ឆន ំមនបុ៉
នម ននក់? 
គ.េតអយុមួយណមនសិសស 
េរចនជងេគ? 
ឃ.សង់តរងបំែណងែចកេរប
កង់ 

 
 
 
 

 

 
 
 
 
ក.រកុមេនះមនសិសស៥២នក់ 
 
ខ.សិសសអយុ១៧ឆន ំមន៨នក់ 
 
គ.សិសសភគេរចនមនអយុ 
១៥ឆន ំ 
ឃ.តរងបំែណងែចកេរបកង់ 

 
Xiជអយុសិសស 
fiជចំនួនសិសស 

 
 
ខងេរកមជម៉ស់សិសស៥២ 
នក់គិតជKg 
44,50,48,47,46,39,37,42,41, 60 
58,40,37,38,47,44,40,50,51,41 
40,57,38,40,44,42,46, 56,55,39 
45,40,44,57,60,42,39,51,50,36 
53,52,47,40,39,41,43,63,44,45, 
63,41 

េយងែចកទិននន័យជ៧ថន ក់ 

េតតៃមលធំបំផុត�តៃមលតូចបំផុត
ចំនួនថន ក់ =? 

4ជរបែវងចេនល ះថន ក់ 
ថន ក់ទី1គឺ36-40(បញជ ក់េគល) 

ជំហនទី៣(៦០នទី) 
េមេរៀនរបចំៃថង 

១.៣.បំែណងែចកេរ�កងៃ់ន 
ទិននន័យផដុំ ជថន កន់ិងករតងរកប 
ក.ករេរៀបចំថន ក ់
ចំនួនថន ក់តងេដយK 
របែវងចេនល ះថន ក់តងេដយ 
iែដល 

� ≥
តៃមលធំបំផុត−តៃមលតូចបំផុត

�
 

េហយ� ≤ √�			; 	� ∈ �							 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
=3.85≈ 4 
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ែដល36 ≤ $ < 40 
ថន ក់ទី2គឺ40-44……………. 
-េតថន ក់ទី1មនេរបកង់បុ៉នម ន? 
េដមបីងយរសលួរកេរបកង់រគ ូ
បងហ ញពីរេបៀបរកែមកនិងសលឹក 
រចួឲយសិសសបំេពញតរងបំែណ
ងែចកេរបកង់ 

 
 
 
 

 
 
ខងេរកមជរយៈេពលេចញពី
ផទះមកសលរបស់សិសស៥០ន
ក់(គិតជនទី) 
15 11 22 5 32 16 20 18 12 8 
18 28 12 19 5 23 17 6 21 30 7 
14 25 16 25 24 20 18 24 15 
29 17 34 12 8 24 9 10 8 18 20 
19 15 13 7 22 19 17 25 34 
ក.ចូរេរៀបទិននន័យកនុងតរងបំ
ែណងែចកេរបកង់ែដលមន៦
ថន ក់ 
ខ.េតសិសសភគេរចនេរបេពល
បុ៉នម នេដមបីេធវដំេណ រពីផទះេទ
សល? 

 
 
 
 
 

ខ.សងអ់ុសីតូរកម 
តមតរងបំែណងែចក 
េរបកង់េយងសង់អីុសតូរកម 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
-ថន ក់ទី1មនេរបកង់៩ 

 

 

 
 

 
� ≥

34 − 5

6
= 4.83 ≈ 5 

ក. 
រយៈ
េពល 

5-10 10-15 15-20 20-25 25-30 30-35 

េរប
កង់ 9 7 15 10 5 4 

ខ.សិសសភគេរចនេរបេពលពី១
៥េទ២០នទីេដមបេីធវដំេណ រពី

ែមក សលឹក 
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គ.សង់អីុសតូរកម  ផទះេទសល 
គ.អីុសតូរកម 

 
 

 
ទិននន័យខងេរកមជអយុ 
របស់បុគគលិកកមមករេនកនុងេរង
ចរកមួយ(គិតជឆន ំ) 
45 15 25 28 52 31 34 49 37 48 
40 43 60 26 64 32 60 27 63 20 
56 16 46 51 62 63 45 47 55 47 
38 50 30 57 33 55 35 29 54 62 
53 53 37 48 50 56 42 39 52 36 
41 38 50 61 52 60 50 58 35 55 
36 51 49 44 56 43 57 49 58 35 
56 59 41 59 46 50 44 55 46 39 
45 54 47  

ក.បុគគលិកកមមករមនអយុពី 
បុ៉នម នឆន ំដល់បុ៉នម នឆន ំ? 
ខ.កនុងេរងចរកមនមនុសស 
បុ៉នម ននក់? 
គ.ចូរបេងកតតរងបំែណងែចក
េរបកង់ែដលមន៥ថន ក់ 
ឃ.េតអនកែដលមនអយុពី25ឆន ំ 
ដល់35មនបុ៉នម ននក់? 

ជំហនទី៤(១៥នទី) 
ពរងឹងចំេណះដឹងថមី 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ក.បុគគលិកកមមករមនអយុពី15 
ឆន ំដល់64ឆន ំ 
ខ.កនុងេរងចរកមនមនុសស83 
នក់ 
គ.េដយ()�*+

+
= 9.8 ≈ 10 

ដូេចនះរបែវងចេនល ះថន ក់គឺ� = 10 
េយងបនតរងបំែណងែចក
េរបកង់ 

5 10 15 20 25 30 35

4

5

7

9

10

15
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ង.ចូរបករសយទិននន័យជអីុសតូ
រកម? 

xi 15-25 25-35 35-45 45-55 55-65 

fi 3 10 19 28 23 

Xi:អយុគិតជឆន ំ 
fi:ចំនួនមនុសស 
ឃ.អនកែដលមនអយុពី25ឆន ំ 
ដល់35មន10នក់ 
ង.អីុសតូរកម 

 
េបកបររតូវរបកន់សត  ំ

េគរពចបប់ចរចរ 
េធវលំហត់េលខ២ទំព័រ៤៨ 

ជំហនទី៥(៣នទី)បណត ំេផញ  សិសសកត់េលខលំហត់និង 
េលខទំព័រទុកេធវេនផទះ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
បេរងៀនៃថងទី..............ែខ.................ឆន ំ២០១....... 

វធីិសរសតបេរងៀន      េគលវធីិសិសសមជឈមណឌ ល 

I. ចំណងេជ ងេមេរៀនៈ 
ជំពកូទ៧ី                                         សថិត ិ
េមេរៀនទ១ី              បំែណងែចកេរបកងនិ់ងករតងរកប 

 ១.៤.បំែណងែចកេរបកងេ់កើន េរបកងថ់យ 
   ក.េរបកងេ់កើន េរបកងថ់យ 
    ខ.ករតងរកប 

II. វតថុបំណងៃនេមេរៀនៈេរកយេរៀនេមេរៀនេនះចបសិ់សសអច៖ 
 ចេំណះដងឹៈរបបប់នពីរេបៀបរកេរបកងេ់កើននិងេរបកងថ់យ 

ចេំណះេធវើៈ  គណនេរបកងេ់កើននិងថយ   សងព់ហុេកណេរបកងេ់កើននិងថយ 
ឥរយិបថៈ សហករគន េដះរសយលំហតេ់ដយមនភពទទលួខសុរតូវខ ពស ់

III. សមភ រៈឧបេទសៈ ផទ ងំតរងេរបកងេ់កើននិងថយ 

IV. រយៈេពលៈ៩០នទ ី
V. ដំេណ រករបេរងៀននិងេរៀនៈ 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសសិស 

 
ĮЊĕЊĳŏΒĜņњŎ ₤ЮņųЭ˝ 
Ġеĵ с̋ĕЊ₣ΒŷĳŉŌĕ₤Њ₤℮ 

ជំហនទី១(២នទី) 
រដឋបលថន ក ់

 
ŪĠēĕ▫Ė с̋ŬŎŁũ‗ч 

 
şРũĠеЮĮŀ″Ŭ₣şеĕУĕЮ₤ЬŷЮŅ 
ЯřŲ₤Њ₤℮ģĕΖĕ 

 

ជំហនទី២(១០នទី)រលំឹកេមេរៀនចស់ 
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ž₣ЮŪŁņď″Ŭ₣ĠеЯ‗₣Яş˝ 
ЮŪĠ˝₣сŌĕΒЮℓũďşеĕУĕЮ₤Ьŷ
ЮŅЯřŲ₤Њ₤℮ģĕΖĕ 

 
-េតមនសិសសបុ៉នម ននក់ 
ែដលបនអនេសៀវេភ៖ 

� ៣កបល? 
� យ៉ងេរចន៣កបល? 
� យ៉ងតិច៣កបល 

លអ!ពកយយ៉ងេរចនឬតិចជង
ជសញញ ណរបស់េរបកង់េកន
តងេដយFiឯពកយថយ៉ងតិច
ឬេរចនជងជសញញ ណរបស់ 
េរបកង់ថយតងេដយGi 

ែណនំឲយសិសសបំេពញតរង
ខងេរកម ៖ 

 
ឲយសិសសេធវករសននិដឋ នេលព
កយេរបកង់េកននិងេរបកង់ថយ 
 

ជំហនទី៣(៦០នទី) 
េមេរៀនរ�ចៃំថង 

1.4.បំែណងែចកេរ�កងេ់កន-េរ�កងថ់យៈ 
ក.េរ�កងេ់កន.េរ�កងថ់យ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
េរបកង់េកនជេរបកង់បនមក
េដយបូកេរបកង់បនតបនទ ប់ពី
េលចុះេរកម។ 

 
 
 
 
 

 
-មនសិសស12នក់ែដលបន 
អនេសៀវេភ3កបល 
-មនសិសស36នក់ែដលបន 
អនេសៀវេភយ៉ងេរចន3កបល 
-មនសិសស26នក់ែដលបន 
អនេសៀវេភយ៉ងតិច3កបល 
 
 
 
 
 
 

 

េរបកង់េកនជេរបកង់បនមក
េដយបូកេរបកង់បនតបនទ ប់ពី
េលចុះេរកម។ 
េរបកង់ថយជេរបកង់ែដលបន
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-ចូរបំេពញតរងេរបកង់េកន 
និងថយៃនទិននន័យខងេរកម 

 
ចូរបំេពញតរង 

 
ភជ ប់ចំណុចកណដ លៃនថន ក់នីមួយ
ៗបនែខសកច់មួយេហថពហុេក
ណេរបកង់។ 
ដូចេមដចេហពហុេកណេរបកង់? 

 

េរបកង់ថយជេរបកង់ែដលបន
មកេដយបូកេរបកង់បនតបនទ ប់
ពីេរកមេឡងេល។ 
សមគ ល់ ៖ចំេពះអេថរគុណភព
េគ មិនអចកំណត់េរបកង់ 
េកនឬេរបកង់ថយបនេទ 
 
 
 
 
 
 
 

ខ.ករតងរកបៈ 
ពហុេកណេរ�កងៈ់ 
 
 
 
 
 
 
 
 

មកេដយបូកេរបកង់បនតបនទ ប់
ពីេរកមេឡងេល។ 
 
 
 
 

 
 
 

 
 
 
 

 
ពហុេកណេរបកង់គឺជែខសកច់
ែដលភជ ប់ចំណុចកណដ លៃនថន
ក់នីមួយៗ 
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ពហុេកណេរបកង់េកនក៏ដូចជ
ពហុេកណេរបកង់ែដរចំណុច

ចប់េផដមមនកូអរេដេន(េគល

េរកមថន ក់ទី1;0)និងចំណុចេផសង

េទៀតមនកូអរេដេន 

(េគលេល;Fi) 
ចូរសង់ពហុេកណេរបកង់េកន 
ៃនទិននន័យខងេល? 
 
 
សង់ពហុេកណេរបកង់ថយរតូវ
សង់ចំណុចគឺ(េគលេរកម;Gi)និងចំ
ណុចចុងេរកយេគគឺ 
(េគលេលៃនថន ក់ចុងេរកយ;0) 
ចូរសង់ពហុេកណេរបកង់ថយ
ៃនទិននន័យខងេល? 
 
 
 
 
 
េធវលំហត់របតិបតតិតមរកុម 
តរងខងេរកមបងហ ញពីរបក់

ពហុេកណេរបកង់គឺជែខសកច់
ែដលភជ ប់ចំណុចកណដ លៃនថន
ក់ជអប់សីុសនិងអរេដេន 
ជេរបកង់ 

 ពហុេកណេរ�កងេ់កនៈ 
ចំណុចទី១គឺ 

(េគលេរកមថន ក់ទី1;0) 
ចំណុចបនទ ប់គឺ(េគលេល;Fi) 

 
 
 
 
ពហុេកណេរ�កងថ់យៈ 
ចំណុចរតូវសង់គឺ 
(េគលេរកម;Gi)និងចំណុចចុង 
េរកយគឺ(េគលេលៃនថន ក់ចុង
េរកយ;0) 
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េបៀវតសរបស់បុគគលិកកនុងសថ ប័ន
មួយ(គិតជមឺុនេរៀល) 

 
ក.េតបុគគលិកទំងអស់មន 
បុ៉នម ននក់? 
ខ.កំណត់ចំនួនបុគគលិកែដលម
នរបក់េបៀវតសពី35មឺុនេរៀល 
េទ45មឺុនេរៀលមនបុ៉នម ននក់ 
រតូវនឹងបុ៉នម នភគរយ? 
គ.កំណត់ចំនួនបុគគលិកែដលម
នរបក់ែខតិចជង45មឺុនេហយ
មនបុ៉នម នភគរយ? 
ឃ.កំណត់ចំនួនបុគគលិកែដល
មនរបក់ែខយ៉ងតិច35មឺុនេហ
យមនបុ៉នម នភគរយ? 
ង.សង់តរងបំែណងែចកេរប 
កង់ េរបកង់េធៀប  
េរបកង់េធៀបេកន  
េរបកង់េធៀបថយ 
ច.សង់អីុសតូរកមពហុេកណ
េរបកង់  ពហុេកណេរបកង់េកន 

 

 
 
ក.បុគគលិកទំងអស់មន60នក់ 
 
ខ.ចំនួនបុគគលិកែដលមនរបក់
េបៀវតសពី35មឺុនេរៀលេទ45មឺុន
េរៀលមន15នក់រតូវនឹង25% 
 
គ.ចំនួនបុគគលិកែដលមនរបក់
ែខតិចជង45មឺុនមន45នក់រតូ
វនឹង75% 
ឃ.ចំនួនបុគគលិកែដលមនរប
ក់ែខយ៉ងតិច35មឺុនមន30 
នក់រតូវនឹង50% 
ង.តរង 

 
ច.អីុសតូរកម.ពហុេកណរបកង់ 
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ពហុេកណេរ�កងេ់កន 

 
 
-េតេធវដូចេមដចេដមបីរកេរបកង់ 
េកននិងថយ? 
 
 
 
 
-ទិននន័យជពិនទុសិសសមួយរកុម 

ពិនទុ 1-4 4-7 7-10 
ចំនួនសិសស 3 8 4 

ក.េតរកមុេនះមនសិសសបុ៉នម ន 
នក់? 
ខ.ចូរបេងកតតរងេរបកង់  
េរបកង់េកននិងថយ 
គ.េតមនសិសសបុ៉នម ននក់ 
ែដលបនពិនទុយ៉ងេរចន7? 
ឃ.េតមនសិសសបុ៉នម ននក់ែដ
លបនពិនទុយ៉ងតិច7? 
ង.ចូរសង់ពហុេកណេរបកង់ 

ជំហនទី៤(១៥នទី) 
ពរងឹងពទុឋ ិ

 
-េដមបីរកេរបកង់េកនេគរតូវបូក 
េរបកង់បនតបនទ ប់ពីេលចុះ 
េរកម។ 
-េដមបីរកេរបកង់ថយេគរតូវបូក 
េរបកង់បនតបនទ ប់ពីេរកមេឡង
េល។ 
 
 
ក.រកុមេនះមនសិសស១៥នក់ 
ខ.តរងេរបកង់ 
េរបកង់េកននិងថយ 

 
គ.មនសិសស11នក់ែដលបន 
ពិនទុយ៉ងេរចន7 
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ថយ? ឃ.មនសិសស12នក់ែដលបន
ពិនទុយ៉ងតិច7 
ង.ពហុេកណេរបកង់ថយ 

 
 
លំហត់េលខ៥និង៦ទំព័រ៤៩ 

ជំហនទី៥(៣នទី) 
បណដ េំផញ  

 
សិសសកត់េលខទំព័រនិងេលខលំ
ហត់ទុកេធវេនផទះ 

 
 

 
    



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទី១០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កុម ៣) ទំព័រទី309 

កិចចែតងករបេរងៀន 

បេរងៀនៃថងទ.ី...........ែខ...............ឆន ២ំ០១....... 
វធិសីរសតបេរងៀន   េគលវធិសិីសសមជឈមណឌ ល 

I. ចំណងេជ ងេមេរៀនៈ 
ជំពកូទ៧ី   សថិត ិ
េមេរៀនទ២ី   រងវ សទ់តីងំ 
 ២.១.មធយម 
  ក.មធយមៃនទនិននយ័មិនផដុ ំជថន ក ់
  ខ.មធយមៃនទនិននយ័ផដុ ំជថន ក ់
 ២.២.ម៉ូត 

II. វតថុបំណងៃនេមេរៀនៈេរកយេរៀនេមេរៀនេនះចបសិ់សសអច ៖ 
� ចេំណះដងឹៈរបបប់នពីរេបៀបគណនមធយមនិងម៉ូត 
� ចេំណះេធវើៈេចះគណនមធយមនិងម៉ូត 
� ឥរយិបថៈេចះយកេមេរៀនេនះេទអនវុតតកនុងជីវភពរបចៃំថង 

III. សមភ រៈឧបេទស ៖  តរងទនិននយ័ 
IV. រយៈេពល ៖ ៩០នទ ី
V. ដំេណ រករបេរងៀននិងេរៀនៈ 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសសិស 

 
ពិនិតយអនមយ័   សេមលៀក 
បំពកនិ់ងអវតតមនសិសស 

ជំហនទ១ី(២នទ)ី 
រដឋបលថន ក ់

 
របធនថន ករ់យករណ៍ 

 
 
ពិនទុទងំ៧មុខវជិជ របសស់ខុគឺ
14;9;16;15;18;12;10 
ចរូកណំតពិ់នទុមធយមរបសស់ខុ 
ចរូបំេពញតរងខងេរកម 

ជំហនទ២ី(១០នទ)ី 
រលឹំកេមេរៀនចស ់

 
 
 
 

 
 
 
ពិនទុជមធយមរបសស់ខុគ ឺ
14 9 16 15 18 12 10

7
13.43

+ + + + + +

=
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ែចកបណ័ណតរងពិនទុេតសត 
គណិតវទិយ45នកឲ់យសិសសរ
បច់នំនួដងែដលេកើតេឡើង
េលើពិនទុនីមួយៗ 
15 29 32 43 46 47 48 52 52 
53 54 60 60 61 63 64 64 66 
66 69 72 72 72 73 75 75 76 
79 79 80 80 81 81 81 81 83 
83 87 87 89 90 91 91 93 94  

 េតើពិនទុណមនេរបកងធ់ំ
ជងេគ? 

 តៃមលអេថរែដលមនពិនទុ
ធជំងេគេនះេហថម៉តូម៉តូម៉តូម៉តូ
តងេដយMo 

 េតើជមធយមសិសសកនុង 

រកុមេនះបនពិនទុប៉ុនម ន? 
 
 

ជំហនទ៣ី(៦០នទ)ី 
េមេរៀនរបចៃំថង 
២.១.មធយម 
ក.មធយមៃនទនិននយ័មិនផដុ ំជ
ថន ក ់៖ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ពិនទុមនេរបកងធ់ជំងេគគ8ឺ1 
 
 
 
 

 ជមធយមសិសសកនុងរកុម 

េនះបនពិនទុ  
15 29 32 ... 91 91 93 94

45
68.64

+ + + + + + +

=
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 េតើមធយមៃន 
1 2 3 1, , ,... ,n nx x x x x− គបឺ៉ុនម ន? 
 ខងេរកមជតរង 

បំែណងែចកពិនទុគណិតវទិយ 
របសសិ់សសមួយរកុម ៖ 

 
ចរូបេំពញតរងខងេរកម៖ 

 
 េតើ∑����∑�� =? 
 68.44េនះេហថមធយមៃន

ពិនទុគណិតវទិយតងេដ
យ�̅ 

 េតើមធយមៃនទនិននយ័ផដុ ំជ
ថន ក�̅់ =? 

តរងទនិននយ័េនះជេលបឿនរ
ថយនតចនំនួ40េរគឿងែដលប
នឆលងកតត់បំនប់៉ូលីសរតួតពិ
និតយ(េលបឿនគតិជKm/h) 
 

េបើទនិននយ័មនអេថរ Xiនិង 
មនេរបកងស់របុNេនះមធយ
មគ�̅ឺ = �	
��
⋯
�


�  
ខ.មធយមៃនទនិននយ័ផដុ ំជថន ក ់
េបើទនិននយ័ផដុ ំជថន កម់នេរប
កងf់iនិងxiជផចិតៃនថន កេ់ហើ
យnជចនំនួថន កេ់នះ 
មធយម�̅គ ឺ

�̅ = ���� + ���� + ⋯+ ������ + �� + ⋯+ ��  
ឬ�̅ = ∑ ����
��	∑ ��
��	  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
២.២.ម៉ូត 
ម៉ូតជតៃមលរបសអ់េថរែដល
មនេរបកងធ់ជំងេគ។តងម៉ូ
តេដយMo 

 មធយមៃន 1 2 3 1, , ,... ,n nx x x x x−  
គ ឺ 1 2 ... nx x x

n

+ + +
 

 
 
 
 
 

 
 

 
∑����∑�� = ����

�� = 68.44 

 

 

 

 

 

 �̅ = ∑����∑�� ែដល�̅ជផចិតនិង 
� ជេរបកងៃ់នថន ក ់
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105 ,63,85,93,95,92,100 101 
98,109, 90,80, 82,86 0,76,72  
63, 67,90,91,95 97,89,85,70 
102,90,9, 89 84, 77, 65 ,118    
117, 105, 95 , 90,  91,  89  
ក.គណនមធយមៃនទនិននយ័េនះ 
ខ.ចរូផដុ ំទនិននយ័េនះជ8ថន ក ់
េដយយកតៃមលេគលេរកម 
62.5រចួគណនមធយម 
គ.ចរូបងហ ញថ 
!�� − �̅#�� + ⋯+ !�� − �̅#�� = 0 

េដយេរបីមធយមនិងទនិននយ័ 
កនុងសំណួរខ. 
 
 
 
 
េគមន៖ 

 
េតើអេថរមួយណមនេរប 
កងធ់ជំងេគ? 

 របេភទផក ខ ញជីម៉តូ   
េគសរេសរ%& = ផក ខ ញ ី

 ចរូរកម៉ូតៃនទនិននយ័ខង 
េរកម៖ 

 

 

 
 
 
 
 
ក.�̅ = '�×�
'�
')
)�×�
)�
)'

��  
+77 + 80 × 2 + 81 + 82 + 84 + 85 × 2

40  
+86 + 89 × 3 + 90 × 3 + 91 × 2 + 92 + 93

40  
+0�×�
0)
0�
���
���
���

��  
+���×�
��0
��)
���

�� 188.17 
ខ.2 ≥ ���4'�

� = 6.87 ≈ 7 
េលបឿន fi ផចិតxi xifi 
62.5-69.5 4 66 264 
69.5-76.5 4 73 292 
76.5-83.5 5 80 400 
83.5-90.5 10 87 870 
90.5-97.5 8 94 752 
97.5-104.5 4 101 404 
104.5-111.5 3 108 324 
111.5-118.5 2 115 230 

6� = 40 6� � = 3536 

�̅ = 3536
40 = 88.4 

គ.!�� − �̅#�� + ⋯+ !�� − �̅#�� 
=(66-88.4).4+…+(115-88.4).2 
=0 
អេថរមួយមនេរបកងធ់ជំង
េគគផឺក ខ ញ ី
 
 

 ថន កម់នេរបកងធ់ជំង 
េគគ1ឺ8-21និង24-27េនះ 
ម៉ូតគ%ឺ& = 	78�	

� និង9:1�;8�<�  
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 រកមធយមៃនទនិននយ័មន 

អេថរxiនិងេរបកងf់i 
 

 រកមធយមៃនទនិននយ័ផដុ ំជ 
ថន កម់នxiជផចិតនិងេរបកងf់i 
 

 តរងបំែណងែចកេរបកង ់

េនះជអយរុបសអ់នករសេ់នកនុ
ងសហគមនម៍ួយ(គតិជឆន )ំ 

អយ ុ 10-20 20-30 30-40 40-50 50-60 60-70 
េរបក

ង ់ 12 23 17 6 1 1 

ក.រកមធយមៃនអយ ុ
ខ.រកម៉តូៃនអយ ុ
 
 

ជំហនទ៤ី(១៥នទ)ី 
ពរងឹងចេំណះដងឹ 

 
 មធយមៃនទនិននយ័មន 

អេថរxiនិងេរបកងf់iគ ឺ
�̅ = �� + �� + ⋯+ ��∑ � � 1�

 
 មធយមៃនទនិននយ័ផដុ ំជ 

ថន កម់នxiជផចិតនិងេរបកងf់i 
គ�̅ឺ = ∑ ����
��	∑ ��
��	

 
អយ ុ fi ផចិតxi Xifi 
10-20 12 15 180 

20-30 23 25 575 

30-40 17 35 595 

40-50 6 45 270 

50-60 1 55 55 

60-70 1 65 65 
6� = 60 6� � = 1740 

ក.មធយមៃនអយគុ ឺ
�̅ = ∑ � � ∑� = 1740

60 = 29ឆន  ំ
ខ.ម៉តូៃនអយគុ%ឺ& = 25ឆន  ំ

កចិ ចករេនផទះ 
លំហតទ់២ីទពំរ័៥៨ 

ជំហនទ៥ី(៣នទ)ី 
បណដ េំផញើ 

សិសសកត ់
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     កិចចែតងករបេរងៀន 

បេរងៀនៃថងទ.ី...........ែខ............ឆន ២ំ០១....... 
វធិសីរសតបេរងៀន   េគលវធិសិីសសមជឈមណឌ ល 

I. ចណំងេជើងេមេរៀន៖ 
 ជំពកូទ៧ី   សថិត ិ
 េមេរៀនទ២ី   រងវ សទ់តីងំ 
  ២.៣.េមដយន 
   ក.េមដយនទនិននយ័មិនផដុ ំជថន ក ់
   ខ.េមដយនទនិននយ័ផដុ ំជថន ក ់

II. វតថុបំណងៃនេមេរៀន ៖ េរកយេរៀនេមេរៀនេនះចបសិ់សសអចៈ 
� ចេំណះដងឹៈ  របបប់នពីរេបៀបគណនតៃមលៃនេមដយន 
� ចេំណះេធវើៈ េចះគណនេមដយន 
� ឥរយិបថៈ យកេទអនវុតតកនុងជីវភពរបចៃំថង 

III. សមភ រៈឧបេទស៖ តរងទនិននយ័   េតសតគណិតវទិយែដលេរៀបរយរចួេរសច 
IV. រយៈេពល ៖  ៩០នទ ី
V. ដេំណើ ករបេរងៀននិងេរៀន 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភបសសិស 

 
ពិនិតយអនមយ័ 

សេមលៀកបំពកនិ់ងអវតត 
មនសិសស 

ជំហនទ១ី(២នទ)ី 
រដឋបលថន ក ់

 
តណំងសិសសរយករណ៍ 

 
o អវីេទជេរបកងស់របុ? 
 
 
o កនុងធរណីមរតអវីជ 
េមដយនៃនរតីេកណ? 

ជំហនទ២ី(១០នទ)ី 
រលឹំកេមេរៀនចស ់

 
o េរបកងស់របុជចនំនួៃន 
តៃមលអេថរទងំអសក់នុង     
ទនិននយ័មួយ។ 
o េមដយនៃនរតីេកណជ 
អងកតគ់សូេចញពីកពំលូេទចំ
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 ណុចកណដ លៃនរជុងឈម 
 
 
 
 
េមដយនកនុងពីជគណិតក ៏
ជេមដយនកនុងធរណីមរត
ែដររគនែ់តវជតៃមលក
ណដ លៃនទនិននយ័ែដលេរៀ
បតមលំដបេ់ហើ យេគ 
តងេមដយនេដយMe 

ពិនទុៃនេតសតគណិតវទិយ 
15  29  32  43  46  49  52 
េតើេមដយនៃនពិនទុេនះគ ឺ
ប៉ុនម ន? 
េគមនទនិននយ័ខងេរកម ៖ 
52 53 54 55 56 58 58 59 59 
59 60 65 
ក.េតើទនិននយ័េនះេរៀបរយ
េហើ យឬេន? 
ខ.េតើទនិននយ័េនះមនេរប
កងស់របុប៉ុនម ន? 
គ.េតើតណួេនកណដ លេគ? 
 
ឃ.េតើមធយមៃនតៃមលតទួ៦ីនិង
តទួ៧ីគបឺ៉ុនម ន? 
 

ជំហនទ៣ី(៦០នទ)ី 
េមេរៀនថមី 
២.៣.េមដយន 
ក.េមដយនៃនទនិននយ័មិនផដុ ំជថន ក ់
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
េមដយនៃនពិនទុេនះគ%ឺ= = 43 
 
 
 
 
ក.េរៀបរយ 
 
ខ.េរបកងស់របុមន១២ 
 
គ.តេួនកណដ លេគគតឺទួ៦ី 
និងតទួ៧ី 
ឃ.មធយមតៃមលៃនតទួ៦ីនិងតួ
ទ៧ីគ�ឺ�
��

� = 58 
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ង.រកេមដយនៃនទនិននយ័េនះ 
 
ែណនឲំយសិសសទញវ ិ
ធនេមដយន 
 
 
 
 
 
o េគមនតរងបំែណង 
ែចកេរបកងៃ់នេតសត 
គណិតវទិយ 

ពិនទុ  
Ci-1-Ci 45-55 55-65 65-75 75-85 85-95 

fi 7 6 7 13 8 

រកេមដយនៃនទនិននយ័េនះ 
o ចរូបំេពញតរង 

ពិនទុCi-1-Ci fi Fi 

45-55 7  
55-65 6  
65-75 7  
75-85 13  
85-95 8  

o េតើ50%ៃនទនិននយ័=? 
o ចរូពិនិតយេរបកងេ់កើន 
េតើ20.5សថិតេនកនុងថន ក់
ណ 
75-85េហថថន កេ់មដយន 
មននយ័ថ75<Me<85 

 
ជទេូទៈ 
េមដយនៃនទនិននយ័េរៀបរយ
មិនផដុ ំជថន កម់នេរបកង ់ 
សរបុnគ ឺ

 %= = �
8	� (េបើnជចនំនួេសស) 
 %= = �

� !�
� + �
�8	# 
(េបើnជចនំនួគ)ូ 
ខ.េមដយនៃនទនិននយ័ផដុ ំជថន ក ់
nជេរបកងស់របុៃនទនិននយ័ 
Ci-1ជេគលេរកមៃនថន ក ់
េមដយន។ 
Ciជេគលេលើៃនថន ក ់
េមដយន។ 
Fiជេរបកងេ់កើនរតូវនឹងថន ក ់
េមដយន។ 
Fi-1ជេរបកងេ់កើនមុនថន ក ់
េមដយន។ 
របូមនតេមដយនៃនទនិននយ័ផដុ ំ
ជថន កគ់ ឺ
%= = > 4� + > − > 4�? − ? 4� !@2 − ? 4�# 

សមគ ល៖់ 

-ករណីេរបកងេ់កើនកនុង ថន ក ់
ណមួយេសមើនឹងពក ់
កណដ លេរបកងស់របុេនះ
ថន កេ់មដយនជថន កធ់បំនទ ប ់

ង.េមដយនៃនទនិននយ័េនះគឺ
%= = 58 
វធិនៈ 
េមដយនៃនទនិននយ័ែដលមន
េរបកងស់របុnគជឺតៃមលៃនត ួ
ែដលរតូវនឹងពកក់ណដ ល 
ៃនេរបកងស់របុ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
o បំេពញតរង 

ពិនទុCi-1-Ci fi Fi 

45-55 7 7 
55-65 6 13 
65-75 7 20 
75-85 13 33 
85-95 8 41 

o 50%ៃនទនិននយ័=20.5 
o 20.5សថិតេនកនុងថន ក7់5-85 
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េហើ យ        20<20.5<33 
េយើងបន 9A4)�

��.�4�� = ��4)�
��4�� 

ទញបនMe=? 
េតើ75ជអវី?តងេដយអវី? 
 
o េតើ85ជអវី?តងេដយអវី? 
 
o ចះុ33;20;20.5? 
 
 
 
 
o េតើេយើងអចទញបន 
របូមនតដចូេមដច? 
o ខងេរកមជតរង 
បំែណងែចកេរបកងអ់យ ុ
(គតិឆន )ំរបសអ់នករសេ់ន 
កនុងសហគមនម៍ួយ 

អ
យ ុ

10-
20 

20-
30 

30-
40 

40-
50 

50-
60 

60-
70 

fi 12 23 17 6 1 1 

រកេមដយនៃនទនិននយ័េនះ 
 
 
 
 
o ចរូបេំពញេរបកងេ់កើនរចួ

គណនេមដយនៃនទនិនន័

ពីថន កេ់នះ។ 
-អេថរគណុភពមិនអច 
គណនេមដយនបនេទ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
Me=75+��4)�

��4�� !20.5 − 20# 
75ជេគលេរកមតងេដយCi-1 

 
 

85ជេគលេលើតងេដយ Ci 

 
o 33ជេរបកងេ់កើនកនុងថន ក ់
េមដយនតងេដយFi 
o 20េរបកងេ់កើនមនុថន ក ់
េមដយនតងេដយFi-1 
o 20.5ជពកក់ណដ លេរប 
កងស់របុតងេដយ�

� 
o េយើងទញបនរបូមនត 
%= = > 4� + > − > 4�? − ? 4� !@2 − ? 4�# 
o តរងេរបកងេ់កើន 
 

 
1
26� = 30 

េនះថន កេ់មដយនគ ឺ20-30 
តមរបូមនត 
%= = > 4� + > − > 4�? − ? 4� !@2 − ? 4�# 

អយ ុ fi Fi 

10-20 12 12 
20-30 23 35 
30-40 17 52 
40-50 6 58 
50-60 1 59 
60-70 1 60 
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យខងេរកម 

 
បញជ ករ់បបសិ់សសករណី 
ពកក់ណដ លេរបកងស់របុ 
េសមើនឹងេរបកងេ់កើនៃនថន ក ់
ណមួយេនះេមដយនរតូវ 
សថិតេនកនុងថន កធ់បំនទ ប។់ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

%= = 20 + 30 − 20
35 − 12 !30 − 12# 

%= = 20 + 7.83 = 27.83 
o បំេពញតរង 

 
1
26� = 1

2 × 20 = 10 
េនះេមដយនសថិតេនកនុងថន ក ់
15-20េយើងបន 

%= = 15 + 20 − 15
16 − 10 !10 − 10# 

Me =15 
o េដើមបគីណនេមដយន

រតូវេធវើដចូេមដច? 
 
 
 
 
 
o ទនិននយ័ខងេរកមបងហ

ញពីចនំនួបងបអូនបេងកើត 
ចនំនួប
ងបអូន 0 1 2 3 4 
េរបកង ់ 5 10 17 6 2 

រកេមដយន 
o ខងេរកមជរយៈែដល 
សិសសអងគុយេរៀនេដយខ លួ
នឯងកនុងមួយអទតិយ(គតិ
ជេម៉ង) 

ជំហនទ៤ី(១៥នទ)ី 
ពរងឹងពទុ ធ ិ
 

o េដើមបគីណនេមដយន 
រតូវដងឹថទនិននយ័ជអេថរដ
ចឬ់ជបម់នលំដបពី់តចូ
េទធនិំងេរបកងស់របុn 
អេថរដច់៖ 
េបើnគេូនះ%= = 	

�B�
�
�
�8	C 
េបើnេសសេនះ%= = �
8	�  
អេថរជប់៖ 
%= = > 4� + > − > 4�? − ? 4� !@2 − ? 4�# 
o រកេមដយន 

6� = 40 
%= = �

�B�
�
�
�8	C 
%= = 	

�!�
�#1�នក ់
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គណនេមដយនៃនទនិននយ័េនះ 
 

 @
2 = 70

2 = 35 
21 < 35 < 56 12 < %= < 16 %= − 12

35 − 21 = 16 − 12
56 − 21 

%= = 12 + 4 × 14
35 = 13.6ម ៉

េធវើលំហតទ់៤ីទពំរ័៥៨និង 
លំហតទ់១ីនិង៣ទពំរ័៥៩ 

ជំហនទ៥ី(៣នទ)ី 
បណដ េំផញើ 
 

សិសសកតេ់លខលំហតនិ់ង
េលខទពំរ័ទកុ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 

• មុខវជិជ   ៖ គណិតវទិយ 
• ថន ក់ទី  ៖ ១០ 
• ជំពូកទី៨  ៖ ចមល ស់ និងបនស ំ
• េមេរៀនទី១  ៖ ចមល ស់ 
• រយៈេពល  ៖ ០២េម៉ង  

.I  វតថុបំណងវតថុបំណងវតថុបំណងវតថុបំណង 
• ចំេណះដឹងៈ យល់ចបស់ពីេគលករណ៍ផលបូក និងេគលករណ៍ផលគុណបន 

រតឹមរតវូតមរយៈឧទហណ៍កនុងេមេរៀន។ 
• ចំេណះេធវៈ  រប់ចំនួនលទធផលែដលេកតកនុងវញិញ សមួយ និងរប់ចំនួនលទធផល 

ែដលេកតមនបនតបនទ ប់គន រពមទំងេចះសង់ដយរកមេដមេឈបន 
រតឹមរតវូ។ 

• ឥរយិបថៈ  មនសម រតីសហករគន  និងពិភកសគន េដះរសយលំហត់។ 
.II  ខលឹមសេមេរៀនខលឹមសេមេរៀនខលឹមសេមេរៀនខលឹមសេមេរៀន 

 1/ .េគលករណ៍របប់ 
  ក. េគលករណ៍ផលបូក 
  ខ. េគលករណ៍ផលគុណ 

.III  សមភ រៈឧបេទសសមភ រៈឧបេទសសមភ រៈឧបេទសសមភ រៈឧបេទស 
• រគប់ឡុកឡក់២រគប់ មួយតូច មួយធំ 
• កត់រកដសរងជអវចំនួន៤ មនពណ៌ខុសគន  (ស ,  េលឿង , រកហម, សវ យ) 

និងកត់រងជេខចំនួន៣ មនពណ៌ខុសគន  (ស , េខៀវ , េខម ) 
.IV  ដំណឹកនំេមេរៀនៈដំណឹកនំេមេរៀនៈដំណឹកនំេមេរៀនៈដំណឹកនំេមេរៀនៈ (រយះេពល០២េម៉ង) 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសេមេរៀន សកមមភពសិសស 
 
 
-ពិនិតយសណត ប់ធន ប់  អនម័យ  
និងអវតតមន។ 

ជំហនទ១ី 
(លំនឹងថន ក់) 

 
 
-តំណងថន ក់េឡងរយករណ៍ 

 
 
-េបេគសរេសរ  និង ( , )a b  
េតសំេណរនីមួយៗសំគល់អវី? 

ជំហនទី២ 
(រលឹំកេមេរៀនចស់) 

 
 
-{ },a b ជសំណំុែដលមនធតុ 
ែតពីរគឺ a  និងb ឯ ( , )a b ជគូ 
មនលំដប់ែដល a ជធតុទី១ និង
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b ជធតុទី២។ 
 
 
 
 
 
 
-ដក់ឧទហរណ៍ទី១ឲយសិសស 
សេងកត។ 
 
 
 
-របប់សិសសថមុខេលៃនរគប់ 
ឡុកឡក់ទំងពីរេហថលទធផល 
-បងហ ញរគប់ឡុកឡក់ពីររគប់ 
មិនបុ៉នគន េតរគប់ឡុកឡក់នីមួយ 
ៗមុខបុ៉នម ន?មុខនីមួយៗមនេលខ
បុ៉នម នខលះ? 
-ឲយសិសសពិនិតយេលឧទហរណ៍ 
វញិេដយែណនំសិសសគូរបូតង
រគប់ ឡុកឡក់ទំងពីររចួរប់ លទធ 
ផលេដមបីបនផលបូកេសម3ឬ 4 ។ 
 
-េតលទធផលមនផលបូកេសម3
មន បុ៉នម នរេបៀប?និងផលបូកេសម
4 មនបុ៉នម នរេបៀប? 
-េតលទធផលទំងអស់មនបុ៉នម ន 
រេបៀប? េហយមនលទធផលណ 
មួយដូចគន ឬេទ? 
-េបេគតង A

ជរពឹតតិករណ៍ែដលមនផលបូក
េសម 3 និងតង B

ជំហនទ៣ី 
(េមេរៀនរបចំៃថង) 

ជំពូកទី៨  ចមល ស់ និងបនស ំ
េមេរៀនទី១    ចមល ស់ 
1. េគលករណ៍របប់ 
     ក. េគលករណ៍ផលបូក 
-េគេបះរគប់ឡុកឡក់ 2 រគប់ 
មួយធំមួយតូច។ េតេគបនលទធ 
បុ៉នម នរេបៀបេបចំនួន
េនមុខេលៃនរគប់ឡុកឡក់ទំង
ពីរមនផលបូកេសមនឹង3ឬ 4 ? 
 
 
ផលបូលេសម3      ផលបូកេសម 4  
 
 
 
 
-លទធផលៃនរគប់ឡុកឡក់ទំង 
ពីរមនផលបូកេសម 3មនគូលំដប់ 

( )1, 2  និង ( )2,1 ។ 
-លទធផលៃនរគប់ឡុកឡក់ទំង 
ពីរមនផលបូកេសម 4 មនគូលំដប់

( ) ( )1,3 , 2, 2  និង ( )3,1 ។ 
-េគេឃញថលទធផលទំងអស់កនុង 
ករណីទំងពីរគម នលទធផលណមួ
យដូចគន េទ។េគបនចំនួនលទធផ
លទំងអស់គឺៈ 2 3 5+ = រេបៀប។ 
-េបេគតង A

ជរពឹតតិករណ៍ែដលរគប់ឡុកឡ
ក់ទំងពីរបនផលបូលេសម3

 
 
 
 
 
 
-សិសសសេងកត។ 
 
 
 
 
-សិសសសត ប់។ 
 
 
-មនមុខ 6  
េហយមុខនីមួយៗមនេដេលខ 
1, 2,3, 4,5 និង 6 ។ 
-សិសសគូរបូេធវតមករែណនំ៖ 
ផលបូកេសម3  ផលបូកេសម 4  
 
 
 
-ផលបូកេសម3មន 2 រេបៀបនិង 
ផលបូលេសម 4 មនចំនួន3 រេបៀប។ 
  
-មន5

រេបៀបេហយគម នលទធផលណដូច
គន េទ។ 
-េបេគតង A

ជរពឹតតិករណ៍ែដលរគប់ឡុកឡ
ក់ទំងពីរបនផលបូលេសម3
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ជរពឹតតិករណ៍ែដលមនផលបូក
េសម 4 េនះេគបន ( )n A

េសមបុ៉នម ន?េហយ ( )n B

េសមបុ៉នម ន? 
 
 
 
-របប់សិសសថរពឹតតិករណ៍ែដលល 
ទធផលជគូចំនួនមនផលបូកេសម3
ឬ 4 េហថរពឹតតិករណ៍ A ឬ B

ែដលកំណត់សរេសរៈ A B∪ ។ 
-េតេគបន ( )n A B∪ = ? 
 
-ឲយសិសសសេងកតឧទហណ៍ទី២រចួ 
គូសរបូតងឡុកឡក់ទំងពីរែដល 
មនផលបូកេសម 4 ឬផលគុណ  
េសម 4  
 
 
 
 
 
 
-េតលទធផលៃនរគប់ឡុកឡក់ 
ទំងពីរមនផលបូកេសម 4 មន 
បុ៉នម នរេបៀប?និងលទធផលែដល 
មនផលគុណេសមនឹង 4 មន 
បុ៉នម ន រេបៀប? 
-េតមនគូលទធផលណដូចគន  
ឬេទ? 
-របប់សិសសថគូ ( )2, 2 ជលទធផល 
រមួៃនរពឹតតិករណ៍ទំងពីរ។ 

េនះចំនួនលទធផលៃនរពឹតតិករណ៍
A គឺ ( ) 2n A =  និង B  
ជរពឹតតិករណ៍ែដលរគប់ឡុក 
ឡក់ទំងពីរបនផលបូកេសម 4  
េនះចំនួនលទធផលៃនរពឹតតិករណ៍
B គឺ ( ) 3n B = ។ 
 
-រពឹតតិករណ៍ែដលលទធផលជគូ 
ចំនួនមនផលបូកេសម3ឬ 4  
េហថរពឹតតិករណ៍ A ឬ B

ែដលកំណត់សរេសរៈ A B∪ ។ 
 
 
-ឧទហណ៍ទី២៖េធវពីេសធន៍ដូច 
ឧទហរណ៍ទី១េបេគចង់ដឹងថល 
ទធផលមនបុ៉នម នរេបៀបេបរគប់ឡុ
កឡក់ទំងពីរមនផលបូកេសម 4
ឬផលគុណេសម 4 ? 
ផលបូកេសម 4     ផលគុណេសម 4  
 
 
 
-លទធផលមនផលបូកេសម 4
គឺគូមនលំដប់ (1,3) , (2, 2) , (3,1)  
-លទធផលមនផលគុណេសមនឹង 4

គឺគូមនលំដប់ (1, 4) , (2, 2) , (4,1)  
-េដយមនលទធផលរមួគន មួយគឺគូ 
( )2, 2

េនះចំនួនលទធផលែដលមនផល
បូកេសម 4 ឬផលគុណេសម 
4 គឺៈ3 3 1 5+ − = រេបៀប។ 
-ដូចេនះេប A ជរពឹតតិករណ៍មន 

េនះចំនួនលទធផលៃនរពឹតតិករណ៍
A គឺ ( ) 2n A =  និង B  
ជរពឹតតិករណ៍ែដលរគប់ឡុកឡ
ក់ទំងពីរ 
បនផលបូកេសម 4
េនះចំនួនលទធផលៃនរពឹតតិករណ៍
B គឺ ( ) 3n B = ។ 
-សិសសសត ប់។ 
 
 
- ( ) ( )( )n A B n A n B∪ = +  

2 3 5= + = រេបៀប។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ផលបូកេសម 4     ផលគុណេសម 4  
 
 
 
-ផលបូកេសម 4 មន 3 រេបៀបនិង 
ផលគុណេសម 4 មនចំនួន3 រេបៀប  
 
 
-មនគឺ ( )2, 2 ។ 
-សិសសសត ប់។ 
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េបេគតង A ជរពឹតតិករណ៍ែដល 
រគប់ឡុកឡក់ទំងពីរបនផល 
បូកេសម 4 េនះចំនួនលទធផល ៃន 
រពឹតតិករណ៍ A គឺ ( ) 3n A =  និង B  
ជរពឹតតិករណ៍ែដលរគប់ឡុកឡ
ក់ទំងពីរបនផលគុណេសម 4 េនះ 
ចំនួនលទធផលៃនរពឹតតិករណ៍ B គឺ 

( ) 3n B = ។ 
 
េនះគូ ( )2, 2 ជលទធផលរមួៃន A

និង B េគកំណត់សរេសរ A B∩ ។ 
-េត ( )n A B∩ = ? 
-ចូរសរេសរចំនួនលទធផលេកតកនុង 
រពឹតតិករណ៍ A ឬ B ? 
-ឲយសិសសទញជទូេទ 
 
 
 
 
 
 
-យករកដសែដលកត់ជរងេខ
3ពណ៌(ស  េខម   េខៀវ) និងកត់រង 
ជអវចំនួន 4 ែដលមន 4 ពណ៌គឺៈ 
(ស  េលឿង រកហម  សវ យ) 
-េបេគយកអវមួយមកផគុំជមួយេខ 
ទំង3ពណ៌េតេគអចេសលៀកបន  
បុ៉នម នរេបៀបខុសគន ? 
-ចុះេបេគមនអវដល់េទ 4

ពណ៌ខុសគន េទផគុំជមួយេខ3

ដែដល។ 
េតេគអចេសលៀកពក់បនបុ៉នម នរ

ផលបូកេសម 4 និង B ជរពឹតតិករ 
ណ៍មនផលគុណេសម 4 េគបន 

( ) ( ) ( ) ( )n A B n A n B n A B∪ = + − ∩  
 
 
    
    
ជទូេទជទូេទជទូេទជទូេទ    

 
ខ/.េគលករណ៍ផលគុណ 
ឧទហរណ៍ៈ េគមនអវ 4 និងេខ 
3 េផសងៗគន ។េតេគអចេសលៀកពក់ 
បនបុ៉នម នរេបៀបខុសៗគន េបេគច
ប់យកអវ1និងេខ1េដយៃច 
ដនយកនុងចំេណមអវ 4 និងេខ3

េនះមកេរប។ 
-េបេគយកអវមួយមកផគុំជមួយ 
េខទំង3 េនះេគេសលៀកបន3

រេបៀបខុសគន គឺៈ 
(ស ,ខ)  (ស ,  ខ)   និង(ស , ខម) 
-មនន័យថេបេគមនអវដល់េទ

 
 
 
 
 
 
 
 
 
- ( ) 1n A B∩ = ។ 

- ( ) ( ) ( ) ( )n A B n A n B n A B∪ = + − ∩  
 
-សិសសទញជទូេទ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
-េធវតមករែណនំរបស់រគូ។ 
 

 
-េគេសលៀកបន3 រេបៀបខុសគន គឺៈ 
(ស ,ខ)  (ស ,  ខ)   និង(ស , ខម) 
 
-េគអចេសលៀកពក់បន3 4 12× =

រេបៀប ។ 
 
 

េគមនរពឹតតិករណ៍ A

និងរពឹតតិករណ៍ B ែដល ( )n A

ជចំនួនលទធផលេកតកនុង 
រពឹតតិករណ៍ A េហយ ( )n B

ជចំនួនលទធផលេកតកនុងរពឹតតិ
ករណ៍ B ។ 

-េប A និង B គម នលទធផល 
រមួេនះ 

( ) ( ) ( )n A B n A n B∪ = + ។ 
-េប A និង B

មនលទធផលរមួគន េនះ

( ) ( ) ( ) ( )n A B n A n B n A B∪ = + − ∩  
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េបៀប? 
-េបេគតង A

ជរពឹតតិករណ៍ចប់បនអវ1និង B

ជរពឹតតិករណ៍ចប់ 
បនេខ1េនះ ( )n A = ? ( )n B = ? 
-ករចប់យកអវ1កនុងចំេណមអវ 
4 និងចប់យកេខ1កនុងចំេណម 
េខ3 គឺជរពឹតតិករណ៌ A េកតេឡង 
េហយរពឹតតិករណ៍ េកតេឡងបនទ ប់ 
-ដូចេនះចំនួនលទធផលៃនរពឹតតិ 
ករណ៌ A និងរពឹតតិករណ៌ B

េកតេឡងបនទ ប់អចសរេសរដូច
េមតច? 
 
-ឲយសិសសទញជទូេទ 
 
 
 
 
 
 
-ដក់របតិបតតិឲយសិសសេធវៈ 
១. េគេបះរគប់ឡុកឡក់ពីររគប់ 
មួយស និងមួយេទៀតរកហម។រក 
ចំនួនលទធផលែដលេកតេឡងក
លណលទធផលមនផលបូក 
េសមនឹង 5ឬ 6 ។ 
២.  កំណត់ចំនួនសល កេលខេដមប ី
សមគ ល់វតថុតមរបេភទេដយេរបតួ
អកសរមួយពី A ដល់ H

សរេសរពីមុខេលខែដលេរបេលខ
ពី1ដល់15។ 

4 ពណ៌ខុសគន េទផគុំជមួយេខ3

ដែដលេនះេគអចេសលៀកពក់បន
3 4 12× = រេបៀប ខុសគន ។ 
-េបេគតង A

ជរពឹតតិករណ៍ចប់បនអវ1

កនុងចំេណមអវ 4 និង B

ជរពឹតតិករណ៍ចប់បនេខ1

កនុងចំេណមេខ3 េនះេគបនៈ 

( ) 4n A =  ,  ( ) 3n B =  ។ 
-ដូចេនះចំនួនលទធផលៃនរពឹតតិ 
ករណ៍ A និងរពឹតតិករណ៌ B

េកតេឡងបនទ ប់គឺ 

( ) ( ) 4 3 12n A n B× = × = រេបៀប 
 
-ជទូេទៈេបេគមនរពឹតតិករណ៍ A  
េកតេឡង m រេបៀប េហយរពឹតតិករ 
ណ៍ B េកតេឡង n រេបៀប 
េនះចំនួនលទធផលែដលរពឹតតិករ
ណ៍ A េកតេឡងេហយ B

េកតេឡងបនទ ប់េសមនឹង m n× ។ 
របតិបតតិៈ 
១. េគេបះរគប់ឡុកឡក់ពីររគប់ 
មួយស និងមួយេទៀតរកហម។រក 
ចំនួនលទធផលែដលេកតេឡងក
លណលទធផលមនផលបូក 
េសមនឹង 5ឬ 6 ។ 
 
២.  កំណត់ចំនួនសល កេលខេដមប ី
សមគ ល់វតថុតមរបេភទេដយេរបតួ
អកសរមួយពី A ដល់ H

សរេសរពីមុខេលខែដលេរបេលខ
ពី1ដល់15។ 

- ( ) 4n A =  ,  ( ) 3n B =  ។ 
 
 
-សិសសសត ប់ ។ 
 
 
 
 
 
-ដូចេនះចំនួនលទធផលៃនរពឹតតិ 
ករណ៍ A និងរពឹតតិករណ៌ B

េកតេឡងបនទ ប់គឺ 

( ) ( ) 4 3 12n A n B× = × = រេបៀប 
-សិសសទញជទូេទ 
-ជទូេទៈេបេគមនរពឹតតិករណ៍ A

េកតេឡង m រេបៀប េហយ 
រពឹតតិករណ៍ B េកតេឡង n រេបៀប 
 
េនះចំនួនលទធផលែដលរពឹតតិករ
ណ៍ A េកតេឡងេហយ B

េកតេឡងបនទ ប់េសមនឹង m n×  
 
-សិសសេឡងេធវៈ 
១/. គូលំដប់មនផបូកេសម5 គឺៈ 

( ) ( ) ( ) ( )1, 4 , 2,3 , 3, 2 , 4,1  និង 
គូលំដប់មនផលបូកេសម 6 គឺៈ 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )1,5 , 2,4 , 3,3 , 4,2 , 5,1  
តង A ជរពឹតតិករណ៍មនផល 
បូកេសម5 និង B

ជរពឹតតិករណ៍មនផលបូកេសម 6
េនះេគបនៈ 

( ) 4 5 9n A B∪ = + = រេបៀប។ 
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២/. កំណត់ចំនួនសល កេលខៈ 
តង ( )n A ជចំនួនអកសរពី A ដល់
H េនះ ( ) 8n A =  
និង ( )n B ជចំនួនេលខពីេលខ 
1ដល់15 េនះ ( ) 15n B =  
ដូចេនះតមេគលករណ៍ផលគុ
ណេគបនចំនួនសល កេលខគឺ 

( )n A × ( ) 8 15 120n B = × =  
សល កេលខ។ 

 
-េត ( )n A B∪ = ? 
-េតចំនួនលទធផលៃនរពឹតតិករណ៍ A  
េកតេឡងនិង B េកតេឡងបនទ ប់ 
េសមអវី? 

ជំហនទ៤ី 
(ពរងឹងចំេនះដឹង) 

 
- ( ) ( ) ( ) ( )n A B n A n B n A B∪ = × − ∩  
-េសមនឹង ( ) ( )n A n B× ។ 

 
-េធវលំហត់េលខ1និងេលខ 2 ទំព័រ 
ទី 75េនផទះ។  

ជំហនទ៥ី 
-លំហត់េលខ1និងេលខ 2 ទំព័រ 
ទី 75េនផទះ។ 

 
-សិសសកត់រតេលខលំហត់និង 
េលខទំព័រទុកេធវេនផទះ។ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 

• មុខវជិជ   ៖ គណិតវទិយ 
• ថន ក់ទី  ៖ ១០ 
• ជំពូកទី៨  ៖ ចមល ស់ និងបនស ំ
• េមេរៀនទី១  ៖ ចមល ស់ 
• រយៈេពល  ៖ ០១េម៉ង  

.I  វតថុបណំង 
• ចំេណះដឹងៈ កំណត់សញញ ណចមល ស់ n ធតុតមរយៈឧទហរណ៍បនរតឹមរតូវ ។ 
• ចំេណះេធវៈ  គណនចំនួនចមល ស់ៃន n ធតុនិងេចះសង់ដយរកមេដមេឈបនរតឹម 

រតូវ ។ 
• ឥរយិបថៈ  មនសម រតីរបុងរបយ័តនខពស់កនុងករគិតេលលំហត់ ។ 

.II  ខលឹមសេមេរៀន 
 2 / .ចមល ស់ 
  ក. ចមល ស់ៃន n ធតុ 

.III  សមភ រៈឧបេទស 
• កត់រកដសកតុងរងជកេរតូចៗមនចុះេលខ ។ 

.IV  ដំណឹកនេំមេរៀនៈ (រយះេពល០១េម៉ង) 
សកមមភពរគ ូ ខលឹមសេមេរៀន សកមមភពសិសស 

 
 
-ពិនិតយសណត ប់ធន ប់  អនម័យ  
និងអវតតមន។ 

ជំហនទ១ី 
(លំនឹងថន ក់) 

 
 
-តំណងថន ក់េឡងរយករណ៍ 

 
 
-តមេគលករណ៍ផលគុណេប A  
និង B ជរពឹតតិករណ៍ពីរេកតេឡង 
បនតបនទ ប់ 
េតចំនួនលទធផលមនបុ៉នម នែបប? 
 

ជំហនទី២ 
(រលឹំកេមេរៀនចស់) 

 
 
-គឺៈ ( ) ( )n A n B× ែដល ( )n A ជ 
ចំនួនលទធផលេកតកនុងរពឹតតិករ 
ណ៍ A និង ( )n B

ជចំនួនលទធផលេកតកនុងរពឹតតិ 
ករណ៍ B ។ 

 
 
 

ជំហនទ៣ី 
(េមេរៀនរបចំៃថង) 

ជំពូកទី៨  ចមល ស់ និងបនស ំ
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-ដក់ឧទហរណ៍ទី១ឲយសិសស 
សេងកត។ 
 
 
 
 
 
-យកប័ណណ 4 សនលឹកចុះេលខ 6,7,8

និង9 ែដលបនេរៀបចំទុកឲយសិសស 
ពិភកស។ 
-តំបូងឲយសិសសគូកេរជប់គន 4

តមជួរេដក។ 
-តំបូងេគយប័ណណមួយកនុងចំេណម
4 មកដក់កនុងកេរទី1។េតករដក់ 
ប័ណណកនុងកេរទី1េនះមនបុ៉នម ន 
ជេរមស? 
-ឧបមថយកបនេលខ8 មកដក់ 
កេរទី1។ េគរតូវេរ សយកបណណ័ 3  
ែដលេនសល់មកដក់កនុងកេរទី 2

េទៀត។សរមប់កេរទី 2

េគបនបុ៉នម នជេរមស? 
-ឧបមថយកបនេលខ 6 មកដក់ 
កេរទី 2 ។ េគរតូវេរ សយកបណណ័ 2  
ែដលេនសល់មកដក់កនុងកេរទី3

េទៀត។សរមប់កេរទី3

េគបនបុ៉នម នជេរមស? 
-ឧបមថយកបនេលខ9មកដក់ 
កេរទី3។េតសរមប់កេរទី 4 មន 
ែតបុ៉នម នជេរមស?គឺេលខបុ៉នម ន? 

េមេរៀនទី១    ចមល ស់    (ត) 
2.ចមល ស់ 
     ក. ចមល ស់ៃន n ធតុ 
-េគមនប័ណណ 4 សនលឹកចុះេលខ 
6,7,8 និង9។េបេគយកប័ណណនី 
មួយៗមកតេរមៀបជជួរមនលំ 
ដប់េនះេគបនលទធផលេផសងៗ
គន ែដលជចំនួនមន 4 េលខ។ចូរ 
កំណត់ចំនួនៃនចំនួនមន 4 េលខ 
ែដលបេងកតបន។ 
-េដមបីបនលទធផលកនុងករេរៀប 
េលខទំង 4

េនះេគរតូវគិតថេគយកប័ណណនីមួ
យៗមកេរៀបកនុងកេរ 
ជប់ៗគន 4 ខងេរកមៈ 
    

-កនុងកេរទី1េគមន 4 ជេរមស។ 
ឧបមថយកបនេលខ8 មកដក់ 
កនុងកេរទី1។ 

8     
-េគេនសល់កេរ3 េទៀតសថរមប់ 
3 េលខ។មនន័យថកេរទី 2 េគ 
មន3ជេរមស។ឧបមថយកបន 
េលខ 6 ដក់កនុងកេរទី 2  ៖ 

8  6    
-េគេនសល់កេរ 2

េទៀត។មនន័យថកេរទី3 េគមន
2 ជេរមស 
ឧបមថយកបនេលខ9  
ដក់កនុងកេរទី3  ៖ 

8  6  9   
-េគេនសល់ែត1កេរសរមប់1

 
 
 
-សិសសសេងកត។ 
 
 
 
 
 
 
-សិសសផគុំតុេដមបីពិភកស។ 
 
 
-សិសសេធវតមករែណនំ។ 
 
-មន 4 ជេរមស។ 
 
 
 
-កនុងកេរទី 2 េគមន3ជេរមស។ 
 
 
 
 
-កនុងកេរទី3 េគមន 2 ជេរមស។ 
 
 
 
 
-មនែតមួយជេរមសគឺេលខ 7 ។ 
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-ដូចេនះតមេគលករណ៍ផល 
គុណចំនួនៃនចំនួនមន 4 េលខ 
ែដលអចេកតេឡងទំងអស់មន
បុ៉នម ន? 
 
-របប់សិសសថៈករតេរមៀបប័ណណ
4 សនលឹកេផសងគន តម 4 កែនលង 
េផសងគន េហយគិតលំដប់េនះេហ
ថចមល ស់ 4 ៃនធតុ។ចំនួន ចមល ស់ 
ៃន 4 ធតុគឺ 4 3 2 1× × × ឬ េគសរ 
េសរេដយខលីគឺៈ 4!( 4!អនថ 4

ហវ ក់តូែរយល) ែដល 
4! 4 3 2 1= × × × ។ 
-ឲយសសសទញជទូេទ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

-ដក់របតិបតតិ១ ឲយសិសសេធវ។ 
េគេរៀបេសៀវេភ10កបលខុសគន  
ដក់ជជួរេលថតទូមួយ។ 
ក. េតករតេរមៀបេនះមនបុ៉នម ន 
រេបៀបខុសគន ? 
ខ/ េបេគកំណត់ឲយេសៀវេភ3

កបលេនជប់គន ជនិចច 
េតករតេរមៀបេនះមនបុ៉នម ន 
រេបៀប? 

េលខមនន័យថេយងមនែត1 
ជេរមសគឺេលខ 7 េគបនៈ 

8  6  9  7  
-ដូចេនះតមេគលករណ៍ផល 
គុណចំនួនៃនចំនួនមន 4 េលខ 
ែដលអចេកតមនេឡងទំងអស់ 
មន 4 3 2 1 24× × × = រេបៀប។ 
-ករតេរមៀបប័ណណ 4
សនលឹកេផសងគន តម 4

កែនលងេផសងគន េហយគិត 
លំដប់េនះេហថចមល ស់ 4 ៃន 
ធតុ។ចំនួនចមល ស់ៃន 4 ធតុគឺ
4 3 2 1× × × ឬេគសរេសរេដយខលី 
គឺៈ 4! ។ 
( 4!អនថ 4 ហវ ក់តូែរយល)ែដល 
4! 4 3 2 1= × × × ។ 
-ជទូេទៈ ចមល ស់ៃន n ធតុគឺជ   
តេរមៀបមនលំដប់ៃន n

វតថុខុសៗគន ជជួរេដក ( )n N∈ ។ 
ចំនួនចមល ស់ៃន n ធតុេសមនឹង !n  ។ 
4!អនថ 4 ហវ ក់តូែរយលែដលៈ 
 
-របតិបតតិ១ 
េគេរៀបេសៀវេភ10កបលខុសគន  
ដក់ជជួរេលថតទូមួយ។ 
ក. េតករតេរមៀបេនះមនបុ៉នម ន 
រេបៀបខុសគន ? 
ខ/ េបេគកំណត់ឲយេសៀវេភ3

កបលេនជប់គន ជនិចច 
េតករតេរមៀបេនះមនបុ៉នម ន 
រេបៀប? 
 

-មន 4 3 2 1 24× × × = រេបៀប។ 
 
 
 
 
-សិសសសត ប់ ។ 
 
 
 
 
 
 
 
--ជទូេទៈ ចមល ស់ៃន n

ធតុគឺជតេរមៀបមនលំដប់ៃន n

វតថុខុសៗគន ជជួរេដក ( )n N∈ ។ 
ចំនួនចមល ស់ៃន n ធតុេសមនឹង !n  ។ 
4!អនថ 4 ហវ ក់តូែរយលែដលៈ 

( )( )! 1 2 ... 3 2 1n n n n= − − × × × ×  
 
 
-សិសសេឡងេធវៈ 
ក/ េដយេសៀវេភមន10កបល 
ដូចេនះចំនួនរេបៀបែដលអច 
េរៀបបនគឺជចមល ស់ៃន10ធតុ 
ចំនួនចមល ស់េនះគឺៈ  10!   ។ 
ខ/ េសៀវេភ3កបលេនជប់គន  
គឺជចមល ស់ៃន3ធតុគឺ3!។េយង 
ចត់ទុកេសៀវេនជប់គន ទំង3

គឺជធតុែត1េគបនចំនួនរេបៀប 
ទំងអស់គឺ 3! 8!×  ។ 

( )( )! 1 2 ... 3 2 1n n n n= − − × × × ×
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-ចមល ស់ៃន n ធតុគឺជអវី? 
 
 
-ចំនួនចមល ស់ៃន n ធតុេសមនឹងអវី? 

ជំហនទ៤ី 
 
 

 
-ចមល ស់ៃន n ធតុគឺជតេរមៀបមន 
លំដប់ៃន n វតថុខុសៗជជួរេដក      
( n N∈ )។ 
-េសមនឹង !n  ។ 

 
-ឲយសិសសេធវរបតិបតតិទី២ទំព័រទី៦៨ 

ជំហនទ៥ី 
-របតិបតតិទី២ទំព័រទី៦៨ 

 
-សិសសេធវតមករែណនំ ។ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 

• មុខវជិជ   ៖ គណិតវទិយ 
• ថន ក់ទី  ៖ ១០ 
• ជំពូកទី៨  ៖ ចមល ស់ និងបនស ំ
• េមេរៀនទី១  ៖ ចមល ស់ 
• រយៈេពល  ៖ ០២េម៉ង  

.I  វតថុបណំង 
• ចំេណះដឹងៈ កំណត់សញញ ណចមល ស់ៃន r ធតុយកពី n ធតុបនរតឹមរតូវ ។ 
• ចំេណះេធវៈ  គណនចណួនចមល ស់ៃន r ធតុយកពី n ធតុបនរតឹមរតូវតមរយៈ 

ឧទហរណ៍កនុងេមេរៀន។ 
• ឥរយិបថៈ  មនសម រតីសហករណ៍គន កនុងករេដះរសយលំហត់ និងចិតតចង់ 

េរៀនមុខវជិជ គណិតវទិយ ។ 
.II  ខលឹមសេមេរៀន 

 2 / .ចមល ស់ 
  ខ/.  ចមល ស់ៃន r ធតុយកពី n ធតុ 

.III  សមភ រៈឧបេទស 
• រកដសកតុងតូចៗចំនួន6 មនចុះេលខ 0,1,3,5,7,9  ។ 

.IV  ដំណឹកនេំមេរៀនៈ (រយះេពល០២េម៉ង) 
សកមមភពរគ ូ ខលឹមសេមេរៀន សកមមភពសិសស 

 
 
-ពិនិតយសណត ប់ធន ប់  អនម័យ  
និងអវតតមន។ 

ជំហនទ១ី 
(លំនឹងថន ក់) 

 
 
-តំណងថន ក់េឡងរយករណ៍ 

 
 
-េបេគសគ ល់3 េលខៈ5, 7,9 េតេគ 
អចបេងកតចំនួនមនេលខ3

ខទង់ខុសគន េដយេរបេលខទំង3

ខទង់េនះបនបុ៉នម នរេបៀប? 

ជំហនទី២ 
(រលឹកេមេរៀនចស់) 

 

 
 
-ចំនួនែដលមនេលខ3ខទង់ 
ខុសៗគន ែដលេលខនីមួយៗយកពី
3 េលខៈ5, 7,9 ជចមល ស់3ធតុ 
ចំនួនចមល ស់គឺៈ3! 3 2 6= × =

រេបៀប។ 
 
 

ជំហនទ៣ី 
(េមេរៀនរបចំៃថង) 
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-ដក់ឧទហរណ៍ឲយសិសសសេងកត 
និងេធវករែណនំ ។ 
-យកកតុងទំង6 េលខមកេរប 
តមរកមុ។សួរសិសសថេតចំនួន
េលខកនុងេលខកូដនិងចំនួនេលខ
យកមកេរបេសមគន ឬេទ? 
 
-របប់សិសសថករបេងកតេលខេនះ 
គឺជករតេរមៀប 4 េលខខុសគន  
មនលំដប់ែដលេលខនីមួយៗ 
យក េចញពី6 េលខខុសគន ។ 
-េបេគេរជសេរ សយក1េលខមក 
សរេសរេនខទង់ទី1

េតេគមនបុ៉នម នជេរមស? 
-េរកយពីយកមួយេលខសរេស 
រកនុងខទង់ទី1េហយេតេគមនបុ៉នម ន 
ជេរមសសរមប់ខទង់ទី 2 ? 
-េរកយពីសរេសរលខកនុងខទង់ទី1

និងទី 2 រចួេតមនបុ៉នម នជេរមស 
សរមប់ខទង់ទី3  ? 
-េតសរមប់1េលខចុងេរកយ 
េនះេគមនបុ៉នម នជេរមស? 
-ដូចេនះតមេគលករណ៍ផល 
គុណេតចំនួនលទធផលទំងអស់ 
មនបុ៉នម នរេបៀប? 
-របប់សិសសថចំនួនចមល ស់ៃន 4

ធតុយកពី6

ជំពូកទី៨  ចមល ស់ និងបនស ំ
េមេរៀនទី១    ចមល ស់    (ត) 
2 / .ចមល ស់ចមល ស់ចមល ស់ចមល ស់    
ខខខខ/.  /.  /.  /.  ចមល ស់ៃនចមល ស់ៃនចមល ស់ៃនចមល ស់ៃន r ធតុយកពីធតុយកពីធតុយកពីធតុយកពី n ធតុធតុធតុធតុ    
-ឧទហរណ៍ៈ េគបេងកតេលខកូដ 
មន 4 ខទង់ខុសៗគន េដមបីេធវប័ណណ 
ពិេសសេដយេរប 6 េលខគឺៈ  
0,1,3,5,7,9 ។ 
េតេគបេងកតេលខកូដបនបុ៉នម ន 
ប័ណណ? 
-េលខកូដែដលអចបេងកតេឡង 
គឺជករតេរមៀប 4 េលខខុសគន  
មនលំដប់ែដលេលខនីមួយៗ 
យកេចញពី6 េលខខុសគន ។ 
-េដយេលខកូដរតូវបេងកតមន 4

ខទង់េហយេលខរតូវេរបសរមប់ប
េងកតេលខកូដមន6 េលខេគ 
បនៈ 
-ខទង់ទី1មន6 ជេរមស 
-ខទង់ទី 2 មន5ជេរមស 
-ខទង់ទី3មន 4 ជេរមស 
-ខទង់ទី 4 មន3ជេរមស  
តមេគលករណ៍ផលគុណេគប
នចំនួនេលខកូដទំងអស់គឺៈ 
6 5 4 3 360× × × = រេបៀប ។ 

 
 

 
-ចំនួនចមល ស់ៃន 4 ធតុយកពី6

ធតុេគកំណត់សរេសរ 
( )6, 4 6 5 4 3P = × × ×

េគអចសរេសរៈ 

 
 
 
 
-សិសសសេងកត និងេធវករែណនំ 
របស់រគូ ។ 
-មិនេសមគន េទ គឺកនុងេលខកូដមន
4 ខទង់ និងេលខយកមកេរប 
មន6 េលខ។ 
 
-សិសសសត ប់ ។ 
 
 
 
-េគមន6 ជេរមស ។ 
 
 
-េគមន5ជេរមស ។ 
 
 
-េគមន 4 ជេរមស ។ 
 
 
-េគមន3ជេរមស ។ 
 
-តមេគលករណ៍ផលគុណេគ 
បនចំនួរេបៀបគឺៈ 
6 5 4 3 360× × × = រេបៀប ។ 
-សិសសសត ប់េដយយកចិតតទុកដក់  
 
 
 



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទី១០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កុម ៣)  ទំព័រទី332 

ធតុេគកំណត់សរេសរ 
( )6, 4 6 5 4 3P = × × ×

េគអចសរេសរៈ 

( )

( )

6 5 4 3 2 1
6,4

2 1
6! 6!

2! 6 4 !

P
× × × × ×=

×

= =
−

 

-េបចមល ស់ៃន r ធតុយកពី n ធតុ 
េគអចសរេសរបនដូចេមតច? 

( )

( )

6 5 4 3 2 1
6,4

2 1
6! 6!

2! 6 4 !

P
× × × × ×=

×

= =
−

 
 

-េគសរេសរៈ ( ) ( )
!

,
!

n
P n r

n r
=

−
 

-ឲយសិសសទញជទូេទ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
-ដក់ឧទហរណ៍ទី២ 
-ែណនំសិសសឲយេធវលំហត់ 
ឧទហរណ៍ទី២។ 
 
 
 
 
 
 
 

ជទូេទ 
ចមល ស់ៃន r យកពី n ធតុ 
គឺជតេរមៀបមនសំដប់ៃន r ធតុ 
ខុសៗគន ែដលធតុនីមួយៗយកេច
ញពី n ធតុខុសៗគន ។ 

( ), ,n N r N r n∈ ∈ ≤ ។ចំនួន 
ចមល ស់ៃន r ធតុយកពី n ធតុគឺៈ 

( ) ( )
!

,
!

n
P n r

n r
=

−
  ឬ 

( ) ( )( ) ( ), 1 2 ... 1P n r n n n n r= − − − + ។ 
    
សមគ ល់ៈសមគ ល់ៈសមគ ល់ៈសមគ ល់ៈ    
េប r n= េនះជចមល ស់ៃន n ធតុ 
េគបន ( ), !P n n n=  និង0! 1= ។ 
-ឧទហរណ៍២ 
កនុងថង់មួយមនឃលី 7 រគប់ែដល 
មនពណ៌ខុសៗគន (ស រកហម  
េខៀវ េលឿង េខម  ៃបតង រតយួេចក) 
េគចប់យកឃលីមតងមួយេចញពីថង់ 
រចួកត់រតពណ៌ទុកចំនួន3ដងបនត 
បនទ ប់េដយមិដក់ចូលថង់វញិ។ 
ក/.េតករយកឃលីេចញពីថង់តមរ
េបៀបេនះ បនលទធផលបុ៉នម ន? 
ខ/. រកចំនួនលទធផលែដលឃលីយក 
េចញេលកទី 2 ជឃលីពណ៌រកហម 

-សិសសទញជទូេទ 
ចមល ស់ៃន r យកពី n

ធតុគឺជតេរមៀបមនសំដប់ 
ៃន r ធតុខុសៗគន ែដលធតុ 
នីមួយៗយកេចញពី n

ធតុខុសៗគន ។

( ), ,n N r N r n∈ ∈ ≤ ។ 
ចំនួនចមល ស់ៃន r ធតុយកពី n  

ធតុគឺៈ ( ) ( )
!

,
!

n
P n r

n r
=

−
  ឬ 

( ) ( )( ) ( ), 1 2 ... 1P n r n n n n r= − − − +  
 
 
 
 
-ចេមលយ 
ក ./តេរមៀបែបេនះជចមល ស់ៃន 

3  ធតុយកពី 7 ធតុចំនួនលទធ 
ផលគឺ ( )7,3 7 6 5 210P = × × =  

ខ/.េដយករចប់យកឃលីេលកទី 2

បនពណ៌រកហមេគបនៈ 
ករចប់យកលីកទី1មន7 េរមស 
ករចប់េលទី 2 មន1

មួយជេរមសគឺរកហម និងេលក 
ទី3មន5
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-ដក់របតិបតតិឲយសិសសេធវ 
-របតិបតតិ 
េគចង់បេងកតគណៈកមមករសិសស 
មនគន 4 នក់មន ក់ជរបធន មន ក់ 
ជអនុរបធន មន ក់ជេលខ និង 
មន ក់េទៀតជសមជិកេដមបីជួយក
រងរសលេរៀន។សមភព 
គណៈកមមករទំងេនះរតូវេរ សកនុង 
ចំេណមសិសស10នក់។ 
ក/.កំណត់ចំនួនគណៈកមមក 
រែដលបេងកតបន? 
ខ/.កំណត់ចំនួនគណៈកមមករ 
ែដលមនសុខជេលខ? 
 

 
-របតិបតតិ 
េគចង់បេងកតគណៈកមមករសិសស 
មនគន 4 នក់មន ក់ជរបធន មន ក់ 
ជអនុរបធន មន ក់ជេលខ និង 
មន ក់េទៀតជសមជិកេដមបីជួយក
រងរសលេរៀន។សមភព 
គណៈកមមករទំងេនះរតូវេរ សកនុង 
ចំេណមសិសស10នក់។ 
ក/.កំណត់ចំនួនគណៈកមមករ 
ែដល បេងកតបន? 
ខ/. ណត់ចំនួនគណៈកមមករែដល 
មនសុខជេលខ? 
 
 
 
 

ជេរមស។ដូចេនះចំនួនលទធផលគឺៈ

7 1 5 35× × =  
រេបៀប។ 
 

-ចេមលយៈ 

ក/. កំណត់ចំនួនគណៈកមមករ 
េដយគណៈកមមកររតវូេរ សមន 
4 នក់េរ សេចញពីចំេណមសិសស
10នក់ ជចមល ស់ 4 ធតុ 
េរជសេចញពី10ធតុ។ចំនួន 
ចមល ស់េនះគឺៈ 

( ) ( )
10! 10!

10,4
10 4 ! 6!

P = =
−  

10 9 8 7 5040= × × × = រេបៀប 
ខ/. កំណត់ចំនួនគណៈកមមករ 
មនសុខជេលខ 
ករេរជសេរ សយករបធនមន 
10ជេរមស អនុរបធនមន9  
ជេរមស េលខមនែត1ជេរមស 
គឺសុខ និងសមជិកមន7 ជេរមស 
ដូចេនះចំនួរេបៀបគឺ 
10 9 1 7 630× × × =  រេបៀប ។ 
 

 
-ដូចេមតចែដលេហថចមល ស់ r

ធតុយកេចញ n ធតុ? 
 
-ចំនួនចមល ស់ៃន r ធតុយកពី n

ធតុេសមអវី? 

ជំហនទី៤ 
 

 
-គឺជតេរមៀបមនលំដប់ៃន r  
ធតុខុសៗគន ែដលធតុនីមួយៗ 
យកេចញពី n ធតុខុសៗគន ។ 

-គឺ ( ) ( )
!

,
!

n
P n r

n r
=

−  
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-េធវលំហត់របតិបតតិទី 2 ទំព័រទី 68

និងលំហត់េលខ3 ទំព័រទី 75។ 

ជំហនទី៥ 
-លំហត់របតិបតតិទី 2 ទំព័រទី 68

និងលំហត់េលខ3 ទំព័រទី 75។ 

 
-សិសសកត់រតេលខលំហត់ 
និងេលខទំព័រទុក។ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 

• មុខវជិជ   ៖ គណិតវទិយ 
• ថន ក់ទី  ៖ ១០ 
• ជំពូកទី៨  ៖ ចមល ស់ និងបនស ំ
• េមេរៀនទី១  ៖ ចមល ស់ 
• រយៈេពល  ៖ ០២េម៉ង  

.I  វតថុបណំង 
• ចំេណះដឹងៈ កំណត់សញញ ណចមល ស់រចំែដល និងចមល ស់វង់បនរតឹមរតវូ ។ 
• ចំេណះេធវៈ  រប់ចំនួនចមល ស់រចំែដល និងគណនចំនួនចមល ស់វង់បនរតឹមរតូវតម 

រយៈឧទហរណ៍កនុងេមេរៀន។ 
• ឥរយិបថៈ  មនគំនិតៃចនរបឌិតខពស់កនុងករវភិគេលលំហត់ចមល ស់ ។ 

.II  ខលឹមសេមេរៀន 
 2 / .ចមល ស់ 
  គ/. ចមល ស់រចំែដល 
  ឃ/. ចមល ស់វង់  

.III  សមភ រៈឧបេទស 
• រគប់ឡុកឡក់ និងកតុងតូចៗចុះេលខ 6,7,8,9  ។ 

.IV  ដំណឹកនេំមេរៀនៈ (រយះេពល០២េម៉ង) 
សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសិសស 

 
 
-ពិនិតយសណត ប់ធន ប់  អនម័យ  
និងអវតតមន។ 

ជំហនទ១ី 
(លំនឹងថន ក់) 

 
 
-តំណងថន ក់េឡងរយករណ៍ 

 
 
-េគមនេខម ៃដ5 េដមមនពណ៌ 
ខុសៗគន ។េគយកេខម ៃដ3 េដម 
យកមកតេរមៀបឲយឆល ស់ពណ៍គន ។ 
េតេគអចេរៀបបនបុ៉នម នរេបៀប? 

ជំហនទី២ 
(រលឹកេមេរៀនចស់) 

 

 
 
-គឺជចមល ស់ៃន3ធតុខុសគន យក 
េចញពី5ធតុ។ចំនួនតេរមៀបគឺៈ 

( ) ( )
5!

5,3 5 4 3 60
5 1 !

P = = × × =
−
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-ែណនំសិសសសេងកតឧទហរណ៍១ 
រចួសូរសិសសឲយរកភពខុសគន រវង 
ចំនួននីមួយៗែដលថេលខកូដកនុង 
ចំនួនេនះ និងេលខកូដកនុងឧទហរ 
ណ៍១ែផនក(ខ)។ 
 
-របប់សិសសថករបេងកតេលខកូដ 
េនះគឹជតេរមៀប 4 េលខែដលេលខ 
ទំង 4 ខទង់េនះអចមនេលខដូចគន  
2 េលខឫ 3 េលខឬ 4

ឬខុសគន ទំង 4 េលខ។ 
-េតេគមនេលខចំនួនបុ៉នម នេដមប ី
េរ សយកមួយមកសរេសរខទង់ទី1? 
-ចុះខទង់ទី 2

មនបុ៉នម នេលខសរមប់េរជស?
េរពះអវី? 
-ដូចគន ែដរកនុងខទង់ទី3 និងខទង់ទី 4  
មនបុ៉នម នេលខេដមបេីរជសេរ ស? 
-េតករបេងកតេលខកូដេនះមនបុ៉ 
នម នរពឹតតិករណ៍េកតេឡង?េតរពឹតតិ 
ករណ៍នីមួយៗមនបុ៉នម នរេបៀប? 
-តមេគលករណ៍ផលគុណេគ 
បនចំនួនលទធផលទំងអស់េសម 
បុ៉នម ន? 
-របប់សិសសថករតេរមៀបេលខជ 
ជួរមនលំដប់អចមនេលខដែដ 

ជំហនទ៣ី 
(េមេរៀនរបចំៃថង) 

ជំពូកទី៨  ចមល ស់ និងបនស ំ
េមេរៀនទី១    ចមល ស់    (តចប់) 
2.ចមល ស់ 
គ/. ចមល ស់រចំែដល 
-ឧទហរណ៍១៖ករបេងកតេលខកូដ 
សរមប់ប័ណណពិេសសកនុងឧទហរ 
ណ៍ែផនក(ខ)។េបេលខកូដេនះអច 
មនេលខដែដលៗេកតេឡងេតេគ 
អចសរេសរប័ណណបនបុ៉នម ន 
រេបៀប? 
-របប់សិសសថករបេងកតេលខកូដ 
េនះគឹជតេរមៀប 4 េលខែដលេលខ 
ទំង 4 ខទង់េនះអចមនេលខដូចគន  
2 េលខឫ 3 េលខឬ 4

ឬខុសគន ទំង 4 េលខ។ 
-េលខកូដអចមនេលខដែដលគឺ 
ជតេរមៀប 4

េលខតមលំដប់ែដលេលខ 
នីមួយៗយកេចញពី6  
េលខេហយេលខែដលយកេទេរប 
មុនក៏អចេរបខទង់បនទ ប់េទៀតែដរ។ 
មនន័យថខទង់ទី1មន 6 ជេរមស 
េនះេលខសរមប់ខទង់បនទ ប់ក៏មន 
6 ជេរមសែដរ។ 
 
-តមេគលករណ៍ផលគុណេគ 
បនចំនួនប័ណណទំងអស់គឺៈ 

46 6 6 6 6× × × = ។ 
 
 

 
 
 
 
 
 
-ចំនួនរេបៀបកនុងឧទហរណ៍េនះ 
អចមនេលខដូចគន  ឯឧទហរណ៍ 
ែផនល(ខ)េលខកូដខុសៗគន ទំង 
4 ខទង់។ 
 
 
-សិសសសត ប់ ។ 
 
 
 
 
-េគមន6 េលខសរមប់េរជស។ 
 
-េគមន6 េលខែដរ េរពះេលខេរប 
ខទង់ទី1រចួអចេរបកនុងខទង់ទី 2 េទៀត 
-មន 6 េលខសរមប់េរជសេរ ស។ 
 
-មន 4 រពឹតតិករណ៍ េហយរពឹតតិ. 
នីមួយៗមន6 រេបៀប។ 
 
-ចំនួនលទធផលទំងអស់គឺៈ 

46 6 6 6 6× × × =  ។ 
 
-សិសសសត ប់ ។ 
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លេកតេឡងេហយេលខនីមួយៗ
យកេចញពី6 េលខេហថចមល ស់ 
រចំែដលៃន 4 ធតុយកពី6 ធតុ។ 
-ចុះេបចមល ស់រចំែដលៃន r

ធតុយកពី n ធតុ 
េតចំនួនចមល ស់េនះេសមបុ៉នម ន? 
-ឲយសិសសសននិដឋ នទូេទ 
 
 
 
 
 
 
 
 
-ដក់ឧទហរណ៍ទី២ឲយសិសសេធវៈ 
 
 
 
 
 
-ែណនំឲយសិសសសេងកត    
ឧទហរណ៍១។ 
 
 
-េបេគយកប័ណណទំង 4 េនះមក 
តេរមៀបជជួរតមលំដប់មុខ    
េរកយេតករតេរមៀបែបបេនះេហ
ថចមល ស់បុ៉នម នធតុ?មនបុ៉នម ន
ែបបខុសគន ? 
-ឲយសិសសសរេសរចមល ស់ទំង 24

រេបៀបេនះដក់កនុងេសៀវេភ។ 

-ដូចេនះចំនួនចមល ស់រចំែដលៃន r

ធតុយកពី n ធតុគឺ rn  ។ 
 
-ជទូេទ 
ចមល ស់រចំែដលៃន r ធតុយកពី n

ធតុគឺជតេរមៀបមនលំដប់ៃន r  
ធតុែដលធតុនីមួយៗអចជធតុ 
ដែដលយកេចញពី n ធតុខុសគន ។ 
ចំនួនចមល ស់រចំែដលៃន r ធតុយក 
ពី n ធតុេសមនឹង rn  ។ 
 
-ឧទហរណ៍ទីឧទហរណ៍ទីឧទហរណ៍ទីឧទហរណ៍ទី២២២២៖៖៖៖ 
េគេបះរគប់ឡុកឡក់មួយរគប់ចំ
នួន 2 ដងបនតបនទ ប់គន ។រកចចំ 
នួនលទធផលែដលអចេកតេឡង
ទំងអស់។ 
ឃ/. ចមល ស់វង់ចមល ស់វង់ចមល ស់វង់ចមល ស់វង់    
ឧទហរណ៍១៖ េគតេរមៀបប័ណណ 4  
សនលឹកចុះេលខ6,7,8,9 ដក់ជវង់។ 
េតេគបនលទធផលចំនួនបុ៉នម ន 
ែបប? 
 
-ចមល ស់ៃន 4 គឺៈ 24! 24= រេបៀប 
6789 7896 8967 9678

6798 7986 8679 9867

6879 7968 8796 9687

6897 7689 8976 9768

6978 7869 8697 9786

6987 7698 8769 9876

 

-េបេយងយករកុមៈ 
6789 7896 8967 9678

មកតេរមៀបជវង់។ 

 
 
 
-ចំនួនចមល ស់រចំែដលៃន r

ធតុយកពី n ធតុគឺ rn  ។ 
 
-សិសសទញជទូេទ 
 
 
ចមល ស់រចំែដលៃន r ធតុយកពី n

ធតុគឺជតេរមៀបមនលំដប់ៃន r  
ធតុែដលធតុនីមួយៗអចជធតុ 
ដែដលយកេចញពី n ធតុខុសគន ។ 
ចំនួនចមល ស់រចំែដលៃន r ធតុយក 
ពី n ធតុេសមនឹង rn  ។ 
-លទធផលៃនករេបះរគប់ឡុកឡ 
ក់ចំនួន 2 ដងបនតបនទ ប់គន េនះគឺជ 
ចមល ស់រចំែដលៃន 2 ធតុយកពី6  
ធតុ។ចំនួនចមល ស់េនះគឺៈ 26 36=  
 
 
-សិសសសេងកត និងេធវតមករែណ 
នំរបស់រគូ។ 
 
 
-ជចមល ស់ៃន 4 ធតុ េហយចំនួន 

តេរមៀបគឺៈ 4! 24= រេបៀប។ 

 
 
 
 
 

-េធវតមករែណនំ។ 
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-រគូេលកយកតេរមៀបមួយរកមុខង 
េរកមេដមបឲីយសិសសេធវសកមមភព 
តមរកមុៈ 6789 7896 8967 9678  
ឲយសិសសេរៀបជវង់។ 
 
 
-េតករតេរមៀបជវង់ទំង 4

េលខរបស់ជួរេដកេនះមនករ 
ផល ស់បតូរេលខលំដប់េលខេរៀងឬ
េទ? មនបុ៉នម នរេបៀប? 
-េតចមល ស់វង់ៃន 4 ធតុកំណត់បន 
ដូចេមតច? 
 ដូចេនះចំនួនចមល ស់វង់ៃន n

ធតុកំណត់បនដូចេមតច ? 

 
 

 
-េគសេងកតេឃញថកនុងរកមុ 

6789 7896 8967 9678  
ជរេបៀបែតមួយរេបៀបេបដក់ជ 
វង់េរពះ6 ជិត7 7 ជិត8 8 ជិត9  
9 ជិត6 មិនបតូរលំដប់។េដយចំនួន 
ទំងអស់មន6 រកុម  េនះចមល ស់ 
ៃន 4 ធតុមន6 រេបៀប។ 
ដូចេនះ ចំនួនចមល ស់វង់ៃន 4

ធតុតិចជង 4 ដង ។ 
េគកំណត់បន 

ចំនួនចមល ស់វង់ៃន 4 ធតុគឺ 4!

4
។ 

ដូចេនះចំនួនចមល ស់វង់ៃន n  

កំណត់បនរបូមនត ( )!
1 !

n
n

n
= −  

 
 
 

 
 
 
 

-សិសសយកតតុងចុះេលខទំង 4  
មកតេរមៀបជវង់តមលំដប់របស់ 
ជួរេដក6789 រចួកត់រតទុក។ 
 
 
 
 

-មិនបនបតូរផល ស់េទ េរពះ 
6 ជិត7 7 ជិត8 8 ជិត9 9 ជិត6  
 
 
 
 

-ចមល ស់វង់ៃន 4 ធតុកំណត់បន 4!

4
 

 
ចំនួនចមល ស់វង់ៃន n ធតុកំណត់ 

បនរបូមនត ( )!
1 !

n
n

n
= −   រេបៀប។ 

 

6 7 8 9

6

7

89

6

7

9

86

8

79

6 7 8 9

6

7

89

6

7

9

86

8

79
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-ឧទហរណ៍២៖ 
រគួសរមួយមនមនុសសចស់ 4

នក់និងេកមង 2 នក់ អងគុយហូប 
បយជំុតុមូលមួយ ។ 
   
ក.េតករអងគុយេនះមនបុ៉នម នរេបៀ
បខុសគន  ។ 
  ខ. េបេកមង 2 នក់អងគុយជិតគន ជ   
និចចេតករអងគុយេនះមនបុ៉នម នរ
េបៀប ?  
 

ជំហនទី ៤ 
(ពរងឹងពុទធិ) 

-ឧទហរណ៍២៖ 
រគួសរមួយមនមនុសសចស់ 4

នក់ និងេកមង 2 នក់ អងគុយហូប 
បយជំុតុមូលមួយ ។ 
   
ក.េតករអងគុយេនះមនបុ៉នម នរេបៀ
បខុសគន  ។ 
  ខ. េបេកមង 2 នក់អងគុយជិតគន ជ   
និចចេតករអងគុយេនះមនបុ៉នម នរ
េបៀប ?  
 
 

 
 
 

-ក. រេបៀបអងគុយរបស់មនុសស 6  
 នក់េនះជចមល ស់វង់ ៃន6 ធតុ 
    ចំនួនចមល ស់វង់ៃន6 ធតុគឺ 
6!

5! 5 4 3 2 1 120
6

= = × × × × =  

ខ.េបេកមង 2 នក់អងគុយជិតគន  េនះ 
េយងគិតថេកមង 2 នក់េនះអងគុយ 
រមួគន មួយកែនលងដូចេនះ ជចមល ស់ 
វង់5ធតុបុ៉ែនតរេបៀបែដលេកមងទំង 
ពីរអងគុយជិតគម មនពីររេបៀបេផសង
គន (េឆចងសត )ំ។េគបនចំនួនចំមល ស់វ

ង់ែដលេកមងពីរនក់អងគុយជប់គន គឺៈ 

( )2! 5 1 ! 2 4! 48− = × = រេបៀប។ 
 
-ដក់លំហត់ៈ 
សិសសមួយរកុមមនរសី 2

នក់របុស6 នក់អងគុយជំុវញិតុមូល 
េធវករងរជរកមុ។េតសិសសអចអ
ងគុយបនបុ៉នម នរេបៀប េបសិសស 
រសី 2 នក់អងគុយទល់មុខគន  ។ 

ជំហនទី៥ 
(បណត ំេផញរ) 

 
-កត់លំហត់ទុកេធវេនផទះ។ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
គណិតវិទយថន ក់ ទី១០ 

បេរងៀនៃថងទី.....ែខ.......ឆន ២ំ០.... 
វិធីបេរងៀនសរសតបេរងៀន េគលវិធីសសិសមជឈមណឌ ល 

I ចំណងេជ ងេមេរៀន 
 ជំពូកទី៨       ចមល សន់ិង បនស ំ
 េមេរៀនទី២    បនស ំ
  ២.១ បនស ំ
  ក. បនស ំr ធតុយកពី n ធតុ   
  ខ. លកខណះៃនបនស ំ
  គ. ចមល ស់ែបងែចកបន 

II វតថុបំណងៈ េរកយរនេមេរៀនចបសិ់សសអច 
• ចេំណះដងឹៈ របបប់នពីភពខសុគន រវងចមល សនិ់ង បនស ំរបបប់នពីរបូមនត 

ៃនកររកចនំនួៃនបនសរំបបប់នពីរបូមនតៃនកររកចនំនួចមល សែ់បងែចក
បន 

• ចេំណះេធវើៈ េដះរសយលំហតេ់ដយេរបីរបូមនតបនសេំដះរសយលំហត ់
េដយេរបីរបូមនតចមល សែ់បងែចកបន 

• ឥរយិបថៈ អនវុតតកនុងជីវភពរសេ់នរបចៃំថង 
III រយះេពលៈ 2h 
IV សមភ រៈឧេទទសៈ ផទ ងំរបូភពនិង ករមងលំហត ់
V  ដំេណ រករបេរងៀនៈ 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសសិស 
ពិនិតយ វតតមន វនិយ័និង 
អនមយ័ 

ជំហនទី១(២នទី) 
(រដឋបលថន ក់) 

តណំងថន ករ់យករណ៍ 

 
 

េតើចនំនួចមល សៃ់ន r ធត ុ
យក ពី n ធត ុ

ជំហនទី២(១០នទី) 
       រលំឹកេមេរៀន 

 
 

ចនំនួចមល សៃ់ន r ធតយុកពី 
n ធត ុមនរបូមនតៈ 
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មនរបូមនតដចូេមតច? 
 
 

• េតើចមល សគ់តិលំដប ់ 
ែដរឬេទ? 

• ចរូគណន p(6,4)។ 
 

 

( ) ( ) ( )

( )

, 1 1

!

!

p n r n n n r

n

n r

= − ⋅⋅⋅ − +

=
−

  

 
• ចមល សគ់តិលំដប ់ ។ 

 
•  
        

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
-េតើករចបៃ់ដរវងAនិងB 
ដចូគន នឹងករចបៃ់ដរវងB 
និង A  ែដរឬេទ? 
-េតើករចបៃ់ដសំែដងករ 
គរួសមេនះគតិពី ដបែ់ដរ 
ឬេទ? 
 

ជំហនទី៣(៦០នទី) 
      េមេរៀនរAចៃំថង 
េមេរៀនទ២ី               បនសំបនសំបនសំបនស ំ   
 
២.១ បនស ំ
ក. បនសៃំន rធតយុកពី n ធត ុ
ឧទហរណ៍ៈ 
កនុងរកុមមួយមនេកមង ៤នក ់
េឈម ះ A, B, C និងD។ េបើ 
េកមងពីរនកច់បៃ់ដ សំែដង 
ករគរួសមនិងគន េតើករ 
ចបៃ់ដេនះមនប៉ុនម ន 
រេបៀប?  
•េបើេគេអយេកមងពីរនក ់
ចបៃ់ដសំែដងករគរួសមនឹង
គន េនះេគេឃើញរេបៀបៃន
ករ ចបៃ់ដេនះមនែតមួយ 
រេបៀប េរពះថ Aចបៃ់ដ B 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

•ករចបៃ់ដរវងAនិង  B 
 ដចូគន នឹងករចបៃ់ដរវង 
 B នឹងA។ 
-ករចបៃ់ដសំែដងករគរួ 
សមេនះមិនគតិពីលំដប ់
េទ។ 
 
 

6! 6!
(6,4)

(6 4)! 2!

6 5 4 3 2!

2!
6 5 4 3 360

p = =
−

× × × ×=

= × × × =
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កដ៏ចូជ Bចបៃ់ដរបស ់ A 
ែដរមននយ័ថករចបៃ់ដ
េនះ គម នលំដប ់ មុនេរកយ 
េឆវងសត េំទ។េហើ យ ករចប ់
ៃដរេបៀបេនះ េហថ បនស ំ
ៃន 2  ធត ុ  យកពី 4 ធត។ុ 
េគកណំតស់រេសរៈ  C(4,2)។ 
ែដល 

 

(4,2)
(4,2)

2!
4!

(4 2)!2!

4!

2!2!
4 3

6
2

P
C =

=
−

=

×= =

                   

                 
ចមល ស ់

(គតិលំដប)់ 
បនស ំ

(មិនគតិលំ
ដប)់ 

AB     BA 
AC     CA 
AD     DA 
BC     CB 
BD     DB 
CD     DC 

AB 
AC 
AD 
BC 
BD 
CD 

=12រេបៀប =6 រេបៀប 
 

ជទេូទៈជទេូទៈជទេូទៈជទេូទៈ បនសៃំន rធតយុកពី 
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-េតើករេរៀបេសៀវេភសរមប ់
ខ ចរីបសស់កុ តពីលំដបែ់ដរឬ 
េទ? 

 
-ដេូចនះេតើវជបនសឬំជចមល ស?់ 

 
-េតើវជបនសបំ៉ុនម ន ធតយុក 
កនុងប៉ុនម នធត?ុ 
 
 
 
 
 
 

n គជឺករយករពមគន មតង r 
ធត ុេចញពី n ធតខុសុៗគន  
េដយមិនគតិពីលំដបៃ់ន 
ករយកេចញ។ 
�� ∈ ℕ, n ∈ ℕ, r ≤ n� 
ចនំនួបនសៃំន r ធតយុកពី n 
ធតគុៈឺ 

( ) ( )
( )

, !
,

! ! !

P n r n
C n r

r n r r
= =

−  

របតតបិតតៈិ    
កនុងទៃូនបណណ លយ័មួយមន 
េសៀវេភគណិតវទិយ 4កបល 
ខសុៗគន  និងរបូវទិយ 2 កបល 
ខសុៗគន ែដរ។ ករតូវករអន 
េសៀវេភទងំអស ់ែនតអចខ ច ី
េសៀវេភមតងបនែត 3 កបល 
កនុងចេំណមេសៀវេភេន 
កនុង ទេូនះ។ 
  ក. សកុអចេរៀបេសៀវេភ 
3 កបលសរមបខ់ ចបីនប៉ុនម ន 
រេបៀប? 
   ខ. សកុចងប់នេសៀវេភ 
គណិតវទិយ 2 កបល និង 
របូវទិយ 1 កបលេតើសកុអច 
េធវើករេរៀបេសៀវេភេនះ 
បន ប៉ុនម នរេបៀប? 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
-ករេរៀបេសៀវេភ សរមប ់
ខ ចរីបសស់កុមិនគតិពីលំដប់
េទ។ 

 
-វជបនស។ំ 
-វជបនស ំ3 ធតយុក កនុង 6 
ធត។ុ េគបនៈ 

6! 6!
(6,3)

(6 3)!3! 3!3!

6 5 4
20

3 2

C = =
−

× ×= =
×
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• ចេំពះសំនរួ(ខ)  
ក. េបើេគចងប់នេសៀវេភ 
គណិតវទិយ 2 កបលេតើេគ 
បនវជបនសបំ៉ុនម នធត ុ
យកកនុងប៉ុនម នធត?ុ 
ខ. េបើេគចងប់នេសៀវេភ 
របូវទិយ 1 កបលេតើេគ 
បនវជបនសបំ៉ុនម នធត ុ
យកកនុងប៉ុនម នធត?ុ 
-ចេំពះសំនរួែដលេគ 
ចងប់នេសៀវេភគណិត 
២កបលនិងេសៀវេភរបូ 
១កបល េតើេគទញបន 
ដចូេមតច? 
 

 
 

-េតើ c(n,r)មនរបូមនត 
ដចូេមតច? 
-ចរូគណនៈ  

        

( )
( )

( , )

( , )

,0

,1

c n n r

c n n

c n

c n

⋅ −
⋅
⋅

⋅

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ចេមលើយៈ 
 

ក.ចនំនួធតៃុនបនស ំ
6! 6!

(6,3)
(6 3)!3! 3!3!

6 5 4
20

3 2

C = =
−

× ×= =
×

 

 

ខ.ចនំនួធតៃុនបនស ំ
4! 2!

(4,2) (2,1)
(4 2)!2! (2 1)!1!

4! 2!

2!2! 1!1!
4 3

2 12
2

c c× = ×
− −

= ×

×= × =

 

 
 
    
 
 

 
 
 
 
 
    
 
 
 
 
 

4! 2!
(4,2) (2,1)

(4 2)!2! (2 1)!1!

4! 2!

2!2! 1!1!
4 3

2 12
2

c c× = ×
− −

= ×

×= × =

 

 
-េបើេគចងប់នេសៀវេភ 
គណិត វទិយ 2 កបលេគបន 
វជ បនស ំ2 ធតយុកកនុង 4 
ធតគុៈឺ c(4,2)។ 
-េបើេគចងប់នេសៀវេភរបូ 
វទិយ 1កបលេគ បនវជ 
បនស ំ1ធត ុយកកនុង 2 ធត។ុ 
គ ឺc(2,1)។ 
-ចេំពះសំនរួែដលេគ 
ចងប់នេសៀវេភគណិត      
២កបលនិងេសៀវេភរបូ 
១កបល េតើេគទញបនវ 
ជបនស ំc(4,2)និង c(2,1) ឬ  

4! 2!
(4,2) (2,1)

(4 2)!2! (2 1)!1!

4! 2!

2!2! 1!1!
4 3

2 12
2

c c× = ×
− −

= ×

×= × =

 
!

( , )
( )! !

n
c n r

n r r
=

−
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របតបិតតៈិេតើេគអច 
ចមល សត់អួកសរៃនពកយ 
MATHEMATICបនប៉ុនម ន 
រេបៀប? 

 
-េតើចនំនួអកសរទងំ អសម់ន 
ប៉ុនម នត ួខ លះ? 

 
 
ខ. លកខណះៃនបនស ំ

( , ) ( , )

( , ) 1

( ,0) 1

( ,1)

c n n r c n r

c n n

c n

c n n

− =
=
=
=

 

របតតបិតតៈិ ចរូបងហ ញថ 
3(3,0) (3,1) (3,2) (3,3) 2C C C C+ + + =  

គ. ចមល សអ់ចែបងែចកបនចមល សអ់ចែបងែចកបនចមល សអ់ចែបងែចកបនចមល សអ់ចែបងែចកបន 
ជទេូទៈជទេូទៈជទេូទៈជទេូទៈ  ចមល ស ់n វតថុ ែដល 
េនកនុងមនវតថុរបេភទទ១ីរប 
េភទទ២ី...របេភទទkីេហើ យ 
វតថុរបេភទនីមួយៗមនចនំនួ
េរៀងគន                                         

 1 2( ....... )kr r r n+ + + =  
េហថចមល សែ់បងែចកបន 
ចនំនួចមល សែ់បងែចកបន
គៈឺ 

1 2

!

! !..... !k

n

r r r
 

10!
10 9 7 6 5 4 3 2

2!2!1!2!1!1!1!
= = × × × × × × ×

 

!
( , )

( )!( )!

!
( , )

( )! !

!
( , ) 1

( )! !

! !
( ,0) 1

( 0)!0! !

!
( ,1)

( 1)!1!

n
c n n r

n n r n r

n
c n r

n r r

n
c n n

n n n

n n
c n

n n

n
c n n

n

• − =
− + −

= =
−

• = =
−

• = = =
−

• = =
−

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3

(3,0) (3,1) (3,2) (3,3)

1 3 3 1 8 2

C C C C+ + +
= + + + = =

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ដេូចន ះេគបនៈ 
10!

2!2!1!2!1!1!1!
10 9 7 6 5 4 3 2

=

= × × × × × × ×
 

1 2, ,.........., kr r r

2, 2, 2,

1, 1, 1, 1

M A T

H E I C

= = =
= = = =
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-ចនំនួបនសៃំន rធត ុយកពី n  
ធត ុមន របូមនតដចូេមតច? 
-េតើបនសគំតិលំដប ់ែដរឬេទ? 

ជំហនទី៤ 
(ពរងឹងពុទធ) 

 

 
- 

!
( , )

( )! !

n
C n r

n r r
=

−
 

-បនសមិំនគតិលំដប ់េទ។ 

 
 • កុេំភលចេធវើកចិ ចករផទះទងំ 
អសគ់ន ។ 

ជំហនទី៥(បណត េំផញ រ) 
ចូរគណនៈ (7,3), (12,3), (5,1)C C C  

 
• សិសសកតរ់ត 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
• មុខវជិជ   ៖ គណិតវទិយ 
• ថន ក់ទី  ៖ ១០ 
• ជំពូកទី៨  ៖ ចមល ស់ និងបនស ំ
• េមេរៀនទី១  ៖ បនស ំ
• រយៈេពល  ៖ ០២េម៉ង  

.I  វតថុបំណងវតថុបំណងវតថុបំណងវតថុបំណង 
• ចំេណះដឹងៈ សគ ល់ពីលកខណៈៃនេទវធ េមគុណៃនេទវធតមរយៈឧទហរណ៍។ 
• ចំេណះេធវៈ  ពនល តេទវធ រកេមគុណៃនេទវធតមរតីេកណប៉សក ល់ រកេមគុណេទវ 

ធតមរយៈបនសំ និងរកេមគុណេទវធកនុងករពនល ត ( )n
a b+   ។ 

• ឥរយិបថៈ  មនគំនិតៃចនរបឌិតខពស់កនុងករេដះរសយលំហត់ និងមនបំនិនរប 
សពវកនុងជីវភពរបចំៃថង។ 

.II  ខលឹមសេមេរៀនខលឹមសេមេរៀនខលឹមសេមេរៀនខលឹមសេមេរៀន 
 2.2 / .រទឹសតីបទេទវធ 

  ក. ពនល តេទវធៃន ( )1
n

a+  
  ខ. រទឹសតីបទេទវធ 

.III  សមភ រៈឧបេទសសមភ រៈឧបេទសសមភ រៈឧបេទសសមភ រៈឧបេទស 
• តរងេមគុណេទវធ 
• េសៀវេភសិសសទំព័រទី ៨១ដល់ ៨៥ 

.IV  ដំណឹកនំេមេរៀនៈដំណឹកនំេមេរៀនៈដំណឹកនំេមេរៀនៈដំណឹកនំេមេរៀនៈ (រយះេពល០២េម៉ង) 

សកមមភពរគ ូ ខ លមឹសរេមេរៀន សកមមភពសិសស 
 

 

 

+ពិនិតយសណត ប់ធន ប់ថន ក់ អន 
ម័យ និងអវតតមនសិសស។ 

ជំហនទី១ 
(រដឋបលថន ក់) 

 
 
+របធនថន ក់េឡងរយករណ៍។ 
 

 
 
+ពនល តកេនសម 

( ) ( )2 3
,a b a b+ + ។ 

 
 

 

ជំហនទី២ 
(រលឹំកេមេរៀនចស់) 

 
 
 
 
 

 
 
+ ( )( )2( )a b a b a b+ = + +  

              2 22a ab b= + +  
( ) ( ) ( )

( )( )

3 2

2 2

3 2 2 3

2

3 3

a b a b a b

a ab b a b

a a b ab b

+ = + +

= + + +

= + + +
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2

2 3

2 3 4

0: 1 1

1: 1 2

2: 1 2 3

3: 1 3 3 4

4: 1 4 6 4 5

n

n a

n a a

n a a a

n a a a a

=
= +

= + +

= + + +

= + + + +

tY
tY
tY
tY
tY

+ចុះេប ( )25
a b+ = ? 

 
 
 
 
 

 

 

 

+ចូរពនល តកេនសម

( ) ( )0 1
1 , 1a a+ +  

( ) ( )2 3
1 , 1a a+ +   និង ( )4

1 a+ ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
+ឲយសិសសសរេសរេឡងវញិនូវ 
លទធផលៃនករពនល ត និងចំនួនតួ 
ចំេពះ 0, 1, 2, 3, 4n n n n n= = = = =  
 

+េបសវ័យគុណៃនពហុធេសមនឹង n  
េតករពនល តមនបុ៉នម នតួ? 
+េគសេងកតេឃញយ៉ងណចំេពះ 
និទសសនតៃន a ? 
+ចូរសននិដឋ នពីលទធផលៃនករពនល  

តេទវធ ( )1
n

a+ ? 
 
 
 

 

 

 

ជំហនទី៣ 
(េមេរៀនរបចំៃថង) 

ជំពូកទី៨    ចមល ស់ និងបនស ំ
េមេរៀនទី២            បនសំបនសំបនសំបនសំ            (ត) 
2.2 / រទឹសតីបទេទវធ 

    ក/.ករពនល តេទវធ ( )1
n

a+  
+េគមនៈ 

( )0
~ 1 1a+ =   

( )1
~ 1 1a a+ = +  

( )2 2~ 1 1 2a a a+ = + +  

( ) ( ) ( )
( )( )

3 2

2

2 3

~ 1 1 1

1 2 1

1 3 3

a a a

a a a

a a a

+ = + +

= + + +

= + + +

 

( ) ( ) ( )
( )( )

4 3

2 3

2 3 4

~ 1 1 1

1 3 3 1

1 4 6 4

a a a

a a a a

a a a a

+ = + +

= + + + +

= + + + +  
 
 
 
 
 
 
+មនន័យថេបសវ័យគុណៃនពហុ
ធេសមនឹង n

េនះលទធផលករពនល តមន

( )1n + តួ ។ 
 

+លទធផលៃនករពនល ត ( )1
n

a+  
ជផលបូកៃន ( )1n + ឯកធមន 
អេថរ a ែដលនិទសសនតៃន a េកនពី 
0 េទ n ។ 
 

 

 

 
 
 
 
 
 
+សិសសេឡងពនល តៈ 

( )0
~ 1 1a+ =   

( )1
~ 1 1a a+ = +  

( )2 2~ 1 1 2a a a+ = + +  

( ) ( ) ( )
( )( )

3 2

2

2 3

~ 1 1 1

1 2 1

1 3 3

a a a

a a a

a a a

+ = + +

= + + +

= + + +

 

( ) ( ) ( )
( )( )

4 3

2 3

2 3 4

~ 1 1 1

1 3 3 1

1 4 6 4

a a a

a a a a

a a a a

+ = + +

= + + + +

= + + + +

 

+សិសសេឡងសរេសរៈ 

2

2 3

2 3 4

0: 1 1

1: 1 2

2: 1 2 3

3: 1 3 3 4

4: 1 4 6 4 5

n

n a

n a a

n a a a

n a a a a

=
= +

= + +

= + + +

= + + + +

tY
tY
tY
tY
tY

 

 

+លទធផលករពនល តមន ( )1n + តួ  
 
+និទសសនតៃន a េកនពី 0 េទ n ។ 
 

+លទធផលៃនករពនល ត ( )1
n

a+  
ជផលបូកៃន ( )1n + ឯកធមន 
អេថរ a ែដលនិទសសនតៃន a េកនពី 
0 េទ n ។ 
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+របប់សិសសថេមគុណរបស់ឯក
ធនីមួយៗែដលជតួៃនករពនល ត 
េទវធេនះេហថេមគុណេទវធ។ 
+ចូរសរេសរេមគុណេទវធបនតបនទ

ប់បនពីករពនល ត ( )1
n

a+  
ចំេពះ

0, 1, 2, 3, 4n n n n n= = = = =  
 
 
+េតេមគុណេទវធែដលបនេនះម
នរងដូចអវី? 
+របប់សិសសៈ េមគុណេទវធបនតប 
នទ ប់េនះមនរងជរតីេកណេហ
ថរតីេកណប៉ស់សក ល់។េមគុណ 
េទវធៃនចុងសងខងេសម1ជនិចច  
េហយចំនួនកនុងរតីេកណតមជួរ 
េដកនីមួយៗបនពីករបូក 2 ចំនួន 
ជប់គន របស់ជួរេដកេនះ។ 
+ឲយសិសសសេងកតេមលករពនល ត 

( )4
1 a+ េមគុណនីមួយៗមន   

លកខណៈយ៉ងណ? 

( ) ( )( )( ) ( )4
1 1 1 1 1a a a a a+ = + + + +  

2 3 41 4 6 4a a a a= + + + + េគថ៖ 
~ 1ជចំនួនបនសៃំន 0 ធតុរបស់ a  
     កនុង 4 កតត ៈ ( )4,0 1C = ។ 
~ 4 ជចំនួនបនសៃំន1ធតុរបស់ a  
     កនុង 4 កតត ៈ ( )4,1 4C = ។ 
~ 6ជចំនួនបនសៃំន 2 ធតុរបស់ a  
     កនុង 4 កតត ៈ ( )4, 2 6C = ។ 
~ 4 ជចំនួនបនសៃំន3ធតុរបស់ a  
     កនុង 4 កតត ៈ ( )4,3 4C = ។ 
~ 1ជចំនួនបនសៃំន 4 ធតុរបស់ a  

+ េមគុណរបស់ឯកធនីមួយៗ 
ែដលជតួៃនករពនល តេទវធេនះ
េហថេមគុណេទវធ។ 

+េមគុណេទវធបនតបនទ ប់ៃន ( )1
n

a+  
ចំេពះ

0, 1, 2, 3, 4n n n n n= = = = =  
0 : 1

1: 1 1

2 : 1 2 1

3 : 1 3 3 1

4 : 1 4 6 4 1

n

n

n

n

n

=
=
=
=
=

 

 
+េមគុណេទវធបនតបនទ ប់េនះមន
រងជរតីេកណេហថរតីេកណ
ប៉ស់សក ល់។េមគុណេទវធៃនចុង
សងខងេសម1ជនិចច 
េហយចំនួនកនុងរតីេកណតមជួរ
េដកនីមួយៗបនពីករបូក 2

ចំនួនជប់គន របស់ជួរេដកេនះ។ 

+ករពនល ត ( )4
1 a+

េមគុនីមួយៗមនលកខណៈយ៉ង
ណ? 

( ) ( )( )( ) ( )4
1 1 1 1 1a a a a a+ = + + + +  

2 3 41 4 6 4a a a a= + + + + េគថ៖ 
~ 1ជចំនួនបនសៃំន 0 ធតុរបស់ a  
     កនុង 4 កតត ៈ ( )4,0 1C = ។ 
~ 4 ជចំនួនបនសៃំន1ធតុរបស់ a  
     កនុង 4 កតត ៈ ( )4,1 4C = ។ 
~ 6ជចំនួនបនសៃំន 2 ធតុរបស់ a  
     កនុង 4 កតត ៈ ( )4, 2 6C = ។ 
~ 4 ជចំនួនបនសៃំន3ធតុរបស់ a  
     កនុង 4 កតត ៈ ( )4,3 4C = ។ 
~ 1ជចំនួនបនសៃំន 4 ធតុរបស់ a  

+សិសសសត ប់។ 
 
 
+សិសសេឡងសរេសរ៖ 

0 : 1

1: 1 1

2 : 1 2 1

3 : 1 3 3 1

4 : 1 4 6 4 1

n

n

n

n

n

=
=
=
=
=

 

+រងដូចរតីេកណ។ 
 
+សិសសសត ប់។ 
 
 
 
 
 
 
+សេងកត 
និងតមដនេលករពនយល់របស់
រគូ ។ 
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     កនុង 4 កតត ៈ ( )4, 4 1C = ។ 
+ចូរសរេសររងទូេទរបស់រតីេក
ណប៉សក ល់ចំេពះ 

1, 2, 3, 4n n n n= = = = ។ 
 
 
 
+ឲយសិសសទញជទូេទ ។ 
 
 
 
 
+ឧទហរណ៍៖ 

េដយរបីរបូមនតពនល តៃន ( )1
n

a+  

ចូរពនល តេទវធៃន ( )5
1 2x+ ។ 

 
 
 
 
 
 

+ចំេពះេទវធៃន ( )n
a b+ េគអច 

សរេសរ៖ 

1 1
n n

nb b
a a

a a

    + = +    
    

 

ឲយសិសសពនល តេដយេរបរបូមនត 

( )1
n

a+ ។ 
 
 
 
 
 

     កនុង 4 កតត ៈ ( )4, 4 1C = ។ 
 
+េដយេរបបនសំ ( ),C n r េគបនរតី 
េកណប៉សក ល់៖ 

( ) ( )
( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( ) ( ) ( )

1,0 1,1

2,0 2,1 2,2

3,0 3,1 3,2 3,3

4,0 4,1 4,2 4,3 4,4

C C

C C C

C C C C

C C C C C

 

+ជទូេទ៖  

កនុងករពនល តេទវធៃន ( )1
n

a+

ែដល 
n IN∈  េគបន៖ 

( ) ( ) ( ) ( )
( ) ( )

21 ,0 1 ,1 ,2

... , ... ,

n

r n

a C n C n a C n a

C n r a C n n a

+ = + +

+ + + +
 

 
+ឧទហរណ៍៖ 

( ) ( )( ) ( ) ( )( ) ( )
( )( ) ( ) ( )( ) ( )
( )( ) ( ) ( )( ) ( )

( ) ( ) ( ) ( )
( ) ( )

( )

5 5 0 4 1

3 2 2 3

1 4 0 5

5 2 3

4 5

5 2 3 4 5

1 2 5,0 1 2 5,1 1 2

5,2 1 2 5,3 1 2

5,4 1 2 5,5 1 2

1 2 1 5 2 10 2 10 2

5 2 2

1 2 1 10 40 80 80 32

x C x C x

C x C x

C x C x

x x x x

x x

x x x x x x

+ = +

+ +

+ +

+ = + + +

+ +

+ = + + + + +

 

ខ/. រទឹសតីបទេទវធ 

( ) ( )

( )

( ) ( ) ( )
( )

2

1

2 2

1 1

[1 ,1 ,2

... , ]

,0 ,1

,2 ...

n n
n

n

n

n n n

n n

b b
a a

a a

b b
a C n C n

a a

b
C n n

a

a b C n a C n a b

C n a b b

−

−

    + = +    
    

   = + +   
   

 + +  
 

+ = +

+ + +

ជទូេទៈ េប n∈ℕ  េនះ 

 
+សិសសេឡងសរេសរៈ 
 

( ) ( )
( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( ) ( ) ( )

1,0 1,1

2,0 2,1 2,2

3,0 3,1 3,2 3,3

4,0 4,1 4,2 4,3 4,4

C C

C C C

C C C C

C C C C C

 

+សិសស�ញ�ទូេ
៖ 

កនុងករពនល តេទវធៃន ( )1
n

a+

ែដល 
n IN∈  េគបន៖ 

( ) ( ) ( ) ( )
( ) ( )

21 ,0 1 ,1 ,2

... , ... ,

n

r n

a C n C n a C n a

C n r a C n n a

+ = + +

+ + + +
 

 
 

( ) ( )( ) ( ) ( )( ) ( )
( )( ) ( ) ( )( ) ( )
( )( ) ( ) ( )( ) ( )

( ) ( ) ( ) ( )
( ) ( )

( )

5 5 0 4 1

3 2 2 3

1 4 0 5

5 2 3

4 5

5 2 3 4 5

1 2 5,0 1 2 5,1 1 2

5,2 1 2 5,3 1 2

5,4 1 2 5,5 1 2

1 2 1 5 2 10 2 10 2

5 2 2

1 2 1 10 40 80 80 32

x C x C x

C x C x

C x C x

x x x x

x x

x x x x x x

+ = +

+ +

+ +

+ = + + +

+ +

+ = + + + + +

 

 
 
+សិសសេឡងពនល ត 

( ) ( )

( )

( ) ( ) ( )
( )

2

1

2 2

1 1

[1 ,1 ,2

... , ]

,0 ,1

,2 ...

n n
n

n

n

n n n

n n

b b
a a

a a

b b
a C n C n

a a

b
C n n

a

a b C n a C n a b

C n a b b

−

−

    + = +    
    

   = + +   
   

 + +  
 

+ = +

+ + +
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+ឧទហរណ៍ៈពនល តកេនសម ( )32 3x+   
 
 
 
 

( ) ( ) ( )
( ) ( )

1

2 2

,0 ,1

,2 ... ,

n n n

n n

a b C n a C n a b

C n a b C n n b

−

−

+ = +

+ + +
 

 
 
�សំគល់ៈសំគល់ៈសំគល់ៈសំគល់ៈកនុងករពនល តេទវធៃន 

( )n
a b+  េមគុណៃន n k ka b− គឺ 

( ),C n k ។ 

( ) ( )
( ) ( ) ( )( )
( )( ) ( )( ) ( )

3 3 2

2 3

2 3

2 3

2 3 2 3,1 2 (3 )

3,2 2 3 3,3 3

8 3 4 3 3 2 3 3

8 36 54 27

x C x

C x C x

x x x

x x x

+ = +

+ +

= + + +

= + + +

i

 

 
 
 
 
 

( ) ( )
( ) ( ) ( )( )
( )( ) ( )( ) ( )

3 3 2

2 3

2 3

2 3

2 3 2 3,1 2 (3 )

3,2 2 3 3,3 3

8 3 4 3 3 2 3 3

8 36 54 27

x C x

C x C x

x x x

x x x

+ = +

+ +

= + + +

= + + +

i

 

 
 

 
+របតិបតតិៈសរេសរបួនតួដំបូង 
តមសវ័យគុណេកនៃន y  

( )6
2 3y+           

 

ជំហនទី៤ 
(ពរងឹងពុទធិ) 

+របតិបតតិៈសរេសរបួនតួដំបូង 
តមសវ័យគុណេកនៃន x  

( )6
2 3y+           

 

 
+សិសសេឡងេធវៈ 

( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( ) ( )

6 6 5

2 34 3

2 3

2 3 2 6,1 2 3

6,2 2 3 6,3 2 3 ...

64 576 2160 4320 ...

y C y

C y C y

y y y

+ = +

+ + +

= + + + +

 

 
 
+េពលបអូនរតឡប់េទផទះវញិេធវលំ
ហត់ទី 6  និងទី8  ទំព័រទី87 ។ 
 
 

ជំហនទី៥ 
(បណត ំេផញ) 

 

 
 
+កត់រតេលខលំហត់ និងេលខ 
ទំព័រទុក។ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
 + Ð‗ЊĳŷЋ◦Ŝ▫Ė ˝с◦Б 10  
 +  ĄеĮР˝◦Б 9 " ŷНЋş◦њũ˝ĖО₣Ġų₣с " 
 +  ЮņЮũЬĕ◦Б 1" ŷНЋş◦њũ ĕЊ₣ŪĠŌ‗ŷЋĊБЮŲЧŷНЋş◦њũ " 
 +  ũŎкЮĮŲ 2  ЮŌл ₣  

I. ŷĳ□ОĠе‗₣ŷĳ□ОĠе‗₣ŷĳ□ОĠе‗₣ŷĳ□ОĠе‗₣ 
−  şеЮ‗йřЕ₣    : ₤Њ₤℮⅜ð ŲсŷНЋ◦њũ ĕЊ₣Βĳ□ĕњŎаĕŷНЋş◦њũ 
−  şеЮ‗йЮĊſЧ     :   ₤Њ₤℮˝е‗ĳс ŷНЋş◦њũ ŷНЋş◦њũЮ₤ŊЧýĖ  ĩĀОŎýĖ  ĕЊ₣ŷНЋş◦њũ₤Рĕŏ 

  −  ΟũЋŗĠ◦     :   ₤Њ₤℮ÐР₤ŷНЋş◦њũ˝ĖО₣Ġų₣сģĕŪĳЕņŪĳСŷ 
II. Šų Еņ⅜ũЮņЮũЬĕŠų Еņ⅜ũЮņЮũЬĕŠų Еņ⅜ũЮņЮũЬĕŠų Еņ⅜ũЮņЮũЬĕ 

 ơ.ơ. Βĳ□ĕњŎаĕŷНЋş◦њũ 
˝.  ŷНЋş◦њũЮ₤ŊЧýĖ  
    Š.  ŷНЋş◦њũĩĀОŎýĖ  
   Ð.  ŷНЋş◦њũ₤Рĕŏ 

 ơ.Ư.  ŪĠŌ‗ŷЋĊБĠР̋  ĕЊ₣ř˝ЮŲЧŷНЋş◦њũ 
    ˝. ŪĠŌ‗ŷЋĊБĠР˝ 
        

III. ₤еļũкĠЮŪ₣Эĕ₤еļũкĠЮŪ₣Эĕ₤еļũкĠЮŪ₣Эĕ₤еļũкĠЮŪ₣Эĕ 
− ĠĜĀ ĳсŪ˝Њĳ 
− ĬĀ е₣ũРĠļĮаĕŷНЋş◦њũ 
IV. řеЮ‗ЧũŁũĠЮŪ₣ЭĕřеЮ‗ЧũŁũĠЮŪ₣ЭĕřеЮ‗ЧũŁũĠЮŪ₣ЭĕřеЮ‗ЧũŁũĠЮŪ₣Эĕ 

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសិសស 
 

− រតតួពិនិតយអវតតមន អនម័យ 
សណត ប់ធន ប់ និង វន័ិយ 

ជំហនទ ី១( រដឋបលថន ក់) 
 

 

− តំណងថន ក់េឡងរយករណ៍ 
 

 
 
 

កសិករមន ក់េធវដំេណ រពីរភូមិ A  
េទភូមិ B មនចំងយ145km

េហយបនតេទភូមិC មនចំងយ 
189km  មនទិសេដរសបគន  ។ 
គណនចមង យពី A េទ B   ។ 

ជំហនទ ី២(រលឹំកេមេរៀនចស់) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

រកចមង យពីរភូមិ A េទ B  
 
 

េគបន AC AB BC= +  

145 189 334AC km= + =  
 

A CB145km 189km
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− និយមន័យវុចិទ័រ 
 
 
 
 
 
 

:Ex  សង់វុចិទ័រ AB
����

 និង CD
�����

 ។ 
ែដល   AB  
 
 
សំគល់ េគអចេរបអកសែតមួយ 
សរមប់សំគល់េឈម ះវុចិទ័រគឺ 

,AB a CD b= =
���� �� ����� �

 
 
 
 
 
 
 
 

:Ex  កនុងរបេលឡូរកប ABCD  
វុចិទ័រ AB

����

 និង CD
�����

មនទិសេដ 
ដូចគន និងរបែវងេសមគន  
 
 
 
 
 
 
 

ឧទហរណ៍ៈ ចូរេរៀបរប់េឈម ះ 
វុចិទ័រែដលេសមគន កនុងរបូខងេរក 

ជំហនទ ី៣(េមេរៀនថមី) 
 េមេរៀនទី ១ 
 
 
 

ơơơơ....ơơơơ....Βĳ□ĕњŎаĕŷНЋş◦њũΒĳ□ĕњŎаĕŷНЋş◦њũΒĳ□ĕњŎаĕŷНЋş◦њũΒĳ□ĕњŎаĕŷНЋş◦њũ 
វុចិទ័រ ជអងកត់មនទិសេដ ែដល 
មិនគិតពីទីតំង ។ 
វុចិទ័រ AB

����

មនចំណុច A  ជគល់ 
និង B ជចំណុចចុង ។               
 
 
 
េគបន  AB

����

 និងCD
�����

 
មនទិសេដដូចគន   ។ 
 េគមន ,AB a CD b= =

���� �� ����� �

 
 
 
 
 
 

ក. វុចិទរ័េសមើគន    
 
 
 
 

តមលកខណៈរបេលឡូរកម 
េគបន  ,AB CD AC BD= =  
ដូចេនះ ,AB CD=

���� �����

a b=
�� �

 
ĕЊŎņĕњŎкĕЊŎņĕњŎкĕЊŎņĕњŎкĕЊŎņĕњŎкវុចិទ័រពីរេសមគន  
លុះរតែត 
−  វមនទិសេដដូចគន  
− វមនរបែវងេសមគន  

- វុចិទ័រេសមគន មន 
MN QP=
����� ����

, MQ NP=
����� ����

 
,NI IQ MI IP= =

��� ��� ���� ���

 

 
 
 
 
 
 
 
 
−  វុចិទ័រ 
អងកត់មនទិសេដែដលមិនគិតពីទី
តំង។ 
 
 
 
 
− សង់វុចិទ័រ AB

����

  និង   CD
�����

 

      A  
 
 
− េគមន របូដូចខងេរកម 
 
 
 
 
  េគបន  ,AB a CD b= =

���� �� ����� �

 
 
 
 
 
− តមលកខណៈរបេលឡូរកម 

,AB CD AC BD= =  
,AB CD=

���� �����

a b=
�� �

 
វុចិទ័រពីរេសមគន  លុះរតែតមនទិស 

វុចិទ័រនិងរបមណវធីិេលវុចិទ័រ 

Db
�

C

Ba
��

A

D
b
�

C

Ba
��

A

BA
DC

CD

DC

B

a
��

b
�

BA

D
C
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េគមនវុចិទ័រពីរមនរបែវង 
េសមគន   
 
 
 
 
 
េគមន   MN PQ=  
នំឪយ    MN PQ= −

����� ����

 
 
 
 
 
 
 

ឧទហរណ៍ៈ កនុងរបូខងេរកម 
េតវុចិទ័រណខលះជវុចិទ័រផទុយគន  
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 
 
 
 
 

 
ខ.វុចិទរ័ផទុយគន  
ជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈ វុចិទ័រពីរផទុយគន  
លុះរតែត     
− វមនរបែវងេសមគន  
−  វមនទិសេដផទុយគន  
 
សំគល់ៈ AB BA= −

���� ����

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

- វុចិទ័រផទុយគន គឺ 
f
��

 និងb
�

   េហយ a
�

 និង e
�

 
 
 
 
 
 

គ. វុចិទរ័សូនយ 
a
�

 ជវុចិទ័រសូនយ   លុះរតែត 

0a =
�

 ។ កំណត់សរេសរ 0
�

 ។ 

 
a
�

 ជវុចិទ័រសូនយ   លុះរតែត 

0a =
�

 ។ កំណត់សរេសរ 0
�

 ។ 

េដដូចគន  និង របែវងេសមគន  ។ 
 
 
 

 
- វុចិទ័រេសមគន មន 

 
 
 
 
MN QP=
����� ����

, MQ NP=
����� ����

 
,NI IQ MI IP= =

��� ��� ���� ���

    
 
 
 

- េគមនវុចិទ័រពីរមនរបែវង 
េសមគន   
 
 
  
 
េគមន   MN PQ=  
នំឪយ MN PQ= −

����� ����

 
ជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈ វុចិទ័រពីរផទុយគន  
លុះរតែត    − វមនរបែវងេសមគន  
−  វមនទិសេដផទុយគន  
សំគល់ៈ AB BA= −

���� ����

 
 
 

- វុចិទ័រផទុយគន គឺ 
f
��

 និងb
�

   េហយ a
�

 និង e
�

 
 
 

 

N
M

PQ
I

M

PQ
I

N

Q P

M N

M N

Q P

e
�

b
�

a
�

f
��
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ឧទហរណ៍ៈ  0 , 0AA BB= =
���� � ���� �

 
 
 
 
 
 

េគមនរតីេកណែកង ABC មួយ 
4 , 3AB cm BC cm= =  ។ 

គណន AC  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
េគមនវុចិទ័រពីរ a

�

 និង b
�

។ 
តម A  េគសង់វុចិទ័រ  
AB a=
���� �

 និង AC b=
����� �

។
សង់បំេពញឪយបនរបេលឡូរកម 
ABCD  មួយ ។ 
 
 
 
ឧទហរណ៍ៈ សង់វុចិទ័រផគួប  
F
��

ៃន 1F
���

 និង 2F
���

 

 
 

ơơơơ....ƯƯƯƯ....ŪĠŌ‗ŷЋĊБĠР̋  ĕЊ₣ř˝ŷНЋş◦њũŪĠŌ‗ŷЋĊБĠР̋  ĕЊ₣ř˝ŷНЋş◦њũŪĠŌ‗ŷЋĊБĠР̋  ĕЊ₣ř˝ŷНЋş◦њũŪĠŌ‗ŷЋĊБĠР̋  ĕЊ₣ř˝ŷНЋş◦њũ    
ក. របមណវធិបូីកវុចិទរ័ 
តមរទឹសដីបទពីរតករ 

   2 2 2AC AB BC= +  
2 23 4 5AC cm= + =  

 េគអចសរេសរជវុចិទ័រ 

AC AB BC= +
����� ���� ����

 
 ដូចេនះ AB BC AC+ >

���� ���� �����

 

ជទូេទៈ ជទូេទៈ ជទូេទៈ ជទូេទៈ េបេគមនវុចិទ័រពីរ AB
����

 
និង BC
����

 េនះផលបូករវងវុចិទ័រ 
AB
����

និង BC
����

 គឺ AC
����

 ។ែដលេគ 
កំណត់សរេសរ 

2 2 2AC AB BC= +  
� şĤĠсŪĠЮŲΌСŪŁņŷЋĊБĠР̋şĤĠсŪĠЮŲΌСŪŁņŷЋĊБĠР̋şĤĠсŪĠЮŲΌСŪŁņŷЋĊБĠР̋şĤĠсŪĠЮŲΌСŪŁņŷЋĊБĠР̋     

 
 
 
 
 
 
 

េគបន AB AC AB BD+ = +
���� ����� ���� ����

 
(េរពះ AC BD=

���� ����

 ) ។ 
 េគបន   AB AC AD+ =

���� ����� ����

 ឬ          
         a b c+ =

� � �

  ។   
 
 
 
សង់វុចិទ័រផគួប F

��

ៃន 1F
���

 និង 2F
���

 

 
 
 
 
 
 

 
 
a
�

 ជវុចិទ័រសូនយ   លុះរតែត 

0a =
�

 ។ កំណត់សរេសរ 0
�

 ។ 

 
 
 
គណន AC  
តមរទឹសដីបទពីរតករ 

   2 2 2AC AB BC= +  
2 23 4 5AC cm= + =  

 េគអចសរេសរជវុចិទ័រ 

AC AB BC= +
����� ���� ����

 
 ដូចេនះ AB BC AC+ >

���� ���� �����

 
 
 

ជទូេទៈ ជទូេទៈ ជទូេទៈ ជទូេទៈ េបេគមនវុចិទ័រពីរ AB
����

 
និង BC
����

 េនះផលបូករវងវុចិទ័រ 
AB
����

និង BC
����

 គឺ AC
����

 ។ែដលេគ 
កំណត់សរេសរ 

2 2 2AC AB BC= +  

 
 េគមនរបេលឡូរកម ABCD  
 
 
 េគបន AB AC AB BD+ = +

���� ����� ���� ����

 
(េរពះ AC BD=

���� ����

 ) ។ 
 េគបន   AB AC AD+ =

���� ����� ����

 ឬ          
         a b c+ =

� � �

  ។   
 

A

C

B

D

a
�

b
�

c
�

1F
���

2F
���

A

C

B

A

C

B

D

a
�

b
�

c
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សង់វុចិទ័រផគួប F
��

ៃន 1F
���

 និង 2F
���

 

 
 
 

−  ចូរកំណត់និយមន័យ វុចិទ័រពីរ 
េសមគន  និង វុចិទ័រពីរផទុយគន  ។ 

ជហំនទីជហំនទីជហំនទីជហំនទី៤៤៤៤(ពរងឹងពុទធិ) 
 

 

 

 

 

 

 

−វុចិទ័រពីរេសមគន ជវុចិទ័រែដលមន
ទិសេដដូចគន និងរបែវងេសមគន  ។ 
−វុចិទ័រពីរផទុយគន ជវុចិទ័រែដល
មនរបែវងេសមគន និងទិសេដផទុយ 
គន   ។ 
 

កំណត់ផលបូក ,a b c d+ +
� � � ��

 
 
 
 
 
 

ជហំនទ ីជហំនទ ីជហំនទ ីជហំនទ ី៥៥៥៥(បណដ ំេផញរ) 
    

 
 

−កត់រត 

 
 

  

1F
���

2F
���

1F
���

2F
���

1 2F F+
��� ���

F
��

c
�

a
�

b
�

d
��
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កិចចែតងករបេរងៀន 
• គណិតវទិយថន ក់ទី ១០ 
• ជំពូកទី ៩ : វុចិទ័រកនុងបលង់ 
• េមេរៀនទី ១ : វុចិទ័រ និង របមណវធីិវុចិទ័រ 
• រយៈេពល ២ េម៉ង  

I.I.I.I. វតថុបំណងវតថុបំណងវតថុបំណងវតថុបំណង    
  −  ចំេណះដឹង  : សិសសសគ ល់វទ័ិរកំលំងផគួប 
  −  ចំេណះេធវ    :  សិសសគណនវធីិបូក និងវធីិដកវុចិទ័រតមចបប់របេលឡូរកម 
  −  ឥរយិបទ    :  សិសសសង់វុចិទ័រកំលំងផគួបបនរតឹមរតូវ 

II.II.II.II. ខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀន    
១.២. របមណវធីិបូក និងដកៃនវុចិទ័រ (ត) 
១.៣. របមណគុណវុចិទ័រ និងមួយចំនួនពិត 
    ក. របមណគុណវុចិទ័រ និងមួយចំនួនពិត 
    ខ. វុចិទ័រកូលីេនែអ៊ 

III.III.III.III. សមភ រៈសមភ រៈសមភ រៈសមភ រៈ    
−  បនទ ត់រកិត និង ផទ ំងរបូភព           

សកមមភពរគ ូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសិសស 
 
ពិនិតយអវតតមន វន័ិយ និង 
 សណដ ប់ធន ប់កនុងថន ក់េរៀន 

ជំហនទ ី១    (រដឋបលថន ក់) 
 

 
របធនថន ក់េឡងរយករណ៍ 
 

 
−  សង់កំលំងផគួបៃនវុចិទ័រ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ជំហនទ ី២     (រលឹំកេមេរៀន) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
−  សង់កំលំងផគួបៃនវុចិទ័រ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

b
�a

�

f
��

c
�

a
�
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�

a b+
� �

f
��c

�

c f+
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សំរយបញជ ក់លកខណៈផដុំ 
  និង លកខណៈរតឡប់ 
 
 
 
 
ឧទហរណ៍ៈ 
េគឪយបួនចំណុចេផសងគន

, , ,A B C D  
េរបៀបេធៀបផលបូក 

&AB BC AD DC+ +
���� ���� ���� ����

 
 
 
 
 
 
 
 
កនុងរតីេកណ ABC  មន 

BC BA AC AC BA= + = +
���� ���� ����� ���� ����

 
េគអចសរេសរ  

( )BC AC AB= + −
���� ���� ����

 

េគថ BC
����

ជផលដករវង 
AC
����

 និង AB
����

 ។ 
 
 
 
 

ជំហនទ ី៣  (េមេរៀនរបចំៃថង) 
 

 
១១១១....២២២២....របមណវធីិបូក និងដករបមណវធីិបូក និងដករបមណវធីិបូក និងដករបមណវធីិបូក និងដក (ត) 
លកខណៈៃនរបមណវធីិវុចិទ័រលកខណៈៃនរបមណវធីិវុចិទ័រលកខណៈៃនរបមណវធីិវុចិទ័រលកខណៈៃនរបមណវធីិវុចិទ័រ                         
1. a b b a+ = +
� � � �

 លកខណៈរតឡប់     
2. ( ) ( )a b c a b c+ + = + +
� � � � � �

លកខណៈផដុំ 
3. 0 0a a a+ = + =
� � � � �

 , 

( ) 0a a+ − =
� ��� �

 
សំគល់ៈ សំគល់ៈ សំគល់ៈ សំគល់ៈ ( )c a b+ +

� � �

អចសរេសរ 
c a b+ +
� � �

 េដយលប់វង់រកចក។ 
 

 
 

 
 
 
េគបន   AB BC AC+ =

���� ���� ����

  (1) 
AD DC AC+ =
����� ���� ����

(2) 
តម (1) និង (2) 
ដូចេនះ   

AB BC AD DC+ = +
���� ���� ���� ����

 
 

ខ. របមណវធិដិកវុចិទរ័ 

ជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈ 

0PQ OQ P= −
���� ���� ���

 
ចំេពះរគប់ចំណុច  
Oៃនបលង់ 
 

 
 
 
 
 
 កត់សំរយបញជ ក់ 
1. a b b a+ = +
� � � �

   លកខណៈរតឡប់ 
2. ( ) ( )a b c a b c+ + = + +
� � � � � �

លកខណៈផដុំ 
3. 0 0a a a+ = + =
� � � � �

  , ( ) 0a a+ − =
� ��� �

 
សំគល់ៈ សំគល់ៈ សំគល់ៈ សំគល់ៈ ( )c a b+ +

� � �

អចសរេសរ 
c a b+ +
� � �

 េដយលប់វង់រកចក។ 
 
� េរបៀបបបេធៀប 

&AB BC AD DC+ +
���� ���� ���� ����

 
 
 
 
 
េគបន   AB BC AC+ =

���� ���� ����

  (1) 
AD DC AC+ =
����� ���� ����

(2) 
តម (1) និង (2) 
ដូចេនះ   AB BC AD DC+ = +

���� ���� ���� ����

 
 
កនុងរតីេកណ ABC  មន 

BC BA AC AC BA= + = +
���� ���� ����� ���� ����

 
( )BC AC AB= + −

���� ���� ����

 

ជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈ 

0PQ OQ P= −
���� ���� ���

 
ចំេពះរគប់ចំណុចOៃនបលង់ ។ 

 

P

O

Q

វុចិទ័រនិងរបមណវធីិវុចិទ័រ 

A

B

C

D

A

B

C

D
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ឧទហរណ៍ៈ េគមន 
រតីេកណ ABC  មួយ។ 
រកផលដកវុចិទ័រ 
AB AC−
���� ����

 និង AC BC−
���� ����

  ។  
 
 
 
េគមនអ័កសចំនួនពិតតង 
េដយវុចិទ័រ 
 
េគបន 3AC AB=

���� ����

 
និង 2PA PC= −
���� ����

 
 
 
 
 
 
ឧទហរណ៍ៈ េគឪយវុចិទ័រ 
AB
����

 ចូរសង់វុទ័ិរ  
 ក. 2AC AB=
���� ����

 

 ខ. 1

2
AD AB= −
���� ����

  ។ 

េគមនអ័កសចំនួនពិត 
េគបន 3AC AB=

���� ����

 
       និង 2PA PC= −

���� ����

 
 
កំណត់និយមន័យ 
កូលីេនែអ៊  ។ 
 
 
 
រសយបញជ ក់លកខណៈរគឹៈ 

 
 
 
 
 
 

 
 

AB AC CB− =
���� ���� ����

 
AC BC AB− =
���� ���� ����

 
១១១១....៣៣៣៣....វធីិគុណវុចិទ័រនិងចំនួនពិតវធីិគុណវុចិទ័រនិងចំនួនពិតវធីិគុណវុចិទ័រនិងចំនួនពិតវធីិគុណវុចិទ័រនិងចំនួនពិត    

ក. គណុវុចិទរ័នងិចនំនួពិត 
ជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈ វុចិទ័រ a

�

 និង m  កំណត់ 
េដយ ma

�

: 
− េប a

�

 មិនេសមនឹង 0
�

េនះ 
េប 0m > េនះ ma

�

មន 
ទិសេដដូច a

�

មនរបែវង m a
�

 
។ 

1) េប 0m < េនះ ma
�

 មន 
ទិសេដផទុយ a

�

មនរបែវង m a
�

 
។ 

2) េប 0m =  េនះ ma
�

 ជ 0
�

 
− េប a

�

 េសមនឹង 0
�

 េនះ ma
�

 
ជវុចិទ័រ 0

�

 ។ 
− សង់វុចិទ័រ  ក. 2AC AB=

���� ����

 

    ខ. 1

2
AD AB= −
���� ����

 

 
 
 

 

 
 
 

AB AC CB− =
���� ���� ����

 
AC BC AB− =
���� ���� ����

 
១១១១....៣៣៣៣....វធីិគុណវុចិទ័រនិងចំនួនពិតវធីិគុណវុចិទ័រនិងចំនួនពិតវធីិគុណវុចិទ័រនិងចំនួនពិតវធីិគុណវុចិទ័រនិងចំនួនពិត    

ក. គណុវុចិទរ័នងិចនំនួពិត 
ជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈ វុចិទ័រ a

�

 និង m  កំណត់ 
េដយ ma

�

: 
− េប a

�

 មិនេសមនឹង 0
�

េនះ 
េប 0m > េនះ ma

�

មន 
ទិសេដដូច a

�

មនរបែវង m a
�

 
3) េប 0m < េនះ ma

�

 មន 
ទិសេដផទុយ a

�

មនរបែវង m a
�

 
4) េប 0m =  េនះ ma

�

 ជ 0
�

 
− េប a

�

 េសមនឹង 0
�

 េនះ ma
�

 
ជវុចិទ័រ 0

�

 ។ 
 
 
 
 
 
 

 
 
និយមន័យៈ និយមន័យៈ និយមន័យៈ និយមន័យៈ វុចិទ័រ a

�

 និងb
�

  ជ 
វុចិទ័រកូលីេនែអ៊ កលណ a

�

និងb
�

មនទិសេដដូចគន  
ឬទិសេដផទុយេគកំណត់សរេសរេដយ 

A

CB

A

CB

P

O

Q

A B CP

A B CD

A B CP

A B CD
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ឧទហរណ៍ៈ គណន 
ក. 3 4a b a+ −
� � �

 

ខ. ( ) ( )3 2 3 4u v u v+ − −
� � � �

 

 

 
 

ខ. វុចិទរ័កលីូេនែអ ៊
និយមន័យៈ និយមន័យៈ និយមន័យៈ និយមន័យៈ វុចិទ័រ a

�

 និងb
�

  ជ 
វុចិទ័រកូលីេនែអ៊ កលណ a

�

និង

b
�

 
មនទិសេដដូចគន  
ឬទិសេដផទុយ 
េគកំណត់សរេសរេដយ a b⁄⁄

� �

  
។ 

លកខណៈរគឹះលកខណៈរគឹះលកខណៈរគឹះលកខណៈរគឹះ    

− ( ) ( )mn a m na=
� �

 លកខណៈផដុំ 

( )m n ma na− + = +
� �

 ល. បំែបក 

( )m a b ma mb− + = +
� � � �

ល. 

បំែបក 
− គណន 
ក. 3 4a b a+ −
� � �

 

ខ. ( ) ( )3 2 3 4u v u v+ − −
� � � �

 

a b⁄⁄
� �

  ។    
លកខណៈរគឹះលកខណៈរគឹះលកខណៈរគឹះលកខណៈរគឹះ    

− ( ) ( )mn a m na=
� �

 លកខណៈផដុំ 

( )m n ma na− + = +
� �

 ល. បំែបក 

( )m a b ma mb− + = +
� � � �

ល. បំែបក 

− គណន 
ក. 3 4 2 4a b a a b+ − = +
� � � � �

 

ខ. ( ) ( )3 2 3 4u v u v+ − −
� � � �

 

3 6 3 12 18u v u v v= + − + =
� � � � �

 

 
 
− សង់វុចិទ័រខងេរកម 
េគឪយ  
ក. AC AB= −
���� ����

 

ខ. 3

2
AC AB=
���� ����

 

 
 
− គណនកេនសម 

ក. 3
4 3

2
a b b a+ − +
� � � �

 

ខ. ( )1 2
4 3 5

2 5
u v u v

 − − + 
 

� � � �

 

 
 

ជំហនទ ី៤   
(ពរងឹងចំេណះដឹង) 

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

 
 
 
− សង់វុចិទ័រ 
ក. AC AB= −
���� ����

 
 

 ខ. 3

2
AC AB=
���� ����

 

 
 
− គណន 

ក. 3
4 3

2
a b b a+ − +
� � � � 5

2
a b= +
� �

 

ខ. ( )1 2
4 3 5

2 5
u v u v

 − − + 
 

� � � �

 

A

C A B

A B C
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    2 62
2 12 2

5 5
u v u v v= − − − = −
� � � � �

 
 
េពលេទផទះវញិបអូនេមល 
លំហត់ (1) ទំព័រ ១១៣ ។ 

ជំហនទ ី៥   (បណដ ំេផញ ) 
 

 
សដ ប់តមរគ ូ
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កិចចែតងករបេរងៀន 
• គណិតវទិយថន ក់ទី ១០ 
• ជំពូកទី ៩ : វុចិទ័រកនុងបលង់ 
• េមេរៀនទី ១ : វុចិទ័រ និង របមណវធីិវុចិទ័រ 
• រយៈេពល ២ េម៉ង  
I.I.I.I. វតថុបំណងវតថុបំណងវតថុបំណងវតថុបំណង    

  −  ចំេណះដឹង  : សិសសសគ ល់ពីវុចិទ័រឯកត 
 −  ចំេណះេធវ    :  សិសសគណនវុចិទ័រេដយេរបកូអរេដេន 
 −  ឥរយិបទ    :  សិសសសង់វុចិទ័រកនុងតរមុយ ( )xoy បនរតឹមរតូវ 

II.II.II.II. ខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀន    
១.៣. របមណវធីិគុណវុចិទ័រ និងចំនួនពិត 
 គ. វុចិទ័រឯកត 
១.៤. កូអរេដេនៃនវុចិទ័រកនុងបលង់ 
  ក. វុចិទ័រ និងកូអរេដេន 
  ខ. កូអរេដេនៃនចំណុច 

III.III.III.III. សមភ រៈសមភ រៈសមភ រៈសមភ រៈ    
− បនទ ត់រកិត និងផទ ំងរបូភព 

សកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូ    ខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀន    សកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសស    
    
− ពិនិតយអវតតមន អនម័យ 
និងសណដ ប់ធន ប់កនុងថន ក់េរៀន 

ជហំនទ ីជហំនទ ីជហំនទ ីជហំនទ ី១១១១( រដឋបលថន ក់ ) 
 
 

    
− តំណងសិសសកនុងថន ក់េឡង 
រយករណ៍ ។ 

    
 

−  គណនកេនសម 

ក. 1
3

2
u v−
� �

 

ខ. ( ) ( )7 3 2 7a c b a b+ − + −
� � � � �

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ជហំនទីជហំនទីជហំនទីជហំនទ ី   ២២២២ ( រលឹំកេមេរៀន) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ជំហនទ៣ី ( េមេរៀនថមី)   
១១១១....៣៣៣៣. . . . របមណវធីិគុណវុចិទ័រ របមណវធីិគុណវុចិទ័រ របមណវធីិគុណវុចិទ័រ របមណវធីិគុណវុចិទ័រ     

    
− គណនកេនសម  

ក. 
1 5

3
2 2

u u u− =
� � �

 

ខ. ( ) ( )7 3 2 7a c b a b+ − + −
� � � � �

 

7 21 7 2 14a c b a b= + − + −
� � � � �

 
9 21 21a b c= − −
� �� �
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−ឪយសិសសេមលវុចិទ័រ 
ឯកត រចួរសយបញជ ក់ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

− សង់របូេនកនុងបលង់ 
កូអរេដេន ែដលមន &i j

� �

 
វុចិទ័រឯកត េហយយក P  
មួយេនកនុងកូអរេដេន ែដល 
a OP=
� ����

 ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

   គ. វុចិទរ័ឯកត  
និយមន័យៈ និយមន័យៈ និយមន័យៈ និយមន័យៈ     
វុចិទ័រឯកតជវុចិទ័រែដលមន 
របែវងេសមនឹង 1 ។ 

− បងហ ញថ 1a
i a

a a
= =
�

� �

� �   ជ 

វុចិទ័រឯកត ែដលមនទីសេដ 
ដូច a
�

 ។ 
១១១១....៤៤៤៤....កូអរេដេនវុចិទ័រកនុងបលង់កូអរេដេនវុចិទ័រកនុងបលង់កូអរេដេនវុចិទ័រកនុងបលង់កូអរេដេនវុចិទ័រកនុងបលង់    

ក. វុចិទរ័ នងិកអូរេដេន 
 
 
 
 
 
តង 1p  និង 2p ជចំេណលែកង 
ៃន p េលអប់សីុស និងអរេដេន 
  តមចបប់របេលឡូរកម 
េគបនៈ 1 2a op op op= = +

� ��� ���� ����

 
េគកំណត់សរេសរៈ 1 2a a i a j= +

� � �

 

− 1a  េហថកូអរេដេនទី1 ៃន a
�

 
− 2a  េហថកូអរេដេនទី2 ៃន a

�

 
ដូចេនះេគអចសរេសរ 

1 2a a i a j= +
� � �

 ឬ ( )1 2,a a a=
�

 
ជទូេទ  ជទូេទ  ជទូេទ  ជទូេទ  របែវងៃនវុចិទ័រ a

�

 គឺ 
2 2

1 2a a a= +
�

 

 
តង 1p  និង 2p ជចំេណលែកង 
ៃន p េលអប់សីុស និងអរេដេន 
  តមចបប់របេលឡូរកម 
េគបនៈ 1 2a op op op= = +

� ��� ���� ����

 
េដយ ( )1 1 2 2( ,0)& 0,op a op a  

 
និយមន័យៈ និយមន័យៈ និយមន័យៈ និយមន័យៈ     
វុចិទ័រឯកតជវុចិទ័រែដលមន 
របែវងេសមនឹង 1 ។ 

− បងហ ញថ 1a
i a

a a
= =
�

� �

� �   ជ 

វុចិទ័រឯកត ែដលមនទីសេដ 
ដូច a
�

 ។ 
១១១១....៤៤៤៤....កូអរេដេនវុចិទ័រកនុងបលង់កូអរេដេនវុចិទ័រកនុងបលង់កូអរេដេនវុចិទ័រកនុងបលង់កូអរេដេនវុចិទ័រកនុងបលង់    

ក. វុចិទរ័ នងិកអូរេដេន 
 
 
 
 
 
តង 1p  និង 2p ជចំេណលែកង 
ៃន p េលអប់សីុស និងអរេដេន 
  តមចបប់របេលឡូរកម 
េគបនៈ 1 2a op op op= = +

� ��� ���� ����

 
េគកំណត់សរេសរៈ 1 2a a i a j= +

� � �

 

− 1a  េហថកូអរេដេនទី1 ៃន a
�

 
− 2a  េហថកូអរេដេនទី2 ៃន a

�

 
ដូចេនះេគអចសរេសរ 

1 2a a i a j= +
� � �

 ឬ ( )1 2,a a a=
�

 
ជទូេទ  ជទូេទ  ជទូេទ  ជទូេទ  របែវងៃនវុចិទ័រ a

�

 គឺ 
2 2

1 2a a a= +
�

 

 
តង 1p  និង 2p ជចំេណលែកង 
ៃន p េលអប់សីុស និងអរេដេន 
  តមចបប់របេលឡូរកម 
េគបនៈ 1 2a op op op= = +

� ��� ���� ����

 
េដយ ( )1 1 2 2( ,0)& 0,op a op a  

0

j
�

( )2 20,P a

y

a
�

i
�

( )1 1 , 0p a
x

( )1 1 2,p a a

0

j
�

( )2 20,P a

y

a
�

i
�

( )1 1 , 0p a
x

( )1 1 2,p a a
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ឧទហរណ៍ៈ េគមនចំណុច 
( )2,1A −  និង ( )3, 4B  ។ 

 ក. គណនកូអរេដេនៃន AB
����

 

 ខ. គណនរបែវង AB
����

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
េគេអយ ( ) ( ), & ,A x y B x y′ ′  
ែដល 1 2&x a y a∈ ∈  កនុងបលង់ 
កូអរេដេន។ 
 
 
 
 
 
 

 តមពីតគរេគបន 
2 2 2

1 2a op op= +
� ���� ����

 

( ) ( )2 2

1 20 0a a a⇒ = − + −
�

 
2 2

1 2a a= +  

ដូចេនះ         2 2
1 2a a a= +

�

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ក. AB
����

( )5 3 5,3i j= + =
� �

 

ខ. 2 25 3 34AB = + =
����

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
ខ. កអូរេដេន ៃនវុចិទរ័ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 តមរបូខងេល 
េគបនៈ  a AB=

� ����

 
េដយ ( )1 2,a a a=

�

  េនះ 

 តមពីតគរេគបន 
2 2 2

1 2a op op= +
� ���� ����

 

( ) ( )2 2

1 20 0a a a⇒ = − + −
�

 
2 2

1 2a a= +  

ដូចេនះ         2 2
1 2a a a= +

�

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ក. គណនកូអរេដេនៃន AB
����

 
 តមផលបូកវុចិទ័រ 
េគបនៈ AB AO OB= +

���� ���� ����

 

( ) ( )2 3 4i j i j= − + +
� � � �

 

5 3i j= +
� �

 
ដូចេនះ  AB

����

( )5 3 5,3i j= + =
� �

 

ខ. គណនរបែវង AB
����

 
2 25 3 34AB = + =

����

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

   តមរបូខងេល 

0

( )2,1A −
( )3,4B

x

y

0

( )2,1A −
( )3,4B

x

y

0 x x′ x

B

a
�

A
y

y′

y

0 x x′ x

B

a
�

A
y

y′

y
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ឧទហរណ៍ៈ េគឪយ  

( ) ( )2,3 & 1, 2A B −  
 គណន AB

����

  
 
 
 

1 2,a x x a y y′ ′= − = −  

 
 

− គណន AB
����

 
េគបន                 

( ) ( )1 2,2 3 3, 1AB = − − − = − −
����

 
ដូចេនះ ( )3, 1AB = − −

����

 
 

េគបនៈ  a AB=
� ����

 
េដយ ( )1 2,a a a=

�

  េនះ 

1 2,a x x a y y′ ′= − = −  
 
 
− គណន AB

����

 
េគបន                 

( ) ( )1 2,2 3 3, 1AB = − − − = − −
����

 
ដូចេនះ ( )3, 1AB = − −

����

 
 

    
−េគឪយចំណុច  ( )3,4A  និង 

( )4,1B −  ។  គណន 

AB
����

 និង AB
����

 ។  

    

ជំហនទ ី៤  ( ពរងឹងពុទធិ) 
 
 
 
 
 
    

    

−  គណន  AB
����

 និង AB
����

 

( )
( )

4 3,1 4

7 , 3

AB = − − −

= − −

����

 

( ) ( )2 2
7 3

58

AB = − + −

=

����

    

    
− េគឪយ ( ) ( )1,1 , 2, 2A B −  និង 

( )3,5C −  ។ 
ក. េដចំណុច , ,A B C  
ខ. សរេសរ  , ,AB BC AC

���� ���� ����

 ជ 
អនុគមន៍ៃន i

�

 និង j
�

 
គ. គណនរបែវង ,AB AC     

ជំហនទ ី៥  (បណដ ំេផញ ) 
 

    
− កត់រត និងសដ ប់ ។ 
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កិចចែតងករបេរងៀន 
• គណិតវទិយថន ក់ទី ១០ 

• ជំពូកទី ៩ : វុចិទ័រកនុងបលង់ 
• េមេរៀនទី ១ : វុចិទ័រ និង របមណវធីិវុចិទ័រ 
• រយៈេពល ២ េម៉ង  

I.I.I.I.                         វតថុបំណងវតថុបំណងវតថុបំណងវតថុបំណង    
  −  ចំេណះដឹង  : សិសសសគ ល់កូអរេដេនៃនវុចិទ័រ និងផលគុណសក ែល 
 −  ចំេណះេធវ    :  សិសសគណនកូអរេដេនៃនវុចិទ័រ និងគណនផលគុណសក ែល 
 −  ឥរយិបទ    :  សិសសសង់វុចិទ័រកនុងតរមុយ ( )xoy បនរតឹមរតូវ 

II.II.II.II.                 ខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀន    
១.៤. កូអរេដេនៃនវុចិទ័រកនុងបលង់ 
 គ. ករគណនេដយេរបវុចិទ័រេដយេរបកូអេដេន 
១.៥.ផលគុណសក ែល 

III.         សមភ រៈសមភ រៈសមភ រៈសមភ រៈ 
− បនទ ត់រកិត និងផទ ំងរបូភព 

សកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូ    ខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀន    សកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសស    
 
− ពិនិតយអវតតមន អនម័យ 
សណដ ប់ធន ប់កនុងថន ក់េរៀន 

ជំហនទ ី១ ( រដឋបលថន ក់ ) 
 

 
−  របធនថន ក់េឡងរយករណ៍ 
 
 

 
េគឪយចំណុច 

( ) ( ) ( )1,2 , 3,0 , 0,3A B C−  
គណន ,AB AC

���� ����

ជអនុគមន៍ 
ៃនវុចិទ័រឯកត i

�

 និង å j
�

  ។ 
 
 
 
 
បងហ ញពីផលបូក a b+

� �

 
េដយេរបកូអរេដេន េប 

1 2a a i a j= +
� � �

 និង 1 2b b i b j= +
� � �

 

ជំហនទ ី២  ( រលឹំកេមេរៀន )  
 
 
 
 
 
 

ជំហនទ ី៣  ( េមរេរៀនថមី ) 
១១១១....៤៤៤៤....កូអរេដេនៃនវុចិទ័រកនុងបលង់កូអរេដេនៃនវុចិទ័រកនុងបលង់កូអរេដេនៃនវុចិទ័រកនុងបលង់កូអរេដេនៃនវុចិទ័រកនុងបលង់    

គ.ករគណនវុចិទរ័េរបកីអូរ
េដេន 

( )1 2,a a a=
�

េនះ  1 2a a i a j= +
� � �

 

 
 គណន  ,AB AC

���� ����

 

( ) ( )3 1 0 2AB i j= − − + −
���� � �

 

4 2i j= − −
� �

 
( ) ( )0 1 3 2AC i j

i j

= − + −

= − +

���� � �

� �
 

 
 
 
− េយងដឹងថ  

( )1 2,a a a=
�

េនះ  1 2a a i a j= +
� � �

 
( )1 2,b b b=

�

  េនះ  1 2b b i b j= +
� � �

 



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទ១ី០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កុម ៣)  ទំព័រទី367 

 

 
 
 
 
 
ឧទហរណ៍ៈរកកូអរេដេន 
ៃនវុចិទ័រ  ,u v

� ��

 េប 
( ) ( )
( )

2, 3 , 12,2

5,0

a b

c

= − = −

=

� �

�
 

ក. 2 3u a b c= + −
� � � �

 
ខ. ( ) ( )3 2v a b b c= + − −
� � � � �

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
កំណត់និយមន័យផលគុណ 
សក ែល 
 
 
 
 
 
 
 
 

( )1 2,b b b=
�

  េនះ  1 2b b i b j= +
� � �

 
   េគបនៈ 

a b+
� �

= 1 2( )a i a j+
� �

+ 1 2( )b i b j+
� �

 
ដូចេនះ  

a b+
� �

( ) ( )1 1 2 2a b i a b j= + + +
� �

    
គណនវុចិទ័រេដយេរបកូអរេដេនគណនវុចិទ័រេដយេរបកូអរេដេនគណនវុចិទ័រេដយេរបកូអរេដេនគណនវុចិទ័រេដយេរបកូអរេដេន    
( ) ( ) ( )1 2 1 2 1 1 2 2, , ,a a b b a b a b+ = + +

 
( ) ( ) ( )1 2 1 2 1 1 2 2, , ,a a b b a b a b− = − −

 

( )1 2 1 2( , ) ,m a a ma ma=  
ឧទហរណ៍ៈរកកូអរេដេន 
ៃនវុចិទ័រ  ,u v

� ��

 េប 
( ) ( )
( )

2, 3 , 12,2

5,0

a b

c

= − = −

=

� �

�
 

ក. 2 3u a b c= + −
� � � �

 
ខ. ( ) ( )3 2v a b b c= + − −
� � � � �

 

 
 
 
 
 
 
១១១១....៥៥៥៥. . . . ផលគុណសក ែលផលគុណសក ែលផលគុណសក ែលផលគុណសក ែល    

-េប 0oθ = លុះរតែត a
�

និង b
�

មន    
ទិសេដដូចគន   ។ 

-េប 180oθ = លុះរតែត a
�

 និងb
�

មនទិសេដផទុយគន  ។ 

េប 90oθ = លុះរតែត a
�

 និងb
�

 

េគបនៈ 

a b+
� �

= 1 2( )a i a j+
� �

+ 1 2( )b i b j+
� �

 
= 1 1( )a i b i+
� �

+ 2 2( )a j b j+
� �

 
( ) ( )1 1 2 2a b i a b j= + + +

� �

 
a b+
� �

( ) ( )1 1 2 2a b i a b j= + + +
� �

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

− គណ� ,u v
� ��

 
ក. 2 3u a b c= + −
� � � �

 
( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( )
( ) ( )
( ) ( )
( )

3, 3 2 12, 2 3 5,0

3, 3 24, 4 15,0

3 24, 3 4 15,0

21,1 15,0

37 ,1

= − + − −

= − + − −

= − − + −

= − −

= −

 

ដូចេនះ  ( )37,1u = −
�

 

ខ. ( ) ( )3 2v a b b c= + − −
� � � � �

 
( ) (3 2 12, 3 2 2 12 5, 2 0= − − + − − − −

( ) ( )
( ) ( )
( )
( )

3 10, 1 2 17,2

30, 3 34,4

30 34, 3 4

4, 7

= − − − −

= − − − −

= − + − −

= − −

 

ដូចេនះ  ( )4, 7v = − −
�

 

-េប 0oθ = លុះរតែត a
�

និង b
�

មនទិសេដដូចគន  ។    

-េប 180oθ = លុះរតែត a
�

 និងb
�

មន 

� េប 90oθ = លុះរតែត a
�

 និងb
�

 
ែកងគន  ។ 
 

a
�

b
�

a
� a

�

b
�
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ឧទហរណ៍ៈេគឪយវុចិទ័រ 

a
�

 និង b
�

ែដល 3, 2a b= =
� �

 

និងមំុ 30oθ =  គណន a b⋅
� �

 
 
 
 
 
 
 
 
សង់វុចិទ័រពីរែកងគន  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
រតីេកណ ABC ជរតីេកណ 
ែកងរតង់កំពូល C  
 

ែកងគន  
ដូចេនះ θ ជមំុែដលផគុំេឡងេដយ 
វុចិទ័រពី  ។ 
ជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈ ផលគុណសក ែល 
  េបθ
ជមំុែដលេកតេឡងេដយវុចិទ័រ 

ពីរ a
�

 និង  b
�

 េនះេគបន 

cosa b a b θ⋅ =
� � � �

 

−  គណន  a b⋅
� �

 

តមរបូមនតៈ   cosa b a b θ⋅ =
� � � �

 

េគបន 2 3 cos30oa b⋅ = ×
� �

 
2 3cos30

3
2 3 3 3

2

o= ×

= × × =
 

សំគល់ៈសំគល់ៈសំគល់ៈសំគល់ៈ េប a b=
� �

  េនះ 0oθ =  
 ដូចេនះ    cos 0 1o =     េគបន 

cos0oa a a a⋅ =
� � � � 2

a=
�

 

 
� ផលគុណសក ែលៃនពីវុចិទ័រែកងគន  

ជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈជទូេទៈ        a b⊥
� �

លុះរតែត 

0a b⋅ =
� �

 
− េបេគមនវុចិទ័រពី a

�

 និង b
�

 
ែកងគន  េនះ a b⊥

� �

  េគបន 
cos 0θ =    ។ 
េគបន  i i j j⋅ = ⋅

� � � �

 
ដូចេនះ 0i j⋅ =

� �

 
 

 
 

 
 
 

ជទូេទៈ  ជទូេទៈ  ជទូេទៈ  ជទូេទៈ   ផលគុណសក ែល 
េបθ
ជមំុែដលេកតេឡងេដយវុចិទ័រពីរ 
a
�

និង b
�

 េនះេគបន 

cosa b a b θ⋅ =
� � � �

 

− គណន  a b⋅
� �

 

តមរបូមនតៈ   cosa b a b θ⋅ =
� � � �

 

េគបន 2 3 cos30oa b⋅ = ×
� �

 
2 3cos30

3
2 3 3 3

2

o= ×

= × × =
 

    
    
    
សំគល់ៈសំគល់ៈសំគល់ៈសំគល់ៈ េប a b=

� �

  េនះ 0oθ =  
 ដូចេនះ    cos 0 1o =     េគបន 

cos0oa a a a⋅ =
� � � � 2

a=
�

 

 
 
− េបេគមនវុចិទ័រពី a

�

 និង b
�

 
ែកងគន  េនះ a b⊥

� �

  េគបន 
cos 0θ =    ។ 
េគបន  i i j j⋅ = ⋅

� � � �

 
ដូចេនះ 0i j⋅ =

� �

 
 
 
 

a
�

b
�

a
�

b
�
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គណនផលគុណសកែល 
ក. AB AC⋅
���� ����

       ខ. CA CB⋅
���� ����

 
គ. AB BC⋅
���� ����

      ឃ. AB CA⋅
���� ����

 
 

ជំហនទ ី៤  ( ពរងឹងពុទធិ ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

 
 

    
 
 

ក. គណ�  AB AC⋅
���� ����

 
 តមរបូមនត 

cos30

3
3 2 3

2

oAB AC AB AC⋅ =

= × × =

���� ���� ���� ����

 

គណន AB AC⋅
���� ����

 
  តមរបូមនត 

cos90oCA CB CA CB⋅ =
���� ���� ���� ����

 

ដូចេនះ 0CA CB⋅ =
���� ����

 
 
 
េពលេទផទះវញិលំហត់   
(គ) និង (ឃ) េនខងេល ។ 

ជំហនទ ី៥ ( កិចចករផទះ ) 
 

 
 
សដ ប់ និងេធវតម 

 
 

  

A

C

B

3 1
30O 60O

A

C

B

3 1
30O 60O
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កិចចែតងករបេរងៀន 
• គណិតវទិយថន ក់ទី ១០ 
• ជំពូកទី ៩ : វុចិទ័រកនុងបលង់ 
• េមេរៀនទី ១ : វុចិទ័រ និង របមណវធីិវុចិទ័រ 
• រយៈេពល ២ េម៉ង  

.I                         វតថុបំណងវតថុបំណងវតថុបំណងវតថុបំណង 
  −  ចំេណះដឹង  : សិសសសគ ល់ផលគុណសក ែលតមកូអរេដេន 
 −  ចំេណះេធវ    :  សិសសគណនផលគុណសក ែលតមកូអរេដេន 
 −  ឥរយិបទ    :  សិសសមនបរមុងរបយ័តនកនុងករគណន  ។ 
  .II         ខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀន    
   � ករគណនផលគុណសក ែល តមកូអរេដេន 
 .III សមភ រៈឧបេទសសមភ រៈឧបេទសសមភ រៈឧបេទសសមភ រៈឧបេទស    
   បនទ ត់រកិត និងរកដសផទ ំងធំ 
 .IV ដំណឹកនំេមេរៀនដំណឹកនំេមេរៀនដំណឹកនំេមេរៀនដំណឹកនំេមេរៀន    

សកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូសកមមភពរគូ    ខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀន    សកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសសសកមមភពសិសស    

 
ពិនិតយអវតតមនសណត ប់ធន ប់ 
អនម័យកនុងថន ក់េរៀន 

ជំហនទ១ី ( រដឋបលថន ក់)   
តំណងថន ក់េឡងរយករណ៍ 

 
េគឪយវុចិទ័រ 

a
�

 និង b
�

ែដល 3, 2a b= =
� �

 

និងមំុ 30oθ =  គណន a b⋅
� �

 
 
 
 
 
 
 
 
 

រសយបញជ ក់របូមនត ( )∗  

ជំហនទី២  ( រលឹំកេមេរៀន ) 
 
 
 
 
 
 
 
ជំហនទ៣ី (េមេរៀនថមី ) 
េមេរៀនទី១ 
 រុចិទ័រនិងរបមណវធីិេលវុចិទ័រ 
����    គណនផលគុណកូអរេដគណនផលគុណកូអរេដគណនផលគុណកូអរេដគណនផលគុណកូអរេដ    
                េន តមផលគុណសក ែលេន តមផលគុណសក ែលេន តមផលគុណសក ែលេន តមផលគុណសក ែល    
ជទូេទជទូេទជទូេទជទូេទ    

 
−  គណន  a b⋅

� �

 

តមរបូមនតៈ   cosa b a b θ⋅ =
� � � �

 

េគបន 2 3 cos30oa b⋅ = ×
� �

 
2 3cos30

3
2 3 3 3

2

o= ×

= × × =
 

 
 
 
 
 
 
ជទូេទ 
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េគមនកូអរេដេន 
( )1 2,a a a=

�

និង ( )1 2,b b b=
�

និង 

,OA a OB b= =
���� � ���� �

 
 
 
 
តមរទឹសតីបទកូសីុនុស េគបន 

2 2 2

2 2 2

2 cos

2 cos

BA OA OB OA OB

OA OB OA OB BA

θ
θ

= + − ⋅
⋅ = + −

េដយ 

( ) ( )

2
2 2 2

1 2

2
2 2 2

1 2

2 22
1 1 2 2

OA a a a

OB b b b

BA a b a b a b

= = +

= = +

= − = − + −

�

�

� �

ដូចេនះនំឲយបន 

( )1 1 2 22 cos 2a b a b a bθ = +
� �

 

ដូចេនះេយងបនរបូមនត

1 1 2 2a b a b a b⋅ = +
� �

 
 
 
 
 
 
 
 
ឧទហរណ៍ៈកំណត់មំុរវងពីរ 
វុចិទ័រ ( ) ( )4,2 & 1,3a b= =

� �

 
 
 
 

 
រសយបញជ ក់លកខណៈ  

េប ( )1 2,a a a=
�

និង ( )1 2,b b b=
�

 
េគបន 1 1 2 2 ( )a b a b a b⋅ = + ∗

� �

 
ករណីពិេសសករណីពិេសសករណីពិេសសករណីពិេសស    
a b⊥
� �

លុះរតែត 1 1 2 2 0a b a b+ =  
 
េបតងθ

ជមំុែដលេកតេឡងេដយ

( )1 2,a a a=
�

និង ( )1 2,b b b=
�

 

េនះ 
1 1 2 2

2 2 2 2
1 2 1 2

cos
a b

a b

a b a b

a a b b

θ ⋅=

+=
+ +

� �

� �

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
កំណត់មំុរវងពីរវុចិទ័រ 
េគបន 

1 1 2 2

2 2 2 2
1 2 1 2

2 3 2 2

cos

4 3 2 3 2

24 2 1 3

a b a b

a a b b
θ +=

+ +

× + ×= =
+ +

 

 
    

េប ( )1 2,a a a=
�

និង ( )1 2,b b b=
�

 
េគបន 1 1 2 2 ( )a b a b a b⋅ = + ∗

� �

 
ករណីពិេសសករណីពិេសសករណីពិេសសករណីពិេសស    
a b⊥
� �

លុះរតែត 1 1 2 2 0a b a b+ =  
រសយបញជ ក់របូមនត ( )∗  
េគមនកូអរេដេន 

( )1 2,a a a=
�

និង ( )1 2,b b b=
�

និង 

,OA a OB b= =
���� � ���� �

 
 
 
 
តមរទឹសតីបទកូសីុនុស េគបន 

2 2 2

2 2 2

2 cos

2 cos

BA OA OB OA OB

OA OB OA OB BA

θ
θ

= + − ⋅

⋅ = + −
េដយ 

( ) ( )

2
2 2 2

1 2

2
2 2 2

1 2

2 22
1 1 2 2

OA a a a

OB b b b

BA a b a b a b

= = +

= = +

= − = − + −

�

�

� �

ដូចេនះនំឲយបន 

( )1 1 2 22 cos 2a b a b a bθ = +
� �

 

ដូចេនះេយងបនរបូមនត

1 1 2 2a b a b a b⋅ = +
� �

 
 
 
កំណត់មំុរវងពីរវុចិទ័រ 
េគបន 

1 1 2 2

2 2 2 2
1 2 1 2

2 3 2 2

cos

4 3 2 3 2

24 2 1 3

a b a b

a a b b
θ +=

+ +

× + ×= =
+ +

 

 
    

a
�

b
�

a b−
� �O θ

B

A

a
�

b
�

a b−
� �O θ

B

A
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( ) ( ) ( ) ( )1 , 2 , 3 , 4  
 
 
 
 
 
ឧទហរណ៍ៈ   រកតៃមលៃន 

2a b+
� �

េប 2 , 3, 4a b a b= = ⋅ =
� � � �

 

 ពនយល់ពីរេបៀបេដះរសយ 
លំហត់ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ឧទហរណ៍ៈ គណន 

ក. 3a b+
� �

 

ខ. 2 3a c−
� �

 
 
 
 
រកមំុθ ែដលផគុំេឡងេដយ 
វុចិទ័រ &a b

� �

 

ក. ( ) ( )3,0 , 1, 3a b= − = −
� �

 

ខ. ( ) ( )2,1 , 3, 6a b= = −
� �

 
 

លកខណៈលកខណៈលកខណៈលកខណៈ    
ចំេពះរគប់វុចិទ័រ , &a b c

� � ��

 

( )
( )
( ) ( )

( ) ( )

1.

2.

3.

4.

a b c a b a c

a b c a c c b

ma b m a b

a mb m a b

⋅ + = ⋅ + ⋅

+ ⋅ = ⋅ + ⋅

⋅ = ⋅

⋅ = ⋅

� � � � � � �

� � � � � � �

� � � �

� � � �

 
 
ឧទហរណ៍ៈ   រកតៃមលៃន 

2a b+
� �

េប 2 , 3, 4a b a b= = ⋅ =
� � � �

 

( ) ( )
( ) ( )

2

2

2 2

2 2

2 2 2

2 2 2

2 2 4

4 4

2 4 4 4 3 56

a b a b a b

a a b b a b

a a a b a b b

a a b b

+ = + ⋅ +

= ⋅ + + ⋅ +

= ⋅ + ⋅ + ⋅ +

= + ⋅ +

= + × + × =

� � � � � �

� � � � � �

� � � � � � �

� � � �

ដូចេនះ 2 56 2 14a b+ = =
� �

 
តមសរមយេនះេគអចទញ 

2 2 2

2 2 2

2

2

a b a a b b

a b a a b b

+ = + ⋅ +

− = − ⋅ +

� � � � � �

� � � � � �

 

ក. 
2 2

3 6 9a b a a b b+ = + ⋅ +
� � � � � �

 

ខ. 
2 2

2 3 4 12 9a c a a c c− = − ⋅ +
� � � � � �

 
 
 
 
ជំហនទ៤ី  (ពរងឹងពុទធ)  
 
 
 
 
 

    
លកខណៈលកខណៈលកខណៈលកខណៈ    
ចំេពះរគប់វុចិទ័រ , &a b c

� � ��

 

( )
( )
( ) ( )

( ) ( )

1.

2.

3.

4.

a b c a b a c

a b c a c c b

ma b m a b

a mb m a b

⋅ + = ⋅ + ⋅

+ ⋅ = ⋅ + ⋅

⋅ = ⋅

⋅ = ⋅

� � � � � � �

� � � � � � �

� � � �

� � � �

 

 

( ) ( )
( ) ( )

2

2

2 2

2 2

2 2 2

2 2 2

2 2 4

4 4

2 4 4 4 3 56

a b a b a b

a a b b a b

a a a b a b b

a a b b

+ = + ⋅ +

= ⋅ + + ⋅ +

= ⋅ + ⋅ + ⋅ +

= + ⋅ +

= + × + × =

� � � � � �

� � � � � �

� � � � � � �

� � � �

ដូចេនះ 2 56 2 14a b+ = =
� �

 

 
 
តមសរមយេនះេគអចទញ 

2 2 2

2 2 2

2

2

a b a a b b

a b a a b b

+ = + ⋅ +

− = − ⋅ +

� � � � � �

� � � � � �

 

-គណន

 

ក. 
2 2

3 6 9a b a a b b+ = + ⋅ +
� � � � � �

 

ខ.
2 2

2 3 4 12 9a c a a c c− = − ⋅ +
� � � � � �

 
 
 
 
រកមំុθ ែដលផគុំេដយ &a b

� �

 

ក. ( ) ( )3,0 , 1, 3a b= − = −
� �
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( )( ) ( )
( ) ( ) ( )

1 1 2 2

2 2 2 2
1 2 1 2

22 2

0

cos

3 1 0 3

3 0 1 3

1
cos 60

2

a b a b

a a b b
θ

θ θ

+=
+ +

− − + ×
=

− + − +

= ⇒ =

 
ខ. ( ) ( )2,1 , 3, 6a b= = −
� �

 

( )( ) ( )
( ) ( ) ( )

1 1 2 2

2 2 2 2
1 2 1 2

2 2 2

0

cos

2 3 1 6

2 1 3 6

cos 0 90

a b a b

a a b b
θ

θ θ

+=
+ +

+ × −
=

+ + −

= ⇒ =

 

 
 
េពលបអូនេទផទះវញិេធវ 
លំហត់របតិបតតិទំព័រ

( ) ( )109 & 111  

ជំហនទ៥ី  (បណត ំេផញ) 
 

 
 
សដ ប់និងកត់រត 
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     េម េរៀ ន ទី ១            ក រ អ នុ វ តត ន៏ វុិ ច ទ័ រ  

� កិចចែតងករបេរងៀន ថន ក់ទី ១០ 

� ជំពូកទី ៩             វុចិទ័រកនុងលំហរ 

� េមេរៀនទី២       ករនុវតតន៏វុចិទ័រ េម៉ងទី ៧ និង ៨ 

I.I.I.I. វតថុបំណងៃនេមេរៀនវតថុបំណងៃនេមេរៀនវតថុបំណងៃនេមេរៀនវតថុបំណងៃនេមេរៀន   េរកយពីេរៀនេមេរៀនេម៉ងេនះចប់សិសសមន:    

� ចំេណះដឹង:  សិសសបងហ ញបនថ វុចិទ័រអចអនុវតតន៏េលរបូធរណីមរតបន 

� ចំេណះេធវ:   សិសសអចគណនលំហត់បន េលអនុវតតន៏េលរបូធរណីមរតបន 

� ឥរយិបថ:េចះសមគគីគន  សហករគន  េដយរកីរយកនុងករទទួលយកចំេណះដឹង 

II. ខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀនខលឹមសរេមេរៀន: 

2.4 ករអនុវតតន៏វុចិទ័រេលរបូធរណីមរត 

III. សមភ រៈសមភ រៈសមភ រៈសមភ រៈឧបេទសឧបេទសឧបេទសឧបេទស 

ផទ ំងរកដសឧទហរណ៏  និង  ផទ ំងរកដសរបូភព 

IV. ដំណឹកនំេមេរៀនដំណឹកនំេមេរៀនដំណឹកនំេមេរៀនដំណឹកនំេមេរៀន   រយះេពល៥០នទី +៥០នទី 

សកមមភពរគូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសិសស 
 

• រតួតពនិតយអនម័យ វន័ិយ 
សណត ប់ធន ប់អវតតមនសិសស 

ជំហនទី១ 
លំនឹងថន ក់ 

៣នទី 

 
• របធនថន ក់េឡងរយករណ៏ 

 
• េត�� + ��� =? �� − ��� =? 
• េបA��
�និង B���

 េនះ�������
=? 
• េប �
ែកង ��
 លុះរតែតយ៉ងដូេមដច? 
• េត �
� េហថអវី?េសមបុ៉នម ន? 
 

ជំហនទី២ 
រលឹំកេមេរៀនចស់ 

៥-៨នទី 
 

 
• �� + ��� = a� + 2�� + �� 

�� − ��� = a� − 2�� + �� 
• �������
=��
 − �
 
• �
 ∙ ��
 = 0 
េហថកេរសក ែល�
� = |�
|� 

• រគូបិតឧទហរណ៏ទី១រួចេអយសិសស
អន២នក់ 
• េត �������
=? និង �������
=? 
• េត��������
�=? 

ជំហនទី៣ 
េមេរៀនថមី 

៣០នទី+៣០នទី 
2.4ករអនុវតតន៏េលរូបធរណីមរត 

• សិសសអន 
 
• BA�����
=a�
 − b�
CA�����
=a�
 − c
 
• �BA�����
�=�a�
 − 		b�
� 

ជំពូកទី៩    វុិចទ័រកនងុលហំរ 
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• េត ���=���=�������
�=? 
 
 
• ចុះ���=���=�������
�=? 
 
• យក�1� + �2�េយងបនអវី? 
 
 
 
• េដយ�
 = −��
េនះ|�
| =
���
�េតេយងបនអវី? 
 
 
 
 
 
 
 
 
• រគូបិតឧទហរណ៏ទី២រចួេអយសិសស
អន២នក់ 
• េដយ  A��
� និង H��
 + ��
 +
�
�េនះ��������
 =? 
• េដយMកណដ ល ��!េនះ"#������
 =
$�
%&

� េនះ��
 + �
 =? 

• តម�1�និង�2�េយងបនដូចេមដច? 
• េដយ��������
 =
2"#������
េនះ����		̸̸	̸	�"#�រេឺទ? 
• េដយMកណដ ល ��!េនះ "#!ែកង
 ��!រេឺទ? 
• េនះ ��!រតូវយ៉ងេម៉ចនិង ��!? 
 
• ដូេចនះកំពស់រតូវនឹង
កំពូលAកត់តមHរេឺទ? 
 

ឧទហរណ៏១: តងM 
ជចំនុចកណដ លអងកត់ AB 
ៃនរតីេកណABC។បងហ ញថ 
AB� + AC�=2�AM� + BM�� 
                                       
 
    

   
េយងមន   A�a�
�; B�b�

និងC�c
� 
េនះ 
• AB�=BA�=BA�����
�=�a�
 − 		b�

 ∙ �a�
 − 		b�

 

  =a�
� − 2a�
 ∙ b�
 + b�
� 

     =|a�
|� − 2a�
 ∙ b�
 + �b�
���1� 
AC�=CA�=CA�����
�=|a�
|� − 2a�
 ∙ c
 + |c
|��2� 
យក�1� + �2�េយងបន 

AB� + AC� = 2|a�
|� + �b�
�� + |c
|� 
   េដយc
 = −C	េនះ|c
| = �b�
� 
ដូចេនះAB� + AC�=2|a�
|� + 2�b�
�� 

                =2AM� + 2BM� 
                =2�AM� + BM�� 

ឧទហរណ៏២:យក O 
ជផចិតរងវង់ចរកឹេរករតីេកណABCេហ
យa�
;b�
;c
ជវុចិទ័រទីតំងៃនកំពូលទំងបី
យកHជចំនុចែដលជផលបូកវុចិទ័រទី
តំងa�
+b�
+c
។បងហ ញថ   
1. េបMជចំនុចកណដ លអងកត់BC

េនះAH�����
 = 2OM������
 
2. បងហ ញថកំពស់ទំងបីៃន∆ABCរប

សពវគន រតង់H 
 

 

 
 
 
 
 

• AB�=BA�=BA�����
�=�a�
 − 		b�

 ∙ �a�
 −		b�

 
       =a�
� − 2a�
 ∙ b�
 + b�
� 

       =|a�
|� − 2a�
 ∙ b�
 + �b�
���1� 
• AC�=CA�=CA�����
�=|a�
|� − 2a�
 ∙ c
 +
|c
|��2� 
• េយងបន 
 
 
 

AB� + AC� = 2|a�
|� + �b�
�� + |c
|� 
 

• AB� + AC�=2|a�
|� + 2�b�
�� 
                =2AM� + 2BM� 
                =2�AM� + BM�� 
 
 
 
 
 
 
 
 
• AH�����
 = a�
 + b�
 + c
 − a�
 = b�
 + c
�1� 
 
• b�
 + c
 = 2OM������
�2� 
 
• AH�����
 = 2OM������
 
 
• រសប 
 
• ែកង 
 
•  AH!រតូវែកង BC! 
 
• កំពស់រតូវនឹងកំពូលAរតូវកត់តមH 
 
 

B 

A 

C 

M 

b�
 
−b�
 

b�
 

M

H 

A 

B C 

o 
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• សរមយដូចគន ចំេពះកំពូលB និង 
Cកំពស់ទំងពីរតូវកត់តមHដូេចនះ? 
 
 
 
 
 
• រគូដក់របតតិបតតិេអយសិសសពិភគស
ជរកុម 
• រគូែណនំសិសសេអយេធវតមឧទហ
រណ៏១និងDជចំនុចែចករជុង ��!ខង
កនុងេរកមផលេធៀបm:n េនះ�
 = − ,

- ��
 
 
 
• រគូេអយសិសសេធវករែកលមអរេដមបី 
រកចេមលយលអនិងរតឹមរតូវ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
1. រសយថAH�����
 = 2OM������
 
េយងមន A�a�
� និង H�a�
 + b�
 +
c
�េនះAH�����
 = a�
 + b�
 + c
 − a�
 = b�
 +
c
�1� 
េដយេដយMកណដ លBCេនះ

OM������
 = .��
%/�

� េនះb�
 + c
 = 2OM������
�2� 

     តម�1�និង�2�េយងបន 
AH�����
 = 2OM������
 

2. រសយថកំពស់ទំងបីៃន
∆ABCរបសពវគន រតង់H 
 

េដយAH�����
 = 2OM������
េនះ�AH�		̸̸	̸	�OM� 
េដយMកណដ ល BC!េនះ OM!ែកង
 BC! 
នំេអយ   AH!រតូវែកង BC! 
ដូេចនះកំពស់រតូវនឹងកំពូលAកត់តមH 
សរមយដូចគន ចំេពះកំពូលB និង 
Cកំពស់ទំងពីរតូវកត់តមHដូេចនះេយ
ងបនកំពស់ទំងបីៃន∆ABCរបសពវគន
រតង់H 
របតតិបតតិទី១: 
តងDជចំនុចែចករជុង BC!ខងកនុង
ៃនរតីេកណABCេរកមផលេធៀបm:n 
េដយេរបវុចិទ័រ      
 រសយថ 
nAB� + mAC� = nBD� + mCD� +
�n + m�AD� 
 
 
 
 
 
 
 
 
សរមយ 

• ដូេចនះេយងបនកំពស់ទំងបីៃន∆ABC
របសពវគន រតង់H 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

• សិសសពិភគសរចួឡរយករណ៏ 
េយងមន 
nAB� = nAB�����
� = n�b�
 −		a�

 ∙ �b�
 − a�

 

                 =na�
� − 2na�
 ∙ b�
 + nb�
� 

= n|a�
|� − 2na�
 ∙ b�
 + n�b�
���1� 
nAB� = mAC� = m�c
 −		a�
� ∙ �c
 − a�
� 

                 =nm� − 2ma�
 ∙ b�
 + ma�
� 
                 =m|a�
|� − 2ma�
 ∙ c
 +
m|c
|��2� 
បូក�1� + �2�េយងបន 

nAB� + mAC� = n�b�
��
+ 	m|c
|��m + n�|a�
|�
− 2a�
�nb�
 + mc

 

Dជចំនុចែចករជុង BC!ខងកនុងេរកម
ផលេធៀបm:n េនះc
 = − 3

4 b�
 
នំេអយ�nb�
 + mc

 = 0�
         
េយងបន 

nAB� + mAC� = n�b�
��
+ 	m|c
|��m + n�|a�
|� 

 
ដូេចនះ 

nAB� + mAC� = nBD� + mCD�
+ �n + m�AD� 

 
 
 

B C 

A 

M mb�
 -nb�
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• រគូបិតផទ ំងឧទហរណ៏ទី៣រួ
ចេអយសិសសអន២នក់ 
• េយងមន"������
 ∙ "������
 = "������
 ∙
"������
េបេធវេអយអងគទី២េសមសូនយេត
េយងបនដូចេមដច? 
• សរមយដូចគន ចំេពះ"������
និង
"������
? 

ដូេចនះេតចំនុច O ជអវី? 

េយងមន 
nAB� = nAB�����
� = n�b�
 −		a�

 ∙ �b�
 − a�

 

  =na�
� − 2na�
 ∙ b�
 + nb�
� 

= n|a�
|� − 2na�
 ∙ b�
 + n�b�
���1� 
nAB� = mAC� = m�c
 −		a�
� ∙ �c
 − a�
� 

    =nm� − 2ma�
 ∙ b�
 + ma�
� 
 =m|a�
|� − 2ma�
 ∙ c
 + m|c
|��2� 
បូក�1� + �2�េយងបន 

nAB� + mAC� = n�b�
��
+ 	m|c
|��m + n�|a�
|�
− 2a�
�nb�
 + mc

 

Dជចំនុចែចករជុង BC!ខងកនុងេរកម
ផលេធៀបm:n េនះc
 = − 3

4 b�
 
នំេអយ�nb�
 + mc

 = 0�
         
េយងបន 

nAB� + mAC� = n�b�
��
+ 	m|c
|��m + n�|a�
|� 

ដូេចនះ 
nAB� + mAC� = nBD� + mCD�

+ �n + m�AD� 
ឧទហរណ៏ទី៣:េគមន∆ABC 
និងចនុចOជចំនុចេនកនុងបលង់រតី
េកណែដលបំេពញលកខខ័ណឌ OB�����
 ∙
OC�����
 = OC�����
 ∙ OA�����
 = OA�����
 ∙ OB�����
។េតចំនុច 
O ជអវី? 
ចេមលយ 

OC�����
�OB�����
 − OA�����

 =
0�
រOឹC�����
 ∙ AB�����
=0�
េនះOC�����
ែកងAB�����
 
សរមយដូចគន ចំេពះ"������
និង"������
 
េគបន 

OB�����
ែកងAC�����
   និង   OA�����
ែកងBC�����
 
ដូេចនះចំនុច O ជអតូសង់ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
• សិសសអន២នក់ 
 
• OC�����
�OB�����
 − OA�����

 = 0�
រOឹC�����
 ∙
AB�����
=0�
េនះOC�����
ែកងAB�����
 
 
• OB�����
ែកងAC�����
   និង   OA�����
ែកងBC�����
 
ដូេចនះចំនុច O ជអតូសង់ 

 
• រគូបិតផទ ំងរបតតិបតតិទី២  
រចួែណនំេអយសិសសពិភគសជរកុម 
• ចំេពះសំនួរ ក េយងរកសទុក��������
 
 

ជំហនទី៤ 
ពរងឹងចំេណះដឹង 
៥នទី-៨នទី 

របតតិបតតិ: 
េគមនHជអតូសង់ៃន∆���េហយP
ជចំនុចែដលេផទៀងផទ ត់ 
�5������
 = 6

� ���������
 + ��������
 + �������

រសយថ 

 
សិសសពិភគសរចួឡរយករណ៏ 
ក∙រសយថ��������
 = 2�5������
 
េយងមន �5������
 = 6

� ���������
 + ��������
 + �������

 
េនះ2�5������
 = ��������
 + ��������
 + �������
 

�5������
 − ��������
 + �5������
 − �������
 = ��������
 
�5�����
 + �5�����
 = ��������
 

�#������
 + #5������
 + �#������
 + #5������
 = ��������
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ក∙េបM ជចំនុចកណដ លរជុង BC 
េនះ��������
 = 2�5������
 
ខ∙Pជផចិតរងវង់ចរកឹេរក∆��� 
 
 
 
 
 
 
 
ក∙រសយថ��������
 = 2�5������
 
េយងមន �5������
 = 6

� ���������
 + ��������
 + �������

 
េនះ2�5������
 = ��������
 + ��������
 + �������
 

�5������
 − ��������
 + �5������
 − �������
 = ��������
 
�5�����
 + �5�����
 = ��������
 

�#������
 + #5������
 + �#������
 + #5������
 = ��������
 
េដយM ជចំនុចកណដ លរជុង 
BCេនះ�#������
 + �#������
 = 0�
 
ដូេចនះ��������
 = 2#5������
 
 
ខ∙Pជផចិតរងវង់ចរកឹេរក∆��� 
េដយ��������
 = 2#5������
េនះ��������
រសប#5������
 
ែត��������
ែកង�������
េនះ#5������
ែកង�������
 
នំេអយ∆�5�ជរតីេកណសមបទ
េនះPC=PB 
រសយដូចគន េបNមួយជចំនុចកណដ
លរជុងACេនះPC=PA 
ដូេចនះPជផចិតរងវង់ចរកឹេរក∆��� 
 

េដយM ជចំនុចកណដ លរជុង 
BCេនះ�#������
 + �#������
 = 0�
 
ដូេចនះ��������
 = 2#5������
 
 
ខ∙Pជផចិតរងវង់ចរកឹេរក∆��� 
េដយ��������
 = 2#5������
េនះ��������
រសប#5������
 
ែត��������
ែកង�������
េនះ#5������
ែកង�������
 
នំេអយ∆�5�ជរតីេកណសមបទ
េនះPC=PB 
រសយដូចគន េបNមួយជចំនុចកណដ
លរជុងACេនះPC=PA 
ដូេចនះPជផចិតរងវង់ចរកឹេរក∆��� 
 
 

 
• េពលេទផទះវញិខំេរៀននិងេធវលំហ
ត់េនទំព័រទី១៣២;១៣៣ េលខ ៥ និង 
េលខ ៨ 

ជំហនទី៥ 
បណដ ំផញីរ 
៣នទី 

 

 
• សិសសសដ ប់និងកត់រត 

 

A 

B C 

H 
P 

M 
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 ជំពូកទី៩                               វុិចទ័រកនងុលហំរ    

េម េរៀ ន ទី ១            ក រ អ នុ វ តត ន៏ វុិ ច ទ័ រ     

� កិចចែតងករបេរងៀន ថន ក់ទី ១០ 
� ជំពូកទី ៩   វុចិទ័រកនុងលំហរ 
� េមេរៀនទី ២   ករអនុវតតន៏វុចិទ័រ   េម៉ងទី ៩ និង ១០ 

I. វតថុបំណងៃនេមេរៀន     េរកយពីេរៀនេមេរៀនេម៉ងេនះចប់សិសសមន 
� ចំេណះដឹង:    សិសសរបប់បនអំពីវុចិទ័រកមល ំង  វុចិទ័រេលបឿន  វុចិទ័រកមល ំងផគួប និង វុចិទ័រេលបឿនផគួប 
� ចំេណះេធវ:សិសសកំណត់បនអំពីវុចិទ័រកមល ំង  វុចិទ័រេលបឿន  វុចិទ័រកមល ំងផគួប និង វុចិទ័រេលបឿនផគួប 
និងគណនបនកមល ំង  កមល ំងផគួប  េលបឿន  េលបឿនផគួប 
� ឥរយិបថ:សិសសយកវុចិទ័រកមល ំង  វុចិទ័រេលបឿន  វុចិទ័រកមល ំងផគួប និង វុចិទ័រេលបឿនផគួបេទអនុវតតន៏ 
េនកនុងជីវភពរស់េន 

II. ខលឹមសរេមេរៀន 
2.5 កមល ំង  េលបឿន  និង  វុចិទ័រកមល ំង 
 ក.វុចិទ័រកមល ំង 
 ខ.វុចិទ័រេលបឿន 

III. សមភ រៈឧបេទសផទ ំងឧទហរណ៏  ផទ ំងរបតតិបតតិ  និង  ផទ ំងរបូភព 

IV. ដំណឹកនំេមេរៀន    រយះេពល   ៣០នទី+៣០នទី 
  

សកមមភពរគូ ខលឹមសរេមេរៀន សកមមភពសិសស 
 

• រតួតពនិតយអនម័យ វន័ិយ 
 សណត ប់ធន ប់អវតតមនសិសស 

ជំហនទី១ 
លំនឹងថន ក់ 

៣នទី 

  
• របធនថន ក់េឡងរយករណ៏ 

 
• េតេយងអចេធវផលបូកវុចិទ័រែដល
មនគល់រមួតមវធិនណ? 
• ចំេពះវុចិទ័រ�������
 មនលកខណៈអវីខលះ? 
 
 
 

 
• េបវុចិទ័រពីផទុយគន េតផលបូកវេសមបុ៉
នម ន? 

 

ជំហនទី២ 
រលឹំកេមេរៀនចស់ 

៥-៨នទី 
 

 
• តមវធិនរបេលឡូរកម 
 
• ចំេពះវុចិទ័រ�������
 មន៖ 

� ចំនុចចប់ 
� ទិស 
� ទិសេដ 
� មូ៉ឌុល 

• ផលបូកវេសមសូនយ 
 

• កេរៃនរងវ ស់រជុងមួយេសមផលបូក
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• េតបអូនណអចសូរតរទឹសតីបទកូសីុនុ
សបន? 

កេររជុងពីរេទៀតដកពីរដងផលគុណ
រជុងពីរេនះនឹងកូសីុនុសៃនមំុែដលផគុំ
េដយរជុងទំងពីរ 

 
• រគូបិតផទ ំងរបូភព 
• េបេយងទញវតថុេនះដូចរបូេហយ7

សមគ ល់វុចិទ័រកមល ំងេតទិសេដដូចទិ
សេដៃនអវី? 
• ទំហំៃនវុចិទ័រសមមរតនិងទំហំអវី? 
• ដូចេនះវុចិទ័រកមល ំងជអវី? 
 
 
 
 
 
 
• េប8
និង9
ដូចរបូ(រគូគូរបូ)េតេយងអ
ចេធវផលបូកវតមវធីិណ?(េអយសិ
សសេឡងគូរ) 
 
 
 
 
 
 
• េបវុចិទ័រកមល ំងេរចនមនអំេពរេលចំ
នុចវតថុមួយេនះផលបូកកមល ំងេសមសូ
នយេតវតថុមនចលនឬេទ? 
• រគូបិតផទ ំងឧទហរណ៏ 
• ែណនំសិសសសង់វុចិទ័រផលបូក�8
 +
9

 
• េដយ�8
 + 9
 + ℎ�

 = 0�
េនះℎ�
 =?រចួ 
េអយសិសសេឡងសង់បនត 
 
 
 

ជំហនទី៣ 
េមេរៀនថមី 

៣០នទី+៣០នទី 
2.5កមល ំង  េលបឿន  និង  វុចិទ័រកមល ំង 
ក.វុចិទ័រកមល ំង 

 
 
 
 
 

∗វុចិទ័រកមល ំងជវុចិទ័រែដលទិសេដជ
ទិសេដៃនកមល ំង និង 
ទំហំៃនវុចិទ័រសមមរតនិងទំហំកមល ំង
។ 
∗េយងអចផគួបវុចិទ័រកមល ំងពីរមនចំនុ
ចចប់រមួតមវធិនរបេលឡូរកម 
 
 
 
 
 
� សមគ ល់
:េបវុចិទ័រកមល ំងេរចនមនអំេពរេលចំនុ
ចវតថុមួយេនះផលបូកកមល ំងេសមសូនយ
េនះវតថុេននឹង។ 
 
ឧទហរណ៏:េគមនវុចិទ័រកមល ំងបី 
8
; 9
; ℎ�
មនចំនុចចប់រមួ។ចំនុចេនះម
នលំនឹងេសមគន ។ 
 ចូរសង់វុចិទ័រកមល ំងℎ�
 
េដយសគ ល់8
និង9
 
 

 
 
• វុចិទ័រកមល ំងមនទិសេដដូចទិសេដ
កមល ំង 
• សមមរតនិងទំហំកមល ំង 
• វុចិទ័រកមល ំងជវុចិទ័រែដលទិសេដជ
ទិសេដៃនកមល ំង និង 
ទំហំៃនវុចិទ័រសមមរតនិងទំហំកមល ំង
។ 
 
 
 
 
• តមវធិនរបេលឡូរកម 
 
 
 
           
 
 
 

 
 

• គម នចលនគឺវេននឹង 
 
 
 
 
 
 
 
 

8
 

A 

B 

8
 

9
 ℎ�
 
8
 + 9
 

A 

B 

C 

D 

8
 

9
 ℎ�
 
8
 + 9
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• រគូបិតផទ ំងរបតតិបតតិទី១ 
• េដយវតថុមនទំងន់30Nជកមល ំងម
នទិសេដយ៉ងដូចេមដច? 
• េដយវតថុមនលំនឹងេសមគន េនះ 
កមល ំងកមនចំនុចចប់រតង់A 
េសមកមល ំងរបតតិកមមចំេពះែខស3m 
និងកមល ំងកមនចំនុចចប់រតង់B 
េសមកមល ំងរបតតិកមមចំេពះែខស5m 
គឺ9
និងℎ�
េនះ�9
 + ℎ�

 =? 
• ចូរគណនCos=និង Sin= 
 
• ចូរគណនកមល ំង9
និងℎ�
 
 
 
  
 
 
 
 

 
• រគូបិតផទ ំងរបតតិបតតិទី២ 
• េតកមមនតជអវី?W=? 

 
 

• រគូបិទផទ ំរបូភពរចួេអយសិសសពិភ
កសតមរកុមេដយសួរនិងពនយល់ 
 
 

 

 
 
របតតិបតតិទី១:េគពយួរវតថុែដលមនទមងន់3
0Nរតង់ចំនុចCែដលចងភជ ប់ចុងសងនឹ
ងចំនុចពីរA និង B 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
េដយវតថុមនលំនឹងេសមគន េនះ 

�9
 + ℎ�

 = −8
 
• នំេអយកមល ំងៃន9
គឺ|9
| =
�8
� ∙Cos= 
                           =30∙ >

?=24N 
កមល ំងៃនℎ�
គឺ�ℎ�
� = �8
� ∙ Sin= 
                          =30∙ @

? =18N 
របតតិបតតិទី២:េដមបីទញរេទះមួយបន1
0mបុរសមន ក់រតូវេរបកមល ំង8
ែដលមន
អំងតង់សីុេត�8
� = 350Cេរកមមំុ45° 
ក∙រកកមមនតែដលបេងកតេដយកមល ំង
េនះ 
   
ខ∙រកអំងតង់សីុេតៃនកមល ំងែដលបេងក
តកមមនតកលណេគរុញរេទះតមទិស
ៃនបំលស់ទី 

 
 
• សិសសេឡងសង់ 
• ℎ�
 = −�8
 + 9

 
• របូ 
 
 
 
• មនទិសេដចុះេរកម 
 
• �9
 + ℎ�

 = −8
 

 
 
 
 
• កនុងរតីេកណែកងABC 
Cos= = >

?       Sin==@
? 

• កមល ំងៃន9
គឺ|9
| = �8
� ∙Cos= 
                           =30∙ >

?=24N 
កមល ំងៃនℎ�
គឺ�ℎ�
� = �8
� ∙ Sin= 
                          =30∙ @

? =18N 
 
 
 
 
 
 
• កមមនតជផលគុណកមល ំងែដលមនទិ
សេដដូចបំលស់ទីនិងទិសេដបំល
ស់ទីW=F.d 
• សិសសពិភកសរចួេឡងរយករណ៏ 
ក∙គណនកមមនត 
េយងមន    E = 76. G 

េដយ76 = 7. �HI45° = 350. √�
�  

                 =175√2N 
េនះE = 175√2. 10 = 1750√2	M 

f
��

g
��f g+

�� ��

( )h f g= − +
� �� ��

A
B

C D

E

9
 ℎ�
 

8
 

3m 
4m 

5m 

30N 
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• រគូេអយសិសសែកលមអរេដមបីរកចេមល
យែដលលអ 

 
 
 

• តមនិយមន័យវុចិទ័រកមល ំងេបចល័ត
មួយផល ស់ទីេលបឿនជវុចិទ័រេលបឿនេន
ខណៈេនះ  េតវុចិទ័រេលបឿនជអវី? 
• រគូបិតផទ ំងឧទហរណ៏ 

 
 

• តងB ជទូក និង W 
ជទឹកេនះេលបឿនពិតរបកដរបស់ទូក
NOេលបឿនទឹកNP =
?និងេលបឿនទឹកែកងទូកNO/P =? 
• េដយវុចិទ័រពិតរបកដរបស់ទូកគឺជ
វុចិទ័រេលបឿនផគួបរវងេលបឿនទឹកនិង
េលបឿនទឹកែកងទូកNO����
 =? 
 
 
 
• ទិសបំលស់ទីទូកគឺជមំុα ៃនtanα 

ចូររកទិសបំ
ស់ទ?ី 

 
 
 
 
 
 
 
ខ.វុចិទ័រេលបឿន 
∗វុចិទ័រេលបឿនជវុចិទ័រែដលមនទិស
េដដូចបំលស់ទីេហយទំហំវុចិទ័រស
មមរតេលបឿនេនខណៈេនះ។ 
 
ឧទហរណ៏ៈដូចរបូទឹកមួយហូរេដយ
េលបឿន3R/
Iេទទិសេកត។េហយមនទូកមួយេប
កបរេដយេលបឿន4R/Iេទទិសេជង។ 
ចូររកេលបឿនពិតរបកដរបស់ទូកនិងទិ
សរបស់ទូក 
 
 
 
 
 
 
 

េយងមន   NP = 3R/IនិងNO/P =
4R/INO����
 = NS�����
 + NO/P���������
 

េនះNO� = NO� + NO/P�NO =
TNO� + NO/P�NO = TNO� + NO/P� 
NO = √3� + 4� = 5R/Itanα=

>
@េនះ  

U = 53.1° 
 

ខ∙គណនអំងតង់សីុេតៃនកមល ំងែដល
បេងកតកមមនត 
េដយ  7� = S

V  
ែតE = 1750M				និងG = 10R 

េនះ     7� = 6W?X√�
6X = 175√2C 

• សិសសេឡងែកលមអរ 
 
• វុចិទ័រេលបឿនជវុចិទ័រែដលមនទិស
េដដូចបំលស់ទីេហយទំហំវុចិទ័រស
មមរតេលបឿនេនខណៈេនះ។ 
• NP = 3R/Iនិង   NO/P = 4R/I 
 
 
 

 
 

• NO����
 = NS�����
 + NO/P���������
 
េនះNO� = NO� + NO/P�NO =
TNO� + NO/P� 

NO = TNO� + NO/P�NO = Y3� + 4�

= 5R/I 
 

 
• tanα=

>
@េនះ  U = 53.1° 

 

 
• េតវុចិទ័រកមល ំងជអវី? 
 
• េតវុចិទ័រេលបឿនជអវី? 

ជំហនទី៤ 
ពរងឹងចំេណះដឹង 
៥នទី-៨នទី 

 

 
• វុចិទ័រកមល ំងជវុចិទ័រែដលទិសេដជ
ទិសេដៃនកមល ំង និង 
ទំហំៃនវុចិទ័រសមមរតនិងទំហំកមល ំង

NO/P���������
 

NS�����
 
NO����
 

ទូកទូកទូកទូក    

8
 

A 

B 45° 
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• រគូដក់ឧទហរណ៏េអយសិសស 
េដះរសយេដយពិភកសតមរកុម 

 
ឧទហរណ៏ៈទឹកសទឹងមួយហូរេដយ
េលបឿន2R/Iពីលិចេទេកត និង 
អនកែចវទូកមន ក់ែចវេដយេលបឿន2R/
Iែកងទិសចរនតទឹក។ 
កំណត់េលបឿនទូកពិតនិងទិសេដទូក? 
 
 
 
 
  
 

តងB ជទូក និង W 
ជទឹកេនះេលបឿនពិតរបកដ
របស់ទូកNOេលបឿនទឹកNPនិង
េលបឿនទឹកែកងទូកNO/P 

េយងមន   NP = 2R/IនិងNO/P =
2R/I      NO����
 = NS�����
 + NO/P���������
 

េនះNO� = NO� + NO/P�NO =
TNO� + NO/P� 

NO = TNO� + NO/P� 

NO = √2� + 2� = 2√2R/Itanα=
�
� =

1េនះ  U = 45° 
 

។ 
• សិសសពិភកសរចួរយករណ៏ 

តងB ជទូក និង W 
ជទឹកេនះេលបឿនពិតរបកដ
របស់ទូកNOេលបឿនទឹកNPនិង
េលបឿនទឹកែកងទូកNO/P 

• េយងមន   NP = 2R/IនិងNO/P =
2R/I 
• NO����
 = NS�����
 + NO/P���������
 
េនះNO� = NO� + NO/P�NO =
TNO� + NO/P� 

NO = TNO� + NO/P� 
NO = √2� + 2� = 2√2R/Itanα=

�
� =

1េនះ  U = 45° 
 

 
• េពលេទផទះវញិខំេរៀននិងេធវលំហត់
េនទំព័រទី១៣២;១៣៣ េលខ ៥ និង 
េលខ ៨ 

ជំហនទី៥ 
បណដ ំផញីរ 
៣នទី 

 

 
• សិសសសដ ប់និងកត់រត 

    

    

    

    

NO/P���������
 

NS�����
 

NO����
 
ទូកទូកទូកទូក    
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     េម េរៀ ន ទី ១            ក រ អ នុ វ តត ន៏ វុិ ច ទ័ រ  

� កិចចែតងករបេរងៀន ថន ក់ទី ១០ 
� ជំពូកទី ៩   វុចិទ័រកនុងលំហរ 
� េមេរៀនទី ២   ករអនុវតតន៏វុចិទ័រ   េម៉ងទី ៦ និង ៧ 

I. វតថុបំណងៃនេមេរៀនៈ  េរកយពីេរៀនេមេរៀនេម៉ងេនះចប់សិសសមនៈ 
� ចំេណះដឹងៈរបប់បនអំពីចមង យរវងចំនុចនិងបនទ ត់   សមីករវុចិទ័ររងវង់  និង សមីកររងវង់ 
� ចំេណះេធវៈកំណត់បនចមង យរវងចំនុចនិងបនទ ត់   សមីករវុចិទ័ររងវង់  និង សមីកររងវង់ 
� ឥរយិបថៈសិសសយកចមង យរវងចំនុចនិងបនទ ត់   សមីកររងវង់ េទអនុវតតន៏កនុងជីវភពរស់ 
                          របចំៃថងរបស់ពួកេគ 

II. ខលឹមសរេមេរៀន 
គ.ចមង យរវងចំនុច និង បនទ ត់ 
 2.3 រងវង់ និង វុចិទ័រ 

III. សមភ រៈឧបេទសៈ  ផទ ំងរបូភព  ផទ ំងរកដសជទូេទ ផទ ំងឧទហរណ៏ និង របតតិបតតិ 
IV. ដំណឹកនំេមេរៀនៈ  រយៈេពល ៥០នទី  និង  ៥០នទី 

សកមមភពរគូ ខលឹមសេមេរៀន សកមមភពសិសស 
 
• រតួតពនិតយអនម័យ វន័ិយ 

 សណត ប់ធន ប់អវតតមនសិសស 

ជំហនទី១ 
លំនឹងថន ក់ 

៣នទី 

 
• របធនថន ក់េឡងរយករណ៏ 

 
• េតសមីករបនទ ត់ែដលកត់តមចំនុ
ច�ZX; [X�មនវុចិទ័រនរម៉ល់\�
 =
��; ��មនរងទូេទយ៉ងដូចេមដច? 
• ឧទហរណ៏ 
រកសមីករបនទ ត់Lែដលកត់តមចំនុច
P�1; 2�មនវុចិទ័រនរម៉ល់\�
 = �1; 4� 
 
 

 
 

• េបេគមនសមីករបនទ ត់�Z + �[ +

ជំហនទី២ 
រលឹំកេមេរៀនចស់ 

៥-៨នទី 
 

 
• មនរង 

��[ − [X� + ��Z − ZX� = 0 
 
 
• រកសមីករបនទ ត់Lែដលកត់តម 
ចំនុចP�1; 2�មនវុចិទ័រនរម៉ល់\�
 =
�1; 4�គឺ 

��[ − [X� + ��Z − ZX� = 0 
 

�[ − 2� + 4�Z − 1� = 0 
[ = −4Z + 6 

 
• \�
 = ��; �� 

ជំពូកទី៩    វុិចទ័រកនងុលហំរ 
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� = 0េតវមនវុចិទ័រនរម៉ល់\�
 =? 
 
 
 
• េបតងGជចមង យពី5េទបនទ ត់�^� 
េបេយងយក	��Z�; [��ជចំេណលែក
ងៃន5េល�^�េនះG =? 
• េហយ5�������
 យ៉ងម៉ចនិង \�
? 
• េនះមំុផគុំរវង5�������
និង\�
េសមបុ៉នម ន? 
• េហយ5�������
 ∙ \�
 =? 
• េត�5�������
 ∙ \�
� =? 
• េនះ	G =? 
• េត|\�
| =?និង�5�������
 ∙ \�
� =?  
នំេអយេយងបន   G =? 
 
 
• េដយH េនេល�^�	េនះ
�Z� + �[� + � = 0 
រ	ឺ� = −��Z� + �[��េនះេយងបនអវី? 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

• រគូបិតផទ ំងឧទហរណ៏និងរបតតិបតតិ
េអយសិសសពិភកសរកុម 
 
 
 

ជំហនទី៣ 
េមេរៀនថមី 

៣០នទី+៣០នទី 
គ.ចមង យរវងចំនុច និង បនទ ត់ 
េយងមន �^�: �Z + �[ + � = 0 និង 
ចំនុច5�Z6; [6�មិនថិតេនេល�^�។ 
តងGជចមង យពី5េទបនទ ត់�^� 
េបេយងយក	��Z�; [��ជចំេណលែក
ងៃន5េល�^� 

 
• េយងបន   5�������
//\�
 
• េនះមំុផគុំរវង5�������
និង\�

នំេអយ5�������
 ∙ \�
 = ∓�5�������
�. |\�
|                   
�5�������
 ∙ \�
� = �5�������
�. |\�
| = G. |\�
|        
G = �ab������
∙,�
�

|,�
|  
• ែត|\�
| = √�� + ��និង�5�������
 ∙ \�
� =
|��Z6 − Z�� + ��[6 − [��| 
             =|�Z6 + b[6 − ��Z� + �[��| 

េដយH េនេល�^�	េនះ
�Z� + �[� + � = 0 

រ	ឺ� = −��Z� + �[��េនះេយងបន 

G = |�Z6 + b[6 + �|
√�� + ��  

 

ឧទហរណ៏:រកចមង យពីចំនុច�1; 2�
េទបនទ ត់�^�: 2Z − [ + 1 = 0 
របតតិបតតិ:រកចមង យពីចំនុច�2; −5�េទ
បនទ ត់�^�: −4Z + 3[ + 7 = 0 

 
 
 
• G = �5�������
� 
 
 
 
• 5�������
//\�
 
• េសម០ រ ឺ180° 
• 5�������
 ∙ \�
 = ∓�5�������
�. |\�
| 
• �5�������
 ∙ \�
� = �5�������
�. |\�
| = G. |\�
| 
• G = �ab������
∙,�
�

|,�
|  
• |\�
| = √�� + ��និង�5�������
 ∙ \�
� =
|��Z6 − Z�� + ��[6 − [��| 
             =|�Z6 + b[6 − ��Z� + �[��| 
 
• េយងបន 

G = |�Z6 + b[6 + �|
√�� + ��  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
• សិសសពិភកសរចួរយករណ៏ 
ឧទហរណ៏:ចមង យពីចំនុច�1; 2�េទប
នទ ត់�^�: 2Z − [ + 1 = 0  គឺ	

G = |�Z6 + b[6 + �|
√�� + ��  

	



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទ១ី០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កមុ ៣)   ទំព័រទី386 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
• េបចំនុចPជចំនុចចល័តេនេលរងវង់
ែដលមនផចិត���
�និង កំ 
rេនះ��5�����
� =? 

 
• េដយ5�c
�និង ���
�េនះេគបនអវី? 
• េលកអងគទំងពីជកេរេគបនអវី? 
• េដយ5�
 = �Z; [�និង  �
=�ZX; [X� 
េនះេយងបនអវី? 
• រគូបិទផទ ំងជទូេទ 
 
• រគូបិតផទ ំងឧទហរណ៏េអយសិសស
គណន 
 

 
 
 

 
• ដូេចនះសមីកររងវង់មនផចិតO�0; 0� 

និង កំrមនសមីករដូចេមដច? 
 
• រគូបិផទ ំងរបតតិបតតិ១ 
េអយសិសសពិភកសេដយេរបសំនួរ 

ចេមលយ 
ចមង យពីចំនុច�1; 2�េទបនទ ត់
�^�: 2Z − [ + 1 = 0  គឺ 

G = |�Z6 + b[6 + �|
√�� + ��  

 
G = |2 ∙ 1 − 2 + 1|

√2� + 1� = 1
√5 = √5

5  
របតតិបតតិ:ចមង យពីចំនុច�2; −5�េទប
នទ ត់�^�: −4Z + 3[ + 7 = 0 

G = |�Z6 + b[6 + �|
√�� + ��  

 
G = |−4 ∙ 2 − 3 ∙ 5 + 7|

√4� + 3� = 16
5  

 
2.3 រងវង់ និង វុចិទ័រ 

េបចំនុចPជចំនុចចល័តេនេលរងវង់ែដ
លមនផចិត���
�និង កំ r 
 
 
 
 
 
 
 
• េនះ��5�����
� = dនំេអយ|c
 − �
| = d 
ជសមីករវុចិទ័រៃនរងវង់ 
េបេយងេលកអងគទំងពីជកេរេនះ 

��5�����
�� = d� 
តង5�
 = �Z; [�និង  �
=�ZX; [X� 

េនះY�Z − ZX�� + �[ − [X��� = d� រ ឺ
�Z − ZX�� + �[ − [X�� = d� 

េហថសមីកររងវង់ 
ជទូេទ:សមីកររងវង់មនផចិ
ត�
=�ZX; [X� 
និងកំrគឺ៖ 

e |c
 − �
| = d
�Z − ZX��+�[ − [X�� = d� f 

 

G = |2 ∙ 1 − 2 + 1|
√2� + 1� = 1

√5 = √5
5  

របតតិបតតិ:ចមង យពីចំនុច�2; −5�េទប
នទ ត់�^�: −4Z + 3[ + 7 = 0 

G = |�Z6 + b[6 + �|
√�� + ��  

 
G = |−4 ∙ 2 − 3 ∙ 5 + 7|

√4� + 3� = 16
5  

 
 
 
 
 
 
 
• េបចំនុចPជចំនុចចល័តេនេលរងវង់
ែដលមនផចិត���
�និង កំ 
rេនះ��5�����
� = d 
 
• |c
 − �
| = d 
• |c
 − �
|� = r� 
 
• េយងបន េនះ

Y�Z − ZX�� + �[ − [X��� = d� រ ឺ
�Z − ZX�� + �[ − [X�� = d� 

 
 
 
 
 
 
 
 
• សិសសេឡងគណន 
 
េដយសមីកររងវង់មនរង 
 

�Z − ZX�� + �[ − [X�� = d� 
េហយ ផចិតO�0; 0� និង កំr=5 

x 

y ZX 

[X C 

5�
 = �Z; [� 



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទ១ី០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កមុ ៣)   ទំព័រទី387 

បំផុស 
 

 
 
 

 
• េតរតីេកណចរកឹកនុងរងវង់ជរតីេក
ណអវី? 
• វុចិទ័រពីរែកងគន កលណយ៉ង 
េម៉ច? 
 
 
 

 

ឧទហរណ៏:សរេសរសមីករងវង់ែដល
មនផចិតO�0; 0� និង កំr=5 
ចេមលយ:េដយសមីកររងវង់មនរង 
 

�Z − ZX�� + �[ − [X�� = d� 
េហយផចិតO�0; 0� និង កំr=5 
េនះ 

�Z − 0�� + �[ − 0�� = 5� 
ដូេចនះZ� + [� = 25 
 
• ជទូេទ:សមីកររងវង់មនផចិតO
�0; 0� និង កំrមនសមីករZ� + [� =
d� 
 
 
 
របតតិបតតិ១:បងហ ញថសមីករវុចិទ័ររងវង់
ែដលមន���
�និង 
����

ជចំនុចចុងសងខងអងកត់ផចិត
�c
 − �
� ∙ �c
 − ��

 =
0ែដល 5�c
�ជចំនុចចល័តេលរងវង់។ 

 
ចេមលយ 
េដយ�c
 − �
� ∙ �c
 − ��

 = 0    
និង ���
� ;����

និង 5�c
�េយងបន 
5������
 ∙ 5������
 = 0           េនះ∆ABPជ 
រតីេកណែកងរតង់P 
ដូេចនះ Pជចំនុចចល័តេលរងវង់ 

 

េនះ 
�Z − 0�� + �[ − 0�� = 5� 

ដូេចនះZ� + [� = 25 
• សមីកររងវង់មនផចិតO�0; 0� និង 
កំrមនសមីករZ� + [� = d� 
 
• រតីេកណចរកឹកនុងរងវង់ជរតីេកណ
ែកង 
• វុចិទ័រពីរែកងគន កលណផលគុណ
សក ែលវេសមសូនយ 
• សិសសពិភកសរចួរយករណ៏ 
េដយ�c
 − �
� ∙ �c
 − ��

 = 0    
និង ���
� ;����

និង 5�c
�េយងបន 
5������
 ∙ 5������
 = 0           េនះ∆ABPជ 
រតីេកណែកងរតង់P 
ដូេចនះ Pជចំនុចចល័តេលរងវង់ 

• េតចមង យពីចំនុច#�ZX; [X�េទបនទ
ត់�^�: �Z + �[ + � =
0មនចមង យេសមអវី? 

ជំហនទី៤ 
ពរងឹងចំេណះដឹង 
៥នទី-៨នទី 

• ចមង យពីចំនុច#�ZX; [X�េទបនទ ត់
�^�: �Z + �[ + � = 0មនចមង យ 

G = |�Z6 + b[6 + �|
√�� + ��  



វិទ����ន	តិអប់រ ំ កិ��ែតង�របេ�ងៀន គណិតវិទ�� ��ក់ទ១ី០  "�ំសិក�% ២០១១-២០១២ 

េរៀបេរៀងេ(យគរុនិស�+ិត៖បរិ./+១ (គណិត - រូប ជំ5ន់ ១៧ �កមុ ៣)   ទំព័រទី388 

• េតសមីកររងវង់មនផចិត�
=�ZX; [X�និ
ង កំ rមនសមីករដូចេមដច? 
• រគូដក់ឧទហរណ៏េអយសិសស
េដះរសយ 

ឧទហរណ៏១រកចមង យពីចំនុច�0; 4�
េទបនទ ត់�^�: 3Z − 4[ + 1 = 0 
ឧទហរណ៏២សរេសរសមីករងវង់ែដ
លមនផចិតH�−1; 0�និង កំr=2 
 

សមីកររងវង់មនផចិត�
=�ZX; [X� 
និងកំrគឺ៖ 

e |c
 − �
| = d
�Z − ZX��+�[ − [X�� = d� f 

ឧទហរណ៏១រចមង យពីចំនុច�0; 4�េទ
បនទ ត់�^�: Z − [ + 1 = 0គឺ 

G = |3 ∙ 0 − 4 ∙ 4 + 1|
√4� + 3� = 17

5  

• ឧទហរណ៏២សរេសរសមីករងវង់ែដ
លមនផចិតH�−1; 0�និង កំr=2  គឺ 

�Z + 1�� + �[ − 0�� = 2� 
រ�ឺZ + 1�� + [� = 4 

 
• េពលេទផទះវញិខំេរៀននិងេធវលំហត់
េនទំព័រទី១៣២;១៣៣ េលខ ៥ និង 
េលខ ៨ 

ជំហនទី៥ 
បណដ ំផញីរ 
៣នទី 

 

 
• សិសសសដ ប់និងកត់រត 
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