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2 4 22

2 3 18
4

x y
x y

y

− − = −
+

+ =

− = −

យ

េរទយ 4y = យតពត�ុង ()េរវ្យ 8 11x + = យឬយ 3x = យ
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ដូចេ្យ 3 , 4x y= = យយ។យ

៥) 3 4 39 (1) 1
25 2 37 (2)

x y
x y
+ =


−+ =

យយ

យយយយយ
3 4 39

10 4 74
7 35

x y
x y

x

+ =
+

− − = −

− = −

យ

េរទវ្យ 5x = យតពត�ុង ()េរវ្15 4 39y+ = យឬយ 6y = យ

ដូចេ្យ 5 , 6x y= = យយ។យ យ

៦) 7 2 45 (1) 7
22 7 28 (2)

x y
x y
− =


+ =

យយ

យយយយ
49 14 315
4 14 56
53 371

x y
x y

x

− =
+

+ =

=

យ

េរទយ 7x = យតពត�ុង ()េរវ្យ49 2 45y− = យឬយ 2y = យ

ដូចេ្យ 7 , 2x y= = យយ។យ

៧) 5 3 34 (1) 7
33 7 36 (2)

x y
x y
+ =


−+ =

យយ

យយយយយ
35 21 238

9 21 108
26 130

x y
x y
x

+ =
+

− − = −

=

យ

េរទវ្យ 5x = យតពត�ុង ()េរវ្យ25 3 34y+ = យឬយ 3y = យ។យ

ដូចេ្យ 5 , 3x y= = យយ។យ យ

៨) 2 5 29 (1) 7
53 7 41 (2)

x y
x y
+ = −


+ =

យយ
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យយយយ
14 35 203

15 35 205
2

x y
x y
x

− − = −
+

+ =

=

យ

ត 2x = យពត�ុ ()េរវ្យ4 5 29y+ = យឬយ 5y = យ។យ

ដូចេ្យ 2 , 5x y= = យយ។យ

៩)យ 11 13 18 (1) 12
1313 12 28 (2)

x y
x y
− =


−− =

យយ

យយយយយយ
132 156 216

169 156 364
37 148

x y
x y

x

− =
+

− + = −

− = −

យ យ

េរទវ្យ 4x = តម្ពត�ុង ()េរវ្យ44 13 18y− = ឬ 2y = យ

ដូចេ្យ 4 , 2x y= = យយ។យ

១០) 2 3 3 2 12 (1) 2 3
3 23 2 2 3 5 6 (2)

x y
x y

 + =


−+ =
យយ

យយយយយយយ
12 6 6 24 3

18 6 6 30 3

6 6 3

x y
x y

x

 + = +
− − = −

− = −

យ

េរទវ្យ 3x = យតពត�ុងយ ()េរវ្6 3 2 12y+ = យ

ឬយ 2y = យ។យដូចេ្យ 3 , 2x y= = យ។យ

យ

យ

យ
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៦.០៣.ចូមកលណហហៃរ�វm  តដរ្ីី ឲ្យនរ�ពរី័មមមត្័រងេ នរូចតរ�រ 

យ ១) ( 1) (2 3) 3 1
2 5 4
m x m y m
x y
+ + + = −


+ =

យ

យ ២) (3 2) ( 3) 7
8 5
m x m y m
x y
+ + − = −


− + =

យយ

យ ៣) 2 3
( 1) 3 2

x my
m y m
+ =


− + = −

យយ

យ ៤) 4 9 11
(3 2) (5 8) 12

x y
m x m y
+ =


+ + + =

យយ

ំដណា្្ី 

កលណហហៃរ�វm  តដរ្ីី ឲ្យនរ�ពរី័មមមត្័រងេ នរូចតរ�រ 

១) ( 1) (2 3) 3 1
2 5 4
m x m y m
x y
+ + + = −


+ =

យ

េដ�ន្�ី ឲះបយ្របពន�័រេ្ងេ ្ចេន��លុះែិយ
' ' '

a b c
a b c

= ≠ យ

ឬយ 1 2 3 3 1 (1)
2 5 4

m m m+ + −
= ≠ យ

េប�យ 1 2 3
2 5

m m+ +
= យេនយ5 5 4 6m m+ = + យឬយ 1m = យតពត�ុង ()យ

េរវ្យ1 1 2 3 3 1
2 5 4
+ + −

= ≠ យយ្ិយ

ដូចេ្យ 1m = យយ។យ

២) (3 2) ( 3) 7
8 5
m x m y m
x y
+ + − = −


− + =

យយ

េដ�ន្�ី ឲះបយ្របពន�័រេ្ងេ ្ចេន��លុះែិយ
' ' '

a b c
a b c

= ≠ យ
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ឬយ3 2 3 7 (1)
8 1 5

m m m+ − −
= ≠

−
យ

េប�យ3 2 3
8 1

m m+ −
=

−
យឬយ3 2 8 24m m+ = − + យឬយ11 22m = យឬយ 2m = យ

ត 2m = យពត�ុងយ ()េរវ្ 6 2 2 3 7 2
8 1 5
+ − −

= ≠
−

យយ្ិយ

ដូចេ្យ 2m = យ។យ

៣) 2 3
( 1) 3 2

x my
m y m
+ =


− + = −

យេដ�ន្�ី ឲះបយ្របពន�័រេ្ងេ ្ចេន��លុះែិយ

' ' '
a b c
a b c

= ≠ យ

ឬយ 2 3 (1)
1 3 2

m
m m

= ≠
− −

យ

េប�យ 2
1 3

m
m

=
−

យឬយ 26 m m= − យឬយ 2 6 0m m− − = យយ

ឬយ( 2)( 3) 0m m− + = យេរទយ 2m = − យឬយ 3m = យ

-ចមេព 2m = − យតពត�ុងយ ()េរវ្ 2 2 3
2 1 3 2 2

−
= ≠

− − − −
យយ្ិយ

ដូចេ្យ 2m = − យ។យ

-ចមេពយ 3m = តពត�ុង ()េរវ្ 2 3 3
3 1 3 3 2

= ≠
− −

យយ្ិយ

ដូចេ្ 3m = យ។យ

៤) 4 9 11
(3 2) (5 8) 12

x y
m x m y
+ =


+ + + =

យយ

េដ�ន្�ី ឲះបយ្របពន�័រេ្ងេ ្ចេន��លុះែិយ
' ' '

a b c
a b c

= ≠ យ

ឬយ 4 9 11 (1)
3 2 5 8 12m m

= ≠
+ +

យ
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េប�យ 4 9
3 2 5 8m m

=
+ +

យឬយ20 32 27 18m m+ = + យឬយ 7 14m− = − យឬយ 2m = យ

ត 2m = យពត�ុងយ ()េរវ្ 4 9 11
6 2 10 8 12

= ≠
+ +

យយ្ិយ

ដូចេ្យ 2m = យ។យ

៦.០៤.ចូមកលណហហៃរ�វm ន្មវn  តដរ្ីី ឲ្យនរ�ពរី័មមមត្័រ 

មនរូចតរ�រយរ្និព ។ 

យ ១) ( 1) ( 1)
2 3
m x n y m n
x y
+ + − = +


+ =

យ

យ ២) (2 1) (3 2)
5 4 4

m x n y m n
x y

+ + − = +


+ =
យយ

យ ៣) 2 3 5
( ) 10

x y
mx m n y

+ =


+ + =
យយ ៤) 3 9

2 ( 1) 3
mx y

x n y
+ =


+ − =

យយ

ំដណា្្ី 

តមណ ធិិៃន�យm ្្ងយn យេដ�ន្�ី ឲះបយ្របពន�័រមងេះ័នយ

ម្រូចេន��យបធន្្ិពធយិយ

១) ( 1) ( 1)
2 3
m x n y m n
x y
+ + − = +


+ =

យយ

យ េដ�ន្�ី ឲះបយ្របពន�័រេ្ម្ចេន��យបធន្្ិពធលុះែិិយ

យ 1 1
2 1 3

m n m n+ − +
= = យយឬយ 1 2 2

3 1
m n
m n n
+ = −


+ = −

យយយ

យ ឬយ 2 3
2 1

m n
m n
− = −


− = −

យយ ន្្អចម្)យ។យ

យ ដូចេ្ងេ ្រូិៃន�( , )m n ណែដលេរ��ីឲះបយ្របពន�័រេ្ម្រូយ
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យ ចេន��យបធន្្ិពធវ្េនយ។យ

២) (2 1) (3 2)
5 4 4

m x n y m n
x y

+ + − = +


+ =
យយ

យ េដ�ន្�ី ឲះបយ្របពន�័រេ្ម្ចេន��យបធន្្ិពធលុះែិិយ

យ 2 1 3 2
5 4 4

m n m n+ − +
= = យឬយ 8 4 15 10

3 2
m n

m n n
+ = −


+ = −

យយ

យ ឬយ 8 15 14 (1) 2
152 2 (2)

m n
m n

− = −


−− = −
យ

យ ឬយយ
16 30 28

15 30 30
2

m n
m n

m

− = −
+

− + =

=

យ

យ តយ 2m = យម្ពត�ុង 2)យេរវ្យ2 2 2n− = − យឬយ 2n = យ។យ

យ ដូចេ្យ 2 , 2m n= = យយ។យ

៣) 2 3 5
( ) 10

x y
mx m n y

+ =


+ + =
យយ

យ េដ�ន្�ី ឲះបយ្របពន�័រេ្ម្ចេន��យបធន្្ិពធលុះែិិយ

យ 2 3 5
10m m n

= =
+

យយឬយ 4
6

m
m n

=


+ =
យយយឬយយ 4

2
m
n

=


=
។យ ដូចេ្យ 4 , 2m n= = យ។យ

៤) 3 9
2 ( 1) 3
mx y

x n y
+ =


+ − =

យយ

យ េដ�ន្�ី ឲះបយ្របពន�័រេ្ម្ចេន��យបធន្្ិពធលុះែិិយ

យយយយ 3 9
2 1 3
m

n
= =

−
យឬយ 6

1 1
m
n

=


− =
យយឬយយ 6

2
m
n

=


=
យ

យ ដូចេ្យ 6 , 2m n= = យយ។យ
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៦.០៥.១)ចូមតដ្្រ្យនរ�ពរី័មវ
5 7 4
8 3
x y
x y
+ =


+ =

  

        ២)ទាមករូចតរ�រៃន្យនរ�ពរី័មយ

5 7 4
1 1

8 1 3
1 1

x y

x y

 + = + −

 + =
 + −

យយ

ំដណា្្ី 

១)តដ្្រ្យនរ�ពរី័មយ 5 7 4 (1)
8 3 (2)
x y
x y
+ =


+ =

យយ

ន ()េរទវ្យ 3 8 (3)y x= − យ

ត 3)ពត�ុងពន�័រ ()េរវ្យ5 7(3 8 ) 4x x+ − = យ

ឬយ5 21 56 4x x+ − = យឬយ 17 1
51 3

x −
= =
−

យតពត�ុងយ 3)េរវ្យ

8 13
3 3

y = − = យ។យដូចេ្យ 1 1,
3 3

x y= = យ។យ

២)ទាមករូចតរ�រៃន្យនរ�ពរី័មយ

5 7 4
1 1

8 1 3
1 1

x y

x y

 + = + −

 + =
 + −

យយ

ងយ 1
1

u
x

=
+

យយ្្ងយ 1
1

v
y

=
−

យេនេរវ្យ 5 7 4
8 3
u v
u v
+ =


+ =

យ

នលនរ�លមងេល�េរទវ្យ 1 1,
3 3

u v= = យ

េហិុេ្យ

1 1
1 3

1 1
1 3

x

y

 = +

 =
 −

យយយឬយ 2 , 4x y= = យ។ដូចេ្យ 2 , 4x y= = យយ។យ
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៦.០៦.តដ្្រ្យ�នរពរី័មវ

1 1 1
12

2 3 1
5

x y

x y

 + =

 + =


 

ំដណា្្ី 

តដ្្រ្យ�នរពរី័មវ

1 1 1
12

2 3 1
5

x y

x y

 + =

 + =


 

ងយ 1x
u

= យយ្្ងយ 1y
v

= យេនះបយប្រពន�័រ �័ េជយិយ

( )

( )

1 1
12

12 3 2
5

u v

u v

 + =

 + =


យ

នពន�័រ ( )1 យេរទវ្យ ( )1 3
12

v u= − យយ

តពន�័រ ( )3 ម្ពត�ុង( )2 េរវ្យ 1 12 3
12 5

u u + − = 
 

យ

េរទយ 1
20

u = យតពត�ុង( )3 េរវ្យ 1 1 1
12 20 30

v = − = យ

េដយ 1x
u

= យយ្្ងយ 1y
v

= យ

ដូចេ្យ 20 , 30x y= = យយ។យ

យ

៦.០៧.១)តដ្្រ្យនរ�ពរី័មវ
2 7 207
5 3 155

x y
x y
+ =


+ =

  

          ២)ទាមក្ររូចតរ�រៃន្យនរ�ពរី័មវ
2 2

2 2

2 7 207
5 3 155

x y
x y

 + =


+ =
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ំដណា្្ី 

១)តដ្្រ្យនរ�ពរី័មិ 

យយ 2 7 207 (1) 3
75 3 155 (2)

x y
x y
+ = −


+ =

យយ

យ
6 21 621

35 21 1085
29 464

x y
x y
x

− − = −
+

+ =

=

យ

យ េរទវ្យ 469 16
29

x = = យតពត�ុងយ(1) យេរវ្យយ

យ 32 7 207y+ = យយឬយយ 207 32 25
7

y −
= = យយ។យ

យ ដូចេ្យ 16 , 25x y= = យយ។យ

២)ទាមក្ររូចតរ�រៃន្យនរ�ពរី័មិ 

យ យ
2 2

2 2

2 7 207
5 3 155

x y
x y

 + =


+ =
យង 2 2,u x v y= = យះបយ្របពន�័រ �័ ជយ

យ យ 2 7 207
5 3 155
u v
u v
+ =


+ =

យនលនរ�លមងេល�េរទ 16, 25u v= = យ

េហិុេ្យ
2

2

16
25

x
y

 =


=
យយយឬយយ 4

5
x
y
= ±


= ±

យ

ដូចេ្( 4, 5),( 4, 5),( 4, 5),( 4, 5)x y x y x y x y= = = − = − = − = = = − យ

៦.០៨.១)តដ្្រ្យនរ�វ
3 4 337
4 3 84
x y
x y
+ =


− = −

   

          ២)ទាមករូចតរ�រៃន្យនរ�ពរី័ម
3 3

3 3

3 4 337
4 3 84
x y
x y

 + =


− = −
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ំដណា្្ី 

១)តដ្្រ្យនរ�វិ 

យ 3 4 337 (1) 3
44 3 84 (2)

x y
x y
+ =


− = −

យយយ

យ
9 12 1011
16 12 336
25 675

x y
x y
x

+ =
+

− = −

=

យ

យ េរទយ 675 27
25

x = = យតពត�ុងយ ()េរវ្ិយ

យ 3(27) 4 337y+ = យយេរទយ 337 81 64
4

y −
= = យ

យ ដូចេ្យ 27 , 64x y= = យយ។យ

២)ទាមករូចតរ�រៃន្យនរ�ពរី័ម
3 3

3 3

3 4 337
4 3 84
x y
x y

 + =


− = −
យយយ

យ ងយ 3 3,u x v y= = យះបយ្របពន�័រ �័ ជយិយ

យ 3 4 337
4 3 84
u v
u v
+ =


− = −

យនលនរ�លមងេល�េរទ 27, 64u v= = យ

យ េរវ្យ
3

3

27
64

x
y

 =


=
យយឬយយ 3

4
x
y
=


=

។ដូចេ្យ 3, 4x y= = យយ។យ

៦.០៩.១)តដ្្រ្យនរ�ពរី័មវ
7 6 2
21 10 4
x y

x y
+ =


+ =

  

       ២)ទាមករូចតរ�រៃន្យនរ�ពរី័មវ

7 6 2
2 2 3

21 10 4
2 2 3

x y x y

x y x y

 + = + −

 + =
 + −
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ំដណា្្ី 

១)តដ្្រ្យនរ�ពរី័មវិ 

យ 7 6 2 (1) 5
321 10 4 (2)

x y
x y
+ = −


+ =

យយ

យ
35 30 10

63 30 12
28 2

x y
x y
x

− − = −
+

+ =

=

យ

យ េរទវ្យ 2 1
28 14

x = = យយតម្ពត�ុង ()េរននលវ្យ

យ 1 6 2
2

y+ = យេរទយ 1
4

y = យយ។យ

យ ដូចេ្យ 1 1,
14 4

x y= = យយ។យ

២)ទាមករូចតរ�រៃន្យនរ�ពរី័មយ

7 6 2
2 2 3

21 10 4
2 2 3

x y x y

x y x y

 + = + −

 + =
 + −

យយ

ងយ 1 1,
2 2 3

u v
x y x y

= =
+ −

យយះបយ្របពន�័រ �័ េជយ

17 6 2
21 10 4

u v
u v
+ =


+ =

នលនរ�លមងេល�េរវ្យ 1 1,
14 4

u v= = យ

េរទយ

1 1
2 14
1 1

2 3 4

x y

x y

 = +

 =
 −

យយយឬយយ 2 14 ( ) 3
22 3 4 ( )

x y i
x y ii
+ =


− =

យ

ឬយ
3 6 42
4 6 8
7 50

x y
x y
x

+ =
+

− =

=

យ
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េរទយ 50
7

x = យយេហ�ន 50( ) : 2 14
7

i y+ = យឬយ 24
7

y = យ

ដូចេ្យ 50 24,
7 7

x y= = យយ។យ

៦.១០.តរីឲ្យនរ�ពរី័មវ
2 3 0( ) :

2 5 0
x y a

S
x y

+ − =


+ − =
  ែដងវa  ជចលននយ្ហររវ 

 ១)ចូមតដ្្រ្យនរ�ពរី័មវ( )S  ។ 

 ២)ចូមកលណហហៃរ�វa  តដរ្ីី ឲរូចតរ�រៃន្យនរ�ពរី័ម( )S  តនេ្�មនវ។ 

 ៣)ចូកលណហែដនហៃរ�ៃនវa  ែដងតរ�ីឲវ
5

3 4 6
x y
+ ≥   ។ 

 ៤)កលណហហៃរ�វa  តដរ្ីី ឲវ 31 0x ay− + =  ។ 

ំដណា្្ី 

១)តដ្្រ្យនរ�ពរី័មវ( )S   

យ 2 3 0 (1)( ) :
2 5 0 (2)

x y a
S

x y
+ − =


+ − =

យ

នយ 2)យេរទវ្យ 5 2 (3)x y= − តម្ពត�ុងយ ()េរវ្យ

2(5 2 ) 3 0y y a− + − = យយឬយ 10y a= − យតពត�ុងយ 3)េរវ្យ

5 2(10 ) 2 15x a a= − − = − យ។យ

ដូចេ្យ 2 15 , 10x a y a= − = − យ។យ

២)កលណហហៃរ�វa  ិ 

េដ�ន្�ី ឲរូចេន��ៃ្ះបយ្របពន�័រ( )S យេ្េ្�ម្យលុះែិយ
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2 15 0
10 0

a
a

− >


− >
យយឬយ

15
2

10

a

a

 >

 <

យយ

ដូចេ្យ15 10
2

a< < យយ។យ

៣)កលណហែដនហៃរ�ៃនវa  ែដងតរ�ីឲវ
5

3 4 6
x y
+ ≥    

េដ 2 15 , 10x a y a= − = − យេនេរវ្យ 2 15 10 5
3 4 6

a a− −
+ ≥ យ

ឬយ8 60 30 3 10a a− + − ≥ យយឬយ5 40a ≥ យឬយ 8a ≥ យ។យ

ដូចេ្យ 8a ≥ យយ។យ

៤)តមណ ធិិៃន�យa យេដ�ន្�ី ឲយ 31 0x ay− + = យយ

េដ 2 15 , 10x a y a= − = − យេនេរវ្យ2 15 (10 ) 31 0a a a− − − + = យ
ឬយ 2 8 16 0a a− + = យឬយ 2( 4) 0a − = យេរទយ 4a = យ។យ
ដូចេ្យ 4a = យ។យ

៦.១១.តដ្្រ្យនរ�ពរី័ម 

យ ១)
2 3 4

2 3 1
3 2 4 2

x y z
x y z

x y z

+ + =
 − − =
− + − =

យយ ២)យ
2 3 4 4

2 3 5
6

x y z
x y z
x y z

− + =
 − + =
 + + =

យយ

ំដណា្្ី 

េដះ្ះបយ្របពន�័រយ

១)
2 3 4 (1)

2 3 1 (2)
3 2 4 2 (3)

x y z
x y z

x y z

+ + =
 − − =
− + − =

យយ យ

បូតពន�័រ ()) 2)្្ង 3)ិងង្្ងិងងេរននលវ្យិយ
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2 7y z− = យឬយ 2 7 (4)y z= + យតពត�ុងពន�័រយ ()្្ង 2)យ

េរវ្យ 2(2 7) 3 4
2 3(2 7) 1
x z z
x z z
+ + + =


− + − =

យឬយ 7 10 (1)
2 7 22 (2)
x z
x z
+ = −


− =

យ

បូតពន�័រ ()្្ង 2)មងេះ័េ្េរវ្3 12x = យឬយ 4x = យ

ត 4x = យពត�ុង ()េរវ្យ4 7 10z+ = − យឬយ 2z = − យ

ន ()េរវ្យ 4 7 3y = − + = យ។យ

ដូចេ្យ 4 , 3, 2x y z= = = − យយ។យ

២)យ
2 3 4 4 (1)

2 3 5 (2)
6 (3)

x y z
x y z
x y z

− + =
 − + =
 + + =

យយ

តពន�័រយ(1) (2) (3) : 2 7y− − − = − យេរទវ្យ 7
2

y = យ

តយ 7
2

y = យពត�ុងពន�័រយ 2)្្ងយ 3)េរវ្យិយ

7 3 5
7 6
2

x z

x z

− + =



+ + =

យយយឬយ
3 12 (2)

5 (3)
2

x z

x z

+ =



+ =

យ

ត(2) (3)− េរវ្យ 192
2

z = យេរទយ 19
4

z = យតពត�ុងយ 3)យ

19 5
4 2

x + = យយឬយ 5 19 9
2 4 4

x = − = − យ។យ

ដូចេ្យ 9 7 19, ,
4 2 4

x y z= − = = យយ។យ
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៦.១២.តដ្្រ្យនរ�ពរី័មវិ 

១) 2 3 5
2 3 5 190

x y z

x y z

 = =

 + + =

យយ ២) 3 5 7
2 3 4 190

x y z

x y z

 = =

 − + =

យ

ំដណា្្ី 

តដ្្រ្យនរ� 

១) (1)
2 3 5
2 3 5 190 (2)

x y z

x y z

 = =

 + + =

យយ

នពន�័រយ ()យេរវ្យ
2 3 5 2 3 5 190 5

2 3 5 4 9 25 4 9 25 38
x y z x y z x y z+ +
= = = = = = = =

+ +
យ

េរទយ 10, 15 , 25x y z= = = យយ។យ យ

២) (1)
3 5 7
2 3 4 190 (2)

x y z

x y z

 = =

 − + =

យ

នពន�័រ ()េ�ងេះប�លតីណពមមះិដូចមងេះ័នយិយ

2 3 4 2 3 4 190 10
3 5 7 6 15 28 6 15 28 19
x y z x y z x y z− − +
= = = = = = = =

− − +
យ

េរទយ 30, 50 , 70x y z= = = យយ។យ

៦.១៣.តដ្្រ្យនរ�ពរី័មយយ

យ យ
1 2 3

2 3 4
3 2 6

x y z

x y z

− − − = =

 − + =

យ

ំដណា្្ី 
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តដ្្រ្យនរ�ពរី័មិ 

1 2 3 (1)
2 3 4

3 2 6 (2)

x y z

x y z

− − − = =

 − + =

យ

ងយ 1 2 3
2 3 4

x y z t− − −
= = = យេរទយ

2 1
3 2 (3)
4 3

x t
y t
z t

= +
 = +
 = +

យ

តពន�័រយ 3)យម្ពត�ុងយ(2) េរវ្យិយ
3(2 1) 2(3 2) 4 3 6

6 3 6 4 4 3 6
4 2 6

t t t
t t t

t

+ − + + + =
+ − − + + =

+ =
យ

េរទវ្យ 1t = យតពត�ុង 3)េរវ្យ
2 1 3
3 2 5
4 3 7

x
y
z

= + =
 = + =
 = + =

យ

ដូចេ្យ 3, 5, 7x y z= = = យយ។យ

៦.១៤.តដ្្រ្យនរ�ពរី័មយយ

យ យ
2 2 2

4 5 2
3 4 3

2 2 4 3 0

x y z

x y z x y z

+ − + = = −
 + + − + − − =

យ

ំដណា្្ី 

េដះ្ះបយ្របពន�័រយ

យ
2 2 2

4 5 2 (1)
3 4 3

2 2 4 3 0 (2)

x y z

x y z x y z

+ − + = = −
 + + − + − − =

យ

ងយ 4 5 2
3 4 3

x y z t+ − +
= = =

−
យយេរទយ

3 4
4 5 (3)

3 2

x t
y t
z t

= −
 = − +
 = −

យ

តពន�័រ 3)ពត�ុងពន�័រ ()េរវ្យិយ
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2 2 2(3 4) ( 4 5) (3 2) 2(3 4) 2( 4 5) 4(3 2) 3 0t t t t t t− + − + + − − − + − + − − − = យយយយយយយយយយយយយយយ

យយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយយ

2

2

34 102 68 0
34( 3 2) 0
34( 1)( 2) 0

t t
t t
t t

− + =

− + =
− − =

យ

េរទយ 1 , 2t t= = យយ។យ

-ចមេពយ 1t = យតពត�ុង 3)េរវ្យ
3 4 1

4 5 1
3 2 1

x
y
z

= − = −
 = − + =
 = − =

យ

-ចមេពយ 2t = តពត�ុង 3)េរវ្យ
6 4 2

8 5 3
6 2 4

x
y
z

= − =
 = − + = −
 = − =

យ

ដូចេ្យ( 1, 1, 1) , ( 2, 3, 4)x y z x y z= − = = = = − = យ។យ

៦.១៥.ចូមតដ្្រ្យនរ�ពរី័មវ
2015
2016
2017

x y
y z
z x

+ =
 + =
 + =

 

ំដណា្្ី 

េដះ្ះបយ្របពន�័រិយ

យ
2015 (1)
2016 (2)
2017 (3)

x y
y z
z x

+ =
 + =
 + =

យ

បូតពន�័រ ()) 2)្្ង 3)ិងង្្ងិងងេរវ្យិយ

2 2 2 6048x y z+ + = យយឬយ 3024 (4)x y z+ + = យ

ត ()ពត�ុង ()េរវ្2015 3024z+ = យឬយ 1009z = យ។យ
ត 2)ពត�ុង ()េរវ្2016 3024x+ = យឬយ 1008x = យ។យ
ត 3)ពត�ុង ()េរវ្2017 3024y+ = យឬយ 1007y = យ។យ
ដូចេ្យ 1008 , 1007 , 1009x y z= = = យយ។យ
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លហំត្ដេឡវណវ 

I-បកជ់ណណ  

យ ១)ចូររណនតេ្ននយ 3 2 3 2 1
3 3 3 3 3 3 3 2

E − +
= + +

+ −
យយ។យ

យ ២)េរីឲតេ្ននយ 2 2 2 25 3( 5) ( 5 4)
2 2

Y x x x x= + + − − − យ។យ

យ យ ត-ចូរដតធតេ្ននយY យជ�លរុណៃ្យ�រតត ័េរៃ្េន�េយ។យ
យ យ ខ-េដះ្ពន�័រយ 0Y = យ។យ

យ យ រ-ពះនមលះបររព្្ទ្យ 2 2( 9)
YF

x
=

−
យ។យ

យ ៣)ត�ុងិះនមិរិូណរេន ( )xoy េរីឲបនន ធិយ�រយ 1
1( ) : 2
2

D y x= + យយ

យ យ ្្ងយ 2( ) : 2 7D y x= − + យយ។យ
យ យ ត-ចូរពងធបនន ធិ 1( )D ្្ង 2( )D យរចតមណ ធិតូិរេដេ្ៃ្ចមណុចះបពយ� Aយ
យ យ រវងបនន ធិ 1( )D ្្ង 2( )D នះ័រ្ចយេហ�េ�នេង�ន ធិេដរណនយ។យ

យ យ ខ-ចូរះ្បយ� តធកបនន ធិ 1( )D ្្ង 2( )D ែតង្ឹងង� យ។យ
យ យ រ-ងB្្ងCជចមណុចះបពយ�រវងបនន ធិ 1( )D ្្ង 2( )D ជនិតក បយ
យ យ អបធពុ�ពេរៀងង� យ។យចូររណនតូិរេដេ្ៃ្ចមណុចB្្ងC យរចរណនយ
យ យ ៃ�នះតកៃ្ះ �ិេ័ណយ ABC យ។យ

II-ធកណក ម្ 

យ ១)េរីឲះិ�េ័ណ ABCនែតងះិងធ Aយរចេររូពតន�ពធ[ ]AH យ។យ
យ យ េរដឹងកយ 30AB cm= យ្្ងយ 40AC cm= យ។យ

យ យ ចូររណនររ� ពធយ , ,BC AH BH យ្្ងយHC យ។យ
យ ២)េរីឲរង�ងធ( )C ��្ិO េ្្មះិ[ ]AB ែដល 4AB R= យ្្ងរង�ងធ( )'C ��្ិ 'O យ
យ យ េ្្មះិយ[ ]OA យ។យនយB េររូពបនន ធិបប( )BM េ្ឹងរង�ងធ( )'C ះិងធយ
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យ យ ចមណុចM យ។យបនន ធិ( )BM ័ ធិរង�ងធ( )C ះិងធE យ។យ
យ យ ត-បរ កបនន ធិ( )AE ្្ង( )'O M ះពបង� រចទបយ� តធក[ )AM ជយ
យ យ ត្�បនន ធិយុៃ្នុមយ BAE∠ យ។យ

យ យ ខ-បនន ធិ( )AM ័ ធិរង�ងធ( )C ះិងធN ។យបរ កM ជចមណុចតណត ៃ្យ
យ យ យយយយិង� ធិយ[ ]AN យ។យ
យ យ រ-បនន ធិ ( )ON ័ ធិ( )BM ះិងធចមណុចG។យ

យយយយយយយយយយេិ�Gជិ��ចមេពះិ�េ័ណ ANB យ។យរណនយOG យជិ្ុរន ន្ៃ្R យ។យ
យ យ ឃ-បនន ធិ( )AE ័ ធិ( )BN ះិងធP យ។យបរ កបនន ធិ ( )( )MP AB⊥ យ។យ

អ្រកំែណ់ំក ំ

I-បកជ់ណណ  

យ ១)រណនតេ្ននយិយ

យ េ�ងវ្យ 3 2 3 2 1
3 3 3 3 3 3 3 2

E − +
= + +

+ −
យយ

យយយយយយយយយយយយយយយយយយយ
2

3 2 3 2 1
3( 3 1) 3( 3 1) 3 2

( 3 2)( 3 1) ( 3 2)( 3 1) 2
3( 3 1)( 3 1) 3( 2)

3 3 6 2 3 3 6 2 2
3(3 1) 6

6 2 2 2 6 3 2 3(2 2) 2 2
6 6 6 6 2

− +
= + +

+ −

− − + + +
= +

+ −

− − + + + + +
= +

−

+ + + +
= + = = =

យយ

យ ដូចេ្យ 2 2
2

E +
= យ។យ

យ ២)ត-ដតធតេ្ននយY យជ�លរុណៃ្យ�រតត ័េរៃ្េន�េយយ

យ េ�ងវ្យិយ
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យយយយយ 2 2 2 25 3( 5) ( 5 4)
2 2

Y x x x x= + + − − − យយ

យយយយយយយយ

( )( )

2 2 2 2

2 2 2 2

2 2

5 3 5 3( 5) ( 5 4) ( 5) ( 5 4)
2 2 2 2

5 3 5 35 5 4 5 5 4
2 2 2 2

4 4 1 6 9

x x x x x x x x

x x x x x x x x

x x x x

   = + + + − − + + − − −      
  = + + + − − + + − + +  
  

= − + + +

យ

យ ដូចេ្យ 2 2(2 1) ( 3)Y x x= − + យ។យ

យ យ ខ-េដះ្ពន�័ រយ 0Y = យយ

យ េ�ងវ្យ 2 2(2 1) ( 3) 0Y x x= − + = យ

យ េដ�ន្�ី ឲ�លរុណៃ្តត េពេ�ពូ្ឲលុះែិ្្ងះង ធ្ែិីឲតត នេពេ�ពូ្ឲយ

យ េ�ងវ្យ2 1 0x − = យេនយ 1
2

x = យ

យ េហ�យ 3 0x + = យេនយ 3x = − យ។យ

យ ដូចេ្យ 1 , 3
2

x x= = − យយ។យ

យ យ រ-ពះនមលះបររព្ទ្្យ 2 2( 9)
YF

x
=

−
យយ

យ េ�ងម្ 2 2(2 1) ( 3)Y x x= − + យយ

យ េ�ងវ្យ
2 2 2 2

2 2 2 2

(2 1) ( 3) (2 1) ( 3)
( 9) ( 3) ( 3)

x x x xF
x x x
− + − +

= =
− + −

យ

យ ះបររេ្ម្ ប្័លណយ 3 0x + ≠ យឬយ 3x ≠ − យយ

យ េហ� 3 0x − ≠ យឬយ 3x ≠ − យ។យ

យ ដូចេ្យ
2

2

(2 1)
( 3)

xF
x
−

=
−

យយ។យ
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៣)ត-ពងធបនន ធិ 1( )D ្ង្ 2( )D យយ

យ ពងធយ 1
1( ) : 2
2

D y x= + យយយយយយយយយយយយយយ្្ងយយ 2( ) : 2 7D y x= − + យយយ

យ យយ

យ
យ
យ

យ
យ
យ

យ
យ
យ យ
យ

យ
យ
យ តមណ ធិតូិរេដេ្ៃ្ចមណុចះបពយ�Aយរវងបនន ធិ 1( )D ្ង្ 2( )D នះ័រច្ិយ

យ នះ័រ្ចមងេល�េ�ងយ្្្ិឲេឃ�កបនន ធិ 1( )D ្្ង 2( )D ះបពយ�ង� ះិងធយ
យ ចមណុចយ (2,3)A យ។យ
យ េ�នេង�ន ធិេដរណនិយ
យ តូិរេដេ្ចមណុចះបពយ� Aរវងបនន ធិ 1( )D ្្ង 2( )D រឺជរូចេន��ៃ្ះបយ្របយ

យ ពន�័រយ
1 2 (1)
2
2 2 (2)

y x

y x

 = +

 = − +

យ

x
y

0
02
4− x

y
0

07
3.5

2 3 4 5 6-1-2-3-4-5-6

2

3

4

5

6

7

8

-1

-2

0 1

1

x

y

A

B C

1
1( ) : 2
2

D y x= +

2( ) : 2 7D y x= − +

H
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យ �នឹនពន�័រ ()្្ង 2)េរវ្យិយ

យ

1 2 2 7
2

4 4 14
5 10

x x

x x
x

+ = − +

+ = − +
=

យ

េរទវ្ 2x = យតពត�ុងពន�័រ ()េរវ្ 1 (2) 2 3
2

y = + = ។យ

ដូចេ្ (2,3)A យ។យ
ខ-ះ្បយ� តធកបនន ធិ 1( )D ្្ង 2( )D ែតង្ឹងង� យយ

បនន ធិ 1
1( ) : 2
2

D y x= + យម្េនរុណះវន្ពយ 1
1
2

a = យ

បនន ធិ 2( ) : 2 7D y x= − + យម្េនរុណះវន្ពយ 2 2a = − យ យ

េដយ ( )1 2
1 2 1
2

a a  = − = − 
 

យេនបនន ធិ 1( )D ្្ង 2( )D ែតង្ឹងង� យ។យ

រ-រណនតូិរេដេ្ៃ្ចមណុចB្ង្C យ
េដB្្ងCជចមណុចះបពយ�រវងបនន ធិ 1( )D ្្ង 2( )D ជនិតក បអបធពុ�ព
េននះ័រ្ចេ�ងវ្យ ( 4,0)B − យ្្ងយ (3.5,0)C យ។យ

រណនៃ�នះតកៃ្ះិ�េ័ណយ ABC យិយ
ងយH យជេ�ងៃ្ចមេណលែតងៃ្ចមណុច Aយេល�ិតក ប( )ox យ។យ

េ�ងវ្យ 1
2ABCS AH BC= × យេដយ 3AH = យ្្ងយ 4 3.5 7.5BC = + = យ

ដូចេ្ 1 3 3.5 5.25
2ABCS = × × = យ ម� ិៃ�នះតក)យ។យ

យ
យ
យ

យ
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II-ធកណក ម្ 

យ ១)រណនររ� ពធយ , ,BC AH BH យ្្ងយHC យ
យ

យ
យ
យ

យ
យ
យ
យ

នះនឹពត�បនយ�ររ បយិ្ុេិត ន្ត�ុងះិ�េ័ណែតង ABC យេ�ងវ្យិយ
2 2 2BC AB AC= + យេដយ 30AB cm= យ្្ងយ 40AC cm= យយ

េរវ្ 2 2 230 40 2500BC = + = យេន 2500 50BC cm= = យ។យ

ដូចេ្យ 50BC cm= យ។យ
ននមនតធនម្ងមះិត�ុងះ �ិេ័ណែតងេរម្យិយ

. .AH BC AB AC= យេនយ . 30 40 24
50

AB ACAH cm
BC

×
= = = យ

ដូចេ្យ 24AH cm= យ។យ

ន្បងេនៀិយ 2 .AB BH BC= យេនយ
2 230 18

50
ABBH cm
BC

= = = យ

េហ�យ 2 .AC BC HC= យេនយ
2 240 32

50
ACHC cm
BC

= = = យ

ដូចេ្យ 18 , 32AB cm AC cm= = យ។យ
យ
យ

A

B H C
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២)ត-បរ កបនន ធិ( )AE ្ង្( )'O M ះពបង� យយ
យ
យ

យ
យ
យ

យ
យ
យ
យ

យ
េ�ងម្ ( )BM ជបនន ធិបប្ឹងរង�ងធ ( ')C ម្��្ិ 'O ះិងធM េនេរវ្យ

( ) ( )' (1)O M BM⊥ យ
ន្បងេនៀិបនន ធិ( )BM ័ ធិរង�ងធ( )C េ្្មះិ[ ]AB ះិងធចមណុចE េនេរវ្យ

90oAEB∠ = យ នុមចរតឹត្�រង�ងធ)យេនេរទវ្យ( ) ( ) (2)AE BM⊥ យ
ន ()្្ង 2)េ�ងទវ្( )AE ្្ង( )'O M ះពបង� យ។យ

ទបយ� តធក[ )AM ជត្�បនន ធិយុៃ្នុមយ BAE∠ យិយ
នពះមមងេល�េ�ងម្ ( ) / /( ' )AE O M យេនេរវ្យ

' (3)EAM AMO∠ = ∠ យ នុមឆ� ពធត�ុង)យ
ន្បងេនៀិេរម្យ ' 'O A O M= យ ័មរង�ងធ ( '))C យយ

េរទយ 'O ABជះិ�េ័ណពនវិតមយូល 'O យេនយ ' '(4)AMO MAO∠ = យយ
ន 3)្្ង ()េរទវ្យ 'EAM MAO∠ = ∠ យ។យ
ដូចេ្[ )AM ជត្�បនន ធិយុៃ្នុមយ BAE∠ យ។យ

BA
O

ME

N

G

H

P

'O
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ខ-យបរ កM ជចមណុចតណត លៃ្ិង�ិ ធយ[ ]AN យិយ
េរម្យ 90oAMO∠ = យ នុមចរតឹត្�រង�ងធ ( ')C )យ
េរវ្OM ជតន�ពធៃ្ះិ�េ័ណOAN យ។យ

ន្បងេនៀិយOA ON= យ ័មរង�ងធ ( )C )េនOAN ជះិ�េ័ណពនវិតមយូលO យ
េហ�េដOM ជតន�ពធៃ្ះិ�េ័ណOAN  ពះមមងេល�)យ
ដូចេ្M ជចមណុចតណត លៃ្ិង�ិ ធយ[ ]AN យ។យ

រ-េិ�Gជិ��ចមេពះិ�េ័ណ ANB យ
េ�ងម្M ជចមណុចតណត លៃ្ិង�ិ ធយ[ ]AN  ពះមមងេល�)យ
េរវ្[ ]BM ជេនដ្្ៃ្ះិ�េ័ណ ANB យ។យ
ន្បងេនៀិOជចមណុចតណត លៃ្[ ]AB យ ��្ិរង�ងធ ( )C េ្្មះិ[ ]AB )យ

េន[ ]NO ជេនដ្្ៃ្ះិ�េ័ណ ANB យ។យ
េដ[ ]BM ្្ង[ ]NO បង� ះិងធចមណុចG េនGជន�ះបុមននទ ធ្ៃ្∆ ANB យ។យយ
រណនយOG យជិ្ុរន ន្ៃ្R យិយ

នលតីណណៃ្េនដ្្េរវ្ 1
3

OG ON= យេដយ 2
2

ABON R= = យ

ដូចេ្យ 2
3

OG R= យ។យ

ឃ-យបរ កបនន ធិ ( )( )MP AB⊥ យិយ
េ�ងម្E ្្ងN ជយ�រចមណុចពស្ិេេេល�រង�ងធ( )C េ្្មះិ[ ]AB យ
េនេរវ្ 90oAEB∠ = ្្ង 90oANB∠ =  នុមចរតឹត �្រង�ងធ)យ
េរទវ្[ ] [ ]BE AP⊥ យ្្ងយ[ ] [ ]AN BP⊥ យេនយ[ ]BE ្្ង[ ]AN ពុនរែិយ
ជតន�ពធរបពធះ �ិេ័ណ APB យ។យ
េដM ជះបពយ�រវងតន�ពធ[ ]BE ្្ង[ ]AN េនវជិរិូពងធៃ្ះ �ិេ័ណយ
APB យេហ�តH ជះបពយ�រវង( )MP ្្ង[ ]AB េន[ ]PH ជតន�ពធន�ប�យ
ៃ្ះ �ិេ័ណ APB យ។យដូចេ្ ( )( )MP AB⊥ យ។យ


	E Book grad 09 ប្រព័ន្ឋ
	Grad 9 (គណិតវិទ្យា) ១១

