
�ពះ���ច�កកម���

�តិ �ស� �ពះម�ក���ត

អនុគមន៍អិចស៉���ណង់ែស��ល និងេ��រ�ត

- េមេរៀនសេង�ប
- រូបមន� និងលំ�ត់អនុវត�ន៍
- �របក��យប���ក់េលីរូបមន� 
  អិចស៉���ណង់ែស��ល និងេ��រ�ត 

��វ��វេ�យ : គរុនិស�ិតគណិតវ�ទ�ា�កុមទី១ ជំនាន់ទី២៣

y=b

y=a
a>1

xy=a
0<a<1

x

1

0

y

x

log  1 = 0  a log  a =  1  a

ឆ�ាំសិក�ា ២០១៧  ២០១៨



 វិទ្យាស្ថយនជាតិអប់រំ                                                                        អនគុមន ៍អិចស ប្ ៉ូណងស់្សែល និងលោការីត    

 

លរៀបលរៀងលោយ         ក្រុមគរនុិសសិត          ថ្នា រគ់ណិតវិទា          ក្រុមទី ១        ជំនាន់ទ្ី   ២៣ Page 1 

អារម្ភកថា 

 សូសដី មិតតអ្នកសិកាជាទីមមត្តី! មសៀវមៅអ្នុគមន៏អិ្ចស្បូណង់ស្សែល និងមោការតីមនេះបាន
ចងត្កងនិងសត្មិតសត្រាំងម ើងយ្ងពិមសសកនុងមោលបាំណងផដល់ជាគាំនិត និងវធីិសាស្តសតននការម េះ
ស្រសាយនូវបណ្ដដ រលាំហាត់ទាំងឡាយស្ដលមិតតអ្នកអានស្តងស្តជួបត្បទេះជាញឹកញាប់ ម ើយក៏ជាជាំនួយ
ដល់ការសិកា និងមត្តៀមត្ប ងមផេងៗផងស្ដរ។  

 មទេះបីជាមយើងខ្ុាំបានខិតខាំមផទៀងផ្ទទ ត់ និងពិនិតែយ្ងណ្ដក៏ម យក៏កាំ ុសឆគងមៅស្តមកើតរន
ជាអ្មចតនា ។ មយើងខ្ុាំរង់ចាំទទួលនូវការរេិះគន់កនុងន័យសាថ បនាម យកដីមសាមនសេរកីរាយ ពីសាំណ្ដក់
មោកត្គូ អ្នកត្គូ និសេតិ និងសិសានុសិសេត្គប់មជឈ ា ន មដើមបីស្កលមអមសៀវមៅស្ដលបានមរៀបមរៀង
មកមនេះឲ្ែកាន់ស្តរនសុត្កិតភាពស្ថមមទៀត។ 

 ជាចុងមត្កាយ មយើងខ្ុាំសូមស្ថែងអ្ាំណរគុណយ្ងត្ជាលមត្ៅចាំម េះមោកអ្នករនគុណទាំងពីរ 
សាស្តសាត ចរែស្ណនាាំ និងសាស្តសាត ចរែននវទិាសាថ នជាតិអ្ប់រ ាំទាំងអ្ស់ ស្ដលបានផដល់ចាំមណេះដឹងដល់របូ
មយើងខ្ុាំទាំងអ្ស់ោន  ម ើយសូមឲ្ែមោកទាំងអ្ស់ជួបត្បទេះស្តមសចកដីសុខត្គប់ត្បការ ។ 

 សូមឲ្ែសិសានុសិសេទាំងអ្ស់ ត្ពមទាំងមិតតអ្នកអានទាំងឡាយបានទទួលមជាគជ័យកនុងការ
សិកាជាសាថ ពរ។  

 

 

 

 

នថៃ ចនទ ៥ មរាច ស្ខ បឋរសាឍ ឆ្ន ាំ ច សាំរទឹធិស័ក ពុទធសករាជ ២៥៦២ 

      រាជធានីភនាំមពញនថៃទី  ០២  ស្ខ   កកក     ឆ្ន ាំ ២០១៨ 

        ត្កុមអ្នកមរៀបមរៀង 
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ឧទទិសស្នន ដៃ 

 មយើងខ្ុាំសូមឧទទិសសាន នដស្ដលមកើតមចញពីមសចកដីពាយមជាំនេះរាល់ការលាំបាកមនេះ ជូនចាំម េះ
វញិ្ញា ណកខ័នធ៖ 

 មមដឹកនាាំត្គប់ជាំនាន់ កងទ័ព និងបុពវបុរសស្ដលបានលេះបង់អ្ស់ករែ ាំង កាយ ចិតត ត្បាជ្ា សាា រតី 
រមួទាំងហា៊ា នបូជាឈាមស្រសស់ សាច់ស្រសស់ មដើមបីបុពវម តុការការ រជាតិរតុភូមិ។ 

 ជីដូនជីតា ញាតិការទាំងត្បាាំពីរសណ្ដដ ន ស្ដលបានស្ចកនទនម ។ សូមវញិ្ញា ណកខ័នធមោកទាំង
អ្ស់ោន បានម កាន់សុខគតិភពកុាំបីមឃែៀងឃ្លែ តម ើយ ។ សូមវញិ្ញា ណកខ័នធមោកទាំងអ្ស់តាមជួយស្ថ
រកាត្ពេះរាជាណ្ដចត្កកមពុជាឲ្ែរចួផុតពីមត្ោេះចនត្ងទាំងឡាយ មដើមបឲី្ែត្ពេះរាជាណ្ដចត្កកមពុជារន
សុខសនតិភាព និងរនភាពរកីចមត្មើនដូចសម័យមហានគរ ។ 

 អ្នកត្បាជ្ បណឌិ ត សាស្តសាត ចរែទាំងអ្ស់ស្ដលមសនហាមុខវជិាា គណិតវទិា និងបានខិតខាំស្រសាវ 
ត្ជាវចងត្កងជាសាន នដ ជាឯកសារដ៏លអត្បមសើរសត្រប់ជាត្បមយជន៍ដល់អ្នុជនស្ដលជាអ្នកសិកា
ជាំនាន់មត្កាយ និងត្បមទសជាតិទាំងមូល។ 
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សសចកដីថ្ថែងអំណរគណុ 

 មយើងខ្ុាំទាំងអ្ស់ោន ស្ដលជាគរនិុសេិតស្ផនកគណិតវទិាននវទិាសាថ នជាតិអ្ប់រ ាំ ជាំនាន់ទី២៣ សូម
ស្ថែងអ្ាំណរគុណយ្ងត្ជាលមត្ៅចាំម េះ៖ 

 មោកឪពុក អ្នករដ យស្ដលបានផដល់កាំមណើ ត និងចិញ្ច ឹមបីបាច់ស្ថរកាដល់ពួកមយើងខ្ុាំ។ មោក
បានតស៊ាូមធវើការយ្ងលាំបាកមដើមបីផគត់ផគង់បុត្តាបុត្តីទាំងករែ ាំងកាយទាំងករែ ាំងចិតត និងសរា រៈពិមសស 
ជាងមនេះម មទៀត គឺមោកទាំងពីរបានផដល់ឲ្ែពួកមយើងនូវរនភាពមជាគជ័យដូចនថៃមនេះ។ 

 ឯកឧតតមបណឌិ ត សសៀង សវុណ្ណា  នាយកវទិាសាថ នជាតិអ្ប់រ ាំ ស្ដលបានសត្មលួដល់ការមរៀន
សូត្តដល់ពួកមយើងខ្ុាំទាំងអ្ស់ោន  កាំ ុងមពលសិកាមរៀនសូត្តមៅទីមនេះមដើមបីមត្តៀមខែួនជាធនធានត្គូ
បមត្ងៀនថាី និងត្បកបម យគុណភាពខពស់។ 

 សាស្តសាត ចរែស្ណនាាំ សុមឹ្ វិសទុធ ស្ដលជាសាស្តសាត ចរែស្ផនកគណិតវទិាននវទិាសាថ នជាតិអ្ប់រ ាំ 
កនុងការផដល់ជាឯកសារ គាំនិត និងជួយដឹកនាាំោាំត្ទដល់ត្បធានរបស់មយើងខ្ុាំ។ 

 សាស្តសាត ចរែ  ថ្ម្៉ែន វងំ  , សុមឹ្ វិសទុធ  , គង់ ប ុនសអៀង , ហុក ចន្ថា  ,   ហួត សខុសលឿន , 
ផាន់ សភុាព ,  ឃ ី សម្ឿយ និងសាស្តសាត ចរែស្ផនកគណិតវទិា មៅវទិាសាថ នជាតិអ្ប់រ ាំ ស្ដលបានជួយ
ពនែល់ស្ណនាាំដល់ត្កុមមយើងខ្ុាំ ។ 

 ញាតិមិតតទាំងឡាយ មិតតគរនិុសេិតរមួជាំនាន់ជាមួយោន  និងមិតតរមួថ្នន ក់ស្ដលស្តងស្តយកអាសារ 
និងផដល់ជាគាំនិតមយបល់លអៗ ដល់មយើងខ្ុាំ។ 

 សូមមោកទាំងអ្ស់ខាងមលើ ទទួលបាននូវសុខភាពលអ មជាគជ័យត្គប់ភារកិចច និងជួបត្បទេះស្ត
ពុទធពរទាំងបួនត្បការ គឺអាយុ វណណៈ សុខៈ ពលៈ កុាំបីមឃែៀងឃ្លែ តម ើយ។ 
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និយមន័យ : អ្នុគមន៍អិ្ចសប្ូណង់់ស្សែល ជាអ្នុគមន៍កាំណត់ម យ   
                   ស្ដល  ម ើយ  ជាចាំនួនពិត វជិារន ខុសពី  ។ 

សម្សរៀនទី១                                       អនុគម្ន៏អិចស៉ែបណូង់ថ្សែល 

 ១.១   និយម្ន័យអនគុម្ន៍អចិសប ៉ែណូង់ថ្សែល 
       រដាមួយរនត្បជាជន 1  ោននាក់។  មួយទសវតេមត្កាយមកត្បជាជនបានមកើន 30% ។  គាំនិត 
ខាងមលើមនេះ   អាចឲ្ែមគប្ាន់សាា នចាំនួនត្បជាជនននរដាមនេះមៅទសវតេរខ៍ាងមុខ   តាមទាំនាក់ទាំនងសវុីត 
ធរណីរត្ត៖ 
            មដើមទសវតេតួទី 11: 1a     ផលមធៀបរមួ 30% 0.30r     
            មបើ 2a  ជាចាំនួនត្បជាជនមៅមដើមទសវតេមត្កាយទី 2   
               2 1 1 1 1 1 1 0.3 1.3a a a r a r         
            មបើ 

3a  ជាចាំនួនត្បជាជនមៅមដើមទសវតេមត្កាយទី 3  
                 

2

3 2 2 2 1 1.3 1 0.3 1.3a a a r a r         
        មយើងទញបាន  1.3

x

xa   ជាចាំនួនត្បជាជនស្ត្បត្បលួម តាមអ្មថរ x  កនុងករណីមនេះមយើងបក
ស្រសាយវាជាអ្នុគមន៍    1.3

x
f x    

- មបើ      មនាេះ  
   

3
3 1.3 2.19f    រនន័យថ្ន 

មៅ 3  ទសវតេរម៍ត្កាយមករដាមនេះ  នឹង 
រនត្បជាជន2.19  ោននាក់។    
           -មបើ 3x    មនាេះ 
   

3
3 1.3 0.45f


     រនន័យថ្ន 

កាលពី 3  ទសវតេរមុ៍នរដាមនេះរន  ត្បជាជនត្បរណ 
ស្ត 0.45 ោននាក់បុ្មណ្ដណ េះ។ 
       មគតាងត្កាបននអ្នុគមន៍   មដើមបីឆែុេះបញ្ញច ាំងពីកាំមណើ នននត្បជាជនមកើនតាមឆ្ន ាំ   ។       1.3

x
f x 

ជាសវ័យគុណស្ដលរនមោលជាចាំនូនមថរនិងនិទសេនតជាអ្មថរមៅថ្នអ្នុគមន៍ អិ្ចសប្ូណង់ស្សែល។ 
 
 

 
  
 
 
 
 

 1.3
x

y 

3

2.19

3.71
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2xy 

1

2

x

y
 

  
 

ឧទ រណ៍១៖   គណនាតនមែមលខ និងសង់ត្កាបននអ្នុគមន៍ 2xy   ។ 
តារាងតនមែត្តូវោន នន x  និង y   
 
 
 
 
 
 
 
             មយើងសមងកតមឃើញថ្ន តនមែ x   មកើន មគបានតនមែត្តូវោន នន 2xy   មកើន ម ើយត្កាបនន 2xy 

កាត់អ័្កេ  oy  ត្តង់ចាំនណុច  0,1  ។ 
 

ឧទ រណ៍ទី២៖   គណនាតនមែមលខ និងសង់ត្កាបននអ្នុគមន៍ 1

2

x

y
 

  
 
 ។ 

                    តារាងតនមែត្តូវោន នន x  និង y   
                                                                
 
 
 
 
 
 
 
 
                   មយើងសមងកតមឃើញថ្ន តនមែវបស់ x  មកើន មគបានតនមែត្តូវោន នន 2xy   ចុេះ ម ើយត្កាបនន

1

2

x

y
 

  
 
កាត់អ័្កេ  oy  ត្តង់ចាំណុច  0,1  ។ 

       
១.២. លកខណៈ នងិរបូម្នតអនគុម្ន៏អិចស៉ែបណូងថ់្សែល  
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15)    n na a  មបើ  n   គូ                            16)     n na a  មបើ n  មសស 
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ដំម ោះស្រស្យ 

គណនា និងសត្មួលកមនាម៖ 

១)    
23 3 2
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  ក. 3

1

2 4

8

t t

t





                    ( 1)Answer    

  ខ.    
2014 2015

2 3 2 3     ( 2 3)Answer    
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2) ម យមិនមត្បើរ្សីុនគិតមលខ ចូរមត្បៀបមធៀបចាំនួនតាមករណីនីមួយៗដូចខាងមត្កាម៖ 
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0

1 0

u x v x f x
f x f x

f x u x v x


        

        

 

១.៤.១ វិ ធីសាស្រ្តដ ោះស្រាស្រសតីសារទម្ាី ់ 2 0x xAa Ba c    
មដើមបីម េះស្រសាយសមីការទត្មង់ 2 0x xAa Ba C   ស្ដល 1 , 1 , , ,a a A B C    មគត្តូវ 

 តាង , 0xt a t   មនាេះសមីការស្ដលឲ្ែកាែ យជាសមីការដឺមត្កទីពីរ 2 0At Bt C    
 ម េះស្រសាយសមីការ 2 0At Bt C     
 រកតនមែ x  តាមតនមែ t  ស្ដលបានរកមឃើញ 
ឧទ រណ៍៖ ម េះស្រសាយសមីការ 39 4 3 2187 0x x      
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ចមមែើយ 
សមីការអាចសរមសរ 23 108 3 2187 0x x     
តាង 3 , 0xt t    
មគបានសមីការកាែ យជា 2 108 2187 0xt t     
មយើងបាន    

2' 254 2187 27      
មនាេះឬស 1 254 27 27 , 54 27 81t t         
ចាំម េះ 3

1

4
2

27 3 27 3 3

81 43 81 3

x

x

t x

t x

    
  

    

  

ដូចមនេះ សមីការរនឬស 1 23 , 4x x     ។ 
 
ត្បតិបតតិ៖ 
ចូរម េះស្រសាយសមីការ 
ក. 54 5 2 4096 0x x      
ខ.  

3
3 325 26 5 625 0

x
x



    
 

១.៤.២ វិ ធីសាស្រ្តដ ោះស្រាស្រសតីសារទម្ាី ់    u x u x
Aa Bb C    

ស្ដល , 0 , 1 , 1 , 1 , , ,a b a b a b A B C       

ម យ 1a b   មនាេះ 1
b

a
  ម ើយសមីការអាចសរមសរ  

 

1
.

u x

u x
Aa B C

a
    

សមមូល    2
0

u x u x
Aa Ca B     ។ 

តាង  
, 0

u x
t a t   សមីការកាែ យម ជា 2 0At Ct B    ។ 

ឧទ រណ៍៖ ម េះស្រសាយសមីការ    
2 24 4

2 3 2 3 4
x x x x   

      
ចមមែើយ 

 

មគរន    2
22 3 2 3 2 3 4 3 1         

ម ើយ   2 3 2 3
1

2 3
2 3 2 3

 

  
 

 មនាេះសមីការអាចសរមសរ 

 
 

 
 

 

2

2

2 2

4

4

2 4 4

1
2 3 4

2 3

2 3 4 2 3 1 0

x x

x x

x x x x
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តាង  
2 4

2 3 , 0
x x

t t
 

    មនាេះសមីការកាែ យម ជា    
22 '4 1 0 , 2 1 1 3t t         

មគបានឬសសមីការគឺ ៖  
1

1 2

1
2 3 , 2 3 2 3

2 3
t t



      


  

ចាំម េះ 
 

 

   

   

   

2 2

2 2

4 2 4

1
4 2 41

2 3 2 3 2 3 2 32 3

2 3
2 3 2 3 2 3 2 3

x x x x

x x x x

t

t

   


    

 
        

   
   
       

 

  

   

  

2 2

2 2

2 3 02 4 6 0 2 , 3

1 , 21 2 02 4 2 0

x xx x x x x x

x xx xx x x x

           
    

             

   

ដូចមនេះ    1 , 2 , 2 , 3x     ជាឬសសមីការ ។ 
 
ត្បតិបតតិ៖ ចូរម េះស្រសាយសមីការខាងមត្កាម 
ក.    

2 24 4

2 1 2 1 6
x x x x   

      

ខ.    3 32 3 2 3 14
x x

     

គ.    
3 3

5 2 5 2 18
x x 

      

ឃ.    3 33 2 2 3 2 2 34
x x

     

ង.    5 24 5 24 10
x x

     
 

១.៤.៣ វិ ធីសាស្រ្តដ ោះស្រាស្រសតីសារទម្ាី ់វ          0
u x v x u x v x

a a a  


    វដែលវ 0 , 1a a   

មដើមបីម េះស្រសាយមគត្តវូបស្មែងសមីការដូចខាងមត្កាម ៖ 
       

     

   
 

 

0

0

0

u x v x u x v x

v x u x u x

u x

u x v x

v x

a a a

a a a

a
a a

a

  

  


 




   

      
   

 
          



 

ឧទ រណ៍៖ ម េះស្រសាយសមីការ 2 2 22 4 5 5 3 32 2 2 128 0x x x x x x           
 ចមមែើយ 

   

   

2 2 2

2 2 2

2 2 2

2 4 5 5 3 3

2 4 5 5 3 3 7

5 3 10 7 3 10

2 2 2 128 0

2 2 2 2 0

2 2 1 2 2 1 0

x x x x x x

x x x x x x

x x x x x x
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2
2

2 2

22

3 10
3 10 0

3 10 5 7

5 75 7

2

2

2 1 0 2 2
2 1 2 2 0

2 22 2 0

2 5 03 10 0

1 2 05 0

x x
x x

x x x x

x xx x

x xx x

x xx x

 
 

   

  

         


   

     
  

      

  

ដូចមនេះឬសសមីការគឺ៖  5, 2 , 1 , 2x     ។ 
 

លាំហាត់ 
ចូរម េះស្រសាយសមីការសមីការខាងមត្កាម៖ 

ក. 2 3 82 64x x                     ខ.
2 1

2
1

3
27

x x

x

 

                            គ.    
2

23 2 63 25 0.2
x x x x   

    

ឃ. 2 4 37 1x x                       ង.
2 4 1

1100 10 0
x x

x

 

    
 

ដាំមណ្ដេះស្រសាយ 
ក.   2 3 82 64x x    
សមមូល 2 3 8 6 2 22 2 3 8 6 3 2 0x x x x x x            

មគទញបានឬស 1 21 , 2
c

x x
a

     ។ 
 

ខ.   
2 1

2
1

3
27

x x

x

 

    លកខខ័ណឌ  2x    

សមមូល 
2 1 2

3 2 22
1

3 3 3 1 3 6 4 5 0
2

x x

x
x x

x x x x x
x

 


 

             


 

មគទញបានឬស 1 21 , 5
c

x x
a

      ។ 
 
 
គ.       

2
23 2 63 25 0.2

x x x x   
    

សមមូល    
     

2
2 2 2 22

62 2
3 2 3 2 3 2 663 3 3

1
25 0.2 5 5 5

5

x x
x x x x x x x xx x

 
           

     
 

   

   2 2 2 2 22
3 2 6 2 6 4 3 3 18 5 9 14 0

3
x x x x x x x x x x                   

បនាទ ប់ពីម េះស្រសាយសមីការមនេះមគទញបានឬស 1 2

14
1 ,

5
x x    ។ 

 
ឃ.    2 4 37 1x x    
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សមមូល 2 24 3 4 3 0 27 1 7 7 4 3 0x x x x x x            មគទញបានឬស 
1 21 , 3

c
x x

a
     ។ 

 

ង.   
2 4 1

1100 10 0
x x

x

 

    លកខខ័ណឌ   1x    

សមមូល 
2 24 1 4 1 2

2 21 1
4 1

100 10 0 10 10 2 4 1 2 2
1

x x x x

x x
x x

x x x
x

   

 
 

          


 

សមមូល 2 2 3 0x x    មគបានឬស 1 21 , 3
c

x x
a

      ។ 
 

លាំហាត់ 
ចូរម េះស្រសាយសមីការខាងមត្កាម៖ 
ក. 3 52 2 2 2624x x x                ខ. 2 23 3 246x x                គ. 2 22 22 2 17x x x x      

ឃ. 2 27 343x x                            ង.
4029 2014

1 2 3 2014 3 3
3 3 3 3 ......... 3

2

x x x x x    
        
ដាំមណ្ដេះស្រសាយ 

ក.    3 52 2 2 2624x x x     
មគបាន 3 52 2 2 2624x x x     

          
 3 5

3 5

6

2 1 2 2 2624

2624
2

1 2 2

2624
2 64 2

41

x

x

x

  


 

  

  

ដូចមនេះ  6x   ជាឬសរបស់សមីការ   ។ 
 
ខ.   2 23 3 246x x                 

         
 2 4

2 1

3 3 1 246

246
3 3

82

x

x





 

 

  

                     2 1x    
ដូចមនេះ  3x   ជាឬសរបស់សមីការ     ។ 
 
គ.   2 22 22 2 17x x x x      

        
2 2 42 2 1 17x x     

         
2 2 017

2 2
17

x x     

   
2 2 0x x    
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ដូចមនេះ   1 21 , 2x x     ជាឬសរបស់សមីការ  ។ 
 
ឃ.   2 27 343x x         

         

2

2

2

2 3

2

2

7 343

7 7

2 3

2 3 0

x x

x x

x x

x x









 

  

       

ដូចមនេះ   1 21 , 3x x      ជាឬសរបស់សមីការ   ។ 
 

ង.    
4029 2014

1 2 3 2014 3 3
3 3 3 3 ......... 3

2

x x x x x    
       

                             
4029 2014

1 2 2014 3 3
3 1 3 3 ......... 3

2

x 
      

       ម យ    
2015 2015

1 2 2014 3 1 3 1
1 3 3 ......... 3

3 1 2

 
     


 

       មគបាន  2014 20152015 3 3 13 1
3

2 2

x
 

 
 

 មនាេះ 20143 3x   មគបាន 2014x      ។ 

លាំហាត់ 
ម េះស្រសាយសមីការ 
ក. 2 5 6 1x xx                         ខ.  

x
xx x                គ.

2 1
2 1 1

x

x x


     
ឃ. 2 3 4 23 6 9

x x
x x x

 
         ង.    

2 5 5 22 4 5 2 1
x x

x x x
 

       
ច.    

2 23 3 4 9
2 23 3 3 3

x x x x

x x x x
   

      
ដាំមណ្ដេះស្រសាយ 

ក. 2 5 6 1x xx     
 មបើ  1x     មនាេះ   

   
2

1 5 1 6
1 1

   
   ឬ 1 1   មផទៀងផ្ទទ ត់ 

ដូចមនេះ   1x     ជាឬសងាយរបស់សមីការ  ។ 

 មបើ  1x     មនាេះសមីការសមមូល 
  2

0

1 5 6 0

x

x x x




   

 

មគទញបានឬស 1 , 1 , 2 , 3x x x x        ។ 
ដូចមនេះ { 1 , 1 , 2 , 3}x     ជាសាំណុាំ ឬសរបស់សមីការ។ 
 
ខ.     

x
xx x  

    2

x

xx x  
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0

1 0
2

x

x
x x



  

   
 

 

ដូចមនេះ   1 , 4x x    ជាឫសរបស់សមីការ ។ 
 
គ.   

2 1
2 1 1

x

x x


    

សមីការសមមូល 
 

2

2 2

1 0

1 1 1 0

x x

x x x

   


      

  

សមមូល 
  

2

2 2

1 5

1 12

1 1 1 1

1 , 11 1 0

x
x x

x x x x

x xx x

 
    

 
        

       


 

ដូចមនេះ    1 , 0 ,1, 2x   ជាឫសរបស់សមីការ ។ 
 
ឃ.    2 3 4 23 6 9

x x
x x x

 
         

សមមូល 2 3 4 2
3 3

x x
x x

 
    

 មបើ  3 0x    ឬ  3x    មនាេះសមីការមផទៀងផ្ទទ ត់ 0 0    ។ 
ដូចមនេះ 3x  ជាឬសងាយរបស់សមីការ  ។ 

 មបើ  3 0x    ឬ  3x    សមីការសមមូល    23 1 3 4 2 0x x x        

សមមូល 
2

3 1 2

3 1 4

1 , 23 2 0

x x

x x

x xx x

    
 
    

      

  

ដូចមនេះ  1 , 2 , 3 , 4x    ជាឫសរបស់សមីការ ។ 
 
 
ង.       

2 5 5 22 4 5 2 1
x x

x x x
 

       
សមមូល      

2 5 5
2 24 5 4 5

x x

x x x x
 

      

សមមូល   
  

2

2 2

4 5 0

4 5 1 5 5 1 0

x x

x x x x

   


      

  

សមមូល    2 24 4 5 4 0x x x x       
សមមូល     

2
2 1 4 0x x x     

ដូចមនេះ  1 , 2 , 4x x x    ជាឫសរបស់សមីការ  ។ 
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ច.      

2 23 3 4 9
2 23 3 3 3

x x x x

x x x x
   

      

សមមូល 
  

2

2 2 2

3 3 0

3 3 1 3 3 4 9 0

x x

x x x x x x

   


        

  

សមមូល   2 3 2 7 12 0x x x       
 មបើ 2 3 2 0x x    មនាេះ 1 21 , 2x x      
 មបើ 7 12 0x      មនាេះ  1

12

7
x    

ដូចមនេះ 12
1,2,

7
x

 
  

   
  សាំណុាំ ឬសននសមីការ  ។ 

លាំហាត់ 
ម េះស្រសាយសមីការ   

2 5 4
2 3 2 1

x x

x x
 

     
ដាំមណ្ដេះស្រសាយ 

រន  
 

    

2
2

5 4
2

2 2

3 2 0 1
3 2 1

3 2 1 5 4 0 2

x x x x
x x

x x x x

 
   

    
     

 

តាម  1  មគបាន 1 , 2x x   តាម  2 មគបាន 2

2

3 5 3 5
3 1 0 ,

2 2
5 4 0

1 , 4

x x x x

x x
x x

              

  

ដូចមនេះ    3 5 3 5
4, 1, ,

2 2
x

   
   

   
 ជាឫសរបស់សមីការ  ។ 

លាំហាត់ 
ម េះស្រសាយត្បព័នធសមីការ 

ក.    
1

4 5
400

1
5 6

900

x y

x y


 


  


     ខ.
 

 

 

1

1 2

4 3 27 171 1

8 2 3 172 2

x y y

x x y





   


  

 

 
 

ដាំមណ្ដេះស្រសាយ 

មយើងរន
1

4 5
400

1
5 6

900

x y

x y


 


  


  

មគបាន  
1

ln 4 5 ln
400

x y  
   

 
ឬ  1 1ln 4 ln5 ln16 ln 25 2ln 4 2ln5 1x y          

ម ើយ  
1

ln 5 6 ln
900

x y  
   

 
 ឬ  1 1ln5 ln6 ln36 ln 25 2ln6 2ln5 2x y         
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តាម  1 និង  2 មគបានត្បព័នធសមីការ  

 

ln6ln 4 ln5 2ln 4 2ln5

ln5 ln6 2ln6 2ln5 ln5

x y

x y

   


   
  

                        

 2 2

ln 4 ln6 ln5 ln6 2ln 4 ln6 2ln5 ln6 3

ln 5 ln5 ln6 2ln6 ln5 2ln 5 4

x y

x y

       
 

     

   

បូកសមីការ  3 និង  4  មគបាន    2 2ln 5 ln 4 ln6 2 ln 4 ln 6 ln 5 2x x          
តាមសមីការ 1

4 5
400

x y  មគទញបាន 2 1
4 5

400

y   មនាេះ 216 1
5 5 2

400 25

y y        
  ដូចមនេះ    2 . 2x y     ជាគូចមមែើយត្បព័នធសមីការ ។ 

 

ខ.
 

 

 

1

1 2

4 3 27 171 1

8 2 3 172 2

x y y

x x y





   


  

 

មគរន  

 

1

1 2

4 3 27 171 1

8 2 3 172 2

x y y

x x y





   


  

 

ម យបូកសមីការ  1 និង  2 អ្ងគនិងអ្ងគមគបាន ៖ 

          

 

 

1 1 2

3 2 2 3

3

8 4 3 2 3 27 343

2 3 2 3 3 2 3 3 343

2 3 343

2 3 7 3

x x y x y y

x x y x y y

x y

x y

      

   

 

 

 

ម យដកសមីការ  1 និង  2 អ្ងគនិងអ្ងគមគបាន ៖ 

           

 

 

1 2 1

3 2 2 3

3

27 2 3 4 3 8 1

3 3 3 2 3 2 3 2 1

3 2 1

2 3 1 4

x x y x y x

y y x x y x

y x

x y

       

    

  

 

  

តាម  3 និង  4 មយើងបានត្បព័នធសមីការ  

 

2 3 7 3

2 3 1 4

x y

x y

  


 

  

បនាទ ប់ពីម េះស្រសាយសមីការមនេះមគបានឬសរបស់វាគឺ៖ 2 , 1x y     ។ 
 

លាំហាត់អ្នុវតតន៍៖ 
១.ម េះស្រសាយសមីការខាងមត្កាម 
ក.    

2 4 3
1 1

x x
x

 
      ខ.   2 5 6 1x xx     

គ.   4 8 2 53 4.3 27 0x x        ឃ.      
2 3 2 1

2,5 0,4
x x x  

  
ង.   2 2 22 6 3 3 1 2 6 33 6 2x x x x x x          ច.    2 8 1 32 4x x x    
ឆ.   1 22 .3 .5 12x x x        ជ.    1 2 3 43 3 3 3 750x x x x        
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ឈ.  1 2 4 37 3 5 3 5x x x x          ញ.   1 1 22 3 3 2x x x x      
២.ម េះស្រសាយសមីការខាងមត្កាម 
ក.       33 5 16 3 5 2

x x
x        ខ.   3 4 5x x x   

គ.    3 4 5 6x x x x        ឃ.  13 12 5x x x   
ង.   2 2 23 4 3 4 3 420 21 29x x x x x x         
៣.ម េះស្រសាយត្បព័នធសមីការខាងមត្កាម 

ក.   
3 2 3

4 128

5 1

x y

x y



 

 



      ខ.  

2

2
22 4

2

y x

x y

xy





 

 

 

គ.   
21

9 9
3

3 2
4

x

y y

x y x

x y







  


  

 
១.៥   វិសេីការអិចសយបប៉ូណង់សសយែល 
         
 
 
 
 
 
 
 

លាំហាត់ 
ម េះស្រសាយវសិមីការ 

ក.    3 5 4 127 81x x       ខ.     
2 10 3 3

1 1

6 36

x x 

   
គ.       

3 4 6
0.5 0.125

x x 
      ឃ.    2 15 5 4x x     

ង.    46 6 1290x        ច.     2 3 4 1 22 2 2 5 5x x x x x          
ឆ.    4 3.2 4 0x x        ជ.        2 1 2 32 21.2 2 0x x       
ឈ.    24 2.5 10 0x x x       ញ.    2 2.5 5 0x xx     
ដ.      11

5 50
25

x

x

        ថ.     2 2 2 2
xx     

ឌ.      1
16

256

x        ឍ.    1 1
2 8

4

x x    

មគរនអ្នុគមន៍អិ្ចសប្ូណង់ស្សែល  ស្ដល  
និង   

 មបើ     មនាេះ   

 មបើ  មនាេះ   
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ណ.    2 23 27x x    
ចមមែើយ 

ក. 3 5 4 127 81x x   

   
   

3 5 4 1
3 4

9 15 16 4

3 3

3 3

x x

x x

 

 





  

              

9 15 16 4

7 19

19

7

x x

x

x

  

  



  

ដូចមនេះ ចមមែើយវសិមីការគឺ 19
,

7
x

 
  
 

  
 

ខ.    
2 10 3 3

1 1

6 36

x x 

  

   

 2 10 2 3 3

2 10 6 6

1 1

6 6

1 1

6 6

2 10 6 6

4 16

4

x x

x x

x x

x

x

 

 

   
   

   

   
   

   

  

 

 

  

ដូចមនេះ ចមមែើយវសិមីការគឺ ( , 4]x     
 
គ.       

3 4 6
0.5 0.125

x x 
   

         
 3 3 4 6

0.5 0.5
x x 

   
3 12 18

11 21

21

11

x x

x

x

  

  



 

ដូចមនេះ ចមមែើវសិមីការគឺ 21
,
11

x
 

  
 

  
   

ឃ.     2 15 5 4x x    
2

5 5 5 4 0
x x      

តាង    5 , 0xt t    



 វិទ្យាស្ថយនជាតិអប់រំ                                                                        អនគុមន ៍អិចស ប្ ៉ូណងស់្សែល និងលោការីត    

 

លរៀបលរៀងលោយ         ក្រុមគរនុិសសិត          ថ្នា រគ់ណិតវិទា          ក្រុមទី ១        ជំនាន់ទ្ី   ២៣ Page 33 

    

2

22

1

2

5 4 0

4 1 4 5 4 81

1
2

4

2 5

t t

b ac

b
t

a

b
t

a

  

       

  
 

  
  

   

មគបាន 1t    
ឬ           5 1 0x x     

ដូចមនេះ ចមមែើយវសិមីការគឺ  0,x    
 
ង.    46 6 1290x    

                 

4 1

4 1 4

6 1296

6 6

4 1 4

4 3

3

4

x

x

x

x

x









 





  

ដូចមនេះ   ចមមែើយវសិមីការគឺ 3
,

4
x

 
  
 

  
 
ច.     2 3 4 1 22 2 2 5 5x x x x x         

34 2 8 2 16 2 5 5 25 5

20 2 20 5

2 5

2
1

5

0

x x x x

x x

x x

x

x

        

    



 
 

 



  

ដូចមនេះ ចមមែើយវសិមីការគឺ  , 0x    
 
ឆ.    4 3.2 4 0x x    
      22 3 2 4 0x x      
តាង 2 , 0xt t    

                    
 

2

2

1 2

3 4 0

4 25

4, 1

0 , 4

t t

b ac

t t

t

  

   

  



  

                   2 4

2

x

x

 


 



 វិទ្យាស្ថយនជាតិអប់រំ                                                                        អនគុមន ៍អិចស ប្ ៉ូណងស់្សែល និងលោការីត    

 

លរៀបលរៀងលោយ         ក្រុមគរនុិសសិត          ថ្នា រគ់ណិតវិទា          ក្រុមទី ១        ជំនាន់ទ្ី   ២៣ Page 34 

ដូចមនេះ ចមមែើយវសិមីការគឺ  ,2x    
 
ជ.     2 1 2 32 21.2 2 0x x      

             

 2 32

2

2 3

2

2

2 2

2 2 2

2 2 21 2 2 0

1
2 2 21 2 0

2

1
2 2 21 2 0

8 2

16 2 2 21 16 2
0

8 2 8 2 8 2

xx

x

x

x

x

x x x

x x x

 



    

 
     

 

 
    

 

  
  

  

  

តាង 22 , 0xt t    

 

2

2
' ' '

16 21 16 0

400, 8
2

t t

b
b ac b

  

     
  

' '

1

' '

2

2

7

4

3

4

3
,

4

3
2

4

3
log

4

x

b
t

a

b
t

a

t

x

  
  

  
 

 
   

 





  

ដូចមនេះ ចមមែើយវសិមីការគឺ 
2

3
[log , )

4
x    

 
ឈ.     24 2.5 10 0x x x     
ស្ចកនឹង 4x  មគបាន 

          

2

2

2 5 10
1 0

4 4

5 5
1 2

2 2

x x

x x

x x


  

   
    

   

 

2
5 5

2 1
2 2

x x

   
    

   
  

តាង 5
, 0

2

x

t t
 

  
 

  
2

2

2 1

2 1 0

t t

t t
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2

1 2

5

2

4 9

1 1
, 1 0

2 2

5 1

2 2

1
log

2

x

b ac

t t t

x

   

     

 
 

 



  

ដូចមនេះ ចមមែើយវសិមីការគឺ 5

2

1
( , log )

2
x    

 
ញ.    2 2.5 5 0x xx    

       

2 2

2 2 2

1 2

5 5 5

25 , 5 5, 5

x xx

x x x x

  

     
  

ដូចមនេះ ចមមែើយវសិមីការគឺ  5,5x    
 
ដ.    11

5 50
25

x

x

    

              
1

2

25 5 50

5 5 5 50

x x

x x

  

 

 

  
  

តាង 5 , 0xt t    
2 5 50t t    

             

2

1 2

5

5 50 0

225

10, 5

5 10

log 10

x

t t

t t

x



  

 

  



 

  

ដូចមនេះ ចមមែើយវសិមីការគឺ 5( , log 10]x     
 
ថ.      2 2 2 2

xx    
 ករណី 0x         2 2 2 2x x   

    

                             

   

2 2 2 2

2 2

x

x

 


  

                                   1

2
x   

 ករណី 0x          2 2 2 2x x   
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2

2

1
2 2 2

2

2 2 1 2 2 2

2 1 2 2 2

2 2 2 2 1 0

x

x

x x x

x x

x x

 

   

  

   

  

          តាង 2 , 0xt t    

          
2

1 2

2 2 1 0

4

2 1, 2 1

0 2 1 , 2 1

t t

t t

t t

  

 

   

     

 

          

 

2

2

0 2 1 0 2 2 1 log 2 1

2 1 2 2 1 log 2 1

x

x

t x

t x

         

       
  

               ដូចមនេះ         2 2, log 2 1 log 2 1 ,x         

 
ឌ.    1

16
256

x    

        

2

2

1 1

16 16

1 1

16 16

2

x

x

x



   
   

   



  

ដូចមនេះ ចមមែើយវសិមីការគឺ  2 ,x    
 

ឍ.    1 1
2 8

4

x x    

       

3(1 )

3 3 2

1
2 2

4

2 2 2

x x

x x



 

 

 

   

                           

                           

2 3 22 2

2 3 2

2 5

5

2

x

x

x

x

  

   

  



  

ដូចមនេះ ចមមែើយវសិមីការគឺ 5
( , ]

2
x    

 
 
ណ.    2 23 27x x   
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2 2 3

2

2

1 2

3 3

2 3

2 3 0

16

3, 1

x x

x x

x x

x x

 

 

  

 

  

  

ដូចមនេះ ចមមែើយវសិមីការគឺ  1,3x    
 
១.៦ អនុវតដន៍មលើអនគុេន៍អិចសយបប៉ូណង់សសយែល 
        ១.៦.១    ក្ាររ់ំលណីន 
                ពូសុខ ទិញបណណ័ សនេាំត្បាក់ពីធនាោរតនមែ 50 000  មរៀល ម យទទួលបានអ្ត្តាការត្បាក់  
         ផគួប6%  កនុងមួយឆ្ន ាំ។ មបើោត់បនតទុកត្បាក់មនាេះមៅធនាោរបាន 3ឆ្ន ាំ មតើត្បាក់របស់ោត់សរបុ 

ត្តូវជាបុ្នាា ន ? 
                 ឆ្ន ាំទី១     ការត្បាក់                                   6

50 000 3 000
100

           មរៀល 
                               ត្បាក់សរបុកនុងឆ្ន ាំទី១                  50 000 3000 53000        មរៀល 
                  ឆ្ន ាំទី២    ការត្បាក់                                   6

53 000 3180
100

             មរៀល 
                               ត្បាក់សរបុកនុងឆ្ន ាំទី២                  53 000 3180 56180        មរៀល 
                  ឆ្ន ាំទី៣    ការត្បាក់                                  6

56180 33708
100

          មរៀល 
                                ត្បាក់សរបុកនុងឆ្ន ាំទី៣                 56180 33708 59 550 8      មរៀល 
                 ដូចមនេះ មបើតាង P  ជាចាំនួនត្បាក់មដើម ម ើយ i  ជាអ្ត្តាការត្បាក់ត្បចាំឆ្ន ាំ មនាេះ  
                     -    ចាំនួនការត្បាក់ននឆ្ន ាំទី១ គឺ     iP  
                     -    ចាំនួនត្បាក់សរបុននឆ្ន ាំទី១ គឺ  (1 )P iP P i    
                     -     ចាំនួនត្បាក់សរបុននឆ្ន ាំទី២ គឺ  2(1 ) (1 ) (1 )P i P i i P i      
                     -  ចាំនួនត្បាក់សរបុននឆ្ន ាំទី៣ គឺ   2 2 3(1 ) (1 ) (1 )P i P i P i      
                        --------------------------------------------------------------------------- 
                      -   ចាំនួនត្បាក់សរបុននឆ្ន ាំទី t   គឺ   (1 )tP i  
             ជាទូម       មបើតាង P  ជាត្បាក់មដើម  i  ជាអ្ត្តាការត្បាក់ត្បចាំឆ្ន ាំ t   ជាចាំនួនឆ្ន ាំ 
                                មនាេះ ចាំនួនត្បាក់សរបុ គឺ  (1 )tA P i   
                     

 សរគ ល់   
 -     របូមនត (1 )tA P i  មត្បើបានស្តកនុងករណីទូទត់ការត្បាក់មួយឆ្ន ាំមដង 
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          -      ករណីទូទត់ការត្បាក់មួយឆរសមដងមគមត្បើ
2

1
2

t
i

A P
 

  
 

មត្ េះមួយឆ្ន ាំទូទត់ការត្បាក់ 
                 ពីរដងនាាំឲ្ែ tឆ្ន ាំទូទត់2t ម ើយមួយឆ្ន ាំទទួលការត្បាក់ i  នាាំឲ្ែមួយឆរសទទួលអ្ត្តា 
                ការត្បាក់

2

i ។ 

           -       ករណីទូទត់ការត្បាក់មួយត្តីរសមដងមគមត្បើ
4

1
4

t
i

A P
 

  
 

មត្ េះមួយឆ្ន ាំទូទត់ការត្បាក់ 
                   បួនដងនាាំឲ្ែ t  ឆ្ន ាំទូទត់ 4t  ម ើយមួយឆ្ន ាំទទួលការត្បាក់ i  នាាំឲ្ែមួយត្តីរសទទួល 

ការត្បាក់ 
4

i   
                       ជាទូម                  មបើ  n   ជាចាំនួនដងននការទូទត់ការត្បាប់កនុងមួយឆ្ន ាំ 

                                                    មគបាន របូមនដ   1

nt
i

A P
n

 
  

 
 

            លាំហាត់គាំរ ូ ១   មៅឆ្ន ាំ 1987 អ្នកវនិិមយគទុនរន ក់បានទិញដីមួយកស្នែងនថែ 84 000 ដុោែ រ 
ម ើយមៅឆ្ន ាំ 2007 ោត់បានលក់ដីមនាេះវញិម យទទួលបានតនមែ 49ោនដុោែ រ ។ មតើកនុងមួយឆ្ន ាំអ្នក
វនិិមយគទុនមនាេះទទួលបានអ្ត្តាការត្បាក់ចាំមណញចាំនួនបុ្នាា ន មបើត្បាក់របស់ោត់មកើនពី  84 000 
ដុោែ រ ដល់ 49 ោនដុោែ រ កនុងរយ:មពលឆ្ន ាំ 20។ 

ចមេលើយ      
តាង  i  ជាអ្ត្តាការត្បាក់ចាំមណញ 

          មគបាន         2084000(1 ) 49 000 000i   
                                                     20 49 000 000

(1 )
84000

i   

                                                    20 49 000
(1 )

84
i        ( មលើកឬសទី 20 ) 

                                                          1 1.375i      ឬស  0.375i   
                 ដូចមនេះ   កនុងមួយឆ្ន ាំអ្នកវនិិមយគទុនទទួលបានអ្ត្តាការត្បាក់ចាំមណញ 37.5 %   ។ 

 
លាំហាត់គាំរ ូ២       មៅឆ្ន ាំ1996 រនសិសេត្ប ងជាប់សញ្ញា ប័ត្តមធែមសិកាទុតិយភូមិចាំនួន 3 

405 នាក់ម ើយចាំនួនមនេះរនការមកើនម ើង 30 % ជាមរៀងរាល់ឆ្ន ាំ ។ 
        ក.   ចូរសរមសរសមីការស្ដលបងាា ញចាំនួនសិសេត្ប ងជាប់មៅឆ្ន ាំ  1996 ។ 
      ខ.   មតើមៅឆ្ន ាំ 2006 រនសិសេបុ្នាា ននាក់បានត្ប ងជាប់សញ្ញា ប័ត្តមធែមសិកាទុតិយភូមិ ។ 

ចមេលើយ    
ក.    សមីការសិសេត្ប ងជាប់សញ្ញា ប័ត្តមៅឆ្ន ាំ 1996  

                 មត្បើរបូមនដ  (1 )ty C r    ស្ដល  3405C   ចាំនួនសិសេត្ប ងជាប់ 
                                                                30% 0.30r      អ្ត្តាសិសេត្ប ងជាប់ 
                                                                t   ឆ្ន ាំស្ដលសិសេត្ប ងជាប់ 
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                                                               y   ចាំនួនសិសេត្ប ងជាប់មៅឆ្ន ាំ 1996  
                 មគបាន      3405(1 0.30)ty    
                 ដូចមនេះ  សមីការតាងសិសេត្ប ងជាប់មៅឆ្ន ាំ 1996  គឺ  3405(1.30)ty   
    ខ.     ចាំនួនសិសេត្ប ងជាប់មៅឆ្ន ាំ 2006  
       តាមសមីការខាងមលើ  3405(1.30)ty    ស្ដល   2006 1996 10t     
       មគបាន      103405(1.30) 46941y         
                  ដូចមនេះ  ចាំនួនសិសេស្ដលបានត្ប ងជាប់មៅឆ្ន ាំ 2006  គឺ 46941 នាក់ ។ 
                
១.៦.២  ក្ារត់ំហយ 

    មបើមគខចីត្បាក់មដើម P  រនអ្ត្តាការត្បាក់កនុង1ឆ្ន ាំ i និង nជាចាំនួនដងននការទូទត់ការត្បាក់កនុង1

ឆ្ន ាំមនាេះចាំនួនត្បាក់ស្ដលត្តូវសងសរបុកនុងរយ:មពល tឆ្ន ាំ គឺ 1

nt
i

A P
n

 
  

 
  ។ 

       
លាំហាត់គាំរ ូ១     កសិកររន ក់ទិញត្តាក់ទ័រមួយមត្គឿងសត្រប់ភាួរស្ស្រស កនុងតនមែ 50 000  ដុោែ រ ។ 

ត្តាក់ទ័រមនាេះចុេះនថែ 10 %  ជាមរៀងរាល់ឆ្ន ាំ ។ រកតនមែត្តាក់ទ័រកនុងរយ:មពល 7  ឆ្ន ាំមត្កាយ ។ 
ចមេលើយ       

មត្បើរបូមនដ (1 )ty C r    ស្ដល   50000C     ជាតនមែទិញ 
             ម យ  10% 0.10r     ជាអ្ត្តាចុេះនថែ 
                        7t     ជាចាំនួនឆ្ន ាំ 
                       y    ជាតនមែលក់មៅឆ្ន ាំមត្កាយពីចុេះនថែ 
    មគបាន        750 000(1 0.10)y    23914.85  
      ដូចមនេះ កនុងរយ:មពល 7  ឆ្ន ាំមត្កាយ តនមែត្តាក់ទ័រមៅសល់ត្តឹមស្ត 23 914.85  ដុោែ រ ។ 

 
លំហាត ់

    ១ ពូស៊ាុយបានយកត្បាក់មួយចាំនួនម មផ្ើមៅធនាោរមួយ ម យទទួលបានអ្ត្តាការត្បាក់ 
9 % កនុងមួយឆ្ន ាំ ។ រយ:មពល 5 ឆ្ន ាំមត្កាយមកោត់បានដកត្បាក់ពីធនាោរមនាេះវញិ ម យទទួលបាន
ត្បាក់សរបុចាំនួន 1000 ដុោែ រ ។ មតើពូស៊ាុយរនត្បាក់មដើមចាំនួនបុ្នាា ន ? 
    ២     មនុសេរន ក់រនអាយុ 20 ឆ្ន ាំ បានយកត្បាក់ 1 000 ដុោែ រ ម មផ្ើមៅធនាោរមួយម យ
ទទួលបានអ្ត្តាការត្បាក់ 12 % កនុងមួយឆ្ន ាំ ។ មតើោត់រនត្បាក់សរបុចាំនួនបុ្នាា ន មបើបចចុបបននោត់រន
អាយុ 60 ឆ្ន ាំ ។ 

៣ មីងសយបានយកត្បាក់មួយចាំនួនម មផ្ើមៅធនាោរមួយ ម យទទួលបានអ្ត្តាការ
ត្បាក់ 6 % កនុងមួយឆ្ន ាំ ។ រយ:មពល 7 ឆ្ន ាំមត្កាយមក ោត់បានដកត្បាក់ពីធនាោរមនាេះវញិ ម យទទួល 
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បានត្បាក់សរបុចាំនួន 3 00 ដុោែ រ។ មតើមីងសយរនត្បាក់មដើមចាំនួនបុ្នាា ន ? 
     ៤       មនុសេរន ក់រនអាយុ 30 ឆ្ន ាំ បានយកត្បាក់ 5 0000 មរៀល ម មផ្ើមៅធនាោរមួយ 
ម យទទួលបានអ្ត្តាការត្បាក់ 4 % កនុងមួយឆ្ន ាំ ។ មតើោត់រនត្បាក់សរបុចាំនួនបុ្នាា នមបើបចចុបបននោត់
រនអាយុ 65 ឆ្ន ាំ ។ 
      ៥  មនុសេរន ក់បានទិញរថយនដថាីមួយមត្គឿងរ្កតូយូ្តាការ្រ ី( )TOYOTACamry  កនុងតនមែ 
3900ដុោែ រ។  រថយនដមនាេះចុេះនថែ 14 % ជាមរៀងរាល់ឆ្ន ាំ ។ រកតនមែរថយនដកនុងរយ:មពល 10 ឆ្ន ាំមត្កាយ ។ 
       ៦     ពូស៊ាុយបានទិញរថយនដថាីមួយមត្គឿងកនុងតនមែ 45 000 ដុោែ រ ។ រថយនដមនាេះចុេះនថែ 15 %
ជាមរៀងរាល់ឆ្ន ាំ ។ រកតនមែរថយនដកនុងរយ:មពល 7 ឆ្ន ាំមត្កាយ ។ 

ចមេលើយ 
     ១     រកត្បាក់មដើមរបស់ពូស៊ាុយ 
       តាមរបូមនដ     (1 )tA P i   
   ម យ ត្បាក់សរបុ   1000A     ដុោែ រ 
                   អ្ត្តាការត្បាក់  9% 0.09i    
                   រយ:មពល       5t     ឆ្ន ាំ 
   មគបាន     51000 (1 0.09)P   
                        51000 (1.09)P  
                        1000 1.5386239 P   
         នាាំឲ្ែ           1000

649.93
1.538623

P    
         ដូចមនេះ     ត្បាក់មដើមរបស់ពូស៊ាុយរនចាំនួន   649.93P   ដុោែ រ  
     

២      រកត្បាក់សរបុ 
  តាមរបូមនដ    (1 )tA P i   
      ម យ ត្បាក់មដើម     1000P     ដុោែ រ 
                   អ្ត្តាការត្បាក់   12% 0.12i    
                   រយ:មពល      60 20 40t     
       មគបាន     401000(1 0.12) 93 050.07A      ដុោែ រ 
  ដូចមនេះ  ត្បាក់សរបុរបស់ោត់គឺ  93 050.07A    ដុោែ រ  

 
៣        រកត្បាក់មដើមរបស់មីងសយ 

     តាមរបូមនដ   (1 )tA P i   
    ម យ ត្បាក់សរបុ     300A  
     អ្ត្តាការត្បាក់           6% 0.06i    
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    រយ:មពល                  7t    ឆ្ន ាំ 
       មគបាន     7300 (1 0.06)P   
                         300 1.5036303 P   
    នាាំឲ្ែ          300

199.54
1.5036303

P     
ដូចមនេះ   ត្បាក់មដើមរបស់មីងសយរនចាំនួន 199.54P    ដុោែ រ 

       
៤         រកត្បាក់សរបុ 

          តាមរបូមនដ    (1 )tA P i   
          ម យ ត្បាក់មដើម      50000P     មរៀល 
                   អ្ត្តាការត្បាក់     4% 0.04i    
                   រយ:មពល           65 30 35t     

មគបាន   3550000(1 0.04) 197 304.45A      មរៀល 
       ដូចមនេះ  ត្បាក់សរបុរបស់ោត់គឺ  197 304.45A    មរៀល 
     

៥         រកតនមែរថយនដកនុងរយ:មពល10ឆ្ន ាំមត្កាយ 
    តាមរបូមនដ   (1 )tA P i   
  ម យ    តនមែមដើម        3900P    ដុោែ រ 
                 អ្ត្តាការត្បាក់   14% 0.14i    
              រយ:មពល         10t    ឆ្ន ាំ 
        មគបាន    103900(1 0.14) 863.07A     
  ដូចមនេះ   រយ:មពល10ឆ្ន ាំមត្កាយរថយនដរនតនមែ   863.07A   ដុោែ រ 
     

៦       រកតនមែរថយនដកនុងរយ:មពល 7 ឆ្ន ាំមត្កាយ 
          តាមរបូមនដ     (1 )tA P i      
      ម យ តនមែមដើម        45 000P     ដុោែ រ 
                   អ្ត្តាការត្បាក់   15% 0.15i    
                   រយ:មពល          7t    ឆ្ន ាំ 
      មគបាន   745000(1 0.15) 14 425.97A      ដុោែ រ 
      ដូចមនេះ  រយ:មពល 7 ឆ្ន ាំមត្កាយរថយនដរនតនមែ   14 425.97A    ដុោែ រ 
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និយមន័យ : មបើមគរន  មនាេះ   ម ើយ   

                 រនអ្នុមន៍ត្ចស  ជាអ្នុគមន៍មោការតីមោល   នន  ។ 

 

សម្សរៀនទី ២                                   អនុគម្ន៏សោការតី 
 
២.១    អនុគេន៍មោការីត 
       ២.១.១   សញ្ញណននអនគុមនល៍ោការីត 
           មបើមគរនសមីការ  2 3 , 0x x   មនាេះមគទញបាន 3x    
         ជាទូម   មបើមគរនសមីការ    2 , 0 , 0y x x y    មនាេះមគទញបាន y x  ឬ  f x x    

   មៅថ្ន  អ្នុកមន៍ឫសកាមរ  វាជាអ្នុកមន៍ត្ចសននអ្នុកមន៍កាមរ។ 
         ដូចោន ស្ដរ   មបើមគរនសមីការអិ្ចសប្ូណង់ស្សែល 2 3x   មគមត្បើសញ្ញា  2log 3 មដើមបីសាំោល់ 

ឱ្ែតនមែ x   គឺ 2log 3x    ។ 
 សរគ ល់ 

2log 3   អានថ្នមោការតីមោល 2  នន 3   
មបើ        2 , 0x y y   មនាេះមគបាន  2logx y      

          2logx y  ឬ   2logf x x  មៅថ្ន អ្នុគមន៍មោការមីោល 2  វាជាអ្នុកមន៍ត្ចសនន 
អ្នុគមន៍អិ្ចសប្ូណង់ស្សែល 2x  ។  
                               

ចាំម េះ  1010 , loga x  មៅថ្ន  មោការទីសភាគ មគអាចសរមសរម យងាយ log x   
ឧទ រណ៍១៖  គណនា  2 3 2 2

1
log 64 , log 243 , log , log 1

16
  

ចលមលីយ      
មគគណនាតនមែមោការតី  តាមអ្នុគមន៍ត្ចស 

          xa y  សមមូល logax y  
 ចាំម េះ 2log 64   

         តាង  2log 64 x សមមូល 64 2x    ឬ 62 2x   មគបាន 6x    
         ម តុមនេះ  2log 64 6  ។ 

 ចាំម េះ  3log 243   
         តាង   3log 243 x   សមមូល  243 3x  ឬ 53 3x  មគបាន 5x    
         ម តុមនេះ  3log 243 5  ។ 

 ចាំម េះ  2

1
log

16
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        តាង  2

1
log

16
x    សមមូល  1

2
16

x  ឬ 42 2x    មគបាន  4x     

        ម តុមនេះ  2

1
log 4

16
   ។ 

 ចាំម េះ  2log 1  
        តាង  2log 1 x   សមមូល  1 2x  ឬ  02 2x   មគបាន  0x    
        ម តុមនេះ    

2log 1 0  ។ 
 
២.២    លក្ខណៈ និងរ៉ូបេនតននអនុគេន៍មោការីត 

 ចាំម េះ 0 , 0 , 0 , 1x y a a      
 លកខណៈត្បរណវធីិននអ្នុគមន៍មោការតី 
   1) log log loga a axy x y                      2) log log loga a a

x
x y

y

 
  

 
        

 របូមនតបតូរមោលននអ្នុគមន៍មោការតី 
  1

3) log
log

a

x

x
a

                                log
4) log ; , 0 , 1

log

b
a

b

x
x a b b b

a
        

    5) log log log ; 0 , 1a a bx b x b b     
 លកខណៈននមោការតី 

  6) log 1 0a                             7) log 1a a    
8) log n

a a n      log
9) a n

a n   
10) log logn

a ax n x         1
11) log logn aa

x x
n

   
12) log logn

m

aa

m
x x

n
       

សត្រយបញ្ញា ក់របូមនត 
 លកខណៈត្បរណវធីិននអ្នុគមន៍មោការតី 

 1) log log loga a axy x y     
តាង  log m

am x a x     
         log n

an y a y     
មយើងបាន  logm n m n

ax y a a a m n x y         
ស្ត log loga am n x y     
នាាំឲ្ែ  log log loga a ax y x y     

                មគបាន        log log loga a ax y x y        
2) log log loga a a

x
x y

y

 
  

   
តាង  log m

am x a x     
         log n

an y a y     
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មយើងបាន log
m

m n

an

x a x
a m n

y a y

  
      

 
 

ស្ត   log loga am n x y     
នាាំឲ្ែ log log loga a a

x
x y

y

 
  

 
  

      មគបាន       log log loga a a

x
x y

y

 
  

   
 របូមនតបតូរមោលននអ្នុគមន៍មោការតី 

1
3) log

log
a

x

x
a

   

តាង  log m

am x x a     
         log n

xn a a x     
មយើងបាន   1

m
m n mnx a x x mn      

មនាេះ   log log 1a xmn x a     
ឬ      1

log
log

a

x

x
a

   

      មគបាន       1
log

log
a

x

x
a

        

            
log

4) log
log

b
a

b

x
x

a
  

    
តាង    log y

ay x x a    
មយើងបាន     log log logy

b b bx a y a    
ឬ      log

log

b

b

x
y

a
      ស្ត    logay x   

    មគបាន     log
log

log

b
a

b

x
x

a


 
 
  5) log log loga a bx b x    

មគរន    log
log log log

log

b
a b a

b

x
x x b

a
    

  មគបាន    log log loga a bx b x    
 
 លកខណៈននមោការតី 

6) log 1 0a    
តាង log 1 1x

ax a     
ឬ   0 0xa a x     
មគបាន     log 1 0a    



 វិទ្យាស្ថយនជាតិអប់រំ                                                                        អនគុមន ៍អិចស ប្ ៉ូណងស់្សែល និងលោការីត    

 

លរៀបលរៀងលោយ         ក្រុមគរនុិសសិត          ថ្នា រគ់ណិតវិទា          ក្រុមទី ១        ជំនាន់ទ្ី   ២៣ Page 45 

7) log 1a a    
តាង  log x

ax a a a     
ឬ      1 1xa a x     
មគបាន       log 1a a    
 
8) log n

a a n   
តាង  log n x n

ax a a a     
ឬ      x n   
មគបាន     log n

a a n   
 

log
9) a n

a n   
តាង    log

log loga n

a ax a x n     
ឬ      x n   
មគបាន     loga n

a n      
 
10) log logn

a ax n x   
មគរន  log logn

a a

n

x x x x x        

ឬ      log log log log log logn

a a a a a a

n

x x x x x n x           

មគបាន     log logn

a ax n x   
 

1
11) log logn aa

x x
n


 
 

មគរន  1 1
log

log log
n na

x x

n

x
a a a a a

 
    

  

ឬ      1 1
log

log log log log log
na

x x x x x

n

x
a a a a n a

 
      

 

        1
log logn aa

x x
n

    

មគបាន     1
log logn aa

x x
n

   
 
12) log logn

m

aa

m
x x

n


  

តាមលកខណៈទី 6) & 7)   : log logn

m

aa

m
x x

n
   



 វិទ្យាស្ថយនជាតិអប់រំ                                                                        អនគុមន ៍អិចស ប្ ៉ូណងស់្សែល និងលោការីត    

 

លរៀបលរៀងលោយ         ក្រុមគរនុិសសិត          ថ្នា រគ់ណិតវិទា          ក្រុមទី ១        ជំនាន់ទ្ី   ២៣ Page 46 

មគបាន     log logn

m

aa

m
x x

n
   

 
លំហាត ់

 ចូរគណនា និងសត្មលូកមនាមខាងមត្កាម៖ 
 4

1

25

log 5 5A    2 1

8

log 8 log 4B     

  13

5

1
log log 5 5

9
C      53 2 log 4

5D


  

 3 27

1
log 2 2 log 3

29E


    32
log 2log 3

4 9F      
5 7

9 1252

log 6 log 8

1 log 4 log 272 log 3

25 49 3

3 4 5
G

 

 


           3 8 6log 6 log 9 log 2H      
 3 6

6 9

log 4 log 8

log 4 log 8
I





             3

1 1 1

3 3 3

1
2log 6 log 400 3log 45

2
J   

   
252 4 4

16 5

1 1

log 49log 3 log 9 log 9

1

log 25 log 3

27 5 81 8

3 5 5

K

  
   

  
  

 

3 7 9

1 1

log 5 log 3 log 22

6 6 1 3

2

1 1
log log 27 log 16 9 4 log tan

3 12 4
L


         

            0 0 0 0lg tan1 lg tan2 ... lg tan88 lg tan89M       
 

ដំល ោះក្ាយ 
 គណនា និងសត្មួលកមនាមខាងមត្កាម៖ 

 2

1
1

4 4
1 55

25

5
54log 5 5 log 5 log 5

2 8
A 



    
  

 ដូចមនេះ                        
5

8
A      

 

 3

3 2

2 1 2 22

8

2
log 8 log 4 log 2 log 2 3 log 2 2

3
B 

 
        

   

 ដូចមនេះ                      2B     
 

  1 1

2

3

2 2
1 3 53 5

35

1 3
log log 5 5 log 3 log 5 4 log 3 log 5 6

9 2
C 

        


 

ដូចមនេះ                      6C    
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5

2
5 5

3 3
3 2 log 4

2 log 4 log 4

5 5 125
5

5 165
D


     

ដូចមនេះ                      125

16
D    

 

 

 

3
3

3 27

33 3

1
log 2

21 2 log 2 3
log 2 2 log 3

2
2 log 3 4 4

2 log 3
3 3

3 3 2 2 9
9

93 3 3

E


      

ដូចមនេះ                      
32 9

9
E    

 
1

42
23 3 32 2 2

2 log 2
log 2 log 2log 3 2 log 3 log 3

4 9 2 3 2 3 9 16 25F           
ដូចមនេះ                      25F    
 

5 7 5 7

2 39 1252
2 33 5

2

2 2
5 7

3 5

2
2

log 6 log 8 2 log 6 2 log 8

21 log 4 log 272 log 3
log 2 log 3

2 log 3

log 6 log 8

log 2 log 3

log 3

25 49 3 5 7 3

43 4 5
3 3 5

2

5 7 3 36 64 3 97 873

16 16 43 43
3 3 5 3 2 3

9 92

G
 

   
 

 
  

   
   

     

 

ដូចមនេះ                      873

43
G    

 
3

2

3 8 6 3 62

3 2 6

log 6 log 9 log 2 log 6 log 3 log 2

2 2
log 3 log 2 log 6

3 3

H      

   
 

ដូចមនេះ                      2

3
H    

 
2

2 2

3

63 6 4 6 2

3

6 9 4 9 2 3

2

2 3

log 6 log 2log 4 log 8 log 6 log 8

log 4 log 8 log 3 log 8 log 2 log 3

3 3
log 2

2 2 2
3 3

2 2log 2 log 3 2 2

I
 

  
  

  

  

 

 
ដូចមនេះ                      2I    
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  គណនា និងសត្មួលកមនាមខាងមត្កាម៖ 
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២.៣  ស្រកាបននអនុគេន៍មោការីត 
 ២.៣.១ ក្កាបងាយ 
 ឧទ រណ៍១ ៖ ចូរសង់ត្កាបននអ្នុគមន៍   2xf x   ,   2logg x x  និង y x  ។ 
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 សម្គា ល ់៖   
- អ្នុគមន៍មោការតី logay x   ជាអ្នុគមន៍ត្ចសននអ្នុគមន៍អិ្ចសប្ូណង់- 
ស្សែល xy a   ។ ម តុមនេះត្កាបរបស់វាឆែុេះោន មធៀបនឹងបនាទ ត់ y x  ។ 

- មបើ 1a   ត្កាបនន logay x   មកើនពីមឆវងម សាដ ាំ មគថ្ន វាជាអ្នុគមន៍មកើន។ 
- មបើ 0 1a   ត្កាបនន logay x   ចុេះពីមឆវងម សាដ ាំ មគថ្ន វាជាអ្នុគមន៍ចុេះ។ 
- ត្កាបននអ្នុគមន៍ logay x   កាត់អ័្កេអាប់សីុសត្តង់ (1 , 0) ជានិចច មត្ េះ 
- 1 log 1 0ax y       ។ 
- អ្នុគមន៍ logay x   រនស្ដនកាំណត់ 0x  ជានិចច ។ 

 
   

លាំហាត់គាំរ ូ៖ ចូរសង់ត្កាបននអ្នុគមន៍ខាងមត្កាម ៖ 
  ក. 10logy x    ខ. 0.8logy x    គ. 32 logy x     

ឃ. lny x    ង. 2log ( 1)y x    ច.  3log 2y x    ។ 
 
ចលមលីយ 
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ត្បតិបតតិ ៖ ចូរសង់ត្កាបននអ្នុគមន៍ខាងមត្កាម ៖ 
ក.  22 log 1y x     ខ. 31 logy x    គ. 4log 1y x    
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២.៤ សេីការអនុគេន៏មោការីត 

១.      log , 0 , 1k

a f x k f x a a a       

២.    
   

   

0 , 0
log loga a

f x g x
f x g x

f x g x

 
  



 



 វិទ្យាស្ថយនជាតិអប់រំ                                                                        អនគុមន ៍អិចស ប្ ៉ូណងស់្សែល និងលោការីត    

 

លរៀបលរៀងលោយ         ក្រុមគរនុិសសិត          ថ្នា រគ់ណិតវិទា          ក្រុមទី ១        ជំនាន់ទ្ី   ២៣ Page 54 
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log log 0 , 0
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 មោការតីទសភាគនិងមោការតីមនស្ពរ 
 មបើ 10a   មនាេះ 10log logay x x    មៅថ្នមោការតីទសភាគឬមោការតីមោលដប់ ។  
មគកាំណត់មោការតីទសភាគម យ log x  ឬ lg x   ស្ដល 10log lg logx x x      ។ 

 មបើ 2.7182a e   មនាេះ log loga ey x x   មៅថ្នមោការតីធមាជាតិឬមោការតីមនស្ពរ 
តាងម យ ln x  ស្ដល ln logex x    ។ 

 ទាំនាក់ទាំនងរវាងមោការតីទសភាគនិងមោការតីមនស្ពរ 
តាមរបូមនតបតូរមោល ln log logex x x    ម យយក 10 ,a b e   
មនាេះ 10 10log log logex e x   ឬ lg lnx M x   ស្ដល 10log 0.4342M e    មៅថ្នមូ្ឌុលនន 
មោការតីទសភាគ  ។ 

ឧទ រណ៍៖ ម យដឹងថ្ន ln17 2.8332   មគបាន lg17 ln17 0.4342 2.8332 1.2301M       ។ 
 
លាំហាត់ទី១    ម េះស្រសាយសមីការខាងមត្កាម៖ 
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2 2 2log log log 4 0x x    
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2 2log log 2 0x x    
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ចាំម េះ  

 

 

 

23 3 3 2
6

3 23 3
6

log 54 2 54 62 54 36 12

3 18 108 162 0log 54 3 54 6

x

x

x x xy x x x

y x xx x x





          
    

          

 

 

  

 

23 2

2 2

3
3 2 6 012 18 0

1 7 , 1 7
18 6 9 0 18 3 0 3

x
x x xx x x

x x
x x x x

 
         
       

        


 

ដូចមនេះ សាំណុាំ ឬសរបស់សមីការគឺ ៖  3,3,1 7 ,1 7x         ។ 
 
លាំហាត់ទី៣  ម េះស្រសាយសមីការ 

 
   3

2 2 3 2 3

33

1
1 log 9 log 9

3 xx
x x x x


      

 
ដាំមណ្ដេះស្រសាយ 

ម េះស្រសាយសមីការ 
 

   3

2 2 3 2 3

33

1
1 log 9 log 9

3 xx
x x x x


     

លកខខណឌ  
2 39 0 0 , 9 3

3 0 3 0

3 1 2 2

x x x x x

x x x

x x x

      
  

       
      

  

មគបានសមីការ 
 

   3

2 2 3 2 3

33

1
1 log 9 log 9

3 xx
x x x x


     

                2 2 3 2 3

3 3

1 2
1 log 9 log 9

9 3
x xx x x x      

   2 2 3 2 3

3 3log 9 6log 9 9 0x xx x x x       

                       
2

2 3

3log 9 3 0x x x
   
   

                             2 3

3log 9 3x x x    
                                         

32 39 3x x x    
                                        2 3 2 39 27 27 9x x x x x      
                                        27 27 0x   
                                                 1x   

ដូចមនេះ 1x    ជាឬសសមីការ   ។ 
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លាំហាត់ទី៤.     ម េះស្រសាយត្បព័នធសមីការ       5 log log 26

64

y xx y

xy

  




  

 
ដាំមណ្ដេះស្រសាយ 

   

 

5 log log 26 1

64 2

y xx y

xy

  




 

លកខខណឌ   0 , 0

1 , 1

x y

x y

 


 
  

សមីការ  1  អាចសរមសរ 1 26
log

log 5
y

y

x
x

   ឬ  
2 26

log log 1
5

y yx x   តាង log yt x   

មគបាន 2 '26 169 144
1 0 , 1

5 25 25
t t        មនាេះ 

1 2

13 12 1 13 12
, 5

5 5 5 5 5
t t         ។ 

 ចាំម េះ 1

5
t    មគបាន 1

log
5

y x    នាាំឲ្ែ 
1

5x y   3  

   យក  3 ជួសកនុង  2 មគបាន
1

5. 64y y    

នាាំឲ្ែ 32y   ម ើយតាម  3 មគបាន  
1

532 2x     ។ 
 ចាំម េះ 5t   មគបាន log 5y x    នាាំឲ្ែ  5 4x y   
យក  4 ជួសកនុង  2 មគបាន 5. 64y y    
នាាំឲ្ែ 2y   ម ើយតាម  4 មគបាន 52 32x     ។ 
ដូចមនេះ ត្បព័នធសមីការរនគូចមមែើយ  2 , 32x y   ឬ  32 , 2x y     ។ 
 
លាំហាត់ទី៥       ម េះស្រសាយត្បព័នធសមីការ    

   

2

3 2 3 2

6 12 8

log log 1 log log

y x x

y x

   


 

 

 
ដាំមណ្ដេះស្រសាយ 

   រន  

     

2

3 2 3 2

6 12 8 1

log log 1 log log 2

y x x

y x

   


 

 

លកខខណឌ  2

2

log 0 1

log 0 1

x x

y y

  
 

 
  

សមីការ  2 អាចសរមសរ    3 2 3 3 2log log log 3 log logy x    
សមមូល    3 2 3 2log log log 3logy x  
សមមូល 3

2 2 2log 3log logy x x   មនាេះ  3 3y x   
តាម  1 និង  3 មគបាន 3 26 12 8x x x     
សមមូល  

33 26 12 8 2 0x x x x       
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មគបាន 2x   ម ើយតាម  3  មគទញ 32 8y      ។ 
ដូចមនេះ ត្បព័នធសមីការរនគូចមមែើយ 2 , 8x y     ។ 

 
លាំហាត់អ្នុវតតន៍៖ 

១. ម េះស្រសាយសមីការខាងមត្កាម 
ក.  64 2log 3 log 5

4 50
x 

   
ខ.  

2
log 1

9x x
x


   

គ.  2

3log 4 12 2x x     
ឃ.    2 2log 3 log 1 3x x      
ង. 3 9 27log log log 5,5x x x    
ច. 

4 8log log 5x x    
ឆ.    log 3 log 6 log 2 log5x x      
ជ.      lg 4 lg 3 lg 5 4x x x       
ឈ.    3 21

ln 1 ln 2 1 ln 3
2

x x x      
២. ម េះស្រសាយសមីការខាងមត្កាម 

ក. 
2

3 2 3 2

3 1
log log log log

23

x
x x

x

 
   

 
  

ខ.  2lg 10 lg 1x x   
គ. 92log 9log 3 10xx     
ឃ. 22

2 2

2

log 1
2log 3 log

log
2

x
x x

x


    

ង.   2

25log 125 log 1x x x    
៣. ម េះស្រសាយត្បព័នធសមីការខាងមត្កាម 
ក. 2 4

6 8

log log 3

log log 4

a a

a a

x y

x y

 


 

  

ខ. 
2

5
log log

2
x yy x

x y a a


 


   

 

គ. 
 

2

3 2 1 1

3 2

4

log log log log 1

xy

x y
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២.៥     វិសេីការអនគុេន៏មោការីត 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

លាំហាត់ 
ចូរម េះស្រសាយវសិមីការខាងមត្កាម៖ 
ក.    8 8log 3 1 log 5x x     
ខ.  1 1

2 2

log 12 log 5 3x    

គ.  2log 6 logx x    
ឃ.  3 3 3log 2 2log log 7 3x x     
ង.    3log 3 5 log 7x x     
ច. 2

2
log 0

1

x x

x

 
 

 
  

ឆ.  2log 4 3 0x x     
ឈ.  4 1

4

3 1 3
log 3 1 .log

16 4

x
x  
  

 
  

ញ.  2

5

log 8 16 0x x x     

ដ.   2

0.1.log 1 0x x x     
 

ចមមែើយ 
ក.    8 8log 3 1 log 5x x    

មគបាន 3 1 0

5 3 1

x

x x

 


  
 

1

3

3

x

x




 
 

 1
3

3
x     

 ចាំម េះ  មនាេះវសិមីការ  

 ទញបាន  

 ចាំម េះ  មនាេះវសិមីការ  

ទញបាន   

 ចាំម េះ  មគម េះស្រសាយលកខខណឌ ៖ 

           
   

រនចមមែើយម យយកសាំណុាំ   
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ដូចមនេះ វសិមីការរនសាំណុាំ ចមមែើយ 1
, 3

3
x

 
 
 

  
 
ខ.   1 1

2 2

log 12 log 5 3x   

លកខខណឌ  3
5 3 0

5
x x      

មគរន          1 1

2 2

log 12 log 5 3x   

     

12 5 3

15 5

3

x

x

x

 





  

ដូចមនេះ វសិមីការរនសាំណុាំ ចមមែើយ 3
, 3

5
x

 
 
 

  
 
គ.  2log 6 logx x   
មគបាន 

2

0

6

x

x x




 
 

2

0

6 0

x

x x


 

  
  

                               

0

2 ; 3

x

x x




  
 3x    

ដូចមនេះ វសិមីការរនសាំណុាំ ចមមែើយ  3 ,x    
 
ឃ.   3 3 3log 2 2log log 7 3x x    

លកខខណឌ  
0

0 3
3

7 3 0 7
7

x
x

x
x x


 

   
   

  
 មគរន  3 3 3log 2 2log log 7 3x x     

 

 

2

3 3 3

2

3 3

2

2

log 2 log log 7 3

log 2 log 7 3

2 7 3

2 7 3 0

1
3

2

x x

x x

x x

x x

x

  

 

 

  

 

  

ដូចមនេះ វសិមីការរនសាំណុណចមមែើយ   
1

, 3
2

x
 

  
 

  
 
ង.    3 3log 3 5 log 7x x     
មគបាន 7 0 7

6
3 5 7 6

x x
x

x x x

    
   

    
  

ដូចមនេះ វសិមីការរនសាំណុាំ ចមមែើយ     6,x    
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ច. 2

2
log 0

1

x x

x

 
 

 
  

លកខខណឌ  

2

2
2

2

2
2

2

0 0 , 1

1 0 1 , 1 1 , 10
1

0 10 10
1 0

1 11 0

x x x x
x x

x x x x x
x

xxx x
x

xx

      
  

                             

  

មគបាន      , 1 0 , 1 1 ,x        

មគរន 
2

2
log 0

1

x x

x

 
 

 
  

    

   

 

2 2

2 2

log log 1 0

1 0

1 0

1

x x x

x x x

x

x

   

   

  



  

ដូចមនេះ វសិមីការរនសាំណុាំ ចមមែើយ  1,x    
 
ឆ.  2log 4 3 0x x     
លកខខណឌ  2 3  4 0x x       ,1 3,x       
មគរន  2log 3 0   4x x     

2

2

4 3 1

4 2 0

2 2 ; 2 2

x x

x x

x x

  

  

   

  

ដូចមនេះ វសិមីការរនសាំណុាំ ចមមែើយ  , 2 2 2 2 ,x       
     

 
លហំាតអ់នវុតតន ៍

ចូរម េះស្រសាយវសិមីការខាងមត្កាម៖ 
ក.    1 3

3

log 1 log 2x x     

ខ. 52log log 125 1xx     
គ. 7

2 6
log 0

2 1

x

x





  

ឃ. 2

2

2
log

log 1
x

x



  

ង. 1

3

2 3
log 1

x

x


    

ច. 2

0.5 0.5log log 2 0x x     
ឆ.  

6
log log 5x

x
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២.៦ អនុវតដន៍មលើអនគុេន៍មោការីត 
   ២.៦.១  តនមលលើនតាមឆ្ា ំ 
ឧទ រណ៍១  ពូមៅបានយកត្បាក់ចាំនួន 2 000 000 មរៀល ម មផ្ើមៅធនាោរ ម យទទួលបានអ្ត្តា
ការត្បាក់ 6% កនុងមួយឆ្ន ាំ ។ មតើរយ:មពលបុ្នាា នឆ្ន ាំ មទើបការត្បាក់របស់ោត់មកើនមសាើនឹងពីរដង ? 

 
ចមមែើយ 

      រករយ:មពលស្ដលត្បាក់ពូមៅមកើនបានពីរដង 
តាមរបូមនដ    (1 )tA P r   
ម យ   2 000 000P      6% 0.06r       2 4 000 000A P   
មគបាន    2 (1 0.06)tP P    (1.06) 2t    1.06log 2 12t     
ដូចមនេះ   ត្បស្ លជា 12  ឆ្ន ាំមត្កាយមទើបត្បាក់ោត់មកើនម ើងមសាើនឹងពីរដង  
ឧទ រណ៍២    មនុសេរន ក់បានយកត្បាក់ចាំនួន 2 925 000 មរៀល ម មផ្ើមៅធនាោរម យទទួលបាន
អ្ត្តាការត្បាក់ 10 % កនុងមួយឆ្ន ាំ ។ ធនាោរទូទត់ការត្បាក់ មួយឆរសមដង ។ មតើរយ:មពលបុ្នាា នឆ្ន ាំ
មទើបមធវើឲ្ែត្បាក់របស់ោត់មកើនដល់ 3 705 000 មរៀល ។ 

 
ចមមែើយ 

         រករយ:មពលមដើមបីមអាយត្បាក់ោត់មកើនដល់ 3 705 000 មរៀល 

តាមរបូមនដ   1

nt
r

A P
n

 
  

 
 

ម យ      2 925 000 , 10% 0.1 , A 3 705 000P r      

មគបាន       
2

0.1
3705000 2925000 1

2

t

 
  

 
 23705000

1.05
2925000

t     21.26667 1.05 t   
                  1.052 log 1.26667 4.84 2.5t t                   
ដូចមនេះ មដើមបឲី្ែត្បាក់របស់ោត់មកើនដល់ 3 705 000   មរៀល ោត់ត្តវូមត្បើមពលអ្ស់ត្បស្ ល 2.5  ឆ្ន ាំ 
        
ឧទ រណ៍៣    ស្តសដីរន ក់យកត្បាក់ 1000 $ ម មផ្ើមៅធនាោមួយ ម យទទួលបានការត្បាក់ 5%កនុង
មួយឆ្ន ាំម ើយធនាោទូទត់ការត្បាក់ជាបនដបនាទ ប់ ។ 
          ក.   រយ:មពល 10 ឆ្ន ាំមត្កាយ មតើស្តសដីមនាេះរនត្បាក់សរបុទាំងអ្ស់បុ្នាា នកនុងធនាោ ? 
          ខ.   មតើស្តសដីមនាេះមផ្ើត្បាក់មៅធនាោរយ:មពលបុ្នាា នឆ្ន ាំមទើបត្បាក់របស់ោត់មកើនយ្ងតិចបាំផុត
ដល់1500 $ ? 

ចមមែើយ 
       ក.    រកត្បាក់សរបុរយ:មពល 10 ឆ្ន ាំ 
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តាមរបូមនដ អ្ត្តាការត្បាក់សរស   PertA    
ម យ        1000$ , 5% 0.05 , 10P r t      
មគបាន     0.05 101000 1648.72A e      
ដូចមនេះ   10  ឆ្ន ាំមត្កាយស្តសដីរន ក់មនាេះរនត្បាក់ 1648.72$ 
    ខ.    រករយ:មពលមដើមបឲី្ែត្បាក់របស់ោត់មកើនយ្ងតិចដល់ 1500$ 
មយើងដឹងថ្ន 1500A  
មនាេះ            0.051000 1500te    
                    0.05 1.5te    
                 0.05ln ln1.5te    
                     ln1.5

0.05
t    

                     8.11t    
ដូចមនេះ មដើមបឲី្ែត្បាក់របស់ោត់មកើនយ្ងតិចដល់ 1500$ ោត់ត្តូវមត្បើរយ:មពលយ្ងតិច 8.11 ឆ្ន ាំ   
    ២.៦.២   តនមលថយតាមឆ្ា ំ 
ឧទ រណ៍១     មនុសេរន ក់បានផឹកស្តទឹកកកត្កូចឆ្ា មួយស្កវ ស្ដលរនសារជាតិសករចាំណុេះ 130 មី
លីត្កាម ។ មបើសកររោយចូលកនុងសារ ងគកាយកនុងអ្ត្តា 11% កនុងមួយមរ្ង ។ មតើរយ:មពលបុ្នាា ន
មរ្ង មទើបសារជាតិសកររោយចូលកនុងរាងកាយអ្ស់ ក់កណ្ដដ លននបររិណសករស្ដលរន ។ 

 
ចមមែើយ 

           រករយ:ស្ដលសារជាតិសកររោយចូលកនុងរាងកាយអ្ស់ ក់កណ្ដដ លននបររិណសករស្ដលរន 
តាមរបូមនដ       (1 )ty a r    
ម យ     130

65 , 11% 0.11 , 130
2

y r a       
មគបាន 65 130(1 0.11) 0.89 0.5t t      
                    log0.5

log0.89 log0.5 5.948
log0.89

t t      
ដូចមនេះ មដើមបឲី្ែសករត្ជាបចូលកនុងរាងកាយអ្ស់ ក់កណ្ដដ ល មគត្តូវមត្បើមពលត្បស្ ល 6 មរ្ង ។ 
                             
ឧទ រណ៍២   ត្គឹេះសាថ នមបាេះពុមព និងស្ចកផាយបានទិញកុាំពែូទ័រមួយមត្គឿងនថែ 3 000ដុោែ រ ។ មបើមគ
គិតត្បាក់រ ាំមោេះ 20%ជាមរៀងរាល់ឆ្ន ាំ ។ រកតនមែកុាំពែូទ័រកនុងរយ:មពល 3 ឆ្ន ាំមត្កាយ ។ 

 
ចមមែើយ 

  រកតនមែកុាំពែូទ័រកនុងរយ:មពល 3 ឆ្ន ាំមត្កាយ 
តាមរបូមនដ       (1 )ty a r    
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ម យ          300 , 20% 0.2 , 3a r t      
មគបាន        3 3300(1 0.2) 300(0.8) 153.6$y       
ដូចមនេះ  3  ឆ្ន ាំមត្កាយមកកុាំពែូទ័រមៅសល់តនមែ  153.6 $ ។ 
                               

លំហាត ់

    ១.  ពូមសងយកត្បាក់ 4 000 000 មរៀល ម មធវើវនិិមយគទុន ម យទទួលបានអ្ត្តាការត្បាក់ 
6% កនុងមួយឆ្ន ាំ ។ មតើបុ្នាា នឆ្ន ាំមត្កាយ មទើបត្បាក់របស់ោត់មកើនម ើងពីរដង ? 
         ២.   បុរសរន ក់យកត្បាក់ចាំនួន 10000 $ ម មផ្ើមៅធនាោមួយ ម យទទួលបានអ្ត្តាការត្បាក់ 
9% កនុងមួយឆ្ន ាំ ។ ធនាោទូទត់អ្ត្តាការត្បាក់ឲ្ែោត់កនុងមួយត្តីរសមដង ។ មតើរយ:មពលបុ្នាា នឆ្ន ាំ
មទើបត្បាក់របស់ោត់មកើនមសាើនឹងពីរដងននត្បាក់មដើមរបស់ោត់ ?  
      ៣.   ឧបរមៅកនុងស្ខមករា ឆ្ន ាំ 2000 អ្នកមផ្ើត្បាក់ 1 000 000 មរៀល មៅកនុងធនាោមួយ ម យ 
ទទួលបានអ្ត្តាការត្បាក់ 8% មរៀងរាល់ឆ្ន ាំ ។ មតើមៅកនុងស្ខមករាឆ្ន ាំណ្ដស្ដលត្បាក់សរបុ(ទាំងត្បាក់
មដើម និង ត្បាក់ការ )  មត្ចើនជាង 2 000 000 មរៀល ?( ម យមត្បើតនមែ log 2 0.3010   និង log3 0.4771 ) 
      ៤.   មីងសុខាបានទិញរថយនដថាីមួយមត្គឿងនថែ 38500$ ។ មបើរថយនដចុេះនថែកនុងអ្ត្តា 15% កនុង
មួយឆ្ន ាំ ។ មតើរយ:មពល 7 ឆ្ន ាំមត្កាយ រថយនដោត់មៅសល់នថែបុ្នាា ន ? 
       ៥.   អ្ងគការមត្ៅរ ា ភិបាលមួយ បានទិញរ្សីុនហាវ ក់មួយមត្គឿងតនមែ 250$ ។ មបើរ្សីុនមនេះ
ចុេះនថែកនុងអ្ត្តា 10% កនុងមួយឆ្ន ាំ ។ មតើ 3 ឆ្ន ាំមត្កាយ រ្សីុនមនាេះមៅសល់នថែបុ្នាា ន ? 

 

ច លីើស 

  ១.      រករយ:មពលមដើមបីមអាយត្បាក់ោត់មកើនម ើងបានពីរដង 
តាមរបូមនដ       (1 )tA P r    
ម យ     4 000 000 , 2 8 000 000 , 6% 0.06P A P r       
មគបាន   

1.062 (1 0.06) (1 0.06) 2 log 2 11.8956t tP P t          
ដូចមនេះ   ត្បស្ លជា 11.8956  ឆ្ន ាំមត្កាយមទើបត្បាក់ោត់មកើនម ើងមសាើនិងពីរដង ។ 
   

២.      រករយ:មពលមដើមបីមអាយត្បាក់ោត់មកើនម ើងបានពីរដង 
តាមរបូមនដ     (1 )tA P r    
ម យ     10000$ , 2 20000$ , 9% 0.09P A P r       
មគបាន  

1.092 (1 0.09) (1.09) 2 log 2 8t tP P t         
ដូចមនេះ    ត្បស្ ល 8  ឆ្ន ាំមត្កាយ មទើបត្បាក់ោត់មកើនម ើងមសាើនិងពីរដង ។ 
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៣.      រកឆ្ន ាំមួយស្ដលស្ខមករា រនត្បាក់សរបុមត្ចើនជាង2 000 000 មរៀល 

ត្បាក់ទាំងមដើមនិងការត្បាក់កនុងឆ្ន ាំ 2000 n  គឺមសាើនិង 1000000(1 0.08)n  ។  
រនន័យថ្ន n  ត្តូវ បាំមពញលកខខណឌ វសិមីការ      1000000(1 0.08) 2000000n    
មគបាន    1000000(1 0.08) 2000000n    
                      (1 0.08) 2n     
                    10 10log (1.08) log 2n    
                      10 10

108
log log 2

100
n    

          2 3

10 10log (2 3 ) 2 log 2n      
 10 10 10[(2log 2 3log 3) 2] log 2n      
    [(0.6020 1.4313) 2] 0.3010n      
                       0.0333 0.3010n     
                                   9.04n    
មយើងបាន    10n   
ដូចមនេះ  ចាំនួនត្បាក់សរបុស្ដល (ត្បាក់មដើមនិងត្បាក់ការ)មលើសពី 2000000  មរៀល គឺមៅកនុងឆ្ន ាំ 2010  ។ 
                          

៤.     រកតនមែរថយនដកនុងរយ:មពល 7 ឆ្ន ាំមត្កាយ 
តាមរបូមនដ             (1 )ty a r    
ម យ         38500 , 15% 0.15 , 7a r t      
មគបាន       738500(1 0.15)y     
                    738500(0.85)   
                     12342.22$  
ដូចមនេះ    7  ឆ្ន ាំមត្កាយរថយនដោត់មៅសល់តនមែ 12342.22$ ។ 
                       

៥.     រកតនមែរ្សីុនហាវ ក់កនុងរយ:មពល 3 ឆ្ន ាំមត្កាយ 
តាមរបូមនដ     (1 )ty a r    
ម យ            250$ , 10% 0.1 , 3a r t      
មគបាន          3250(1 0.1)y     
                       3250(0.9)   
                       182.25$  
ដូចមនេះ   3   ឆ្ន ាំមត្កាយរ្សីុនមនាេះមៅសល់តនមែ 182.25$  ។ 
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ឯក្ស្រពិមស្ររោះ 
 

 

 

1) អិចស្ប៉ូណង់ស្សែល នងិលោការតី, លឹម យូលសង, ក្រងុភ្នំលេញ, រមពុជា, ២០០៩ 

2) រក្មងលំហាត់អចិស្ប៉ូណង់ស្សែល និងលោការតី, ក្រឹស ដារ៉ា , រមពុជា 

3) អនគុមន៍អចិស្ប៉ូណង់ស្សែល និងលោការីត, លឹម ផលគុន, បារទ់ូរ, ក្រុងភ្នំលេញ, រមពុជា, ២០១៥ 

4) លសៀវលៅគណតិវិទាថ្នន រទ់ ី ១១, លលើរទី៣, ក្រសួងអរ់រ ំ យុវជន នងិរឡីា, ក្គឹឹះស្ថា នលបាឹះេមុពនងិស្ចរ

ផាយ, ក្រុងភ្នំលេញ, រមពុជា, ២០១១ 

5) លសៀវលៅលំហាត់ ១៥ភាគ, លបាឹះេមុពលដាយ JICA , ២០០៣ 

6) Google, Exponential and Logarithm 

7) WWW.MATHVN.com, ' ' ' ' 'ˆ ˆ ˆ ˆ,HAM SO LUY YHU A HAM SO MU VA HA M SO LOGARIT   
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