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ជពូំកទ្យើ០១ 
 

វ ៉ិចទ័រ ន៉ិង ប្បមាណវ៉ិធីលលើវ ៉ិចទ័រ 
 

១-និយមន័យ 
   អងកត់មានទ្យិសជៅ ដែលមិនគិតពើទ្យើតងំជៅថា វុចិទ័្យរ ។ 

   វុចិទ័្យរ AB


  គឺមានចំណុច A   ជាគល់ និងចណុំចB   ជាចុង ។ 

   ចមាា យពើចំណុចA  ជៅចំណុចB  គឺជារបដវងននវុចិទ័្យរ AB


 ដែលជគ 

 តងជោយ| |AB


  ។ 

  

  
   ជគអាចតងសមាគ ល់ជ ម្ ោះវុចិទ័្យរជោយជរបើអកសរដតមួយ ។ 

 ឧទាហរណ៍   , ,...., ,....AB a CD b PQ u
     

     ។ 

AB


A B

| |AB

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២-វ ិចទ័រស ម្ើគ្នា  

  
 

 វុចិទ័្យរពើរជសមើគ្នន លុោះរតដត៖ 

   វាមានទ្យិសជៅែូចគ្នន  

   វាមានរបដវងជសមើគ្នន  

ឧទាហរណ៍  កនុងរបជលឡូរាម ABCD  មួយជគមាន ៖  

 

 

 

-វុចិទ័្យរ AB


 និង DC
  ជាវុចិទ័្យរជសមើគ្នន  ។ ជគសរជសរ AB DC

 

   ។ 

-វុចិទ័្យរ AD


 និង BC
  ជាវុចិទ័្យរជសមើគ្នន  ។ ជគសរជសរ AD BC

 

   ។ 

៣-វ ិចទរ័ផទ យគ្នា  

  
 

u


v


A B

CD

u


v

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 វុចិទ័្យរពើរជាវុចិទ័្យរផទុយគ្នន លុោះរតដត៖ 

   វាមានទ្យិសជៅផទុយគ្នន  

   វាមានរបដវងជសមើគ្នន  

ឧទាហរណ៍  កនុងរបជលឡូរាម ABCD  មួយជគមាន ៖  

 

 

 

-វុចិទ័្យរ AB


 និង CD
  ជាវុចិទ័្យរជសមើគ្នន  ។ ជគសរជសរ AB CD

 

    ។ 

-វុចិទ័្យរ AD


 និង CB
  ជាវុចិទ័្យរជសមើគ្នន  ។ ជគសរជសរ AD CB

 

    ។ 

៤-ប្រមាណវិធបីូក និង ដកវ ិចទ័រកា ងរលង ់
 ក)របមាណវធិើបូក  
 

 

 

 

A B

CD

A B

C
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 ជបើជគមានពើរវុចិទ័្យរ AB
  នងិ BC

   ជ ោះផលបូករវាងវុចិទ័្យរ AB
  នងិ BC

    

 គឺជាវុចិទ័្យរ AC
   ដែលជគកំណត់សរជសរ AC AB BC

  

     ។ 

ខ)វធិានរបជលឡូរាម 

 

 

 

 

 ជគបាន                  ។ 

 គ)លកខណៈ 

 u v v u
   

     ( ) ( )u v w u v w
     

      

 u o o u u
    

      ( )u u o
  

    
 ឃ)របមាណវធិើែក 

 

 

 

 

w u v
  

 

A O

B

B

C

u


w


v


D
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 ជបើជគមានពើរវុចិទ័្យរ OA
  នងិ OB

   ជ ោះផលបូករវាងវុចិទ័្យរOB
  នងិ OA

    

 គឺជាវុចិទ័្យរ AB


  ដែលជគកំណត់សរជសរ AB OB OA
  

     ។ 

៥-កូអរសោសនវ ិចទរក័ា ងរលង ់ 
  

 

 

 

 

 

 

 

ជគបាន 1 2( , )a a a


  តងឲ្យកូអរជោជនននវុចិទ្យរ ័

         1 2a a i a j
  

   តងជាអនុគមន៍វុចិទ័្យរឯកត 

របដវងននវុចិទ័្យរ a


 គឺ 2 2

1 2| |a a a


    ។ 

i


j


a


1a

2a

o

y

x
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 -ការគណនាសោយសប្រើកូអរសោសន 
      1 2 1 2 1 2 1 21/ , , ,a a b b a a b b       

      1 2 1 2 1 2 1 22 / , , ,a a b b a a b b       

៦-ផលគ ណស្កា លល 
 ក)នយិមន័យ  

 

 

 

 

 ផលគុណស្កក ដលរវាងពើរវុចិទ័្យរ  a
  និង b

  កនុងបលង់ 

 ជាចំននួពតិកំណត់ជោយ  . | || | cosa b a b 
   

   ។ 

 ខ) លកខណោះ 

 1/ a b b a
   

      

 2 / ( )a b c a c b c
      

         

 3 / ( ) ( ) ( )k a b k a b a k b
     

        

 2 24 / ( ) | |a a a a
   

    

a


b


o

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 គ) គណ ផលគុណស្កក ដលតមកូអរជោជន 

 ផលគុណស្កក ដលរវាងពើរវុចិទ័្យរ  1 2( , )a a a


  និង 1 2( , )b b b


  

  កនុងបលង់ជាចនំួនពតិកំណត់ជោយ   | | | | cosa b a b 
   

       ។ 

 ឃ) កូសុើនូសននមុរំវាងពើរវុចិទ័្យរ 

 1 1 2 2

2 2 2 2

1 2 1 2

cos

| || |

a b a b a b

a a b ba b



 

 

 
 

  
 

៧-ការអន វត្តននវ ិចទរ ័
ក) វុចិទ័្យរទ្យើតងំ 

-វុចិទ័្យរ p
  ជៅថា 

វុចិទ័្យរ ទ្យើតងំននចនុំច 

1 2( , )P a a  ដែលមាន 

O  ជាគល់ជហើយ 

ជគកំណត់សរជសរ ( )P p


  ។ 

-វុចិទ័្យរ AB


 ជសមើនងឹផលែករវាងវុចិទ័្យរ ទ្យើតងំននចនុំចចុង B  និងវុចិទ័្យរ   
ទ្យើតងំននចនុំចគល់ A  ។ 
ជគសរជសរ   ( )B A B AAB b a x x i y y j

    

        ។ 

i


j


P

1a

2a

o

y

x
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ខ) វុចិទ័្យរទ្យើតងំននចនុំចដចកខាងកនុងអងកត់មយួ 
 
 
 
វុចិទ័្យរទ្យើតងំននចនុំច ( )C c

  ដចកខាងកនុងននចនុំច ( )A a
  

និង ( )B b
  តមផលជធៀប :m n  កណំត់ជោយ  mb n a

c
m n

 
 



   ។ 

គ) វុចិទ័្យរទ្យើតងំននចនុំចដចកខាងជរៅអងកត់មយួ 
 
 
 
វុចិទ័្យរទ្យើតងំននចនុំច ( )C c



 ដចកខាងជរៅននចំនុច ( )A a


 

និង ( )B b


 តមផលជធៀប :m nកំនត់ជោយ m b n a
c

m n

 
 



   ។ 

 

៨-បនាទ ត្់នងិវ ិចទ័រ  
 ក)ប ទ ត់ នងិវុចិទ័្យររបាប់ទ្យសិ សមើារបា៉ា រ៉ា ដម៉ាតននប ទ ត់ 

 

 

A

C B
m

n

B C
m

n

A
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-សមើារបា៉ា រ៉ា ដម៉ាតទ្យរមង់វុចិទ័្យរននប ទ ត់ាត់តម 0P  

ជហើយរសបនងឹ  ,u a b


    គ ឺ 0p p t u
  

    ។ 

-សមើារបា៉ា រ៉ា ដម៉ារតននប ទ ត់ាត់តម 0 0 0( ; )P x y  

ជហើយរសបនងឹ  ,u a b


    គ ឺ 0

0 ;

x x at

y y bt t IR

 


  
 

 

 ខ) ប ទ ត់ នងិ វុចិទ័្យរណរមា៉ា ល់ 

 

 

0P

y

x

 L

O

u



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-សមើារននប ទ ត់ាត់តម 0P ជហើយដកងនឹង ( , )n a b


   

គឺ 0( ) 0n p p
  

    ។ 

-សមើារននប ទ ត់ាត់តម 0 0 0( ; )P x y ជហើយដកងនឹង  

( , )n a b


  គឺ  0 0( ) ( ) 0a x x b y y      ។ 

គ)ចមាា យរវាងចនុំច នងិ ប ទ ត់ 

ចមាា យពើចនុំច ( ; )A AA x y  ជៅប ទ ត់ ( ) : 0L ax by c    

គឺ  
2 2

| |A Aax by c
d

a b

 



   ។ 

oP

n


o

y

x
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៩-រងវងន់ិងវ ិចទរ័ 
 

 

 

 

 

 

 

រងវង់ផចតិ ( ; )o oC x y  នងិា ំr  មានសមើារ 

2 2 2

| |

( ) ( )o o

p c r

x x y y r

   


   

 

C

0x

0y

y

x

O
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ជពូំកទ្យើ០២ 
 

ក្ប្រងលហំាត់លប្រើសលរ ើស 
 

1-ជគឲ្យរតើជាណ ABC  មួយជហើយK  ជាចំណុចកណ្តា លននរជងុ BC  ។ 

ចូររស្កយបញ្ជា ក់ថា 
2

AB AC
AK

 
 

   ។ 

2-ជគឲ្យរបជលឡូរាម ABCD  មួយជហើយ I  ជាចំណុចរបសពវរវាង 
អងកត់រទ្យូង AC  នងិ  BD  ។រគប់ចំណុចM  ននបលង់ចូររស្កយបញ្ជា ក់ថា ៖ 

ចូររស្កយបញ្ជា ក់ថា 
4

MA MB MC MD
MI

   
   

   ។ 

3-ជគឲ្យរតើជាណ ABC  មួយ ជហើយG  ជាទ្យើរបជុំទ្យមាន់ននរតើជាណ ។ 

ចូររស្កយបញ្ជា ក់ថា GA GB GC O
   

     ។ 

4-ជៅកនុងតរមុយអរតូណរមា៉ា ល់ , ,o i j
  

 
 

 ជគមានបើចំណុច  1,2A   

 2,3B   និង  2,4C   ។ 

១)រកកូអរជោជនននចំណុចD  ជោយែងឹថាABCD  ជារបជលឡូរាម។ 
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២)រកកូអរជោជនននចំណុចG  ដែលGA GB GC O
   

     ។ 

5- ជគឲ្យវុចិទ័្យរ (2, 1)a


   និង ( 5,5)b


   

ក)កំណត់កូអរជោជនននវុចិទ័្យរ u a b
  

   និង 7 2v a b
  

   

ខ)គណ  | |u
  និង | |v

   ។ 

6-ជគឲ្យវុចិទ័្យរ (2, 3)a


   និង (1, 6)b


   

ក)គណ  | |u
  ជោយែងឹថា 2 3u a b

  

    ។ 

ខ)កំណត់ពើរចំននួពតិ   នងិ   ជែើមបើឲ្យ v a b 
  

    ដែល 
( 5 , 4)v



    ។ 

7-ជគឲ្យវុចិទ័្យរ 2 2(2 , )u xy x y


    ដែល ,x y ។ គណ  | |u
  ។ 

8-ជគឲ្យពើរចំណុច ( 2,3)A    និង (4, 5)B    ។  

ក)គណ កូអរជោជននន AB


 ។ 

ខ)គណ របដវង | |AB
  ។ 

9-ជគឲ្យវុចិទ័្យរពើរ a
  និង b

   សថិតជៅកនុងបលង់មួយ ។  

ចូរគណ ផលគុណស្កក ដល a b
 

   ជោយែងឹថា ៖ 

១)| | 2 3 , | | 4a b
 

    និងមុរំវាងពើរវុចិទ័្យរ 30o   ។ 
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២) | | 4 2 , | | 3a b
 

    និងមុំរវាងពើរវុចិទ័្យរ 45o   ។ 

៣) | | 3 , | | 4a b
 

    នងិមុរំវាងពើរវុចិទ័្យរ 60o   ។ 

៤) | | 2 , | | 6a b
 

    នងិមុរំវាងពើរវុចិទ័្យរ 120o   ។ 

៥) | | 3 2 , | | 8a b
 

    នងិមុរំវាងពើរវុចិទ័្យរ 135o   ។ 
10-ជគឲ្យវុចិទ័្យរពើរ a

  និង b
   សថិតជៅកនុងបលង់មួយ ។ 

ចូររស្កយបញ្ជា ក់ថា ៖ 

ក) 2 2 2| | | | | | 2a b a b a b
     

       

ខ) 2 2 2| | | | | | 2a b a b a b
     

       

គ)
2 2| | | |

4

a b a b
a b

   
    
    

11-ជគឲ្យវុចិទ័្យរពើរ a
  នងិ b

   សថិតជៅកនុងបលង់មួយ ដែល | | 3a


  និង | | 5b


    

មុំរវាងវុចិទ័្យរa
  និង b

   គឺ 60o   ។ 

ក)គណ ផលគុណស្កក ដលa b
 

  ។ 

ខ)គណ | |a b
 

  ។ 

12-ជគឲ្យវុចិទ័្យរពើរ a


 នងិ b


  សថិតជៅកនុងបលង់មួយ ដែល | | 12a


  និង 
| | 32b


   មុរំវាងវុចិទ័្យរa


 នងិ b


  គឺ 60o   ។ 
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ក)គណ ផលគុណស្កក ដលa b
 

  ។ 

ខ)គណ | |a b
 

  ។ 

13-ជគឲ្យវុចិទ័្យរពើរ a
  និង b

   សថិតជៅកនុងបលង់មួយ ដែល | | 2 2a


  និង 
| | 4b


   មុរំវាងវុចិទ័្យរa
  នងិ b

   គឺ 45o   ។ 

ក)គណ ផលគុណស្កក ដល a b
 

  ។ 

ខ)ជគយក 2p a b
  

   និង 3q a b
  

  ។ គណ ផលគុណស្កក ដល p q
 

  ។ 

14-ជគឲ្យវុចិទ័្យរពើរ a
  និង b

   សថិតជៅកនុងបលង់មួយ ដែល | | 4 3a


  និង 
| | 2b


   មុរំវាងវុចិទ័្យរa
  នងិ b

   គឺ 30o   ។ 

ក)គណ ផលគុណស្កក ដលa b
 

  ។ 

ខ)ជគយក 2 3p a b
  

   និង q a b
  

  ។ គណ ផលគុណស្កក ដល p q
 

  ។ 

15-ជគឲ្យវុចិទ័្យរពើរ ( 1,4)a


   និង  5, 1b


    ។ 

ក)គណ ផលគុណស្កក ដលa b
 

  ។ 

ខ)ជគយក 2 3p a b
  

   និង q a x b
  

   ដែល x  ។ 
គណ ផលគុណស្កក ដល p q

 

  ជាអនុគមន៍នន x  រចួកំណត់ x  ជែើមបើឲ្យវុចិទ័្យរ 

p


 និងq


 អរតូកូណ្តល់គ្នន  ។ 
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គ)គណ  | |a b
 

  ។ 

16-ជគឲ្យវុចិទ័្យរពើរ (2,3)a


  និង  5 4,2b x x


     ។ 

កំណត់ x  ជែើមបើឲ្យ វុចិទ័្យរa
  នងិb

  អរតូកូណ្តល់គ្នន  ។ 

17-ជគឲ្យវុចិទ័្យរពើរ (3,4)a


  នងិ  12, 5b


    ។ 

ក)គណ  , | | , | |a b a b
   

  និងកូសុើនូសននមុំរវាងa
  នងិb

  ។ 

ខ)យក p x a b
  

    នងិ q a x b
  

   ។ គណ  p q
 

  ជាអនុគមន៍នន x  ។ 

គ)កំណត់ x  ជែើមបើឲ្យ 144p q
 

   ។ 

18-ជគឲ្យពើរចំណុច  (1,3),B 4, 1A    នងិ (5,6)B   ។  

ក)គណ កូអរជោជននន AB


 នងិ AC
  ។ 

ខ)គណ ផលគុណស្កក ដល AB AC
 

   ។ 

គ)គណ របដវង | |AB
  និង| |AC

   រចួបញ្ជា ក់របជភទ្យននរតើជាណ ABC  ។ 

19-ជគឲ្យវុចិទ័្យរពើរ ( 3, 4)a x x


    និង  1, 2b x x


    ដែល x   ។ 

ក)គណ ផលគុណស្កក ដល ( ) .p x a b
 

   ជាអនុគមន៍នន x  ។ 

ខ)កំណត់តនមល x  ជែើមបើឲ្យ ( ) 1p x    ។ 

គ)កំណត់ x  ជែើមបើឲ្យ ( )p x  មានតនមលតូចបផុំត ។ 
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20-ជគឲ្យចំណុច ( , 1), (3, 4), (2 5, 2)A x x B x C x      ដែល x   

កំណត់ x  ជែើមបើឲ្យ ABC  ជារតើជាណដកងរតង់កពូំលA  ។ 

21-ជគឲ្យចំណុច ( , 1), (3, 1)A x x B   និង (7,6)C  ។ 

ក)កំណត់ x  ជែើមបើឲ្យរតើជាណABC ដកងរតង់A   ។ 

ខ)កំណត់ x  ជែើមបើឲ្យរតើជាណABC ដកងរតង់B   ។ 

គ)កំណត់ x  ជែើមបើឲ្យរតើជាណABC ដកងរតង់C   ។ 

22-ជគឲ្យចំណុច (1,2), (4,6)A B  និង (5, 1)C   ។ 

ក)ចូរគណ AB AC
 

  និង| | , | |AB AC
 

 ។ 

ខ)រករបជភទ្យននរតើជាណABC  ។ 

23-ចូរសរជសរសមើារបា៉ា រ៉ា ដម៉ារតននប ទ ត់L  ដែលាត់តមចំណុច 
 0 0 0,P x y និងមានវុចិទ័្យររបាប់ទ្យិស  ,u a b



  កនុងករណើ នើមយួៗខាងជរាម  

ក)  0 2, 3P   និង ( 1,3)u


    

ខ)  0 1,4P  នងិ (2, 1)u


   

គ)  0 2,5P  នងិ (0,3)u


  
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ឃ)  0 1,4P   និង ( 2,0)u


   

ង)  0 0, 5P   នងិ (1, 4)u


   

24-ជគឲ្យចំណុច    1,5 , 3,1A B   នងិ (1,9)C  ។ 

១)សរជសរសមើាររជងុទាងំបើននរតើជាណ ABC  ។ 

២)សរជសរសមើារជមែានទាងំបើននរតើជាណABC  ។ 

៣)រកកូអរជោជនទ្យើរបជុំទ្យមាន់ននរតើជាណABC  ។ 

25-ចូរសរជសរសមើារននប ទ ត់L  ដែលាត់តមចំណុច  0 0 0,P x y  
ជហើយមានវុចិទ័្យរណរមា៉ា ល់  ,n a b



  កនុងករណើ នើមួយៗខាងជរាម ៖ 

ក)  0 2, 3P   និង ( 1,3)n


    

ខ)  0 1,4P  នងិ (2, 1)n


   

គ)  0 2,5P  នងិ (0,3)n


  

ឃ)  0 1,4P   និង ( 2,0)n


   

ង)  0 0, 5P   នងិ (1, 4)n


   

26-ជគឲ្យបើចំណុច  1,2 , (2,3)A B  នងិ  3 , 5C  ។ 

ក)ចូរសរជសរសមើារកមពស់ទាងំបើននរតើជាណABC  ។ 

ខ)គណ កូអរជោជនអរតូសង់H  ននរតើជាណABC  ។ 
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27-ជគឲ្យចំណុច ( , )A AA x y   និង ប ទ ត់ : 0d ax by c    ។ 

ចូររស្កយថាចមាា យពើចំណុច Aជៅប ទ ត់ d  កំណត់ជោយ ៖ 

2 2

| |
( , ( )) A Aax by c

d d A d
a b

 
 


  ។ 

28-ជគមានរងវង់ 2 2 2x y r  និងចំណុច 0 0( , )M x y  សថិតជៅជលើរងវង់ជនោះ។ 

ចូររស្កយថាប ទ ត់ប៉ាោះនឹងរងវង់រតង់ចណុំច Mមានសមើារ៖ 
2

0 0 0x x y y r    ។ 

29-ជគឲ្យរងវង់ 2 2 2( ) ( )x a y b r     នងិចំណុច 0 0( , )M x y  

សថិតជៅជលើរងវង់។ 

ចូររស្កយថាប ទ ត់ប៉ាោះនឹងរងវង់រតង់ចណុំច Mមានសមើារ៖ 

0 0 0 0( )(x x ) ( )( ) 0x a y b y y        ។ 

30-ជគឲ្យប ទ ត់ ( ) : 3 4 2 0x y      នងិ ចំណុច (5, 2)I    ។ 

ក)គណ ចមាា យពើចំណុច I  ជៅប ទ ត់   ។ 

ខ)រកសមើាររងវង់ C  មានផចតិ I  ជហើយប៉ាោះនឹងប ទ ត់   រតង់M  ។ 

គ)គណ កូអរជោជនននចំណុចប៉ាោះM  ។ 

ឃ)រកសមើារប ទ ត់ដកងនងឹប ទ ត់   ជហើយប៉ាោះនឹងរងវង់ C  ។ 

31-ជគមានរងវង់ 2 2( 1) ( 1) 25x y     និងចំណុច ( 2,3)M   
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សថិតជៅជលើរងវង់ ។ រកសមើារប ទ ត់ប៉ាោះនឹងរងវង់រតង់ចំណុចM  ។ 

32-ជបើ , , ,O A B C  ជាបនួចំណុចដែល 10 , 5OA a OB b  និង 
4 3OC a b  ។ បង្ហា ញថា ,A B  និង C  កូលើជនដអ៊ែរ នឹងគ្នន ។ 

33-រតើជាណ ABC  មានកំពូលរតង់ចំណុច (2, 1) , (3, 2)A B  និង 
( 1, 6)C   ។ 

ក)រកជាអនុគមន៍ទ្យរមង់ ai b j  ដនវុចិទ័្យរ , ,AB BC CA 

ខ) រករបដវងននរជងុរតើជាណ។ 

34- ជគឱ្យចំណុច ( 2 , 6) , (3,1)A B   និង (3,4)C  ។  

 សរជសរ , ,AB BC CAជាអនុគមន៍ននវុចិទ័្យរឯកត i  នងិ j។ 

 រចួគណ របដវងវុចិទ័្យរ ,AB BC  និងCA។ 

35-រកកូអរជោជនននវុចិទ័្យរ ,u v  នងិ w  ជបើ (2, 3) , ( 12 , 2)a b      

 និង (5 ,0)c   ។ 

 ក. u a b c      

 ខ. 3 2v a b c       

 គ. 3( ) 2( )w a b b c     

36-រករបដវងវុចិទ័្យរ ,a bនិងc  ជៅកនុងលំហាត់ទ្យើ៣៥។ 
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37-ជគឱ្យពើរវុចិទ័្យរ a  និង b  ដែល 15
| |

4
a   និង 7

| |
8

b   ជហើយមុំ 
រវាងវុចិទ័្យរ a  និង b  គឺ 120o  ។ គណ ផលគុណស្កក ដលនន a  និង b។ 

38- គណ ផលគុណស្កក ដលននវុចិទ័្យរ a  និង b ជោយែងឹថា៖ 

 ក.| | 12 , | | 6a b   និង មុរំវាង a  និង b  គឺ 60o។ 

 ខ. 3
| | 5 ,| |

2
a b   នងិ មុរំវាង a  និង b  គឺ 150o។ 

39- ជគឱ្យពើរវុចិទ័្យរ a  និង b ដែល 1
| | | |

2
a b   ជហើយមុំរវាងវុចិទ័្យរ a  នងិ b  

គឺ 360o។ គណ ផលគុណស្កក ដលនន a  និង b។ 

40- បង្ហា ញថាសមភាពខាងជរាមពិត ជោយជរបើនិយមន័យផលគុណ 
ស្កក ដល ចំជ ោះ៖ 

- មុំ 30o   ជ ោះ 3
| || |

2
a b a b  

- មុំ 120o   ជ ោះ 1
| || |

2
a b a b   

- មុំ 0o   ជ ោះ | || |a b a b  

- មុំ 180o   ជ ោះ | || |a b a b   

41- ABC  ជារតើជាណដកងរតង់កពូំល C  ជហើយ មុំ 30 , 60o oA B     
និង 2 , 3 , 1AB AC BC    ។ គណ ផលគុណស្កក ដលខាងជរាម៖ 

  ក. AB AC    ខ. CA CB    
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  គ. AB BC    ឃ. AB CA  

42- រតើជាណដកងសមបាត ABC  មួយមាន A ជាមុំដកង។ 

តង a  ជារបដវងននរជងុ AB  រចួជយើងគូសប ទ ត់ដកង AM  ពើកពូំល A  
ជៅរជុង BC។ គណ ផលគុណស្កក ដលខាងជរាម៖ 

  ក. AB CB    ខ. BA CA  គ. AM BA  

43- គណ ផលគុណស្កក ដលននវុចិទ័្យរ a  និង b៖ 

 ក. ( 2,3) , (5 ,4)a b    

 ខ. 3 5a i j  , 4b i j    

 គ. ( 5, 3)a   ,   (2,6)b   

44- បង្ហា ញថា a b  ដែល (3, 4)a    នងិ (8, 6)b  ។ 

45- កំណត់មុរំវាងពើរវុចិទ័្យរ 

 ក. (1,0) , (0,2)a b   

 ខ. (1,1) , (2 ,0)a b   

 គ. ( 1,0) , (1,0)a b    

 ឃ. ( 3,0) , ( 1, 3 )a b     

 ង. (2,1) , (3, 6)a b    
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O  

3  2  
Q  

p  

P  
R  

r  

q  

46- គណ ផលគុណស្កក ដលខាងជរាម៖ 

 ក. (1,0) , (0,2)a b   ដែលមុំរវាងវុចិទ័្យរទាងំពើរជសមើ 90o។ 

 ខ. (1,1) , (2,0)a b   ដែលមុំរវាងវុចិទ័្យរទាងំពើរជសមើ 45o។ 

47- ជគឱ្យ ( 2 )p a t a b    នងិ 2q a b sa   ។ a   និង b  មនិរសបគ្នន  
ជហើយខុសពើសូនយ។ រកតនមលនន t  នងិ s  ជបើ p q ។ 

48- ជគឱ្យ 2 (3 4 )p a t a b    នងិ 5 2q a sa b   ។ a  នងិ b  
មិនរសបគ្នន  ជហើយខុសពើសូនយ។ រកតនមលនន t  និង s  ជបើ p q ។ 

49. ជបើ M ដចក AB  តមផលជធៀប 2 :3 និង O  ជាចំណុចមិនជៅជលើ 
AB។ បង្ហា ញថា  

 5 3 2m a b   ដែល ,m OM a OA   នងិ b OB ។ 

50- រកកូអរជោជនននចំណុច C  ដែលដចកអងកត់  AB  ខាងកនុង 
ដែលភាា ប់ចំណុចពើរ (2,3)A  និង ( 2,4)B   តមផលជធៀប 2 :1។ 

51- រកកូអរជោជនននចំណុច C  ដែលដចកអងកត់  AB  ខាងកនុង 
ដែលភាា ប់ចំណុចពើរ ( 1,2)A   និង (3,1)B  តមផលជធៀប 3: 2។ 

52- ជបើ R ដចក PQ  តមផលជធៀប 3: 2។ 

 ក. បំជពញនូវចជ ល ោះ 

 ( ) ....

( ) ....

i PR PQ

ii QR QP




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 ខ. បង្ហា ញ PR  នងិ QR  ជាអនុគមន៍ននវុចិទ័្យរទ្យើតងំ p  និង q។ 

53- រកសមើារបា៉ា រ៉ា ដម៉ាត 

 ក. ប ទ ត់ាត់តមចំណុច (2,3)  នងិ វុចិទ័្យររបាប់ទ្យិស (1,2)u  ។ 

 ខ. ប ទ ត់ាត់តមចំណុច ( 4, 0) នងិ វុចិទ័្យររបាប់ទ្យិស ( 3 ,2)u  ។ 

54- ជគឱ្យប ទ ត់ L  ជហើយាត់តមចំណុច oP  រសបជៅនងឹ u។ 

 រកសមើារបា៉ា រ៉ា ដម៉ាតននប ទ ត់ L  និងរកសមើារប ទ ត់ L  ចំជ ោះ៖ 

 ក. (2 ,7 ) , (1,2)oP u   

 ខ. (10 , 2 ) , ( 2,5)oP u    

 គ. (4 ,9 ) , (7,5)oP u   

 ឃ. (4 , 3 ) , ( 2,3)oP u    

55. កំណត់សមើារបា៉ា រ៉ា ដម៉ាតទ្យរមង់វុចិទ័្យរននប ទ ត់ AB  កនុងករណើ នើមួយៗ 
ខាងជរាម៖ 

 ក. (4, 3) , ( 2 , 5)A B   

 ខ. 3
( , 4) , (2 , 4)

2
A B    

56- រកសមើារននប ទ ត់ L ដែលាត់តមចំណុច (4 , 3)oP  
ជហើយដកងជៅនឹងវុចិទ័្យរណរមា៉ា ល់ (5 , 2)n  ។ 



ករមងលំហាត់គណិតវទិ្យាជរជើសជរ ើសពិជសស                                  វ ៉ិចទ័រក្ន ងបលង់  
 

 

25 

57- រកចំណុចរបសពវចជំ ោះគូននប ទ ត់  

 ក. (1, 2) (1 , 1)r s   នងិ (3, 2) (1 , 4)r t    

 ខ. (3, 1) (4 , 2)r s    នងិ (1, 2) ( 6 , 3)r t    

58- រកវុចិទ័្យរណរមា៉ា ល់ននប ទ ត់៖ 

 ក. 3 4 5 0x y    

 ខ. 2 4 0x y     

 គ. 3 0x y    

 ឃ. 4 3 15 0x y    

59- រកសមើារននប ទ ត់ដែលាត់តម 

 ក. ចំណុច ( 2,5)  ជហើយដកងជៅនងឹវុចិទ័្យរ ( 1,2)n   ។ 

 ខ. ចំណុច (0 , 3) ជហើយដកងជៅនងឹវុចិទ័្យរ (1,1)n  ។ 

60- រកសមើារននប ទ ត់  L  ដែលាត់តមចំណុច ( 1 , 2)oP   ជហើយដកង 
ជៅនងឹវុចិទ័្យរណរមា៉ា ល់ (1 , 2)n   ។ 

61. រកចមាា យរវាងចំណុច (2 , 5)P   និងប ទ ត់ 4 3 7 0x y   ។ 

62. បង្ហា ញថាសមើារវុចិទ័្យរននរងវង់ដែលមាន ( )A a  និង ( )B b  ជាចំណុច 
ចុងសងខាងនន អងកត់ផចតិ ( ) ( ) 0p a p b     ដែល ( )P p  ជាចណុំច 
ចល័តជៅជលើរងវង់។ 
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63- តងចំណុចមួយ ( )oP p ជៅជលើរងវង់ដែលមានផទតិ ( )C c  នងិា ំr  ។ 
បង្ហា ញថា សមើារវុចិទ័្យរននប ទ ត់ប៉ាោះជៅនឹងរងវង់ជនោះរតង់ចំណុច oP  គឺ 

2( ) ( )op c p c r     ដែល ( )P p  ជាចំណុចចល័តជៅជលើប ទ ត់ប៉ាោះ។ 

64- តងចំណុច Pជាចំណុចជៅជលើរងវង់ដែលមានសមើារ 2 2 36x y   
ជហើយដែល កូអរជោជននន P  គឺ (4,5)។ រកសមើារននប ទ ត់ប៉ាោះរតង់ P  ។ 
ជគកំណត់ថាប ទ ត់ប៉ាោះរតង់ P  គឺជាប ទ ត់ដកងរតង់ជៅនងឹ OP។ 

65- បង្ហា ញថាមុំចារកឹកនលោះរងវង់ជាមុដំកង។   

 

 

 

 

 

 

66- តង Hជាចំណុចរបសពវនន ABC  ជហើយតង P  ជាចំណុចដែល 
ជផទៀងផ្ទទ ត់ 1

( )
2

HP HA HB HC    ។ 

 ក. ជបើ M  ជាចំណុចកណ្តា លននរជងុ BC  បង្ហា ញថា 2HA MP ។ 

 ខ.បង្ហា ញថា P  ជាផទតិរងវង់ចារកឹកនុងនន ABC ។ 

A a
 
 
 

B b
 
 
 

C c
 
 
 

O
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67- បង្ហា ញថា ចំជ ោះរតើជាណ ABC  ជគបាន 2 2 2 2 cosa b c bc A   ។ 

68- ABCDEF  ជាឆជាណនិយត័ដែលមានផចតិO  ។  

 

 

 

 

 

  

 ជបើ AB p  នងិ BC q  ។ បង្ហា ញជាអនុគមន៍នន p  នងិ q៖ 

 ក.AC   ខ.OA  គ.AF   ឃ.CF  

69- សរជសរសមើារប ទ ត់ាត់តមចណុំច A ជហើយរសបនងឹវុចិទ័្យរ v  
កនុងករណើ ៖ 

 ក. ( 3, 2) , ( 1 , 2)A v       

 ខ. ( 1, 1) , (2 , 3)A v   

 គ. (3, 2) , ( 1 , 2)A v    

 

A B

C

DE

F
O

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70- សរជសរសមើារប ទ ត់ាត់តមចណុំច P  ជហើយដកងនងឹវុចិទ័្យរ v  

កនុងករណើ ៖ 

 ក. (4, 0) , (1 , 2)P v   

 ខ. 1
(4, 3) , ( , 3)

2
P v   

 គ. ( 1, 2) , (2 , 3)P v    

71-ជតើសមើារប ទ ត់ណ្តដែលាត់តមចំណុច Q  ជហើយដកងនងឹវុចិទ័្យរ 
vកនុងករណើ ៖  

 (4, 9) , (2 , 3)Q v    

 ). 2 3 19 0i x y    

 ). 2 3 35 0ii x y    
72-ជគឲ្យបើចំណុច  1,2 , ( 1,3)A B   នងិ (2, 1)C   ។ 
 a). រកកូអរជោជនចំណុចD  ដែលជផទៀងផ្ទទ ត់ 4 2DA DB DC O

   

    
 b). រកសំណំុចំណុច M  
ននបលង់ដែលជផទៀងផ្ទទ ត់| 4 2 | 5MA MB MC

  

    ។ 
 c). តង( )C  ជារាបតងឲ្យសំណំុចំណុចG  ។ ចូរសង់ C  
រចួបង្ហា ញថាចំណុច  1, 1E   សថិតជៅជលើ  C  ។ 
 d). រកសមើារប ទ ត់ d  ដែលប៉ាោះនងឹ C  រតង់ចំណុចD  ។ 
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73- ជគឲ្យបើចំណុច  1, 1 , (2,4)A B  នងិ (3,6)C  ។ 

 a). រកូអរជោជនចំណុចG  ដែលជផទៀងផ្ទទ ត់ GA GB GC O
   

     ។ 

 b). រកសំណំុចំណុច M  ននបលង់ដែលជផទៀងផ្ទទ ត់| | 15MA MB MC
  

    

 c). តង( )C  ជារាបតងឲ្យសំណំុចំណុចG  ។ ចូរសង់ C  
រចួបង្ហា ញថាចំណុច  1, 1D    សថិតជៅជលើ  C  ។ 

 d). រកសមើារប ទ ត់ d  ដែលប៉ាោះនងឹ C  រតង់ចំណុចD  ។ 

74- ជគឲ្យរតើជាណABC  មយួ។ យកG  ជាទ្យើរបជំុទ្យមានន់នរតើជាណ  

ជហើយ M  ជាចំណុចមយួននបលង ់។ 

ចូររស្កយបញ្ជា កថ់ា ៖ 
2 2 2 2 2 2 2| | | | | | 3 | | | | | | | |MA MB MC MG GA GB GC

      

        
75- ជគឲ្យបើចំណុច ( ,2) , ( 1, )A x B y  និង  1,y 1C x   ។ 

កំណត់ចំននួពតិ x  និង y  ជែើមបើឲ្យABC  ជារតើជាណដកង 

សមបាតកំពូលA។ 

 
 
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ជពូំកទ្យើ០៣ 

 

ផ្ផនក្ដំល ោះប្ាយលហំាត់លប្រើសលរ ើស 
 

លំហាត្់ទី០១ 
ជគឲ្យរតើជាណ ABC  មួយជហើយK  ជាចំណុចកណ្តា លននរជងុ BC  ។ 

ចូររស្កយបញ្ជា ក់ថា 
2

AB AC
AK

 
 

   ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 

រស្កយបញ្ជា ក់ថា 
2

AB AC
AK

 
 

     

 

 

 

 

តមទ្យំ ក់ទ្យំនងស្កលជយើងមាន  1AB AK KB
  

    

A

B CK
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និង  2AC AK KC
  

   

បូកសមើារ (1)និង(2)អងគនងិអងគជគបាន ៖ 

 2 3AB AC AK KB KC
    

      

ជោយK  ជាចំណុចកណ្តា លននរជុង BC  ជ ោះ KB


 នងិKC
  ជាវុចិទ័្យរ 

ផទុយគ្នន  ជ ោះជគទាញ (4)KB KC O
  

    

យក(4)ជនំួសកនុង(3)ជគបាន 2AB AC AK
  

    

ែូចជនោះ 
2

AB AC
AK

 
 

   ពិត ។ 

លំហាត្់ទី០២ 
ជគឲ្យរបជលឡូរាម ABCD  មួយជហើយ I  ជាចណុំចរបសពវរវាងអងកត់រទ្យងូ 

 AC  និង  BD  ។រគប់ចំណុចM  ននបលង់ចូររស្កយបញ្ជា ក់ថា ៖ 

ចូររស្កយបញ្ជា ក់ថា 
4

MA MB MC MD
MI

   
   

   ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 

រស្កយបញ្ជា ក់ថា 
4

MA MB MC MD
MI

   
   

    
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ជគមាន 

 

 

 

 

1

2

3

4

MA MI IA

MB MI IB

MC MI IC

MD MI ID

  

  

  

  


 


  

  



 

  

បូកសមើារ(1),(2),(3)នងិ(4) ជគបាន ៖ 

 4 5MA MB MC MD MI IA IC IB ID
        

          

ជោយ I  ជាចំណុចកណ្តា លននអងកត់រទ្យងូ AC  និង  BD ជ ោះជគបាន 

IA


 និង IC
  ជាវុចិទ័្យរផទុយគ្នន  ជហើយ IB



 និង ID


 ជាវុចិទ័្យរផទុយគ្នន  

ជ ោះជគបាន  6IA IC O
  

   និង  7IB ID O
  

   

យកទ្យំ ក់ទ្យំនង (6) នងិ (7)ជនំួសកនុង(5)ជគបាន ៖ 

I

M

A

B C

D
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4MA MB MC MD MI
    

     ជ ោះ 
4

MA MB MC MD
MI

   
   

  ពតិ 

ែូចជនោះ 
4

MA MB MC MD
MI

   
   

   ។ 

លំហាត្់ទី០៣ 
ជគឲ្យរតើជាណ ABC  មួយ ជហើយG  ជាទ្យើរបជុទំ្យមាន់ននរតើជាណ ។ 

ចូររស្កយបញ្ជា ក់ថា GA GB GC O
   

     ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 

រស្កយបញ្ជា ក់ថា GA GB GC O
   

      

ជយើងសង់ជមែាន ,AK BL  និង CM  ននរតើជាណ ជហើយG  ជាទ្យើរបជុំទ្យមាន់ 

ននរតើជាណជារបសពវរវាងជមែានទាងំបើ ។ 

 

  

 

 

 

A

B CK

LM

G
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ជោយG  ជាទ្យើរបជុទំ្យមាន់ននរតើជាណជ ោះជគមាន 2 2

3 3
GA KA AK
  

     

ជោយAK  ជាជមែានជ ោះ 
2

AB AC
AK

 
 

   (ជមើល៍លំហាត់ទ្យើ0១) 

ជគទាញបាន  
2

1
3 2 2

AB AC AB AC
GA

   
  

      

រស្កយែូចគ្នន ដែរ  2
2

BA BC
GB

 
 

   នងិ  3
2

CA CB
GC

 
 

   
បូកសមើារ(1),(2)និង(3)ជគបាន ៖ 

3

AB BA AC CA BC CB
GA GB GC

     
       

      

ជោយ  , ,AB BA O AC CA O BC CB O
        

       

ែូចជនោះ GA GB GC O
   

     ។ 
 
លំហាត្់ទី០៤ 

ជៅកនុងតរមយុអរតូណរមា៉ា ល់ , ,o i j
  

 
 

 ជគមានបើចំណុច  1,2A   

 2,3B   និង  2,4C   ។ 

១)រកកូអរជោជនននចំណុចD  ជោយែងឹថាABCD  ជារបជលឡូរាម។ 

២)រកកូអរជោជនននចំណុចG  ដែលGA GB GC O
   

     ។ 
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ដំស ោះប្ស្កយ 
១)រកកូអរជោជនននចំណុចD   

 

 

 

 

ជោយABCD  ជារបជលឡូរាមជ ោះជគបាន AD BC
 

   

តង  ,D DD x y  ជ ោះ  1 , 2D DAD x y


    ជហើយ  0,1BC


   

ជោយAD BC
 

  សមមូល 1 0

2 1

D

D

x

y

 


 
  ឬ 1

3

D

D

x

y





  

ែូចជនោះ  1,3D  ។ 

២)រកកូអរជោជនននចំណុចG  ដែលGA GB GC O
   

      

តង  ,G GG x y  ជ ោះ 

 

 

 

1 , 2

2 , 3

2 , 4

G G

G G

G G

GA x y

GB x y

GC x y








  




   

    


 

DA

B C
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ជគបាន    3 3 9 3G GGA GB GC x i y j
    

          

ជោយGA GB GC O
   

     សមមូល 3 3 0

9 3 0

G

G

x

y

  


 
 ឬ 1

3

G

G

x

y

 



  

ែូចជនោះ  1,3G   ។ 

លំហាត្់ទី០៥ 
ជគឲ្យវុចិទ័្យរ (2, 1)a



   និង ( 5,5)b


   

ក)កំណត់កូអរជោជនននវុចិទ្យរ ័u a b
  

   និង 7 2v a b
  

   

ខ)គណ  | |u
  និង | |v

   ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 
ក)កំណត់កូអរជោជនននវុចិទ័្យរ u a b

  

   និង 7 2v a b
  

   

ជគបាន (2, 1) ( 5,5) (2 5, 1 5) ( 3,4)u a b
  

             

ែូចជនោះ ( 3,4)u


    ។ 

ជគបាន 7 2 7(2, 1) 2( 5,5) (14 10, 7 10) (4,3)v a b
  

            

ែូចជនោះ (4,3)v


   ។ 
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ខ)គណ  | |u
  និង | |v

    

ជគបាន 2 2| | ( 3) 4 9 16 25 5u


         

និង 2 2| | 4 3 16 9 25 5v


        ។ 

ែូចជនោះ | | 5u


  និង | | 5v


     ។ 

លំហាត្់ទី០៦ 
ជគឲ្យវុចិទ័្យរ (2, 3)a



   និង (1, 6)b


   

ក)គណ  | |u
  ជោយែងឹថា 2 3u a b

  

    ។ 

ខ)កំណត់ពើរចំននួពតិ   នងិ   ជែើមបើឲ្យ v a b 
  

    ដែល 
( 5 , 4)v



    ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 
ក)គណ  | |u

  ជោយែងឹថា 2 3u a b
  

     

ជោយ 2(2, 3) 3(1, 6) (4 3, 6 18) (7, 24)u


           

ជយើងបាន 2 2| | 7 ( 24) 49 576 625 25u


        

ែូចជនោះ | | 25u


  ។ 
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ខ)កំណត់ពើរចំននួពតិ   នងិ   ជែើមបើឲ្យ v a b 
  

    ដែល 
( 5 , 4)v



     
ជគបាន ( 5, 4) (2, 3) (1 , 5) (2 , 3 5 )               

ជគទាញបានរបព័នធ 2 5

3 5 4

 

 

  

  

 សមមូល 10 5 25

3 5 4

 

 

  

  

 

បូកសមើារពើរជនោះជគបាន 7 21     ជ ោះ 3     

ជហើយ 5 2 5 6 1         

ែូចជនោះ 3 , 1      ។ 

លំហាត្់ទី០៧ 

ជគឲ្យវុចិទ័្យរ 2 2(2 , )u xy x y


    ដែល ,x y ។ គណ  | |u
  ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ   
គណ  | |u

   

ជយើងបាន 2 2 2 2 2 2 4 2 2 4| | (2 ) ( ) 4 2u xy x y x y x x y y


        

                 4 2 2 4 2 2 2 2 22 ( )x x y y x y x y        ។ 

ែូចជនោះ 2 2| |u x y


   ។ 
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លំហាត្់ទី០៨ 
ជគឲ្យពើរចំណុច ( 2,3)A    និង (4, 5)B    ។  

ក)គណ កូអរជោជននន AB


 ។ 

ខ)គណ របដវង | |AB
  ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ   

ក)គណ កូអរជោជននន AB


  

ជគមាន AB OB OA
  

    ជោយ 4 5 ; 2 3OB i j OA i j
     

        

ជគបាន (4 5 ) ( 2 3 ) 6 8AB i j i j i j
      

          

ែូចជនោះ (6 , 8)AB


   ។ 

ខ)គណ របដវង | |AB
   

ជគបាន 2 2| | 6 ( 8) 36 64 100 10AB


        

ែូចជនោះ | | 10AB


   ។ 
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លំហាត្់ទី០៩ 

ជគឲ្យវុចិទ័្យរពើរ a
  និង b

   សថិតជៅកនុងបលង់មយួ ។  

ចូរគណ ផលគុណស្កក ដល a b
 

   ជោយែងឹថា ៖ 

១)| | 2 3 , | | 4a b
 

    និងមុរំវាងពើរវុចិទ័្យរ 30o   ។ 

២) | | 4 2 , | | 3a b
 

    និងមុំរវាងពើរវុចិទ័្យរ 45o   ។ 

៣) | | 3 , | | 4a b
 

    នងិមុរំវាងពើរវុចិទ័្យរ 60o   ។ 

៤) | | 2 , | | 6a b
 

    នងិមុរំវាងពើរវុចិទ័្យរ 120o   ។ 

៥) | | 3 2 , | | 8a b
 

    នងិមុរំវាងពើរវុចិទ័្យរ 135o   ។ 
ដំស ោះប្ស្កយ 

គណ ផលគុណស្កក ដល a b
 

    

១)| | 2 3 , | | 4a b
 

    និងមុរំវាងពើរវុចិទ័្យរ 30o    

តមនិយមន័យ | | | | cosa b a b 
   

    

ជយើងបាន   
3

2 3 4 cos30 8 3 12
2

oa b
 

        

ែូចជនោះ 12a b
 

    ។ 
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២) | | 4 2 , | | 3a b
 

    និងមុំរវាងពើរវុចិទ័្យរ 45o    

តមនិយមន័យ | | | | cosa b a b 
   

    

ជយើងបាន   
2

4 2 3 cos45 12 2 12
2

oa b
 

        

ែូចជនោះ 12a b
 

    ។ 

៣) | | 3 , | | 4a b
 

    នងិមុរំវាងពើរវុចិទ័្យរ 60o    

តមនិយមន័យ | | | | cosa b a b 
   

    

ជយើងបាន   
1

3 4 cos60 12 6
2

oa b
 

        

ែូចជនោះ 6a b
 

    ។ 

៤) | | 2 , | | 6a b
 

    នងិមុរំវាងពើរវុចិទ័្យរ 120o    

តមនិយមន័យ | | | | cosa b a b 
   

    

ជយើងបាន   2 6 cos120 12cos(90 30 ) 12sin30 6o o o oa b
 

           

ែូចជនោះ 6a b
 

     ។ 

៥) | | 3 2 , | | 8a b
 

    នងិមុរំវាងពើរវុចិទ័្យរ 135o    

តមនិយមន័យ | | | | cosa b a b 
   

    
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ជយើងបាន 
  3 2 8 cos135 24 2 cos(90 45 ) 24 2 sin 45 24o o o oa b

 

           

ែូចជនោះ 24a b
 

     ។ 

លំហាត្់ទី១០ 

ជគឲ្យវុចិទ័្យរពើរ a
  និង b

   សថិតជៅកនុងបលង់មយួ ។ 

ចូររស្កយបញ្ជា ក់ថា ៖ 

ក) 2 2 2| | | | | | 2a b a b a b
     

       

ខ) 2 2 2| | | | | | 2a b a b a b
     

       

គ)
2 2| | | |

4

a b a b
a b

   
    
    

ដំស ោះប្ស្កយ  
រស្កយបញ្ជា ក់ថា ៖ 

ក) 2 2 2| | | | | | 2a b a b a b
     

       

ជគមាន
2 2 2

2| | 2a b a b a b a b
        
       

 
 ជោយ

2

2

2
2

| |

| |

a a

b b

 

 





 

 

ែូចជនោះ 2 2 2| | | | | | 2a b a b a b
     

       ។ 
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ខ) 2 2 2| | | | | | 2a b a b a b
     

      

ជគមាន
2 2 2

2| | 2a b a b a b a b
        
       

 
 ជោយ

2

2

2
2

| |

| |

a a

b b

 

 





 

 

ែូចជនោះ 2 2 2| | | | | | 2a b a b a b
     

       ។ 

គ)
2 2| | | |

4

a b a b
a b

   
    
     

តមសរមាយខាងជលើជគមាន  

  2 2 2| | | | | | 2 1a b a b a b
     

        

  2 2 2| | | | | | 2 2a b a b a b
     

       

យកសមើារ(1)ែក(2)អងគនងិអងគជគបាន៖ 2 2| | | | 4a b a b a b
     

        

ែូចជនោះ  
2 2| | | |

4

a b a b
a b

   
    
    ពតិ ។ 

លំហាត្់ទី១១ 

ជគឲ្យវុចិទ័្យរពើរ a


 និង b


  សថិតជៅកនុងបលង់មយួ ដែល | | 3a


  និង | | 5b


    

មុំរវាងវុចិទ័្យរa


 និង b


  គឺ 60o   ។ 

ក)គណ ផលគុណស្កក ដលa b
 

  ។ 
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ខ)គណ | |a b
 

  ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 

ក)គណ ផលគុណស្កក ដលa b
 

   

តមនិយមន័យ | | | |cosa b a b 
   

   ជោយ| | 3a


  និង | | 5b


    

ជហើយ មុំរវាងវុចិទ័្យរa
  និង b

   គឺ 60o   ។ 

ជគបាន   
15

3 5 cos60
2

oa b
 

    

ែូចជនោះ 15

2
a b
 

   

ខ)គណ | |a b
 

   

ជគមាន
2 2 2

2| | 2a b a b a b a b
        
       

 
 ជោយ

2

2

2
2

| |

| |

a a

b b

 

 





 

 

ជគបាន  2 2 2 2 2 15
| | | | | | 2 3 5 2 49

2
a b a b a b
       
         

 
   

ែូចជនោះ | | 49 7a b
 

     ។ 
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លំហាត្់ទី១២ 

ជគឲ្យវុចិទ័្យរពើរ a
  និង b

   សថិតជៅកនុងបលង់មយួ ដែល | | 12a


  និង | | 32b


    

មុំរវាងវុចិទ័្យរa
  និង b

   គឺ 60o   ។ 

ក)គណ ផលគុណស្កក ដលa b
 

  ។ 

ខ)គណ | |a b
 

  ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 

ក)គណ ផលគុណស្កក ដលa b
 

   

តមនិយមន័យ | | | |cosa b a b 
   

   ជោយ| | 12a


  និង | | 32b


    

ជហើយ មុំរវាងវុចិទ័្យរa
  និង b

   គឺ 60o   ។ 

ជគបាន   12 32 cos60 192oa b
 

    
ែូចជនោះ 192a b

 

   ។ 
ខ)គណ | |a b

 

   

ជគមាន
2 2 2

2| | 2a b a b a b a b
        
       

 
 ជោយ

2

2

2
2

| |

| |

a a

b b

 

 





 

 

ជគបាន   2 2 2 2 2| | | | | | 2 12 32 2 192 784a b a b a b
     

            
ែូចជនោះ | | 784 28a b

 

     ។ 
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លំហាត្់ទី១៣ 

ជគឲ្យវុចិទ័្យរពើរ a
  និង b

   សថិតជៅកនុងបលង់មយួ ដែល | | 2 2a


  និង | | 4b


    

មុំរវាងវុចិទ័្យរa
  និង b

   គឺ 45o   ។ 

ក)គណ ផលគុណស្កក ដលa b
 

  ។ 

ខ)ជគយក 2p a b
  

   និង 3q a b
  

  ។ គណ ផលគុណស្កក ដល p q
 

  ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 

ក)គណ ផលគុណស្កក ដលa b
 

   

តមនិយមន័យ | | | |cosa b a b 
   

   ជោយ| | 2 2a


  និង | | 4b


    

ជហើយ មុំរវាងវុចិទ័្យរa
  និង b

   គឺ 45o   ។ 

ជគបាន   
2

2 2 4 cos45 8 2 8
2

oa b
 

      

ែូចជនោះ 8a b
 

   ។ 

ខ)គណ ផលគុណស្កក ដល p q
 

   

ជគមាន 2p a b
  

   និង 3q a b
  

   

ជយើងបាន 2 2(2 ) ( 3 ) 2| | 3 | | 7p q a b a b a b a b
         

          
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ជោយ | | 2 2a


  និង | | 4b


   និង 8a b
 

    

ជគបាន      
2 2

2 2 2 3 4 7 8 16 48 56 120p q
 

         

ែូចជនោះ 120p q
 

   ។ 

លំហាត្់ទី១៤ 

ជគឲ្យវុចិទ័្យរពើរ a
  និង b

   សថិតជៅកនុងបលង់មយួ ដែល | | 4 3a


  និង | | 2b


    

មុំរវាងវុចិទ័្យរa
  និង b

   គឺ 30o   ។ 

ក)គណ ផលគុណស្កក ដលa b
 

  ។ 

ខ)ជគយក 2 3p a b
  

   និង q a b
  

  ។ គណ ផលគុណស្កក ដល p q
 

  ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 

ក)គណ ផលគុណស្កក ដលa b
 

   

តមនិយមន័យ | | | |cosa b a b 
   

   ជោយ| | 4 3a


  និង | | 2b


    

ជហើយ មុំរវាងវុចិទ័្យរa
  និង b

   គឺ 30o   ។ 

ជគបាន   
3

4 3 2 cos30 8 3 12
2

oa b
 

      

ែូចជនោះ 12a b
 

   ។ 
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ខ)គណ ផលគុណស្កក ដល p q
 

   

ជគមាន 2 3p a b
  

   និង q a b
  

   

ជយើងបាន 2 2(2 3 ) ( ) 2| | 3 | | 5p q a b a b a b a b
         

          

ជោយ | | 4 3a


  និង | | 2b


   និង 12a b
 

    

ជគបាន      
2 2

2 4 3 3 2 5 12 96 12 60 48p q
 

         

ែូចជនោះ 48p q
 

   ។ 

លំហាត្់ទី១៥ 

ជគឲ្យវុចិទ័្យរពើរ ( 1,4)a


   និង  5, 1b


    ។ 

ក)គណ ផលគុណស្កក ដលa b
 

  ។ 

ខ)ជគយក 2 3p a b
  

   និង q a x b
  

   ដែល x  ។ 
គណ ផលគុណស្កក ដល p q

 

  ជាអនុគមន៍នន x  រចួកំណត់ x  ជែើមបើឲ្យវុចិទ័្យរ 

p


 និងq


 អរតូកូណ្តល់គ្នន  ។ 

គ)គណ  | |a b
 

  ។ 
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ដំស ោះប្ស្កយ 

ក)គណ ផលគុណស្កក ដល a b
 

   

ជគមាន  ( 1,4)a


   នងិ  5, 1b


     

ជយើងបាន      1 5 4 1 5 4 9a b
 

           

ែូចជនោះ 9a b
 

    ។ 

ខ)គណ ផលគុណស្កក ដល p q
 

  ជាអនុគមន៍នន x  

ជគមាន  2 3p a b
  

   នងិ q a x b
  

   ដែល x   

ជគបាន      2 1,4 3 5, 1 13,5p


      

និង        1,4 5, 1 (5 1,4 )q x x x


        

ជយើងបាន    13 5 1 5 4 60 7p q x x x
 

         

កំណត់ x  ជែើមបើឲ្យវុចិទ័្យរ p


 និងq


 អរតូកូណ្តល់គ្នន  ៖ 

0 60 7 0p q p q x
   

         ឲំ្យ 7

60
x     ។ 

គ)គណ  | |a b
 

   

ជគបាន 2 2| | ( 1 5) (4 1) 25 5a b
 

          ។ 
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លំហាត្់ទី១៦ 

ជគឲ្យវុចិទ័្យរពើរ (2,3)a


  និង  5 4,2b x x


     ។ 

កំណត់ x  ជែើមបើឲ្យ វុចិទ័្យរa
  នងិb

  អរតូកូណ្តល់គ្នន  ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 
កំណត់ x   

ជែើមបើឲ្យ វុចិទ័្យរa
  និងb

  អរតូកូណ្តល់គ្នន លុោះរតដត 0a b
 

    

ជគមាន    2 5 4 3 2 10 8 6 3 7 14a b x x x x x
 

            

ជគបាន 0 7 14 0a b x
 

      ឬ 2x     ។ 

ែូចជនោះ 2x     ។ 
លំហាត្់ទី១៧ 

ជគឲ្យវុចិទ័្យរពើរ (3,4)a


  និង  12, 5b


    ។ 

ក)គណ  , | | , | |a b a b
   

  និងកូសុើនូសននមុំរវាងa


 នងិb


 ។ 

ខ)យក p x a b
  

    នងិ q a x b
  

   ។ គណ  p q
 

  ជាអនុគមន៍នន x  ។ 

គ)កំណត់ x  ជែើមបើឲ្យ 144p q
 

   ។ 
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ដំស ោះប្ស្កយ 

ក)គណ  , | | , | |a b a b
   

  និងកូសុើនូសននមុំរវាងa
  នងិb

   
ជគមាន (3,4)a



  និង  12, 5b


     

ជយើងបាន      . 3 12 4 5 36 20 16a b
 

         

 
22 2 2| | 3 4 25 5 , | | 12 5 169 13a b

 

           

ជហើយ . 16 16
cos

5 13 65| | . | |

a b

a b



 

 
  


  ។ 

ែូចជនោះ 16, | | 5 , | | 13a b a b
   

    នងិ 16
cos

65
    ។ 

ខ) គណ  p q
 

  ជាអនុគមន៍នន x   

ជគមាន  p x a b
  

    នងិ q a x b
  

    

ជយើងបាន 2 2 2( ).( ) | | | | (1 ) .p q x a b a x b x a x b x a b
         

         

                   2 2 2 2(5) (13) (1 )(16) 16 144 16x x x x x          

ែូចជនោះ 216(1 9 )p q x x
 

     ។ 

គ)កំណត់ x  ជែើមបើឲ្យ 144p q
 

    

ជយើងមាន 216(1 9 )p q x x
 

     
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ជយើងបាន  2 216 1 9 144 9 8 0x x x x         

ជោយ b a c    ជ ោះ 1 21 , 8
c

x x
a

       ។ 

ែូចជនោះ 1 21 , 8x x       ។ 

លំហាត្់ទី១៨ 
ជគឲ្យពើរចំណុច  (1,3),B 4, 1A    និង (5,6)B   ។  

ក)គណ កូអរជោជននន AB


 នងិ AC
  ។ 

ខ)គណ ផលគុណស្កក ដល AB AC
 

   ។ 

គ)គណ របដវង | |AB
  និង| |AC

   រចួបញ្ជា ក់របជភទ្យននរតើជាណ ABC  ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ  

ក)គណ កូអរជោជននន AB


 នងិ AC
   

ជគមាន  (1,3),B 4, 1A    និង (5,6)B    

ជយើងបាន  4 1, 1 3AB


     ឬ  3, 4AB


    

ជហើយ  5 1,6 3AC


    ឬ  4,3AB


  

ែូចជនោះ  3, 4AB


   នងិ  4,3AC


  ។ 
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ខ)គណ ផលគុណស្កក ដល AB AC
 

    

ជគមាន  3, 4AB


   និង  4,3AC


  

ជយើងបាន      3 4 4 3 12 12 0AB AC
 

          

ែូចជនោះ 0AB AC
 

    ។ 

ខ)គណ របដវង | |AB
  និង| |AC

   រចួបញ្ជា ក់របជភទ្យននរតើជាណ ABC   

ជគមាន  3, 4AB


   និង  4,3AC


  

ជយើងបាន  
22| | 3 4 25 5AB



      

និង   2 2| | 4 3 25 5AC


      ។ 

ែូចជនោះ | | 5AB


  និង| | 5AC


    ។ 

ជោយ | | | | 5AB AC
 

     នងិ 0AB AC AB AC
   

       

ែូចជនោះABCជារតើជាណដកងសមបាតកំពូល A  ។ 
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លំហាត្់ទី១៩ 

ជគឲ្យវុចិទ័្យរពើរ ( 3, 4)a x x


    និង  1, 2b x x


    ដែល x   ។ 

ក)គណ ផលគុណស្កក ដល ( ) .p x a b
 

   ជាអនុគមន៍នន x  ។ 

ខ)កំណត់តនមល x  ជែើមបើឲ្យ ( ) 1p x    ។ 

គ)កំណត់ x  ជែើមបើឲ្យ ( )p x  មានតនមលតូចបផុំត ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 

ក)គណ ផលគុណស្កក ដល ( ) .p x a b
 

   ជាអនុគមន៍នន x   

ជយើងបាន ( ) . ( 3)( 1) ( 4)( 2)p x a b x x x x
 

        

                     
2 2

2

2 3 6 8

2 8 5

x x x x

x x

     

  
  

ែូចជនោះ 2( ) . 2 8 5p x a b x x
 

      ។ 

ខ)កំណត់តនមល x  ជែើមបើឲ្យ ( ) 1p x     

ជយើងបាន 22 8 5 1x x      សមមូល 22 8 6 0x x     

ជោយ 0a b c     ជ ោះ 1 2

6
1 , 3

2
x x     

ែូចជនោះ 1 21 , 3x x     ។ 

គ)កំណត់ x  ជែើមបើឲ្យ ( )p x  មានតនមលតូចបផុំត  
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ជយើងមាន  
22( ) 2 8 5 2 2 3p x x x x        ។ 

ជែើមបើឲ្យ ( )p x  មានតនមលតូចបំផុតលុោះរតដត  
2

2 0 2x x     ។ 

ែូចជនោះ 2x    ។ 

លំហាត្់ទី២០ 
ជគឲ្យចំណុច ( , 1), (3, 4), (2 5, 2)A x x B x C x      ដែល x   

កំណត់ x  ជែើមបើឲ្យ ABC  ជារតើជាណដកងរតង់កពូំលA  ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 
កំណត់តនមលនន x   

ជែើមបើឲ្យ ABC  ជារតើជាណដកងរតង់កំពូលA  លុោះរតដត 0AB AC
 

    

ជគមាន (3 ,3) , ( 5, 3 )AB x AC x x
 

        

ជគបាន 2(3 )( 5) 3( 3 ) x 5 6AB AC x x x x
 

            

ជោយ 0AB AC
 

   ជ ោះ 2 5 6 0x x     មានឬស 1 21 , 6x x     

ែូចជនោះ 1 21 , 6x x     ។ 
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លំហាត្់ទី២១ 

ជគឲ្យចំណុច ( , 1), (3, 1)A x x B   និង (7,6)C  ។ 

ក)កំណត់ x  ជែើមបើឲ្យរតើជាណABC ដកងរតង់A   ។ 

ខ)កំណត់ x  ជែើមបើឲ្យរតើជាណABC ដកងរតង់B   ។ 

គ)កំណត់ x  ជែើមបើឲ្យរតើជាណABC ដកងរតង់C   ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 

ក)កំណត់ x  ជែើមបើឲ្យរតើជាណABC ដកងរតង់A    

ជែើមបើឲ្យ ABC  ជារតើជាណដកងរតង់កំពូលA  លុោះរតដត 0AB AC
 

    

ជគមាន (3 , 2 ) , (7 ,5 )AB x x AC x x
 

         

ជគបាន 2(3 )(7 ) ( 2 )(5 ) 2 13 11AB AC x x x x x x
 

            

ជោយ 0AB AC
 

   ជ ោះ 22 13 11 0x x    មានឬស 1 2

11
1 ,

2
x x    

ែូចជនោះ 1 2

11
1 ,

2
x x    ។ 
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ខ)កំណត់ x  ជែើមបើឲ្យរតើជាណABC ដកងរតង់B    

ជែើមបើឲ្យ ABC  ជារតើជាណដកងរតង់កំពូលB  លុោះរតដត 0BA BC
 

    

ជគមាន ( 3, 2) , (4,7)BA x x BC
 

      

ជគបាន    4 3 7 2 11 2BA BC x x x
 

        

ជោយ 0BA BC
 

   ជ ោះ 2
11 2 0

11
x x      ។ 

ែូចជនោះ 2

11
x      ។ 

គ)កំណត់ x  ជែើមបើឲ្យរតើជាណABC ដកងរតង់C   

ជែើមបើឲ្យ ABC  ជារតើជាណដកងរតង់កំពូលC  លុោះរតដត 0CA CB
 

    

ជគមាន ( 7, 5) , ( 4, 7)CA x x CB
 

        

ជគបាន    4 7 7 5 11 63CA CB x x x
 

          

ជោយ 0AB AC
 

   ជ ោះ 63
11 63 0

11
x x      ។ 

ែូចជនោះ 63

11
x   ។ 
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លំហាត្់ទី២២ 
ជគឲ្យចំណុច (1,2), (4,6)A B  និង (5, 1)C   ។ 

ក)ចូរគណ AB AC
 

  និង| | , | |AB AC
 

 ។ 

ខ)រករបជភទ្យននរតើជាណABC  ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 

ក)គណ AB AC
 

  និង| | , | |AB AC
 

  

ជយើងមាន  3,4AB


  នងិ  4, 3AC


    

ជយើងបាន      3 4 4 3 12 12 0AB AC
 

        

ជហើយ 2 2 2 2| | 3 4 5 , | | 4 ( 3) 5AB AC
 

        

ែូចជនោះ 0AB AC
 

   និង| | | | 5AB AC
 

     

ខ)រករបជភទ្យននរតើជាណABC   

ជោយ 0AB AC AB AC
   

     និង | | | | 5AB AC
 

     

ែូចជនោះABCជារតើជាណដកងសមបាតកំពូលA  ។ 
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លំហាត្់ទី២៣ 
ចូរសរជសរសមើារបា៉ា រ៉ា ដម៉ារតននប ទ ត់L  ដែលាត់តមចំណុច  0 0 0,P x y   

និងមានវុចិទ័្យររបាប់ទ្យិស  ,u a b


  កនុងករណើ នើមយួៗខាងជរាម ៖ 

ក)  0 2, 3P   និង ( 1,3)u


    

ខ)  0 1,4P  នងិ (2, 1)u


   

គ)  0 2,5P  នងិ (0,3)u


  

ឃ)  0 1,4P   និង ( 2,0)u


   

ង)  0 0, 5P   នងិ (1, 4)u


   

ដំស ោះប្ស្កយ 
សរជសរសមើារបា៉ា រ៉ា ដម៉ារតននប ទ ត់L  

ក)  0 2, 3P   និង ( 1,3)u


    

តមរូបមនា 0

0

:
,

x x at
L

y y bt t

 


  
  

ែូចជនោះ 2
:

3 3 ,

x t
L

y t t

 


   
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ខ)  0 1,4P  នងិ (2, 1)u


   

តមរូបមនា 0

0

:
,

x x at
L

y y bt t

 


  
  

ែូចជនោះ 1 2
:

4 ,

x t
L

y t t

 


  
  

គ)  0 2,5P  នងិ (0,3)u


  

តមរូបមនា 0

0

:
,

x x at
L

y y bt t

 


  
  

ែូចជនោះ 2
:

5 3 ,

x
L

y t t




  
  

ឃ)  0 1,4P   និង ( 2,0)u


   

តមរូបមនា 0

0

:
,

x x at
L

y y bt t

 


  
  

ែូចជនោះ 1 2
:

4 ,

x t
L

y t

  


 
  

ង)  0 0, 5P   នងិ (1, 4)u


   

តមរូបមនា 0

0

:
,

x x at
L

y y bt t

 


  
  

ែូចជនោះ :
5 4 ,

x t
L

y t t




   
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លំហាត្់ទី២៤ 
ជគឲ្យចំណុច    1,5 , 3,1A B   និង (1,9)C  ។ 

១)សរជសរសមើាររជងុទាងំបើននរតើជាណ ABC  ។ 

២)សរជសរសមើារជមែានទាងំបើននរតើជាណABC  ។ 

៣)រកកូអរជោជនទ្យើរបជុំទ្យមាន់ននរតើជាណABC  ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 
១)សរជសរសមើាររជងុទាងំបើននរតើជាណ ABC   

-សមើាររជុង :AB   

វុចិទ្យររ័បាប់ទ្យិសននប ទ ត់AB  គឺ (4, 4)AB


    

តមរូបមនា 0 0:
x x y y

AB
 

 
   ឬ 1 5

4 4

x y 



 ឬ 4y x     

ែូចជនោះ : 4AB y x    ។ 

-សមើាររជុង :AC   

វុចិទ្យររ័បាប់ទ្យិសននប ទ ត់AC  គឺ (2,4)AC


   

តមរូបមនា 0 0:
x x y y

AC
 

 
   ឬ 1 5

2 4

x y 
  ឬ 2 7y x    

ែូចជនោះ : 2 7AC y x   ។ 
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-សមើាររជុង :BC   

វុចិទ្យររ័បាប់ទ្យិសននប ទ ត់BC  គឺ ( 2,8)BC


    

តមរូបមនា 0 0:
x x y y

BC
 

 
   ឬ 3 1

2 8

x y 



 ឬ 4 13y x     

ែូចជនោះ : 4 13BC y x    ។ 

២)សរជសរសមើារជមែានទាងំបើននរតើជាណABC   

ជគមាន    1,5 , 3,1A B   និង (1,9)C   

យក , ,K L M  ជាចំណុចកណ្តា លជរៀងគ្នន ននរជងុ     , ,BC AC AB   

ជគបាន 3 1 1 9 1 1 5 9 1 3 5 1
, , , , ,

2 2 2 2 2 2
K L M

            
     
     

  

ឬ      2,5 , 0,7 , 1,3K L M  ។ 

-សមើារជមែាន :AK   

វុចិទ្យររ័បាប់ទ្យិសននប ទ ត់AK  គឺ (3,0)AK


   

តមរូបមនា 0 0:
x x y y

AK
 

 
   

 ឬ       0 0

0
1 5 5

3
y x x y x




        

ែូចជនោះ : 5AK y   ។ 
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-សមើារជមែាន :BL   

វុចិទ្យររ័បាប់ទ្យិសននប ទ ត់BL  គឺ ( 3,6)BL


    

តមរូបមនា 0 0:
x x y y

BL
 

 
   

 ឬ       0 0

6
3 1 2 7

3
y x x y x x




           

ែូចជនោះ : 2 7BL y x    ។ 

-សមើារជមែាន :CM   

វុចិទ្យររ័បាប់ទ្យិសននប ទ ត់CM  គឺ (0, 6)CM


    

តមរូបមនា 0 0:
x x y y

CM
 

 
   

 ឬ    0 0( ) ( )x x y y     ឬ 6( 1) 0( 9)x y      ឬ 1x    

ែូចជនោះ : 1CM x   ។ 

៣)រកកូអរជោជនទ្យើរបជុំទ្យមាន់ននរតើជាណABC   

ចំណុចរបសពវរវាងជមែាន : 5AK y   នងិ : 1CM x   គឺ (1,5)G   

ជាទ្យើរបជុទំ្យមាន់ននរតើជាណ ABC   ។ 
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លំហាត្់ទី២៥ 
ចូរសរជសរសមើារននប ទ ត់L  ដែលាត់តមចំណុច  0 0 0,P x y  ជហើយមាន 

វុចិទ័្យរណរមា៉ា ល់  ,n a b


  កនុងករណើ នើមយួៗខាងជរាម ៖ 

ក)  0 2, 3P   និង ( 1,3)n


    

ខ)  0 1,4P  នងិ (2, 1)n


   

គ)  0 2,5P  នងិ (0,3)n


  

ឃ)  0 1,4P   និង ( 2,0)n


   

ង)  0 0, 5P   នងិ (1, 4)n


   

ដំស ោះប្ស្កយ 
សរជសរសមើារននប ទ ត់L  

ក)  0 2, 3P   និង ( 1,3)n


    

តមរូបមនា 0 0: ( ) ( ) 0L a x x b y y      

ជគបាន     : 1( 2) 3( 3) 0L x y       

ែូចជនោះ : 3 11 0L x y      ។ 

ខ)  0 1,4P  នងិ (2, 1)n


   
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តមរូបមនា 0 0: ( ) ( ) 0L a x x b y y      

ជគបាន     :2( 1) ( 4) 0L x y      

ែូចជនោះ : 2 6 0L x y     ។ 

គ)  0 2,5P  នងិ (0,3)n


  

តមរូបមនា 0 0: ( ) ( ) 0L a x x b y y      

ជគបាន     :0( 2) 3( 5) 0L x y      

ែូចជនោះ : 5L y    ។ 

ឃ)  0 1,4P   និង ( 2,0)n


   

តមរូបមនា 0 0: ( ) ( ) 0L a x x b y y      

ជគបាន     : 2( 1) 0( 4) 0L x y       

ែូចជនោះ : 1L x     ។ 

ង)  0 0, 5P   នងិ (1, 4)n


   

តមរូបមនា 0 0: ( ) ( ) 0L a x x b y y      

ជគបាន     :( 0) 4( 5) 0L x y      

ែូចជនោះ : 4 20 0L x y     ។ 
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លំហាត្់ទី២៦ 
ជគឲ្យបើចំណុច  1,2 , (2,3)A B  នងិ  3 , 5C  ។ 

ក)ចូរសរជសរសមើារកមពស់ទាងំបើននរតើជាណABC  ។ 

ខ)គណ កូអរជោជនអរតូសង់H  ននរតើជាណABC  ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 
សរជសរសមើារកមពស់ទាងំបើននរតើជាណABC    

ជគមាន  1,2 , (2,3)A B  និង  3 , 5C   

 

 

 

 

-សមើារកមពស់ :AK   

វុចិទ័្យរណរមា៉ា ល់ននប ទ ត់AK  គឺ (1 ,2)BC


   

តមរូបមនា 0 0: ( ) ( ) 0BC a x x b y y      

                     1( 1) 2( 2) 0x y     ឬ 2 3 0x y     

ែូចជនោះ : 2 3 0AK x y     ។ 

A

B CK

L
M

H
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-សមើារកមពស់ :BL   

វុចិទ័្យរណរមា៉ា ល់ននប ទ ត់BL  គឺ (4 ,3)AC


   

តមរូបមនា 0 0: ( ) ( ) 0BC a x x b y y      

                     4( 2) 3( 3) 0x y     ឬ 4 3 17 0x y     

ែូចជនោះ : 4 3 17 0BL x y     ។ 

-សមើារកមពស់ :CM   

វុចិទ័្យរណរមា៉ា ល់ននប ទ ត់CM  គឺ (3 , 1)AB


   

តមរូបមនា 0 0: ( ) ( ) 0BC a x x b y y      

                     3( 3) ( 5) 0x y     ឬ 3 14 0x y     

ែូចជនោះ : 3 14 0AK x y     ។ 

ខ)គណ កូអរជោជនអរតូសង់H  ននរតើជាណABC   

កូអរជោជនH  ជារបសពវរវាងកមពស់ពើរ : 2 3 0

: 4 3 17 0

AK x y

BL x y

  


  
  

ប ទ ប់ពើជោោះរស្កយជគបាន (5, 1)H   ។ 
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លំហាត្់ទី២៧ 
ជគឲ្យចំណុច ( , )A AA x y   និង ប ទ ត់ : 0d ax by c    ។ 

ចូររស្កយថាចមាា យពើចំណុច Aជៅប ទ ត់ d  កំណត់ជោយ ៖ 

2 2

| |
( , ( )) A Aax by c

d d A d
a b

 
 


  ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 
តង ( , )H HH x y  ជាជជើងចំជណ្តលដកងននចំណុច A  ជលើប ទ ត់ d  ។ 

ជគបាន | |d AH AH


   ជាចមាា យពើចំណុច A   ជៅប ទ ត់ d  ។ 

  

 

 

 

 

 

 

 

y  

O  

V (a,b)  

H  

Ay  

Hx  

Hy  

A AA(x ,y )  

Ax  

x  



ករមងលំហាត់គណិតវទិ្យាជរជើសជរ ើសពិជសស                                  វ ៉ិចទ័រក្ន ងបលង់  
 

 

69 

 ប ទ ត់ : 0d ax by c    មានវុចិទ្យរណ័រមា៉ា ល់ ( , )V a b


  

 ជគមាន ( ; )H A H AAH x x y y


    ។ 

 ជោយ AH d


  និងV d


  ជ ោះ / /AH V
    ឲំ្យមានចនំនួពតិ t  មួយ 

 ដែល AH tV
 

    ឲំ្យ H A

H A

x x at

y y bt

 


 
 ឬ (1)

H A

H A

x x at

y y bt

 


 
 

 ជោយ H d   ជ ោះ 0 (2)H Hax by c    

 យកសមើារ(1)ជួសកនុង(2) ជគបាន ៖ 

 ( ) ( ) 0A Aa x at b y bt c      ជគទាញ 
2 2

A Aax by c
t

a b

 
 


 

 ជគបាន 
2 2

.A Aax by c
AH tV V

a b

   
  


   

 ជហតុជនោះ 
2 2

| |
| | .| |A Aax by c
AH V

a b

  



  ដត 2 2| |V a b



   

 ែូចជនោះ 
2 2

| |
| | A Aax by c

d AH
a b

  
 


  ។ 

លំហាត្់ទី២៨ 
ជគមានរងវង់ 2 2 2x y r  និងចំណុច 0 0( , )M x y  សថិតជៅជលើរងវង់ជនោះ។ 

ចូររស្កយថាប ទ ត់ប៉ាោះនឹងរងវង់រតង់ចណុំច Mមានសមើារ៖ 
2

0 0 0x x y y r    ។ 
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ដំស ោះប្ស្កយ 
 

 

 

 

  

 

យក ( , )N x y  ជារគប់ចំណុចននប ទ ត់រងវង់រតង់ចំណុច M   

ជគបាន . 0OM MN OM MN    

ជោយ 0 0( , )OM x y   នងិ 0 0( , )MN x x y y    

ជគបាន 0 0 0 0( ) ( ) 0x x x y y y     

           2 2

0 0 0 0( ) 0x x y y x y     
ជោយ M ជៅជលើរងវង់ជ ោះ 2 2 2

0 0x y r   ។ 

ែូចជនោះ 2

0 0 0x x y y r    ជាសមើារប ទ ត់ប៉ាោះរងវង់រតង់ 0 0( , )M x y ។ 

 

 

O  

M  

x  

y  

N  
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លំហាត្់ទី២៩ 
ជគឲ្យរងវង់ 2 2 2( ) ( )x a y b r     នងិចំណុច 0 0( , )M x y  

សថិតជៅជលើរងវង់។ 

ចូររស្កយថាប ទ ត់ប៉ាោះនឹងរងវង់រតង់ចណុំច Mមានសមើារ៖ 

0 0 0 0( )(x x ) ( )( ) 0x a y b y y        ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 
 

 

 

 

 

 

 

យក ( , )N x y  ជារគប់ចំណុចននប ទ ត់រងវង់រតង់ចំណុច M   

 ជគបាន . 0IM MN IM MN    

ជោយ 0 0( , )IM x a y b     នងិ 0 0( , )MN x x y y    

M  

N  

x  

I  

y  

O  a  

b  
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ជគបាន 0 0 0 0( )( ) ( )( ) 0x a x x y b y y       

          2 2

0 0 0 0 0 0( ) ( ) ( ) 0x a x y b y x y ax by          

    
2 2

0 0 0 0 0 0

0 0 0 0 0 0

0 0 0 0

( ) ( ) ( ) 0

( ) ( ) ( ) ( ) 0

( )(x x ) ( )( ) 0

x a x y b y x y ax by

x a x y b y x x a y y b

x a y b y y

       

       

     

  

ែូចជនោះ 0 0 0 0( )(x x ) ( )( ) 0x a y b y y       

ជាសមើារប ទ ត់ប៉ាោះរងវង់រតង់ 0 0( , )M x y ។ 

លំហាត្់ទី៣០ 
ជគឲ្យប ទ ត់ ( ) : 3 4 2 0x y      និង ចំណុច (5, 2)I    ។ 

ក)គណ ចមាា យពើចំណុច I  ជៅប ទ ត់   ។ 

ខ)រកសមើាររងវង់ C  មានផចតិ I  ជហើយប៉ាោះនឹងប ទ ត់   រតង់M  ។ 

គ)គណ កូអរជោជនននចំណុចប៉ាោះM  ។ 

ឃ)រកសមើារប ទ ត់ដកងនងឹប ទ ត់   ជហើយប៉ាោះនឹងរងវង់ C  ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 
ក)គណ ចមាា យពើចំណុច I  ជៅប ទ ត់   

ជគមាន( ) : 3 4 2 0x y      និង ចំណុច (5, 2)I    ។ 
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តមរូបមនា  
2 2

| 3 4 2 | | 3(5) 4( 2) 2 |
,( ) 5

53 ( 4)

I Ix y
d I

    
   

 
  

ែូចជនោះ  ,( ) 5d I     ។ 

ខ)រកសមើាររងវង់ C  មានផចតិ I  ជហើយប៉ាោះនឹងប ទ ត់   រតង់M   

តមរូបមនា      
2 2 2: I IC x x y y R      

ជោយ C  ប៉ាោះនងឹប ទ ត់  ជ ោះ  ,( ) 5R d I    ។ 

ែូចជនោះ      
2 2

: 5 2 25C x y      ។ 

គ)គណ កូអរជោជនននចំណុចប៉ាោះM   

កូអរជោជនននចំណុចM  ជាគូចជមលើយននរបពនឋ័សមើារ ៖ 

   
2 2

3 4 2 0 (1)

5 2 25 (2)

x y

x y

  


   

  

តម(1)ជគទាញបាន  
3 2

3
4

x
y


  យកជនំួសកនុងសមើារ 2   

 
2

2 3 2
5 2 25

4

x
x

 
    

 
  

សមមូល  
 

2

2 3 10
5 25

16

x
x


     

សមមូល 2 216 160 400 9 60 100 400x x x x        

សមមូល 225 100 100 0x x     
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0 1

1

x

y

សមមូល 225( 2) 0x   ឬ 2x   យកជួសកនុង(3)  ជគបាន 2y   ។ 

ែូចជនោះ (2,2)M  ។ 

 

 

 

 

 

 

 

 

ឃ)រកសមើារប ទ ត់ដកងនងឹប ទ ត់   ជហើយប៉ាោះនឹងរងវង់ C  ។ 

លំហាត្់ទី៣១ 
ជគមានរងវង់ 2 2( 1) ( 1) 25x y     និងចំណុច ( 2,3)M   

សថិតជៅជលើរងវង់ ។ រកសមើារប ទ ត់ប៉ាោះនឹងរងវង់រតង់ចំណុចM  ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 
រកសមើារប ទ ត់ប៉ាោះនឹងរងវង់រតង់ចំណុចM   
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យក ( , )N x y  ជារគប់ចំណុចននប ទ ត់រងវង់រតង់ចំណុច M   

ជគបាន . 0IM MN IM MN    

កូអរជោជនផចតិននរងវង់គឺ (1 , 1)I   ។ 

ជោយ ( 3,4)IM     នងិ ( 2, 3)MN x y    

ជគបាន 3( 2) 4( 3) 0x y      

ែូចជនោះ 3 4 18 0x y      ។ 

លំហាត្់ទី៣២ 
 ជបើ , , ,O A B C  ជាបនួចំណុចដែល 10 , 5OA a OB b  និង 

4 3OC a b  ។ បង្ហា ញថា ,A B  និង C  កូលើជនដអ៊ែរ នឹងគ្នន ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 
 ជោយ AB OB OA   

 5 10

5( 2 )

b a

b a

 

 
 

 5(2 ) (1)AB a b    
 ជហើយ BC OC OB   

   4 3 5

4 2

a b b

a b

  

 
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   2(2 ) (2)BC a b   
 តម (1) និង (2)  ជគបាន  

 5

2
AB BC   ឬ 2

5
BC AB   

ែូចជនោះ ជគបាន AB  និង BC  ជាវុចិទ័្យរដតមួយ ឱំ្យចំណុច ,A B  និង C  
កូលើជនដអ៊ែរនឹងគ្នន ។ 

លំហាត្់ទី៣៣ 
រតើជាណ ABC  មានកពូំលរតង់ចំណុច (2, 1) , (3, 2)A B  និង 

( 1, 6)C   ។ 

ក)រកជាអនុគមន៍ទ្យរមង់ ai b j  ដនវុចិទ័្យរ , ,AB BC CA 

ខ) រករបដវងននរជងុរតើជាណ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 
ក)រកជាអនុគមន៍ទ្យរមង់ ai b j  ដនវុចិទ័្យរ , ,AB BC CA 

ជោយ ចំណុច (2, 1) , (3, 2)A B  និង ( 1, 6)C    

ជគបាន  (3 2 ) (2 )AB i j i j     i j   

   ( 6 ) (3 2 ) 4 4BC i j i j i j         

   (2 ) (1 6 ) 5CA i j i j i j       
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ខ) រករបដវងននរជងុរតើជាណ 
2 2| | 1 ( 1) 2AB AB      

2 2| | ( 4) ( 4) 4 2BC BC       
2 2| | 1 5 26CA CA     

លំហាត្់ទី៣៤ 
ជគឱ្យចំណុច ( 2 , 6) , (3,1)A B   និង (3,4)C  ។  

សរជសរ , ,AB BC CAជាអនុគមន៍ននវុចិទ័្យរឯកត i  នងិ j។ 

រចួគណ របដវងវុចិទ័្យរ ,AB BC  និងCA។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 
ជគមាន ចំណុច ( 2 , 6) , (3,1)A B   នងិ (3,4)C  

សរជសរ , ,AB BC CAជាអនុគមន៍ននវុចិទ័្យរឯកត i  នងិ j  

ជគបាន  (3 ) ( 2 6 ) 5 7AB i j i j i j         

    (3 4 ) (3 1 ) 0 3BC i j i j i j       

    ( 2 6 ) (3 4 ) 5 10CA i j i j i j         
គណ របដវងវុចិទ័្យរ ,AB BC  និងCA 

 2 2| | 5 7 25 49 74AB AB       
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2 2| | (0) (3) 3BC BC     
2 2| | ( 5) ( 10) 25 100 125 5 5CA CA          

លំហាត្់ទី៣៥ 
រកកូអរជោជនននវុចិទ័្យរ ,u v  នងិ w  ជបើ (2, 3) , ( 12 , 2)a b     

 និង (5 ,0)c   ។ 

 ក. u a b c      

 ខ. 3 2v a b c       

 គ. 3( ) 2( )w a b b c     

ដំស ោះប្ស្កយ 
រកកូអរជោជនននវុចិទ័្យរ ,u v  នងិ w  

ជោយ  (2, 3) , ( 12 , 2)a b     នងិ (5 ,0)c    

ក. u a b c     

 ជគបាន  (2 3 ) ( 12 2 ) (5 0 )u a b c i j i j i j           

    (2 12 5 ) ( 3 2 )

5

i i i j j

i j

     

  
 

 ែូចជនោះ ( 5, 1)u     
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 ខ. 3 2v a b c      

 ជគបាន 3 2 3(2 3 ) 2( 12 2 ) (5 0 )v a b c i j i j i j              

         
6 9 24 4 5

( 6 24 5 ) (9 4 )

25 13

i j i j i

i i i j j

i j

     

     

  

 

 ែូចជនោះ ( 25,13)v    

 គ. 3( ) 2( )w a b b c     

 ជគបាន 3[(2 3 ) ( 12 2 )] 2[( 12 2 ) (5 0 )]w i j i j i j i j           

    

3[(2 12 ) ( 3 2 )] 2[( 12 5 ) 2 ]

3( 10 ) 2( 17 2 )

30 3 34 4

( 30 34 ) ( 3 4 )

4 7

i i j j i i j

i j i j

i j i j

i i j j

i j

        

     

    

     

 

 

 ែូចជនោះ (4, 7)w    
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លំហាត្់ទី៣៦ 
 រករបដវងវុចិទ័្យរ ,a bនិងc  ជៅកនុងលំហាត់ទ្យើ៣៥។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 

 ជោយ  (2, 3) , ( 12 , 2)a b     នងិ (5 ,0)c   

 ជគបាន  2 2| | 2 ( 3) 4 9 13a        

    2 2| | ( 12) 2 144 4 148 2 37b         

    2 2| | 5 0 25 5c      
 ែូចជនោះ | | 13 , | | 2 37 , | | 5a b c    

លំហាត្់ទី៣៧ 

 ជគឱ្យពើរវុចិទ័្យរ a  និង b  ដែល 15
| |

4
a   និង 7

| |
8

b   ជហើយមុំ 
រវាងវុចិទ័្យរ a  និង b  គឺ 120o  ។ គណ ផលគុណស្កក ដលនន a  និង b។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 
 គណ ផលគុណស្កក ដលនន a  និង b  

 តមសមមតិកមមជគបាន 15 7 1
| | , | | , cos cos120

4 8 2

oa b       

 ជ ោះ | || | cos120oa b a b   
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   15 7 1

4 8 2

 
    

 
 

   7 15

64
   

 ែូចជនោះ 7
15

64
a b    

លំហាត្់ទី៣៨ 
 គណ ផលគុណស្កក ដលននវុចិទ័្យរ a  និង b ជោយែឹងថា៖ 

 ក.| | 12 , | | 6a b   និង មុរំវាង a  និង b  គឺ 60o។ 

 ខ. 3
| | 5 ,| |

2
a b   នងិ មុរំវាង a  និង b  គឺ 150o។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 
 គណ ផលគុណស្កក ដលននវុចិទ័្យរ a  និង b  

 ជោយែងឹថា៖ 

 ក.| | 12 , | | 6a b   និង មុរំវាង a  និង b  គឺ 60o  

 ជគបាន 1
cos60

2

o   

 ជ ោះ  | || | cos60oa b a b   

   1
12 6

2
a b    36  
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 ែូចជនោះ 36a b   

 ខ. 3
| | 5 ,| |

2
a b   នងិ មុរំវាង a  និង b  គឺ 150o  

 ជគបាន 2
cos150

2

o    

 ជ ោះ  | || | cos150oa b a b   

   3 2 3 10
5

2 2 4
a b

 
       

 
 

 ែូចជនោះ 3
10

4
a b    

លំហាត្់ទី៣៩ 

 ជគឱ្យពើរវុចិទ័្យរ a  និង b ដែល 1
| | | |

2
a b   ជហើយមុរំវាងវុចិទ័្យរ a  និង b  

គឺ 360o។ គណ ផលគុណស្កក ដលនន a  និង b។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 
 គណ ផលគុណស្កក ដលនន a  និង b  

 ជោយ 1
| | | |

2
a b   ជហើយមុំរវាងវុចិទ័្យរ a  នងិ b  គឺ 360o  

 ជគបាន cos cos360 1o    

 ជ ោះ   | || | cos360oa b a b   
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    1 1 1
(1)

2 2 4
a b      

 ែូចជនោះ 1

4
a b   

លំហាត្់ទី៤០ 
 បង្ហា ញថាសមភាពខាងជរាមពតិ ជោយជរបើនិយមន័យផលគុណ 
ស្កក ដល ចំជ ោះ៖ 

- មុំ 30o   ជ ោះ 3
| || |

2
a b a b  

- មុំ 120o   ជ ោះ 1
| || |

2
a b a b   

- មុំ 0o   ជ ោះ | || |a b a b  

- មុំ 180o   ជ ោះ | || |a b a b   

ដំស ោះប្ស្កយ 
 បង្ហា ញថាសមភាពពិតខាងជរាម ជោយជរបើនិយមន័យផលគុណ 
ស្កក ដល៖ 

- មុំ 30o    

  ជគបាន 3
cos cos30

2

o    

 ជ ោះ | || | cos30oa b a b   
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    3
| || |

2
a b  

 ែូចជនោះ 3
30 , | || |

2

o a b a b     ពិត 

- មុំ 120o   ជ ោះ 1
| || |

2
a b a b   

ជគបាន 1
cos cos120

2

o     

ជ ោះ | || | cos120oa b a b   

      1
| || |

2
a b

 
  

 
 

 ែូចជនោះ 1
120 , | || |

2

o a b a b      ពិត 

- មុំ 0o   ជ ោះ | || |a b a b  

ជគបាន cos cos0 1o    

ជ ោះ | || | cos0oa b a b   

       | || | 1a b  

 ែូចជនោះ 0 , | || |o a b a b     ពិត 

- មុំ 180o   ជ ោះ | || |a b a b   

ជគបាន cos cos180 1o     
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ជ ោះ | || | cos180oa b a b   

       | || | 1a b   

 ែូចជនោះ 180 , | || |o a b a b      ពិត 

លំហាត្់ទី៤១ 

 ABC  ជារតើជាណដកងរតង់កពូំល C  ជហើយ មុំ 30 , 60o oA B     
និង 2 , 3 , 1AB AC BC    ។ គណ ផលគុណស្កក ដលខាងជរាម៖ 

  ក. AB AC    ខ. CA CB    

  គ. AB BC    ឃ. AB CA  

ដំស ោះប្ស្កយ 

 គណ ផលគុណស្កក ដល៖ 

 ក. AB AC  

 តមរូបមនាៈ   | || | cosAB AC AB AC A   

 ជោយ  2 , 3AB AC  ,  3
cos cos30

2

oA    

 ជគបាន  3
2 3

2
AB AC    3  

 ែូចជនោះ 3AB AC   
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  ខ. CA CB   

 តមរូបមនាៈ   | || | cosCA CB CA CB C   

 ជោយ  3 , 1CA CB  ,  cos cos90 0oC    

 ជគបាន  3 1 0 0CA CB      

 ែូចជនោះ 0CA CB   

  គ. AB BC   

 ដត AB BC BA BC     

 តមរូបមនាៈ   | || | cosBA BC BA BC B   

 ជោយ  2, 1BA AB BC   ,  1
cos cos60

2

oB    

 ជគបាន  1
2 1 1

2
BA BC      

 ជ ោះ 1AB BC BA BC       

 ែូចជនោះ 1AB BC    

  ឃ. AB CA  

 ជគបាន AB CA AB AC     

 ជោយ  3AB AC   

 ជ ោះ 3AB CA    
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 ែូចជនោះ 3AB CA    

លំហាត្់ទី៤២ 
 រតើជាណដកងសមបាត ABC  មួយមាន A ជាមុំដកង។ 

តង a  ជារបដវងននរជងុ AB  រចួជយើងគូសប ទ ត់ដកង AM  ពើកពូំល A  
ជៅរជុង BC។ គណ ផលគុណស្កក ដលខាងជរាម៖ 

  ក. AB CB    ខ. BA CA  គ. AM BA  

ដំស ោះប្ស្កយ 
 គណ ផលគុណស្កក ដល៖ 

  ក. AB CB  

 ជោយ  AB CB BA BC    

 ដត  | || | cosBA BC BA BC B   

  2
| | , | | 2 , cos cos45

2

oBA a BC a B     

 ជគបាន 22
2

2
BA BC a a a      

  ឱំ្យ 2AB CB BA BC a     

 ែូចជនោះ 2AB CB a   
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   ខ. BA CA  

 ជោយ  BA CA AB AC    

 ដត  | || | cosAB AC AB AC A   

  | | , | | , cos cos90 0oAB a AC a A     
 ជគបាន 0 0AB AC a a      

  ឱំ្យ 0BA CA AB AC     

 ែូចជនោះ 0BA CA   

 គ. AM BA  

 ដត AM BA AM AB     

 តមរូបមនាៈ   | || | cosAM AB AM AB A   

 មុំ A  ជាមុំរវាង AM  នងិ AB  

 ជោយ  2
,

2 2

BC a
AM MB AB a    ,  2

cos cos45
2

oA    

 ជគបាន  
22 2

2 2 2

a a
AM AB a      

 ជ ោះ 
2

2

a
AM BA AM AB       

 ែូចជនោះ 
2

2

a
AM BA    
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លំហាត្់ទី៤៣ 
 គណ ផលគុណស្កក ដលននវុចិទ័្យរ a  និង b៖ 
 ក. ( 2,3) , (5 ,4)a b    

 ខ. 3 5a i j  , 4b i j    

 គ. ( 5, 3)a   ,   (2,6)b   

ដំស ោះប្ស្កយ 

 គណ ផលគុណស្កក ដលននវុចិទ័្យរ a  និង b៖ 

 ក. ( 2,3) , (5 ,4)a b    

 តមរូបមនា   1 1 2 2a b a b a b    

 ជគបាន ( 2)(5) (3)(4)a b     

    10 12

2

  


 

 ែូចជនោះ 2a b   

 ខ. 3 5a i j  , 4b i j    

 តមរូបមនា   1 1 2 2a b a b a b    

 ជគបាន (3)( 4) (5)(1)a b     
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    12 5

7

  

 
 

 ែូចជនោះ  7a b    

 គ. ( 5, 3)a   ,   (2,6)b   

 តមរូបមនា   1 1 2 2a b a b a b    

 ជគបាន ( 5)(2) (3)(6)a b     

    10 18

8

  


 

 ែូចជនោះ  8a b   

លំហាត្់ទី៤៤ 
 បង្ហា ញថា a b  ដែល (3, 4)a    នងិ (8, 6)b  ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 
 តមរូបមនា   1 1 2 2a b a b a b    

 ជគបាន (3)(8) ( 4)(6)a b     

    24 24

0

 


 

 ជោយ 0a b   ជគបាន a b  
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លំហាត្់ទី៤៥ 
 កំណត់មុំរវាងពើរវុចិទ័្យរ 

 ក. (1,0) , (0,2)a b   

 ខ. (1,1) , (2 ,0)a b   

 គ. ( 1,0) , (1,0)a b    

 ឃ. ( 3,0) , ( 1, 3 )a b     

 ង. (2,1) , (3, 6)a b    

ដំស ោះប្ស្កយ 

 កំណត់មុំរវាងពើរវុចិទ័្យរ៖ 

 តង   ជាមុំរវាងពើរវុចិទ័្យរ a  និង b  

 ក. (1,0) , (0,2)a b   

 ជគបាន 1 1 2 2

2 2 2 2

1 2 1 2

cos
| || |

a b a b a b

a b a a b b


 
 

 
 

    2 2 2 2

(1)(0) (0)(2)

1 0 0 2

0
0

2




 

 

 

 ជោយ cos 0   ជ ោះ 90o   
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 ែូចជនោះ 90o   

 ខ. (1,1) , (2 ,0)a b   

 ជគបាន 1 1 2 2

2 2 2 2

1 2 1 2

cos
| || |

a b a b a b

a b a a b b


 
 

 
 

    
2 2 2 2

(1)(2) (1)(0)

1 1 2 0




 
 

    2 2

22 2
   

 ជោយ 2
cos

2
   ជ ោះ 45o   

 ែូចជនោះ 45o   

 គ. ( 1,0) , (1,0)a b    

 ជគបាន 1 1 2 2

2 2 2 2

1 2 1 2

cos
| || |

a b a b a b

a b a a b b


 
 

 
 

    
2 2 2 2

( 1)(1) (0)(0)

( 1) 0 1 0

 


  
 

    1
1

1


    

 ជោយ cos 1    ជ ោះ 180o   

 ែូចជនោះ 180o   
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 ឃ. ( 3,0) , ( 1, 3 )a b     

 ជគបាន  1 1 2 2

2 2 2 2

1 2 1 2

cos
| || |

a b a b a b

a b a a b b


 
 

 
 

    
2

2 2 2

( 3)( 1) (0)( 3)

( 3) 0 ( 1) 3

  


   

 

    3 1

6 2
   

 ជោយ 1
cos

2
   ជ ោះ 60o   

 ែូចជនោះ 60o   

 ង. (2,1) , (3, 6)a b    

 ជគបាន  1 1 2 2

2 2 2 2

1 2 1 2

cos
| || |

a b a b a b

a b a a b b


 
 

 
 

    
2 2 2 2

(2)(3) (1)( 6)

2 1 3 ( 6)

 


  
 

    0
0

5 45
   

 ជោយ cos 0   ជ ោះ 90o   

 ែូចជនោះ 90o   
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លំហាត្់ទី៤៦ 
 គណ ផលគុណស្កក ដលខាងជរាម៖ 

 ក. (1,0) , (0,2)a b   ដែលមុំរវាងវុចិទ័្យរទាងំពើរជសមើ 90o។ 

 ខ. (1,1) , (2,0)a b   ដែលមុំរវាងវុចិទ័្យរទាងំពើរជសមើ 45o។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 
 គណ ផលគុណស្កក ដលខាងជរាម៖ 

 ក. (1,0) , (0,2)a b   ដែលមុំរវាងវុចិទ័្យរទាងំពើរជសមើ 90o  

 តមរូបមនា៖  
2 2 2 2

1 2 1 2

cos
| || |

a b a b

a b a a b b


 
 

 
 

     2 2 2 2
cos90

1 0 0 2

0
2

o a b

a b




 




 

    ឱំ្យ  2 0 0a b     

 ែូចជនោះ 0a b   

 ខ. (1,1) , (2,0)a b   ដែលមុំរវាងវុចិទ័្យរទាងំពើរជសមើ 45o។ 

 តមរូបមនា៖  
2 2 2 2

1 2 1 2

cos
| || |

a b a b

a b a a b b


 
 

 
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2 2 2 2

cos45
1 1 2 0

2

2 2 2

o a b

a b




 




 

    ឱំ្យ  2 2 2
2

2
a b


    

 ែូចជនោះ 2a b   

លំហាត្់ទី៤៧ 
 ជគឱ្យ ( 2 )p a t a b    នងិ 2q a b sa   ។ a   និង b  មិនរសបគ្នន  
ជហើយខុសពើសូនយ។ រកតនមលនន t  នងិ s  ជបើ p q ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 
 រកតនមលនន t  នងិ s  

 ជយើងមាន ( 2 )p a t a b    នងិ 2q a b sa    

  ជបើ p q  

 ជគបាន ( 2 ) 2a t a b a b sa      

   

2 2

2 2 0

2 0

( 1 ) (2 1) 0

a at tb a b sa

a at tb a b sa

a at sa tb b

a t s b t

    

     

     

     
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ជោយ  a   នងិ b  មិនរសបគ្នន  ជហើយខុសពើសូនយជគបាន 

  
1 0

1
2 1 0

2

t s

t t

   


 
   

 

 1 1

2 2
t s     

ែូចជនោះ 1 1
,

2 2
t s    

លំហាត្់ទី៤៨ 
 ជគឱ្យ 2 (3 4 )p a t a b    នងិ 5 2q a sa b   ។ a  និង b  
មិនរសបគ្នន  ជហើយខុសពើសូនយ។ រកតនមលនន t  និង s  ជបើ p q ។ 

ដំស ោះប្ស្កយ 
 រកតនមលនន t  នងិ s  

 ជយើងមាន 2 (3 4 )p a t a b    និង 5 2q a sa b    

  ជបើ p q  

 ជគបាន 2 (3 4 ) 5 2a t a b a sa b      

   
2 3 4 5 2

2 3 4 5 2 0

3 3 4 2 0

a ta tb a sa b

a ta tb a sa b

a ta sa tb b

    

     

     
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   ( 3 3 ) (4 2) 0a t s b t       
ជោយ  a   នងិ b  មិនរសបគ្នន  ជហើយខុសពើសូនយជគបាន 

  
3 3 0

1
4 2 0

2

t s

t t

   


 
   

 

 1 3

2 2
t s     

ែូចជនោះ 1 3
,

2 2
t s    

លំហាត្់ទី៤៩  
 ជបើ M ដចក AB  តមផលជធៀប 2 :3 នងិ O  ជាចណុំចមនិជៅជលើ AB។ 
បង្ហា ញថា  5 3 2m a b   ដែល ,m OM a OA   នងិ b OB ។  
ដំស ោះប្ស្កយ 
បង្ហា ញថា  5 3 2m a b   
 
 
 
 
 
តមវធិើដចកកនុង ជគជឃើញថា M  ដចក AB  តមផលជធៀប 2 :3  
ជ ោះជគអាចសរជសរៈ 

O

( )A a


( )M m


( )B b


32

a


m


b

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2

3 2

2
( )

5

5 5 2 2

5 3 2

AM AB

m a b a

m a b a

m a b




  

  

 

 

 ែូចជនោះ 5 3 2m a b   ពិត 
លំហាត្់ទី៥០ 
 រកកូអរជោជនននចំណុច C  ដែលដចកអងកត់  AB  ខាងកនុង 
ដែលភាា ប់ចំណុចពើរ (2,3)A  និង ( 2,4)B   តមផលជធៀប 2 :1។ 
ដំស ោះប្ស្កយ 
រកកូអរជោជនននចំណុច C  ដែលដចកអងកត់  AB  ខាងកនុង 
 តមរូបមនា ,A B A B

C C

nx mx ny my
C x y

m n m n

  
  

  
 

 ជោយ (2,3)A  , ( 2,4)B   , : 2 :1m n   
 ជគបាន  (1)(2) (2)( 2) (1)(3) (2)(4)

,
2 1 2 1

C
   

 
  

 

   2 11
,

3 3
C
 
 
 

 

 ែូចជនោះ កូអរជោជនននចំណុច C  គ ឺ 2 11
,

3 3
C
 
 
 
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O  

3  2  
Q  

p


 

P  
R  

r


 
q


 

លំហត ទ់៥១ 

រកកូអរេដេនៃនចំណ ុចC  ែដលែចកអង�ត់   AB  ខងក�ុង
ែដលភា �ប់ចំណ ុចពីរ ( 1,2)A −  និង  (3,1)B  តមផលេធៀប3: 2។ 

ដំេណះ្រ 

រកកូអរេដេនៃនចំណ ុចC  ែដលែចកអង�ត់   AB  ខងក�ុ 

 តមរូបមន� ,A B A B
C C

nx mx ny myC x y
m n m n
+ + = = + + 

 

 េដយ ( 1,2)A −  , (3,1)B  , : 3 : 2m n =  

 េគបាន (2)( 1) (3)(3) (2)(2) (3)(1),
3 2 3 2

C − + + 
 + + 

 

   7 7,
5 5

C  
 
 

 

 ដូចេនះ កូអរេដេនៃនចំណ ុ C គឺ 7 7,
5 5

C  
 
 

  

លំហត ទ់៥២ 

េបី R ែចក PQ  តមផលេធៀប3: 2។ 

 ក. បំេពញនូវចេនា � 

 
( ) ....

( ) ....

i PR PQ

ii QR QP

=

=

 

 
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 ខ. បង �ញ PR


 និង  QR


 ជាអនុគមន៍ៃនវុិច ទ័រទីតំ p


 និង q


។ 

ដំេណះ្រ 

 ក. បំេពញនូវចេនា � 

  

3( )
5
2( )
5

i PR PQ

ii QR QP

=

=

 

 

 

 ខ. បង �ញ PR


 និង  QR


 ជាអនុគមន៍ៃនវុិច ទ័រទីតំ p


 និង q


 

 តមសំណ ួរ (ក) េគេឃីញថ 3
5

PR PQ=
 

 

 ែត  PQ q p= −
  

 េនាះេគបា 

  3 ( )
5

PR q p= −
  

 

 ដូចគា�ែដរ  2
5

QR QP=
 

 ែត   QP p q= −
  

 

 េនាះេគបាន 2 ( )
5

QR p q= −
  

 

 ដូចេនះ   3 ( )
5

PR q p= −
  

  ,   2 ( )
5

QR p q= −
  
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លំហត ទ់៥៣ 

 រកសមីករប ា៉រ៉ែ  

 ក. បនា �ត់កត់តមចំណ (2,3)  និង វុិចទ័រ ្របាប់ទិ (1,2)u =


។ 

 ខ. បនា �ត់កត់តមចំណ ( 4, 0) និង វុិចទ័រ ្របាប់ទិ ( 3 ,2)u −


។ 

ដំេណះ្រ 

 រកសមីករប ា៉រ៉ែ  

 ក. បនា �ត់កត់តមចំណ (2,3)  និង វុិចទ័ រ្របាប់ទិ (1,2)u =


 

 សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិ op p tu= +
  

 

 េគបា (2,3) (1 ,2)p t= +


 

 សមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា   0

0

2
3 2

x x at x t
y y bt y t
= + = + 

⇒ = + = +
 

 ខ. បនា �ត់កត់តមចំណ ( 4, 0) និង វុិចទ័រ ្របាទិស  ( 3 ,2)u −


 

 សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិ op p tu= +
  

 

 េគបា (4,0) ( 3,2)p t= + −


 

 សមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា   0

0

4 3
2

x x at x t
y y bt y t
= + = − 

⇒ = + =
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លំហត ទ់៥៤ 

 េគឱ្យបនា�ត L  េហីយកត់តមចំណុ  oP  ្រសបេទនឹu


។ 

 រកសមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា  L  និងរកសមីករបនា�ត L  ចំេពះ 

 ក. (2 ,7 ) , (1,2)oP u =


 

 ខ. (10 , 2 ) , ( 2,5)oP u− = −


 

 គ. (4 ,9 ) , (7,5)oP u =


 

 ឃ. (4 , 3 ) , ( 2,3)oP u− = −


 

ដំេណះ្រ 

 រកសមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា  L  និងរកសមីករបនា�ត L  ចំេពះ 

 ក. (2 ,7 ) , (1,2)oP u =


 

 សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិ op p tu= +
  

 

 េគបា (2,7) (1,2)p t= +


 

 សមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា   0

0

2
7 2

x x at x t
y y bt y t
= + = + 

⇒ = + = +
 

 សមីករៃនបនា�ត L គឺតមសមីករបា៉  រ៉ែម៉តៃនបនា�ត  

  72 ,
2

yt x t −
= − =   



ក្រមងលំហត គ់ ណិ តវិេ្រជីសេ រី សពិេស                                  វុិចទរ័ក�ងុប�ង ់

 

 

103 

 ផ�ឹមសមីករទំងពីរ េគបា 72 7 2 4
2

yx y x−
− = ⇒ − = −  

 េនាះ 2 4 7 2 3y x x= − + = +  

 ដូចេនះ  សមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា  L គឺ 2 , 7 2x t y t= + = +  

 និងសមីករបនា�ត L គឺ 2 3y x= +  

 ខ. (10 , 2 ) , ( 2,5)oP u− = −


 

 សមីករប ា៉រ៉ែម៉ត ង់វុិចទ័រ  op p tu= +
  

 

 េគបា (10, 2) ( 2,5)p t= − + −


 

 សមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា   0

0

10 2
2 5

x x at x t
y y bt y t
= + = − 

⇒ = + = − +
 

 សមីករៃនបនា�ត L គឺតមសមីករបា៉  រ៉ែម៉តៃនបនា�ត  

  10 2,
2 5

x yt t− +
= =

−
  

 ផ�ឹមសមីករទងពីរ េគបាន៖ 10 2 2 4 5 50
2 5

x y y x− +
= ⇒ − − = −

−
 

 េនាះ 5 50 4 5 46 5 23
2 2 2

x xy x− + −
= = = − +

− −
 

 ដូចេនះ  សមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា  L គឺ 10 2 , 2 5x t y t= − = − +  

 និងសមីករបនា�ត L គឺ 5 23
2

y x= − +  
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 គ. (4 ,9 ) , (7,5)oP u =


 

 សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិ op p tu= +
  

 

 េគបា (4,9) (7,5)p t= +


 

 សមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា   0

0

4 7
9 5

x x at x t
y y bt y t
= + = + 

⇒ = + = +
 

 សមីករៃនបនា�ត L គឺតមសមីករបា៉  រ៉ែម៉តៃនបនា�ត  

  4 9,
7 5

x yt t− −
= =   

 ផ�ឹមសមីករទំងពីរ េគបា 4 9 7 63 5 20
7 5

x y y x− −
= ⇒ − = −  

 េនាះ 5 20 63 5 43 5 43
7 7 7 7

x xy x− + +
= = = +  

 ដូចេនះ  សមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា  L គឺ 4 7 , 9 5x t y t= + = +  

 និងសមីករបនា�ត L គឺ 5 43
7 7

y x= +  

 ឃ. (4 , 3 ) , ( 2,3)oP u− = −


 

 សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិ op p tu= +
  

 

 េគបា (4, 3) ( 2,3)p t= − + −


 

 សមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា   0

0

4 2
3 3

x x at x t
y y bt y t
= + = − 

⇒ = + = − +
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 សមីករៃនបនា�ត L គឺតមសមករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា�ត់   

  4 3,
2 3

x yt t− +
= =

−
  

 ផ�ឹមសមីករទំងពីរ េគបា 4 3 2 6 3 12
2 3

x y y x− +
= ⇒ − − = −

−
 

 េនាះ 3 12 6 3 6 3 3
2 2 2

x xy x− + −
= = = − +

− −
 

 ដូចេនះ  សមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា  L គឺ 4 2 , 3 3x t y t= − = − +  

 និងសមីករបនា�  L គឺ 3 3
2

y x= − +  

លំហត ទ់៥៥ 

 កំណត់សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័រៃនបន  AB  ក�ុងករណីនីមួយ ៗ 
ខងេ្រក 

 ក. (4, 3) , ( 2 , 5)A B− −  

 ខ. 3( , 4) , (2 , 4)
2

A B− − −  

ដំេណះ្រ 

 កំណត់សមីករបា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់វុិចទ័រៃនបនា     AB  ក�ុងករណីនីមួយ ៗ 
ខងេ្រក 

 ក. (4, 3) , ( 2 , 5)A B− −  



ក្រមងលំហត គ់ ណិ តវិេ្រជីសេ រី សពិេស                                  វុិចទរ័ក�ងុប�ង ់

 

 

106 

 សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិ : ( )AB p a t b a= + −
   

 

 េនា  : (4, 3) [( 2,5) (4, 3)]AB p t= − + − − −


 

 េគបាន : (4 , 3) [( 2 4),(5 3)]AB p t= − + − − +


 

    (4 , 3) ( 6, 8)p t= − + −


 

ដូចេនះ 

 សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័រៃនបន  AB គឺ : (4, 3) ( 6 ,8)AB p t= − + −


 

ខ. 3( , 4) , (2 , 4)
2

A B− − −  

 សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិ : ( )AB p a t b a= + −
   

 

 េនា  3 3: ( , 4) [(2, 4) ( , 4)]
2 2

AB p t= − − + − − − −


 

 េគបាន 3 3: ( , 4) [(2 ), ( 4 4)]
2 2

AB p t= − − + + − +


 

    3 7( , 4) ( ,0)
2 2

p t= − − +


 

ដូចេនះ 

សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័រៃនបន  AB គឺ 3 7: ( , 4) ( ,0)
2 2

AB p t= − − +

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លំហត ទ់៥៦ 

 រកសមីករៃនបនា�ត  L ែដលកត់តមចំណុ  (4 , 3)oP  េហីយែកងេទ
នឹងវុិចទ័រណរ មា៉ល់  (5 , 2)n =



។ 

ដំេណះ្រ 

 រកសមីករៃនបនា�ត L  

 តមសមីករៃនបនា�ត់ែដលកត់តម  ច ( , )o o oP x y  េហីយែកង 
េទនឹងវុិច ទ័រ ( , )n a b=



 គឺ ( ) ( ) 0o oa x x b y y− + − =  េគបាន 

  
5( 4) 2( 3) 0
5 20 2 6 0
5 2 26 0

x y
x y
x y

− + − =
− + − =
+ − =

 

 ដូចេនះ សមីករៃនបនា�ត L គឺ 5 2 26 0x y+ − =  

លំហត ទ់៥៧ 

 រកចំណុច ្របសព�ចំេពះគូៃនបនា�  

 ក. (1, 2) (1 , 1)r s= +


 និង  (3, 2) (1 , 4)r t= − +


 

 ខ. (3, 1) (4 , 2)r s= + −


 និង  (1, 2) ( 6 , 3)r t= + −


 

ដំេណះ្រ 

 រកចំណុច ្របសព�ចំេពះគូៃនបនា�  
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 ក. (1, 2) (1 , 1)r s= +


 និង  (3, 2) (1 , 4)r t= − +


 

 សរេសរសមីករទំងពីរជាទ្រមង់បា៉រ៉ែម៉តៃនបនា�    

 1 , 2x s y s= + = +  (1)  និង   3 , 2 4x t y t= + = − +  (2)  

 បនា �ត់ទំងពីរ្របសព�គ ា� េនេ 

  (1 , 2 ) (3 , 2 4 )s s t t+ + = + − +  

 េគបាន 1 3 2s t s t+ = + ⇒ = +  

   2 2 4 2 ( 2) 2 4s t t t+ = − + ⇒ + + = − +  

   

2 2 2 4
4 4 2
3 6

2

t t
t t
t

t

+ + = − +
− = +
=
=

 

 េនាះ  4s =  

 (យក 4s = េទជំនួសក�ុងសមីករបនា�ត់ទីម ួយ ឬ
2t = េទជំនួសក�ុងសមីករទីពីរក៏ប 

 េយីងបាន កូអរេដេនចំណុច្របសព� (5 ,6)  

 ដូចេនះ កូអរេដេនចំណ ុច្របសព� (5 ,6)  

 ខ. (3, 1) (4 , 2)r s= + −


 និង  (1, 2) ( 6 , 3)r t= + −


 

 សរេសរសមីករទំងពីរជាទ្រមង់បា៉រ៉ែម៉តៃនបនា�    
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 3 4 , 1 2x s y s= + = −  (1)  និង  1 6 , 2 3x t y t= − = +  (2)  

 បនា �ត់ទំងពីរសព�គា� េនេពលែ  

  (3 4 ,1 2 ) (1 6 , 2 3 )s s t t+ − = − +  

 េគបាន 4 2 2 13 4 1 6
6 3 3

ss t t s+
+ = − ⇒ = = − −

−
 

   2 11 2 2 3 1 2 2 3
3 3

s t s s − = + ⇒ − = + − − 
 

 

   1 2 2 2 1s s− = − −  

 េនាះ  0 0s =  ពិត 

 េយីងបាន បនា�ត់ទំងព ីរ្រសបគា� ែត មិន្រត  

 ដូចេនះ បនា �ត់ទំងពីរ នកូអរេដេនចំណ ុច្របសេទ 

លំហត ទ់៥៨ 

 រកវុិចទ័រណរ មា៉ល់ៃនបនា�ត   

 ក. 3 4 5 0x y− + =  

 ខ. 2 4 0x y− + − =  

 គ. 3 0x y+ − =  

 ឃ. 4 3 15 0x y− + =  
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ដំេណះ្រ 

រកវុិចទ័រណរ មា៉ល់ៃនបនា�ត   

 ក. 3 4 5 0x y− + =  

 សមីករខងេលីអចសរេ 0ax by c+ + =  

 េនាះេគបាន វុិចទ័រណរមា៉ល់ៃនបនា�ត    ( , )n a b


 

 នាំឱ្ (3, 4)n = −


 

 ដូចេនះ វុិចទ័រណរ មា៉ល់ៃនបនា�   គឺ (3, 4)n = −


 

 ខ. 2 4 0x y− + − =  

 សមីករខងេលីអចសរេ 0ax by c+ + =  

 េនាះេគបាន វុិចទ័រណរមា៉ល់ៃនបនា�ត    ( , )n a b


 

 នាំឱ្ ( 1,2)n = −


 

 ដូចេនះ វុិចទ័រណរ មា៉ល់ៃនបនា�   គឺ ( 1,2)n = −


 

 គ. 3 0x y+ − =  

 សមីករខងេលីអរេសរ  0ax by c+ + =  

 េនាះេគបាន វុិចទ័រណរមា៉ល់ៃនបនា�ត    ( , )n a b


 

 នាំឱ្ (1, 1)n =


 



ក្រមងលំហត គ់ ណិ តវិេ្រជីសេ រី សពិេស                                  វុិចទរ័ក�ងុប�ង ់

 

 

111 

 ដូចេនះ វុិចទ័រណរ មា៉ល់ៃនបនា�   គឺ (1, 1)n =


 

 ឃ. 4 3 15 0x y− + =  

 សមីករខងេលីអចសរេ 0ax by c+ + =  

 េនាះេគបាន វុិចទ័រណរមា៉ល់ៃនបនា�ត    ( , )n a b


 

 នាំឱ្ (4, 3)n = −


 

 ដូចេនះ វុិចទ័រណរ មា៉ល់ៃនបនា�   គឺ (4, 3)n = −


 

លំហត ទ់៥៩ 

 រកសមីករៃនបនា�ត់ែដលកត  

 ក. ចំណុច  ( 2,5)−  េហីយែកងេទនឹងវុិច ទ័រ ( 1,2)n = −


។ 

 ខ. ចំណុច  (0 , 3) េហីយែកងេទនឹងវុិច ទ័រ (1,1)n =


។ 

ដំេណះ្រ 

 រកសមីករៃនបនា�ត់ែដលកត  

 ក. ចំណុច  ( 2,5)−  េហីយែកងេទនឹងវុិច ទ័រ ( 1,2)n = −


 

 តមសមីករៃនបនា�ត់ែដលកត់តម  ច ( , )o o oP x y  េហីយែកង 
េទនឹងវុិច ទ័រ ( , )n a b=



 គឺ ( ) ( ) 0o oa x x b y y− + − =  េគបាន 
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( 2) 2( 5) 0

2 2 10 0
2 12 0

x y
x y
x y

− + + − =
− − + − =
− + − =

 

 ដូចេនះ សមីករៃនបនា�ត L គឺ 2 12 0x y− + − =  

 ខ. ចំណុច  (0 , 3) េហីយែកងេទនឹងវុិច ទ័រ (1,1)n =


 

 តមសមីករៃនបនា�ត់ែដលកត់តម  ច ( , )o o oP x y  េហីយែកង 
េទនឹងវុិច ទ័រ ( , )n a b=



 គឺ ( ) ( ) 0o oa x x b y y− + − =  េគបាន 

  
( 0) ( 3) 0

3 0
x y

x y
− + − =
+ − =

 

 ដូចេនះ សមីករៃនបនា�ត L គឺ 3 0x y+ − =  

លំហត ទ់៦០ 

  រកសមីករៃនបនា�ត់ L  ែដលកត់តមចំណុ  ( 1 , 2)oP −  េហីយែកង 
េទនឹងវុិច ទ័រណរមា៉ល  (1 , 2)n = −



។ 

ដំេណះ្រ 

  តមសមីករៃនបនា�ត់ែដលកត់តម  ច ( , )o o oP x y  
េហីយែកង េទនឹងវុិច ទ័រ ( , )n a b=



 គឺ ( ) ( ) 0o oa x x b y y− + − =  េគបាន 

  
( 1) ( 2)( 2) 0

1 2 4 0
2 5 0

x y
x y
x y

+ + − − =
+ − + =
− + =
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 ដូចេនះ សមីករៃនបនា�ត L គឺ 2 5 0x y− + =  

លំហត ទ់៦១ 

 រកចមា �យរវងចំណុ  (2 , 5)P −  និងបនា �ត់4 3 7 0x y− + = ។ 

ដំេណះ្រ 

 រកចមា �យរវងចំណ P េទបនា�  

 តមរូបមន�ចមា�  1 1
2 2

| |ax by cd
a b
+ +

=
+

េគបា 

  
2 2

| (4)(2) ( 3)( 5) 7 |
4 ( 3)

d + − − +
=

+ −
 

  | 8 15 7 | 30 6
516 9

d + +
= = =

+
 

 ដូចេនះ ចមា �យរវងចំណ P េទបនា� ត់ 6d =  

លំហត ទ់៦២ 

 បង �ញថាសមីករវុិចទ័រៃនរង�ង់ែដល  ( )A a


 និង  ( )B b


 ជាចំណ ុច
ចុងសងខងៃន អង�ត់ផ�ិត ( ) ( ) 0p a p b− ⋅ − =

   

 ែដល  ( )P p


 ជាចំណ ុច
ចល័តេនេលីរង�ង់ 

ដំេណះ្រ 

 បង �ញថាសមីករវុិចទ័រៃនរង�ង់ ( ) ( ) 0p a p b− ⋅ − =
   

 



ក្រមងលំហត គ់ ណិ តវិេ្រជីសេ រី សពិេស                                  វុិចទរ័ក�ងុប�ង ់

 

 

114 

 េដយ A B  ជាអង�ត់ផ�ិតៃនរង�ង់ េហ យP  ជាចំណ ុចចល័តេនេលីរង�ង
េគបាន ABP  ជា្រតីេកណែកង្រP  (្រតីេកណចរឹកកន�ះរង�ង  

 តមផលគុណស�ែលេគបា  0 (1)PA PB⋅ =
 

 

 េដយ PA a p= −
  

 និង PB b p= −
  

 េនាះ(1) អចសរេសរ 

   ( )( ) 0a p b p− − =
   

 ឬ ( )( ) 0p a p b− − =
   

 ពិត 

 ដូចេនះ សមីករវុិច ទ័រៃនរង�ង់គ ( ) ( ) 0p a p b− ⋅ − =
   

 

លំហត ទ់៦៣ 

 តងចំណ ុចមួយ ( )oP p


េនេលីរង�ង់ែដលមានផត  ( )C c


 និងកំr  ។ 
បង �ញថា សមីករវុិចទ័រៃនបនា�ត់ប៉ះេទនឹងរង�ង់េនះ្រតង់    oP  គឺ 

2( ) ( )op c p c r− ⋅ − =
   

 ែដល  ( )P p


 ជាចំណ ុចចល័តេនេលីបនា �ត់ប 

ដំេណះ្រ 

បង �ញថា សមីករវុិចទ័រៃនបនា�ត់ប៉ះេទនឹងរង�ង់្រតង់    oP  គឺ  

 2( ) ( )op c p c r− ⋅ − =
   

 

តមរូប េគបា | || | coso oCP CP CP CP θ⋅ =
   

 

 ែត  | |cos
| |

oCP
CP

θ =


  

 នាំឱ្ 2 2| || || | | | (1)
| |

o
o o o

CPCP CP CP CP CP r
CP

⋅ = × = =


    

  
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 ែត CP p c= −
  

 និង  o oCP p c= −
  

 ជំនួសក�ុង (1) 

 េគបាន 2( )( )op c p c r− − =
   

ពិត 

ដូចេនះ សមីករវុិច ទ័រៃនបនា�ត់ប៉ះ េទនឹងរង�ង់្រតង់ចំ  oP  គឺ  

 2( ) ( )op c p c r− ⋅ − =
   

 

 

 

 

 

 

 

 

លំហត ទ់៦៤ 

 តងចំណ ុចPជាចំណ ុចេនេលីរង�ង់ែដលមានសមី 2 2 41x y+ =  
េហីយែដល កូអរេដេនៃនP  គឺ (4,5)។ រកសមីករៃនបនា�ត់ប៉ះ្រត P  ។ 
េគកំណត់ថាបនា�ត់ប៉ះ្រត P  គឺជាបនា�ត់ែកង្រតង់េទ OP



។ 

ដំេណះ្រ 

0( )oP p
→

( )P p
→

( )C c
→ •

o
x'x

y

'y
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រកសមីករៃនបនា�ត់ប៉ះ្រត P  

 តង  ( , )P x y េលីបនា �ត់ប៉ះ េនាះេគ 

   ' 0OP PP⋅ =
 

 (ពីេ្រពOP ⊥ ∆


) 

 េដ (4,5)OP =


 និង  ' ( 4, 5)PP x y= − −


 

 េនាះេគបា ' (4,5) ( 4, 5)OP PP x y⋅ = ⋅ − −
 

 

      
4( 4) 5( 5)
4 16 5 25 4 5 41

x y
x y x y

= − + −
= − + − = + −

 

 ដូចេនះ សមីករៃនបនា�ត់ប៉ះ្រ  P គឺ 4 5 41 0x y+ − =     

2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17-1-2-3-4-5-6-7-8-9-10-1112

2
3
4
5
6
7
8
9

10
11
12
13

-1
-2
-3
-4
-5
-6
-7
-8

0 1

1

x

y
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លំហត ទ់៦៥ 

បង �ញថាមុំចរឹកកន�ះរង�ង់ជាមុំ  

 

 

 

 

ដំេណះ្រ 

 បង �ញថាមុំចរឹកកន�ះរង�ង់ជាមុ  

 េដយ AB  ជាអង�ត់ផ�ិតៃនរង�ង់េហីយCជាចំណ ុចេនេលីរង�ង់េនាះម
ACB∠ គឺជាមុំែកង។ យកO  ជាផ�ិតរង�ង់ែដលមានកr។ 

 េហីយតងa


 ជាវុិច ទ័រទីតំងៃនចំណុ  A  និងb


 
ជាវុិច ទ័រទីតំងៃនចំណ B  ។ 

 េបី  OC c=
 

 េនាះេគបា 2 2 0, ( )( ) 0c a c a c a− = − + =   

 ឬ ( )( ) 0c a c b− − =  េនា 0AC BC⋅ =
 

 

 នាំឱ្ AC BC⊥
 

 ែកង្រតង់C  

 ដូចេនះ មុំចរឹ កកន�ះរង�ង់ជាមុំែក 

A a
→ 
 
 

B b
→ 
 
 

C c
→ 
 
 

O
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លំហត ទ់៦៦ 

 តងH ជាចំណ ុច្របសព�ៃ ABC∆  េហីយតងP  ជាចំណ ុចែដល

េផ��ងផា �ត់ 1 ( )
2

HP HA HB HC= + +
   

 ។ 

 ក. េបី M  ជាចំណ ុចកណា�លៃន រជBC  បង �ញថ 2HA MP=
 

។ 

 ខ.បង �ញថP  ជាផ�ិតរង�ង់ចរឹ កក�ុងៃ ABC∆ ។ 

ដំេណះ្រ 

 ក. េបី M  ជាចំណ ុចកណា�លៃន រជBC  បង �ញថ 2HA MP=
 

  

 

 

 

 

 

 តមរូប និងតសម�តិកម�េគបាន 

  

1 ( )
2
1 (1)
2 2

HP HA HB HC

HB HCHA

= + +

+
= +

   

 



 

HP

A

B CM
•

•



ក្រមងលំហត គ់ ណិ តវិេ្រជីសេ រី សពិេស                                  វុិចទរ័ក�ងុប�ង ់

 

 

119 

 េដយ
2

HB HC HM+
=

 



 

 (1) គឺ 1 1
2 2

HP HA HM HP HM HA= + ⇒ − =
     

 

 េនាះ 1 2
2

MP HA MP HA= ⇔ =
   

 

 ដូចេនះ 2HA MP=
 

 

 ខ.បង �ញថP  ជាផ�ិរង�ង់ចរឹ កក�ុងៃន ABC∆  

 េដយ 2HA MP=
 

 េនាះHA MP  និង M ជាចំណ ុចកណា�លៃ BC  
េនាះMP BC⊥  េនាះេគបា AH BC⊥ ។ 

 ្រសយដូចគា�ែដ  

 យកNជាចំណ ុចកណា�លៃន រជ AB  េនាះNP AB⊥  

 យក L  ជាចំណ ុចកណា�លៃន រជ AC  េនាះLP AC⊥  

 េនាះេគបាP  ជាផ�ិតរង�ង់ចរឹក េ្រកៃន្រត ABC។ 

លំហត ទ់៦៧ 

 បង �ញថា ចំេពះ្រតីABC  េគបាន 2 2 2 2 cosa b c bc A= + − ។ 

ដំេណះ្រ 

 ត AB p=
 

 , AC q=
 
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B  

A  
C  

a  c  

b  

 

 េនាះBC BA AC= +
  

 

   AB AC q p= − + = −
   

 

  

2 2

2 2

2 2

( )

| | | | 2

2 | || | cos
2 cos

a BC BC q p

q p p q

AC AC AB AB q p A
b c bc A

= ⋅ = −

= + − ⋅

= ⋅ + ⋅ −

= + − ⋅

   

   

     

 

ដូចេនះ ចំេពះ្រតីេ ABC  េគបា 2 2 2 2 cosa b c bc A= + −  

លំហត ទ់៦៨ 

  

 

 

  

 

ABCDEF  ជាឆេកណនិយ័តែដលមានផO  ។ 

 េបី  AB p=
 

 និង BC q=
 

 ។ បង �ញជាអនុគមន៍ៃ p


 និង q


៖ 

 ក.AC


  ខ.OA


  គ.AF


  ឃ.CF


 

A B

C

DE

F
O
•
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ដំេណះ្រ 

 បង �ញវុិច ទ័រខងេ្រកមជាអនុគម p


 និង q


៖ 

 តមរូ 

 ក.AC


 

 AC AB BC

p q

= +

= +

  

 

 

 ដូចេនះ AC p q= +
  

 

 ខ.OA


  

 
( )

OA OC CA

AB AC

p p q

OA q

= +

= −

= − +

= −

  

 

  

 

 

 ដូចេនះ OA q= −
 

 

 គ.AF


 

 
( )

AF AO OF

OA AB

q p

AF q p

= +

= − −

= − − −

= −

  

 

 

  
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 ដូចេនះ AF q p= −
  

 

  ឃ.CF


 

 
2

2

2

CF CO

AB

p

=

= −

= −

 





 

 ដូចេនះ 2CF p= −
 

 

លំហត ទ់៦៩ 

 សរេសរសមីករបនា�ត់កត់តមចំ   Aេហីយ្រសបនឹងវុិច ទ័រv


 
ក�ុងករណី៖  

 ក. ( 3, 2) , ( 1 , 2)A v− = − −


   

 ខ. ( 1, 1) , (2 , 3)A v− =


 

 គ. (3, 2) , ( 1 , 2)A v− = −


 

ដំេណះ្យ 

 សរេសរសមីករបនា�ត់កត់តមចំ   Aេហីយ្រសបនឹងវុិច ទ័រv


 
ក�ុងករណី៖  

 ក. ( 3, 2) , ( 1 , 2)A v− = − −


  

 តង L  ជាបនា�ត់កត់  ( 3, 2)A −  េហីយ្រសបេទនឹ ( 1, 2)v = − −

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 េនាះេគបានសមីករៃនបនា L  គឺ p a tv= +
  

  

 េយីងបាន ( 3, 2) ( 1 , 2)p t= − − + − −


 

 3
2 2

x t
y t
= − −

⇒  = − −
 

 េដយបំបាតt  េនាះេគបានសមីករបនា L៖ 

 2 3 2 4
2

y x y x+
= − − ⇒ = +

−
 

 ដូចេនះ សមីករបនា�ត  : 2 4 0L y x− − =  

 ខ. ( 1, 1) , (2 , 3)A v− =


 

 តង L  ជាបនា�ត់កត់  ( 1, 1)A −  េហីយ្រសបេទនឹ (2,3)v =


  

 េនាះេគបានសមីករៃន ត់ L  គឺ p a tv= +
  

  

 េយីងបាន ( 1,1) (2 ,3)p t= − +


 

 
1 2

1 3
x t
y t
= − +

⇒  = +
 

 េដយបំបាតt  េនាះេគបានសមីករបនា L៖ 

 1 1 2 3 5
3 2

y x y x− +
= ⇒ = +  

 ដូចេនះ សមីករបនា�ត  :2 3 5 0L y x− − =  

 គ. (3, 2) , ( 1 , 2)A v− = −

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 តង L  ជាបនា�ត់កត់  (3, 2)A −  េហីយ្រសបេទនឹ ( 1,2)v = −


  

 េនាះេគបានសមីករៃនបនា L  គឺ p a tv= +
  

  

 េយីងបាន (3, 2) ( 1 ,2)p t= − + −


 

 3
2 2

x t
y t
= −

⇒  = − +
 

 េដយបំបាតt  េនាះេគបានសមីករបនា L៖ 

 2 3 2 4
2

y x y x+
= − ⇒ = − +  

 ដូចេនះ សមីករបនា�ត  : 2 4 0L y x+ − =  

លំហត ទ់៧០ 

 សរេសរសមីករបនា�ត់កត់តមចំ  P  េហីយែកងនឹងវុិចទ័រ  v


 

ក�ុងករណី៖  

 ក. (4, 0) , (1 , 2)P v =


 

 ខ. 1(4, 3) , ( , 3)
2

P v− =


 

 គ. ( 1, 2) , (2 , 3)P v− − =


 

ដំេណះ្រ 
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 សរេសរសមីករបនា� កត់តមចំណុ P  េហីយែកងនឹងវុិចទ័រ 
v


ក�ុងករណី៖  

 ក. (4, 0) , (1 , 2)P v =


 

តLជាបនា�ត់កត់តមចំណ   ( , )o oP x y  េហីយែកងេទនឹងវុិច ទ័រ ( , )v a b


  

 េនាះេគបានសមីករបនា L  គឺ 

 តមរូបមន� ( ) ( ) 0o oa x x b y y− + − =  

 េគបាន  ( 4) 2( 0) 0x y− + − =  

    
4 2 0
2 4 0

x y
x y
− + =
+ − =

 

 ដូចេនះ សមីករបនា� L  គឺ : 2 4 0L y x+ − =  

 ខ. 1(4, 3) , ( , 3)
2

P v− =


 

 តLជាបនា�ត់កត់តមចំណ   ( , )o oP x y  េហីយែកងេទនឹងវុិច ទ័រ

( , )v a b


  

 េនាះេគបានសមីករបនា L  គឺ 

 តមរូបមន� ( ) ( ) 0o oa x x b y y− + − =  

 េគបាន  1 ( 4) 3( 3) 0
2

x y− + + =  
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1 2 3 9 0
2

13 7 0
2

x y

y x

− + + =

+ + =
 

 ដូចេនះ សមីករបនា� L  គឺ 1: 3 7 0
2

L y x+ + =  

 គ. ( 1, 2) , (2 , 3)P v− − =


 

 តLជាបនា�ត់កត់តមចំណ   ( , )o oP x y  េហីយែកងេទនឹងវុិច ទ័រ

( , )v a b


  

 េនាះេគបានសមីករបនា L  គឺ 

 តមរូបមន� ( ) ( ) 0o oa x x b y y− + − =  

 េគបាន  2( 1) 3( 2) 0x y+ + + =  

    
2 2 3 6 0
3 2 8 0

x y
y x
+ + + =
+ + =

 

 ដូចេនះ សមីករបនា� L  គឺ : 3 2 8 0L y x+ + =  
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លំហត ទ់៧១ 

េតីសមីករបនា�ត់ណាែដលកត់តម  ចQ  េហីយែកងនឹងវុិចទ័រ  v


 

ក�ុងករណី៖   

 (4, 9) , (2 , 3)Q v = −


 

 ). 2 3 19 0i x y− + =  

 ). 2 3 35 0ii x y− − =  

ដំេណ្រស 

 រកសមីករបនា�ត់ែដលកត់តមចំ  Q  េហីយែកងនឹងវុិចទ័រ   v


៖  

 តមរូបមន� ( ) ( ) 0o oa x x b y y− + − =  

 េគបាន  2( 4) 3( 9) 0x y− − + =  

    
2 8 3 27 0
2 3 35 0

x y
x y
− − − =
− − =

 

 ដូចេនះ សមីករបនា� េនាគឺ ( ). 2 3 35 0ii x y− − =  
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លំហត ទ់៧២ 

 េគឲ្យបីចំណ ុច ( )1,2 , ( 1,3)A B −  និង  (2, 1)C −  ។ 

 a). រកកូអរេដេនចំណ ុD  ែដលេផ��ងផា �ត់4 2DA DB DC O
→ → → →

− − =  

b). រកសំណុំចំណុច   M  ៃនប�ង់ែដលេផ��ងផា �ត 

| 4 2 | 5MA MB MC
→ → →

− − =  
 c). ត( )C  ជា្រកបតងឲ្យសំណុំ  G  ។ ចរសង់( )C  
រួចបង �ញថាចំណ  ( )1, 1E −  ស�ិតេនេលី( )C  ។ 
 d). រកសមីករបនា� ( )d  ែដលប៉ះនឹង( )C  ្រតង់ចំណ ុD  ។ 

ដំេណះ្រ 

 a). រកូអរេដេនចំណ ុD  ែដលេផ��ងផា �ត4 2DA DB DC O
→ → → →

− − =    

តង ( ),D DD x y  ជចំណុច ្រត�វរក 

េគមាន     

( )

( )

( )

(1 ) 2

( 1 ) 3

(2 ) 1

D D

D D

D D

DA x i y j

DB x i y j

DC x i y j

→ → →

→ → →

→ → →


= − + −

 = − − + −

 = − + − −


   

សមមល 

( )

( )

( )

4 (4 4 ) 8 4

2 (2 2 ) 6 2

( 2 ) 1

D D

D D

D D

DA x i y j

DB x i y j

DC x i y j

→ → →

→ → →

→ → →


= − + −

− = + + − +

− = − + + +

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េគបាន ( ) ( )4 2 4 3D DDA DB DC x i y j
→ → → → →

− − = − + −    

េដ4 2DA DB DC O
→ → → →

− − =   សមមល 
4 0
3 0

D

D

x
y

− =
 − =

  ឬ 
4
3

D

D

x
y

=
 =

  

ដូចេនះ ( )4,3D  ។ 
 

b). រកសំណុំចំណុច   M  ៃនប�ង់ែដលេផ��ងផា �ត 

| 4 2 | 5MA MB MC
→ → →

− − =   

តមទំនាក់ទំនងសលេគ

MA MD DA

MB MD DB

MC MD DC

→ → →

→ → →

→ → →


= +

 = +

 = +


  

 េយីងបា4 2 4 2MA MB MC MD DA DB DC
→ → → → → → →

− − = + − −   

 េដ4 2DA DB DC O
→ → → →

− − =   េនា4 2MA MB MC MD
→ → → →

− − =  

 េគមា | 4 2 | 5MA MB MC
→ → →

− − =  េនាះេគទ| | 5MD
→

=   

 េដយសរD  ជាចំណ ុចនឹង និង| | 5MD
→

=  េថរ 

ដូចេនះសំណុំៃនចំណុច  M  គឺជារង�ង( )C  មានផ�ិD  និងក 5r =   ។ 
 c). សង់( )C  រួចបង �ញថាចំណ  ( )1, 1E −  ស�ិតេនេលី( )C  
ត( )C ជា្រកបតងឲ្យសំណុំ  G េនាជារង�ង( )C មានផ�ិGនិងកំ

5r =   ែដលមានសមីករស�ង់ដអចសរេ 

( ) ( ) ( )2 2 2: D DC x x y y r− + − =   ឬ ( ) ( ) ( )2 2: 4 3 25C x y− + − =   ។ 
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យកកូអរេដេនៃ ( )1, 1E −  េផ��ងផា �ត់ក�ុសមីក( )C  េគបាន 

( ) ( )2 21 4 1 3 25− + − − =   
                   9 16 25+ =  ពិត 
ដូចេនះចំណុច  ( )1, 1E −  ស�ិតេនេលី( )C  ។  
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 d). រកសមីករបនា� ( )d  ែដលប៉ះនឹង( )C  ្រតង់ចំណ ុE  

    វុិចទរ័នរ  មា៉ល់ៃនបនា�  ( )d  គឺ ( )4 1,3 1n ED
→ →

= = − +  ឬ  ( )3,4n
→

=   

    សមីករបនា� ( )d  អចសរេសរតមបមន� ៖ 

 
( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( )
( )

: 0

: 3 1 4 1 0

: 3 4 1 0

D Dd a x x b y y

d x y

d x y

− + − =

− + + =

+ + =

  

2 3 4 5 6 7 8 9 10 11-1-2-3-4-5-6-7

2

3

4

5

6

7

8

-1

-2

-3

-4

-5

0 1

1

x

y
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លំហត ទ់៧៣ 

 េគឲ្យបីចំណ ុច ( )1, 1 , (2,4)A B−  និង  (3,6)C  ។ 

 a). រកូអរេដេនចំណ ុG  ែដលេផ��ងផា �ត់GA GB GC O
→ → → →

+ + =   ។ 

 b). រកសំណុំចំណុច   M  ៃនប�ង់ែដលេផ��ងផា �ត| | 15MA MB MC
→ → →

+ + =  

 c). ត( )C  ជា្រកបតងឲ្យសំណុំ  G  ។ ចរសង់( )C  
រួចបង �ញថាចំណ  ( )1, 1D − −  ស�ិតេនេលី( )C  ។ 
 d). រកសមីករបនា� ( )d  ែដលប៉ះនឹង( )C  ្រតង់ចំណ ុD  ។ 

ដំេណះ្រ 

 a). រកូអរេដេនចំណ ុG  ែដលេផ��ងផា �ត់GA GB GC O
→ → → →

+ + =    

តមទំនាក់ទំGA GB GC O
→ → → →

+ + =   ប�� ក់ថG  

ជាទី្របជុំទម�ន់ ABC∆   

េយីងបាន

1 2 3 2
3 3

1 4 6 3
3 3

A B C
G

A B C
G

x x xx

y y yy

+ + + + = = =
 + + − + + = = =


  

ដូចេនះ ( )2,3G  ។ 

 b). រកសំណុំចំណុច   M  ៃនប�ង់ែដលេផ��ងផា �ត| | 15MA MB MC
→ → →

+ + =   

តមទំនាក់ទំនងសលេគ

MA MG GA

MB MG GB

MC MG GC

→ → →

→ → →

→ → →


= +

 = +

 = +

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េយីងបា 3MA MB MC MG GA GB GC
→ → → → → → →

+ + = + + +   

េដGA GB GC O
→ → → →

+ + =   េនា 3MA MB MC MG
→ → → →

+ + =  

េគមា| | 15MA MB MC
→ → →

+ + =  េនាះេគទ| 3 | 15MG
→

=  ឬ | | 5MG
→

=   

េដយសរG  ជាចំណ ុចនឹង និង| | 5MG
→

=  េថរ 

ដូចេនះសំណុំៃនចំណុច  M  គឺជារង�ង( )C  មានផ�ិG  និងក 5r =   ។ 
 c). សង់( )C  រួចបង �ញថាចំណ  ( )1, 1D − −  ស�ិតេនេលី( )C  
ត( )C ជា្រកបតងឲ្យសំណុំ  G េនាះជារង�( )C មានផ�ិGនិងកំ

5r =   ែដលមានសមីករស�ង់ដអចសរេ 

( ) ( ) ( )2 2 2: G GC x x y y r− + − =   ឬ ( ) ( ) ( )2 2: 2 3 25C x y− + − =   ។ 
យកកូអរេដេនៃ ( )1, 1D − −  េផ��ងផា �ត់ក�ុងសមីក( )C  េគបាន 

( ) ( )2 21 2 1 3 25− − + − − =   
                   9 16 25+ =  ពិត 
ដូចេនះចំណុច  ( )1, 1D − −  ស�ិតេនេលី( )C  ។  
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 d). រកសមីករបនា� ( )d  ែដលប៉ះនឹង( )C  ្រតង់ចំណ ុD  

    វុិចទរ័នរ  មា៉ល់ៃនបនា�  ( )d  គឺ ( )2 1,3 1n GD
→ →

= = + +  ឬ  ( )3,4n
→

=   

    សមីករបនា� ( )d  អចសរេសរតមរូបមន� 

 
( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( )
( )

: 0

: 3 1 4 1 0

: 3 4 7 0

D Dd a x x b y y

d x y

d x y

− + − =

+ + + =

+ + =

  

លំហត ទ់៧៤ 

 េគឲ្យ្រតីេABC  មួយ។ យកG  ជាទី្របជុំទម�ន់ៃន្រតីេ 
េហីយ M  ជាចំណ ុចមួយៃនប�ង់  

ចូរ្រសយប��ក់ថា
2 2 2 2 2 2 2| | | | | | 3 | | | | | | | |MA MB MC MG GA GB GC

→ → → → → → →

+ + = + + +   
ដំេណះ្រ 

្រសយប��ក់ថា
2 2 2 2 2 2 2| | | | | | 3 | | | | | | | |MA MB MC MG GA GB GC

→ → → → → → →

+ + = + + +  

េគមានMA MG GA
→ → →

= +   

េលីកជាកេរេគប
22 2 2

2MA MG GA MG GA MG GA
→ → → → → → → 

= + = + + ⋅ 
 

  

ឬ   ( )2 2 2| | | | | | 2 1MA MG GA MG GA
→ → → → →

= + + ⋅   

្រសយដូចគា�ែ  ( )2 2 2| | | | | | 2 2MB MG GB MG GB
→ → → → →

= + + ⋅   

និង  ( )2 2 2| | | | | | 2 3MC MG GC MG GC
→ → → → →

= + + ⋅  
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បូកសមីក(1), (2)  និង(3)  េគបាន  

2 2 2 2 2 2 2| | | | | | 3 | | | | | | | |MA MB MC MG GA GB GC
→ → → → → → →

+ + = + + +  

េ្រពះGA GB GC O
→ → → →

+ + =  េនាះេគទញ 

2 2 2 2 ( ) 0MG GA MG GB MG GC MG GA GB GC
→ → → → → → → → → →

⋅ + ⋅ + ⋅ = ⋅ + + =  ។ 

ដូចេនះ 2 2 2 2 2 2 2| | | | | | 3 | | | | | | | |MA MB MC MG GA GB GC
→ → → → → → →

+ + = + + + ។ 

 

លំហត ទ់៧៥ 

 េគឲ្យបីចំណ ុ ( ,2) , ( 1, )A x B y−  និង  ( )1, y 1C x + +  ។ 
កំណត់ចំនួនពិត x  និង y  េដីម្បីឲ ABC  
ជា្រតីេកណែកងសមបាតក A។ 

ដំេណះ្រ 

កំណត់ចំនួនពិត x  និង  y  

េគមាន ( )1 , 2AB x y
→

= − − −  និង  ( )1, 1AC y
→

= −   

េដីម្បីឲ ABC  ជា្រតីេកណែកងសមបាតក Aលុះ្រតែ

| | | |

AB AC

AB AC

→ →

→ →


⊥


 =

 សមមល 
0

| | | |

AB AC

AB AC

→ →

→ →


⋅ =


 =

 

េគមា ( 1 ) ( 2)( 1) 0AB AC x y y
→ →

⋅ = − − + − − =   

សមមល  21 3 2 0x y y− − + − + =   
សមមល  2 3 1 0x y y− + − + =  ឬ  ( )2 3 1 1x y y= − +   
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ម្យោ៉ងេទៀ| | | |AB AC
→ →

=  សមមល 

( ) ( ) ( )2 2 221 2 1 1x y y− − + − = + −   

សមមល  2 2 21 2 4 4 1 2 1x x y y y y+ + + − + = + − +   

សមមល  2 2 2 3 0x x y+ − + =  ឬ  ( ) ( )21 2 2 2x y+ = −   
យកសមីក( )1 ជួសក�ុង( )2  េគទទួលបាន 

( ) ( )22 3 2 2 1y y y− + = −  ឬ ( ) ( ) ( )2 21 2 2 1 0y y y− − − − =   
សមមល( ) ( )( )21 1 2 2 0y y y − − − − =    

សមមល ( )( )3 21 5 8 6 0y y y y− − + − =   
សមមល ( ) ( ) ( ) ( )21 3 2 3 2 3 0y y y y y y − − − − + − =    
សមមល ( )( )( )21 3 2 2 0y y y y− − − + =   
សមមល ( )( ) ( )21 3 1 1 0y y y − − − + =    

េគទញឬស 1 1y =   ឬ  2 3y =  ។ 

ចំេព 1y =  ត( )1  េគបាន 21 3 1 1x = − + = −   
ចំេព 3y =  ត( )1  េគបាន 23 3(3) 1 1x = − + =  

ដូចេនះ 1 , 1x y= − =    ឬ  1 , 3x y= =  ។ 

 

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លហំត់េ្រជសេរ សបែន 

 
1. េគឱ្ (1,3) , (4,1)A B=  តv AB=

 

 ។ រកកូអរេដេនៃនv


? 

2. យក v AB=
 

 ែដល  (2,1) , ( 3,2)A B −  រក v


? 

3. យក , ,A B C  ជាចំណ ុច(1 ,2) , (3 , 2) , (2,4)−  រងគា�ក�ុ
2R  ។ 

រកកូអរេដេនៃនវុិច ទ័រខងេ្រ 

 ).a AB


  ).b AC


  ).c CB


 

4. េគឱ្យ (2,1)v =


 ចូរសរេសរជាទ្រមង់កូអរេដេន 

 ).3a v


 ). 2b v−


 ).c v−


 1).
2

d v
d

 

5. េគឱ្យ (3, 2)u = −


 និង  ( 1,4)v = −


 រកកូអរេដេនៃនu v+
 

 ។ 

6. េគឱ្យ (1, 1)A = −  និង  (2,4)B = ។ គណន 

 ). 4a A B+   ).b A B−   ).c A A−  

7. េគឱ្យ (2, 1) , ( 1,4) , (3, 3)u v w= − = − = −
  

 រក  

 ).i u w+
 

 ).ii w v+
 

   ).iii v u−
 

 

 ).2iv u v+
 

 ). 3 2( )v v u w− + −
  

 ). 2 3(2 3 )vi w u v− +
  
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8. េគមានOABC  ជា្របេលឡូ្រកមក
2R  ែដលមានកំពូល

(0,0) , (2,3) , ( 1,2)O A B − ។ រកកូអរេដេនៃន កំពូលទីបួនC។ 

9. គណនា| (0,0) | , | (1, 1) | , | (3,4) |−  

10. េ្របីa b⋅
 

េដីម្បីប��ក់ថ a


  និង b


ែកងគា�ឬេ ទ 

 ). (3,1) , (5,7)a a b= =
 

 

 ). ( 4,5) , ( 9,1)b a b= − = −
 

 

 ). (6,1) , ( 2,12)c a b= = −
 

 

11. រកកូសុីនុសៃនមុំរវង (3,4)A =  និង  (5,12)B =  

12. រកកូសុីនុសៃនមុំរវ (1,1)A =  និង  ( 2,2)B = − ? 
េតីវុិចទ័រទំងពីរែកងគា�ឬេ   

13. រករង�ស់មុំ រវងគូវុិចទ័រនីមួយៗខងេ្រ  

 ). (1,3) , (2,5)a a b= =
 

 

 ). ( 4,1) , (7,2)b a b= − =
 

 

14. កំណត់ រគប់តៃម� y េដីម្បីឱ្យវុិចទ័រខងេ្រ ងគា  

 ).(2,4) , (2, )a y  
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 2). (4, 1) , ( , )b y y−  

15. េគឱ្យ 2 5u i j= − +
  

 និង  2v i jα= −
  

។  រក α  េដីម្បីឱ 

 ).a u v⊥
 

   ).b u v
 

     

 ).c មុំរវងu


 និង v


េស�ី 60o  

16. េគឱ្យសមីករបនា�  1

3 2
:

5 4
x t

l
y t
= +

 = − +
  

 ).a  រកកូអរេដេនៃនពីរចំណ ុចែដលេនេលីបនា  

 ).b សរេសរសមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័រៃនប  

 ).c សរេសរសមីករបនា�  

 ).d េតីបនា �ត់ 1l  និង  2l  ្រសបគា�ឬេ  

  េបី  2

1 3
:

8 12
x t

l
y t
= +

 = +
 

17. សរ េសរសមីករប ា៉ែម៉តជាទ្រមង់វុិចទ័រៃ នបនា�ត់ែដលកត់តម  ច

oP  េហីយមានវុិច ទ័រ្របាប់m


 

 ). (3,1) , (2,7)oa m P=


 

 ). ( 2,5) , (10, 4)ob m P= − −

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18. ចរសរេសរសមីករទ្រមង់វុិចទ័រៃ នបនា�ត់ែដលក ត់តមគូៃ នចំណ 

មួយៗ៖ 

 ). (1,7) , (4,10)a A B  

 ). ( 3,5) , ( 2, 8)b A B− − −  

19. សរេសរសមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា  �ត់េបីេគឱ្យសមីករវុិចទ័រដូច  

 ).( , ) (10,6) (13,1)a x y t= +  

 ). ( , ) (0,5) (12, 7)b x y t= + −  

20. សរេសរសមីករវុិច ទ័រៃនបនា�ត់នីមួយៗេ ដយដឹងសមីករបា៉រ   

 ). 3 5 , 9 7a x t y t= + = +  

 ). 5 6 , 11b x t y t= − − =  

21. សរេសរសមីករៃនបនា�ត់េបីេគឱ្យសំណុំៃនសមីករបា៉រ      

ដូចខងេ្រក 

 ). 1 2 , 1 3a x t y t= + = −  

 ). 2 , 4 5b x t y t= − + = +  

 ). 5 7 , 2 4c x t y t= + = − −  

 ). 0.5 0.3 , 1.5 0.2d x t y t= + = −  
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22. សរ េសរសមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង  ចទ័រ សមី ករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា�ត់    
សមីករឆ�ុះែដលមានវុិចទ័រណរមា៉  n



 និងកត់ចំណ ុ oP  

 ). (3,1) , (2,4)oa n P=


 

 ). (1, 1) , ( 5,1)ob n P= − −


 

 ). (0,1) , ( 3, 7)oc n P= − −


 

 ). (1.5 , 3.5) , (0.5, 2.5)od n P= − −
d

 

23. េគឱ្យសមីករបនា�ត់ដូចខងេ្រកម ចូរសរេសរសមីករបា៉រ៉ែម  
វុិចទ័រ និង បា៉រ៉ែម៉តៃ  នបនា�  

 ). 2 6a x y+ =  

 ). 4 12b x y− =  

 ). 5 2 13c x y− =  

 ). 8 9 45d x y+ = −  

 

 
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ែផ�កដំេណាះ្រ 

លំហត១ 

 េគឱ្ (1,3) , (4,1)A B=  តv AB=
 

 ។ រកកូអរេដេនៃនv


? 

ដំេណះ្រ 

 រកកូអរេដេនៃនv


 

េគបាន [( ), ( )] [(4 1),(1 3)] (3, 2)b a b av AB x x y y= = − − = − − = −
 

 

លំហត២ 

 យក v AB=
 

 ែដល  (2,1) , ( 3,2)A B −  រក v


? 

ដំេណះ្រ 

 រក v


 

េគបាន [( ), ( )] [( 3 2),(2 1)] ( 5,1)b a b av AB x x y y= = − − = − − − = −
 

 

លំហត៣ 

 យក , ,A B C  ជាចំណ ុច(1 ,2) , (3 , 2) , (2,4)−  រងគា�ក�ុ
2R  ។ 

រកកូអរេដេនៃនវុិច ទ័រខងេម៖ 

 ).a AB


  ).b AC


  ).c CB


 



ក្រមងលំហត គ់ ណិ តវិេ្រជីសេ រី សពិេស                                  វុិចទរ័ក�ងុប�ង ់

 

 

142 

ដំេណះ្រ 

 រកកូអរេដេនៃនវុិច ទ័រខងេ្រ 

 ).a AB


 

 (3 1, 2 2) (2, 4)AB = − − − = −


 

 ).b AC


  

 (2 1,4 2) (1,2)AC = − − =


 

 ).c CB


 

 (3 2, 2 4) (1, 6)CB = − − − = −


 

លំហត៤  

 េគឱ្យ (2,1)v =


 ចូរសរេសរជាទ្រមង់កូអរេដេន 

 ).3a v


 ). 2b v−


 ).c v−


 1).
2

d v
d

 

ដំេណះ្រ 

 ចូរសរេសរ v


 ជាទ្រមង់កូអរេដេន 

 ).3a v


 

 3 3(2,1) (6,3)v = =

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 ). 2b v−


 

 2 2(2,1) ( 4, 2)v− = − = − −


 

 ).c v−


  

 (2,1) ( 2, 1)v− = − = − −


 

 1).
2

d v
d

 

 1 1 1(2,1) (1, )
2 2 2

v = =


 

លំហត៥ 

 េគឱ្យ (3, 2)u = −


 និង  ( 1,4)v = −


 រកកូអរេដេនៃនu v+
 

 ។ 

ដំេណះ្រ 

 រកកូអរេដេនៃនu v+
 

 

 (3, 2) ( 1,4) (3 1, 2 4) (2,2)u v+ = − + − = − − + =
 

 

លំហត៦ 

 េគឱ្យ (1, 1)A = −  និង  (2,4)B = ។ គណន 

 ). 4a A B+   ).b A B−   ).c A A−  

ដំេណះ្រ 
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 គណន 

 ). 4a A B+  

 4 4(1, 1) (2,4) (4, 4) (2,4) (4 2, 4 4) (6,0)A B+ = − + = − + = + − + =  

 ).b A B−  

 (1, 1) (2,4) (1 2, 1 4) ( 1, 5)A B− = − − = − − − = − −  

 ).c A A−  

 [(1, 1) (1, 1)] (1 1, 1 1) (0,0)A A− = − − − = − − + =  

លំហត៧ 

េគឱ្យ (2, 1) , ( 1,4) , (3, 3)u v w= − = − = −
  

 ។ រក  

 ).i u w+
 

 ).ii w v+
 

   ).iii v u−
 

 

 ).2iv u v+
 

 ). 3 2( )v v u w− + −
  

 ). 2 3(2 3 )vi w u v− +
  

 

ដំេណះ្រ 

  េយីងមាន (2, 1) , ( 1,4) , (3, 3)u v w= − = − = −
  

 

 រក  

 ).i u w+
 

 

 [(2, 1) (3, 3)] (2 3, 1 3) (5, 4)u w+ = − + − = + − − = −
 
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 ).ii w v+
 

 

 (2,1)w v+ =
 

 

 ).iii v u−
 

 

 ( 3,5)v u− = −
 

 

 ).2iv u v+
 

 

 2 (3,2)u v+ =
 

 

 ). 3 2( )v v u w− + −
  

  

 
3 2( ) { 3( 1,4) 2[(2, 1) (3, 3)]

[(3, 12) ( 2,4)]
( 9,2)

v u w− + − = − − + − − −
= − + −
= −

  

 

 3 2( ) ( 9,2)v u w− + − = −
  

 

 ). 2 3(2 3 )vi w u v− +
  

 

 
2 3(2 3 ) {2(3, 3) 3[(4, 2) ( 3,12)]}

[(6, 6) (3,30)]
(3, 36)

w u v− + = − − − + −
= − −
= −

  

 

 2 3(2 3 ) (3, 36)w u v− + = −
  
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លំហត៨ 

 េគមន OABC  ជា្របេលឡូ្រកមក
2R  ែដលមានកំពូល

(0,0) , (2,3) , ( 1,2)O A B − ។ រកកូអរេដេនៃន កំពូលទីបួនC។ 

ដំេណះ្រ 

 រកកូអរេដេនៃន កំពូលទីបួនC  

 តង : (2,3)u OA u= =
  

 

  : ( 1,2)v OB v= = −
  

 

េគបានអង�ត់្រទ�ង្របេលឡូ្u v+
 

 កំប៉ូសង់របស់វជាកូអរេដេនរបC  

េគបាន [(2,3) ( 1,2)] (1,5)u v C+ = = + − =
 

 

ដូចេនះ (1,5)C  

លំហត៩ 

 គណនា| (0,0) | , | (1, 1) | , | (3,4) |−  

ដំេណះ្រ 

 គណន 

•  | (0,0) | 

  2 2| (0,0) | 0 0 0= + =  
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•  | (1, 1) |−  

 2 2| (1, 1) | 1 ( 1) 2− = + − =  

•  | (3,4) | 

  2 2| (3,4) | 3 4 5= + =  

លំហត១០ 

 េ្របីa b⋅
 

េដីម្បប�� ក់ថាa


  និង b


ែកងគា�ឬេ ទ 

 ). (3,1) , (5,7)a a b= =
 

 

 ). ( 4,5) , ( 9,1)b a b= − = −
 

 

 ). (6,1) , ( 2,12)c a b= = −
 

 

ដំេណះ្រ 

 េ្របីa b⋅
 

េដីម្បីប��ក់ថ a


  និង b


ែកងគា�ឬេ ទ 

 ). (3,1) , (5,7)a a b= =
 

 

 1 1 2 2 (3)(5) (1)(7) 22a b a b a b⋅ = + = + =
 

 

 េដយ 0a b⋅ ≠
 

 

 ដូចេនះ a


 និង b


 មិនែកងគា�េ  

 ). ( 4,5) , ( 9,1)b a b= − = −
 
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 1 1 2 2 ( 4)( 9) (5)(1) 41a b a b a b⋅ = + = − − + =
 

 

 េដយ 0a b⋅ ≠
 

 

 ដូចេនះ a


 និង b


 មិនែកងគា�េ  

 ). (6,1) , ( 2,12)c a b= = −
 

 

 1 1 2 2 (6)( 2) (1)(12) 0a b a b a b⋅ = + = − + =
 

 

 េដយ 0a b⋅ =
 

 

 ដូចេនះ a


 និង b


 ែកងគា  

លំហត១១ 

 រកកូសុីនុសៃនមុំរវង (3,4)A =  និង  (5,12)B =  

ដំេណះ្រ 

 រកកូសុីនុសៃនθ មុំរវង  (3,4)A = និង  (5,12)B =  

 តមរូបមន� 1 1 2 2
2 2 2 2
1 2 1 2

cos a b a b
a a b b

θ +
=

+ +
 

    

2 2 2 2

(3)(5) (4)(12)cos
3 4 5 12
63

5 13
63
65

θ +
=

+ +

=
×

=
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  ដូចេនះ 63cos
65

θ =  

លំហត១២ 

 រកកូសុីនុសៃនមុំរវ (1,1)A =  និង  ( 2,2)B = − ? 
េតីវុិចទ័រទំងពីរែកងគា�ឬេ   

ដំេណះ្រ 

 រកកូសុីនុសៃនθ មុំរវង  (1,1)A = និង  ( 2,2)B = −  

 តមរូបមន� 1 1 2 2
2 2 2 2
1 2 1 2

cos a b a b
a a b b

θ +
=

+ +
 

    

2 2 2 2

(1)(1) ( 2)(2)cos
1 1 ( 2) 2
1 4

2 2 2
3
4

θ + −
=

+ − +

−
=

×

= −

 

  ដូចេនះ 3cos
4

θ = −  

លំហត១៣ 

 រករង�ស់មុំ រវងគូវុិចទ័រនីមួយៗខងេ្រ  

 ). (1,3) , (2,5)a a b= =
 
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 ). ( 4,1) , (7,2)b a b= − =
 

 

ដំេណះ្រ 

 រករង�ស់មុំ θ រវងគូវុិច ទ័រនីមួយៗខងេ្រក 

 ). (1,3) , (2,5)a a b= =
 

 

 តមរូបមន� 1 1 2 2
2 2 2 2
1 2 1 2

cos a b a b
a a b b

θ +
=

+ +
 

    

2 2 2 2

(1)(2) (3)(5)cos
1 3 2 5
2 15

10 29
17
290

17 290
290

0.99827

θ +
=

+ +
+

=
×

=

=

=

 

 េដយ cos 0.99827θ =  

 េគបាន 3.3707oθ =  

  ដូចេនះ 3.3707oθ =  

 ). ( 4,1) , (7,2)b a b= − =
 
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 តមរូបមន� 1 1 2 2
2 2 2 2
1 2 1 2

cos a b a b
a a b b

θ +
=

+ +
 

    

2 2 2 2

( 4)(7) (1)(2)cos
( 4) 1 7 2
28 2

17 53
26
901

26 901
901

0.866

θ − +
=

− + +

− +
=

×

= −

= −

=

 

 េដយ cos 0.866θ =  

 េគបាន 30oθ =  

  ដូចេនះ 30oθ =  

លំហត១៤ 

 កំណត់ រគប់តៃម� y េដីម្បីឱ្យវុិចទ័រខងេ្រកម   

 ).(2,4) , (2, )a y  

 2). (4, 1) , ( , )b y y−  

ដំេណះ្រ 

 កំណត់ រគប់តៃម� y េដីម្បីឱ្យវុិច រខងេ្រកមែក  
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 ).(2,4) , (2, )a y  

 វុិចទ័រពីរ ែកងគា�លុះ្រតែត ផលគុណស  �ែលរបស់វ0  

 េគបាន 

  

(2,4) (2, ) 0
2 2 4 0

4 4 0
1

y
y

y
y

⋅ =
× + × =

+ =
⇒ = −

 

 ដូចេនះ 1y = −  

 2). (4, 1) , ( , )b y y−  

 វុិចទ័រពីរ ែកងគា�លុះ្រតែ លគុណស�ែលរបស់វេស� 0  

 េគបាន 

  

2

2

2

(4, 1) ( , ) 0
4 1 0

4 0
(4 ) 0

0 , 4

y y
y y

y y
y y
y y

− ⋅ =

× − × =

− =
− =

⇒ = =

 

 ដូចេនះ 0 , 4y y= =  
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លំហត១៥ 

 េគឱ្យ 2 5u i j= − +
  

 និង  2v i jα= −
  

។  រក α  េដីម្បីឱ 

 ).a u v⊥
 

   ).b u v
 

     

 ).c មុំរវងu


 និង v


េស�ី 60o  

ដំេណះ្រ 

 េយីងមាន 2 5u i j= − +
  

 និង  2v i jα= −
  

 

  រក α  េដីម្បីឱ 

 ).a u v⊥
 

 

 វុិចទ័រ  u v⊥
 

 លុះ្រតែ 0u v⋅ =
 

 

 េគបាន 

  

0
( 2)( ) (5)( 2) 0

2 10 0
5

u v
α

α
α

⋅ =
− + − =

− − =
⇒ = −

 

 

 ដូចេនះ 5α = −  

 ).b u v
 

     

 u v
 

  លុះ្រតែ 1 1

2 2

x y
x y

=  
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 េគបាន 

 

2 5
2

4
5

α

α

−
=
−

⇒ =
 

ដូចេនះ 4
5

α =  

 ).c មុំរវងu


 និង v


េស�ី 60o  

 េយីងបាន 2 10 | || | cos60ou v u vα⋅ = − − =
   

 

 ែត  2 2 2 2 2| | ( 2) 5 29 , | | ( 2) 4u v α α= − + = = + − = +
  1, cos60

2
o =  

 េគបាន 2 12 10 29 4
2

α α− − = × + ×  

   

2
2 2

2 2

2 2

2 2

2

1( 2 10) 29 4
2

14 40 100 29( 4)
4

16 160 400 29 116
16 29 160 400 116 0

13 160 284 0

α α

α α α

α α α

α α α

α α

 − − = × + × 
 

+ + = + ×

+ + = +

− + + − =

− + + =

 

 
2160 160 4 13 284 13.88 1.574
26

orα − ± + × ×
= ≈ −

−
 

 ដូចេនះ 13.88 , 1.574α α= = −  
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លំហត១៦ 

 េគឱ្យសមីរបនា �ត់ 1

3 2
:

5 4
x t

l
y t
= +

 = − +
  

 ).a  រកកូអរេដេនៃនពីរចំណ ុចែដលេនេលីបនា  

 ).b សរេសរសមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័រៃនប  

 ).c សរេសរសមីករបនា�  

 ).d េតីបនា ត់  1l  និង  2l  ្រសបគា�ឬេ  

  េបី  2

1 3
:

8 12
x t

l
y t
= +

 = +
 

ដំេណះ្រ 

 េគមានសមីករបនា�  1

3 2
:

5 4
x t

l
y t
= +

 = − +
  

 ).a  រកកូអរេដេនៃនពីរចំណ ុចែដលេនេលីបនា  

 េបី  0t =  េគបានចំណ ុច 1(3,5)P  

 េដីម្បីរកចំណ ុចេផ្សងេទៀត គឺ្រគាន់ែតេរីសតៃម� េផ្សងេទt  

 េបី  1t =  េនាះ 

  
3 2(1) 5

5 4 1
x
y
= + =
= − + = −
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  2 (5, 1)P −  

ដូចេនះ កូអរេដេនៃនពីរចំណ ុចេលីបន ត់គ 1 2(3, 5) , (5, 1)P P− −  

 ).b សរេសរសមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័រៃនប  

 ពីសមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា�ត់េយី   

  (3, 5) , (2,4)oP m− =


 

ដូចេនះ សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័រៃនបនា�  ( , ) (3, 5) (2,4)x y t= − +  

 ).c សរេសរសមីករបនា�  

 េយីងមាន 3 2 , 5 4x t y t= + = − +  េដយបំបាt  េគបា 

 

3 5,
2 4

3 5
2 4

4 12 2 10
2 11 0

x yt t

x y

x y
x y

− +
= =

− +
=

− = +
− − =

 

 ដូចេនះ សមីករបនា� ត់គ2 11 0x y− − =  

 ).d េតីបនា �ត់ 1l  និង  2l  ្រសបគា�ឬេ  

  េបី  2

1 3
:

8 12
x t

l
y t
= +

 = +
 

 េមគុណ្របាប់ទិសៃនបនា�ត់នីមួយៗ  
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  1 1

2 2

: (2,4)

: (3,12)

l m

l m

=

=





 

 េបីបនា �ត់ទំងពីរ្រសបគា�េយី   (2,4) (3,12)k=  

 េគបាន 22 3
3

k k= ⇒ =  និង 
14 12
3

k k= ⇒ =  

 េដយ តៃម�k  មិនដូចគា� េនាះបនា�ត់ទំងពីរមិន្រសប    

លំហត១៧ 

 សរេសរសមីករប ា៉រ៉ែម៉តជាទ្រមង់វុិចទ័រៃនបនា�ត់ែដលកត់ត   

oP  េហីយមានវុិច ទ័រ្របាប់m


 

 ). (3,1) , (2,7)oa m P=


 

 ). ( 2,5) , (10, 4)ob m P= − −


 

ដំេណះ្រ 

 សរេសរសមីករប ា៉រ៉ែម៉តជាទ្រមង់វុិចទ័រៃនបនា�ត់ែដលកត់ត   

oP  េហីយមានវុិច ទ័រ្របាប់m


 

 ). (3,1) , (2,7)oa m P=


 

 សមីករប ា៉រ៉ែម៉ត ង់វុិចទ័រៃនប នា �ត់ែដលកត់តមចំណ  ( , )o o oP x y  
េហីយមានវុិច ទ័រ្របាប់ទ ( , )m a b=



 មានរ( , ) ( , ) ( , )o ox y x y t a b= +  

 េគបាន( , ) (2,7) (3,1)x y t= +  
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ដូចេនះ សមីករប ា៉រ៉ែម៉តជាទ្រមង់វុិចទ័រៃនបន    ( , ) (2,7) (3,1)x y t= +  

 ). ( 2,5) , (10, 4)ob m P= − −


 

សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័រៃនបនា�ត់ែដលកត់ត   ( , )o o oP x y  
េហីយមានវុិច ទ័រ្របាប់ទ ( , )m a b=



 មានរ( , ) ( , ) ( , )o ox y x y t a b= +  

 េគបាន( , ) (10, 4) ( 2,5)x y t= − + −  

ដូចេនះ 

សមីករប ា៉ែម៉តជាទ្រមង់វុិចទ័រៃ នបនា�ត ( , ) (10, 4) ( 2,5)x y t= − + −  

លំហត១៨ 

 ចូរសរេសរសមីករទ្រមង់វុិចទ័រៃ នបនា�ត់ែដលក ត់តមគូៃ នចំណ 

មួយៗ៖ 

 ). (1,7) , (4,10)a A B  

 ). ( 3,5) , ( 2, 8)b A B− − −  

ដំេណះ្រ 

 សរេសរសមីករទ្រមង់វុិចទ័រៃ នបនា�ត់ែដលក ត់តមគូៃ ចនី  

មួយៗ៖ 

 ). (1,7) , (4,10)a A B  
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 សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័រៃនបនា�ត់ែដលកត់ត   ( , )o oA x y  
េហីយមានវុិច ទ័រ្របាប់ទ ( , )m a b=



 មានរ( , ) ( , ) ( , )o ox y x y t a b= +  

 ែត  (4 1,10 7) (3,3)m AB= = − − =
 

 

េគបាន( , ) (1,7) (3,3)x y t= +  

ដូចេនះ សមីករប ា៉ែម៉តជាទ្រមង់វុិចទ័រៃ នបនា�ត ( , ) (1,7) (3,3)x y t= +  

 ). ( 3,5) , ( 2, 8)b A B− − −  

 សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័រៃនបនា�ត់ែដលកត់ត   ( , )o oA x y  
េហីយមានវុិច ទ័រ្របាប់ទ ( , )m a b=



 មានរ( , ) ( , ) ( , )o ox y x y t a b= +  

 ែត  ( 2 3, 8 5) (1, 13)m AB= = − + − − = −
 

 

េគបាន( , ) ( 3,5) (1, 13)x y t= − + −  

ដូចេនះ 

សមីករប ា៉ែម៉តជាទ្រមង់វុិចទ័រៃ នបនា�ត ( , ) ( 3,5) (1, 13)x y t= − + −  

លំហត១៩ 

 សរេសរសមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា  �ត់េបីេគឱ្យសមីករវុិចទ័រដូច  

 ).( , ) (10,6) (13,1)a x y t= +  

 ). ( , ) (0,5) (12, 7)b x y t= + −  
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ដំេណះ្រ 

 សរេសរសមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា  �ត់េបីេគឱ្យសមីករវុិចទ័រដូច  

 ).( , ) (10,6) (13,1)a x y t= +  

  សមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា�ត់ម   ,o ox x at y y bt= + = +  

 េគបាន 10 13 , 6x t y t= + = +  

 ដូចេនះ សមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា�   10 13 , 6x t y t= + = +  

 ). ( , ) (0,5) (12, 7)b x y t= + −  

 សមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា�ត់ម   ,o ox x at y y bt= + = +  

 េគបាន 12 , 5 7x t y t= = −  

 ដូចេនះ សមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា�   12 , 5 7x t y t= = −  

លំហត់២០ 

 សរេសរសមីករវុិច ទ័រៃនបនា�ត់នីមួយៗេ ដយដឹងសមីករបា៉រ   

 ). 3 5 , 9 7a x t y t= + = +  

 ). 5 6 , 11b x t y t= − − =  

ដំេណះ្រ 

 សរេសរសមីករវុិច ទ័រៃនបនា�ត់នីមួយៗេ ដយដឹងសមីករបា៉រ   
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 ). 3 5 , 9 7a x t y t= + = +  

 សមីករវុិច ទ័រៃនបនា�ត់មាន ( , ) ( , ) ( , )o ox y x y t a b= +  

 េគបាន( , ) (3,9) (5,7)x y t= +  

 ដូចេនះ សមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា�   ( , ) (3,9) (5,7)x y t= +  

 ). 5 6 , 11b x t y t= − − =  

 សមីករវុិច ទ័រៃនបនា�ត់មាន ( , ) ( , ) ( , )o ox y x y t a b= +  

 េគបាន( , ) ( 5,0) ( 6,11)x y t= − + −  

 ដូចេនះ សមីករប រ៉ែម៉តៃនបនា�  ត់ ( , ) ( 5,0) ( 6,11)x y t= − + −  

លំហត២១ 

 សរេសរសមីករៃនបនា�ត់េបីេគឱ្យសំណុំៃនសមីករបា៉រ      

ដូចខងេ្រក 

 ). 1 2 , 1 3a x t y t= + = −  

 ). 2 , 4 5b x t y t= − + = +  

 ). 5 7 , 2 4c x t y t= + = − −  

 ). 0.5 0.3 , 1.5 0.2d x t y t= + = −  
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ដំេណះ្រ 

 សរេសរសមីករៃនបនា�ត់េបីេគឱ្យសំណុំៃនសមីករបា៉រ      

ដូចខងេ្រក 

 ). 1 2 , 1 3a x t y t= + = −  

 េដយបំបាt  េគបា 

  

1 1,
2 3

1 1
2 3
3 3 2 2
3 2 5 0

x yt t

x y

x y
x y

− −
= =

−
− −

=
−

− + = −
− − + =

 

 ដូចេនះ សមីករបនា� ត់គ3 2 5 0x y+ − =  

 ). 2 , 4 5b x t y t= − + = +  

 េដយបំបាt  េគបា 

  

42 ,
5

42
5

5 10 4
5 14 0

yt x t

yx

x y
x y

−
= + =

−
+ =

+ = −
− + =

 

 ដូចេនះ សមីករបនា� ត់គ5 14 0x y− + =  
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 ). 5 7 , 2 4c x t y t= + = − −  

   េដយបំបាt  េគបា 

    

5 2,
7 4

5 2
7 4
4 20 7 14

4 7 6 0

x yt t

x y

x y
x y

− +
= =

−
− +

=
−

− + = +
+ − =

 

 ដូចេនះ សមីករបនា� ត់គ4 7 6 0x y+ − =  

 ). 0.5 0.3 , 1.5 0.2d x t y t= + = −  

  េដយបំបាt  េគបា 

    

0.5 1.5,
0.3 0.2

0.5 1.5
0.3 0.2
0.2 0.1 0.3 0.45

0.2 0.3 0.55 0

x yt t

x y

x y
x y

− −
= =

−
− −

=
−

− + = −
+ − =

 

 ដូចេនះ សមីករបនា� ត់គ0.2 0.3 0.55 0x y+ − =  

លំហត២២ 

 សរេសរសមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិច ទ័រ សមីករបា៉រ៉ែម៉តៃនបន     
សមីករឆ�ុះែដលមានវុិច ទ័រណរមា៉ល n



 និងកត់ចំណ ុ oP  
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 ). (3,1) , (2,4)oa n P=


 

 ). (1, 1) , ( 5,1)ob n P= − −


 

 ). (0,1) , ( 3, 7)oc n P= − −


 

 ). (1.5 , 3.5) , (0.5, 2.5)od n P= − −
d

 

ដំេណះ្រ 

 សរេសរសមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វរុ សមី ករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា�ត់    
សមីករឆ�ុះែដលមានវុិចទ័រណរមា៉  n



 និងកត់ចំណ ុ oP  

 ). (3,1) , (2,4)oa n P=


 

 េដយ វុិច ទ័រ( 1,3)−  ែកងនឹង (3,1)  

 េគបាន( 1,3)− ជាវុិច ទ័រ្របាប់ទិសៃនបន  

 េនា  សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័( , ) (2,4) ( 1,3)x y t= + −  

   សមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា�ត   2 , 4 3x t y t= − = +  

   សមីករឆ�ុះៃនបនា� ត់គ
42

3
yx −

− =  

 ). (1, 1) , ( 5,1)ob n P= − −


 

 េដយវុិចទ័រ  (1,1)  ែកងនឹង (1, 1)−  

 េគបាន(1,1)ជាវុិច ទ័រ្របាប់ទិសៃនបន  



ក្រមងលំហត គ់ ណិ តវិេ្រជីសេ រី សពិេស                                  វុិចទរ័ក�ងុប�ង ់

 

 

165 

 េនា  សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័( , ) ( 5,1) (1,1)x y t= − +  

   សមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា�ត   5 , 1x t y t= − + = +  

   សមីករឆ�ុះៃនបនា� ត់គ 5 1x y+ = −  

 ). (0,1) , ( 3, 7)oc n P= − −


 

 េដយ វុិច ទ័រ( 1,0)−  ែកងនឹង (0,1)  

 េគបាន( 1,0)− ជាវុិច ទ័រ្របាប់ទិសៃនបន  

 េនា  សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វរុគ ( , ) ( 3, 7) ( 1,0)x y t= − − + −  

   សមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា�ត   3 , 7x t y= − − = −  

   សមីករឆ�ុះៃនបនា� ត់គ 3 0x− − =  

 ). (1.5 , 3.5) , (0.5, 2.5)od n P= − −
d

 

 េដយ វុិច ទ័រ(3.5,1.5)  ែកងនឹង (1.5, 3.5)−  

 េគបន (3.5,1.5)ជាវុិច ទ័រ្របាប់ទិសៃនបន  

 េនា  សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័( , ) (0.5, 2.5) (3.5,1.5)x y t= − +  

   សមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា�ត   0.5 3.5 , 2.5 1.5x t y t= + = − +  

   សមីករឆ�ុះៃនបនា� ត់គ
0.5 2.5

3.5 1.5
x y− +

=  
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លំហត២៣ 

 េគឱ្យសមីរបនា �ត់ដូចខងេ្រកម ចូរសរេសរសមីករបា៉រ៉ែ  ម៉ត
វុិចទ័រ និង បា៉រ៉ែម៉តៃ  នបនា�  

 ). 2 6a x y+ =  

 ). 4 12b x y− =  

 ). 5 2 13c x y− =  

 ). 8 9 45d x y+ = −  

ដំេណះ្រ 

 ចូរសរេសរសមីករប ា៉រ៉ែម៉តជាទ្រមង់វុិចទ  ងបា៉រ៉ែម៉តៃ  នបនា�  

 ). 2 6a x y+ =  

 េគបា 2 6x y+ =  

   
6 2
2(3 )

3
2

x y
y

x y t

= −
= −

= − =

 

 េនាះ សមីករបា៉  រ៉ែម៉តៃនបនា�  2 , 3x t y t= = −  

  សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័( , ) (0,3) (2, 1)x y t= + −  

 ). 4 12b x y− =  
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 េគបា 4 12x y− =  

   
4 12
4( 3)

x y
x y
− =
− =

 

   3
4
yx t− = =  

 េនាះ សមីករបា៉  រ៉ែម៉តៃនបនា�  3 , 4x t y t= + =  

  សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័( , ) (3,0) (1,4)x y t= +  

 ). 5 2 13c x y− =  

 េគបា 5 2 13x y− =  

   

2 8 5
5

2( 4) 1
5

1 4
2 5

yx

yx

x y t

+ +
=

+
= +

− +
= =

 

 េនាះ សមីករបា៉  រ៉ែម៉តៃនបនា�  1 2 , 4 5x t y t= + = − +  

  សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័( , ) (1, 4) (2,5)x y t= − +  

 ). 8 9 45d x y+ = −  

 េគបា 8 9 45x y+ = −  
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9 45
8

9( 5)
8

5
9 8

yx

yx

x y t

− −
=

− +
=

+
− = =

 

 េនាះ សមីករបា៉  រ៉ែម៉តៃនបនា�  9 , 5 8x t y t= − = − +  

  សមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័( , ) (0, 5) ( 9,8)x y t= − + −  
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ជំពកទី៣ 

លហំត់ អនុវត 

 

1. គូសវុិចទ័រ ខងេ្រកមក�ុងត្រម�យកូអរេv


 

 1
1). ( ,3)
2

a v =


  2). ( 2 ,2)b v = −


  3
3). ( 1, )
2

c v = − −


 

2. រកកូអរេដេន និង្របែវងៃនវុិចទ័រ ពីចំណុ   (1,2)Q េទ (5,3)P  

3. េបី  3 5u i j= −
  

 និង  7 4v i j= − +
  

 ។ រក  

 ).a u v+
 

 ). 2b v u+
 

  ). 6 8c u v−
 

 

4. េគឱ្យ (2,1)v =


 និង  (3, 4)w = −


 ក�ុង 
2R ៖ 

 ).a រក v w−
 

 

 ).b  រក 3 2v w+
 

 

 ).c  សរេសរ v


 និង w


 ជាទ្រមង់កូអរេដេនៃនវុិច  

 ).d រកវុិចទ័រ  u


 ែដល u v w+ =
  

 

 ).e  រកវុិចទ័រ  u


 ែដល  0u v w+ + =
  

 

 ).f  រកវុិចទ័រ  u


 ែដល 2 2u i j+ =
  
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 ).g  រកវុិចទ័រ ឯកត
| |
v
v



  

5. េគឱ្យ ( 1,5)v = −


 និង  (3,1)w =


 ។ គណន 

 ).a v w−
 

   ).b v w+
 

   ).
| |
vc
v



    

 1). | ( ) |
2

d v w−
d d

  1). | ( ) |
2

e v w+
 

  ). 2 4f v w− +
 

  

 ). 2g v w−
 g

   ).h រកវុិចទ័រ  u


 ែដល u v w i+ + =
   

 

 ).i រកវុិចទ័រ  u


 ែដល  2u v w i j+ + = +
    

 

 ).j  េតីមានចំនួm  ណាែដលេផ��ងផា�ត  ( 2 )m v w j+ =
  

ឬេទ? 
េបីមានចូររកតៃម�m  េនាះ 

6. េគឱ្យ ( 1,5)v = −


 និង  (3,1)w =


 ។ 

 ក. េតី | | | | | |v w v w− = −
   

ឬេទ?េបីមិនេស�ីេតីតៃម�មួយណាធំជា 

 ខ. េតី | | | | | |v w v w+ = +
   

ឬេទ?េបីមិនេស�ីេតីតៃម�មួយណាធំជា 

7. រក្របែវងៃ 

  ). (2,3)a u =


 ). (8,3)b v =


 ). (5,8)c v =


 

 ). (2, 2)d v = −
d

 ). (2, 1)e v = −


 ). (3,2)d v =
d

 

8. េគឱ្យ (1, 1)P −  , (2, 2)Q −  (2,0)R  និង  (3, 1)S −  េតី PQ RS=
 

 ឬេទ? 



ក្រមងលំហត គ់ ណិ តវិេ្រជីសេ រី សពិេស                                  វុិចទរ័ក�ងុប�ង ់

 

 

171 

9. រក្របែវងៃន វុិច ទ័រ12 5i j−
 

 

10. រក្របែវងៃនវុិច ទ័រPQ


ក�ុង 
2R  េបី  ( 1,2)P −  និង  (5,5)Q  

11. េគឱ្យ (5,1)v =


 និង  (4, 4)w = −


 គណនាv w⋅
 

 

12. េគឱ្យ 3 2v i j= − −
  

 និង  6 4w i j= +
  

 គណនាv w⋅
 

 

13. រកមុំរវងវុិច ទ័  

 ). (1,2), (3,7)a A B  

 ). (5,0), (2,2)b A B  

 ). ( 5,2) , (3,6)c A B−  

 ). (2,1) , (3, 4)d v w −  

 ). 2 , 3 3e v i j w i j= − + = − +
    

 

 ). , 3 2f v i w i j= = +
    

 

14. រកមុំរវងវុិច ទ័រ 5 7u i j= +
  

 និង  3 4v i j= − +
  

។ 

15. េតីវុិចទ័រ   ( 1,5)v = −


 និង  (5,1)w =


 ែកងគា�ឬេ ទ? ចូរប��ក់  

16. េតីវុិចទ័រ   (6,4)v =


 និង  ( 2,3)w = −


 ែកងគា�ឬេ ទ? ចូរប��ក់  

17. សរេសរសមីករប ា៉រ៉ែម៉តៃនបនា  L ែដលកត់តមចំណុ  1( 3,1)P −  
និង  2 (4,4)P ។ 
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18. រកសមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័រ  សមីករបា៉រ៉ែម៉តៃ  
និងសមីករឆ�ុះៃនបនា�ត់ែដលកត់តមចំនុចន  ងិមានវុិចទ័រ្របាប់ទ
េ្រក 

 ).a ចំណុច (1,2)     វុិចទ័រ ្របាប់ទិ(3,2)  

 ).b ចំណុច (5,4)     វុិចទ័រ ្របាទិស (2, 1)−  

 ).c ចំណុច ( 1,3)−     វុិចទ័រ ្របាប់ទិ( 1,2)−  

19. រកសមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័រ  សមីករបា៉រ៉ែម៉តៃ  
និងសមីករឆ�ុះៃនបនា�ត់ែដលកត់តមចំនុចន  ងិមានវុិ រមា៉ល់ដូចខ
េ្រក 

 ).a ចំណុច (1,2)     វុិចទ័រណរ មា៉ល់ (3,2)  

 ).b ចំណុច (5,4)     វុិចទ័រណរ មា៉ល់ (2, 1)−  

 ).c ចំណុច ( 1,3)−     វុិចទ័រណរ មា៉ល់ ( 1,2)−  

20. រកកូអរេដេនចំណ ុច្របសព�ៃនបនា�ត់ខងេ  

 1 2
3 2

x y+ −
=  និង 

83
3

yx −
+ =

−
 

21. រកសមីករប�ង់P  ែដលកត់តមចំណុ ( 3,1)−  និងែកងនឹងវុិចទ័រ 

(2,4)n =


 

22. សរេសរសមីករប�ង់P  ែដលកត់តមចំណុ Q  និង ែកងនឹងវុិចទ័រ  n

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 ). (5,1) , (4, 4)a Q n = −


 

 ). (6, 2) , (2,6)b Q n− =


 

23. រកសមីករប�ង់P  ែដលកត់តមចំណុ (2,1)  និង (1, 1)−  

24. រកចមា �D  ពីចំណុច  (2,4)  េទប�ង់5 3 10 0x y− − =  

25. រកចមា � D  ពីចំណុច  Q  េទប�ង់ P  

 ). (4,1) , : 3 8 0a Q P x y− + =  

 ). (0,2) , : 5 2 1 0b Q P x y− + + =  

26. រកចមា �យd  ពីចំណុច  P  េទបនា�ត L  

 ). (1, 1) , : 2 2 , 4a P L x t y t− = − − =  

 ). (0,0) , : 3 2 , 4 3b P L x t y t= + = +  

27. រកកូរអរេដេនចំណ ុច្របសព�ៃនបនា  

 ). 7 3 , 4 3a x s y s= + = − −  និង  

  1 6 , 2x t y t= + = +  

 6). 3 2
4

xb y−
= + =  

  11 14
3 6

x y− −
=

−
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28. ).a  ចូរសរេសរសមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័រៃនបនា�ត់ែដលក
ចំណុច   (1,4) , (3,1)A B  

 ).b ចូររកចំណុចបី េទៀតែដលេនេលីបនា�ត់េនះ?និង គូសរូ  

 ).c គូស្រតីេកណែដលតំណាងឱ្យសមីករវុិចទ័រៃ  នច ,A B។ 

 ).d េតីចំណុច  (2,3)  េនេលីបនា�ត់ែដរឬេ  

29.េគមានសមីករបនា� 4 5 20 0x y+ + =  

 ).a ចូរគសបនា �ត់តងឱ្យសមីករបនា�  

 ).b  រកវុិចទ័រណ រមា៉ល់ៃនបនា�   

 ).c សរេសរសមីករប ា៉រ៉ែម៉តជាទ្រមង់វុិចទ័រៃន    

30. េតីចំណុច  P  ណាខ�ះែដលេនេលីបនា ( , ) (3,1) ( 2,5)x y t= + −  

 ). ( 1,11)a P −   ). (9, 15)b P −    

 ). ( 9,21)c P −   ). ( 2,13.5)d P −  

31. សង់បនា �ត់ខងេ្ 

 ). 3 6 36 0a x y+ + =  

 ). ( , ) (1,7) (2 5)b x y t= + −  

 ). 4 , 3 2c x t y t= + = −  
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 ). 4 15 10d x y− =  

32. េតីបនា �ត់ 1l  និង  2l  ែកងគា�ឬេ ទ 

 1

2

). : 4 6 9
:( , ) (6,3) (3,2)

a l x y
l x y t

− =
= +

 

 1

2

). : 9 2
: , 15 9

b l x y
l x t y t

+ =
= = +

 

33. សរេសរសមីករប ា៉រ៉ែម៉តទ្រមង់  វុិចទ័រៃនបនា�  

 ).a ្រសបអ័ក្( ' )x ox  េហីយកត់ (3, 8)oP −  

 ).b ែកងនឹង 4 3 17x y− =  េហីយកត់ ( 2,4)oP −  

34. េគឱ្យបនា�ត់  

  1 :( , ) (3, 2) (4, 5)l x y t= − + −  និង 

  2 :( , ) (1,1) (7, )l x y s k= +  

 ).a រកតៃម� k េដីម្បីឱ្យបនា�ត់ទំងពីរ្   

 ).b រកតៃម� k េដីម្បីឱ្យបនា�ត់ទំងពីរែ   

35. បនា �ត់មួយកត់តមចំណ  (3, 2)A −  និង  ( 5,4)B −   

 ).a  រកវុិចទ័រ   AB


 

 ).b  សរេសរសមីករវុិច ទ័រ និងសមីករបា៉  រ៉ែម៉តៃនបន  
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36. េគឱ្យវុិច ទ័រ (2, 2) , ( 1,3) , (1,5)a b c= − = − =
  

 

 ក) គណនា  ,a b b c+ +
   

 និង a c+
 

 

 ខ) កំណត់ពីរចំនួនពិត m  និង n  េដយដងថាc ma nb= +
  

 

37. េគឱ្យបីចំណ ុច (2,1) , (1,3)A B  និង  ( 1,0)C −  

 ក) រកកូអរេដេនៃនវុិច ទ័រ ,AB AC
 

 និងBC


 

 ខ)គណនា 2p AB AC= −
  

 និង  3q AC BC= +
  

 

 គ) រកកូអរេដេនចំណ ុចM េដយដឹងថ 1 1
2 3

MC MA MB= +
  

 

38. េគឱ្យបីចំណ ុច (1,3) , ( 2,2)A B −  និង  (4,4)C   

 ក) រកកូអរេដេនG  ជាទី្របជុំទម�ន ABC∆  

 ខ) រកកូអរេដេនM  ែដលេផ��ងផា �ត់4 2 0MA MB MC− − =
   

។ 

39. េគឱ្យវវុិច ទ័រពីរa


និង b


 ែដល | | 6 , | | 10a b= =
 

 និង មុំរវងa


 និង b


 គឺ 
60oθ = ។ 

 ក) គណនាផលគុណស�ែ a b⋅
 

 ។ 

 ខ) គណនា| |a b+
 

។ 

40. េគឱ្យវុិច ទ័រពីរa


 និង b


 ែដល | | 15 , | | 40a b= =
 

 និង មុំរវង a


 និង b


 
គឺ 60oθ = ។ 
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 ក) គណនាផលគុណស�ែ a b⋅
 

 ។ 

 ខ) គណនា| |a b−
 

។ 

41. េគមានវុិច ទ័រ , ,a b c
  

 េដយដឹងថ| | 2 , | | 3 , | | 6a b c= = =
  

 និង 
| | 9a b c+ + =
  

 ។ គណនាa b b c c a⋅ + ⋅ + ⋅
     

។ 

42. េគឱ្យវុិច ទ័រ , ,a b c
  

 េផ��ងផា �ត់ | | 1, | | 2, | | 4a b c= = =
  

 និង 
14a b b c c a⋅ + ⋅ + ⋅ =

     

 ។ គណនា| | 9a b c+ + =
  

 ។ 

43. េគឱ្យវុិច ទ័រពីរេផ��ផា �ត់| 2 3 | | 2 3 |a b a b+ = −
   

។ 

 ចូរ្រសយa


 និងb


 ជាវុិច ទ័រអរតូកូណាល់គ  

44. េគឱ្យa


 និង b


 ជាវុិច ទ័រពីរក�ុងប�ង់។ េគត 3 4p a b= +
  

 និង 
4 3q a b= −

  

 ។ 

ចូរ្រសយ 2 2 2 2| | | | 25(| | | | )p q a b+ = +
   

 

45. េគឱ្យទ័រa


 និង b


ែដល | | 2 3a =


 និង | | 4b =


 េហីយមុំរវងa


 និង b


 
គឺ 30oθ = ។ េគត 2p a b= +

  

 និង q a b= −
  

 ។ គណនា p q⋅
 

 ។ 

46. េគឱ្យវុិច ទ័រa


 និង b


 ែដល | | 4 , | | 2a b= =
 

 និង មុំផ�ុំ េដយa


 និង b


 គឺ 
60oθ = ។ យក p xa b= +

  

 និង q a xb= −
  

 ែដល  x∈។ 

 ក) គណនា p q⋅
 

ជាអនុគមន៍ៃន x។ 

 ខ) កំណត់  x  េដីម្បីឱ p q⋅
 

 មានតៃម�ធំបំផុត 
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 គ) កំណត់  x  េដីម្បីឱ 12p q⋅ =
 

 ។ 

47. េគឱ្យវុិច ទ័រa


និង b


 ែដល | | 2, | | 4a b= =
 

 និង មុំរវង &a b
 

 គឺ 
120oθ = ។ យក p xa b= −

  

 និង q a xb= −
  

 ែដល  x∈។  

 ក) គណនា p q⋅
 

ជាអនុគមន៍ៃន x។ 

 ខ) កំណត់  x េដីម្បីឱ្ p q⋅
 

មានតៃម�តូចបំផុត 

48. េគឱ្យវុិច ទ័រ 3 4a i j= +
  

 និង  12 5b i j= −
  

 

 ក) គណនាផលគុណស�ែ a b⋅
 

។ 

 ខ) គណនា| |a


 និង | |b


។ 

 គ) គណនាតៃម�កូសុីនូសៃនមុំរវងa


 និង b


។ 

49. េគឱ្យវុិច ទ័រ  4 3a i j= −
  

 និង  4b xi j= +
  

ែដល  xជាចំនួនពិតមួយ 

 ក) កំណត់  x  េដីម្បីឱ| | | |a b=
 

 ។ 

 ខ) កំណត់  x  េដីម្បីឱa b⊥
 

 ។ 

50. េគឱ្យវុិច ទ័រ (3, 4) , (2,1)a b= − =
 

 និង  ( 6, 4)c = − −


 

 ក)គណនាផលគុណស�ែ  ,a b a c⋅ ⋅
   

 និង b c⋅
 

។ 

 ខ)ចរ្រសយa


 និង b c+
 

 អរតកូណាល់គា  

 គ) កំណត់តៃម�k  េដីម្បីឱ្a kb+
 

 និង c


 អរតកូណាល់ 
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51. េគឱ្យបីចំណ ុច (1,2) , (4, 2)A B −  និង  (5,5)C ។ 

 ក) គណនា AB AC⋅
 

 

 ខ) គណនា| |AB


 និង | |AC


 

 គ) រក្របេភទ ABC∆  

52. េគឱ្យបីចំណ ុច ( , 1) , (2 1,4) , ( 1, )A x x B x C x− − −  កំណត់  x  
េដីម្បីឱ្ ABC∆ ជា្រតីេកណែកង្រ A។ 

53. េគឱ្យបីចំណ ុច ( , ) , (5, 2), ( 1, 2)A x y B C x y− − −  កំណត់ចំនួនពិត  x  
និង  y  េដីម្បីឱ្ ABC∆  ជា្រតីេកណែកងសមបាតកំ A។ 

54. េគឱ្យចំណ ុច (1, 1) (2,1)A B−  និង  ( 1,3)C −  

 ក) រកកូអរេដេនចំណ ុចD  ែដលេផ��ងផា �ត់2 4 3 0DA DB DC− + =
   

 

 ខ)រកសំណុំចំណុច   M  ៃនប�ង់ែដលេផ��ងផា �ត់| 2 4 3 | 1MA MB MC− + =
  

 

55.េគឱ្យចំណ ុច (2,3) , ( 1,2)A B −  និង  (5,4)C  

 ក) រកកូអរេដេនចំណ ុចGជាទី្របជុំទម�ន ABC∆  

 ខ) រកសំណុំចំណុច   M  ៃនប�ង់ែដលេផ��ងផា �ត់| | 9MA MB MC+ + =
  

។ 

56. េគមានចំណ ុច (1,0) , ( 2,3) , (0,2)A B C−  និង  (5, 1)D −   

 ក) រកកូអរេដេនចំណ ុចE ែដល  0EA EB EC ED+ + + =
   
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 ខ) រកសំណុំចំណុច   M  ៃនប�ង់ែដលេផ��ងផា �ត់
| | 20MA MB MC MD+ + + =
   

។ 

 គ) យក ( )C  តងឱ្យសំណុំចំណុ  M ខងេលី។ សរេសរសមីករៃ
( )C ។ 

 ឃ) បង �ញថ ( 2,5)F − ស�ិតេលី( )C  ។ 

 ង) រកសមីករបនា�ត ( )T ែដលប៉ះ ( )C ្រតងF។ 

 

 
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