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១.  ស្តា ត ឌណីា ៤.  សខុ ម ៉ៅ 
២.  សសរនុ យិតសសុ ី ៥.  ឃុយ បូរ៉ៅ  
៣. មោម ស្តបរី ៦.  មាន ឡា  



ល.រ មោតានាម-នាម មេទ វញិ្ញា ស្តទ ី ប៉ៅុសាិ៍បម្មើការ មលខទូរសព័្ទ 

 ១. គរនិុស្សតិតាក់តតងវិញ្ញា សា 

១ ស្តា ត ឌណីា ប 1,3,4,10,14,20 មខតាកណាា ល 096  31  88  958 

២ សសរុន យិតសសុ ី ប 15,16,17,18,19 មខតាកណាា ល 016  39  68  30 

៣ អុ៊ឹម ឈុនលី ប 2 មខតាកណាា ល 087  38  53  63 

៤ សុខ ម ៉ៅ ប 5,6 មខតា្ព្ះវហិារ 093  71  92  08 

៥ ឃុយ បូរ៉ៅ ប 7,8 មខតាកំព្ង់ឆ្ន ំង 081  85  08  37 

៦ មោម ស្តបរី ប 9,11 មខតាកំព្ង់ឆ្ន ំង 017  65  47  37 

៧ មាន ឡា ប 12,13 មខតាកំព្ង់ឆ្ន ំង 098  47  90  78 

 ២. គ្គូចារយតែនាំ 

១ សុ៊ឹម វសុិទធ ប 1 - 20 វ.ិជាតអិប់រ ំ 016  59  50  07 

 ៣. គរនិុស្សតិគ្តួតពិនិតយ 

១ ស្តា ត ឌណីា ប 1,3,19,20 មខតាកណាា ល 096 31 88 958 

២ សសរុន យិតសសុ ី ប 15,16,17,18 មខតាកណាា ល 016  39  68  30 

៣ សុខ ម ៉ៅ ប 2,4,5 មខតា្ព្ះវហិារ 093  71  92  08 

៤ ឃុយ បូរ៉ៅ ប 6,7,8 មខតាកំព្ង់ឆ្ន ំង 081  85  08  37 

៥ មោម ស្តបរី ប 9,10,11 មខតាកំព្ង់ឆ្ន ំង 017  65  47  37 

៦ មាន ឡា ប 12,13,14 មខតាកំព្ង់ឆ្ន ំង 098  47  90  78 

 ៤. គរនិុស្សតិរចនគ្កបនិងទាំព័រ 

១ ស្តា ត ឌណីា ប 1 - 20 មខតាកណាា ល 096 31 88 958 
 

  



ម្កាយព្សីម្មចនវូសមិទធផលថ្ម ី  “មសៀវមៅវញិ្ញា ស្តគណិតវទិាថ្នន ក់ទ១ី០” មួយមនះមក    ្កុមខ្ញ ំបាទមាន
មសចការីកីរយជាព្ន់មព្ក ្ព្មទំងន៊ឹងទុកជាឯកស្តរស្មាប់បអូ នៗម្កាយៗស្សែងយល់ ។ 

 

មយើងខ្ញ ំបាទសូមស្ថ្ែងអំណរគុណយ៉ៅ ង្ជាលម្ៅជូនចំម ះមោក - អនកស្ែលមានគុណទំងព្រីគមឺោកឪពុ្ក
នងិអនកមាា យស្ែលបានផាល់កំមណើតរបូកូនមក ស្ថ្មទំងបីបាច់ស្ថ្រកកា នងិផគត់ផគង់ទំងសមាា រ-ស្តម រតសី្ែលម្ែ ើឲ្យរបូ
កូនបានមកែល់ឱកាសមនះ  ។ 

 

មយើងខ្ញ ំបាទសូមស្ថ្ែងអំណរគុណយ៉ៅ ង្ជាលម្ៅជូនចំម ះឯកឧតាមបណឌ ិ ត សស្ៀង ស្វុណ្ណា  នាយកវទិា
ស្តា នជាតអិប់រសំ្ែលបានផាល់ឱកាសែល់មយើងខ្ញ ំទំងអស់ោន បានសិកាមរៀនសូ្តមៅទីមនះ ។ 

 

មយើងខ្ញ ំបាទសូមស្ថ្ែងអំណរគុណយ៉ៅ ង្ជាលម្ៅជូនចំម ះមោក សុ៊ឹម វសុិទធ ស្តស្តសាចារយគណិតវទិាននវទិា
ស្តា នជាតអិប់រ ំ នងិជាស្តស្តសាចារយស្ណនាកំនញងកចិចការ្ស្តវ្ជាវស្មាប់គរនុសិសិតគណិតវទិាជំនាន់ទី២១  ស្ែលបាន
ផាល់ជាគំនតិនងិមរៀបចំ្បធានបទ្ស្តវ្ជាវែល់គរនុសិសិត  ។ ជាព្មិសសមោកបានចំណាយមព្លមវោែម៏ានតនមែ  
មែើមបីជួយព្នយល់បង្ហា ញែល់មយើងខ្ញ ំទំងអស់ោន មុនន៊ឹងកចិចការ្ស្តវ្ជាវបានមលចមចញជារបូរងមកមនះ  ។ 

 

មយើងខ្ញ ំបាទសូមស្ថ្ែងអំណរគុណយ៉ៅ ង្ជាលម្ៅជូនចំម ះមោក្គូ-អនក្គូទំងមៅបឋមសិកា  ម្យម
សិកា  នងិឧតាមសិកា ្ព្មទំងស្តស្ត្ស្តា ចារយទំងអស់កនញងវទិាស្តា នជាតអិប់រមំានម ម្ ះថ្នឪពុ្ក-មាា យទីព្រីបាន
ផាល់ទំងចំមណះែ៊ឹង   នងិការអប់រំ្ គប់យ៉ៅ ង   កនញងមោលបំណងឲ្យមយើងខ្ញ ំកាែ យជាកូនលអ   មិតាលអ    នងិសិសសលអ  ។ 

 

មយើងខ្ញ ំបាទសូមស្ថ្ែងអំណរគុណចំម ះកលាណមិតាទំងអស់រមួជំនាន់ទី២១មៅវទិាស្តា នជាតអិប់រ ំ  ស្ែល
បានជួយផាល់មតមិយបល់បស្នាមនងិស្កលមអ   ្ព្មទំងវ ិ្ សី្តស្តសាកនញងែំមណាះ្ស្តយចំមណាទនមួីយៗ  ។ 

 

ជាទីបញ្ចប់  មយើងខ្ញ ំបាទសូមស្ថ្ែងអំណរគុណមាងម ើយ-មាងមទៀត  នងិសូមជូនព្រសូមទទួលនវូព្រទំង្បាំ
្បការគ ឺ ោយុ-វណណ ៈ-សុខៈ-ព្លៈ  នងិបែភិានៈកុំបីមឃែ ៀងឃ្លែ តម ើយ  ។ 

  



 មសៀវមៅ “គណិតវទិាថ្នន ក់ទី១០” ភាគ១ នងិភាគ២  របស់្កសួងអប់រ ំ យុវជន  នងិកឡីា         

មបាះពុ្មពមលើកទី១  ឆ្ន ំ ២០០៨ 

 មសៀវមៅ “គណិតវទិា១” របស់ យ៊ឹម-ោយុវឌឍនវជិាា   នងិមអវ៉ៅន-ោសែី មបាះពុ្មពមលើកទី២  

 ឆ្ន ំ ២០០០ 

 Mathematics for international student , Mathematics HL (Core) second edition 

 Suken Test (International Certificate of Japan Mathematics Institute) 

 Complex Numbers from A to… Z 



ជាបឋមសួសាីបអូ នៗ នងិ្បិយមិតាអនកសិកាទំងអស់ោន ស្ែលកំពុ្ងកាន់មសៀវមៅ ”វញិ្ញា ស្តគណិតវទិាថ្នន ក់ទី

១០” កនញងនែ ។ មសៀវមៅមនះ្តូវបាន្បមូលផាញំម ើងមែើមបីជួយស្មួលែល់ការសិការបស់អនកទំងអស់ោន   ជា

ព្មិសសបអូនៗស្ែលកំពុ្ងសិកាថ្នន ក់ទី ១០  ម ើយកំពុ្ង្តូវការឯកស្តរសិកាជាចាបំាច់ ។ មសៀវមៅ ”វញិ្ញា ស្តគណិត

វទិាថ្នន ក់ទ១ី០”  មនះព្តិជាោចជួយអនកទំងអស់ោន បានននគណិតវទិា ស្ែលកនញងមនាះរមួមាន លំហាត់ស្ែល្តវូន៊ឹង

្គប់មមមរៀន លំហាត់ោចម ះ្ស្តយបានម្ចើនរមបៀបម ើយង្ហយយល់...។ល។ 

 

ការមរៀបចំវញិ្ញា ស្តកនញងមសៀវមៅមនះ  ៖ 

 វញិ្ញា ស្តស្មាប់ឆមាសទ១ីគ៊្ឹ តូវន៊ឹងមមមរៀនស្ែលបអូនៗ្តូវសិកាមៅឆមាសទី១ ។ 

 វញិ្ញា ស្តស្មាប់ឆមាសទ២ីគ៊្ឹ តូវន៊ឹងមមមរៀនស្ែលបអូនៗ្តូវសិកាមៅឆមាសទី២ ។ 

 វញិ្ញា ស្តនមួីយៗ្តូវបានមរៀបចំម ើងម យមយងមៅមលើរយៈមព្លននការ្ប ង នងិកមមវ ិ្ សិីកាជាក់ស្សាង។ 

 វញិ្ញា ស្តនមួីយៗមានក្មិតព្មី្យមមៅខ្ែ ងំ ម ើយវកម៏ានលំហាត់ស្បែកជាម្ចើនផងស្ែរ  ។ 

 

ចុងបញ្ចប់មែើមបីឲ្យមសៀវមៅមនះកាន់ស្តលអ្បមសើរ ខ្ញ ំបាទន៊ឹងរង់ចាទំទួលរល់កំស្ណលមអបស្នាមព្សំីណាក់

្បិយមិតាអនកោនមសៀវមៅ ”វញិ្ញា ស្តគណិតវទិាថ្នន ក់ទ១ី០”  មនះ្គប់ទិសទីម យការីកីរយ  ម្ ះកំ ុសម យអ

មចតនាព្តិជាន៊ឹងោចមកើតមានម ើងជាក់ជាពំុ្ខ្ន ។ 

 

 វទិាស្តា នជាតអិប់រ.ំនថ្ៃទី ០១ ស្ខ កកក  ឆ្ន ំ ២០១៦ 

 គ្កុមអ្នកសរៀបសរៀង 

 គែិតវិទាគ្កុម១ ជាំនន់ទី២១ 
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 ររៀបររៀងរោយគរនុសិ្សតិកម្រិតឧតតរ(បរញិ្ញា +១)គណិតវទិ្យា១ ជំនាន់២១  

I.  
1. រគមានពរីចំននួកុផំ្លចិគ ឺ 2( 1) 7x a i  នងិ 3 ( )y a b i  ។ កណំត់តម្រល  
a  នងិ b រ ើរបឲី្យ x y   ។ 
2.  កណំត់តម្រល b  នងិ c   រ ើរបឲី្យ 3 23 2 ( 1)( )x x x x bx c   ។ 

II.  
1. រគមាន n  ជាចំននួគត់វជិជមាន ។  រកកតម្រលអបបបរមាម្ន  n   រ ើរបឲី្យ 56n  ក្លល យ 
ជាចំននួគត់ ។ 
2. ចូរបរងក ើតស្រីក្លរ រឺម្កទ្យី 2 មានរួយអញ្ញា ត y  ដ លមានឫស្ជាចម្មាស្ម្នឫស្របស់្ 

ស្រីក្លរ 22 5 3 0x x   ។ 
3. កណំត់តម្រលតូចបំផុ្តម្ន 2( ) 2 4 3f x x x   ។ 

III. ស្ុីឡំងរួយដ លមានក្ល ំ a cm  នងិករពស់្a cm   ។  
ក. កណំត់ម្ផ្ៃម្កឡស្របុម្នស្ុីឡំងឲ្យជាប់ទាក់ទ្យងនងឹ a  ។ 
ខ. រ ើរបបីរងក ើតស្ុីឡំងដ លធជំាងរុន      រគបរងក ើនម្បដវង 
ក្ល ំនងិករពស់្ 1cm  រទ្យៀត ចូគ្នា  ។ បង្ហា ញថាម្ផ្ៃម្កឡស្របុម្នសីុ្ឡំងថ្មធីជំាងម្ផ្ៃម្កឡ 
ស្រុបម្នសីុ្ឡំងរ ើរចំននួ 2(8 4)πa cm   ។ 

IV. រគឲ្យពរីចំណុច (4, 0)A  នងិ ( 2, 8)B  កាងុតម្រុយកូអររោរន ។ 
ក. គណនាម្បដវង AB  ។  រចួស្ររស្រស្រីក្លរបនាៃ ត់ AB  ។ 
ខ. រកចមាា យម្តង់រវាងគល់តម្រុយ  នងិបនាៃ ត់ AB  ។ រចួរកកូអររោរន I  កណ្ដា ល AB  
គ. ស្ររស្រស្រីក្លរស្ាង់ោ នងិស្រីក្លទូ្យរៅម្នរងវង់ដ លមានផ្ចតិ I  នងិអងកត់ផ្ចតិ AB  ។ 

វិញ្ញា សាទី១ 
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V. តាររបូខាងរម្ក្លរ C  ជាម្ក្លបតាង ( )y f x   
អនគុរន ៍រឺម្កទ្យ ី2 មានរួយអញ្ញា តរួយ x  ។ 
ក. កណំត់អនគុរន ៍ ( )y f x  ជាអនគុរនម៍្ន x  ។                   
ខ. រម្បើម្ក្លប  ចូរទាញរកចររល ើយម្នស្រីក្លរ ( ) 0f x  
នងិវសិ្រីក្លរ ( ) 0f x  ។ 
គ. បនាៃ ត់  :L y x a   បានក្លត់ម្ក្លប  ( )C  ម្តង់ពរី 

ចំណុចរផ្សងគ្នា តាងរោយ  M  នងិ N  ។  ចូរកណំត់ម្រល a រ ើរបឲី្យម្បដវង 3 2

2
MN    

រចួកណំត់កូអររោរនម្នចំណុច M  នងិ N  ។ 

I. 1. កណំត់តម្រល a  នងិ b  រ ើរបឲី្យ  x y   
រគមាន 2( 1) 7x a i  , 3y a b i  
រ ើរបឲី្យ x y   លុុះម្តាដត  2( 1) 7 3 ( )a i a b i  

                       រគបាន     
2 1 3 (1)

7 (2)

a

a b
  (ចំននួកុផំ្លចិពរីរស្មើគ្នា ) 

(1)  រគបាន 2 3 1 4a  នាឲំ្យ 4 2a  
(2)  ចំរ ុះ 2a    : 7 2 7 2 5b b  
   ចំរ ុះ 2a  : 7 2 7 2 9b b  
 ចូរនុះ  ( 2 , 5) , ( 2 , 9)a b a b   ។ 
2. កណំត់តម្រល b  នងិ c  រ ើរបឲី្យ  3 23 2 ( 1)( )x x x x bx c   (*) 
 វធិទី្យ១ី :  ពនាល តអងគទ្យ2ី រចួផ្ៃរឹររគុណម្តវូគ្នា  

   3 3 2 23 2x x x bx cx x bx c  
  3 2 3 20 3 2 ( 1) ( )x x x x b x c b x c  
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នាឲំ្យ 
1 0 (1)

3 (2)

2 (3)

b

c b

c

       

តារ  (1)  រគបាន 1b    រ ើយ (3)  រគបាន 2c  
 ចូរនុះ  1b  , 2c   ។ 
 

 វធិទី្យ២ី :  ដចកព ុធា  (*)  
3

2 23 2
2

1

x x
x bx c x x

x
  

 ចូរនុះ  1b  , 2c   ។ 
 

 វធិទី្យ៣ី :  ឲ្យតម្រល x  (ដ ល 1x ) 
(*)  ចំរ ុះ  0x   រគបាន  3 20 3(0) 2 (0 1)(0 (0) )b c  

    2
2

c

c
     

  ចំរ ុះ  2x   រគបាន  3 22 3(2) 2 (2 1)(2 (2) )b c  

            
4 4 2

0 2

2
1

2 2

b c

b c

c
b

 

 ចូរនុះ  1b  , 2c     ។ 
 

II. 1. រកកតម្រលអបបបរមាម្ន n  រ ើរបឲី្យ 56n  ក្លល យជាចំននួគត់  

រោយ 256 2 2 7 2 2 7n n n  ដ លអាចក្លល យជាចំននួគត់បានលុុះ 
ម្តាដតវាអាចរចញពរី៉ាឌកី្លល់បានទំាងអស់្ ។   
 រូចាុះម្តូវយក 2 7 14n  ជាតម្រលអបបបរមា ។ 
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2. រកស្រីក្លរ រឺម្កទ្យ2ីដ លមានឫស្ជាចម្មាស្ម្នឫស្របស់្ស្រីក្លរ 22 5 3 0x x   
 វធិទី្យ១ី 

+ រគម្តវូរកឫស្ម្នស្រកី្លរ 22 5 3 0x x  ជារុនស្និ  

រោយររគុណ 2 ( 5) 3 0a b c  រនាុះឫស្ 1 1x  , 2

3

2

c
x

a
 

រនាុះស្រីក្លរដ លម្តូវបរងក ើតម្តូវមានឫស្ 1
1

1 1
1

1
y

x
 , 2

2

1 1 2

3/2 3
y

x
 

រគមាន  1 2

2 5
1

3 3
S y y    រ ើយ   1 2

2 2
1

3 3
P y y  

រនាុះស្រីក្លរដ លម្តូវរកមានរង  2 0y Sy P    

 រូចាុះ  2 5 2
0

3 3
y y   ឬ  23 5 2 0y y   ។ 

 
 វធិទី្យ២ី :  រគម្គ្នន់ដតបាូរទ្យតីាងំគ្នា ម្នររគុណ a  នងិ c  

ស្រីក្លររ ើរ 22 5 3 0x x  រនាុះស្រីក្លរដ លមានឫស្ជាចម្មាស្គ ឺ
23 5 2 0x x   ។  បាូ រអញ្ញា តរគបាន 23 5 2 0y y   ។ 

 
3. កណំត់តម្រលតចូបំផុ្តម្ន 2( ) 2 4 3f x x x   
 វធិទី្យ១ី 
ររគុណ 2 , 4 , 3a b c  

រគបាន  o

4
1

2 2(2)

b
x

a
   

រ ើយ   2
o (1) 2 1 4 1 3 1y f  

រោយ   2 0a   រនាុះ  1oy    ជាតម្រលតចូបំផុ្ត  ។ 
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 វធិទី្យ២ី  : រគអាចស្ររស្រ  2( ) 2 4 3y f x x x  

        

2

1

2

2

0

2 4 2 2 3

2( 2 1) 1

2( 1) 1

x x

x x

x

 

រោយយក 1 0 1x x   រនាុះរៅស្ល់ដត 1y  
រោយររគុណ 2 0a  រនាុះ  1y   ជាតម្រលតូចបំផុ្ត  ។ 

III. ក.កណំត់ម្ផ្ៃម្កឡស្របុម្នស្ុឡំីងឲ្យជាប់ទាក់ទ្យងនងឹ a  

 ម្ផ្ៃម្កឡបាតស្ុីឡំង 2 2 22π 2πbS r a cm  
 ម្ផ្ៃម្កឡខាង 2 22π 2π 2πLS rh a a a cm  
រនាុះម្ផ្ៃម្កឡស្របុ 2 22π 2πb LS S S a a 2 24πa cm   ។ 
ខ. បង្ហា ញថាម្ផ្ៃម្កឡស្របុម្នស្ុឡំីងថ្មរុីនធជំាងម្ផ្ៃម្កឡរ ើរម្នស្ុឡំីងរ ើរចំននួ 

2(8 4)πa cm  
រៅរពលដ លរគបរងក ើនម្បដវងក្ល ំនងិករពស់្ 1cm   ចូគ្នា  
រនាុះម្ផ្ៃម្កឡម្នស្ុីឡំងថ្ម ី 2 2 2' 4π( 1) 4π( 2 1)S a a a cm    
 រូចាុះម្ផ្ៃម្កឡដ លរលើស្មានចំននួ 

2 2' 4π( 2 1) 4π 4π(2 1)S S a a a a
2(8 4)πa cm  ពតិ  ។ 

IV. មាន (4, 0)A   នងិ ( 2, 8)B  កាងុតម្រុយកូអររោរន  
ក. គណនាម្បដវង AB   

2 2 2 2( 2 4) (8 0) ( 6) 8AB 10ឯកតាម្បដវង  ។ 
+ រចួស្ររស្រស្រីក្លរបនាៃ ត់ AB  

( )B A
A A

B A

y y
y y x x

x x
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8 0
0 ( 4)

2 4

4
( 4)

3

4 16

3 3

y x

y x

y x

 

 ចូរនុះបនាៃ ត់ 4 16
:

3 3
AB y x    ។ 

ខ. រកចមាា យម្តង់រវាងគល់តម្រុយនងិបនាៃ ត់ AB  
តាងរោយ d  

4 16
: 3 4 16 0

3 3
AB y x y x    គល់តម្រុយ (0, 0)O    

រនាុះ  
2 2

3 4 16 3(0) 4(0) 16

9 163 4

o oy x
d

16

5
ឯកតាម្បដវង  ។ 

+ រចួរកកូអររោរន I  កណ្ដា ល AB   
4 ( 2) 2 8

, ,
2 2 2 2

A B A Bx x y y
I I 1 , 3I   ។ 

គ. ស្ររស្រស្រកី្លរស្ាង់ោ នងិស្រីក្លទូ្យរៅម្នរងវង់ដ លមានផ្ចតិ  I  នងិអងកត់ផ្ចតិ AB  

ផ្ចតិ  
1 , 3

1 , 3
( , )

I
a b

I a b
   ,  ក្ល ំ 10

5
2 2

AB
r  

ស្រីក្លររងវង់រនុះគ ឺ 2 2 2( ) ( )x a y b r    2 2 2( 1) ( 3) 5x y    
ជាស្រីក្លរស្ាង់ោ ។ 
ពនាល តស្រីក្លរស្ាង់ោរគបាន  2 22 1 6 9 25x x y y  

       2 22 1 6 9 25 0x x y y   

 រូចាុះ  2 2 2 6 15 0x y x y   ជាស្រីក្លរទូ្យរៅម្នរងវង់ ។ 
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 វធិរីា៉ា ងរទ្យៀត  រ ើរបកីណំត់ស្រីក្លរទូ្យរៅ 
ស្រីក្លរទូ្យរៅរង  2 2 0x y Ax By C  (*) 
ដ ល 2 2(1) 2A a   ,  2 2(3) 6B b  

        2 2 2 2 2 21 3 5 1 9 25 15C a b r  
(*)  ក្លល យជា  2 2 2 6 15 0x y x y   ។ 

V. ក. កណំត់អនគុរន ៍ ( )y f x  ជាអនគុរនម៍្ន x   
 វធិទី្យ១ី :  

រងអនគុរន ៍រឺម្កទ្យ2ី  2( )y f x ax bx c   (*) 
តាររបូ ( )y f x  ក្លត់តារចំណុច ៖ 
 ( 2, 0)    រគបាន 4 2 0 (1)a b c  
 (0, 0)    រគបាន 0c  
 ( 1, 2)  រគបាន 2 (2)a b c  
យក 0c  ជំនសួ្កាងុ (1)  នងិ (2)   

រគបាន 
4 2 0

2 ( 2)

a b

a b
   

4 2 0

2 2 4

2 4 2

a b

a b

a a

   

រ ើយ 2 2 2 4a b b b  
 ចូរនុះ  (*) ក្លល យជា  2( ) 2 4y f x x x   ។ 
 វធិទី្យ២ី  :   អនគុរន ៍រឺម្កទ្យ ី2 មានរង 2( ) ( α) β (*)y f x a x  
ដ ល (α, β)  ជាកពូំលរនាុះរគបាន (α, β) ( 1, 2) α 1 , β 2 
រ ើយ (*) ក្លល យជា 2( ) ( 1) 2y f x a x  (**)   
ដតម្ក្លបក្លត់គល់តម្រុយ (0, 0)   រគបាន  20 (0 1) 2 2a a  
 ចូរនុះ  (**) 2( ) 2( 1) 2y f x x   ពនាល ត 2( ) 2 4y f x x x    ។ 
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ខ. រម្បើម្ក្លប  ចូរទាញរកចររល ើយម្នស្រកី្លរ ( ) 0f x  នងិវសិ្រីក្លរ ( ) 0f x  
 ចររល ើយម្នស្រីក្លរ ( ) 0f x  គជឺាអាប់ស្ុីស្ម្នចំណុចម្បស្ពវរវាងម្ក្លបម្នអនគុរន ៍ 

( )y f x  នងិបនាៃ ត់ 0y  (អ័កសអាប់ស្ុីស្)  ។ 
តារម្ក្លប 1 2x  នងិ 2 0x   ។ 
 ចររល ើយម្នវសិ្រីក្លរ ( ) 0f x  គសំឺ្ណំុតម្រល x  ដ លម្ក្លបម្នអនគុរន ៍ ( )y f x   
រៅពរីម្ក្លរបនាៃ ត់ 0y  (អ័កសអាប់ស្ុីស្) តារម្ក្លបរគបាន 2 0x   ។ 
 

គ. កណំត់ម្រល a  រ ើរបឲី្យម្បដវង 3 2

2
MN  

 រោយបនាៃ ត់ :L y x a  បានក្លត់ម្ក្លប ( )C  ម្តង់ពរីចំណុច M  នងិ N   

រផ្សងគ្នា រនាុះកូអររោរនរបស់្វាជាឫស្ម្នម្បពន័ធស្រីក្លរ 
22 4 (1)

(2)

y x x

y x a
 

ផ្ៃរឹស្រីក្លរទំាងពរីរគបាន  22 4x x x a    22 3 0x x a   (*) 
រគបាន 23 4(2)( ) 9 8a a      

មានលកខខណឌ   9 8 0a     9

8
a  

តារ (*)  របើ 1x  នងិ 2x  ជាឫស្រនាុះរគបាន 1 2

3

2
x x    ,  1 2

2

a
x x  

 រក  2

2 1( )x x   
2

2 2
2 1 2 1 2 1

3 9 4 9 8
( ) ( ) 4 4

2 2 4 2 4

a a a
x x x x x x  

 រក   2

2 1( )y y  
រោយ   (2)  : 1 1y x a  , 2 2y x a    
នាឲំ្យ    2 1 2 1 2 1( )y y x a x a x x  
រគបាន  2 2

2 1 2 1( ) ( )y y x x  
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 យក 1 1( , )M x y  នងិ 2 2( , )N x y   (ដ ល 1 2x x )  
រនាុះម្បដវង 2 2 2

2 1 2 1( ) ( )MN x x y y  

  

2 2

2 1 2 1

2

2 1

( ) ( )

2( )

9 8
2

4

9 8

2

x x x x

x x

a

a

 

បម្មាប់  23 2 9

2 2
MN MN  

រគបាន   9 8 9
9 8 9 0

2 2

a
a a  

 ចូរនុះ  0a   ។ 
+ រចួកណំត់កូអររោរនម្នចណុំច M  នងិ N   
ចំរ ុះតម្រល 0a   រនាុះស្រីក្លរ (*)  ក្លល យជា 22 3 0x x    (2 3) 0x x  

រគបាន  2 0x   ឬ  1

3
2 3 0

2
x x     

រ ើយ  1 1

3 3
0

2 2
y x a   នងិ 2 2 0 0 0y x a  

រគបាន  1 1

3 3
( , ) ,

2 2
M x y M   រ ើយ  2 2( , ) (0, 0)N x y N  

 ចូរនុះ  3 3
,

2 2
M  នងិ (0, 0)N    ។ 

 
 
 

ចប់វញិ្ញា សាទី១ 
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ររៀបររៀងរោយគរនុសិ្សតិកម្រិតឧតតរ(បរញិ្ញា +១)គណិតវទិ្យា១ ជំនាន់២១ 

I. 1. សំ្រណើពរី p នងិ q  ។ ចូរស្ង់តារងភាពពតិម្នសំ្រណើ  ( )p p q   ។ 

2. បង្ហា ញថារបើ 2x y xy  រនាុះ  1

4
xy  ចំរ ុះ 1x y   ។ 

II. រគឲ្យសំ្ណំុស្កល   |U x xជាចំននួគត់រុឡឺទ្យបីដ ល 0 10x  នងិមាន 

សំ្ណំុរងពរីរទ្យៀតគ ឺ A  នងិ B  ដ ល ( ) 3n A  នងិ ( ) 2n B   ។ 
ក. កណំត់ចំននួធាតុម្នសំ្ណំុ A   ។ 
ខ. កណំត់ចំននួធាតមុ្នសំ្ណំុរងបំរពញម្ន B  ។ 

III. 1. គណនាករនោរខាងរម្ក្លរ 

2 8 32
3 15 10 2

9 252
E  (7 3 3 7)( 7 3 3 7)

42
F  

2. ស្ម្រួលករនោរខាងរម្ក្លរ 

6 42G   278 ( 4 10)H   224 ( 5 3)I  

IV. រោុះម្ាយស្រីក្លរ នងិម្បពន័ធស្រីក្លរ 

ក. 3 23 4 12 0x x x   ខ. 
3 2 6

3 5

3

x y z

x y z

x y z

 

V. រគរធវ ើម្កោស្រួយពមី្កោស្ក្លតងុរងឹរងចតុរក្លណដកងមានបរណ្ដា យ 12cm  នងិ 
ទ្យទ្យងឹ 8cm  ។ រគក្លត់ក្លររបួន ដ លមានម្ទ្យនងុ xcm  រចញពបួីនម្ជុងរបស់្ក្លរររនាុះ ។  
រចួបត់បរណ្ដា យ  នងិទ្យទ្យងឹតារចំណុចៗ   ( ចូរបូ)   រ ើរបឲី្យម្បអប់មានរងជាម្បរលពី

ដប៉ាតដកង ។ ចូររកតម្រល x  របើមាឌម្នអប់រនុះរស្មើនងឹ 364cm  ។ 

វិញ្ញា សាទី២ 
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VI. 1. រកកូអររោរនម្នចំណុចដចកកាងុ E  នងិដចករម្ៅ F  ម្នអងកត់ AB  តារផ្ល 
រធៀប 3: 4  ចំរ ុះគូចំណុច (1, 3)A  នងិ ( 2, 5)B  ។ រចួគណនាម្បដវង EF  ។ 
2. ក. កណំត់ស្រីក្លរបនាៃ ត់ដ លក្លត់តារចំណុច (2, 3)A  នងិ (10, 5)B  ។ 
ខ. កណំត់ចំណុចម្បស្ពវរវាងបនាៃ ត់  1 : 4L x y    នងិ 2 : 2 1L x y  ។  
រចួកណំត់ស្រីក្លរបនាៃ ត់ដ លក្លត់តារចំណុចម្បស្ពវខាងរលើនងិចំណុច ( 2, 1)  ។ 

I. 1. ស្ង់តារងភាពពតិម្នសំ្រណើ  ( )p p q   

p  q  p  p q  p q  ( )p p q  
1 1 0 1 0 0 
1 0 0 1 0 0 
0 1 1 1 0 0 
0 0 1 0 1 0 

2. បង្ហា ញថារបើ 2x y xy  រនាុះ  1

4
xy  ចំរ ុះ 1x y    

រគបាន  2x y xy   ស្ររូល  1 2 xy    1

2
xy  

រលើកអងគទំាងពរីជាក្លរររនាុះ 
2

2 1
( )

2
xy   ស្ររូល  1

4
xy   ពតិ  ។ 
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II. ក. កណំត់ចំននួធាតមុ្នសំ្ណំុ A  
រោយ { |U x x ចំ.គត់រុឡឺទ្យបីដ ល 0 10}x {1 , 2 , 3 , 4 , 5 , 6 , 7 , 8 , 9} 
នាឲំ្យ ( ) 9n U  

មាន  ( ) ( ) ( )n A n A n U    

រនាុះ  ( ) ( ) ( ) 9 3n A n U n A 6    ។ 
ខ. កណំត់ចំននួធាតមុ្នសំ្ណំុរងបំរពញម្ន B  

មាន  ( ) ( ) ( )n B n B n U    

រនាុះ  ( ) ( ) ( ) 9 2n B n U n B 7    ។ 
 

III. 1. គណនាករនោរខាងរម្ក្លរ 
2 8 32

3 15 10 2 2 2 2 3 4 2 10 2
9 252

E 3 2   ។ 

2 2(7 3 3 7)( 7 3 3 7) (7 3) (3 7)

42 42
F  

   147 63 84

42 42
2    ។ 

2. ស្ម្រួលករនោរខាងរម្ក្លរ 

6 4 2 6 2 8 (4 2) 2 4 2 4 2G 2 2    ។ 
2 227 ( 4 10) 27 (2 10) 27 14 4 10H  

    13 4 10 13 2 40 (8 5) 2 8 5 8 5 2 2 5  ។ 
224 ( 5 3) 24 (5 2 15 3) 16 2 15I  

   (15 1) 2 15 1 15 1  15 1   ។ 
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IV. រោុះម្ាយស្រីក្លរ នងិម្បពន័ធស្រីក្លរ 

ក. 3 23 4 12 0x x x   
រគបាន  2( 3) 4( 3) 0x x x    2( 3)( 4) 0x x  
របើ  3 0 3x x      
របើ  2 4 0 2 , 2x x x  

 ចូរនុះឫស្  1 3 , 2 , 2x x x    ។ 

ខ. 
3 2 6 (1)

3 5 (2)

3 (3)

x y z

x y z

x y z

 

(2) (3)   :  2
2 2 1

2
x x  

(1) (2)   :  1y  
(3)  : 1 1 3z     3 1 1 1z  
 ចូរនុះឫស្  ( 1 , 1 , 1)x y z    ។ 

V. រកតម្រល x  របើមាឌម្នម្បអប់រនុះរស្មើនងឹ 364cm   

 
បរណ្ដា យម្បអប់ (12 2 )x cm    ទ្យទ្យងឹ (8 2 )x cm   
ករពស់្ xcm  រនាុះមាឌម្បអប់គ ឺ (12 2 )(8 2 ) 64x x x  

    

2

2

3 2

(96 24 16 4 ) 64

(4 40 96) 64

4 40 96 64 0

x x x x

x x x

x x x

 

    3 210 24 16 0 (*)x x x   
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ចំរ ុះ 2x  រផ្ៃៀងផ្ទៃ ត់ (*)   រនាុះ ( 2)x  ជាកតាត រួយរបស់្ (*)                         
(*)  អាចស្ររស្រ 2( 2)( 8 8) 0x x x  (ដចកអងគទ្យី១ម្ន (*)នងឹ ( 2)x )           
រគបានឫស្  2 , 4 2 2 , 4 2 2x x x    

ដតលកខខណឌ ចំរណ្ដទ្យ  8
0 4

2
x    

 ចូរនុះរគម្តូវយក  2 , 4 2 2x x    ។ 
VI. 1. រកកូអររោរនម្ន E  នងិ F  
រគមាន  (1, 3) 1 , 3a aA x y   ,  ( 2, 5) 2 , 5b bB x y  

  
3: 4

3 , 4
:

m n
m n

 

 E  ជាចំណុចដចកកាងុអងកត់ AB  តារផ្លរធៀប 3: 4   មានកូអររោរន ( , )E EE x y  
3( 2) 4(1) 6 4 2

3 4 7 7

3(5) 4(3) 15 12 27

3 4 7 7

b a
E

b a
E

mx nx
x

m n

my yx
y

m n

 2 27
,

7 7
E    ។ 

 F  ជាចំណុចដចករម្ៅអងកត់ AB  តារផ្លរធៀប 3: 4  មានកូអររោរន 
( , )F FF x y  

3( 2) 4(1) 10
10

3 4 1

3(5) 4(3) 3
3

3 4 1

b a
F

b a
F

mx nx
x

m n

my yx
y

m n

(10, 3)F   ។ 

+ គណនាម្បដវង EF  
2 2

2 2

2 2

2 2

2 27
( ) ( ) 10 3

7 7

72 48 5184 2304 7488

7 7 7 7

F E F EEF x x x x

 

 ចូរនុះ 24 13

7
EF  ឯកតាម្បដវង  ។ 
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2. ក. កណំត់ស្រីក្លរបនាៃ ត់ដ លក្លត់តារចណុំច (2, 3)A  នងិ (10, 5)B   
រគមាន  (2, 3) 2 , 3A AA x y   
           (10, 5) 10 , 5B BB x y  

ស្រីក្លរបនាៃ ត់ AB  កណំត់រោយ  ( )B A
A A

B A

y y
y y x x

x x
 

    

5 3
3 ( 2)

10 2

2
( 2) 3

8

1 1
3

4 2

1 5

4 2

y x

y x

y x

y x

 

 ចូរនុះស្រីក្លរបនាៃ ត់  1 5
:

4 2
AB y x     ។ 

 
ខ. កណំត់កូអររោរនម្នចណុំចម្បស្ពវរវាងបនាៃ ត់ 1 : 4L x y  នងិ 2 : 2 1L x y   

វាជាឫស្ម្នម្បពន័ធស្រីក្លរ  1

2

4

2 1

x y L

x y L
 

យក  1 2L L   :  5
3 4 1 5

3
x x  

តារ  1L   :  5 7
4 4

3 3
y x  

 ចូរនុះចំណុចម្បស្ពវរនាុះគ ឺ 5 7
,

3 3
x y   ។ 
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+ រចួកណំត់ស្រកី្លរបនាៃ ត់ដ លក្លត់តារចណុំចម្បស្ពវខាងរលើនងិចណុំច ( 2, 1)  

តាង 5 7
,

3 3
M x y   រ ើយ  ( 2, 1)N  

រនាុះស្រីក្លបនាៃ ត់ MN  កណំត់រោយ  ( )N M
N N

N M

y y
y y x x

x x
 

   
7

1
31 [ ( 2)]
5

2
3

y x   

   
4

1 ( 2)
11

4 8
1

11 11

y x

y x

 

 ចូរនុះស្រីក្លរបនាៃ ត់រនាុះគ ឺ 4 19

11 11
y x    ។ 

 
 

ចប់វញិ្ញា សាទី២ 
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ររៀបររៀងរោយគរនុសិ្សតិកម្រិតឧតតរ(បរញិ្ញា +១)គណិតវទិ្យា១ ជំនាន់២១ 

I.  

1. រគមានសំ្រណើពរីគ ឺ 2016: '' 2p  មានរលខខាងចុង 6 ”  នងិ 3: '' 2 3 "q    
ចូរបង្ហា ញថាតម្រលភាពពតិ  ត. ( ) 0p q p   ។ 

2. ស្ណំុ 1 , 2 , 3 , 4 , 5A  មានសំ្ណំុរងរួយគ ឺ | , 2 ,B x x A x n n   
ក. រកសំ្ណំុរងទំាងអស់្ម្ន A  ដ លអាចមាន ។ 
ខ. កណំត់សំ្ណំុ B  ( B  ជាសំ្ណំុរងបំរពញម្ន B ) ។ 

II.  
1. កណំត់តម្រល x  រ ើរបឲី្យករនោរ 

2 2 13

1

x x

x
 ក្លល យជាចំននួគត់វជិជមាន ។ 

2. ស្ររស្រករនោរ 4 2 2 42x x y y  ជាផ្លគុណកតាត  ។ 

3. រកររគុណម្ន 2016x  កាងុករនោរ 2 1008(2 3 1)x x    ។ 

4. រកតម្រល k  ដ លព ុធា 2 2( 1) 16x k x k   ដចកោច់នងឹ 3x   ។ 

III. រោុះម្ាយម្បពន័ធស្រីក្លរ 
6

11

6

x y z

xy yz zx

xyz

   រោយយក  x y z   ។ 

IV. ចំននួកុផំ្លចិពរី 1

1 3

2 2
z i   នងិ 2

1 3

2 2
z i   ។ 

ចូរគណនា 1 2 1 2 1 2, ,z z z z z z  នងិ 1

2

z

z
  ។ 

  

វិញ្ញា សាទី៣ 
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V. រគមានចំណុច (2,  3) , (1,  0)A B  នងិ (6, 1)C  ។ 
ក. ស្ររស្រស្រីក្លរបនាៃ ត់ AB  ។ រចួគណនាចមាា យរវាងចំណុច C  នងិបនាៃ ត់ AB  ។ 
ខ. គណនាម្បដវង AB  ។ រចួទាញរកម្ផ្ៃម្កឡម្ន ABC  ។ 

VI. រគឲ្យម្ក្លបពរីកណំត់រោយ 2( ) : ( ) 4 5C y f x x x   

   ( ) : ( ) 2H y g x x n   
ក. ម្ក្លប ( )C  នងិ ( )H  ប៉ា ុះគ្នា ម្តង់ចំណុច A ។ កណំត់តម្រល n  នងិកូអររោរនម្នចំណុច A   
ខ. ចំរ ុះតម្រល n  ដ លបានរករ ើញ  ចូរស្ង់ម្ក្លប ( )C  នងិ ( )H  កាងុតម្រុយដតរួយ  

គ. តារម្ក្លប  ចូររកសំ្ណំុតម្រល n  រ ើរបឲី្យ 2 4 2 5x x x n   ។ 
 

I. 1. ចូរបង្ហា ញថាតម្រលភាពពតិ  ត. ( ) 0p q p  

រគមានសំ្រណើ  2016: '' 2p  មានរលខខាងចុង 6 ”  រនាុះ  ត. ( ) 1p  
3: '' 2 3 "q   រនាុះ  ត. ( ) 0q  

តារងតម្រលភាពពតិ 

p  q  ( )p q  p  ( )p q p  
1 0 1 0 0 

 

 ចូរនុះ  ត. ( ) 0p q p  ពតិ  ។ 

2. ស្ណំុ 1 , 2 , 3 , 4 , 5A  មានសំ្ណំុរងរួយគ ឺ
| , 2 ,B x x A x n n  

ក. រកចំននួសំ្ណំុរងទាំងអស់្ម្ន A  ដ លអាចមាន 
 វធិទី្យ១ី :  វធិគីណនា 
រោយសំ្ណំុ Aមាន 5  ធាតុរនាុះសំ្ណំុរងទំាងអស់្ម្ន Aមានចំននួ 52 32សំ្ណំុ  ។ 
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 វធិទី្យ២ី :  វធិរីរៀបរប់ 
 ករណីសំ្ណំុរងគ្នម នធាតុគ ឺ  ចំននួ 1 សំ្ណំុ 
 ករណីសំ្ណំុរង 1 ធាតុគ ឺ 1 , 2 , 3 , 4 , 5  ចំននួ 5 សំ្ណំុ 
 ករណីសំ្ណំុរង 2 ធាតុគ ឺ 1,2 , 1,3 , 1,4 , 1,5 , 2,3 , 2,4 , 2,5 , 3,4 , 3,5 , 4,5   
  ចំននួ 10 សំ្ណំុ 
 ករណីសំ្ណំុរង 3 ធាតុគ ឺ 1,2,3 , 1,2,4 , 1,2,5 , 1,3,4 , 1,3,5 , 1,4,5 , 2,3,4 , 2,3,5    
 2,4,5 , 3,4,5   ចំននួ 10 សំ្ណំុ  
 ករណីសំ្ណំុរង 4 ធាតុគ ឺ 1,2,3,4 , 1,2,3,5 , 1,2,4,5 , 1,3,4,5 , 2,3,4,5   
ចំននួ 5 សំ្ណំុ 

 ករណីសំ្ណំុរង 5 ធាតុគ ឺ 1,2,3,4,5  ចំននួ 1 សំ្ណំុ 

 ចូរនុះចំននួសំ្ណំុរងទំាងអស់្ដ លអាចមានចំននួ 1 5 10 10 5 1 32សំ្ណំុ  ។ 

ខ. កណំត់សំ្ណំុ B  ( B  ជាសំ្ណំុរងបំរពញម្ន B )  
រោយសំ្ណំុ  2 , 4B   រនាុះសំ្ណំុរងបំរពញម្ន B  គ ឺ 1 , 3 , 5B   ។ 

II. 1. កណំត់តម្រល x  រ ើរបឲី្យករនោរ 
2 2 13

1

x x

x
 ក្លល យជាចំននួគត់វជិជមាន 

រោយ   
2 22 13 ( 1) 12 12

1
1 1 1

x x x
x

x x x
       

ករនោរ 
2 2 13

1

x x

x
 ក្លល យជាចំននួគត់វជិជមានលុុះម្តាដត យកតម្រល  x   ណ្ដដ លរធវ ើ

ឲ្យ  12   ដចកោចនងឹ  1x  ។ 
 រូចាុះរគម្តូវយកតម្រល  0 , 1 , 2 , 3 , 5 , 11x   ។ 

ស្មាគ ល់ : រគរិនយក 2, 3, 5, 11x  រទ្យរម្ ុះរធវ ើឲ្យ 
2 2 13

1

x x

x
  

ជាចំននួគត់អវជិជមាន  ។ 
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2. ស្ររស្រករនោរ 4 2 2 42x x y y  ជាផ្លគុណកតាត  
4 2 2 4 4 2 2 2 2 4

2 2 2 2 2 2

2 2 2 2

2 2 2

( 2 ) ( 2 )

( 2 )( )

x x y y x x y x y y

x x y y x y

x y x y

 

        2 2( 2 )( )( )x y x y x y    ។ 
3. រកររគុណម្ន 2016x  កាងុករនោរ 2 1008(2 3 1)x x    
រគទាញបាន  2 1008 1008 2016(2 ) 2x x  
 ចូរនុះតម្រលររគុណម្ន 2016x   គ ឺ 10082   ។ 
4. រកតម្រល k  នាឲំ្យព ុធា 2 2( 1) 16x k x k  ដចកោច់នងឹ 3x   
តាង 2 2( ) ( 1) 16f x x k x k    

( )f x  ដចកោច់នងឹ 3x  លុុះម្តាដត (3) 0f  រនាុះរគបាន 
2 2

2

3 ( 1) 3 16 0

9 3 3 16 0

k k

k k
 

. 2 3 10 0k k   ររគុណ  1 , 3 , 10a b c  
រក   2 24 3 4(1)( 10) 49b ac    49 7  

ឫស្ 1

3 7
5

2 2

b
k

a

   ,  2

3 7
2

2 2

b
k

a

  

 ចូរនុះ  1 25 , 2k k   ។ 

III. រោុះម្ាយម្បពន័ធស្រីក្លរ 
6

11

6

x y z

xy yz zx

xyz

   រោយយក  x y z  

ទ្យម្រង់ដបបរនុះរគថា ,x y  នងិ z  ជាឫស្ម្នស្រីក្លរ 3 26 11 6 0k k k   (*)  
រោយ  1k   រផ្ៃៀងផ្ទៃ ត់ (*)  រនាុះ ( 1)k  ជាកតាត រួយម្ន 3 26 11 6k k k  
រនាុះ (*)  អាចស្ររស្រជា  2( 1)( 5 6) 0k k k   
របើ  1 0 1k k     ឬរបើ  2 5 6 0 2 , 3k k k k        
រោយ x y z  រយើងយក 1 , 2 , 3x y z    ។ 
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IV. ចំននួកុផំ្លចិពរី 1

1 3

2 2
z i   នងិ 2

1 3

2 2
z i   

1 2

1 3 1 3

2 2 2 2
z z i i 1   ។ 

1 2

1 3 1 3 1 3 1 3
( )

2 2 2 2 2 2 2 2
z z i i i i 3i   ។ 

2 2
1 2

1 3 1 3 1 3 1 3
( )( ) ( ) ( )
2 2 2 2 2 2 4 4

z z i i i 1    ។ 

1

2

1 3 1 3 1 3
( )( )

2 2 2 2 2 2

1 3 1 3 1 3
( )( )

2 2 2 2 2 2

i i i
z

z
i i i

1
2

4

1

2

23 3
( )

2 2

1

i i
1 3

2 2
i   ។ 

V. រគមានចណុំច (2 , 3) , (1 , 0)A B  នងិ (6 , 1)C  
ក. ស្ររស្រស្រកី្លរបនាៃ ត់ AB  
រគមាន  (2, 3) 2 , 3A AA x y    
           (1, 0) 1 , 0B BB x y  
ស្រីក្លរបនាៃ ត់ AB  កណំត់រោយ 

( )B A
A A

B A

y y
y y x x

x x
 

0 3
3 ( 2)

1 2

3( 2) 3

3 3

y x

y x

y x

 

 ចូរនុះស្រីក្លរបនាៃ ត់  : 3 3AB y x    ។ 
+ រចួគណនាចមាា យរវាងចណុំច C  នងិបនាៃ ត់ AB  :  តាងរោយ d  
ស្រីក្លរបនាៃ ត់ : 3 3 3 3 0AB y x y x  នងិចំណុច (6 , 1)C    

រគបាន 
2 2

3 3 1 3(6) 3

1 91 ( 3)

c cy x
d

14

10

7 10

5
ឯកតាម្បដវង  ។ 
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ខ. គណនាម្បដវង AB  
2 2 2 2( ) ( ) (1 2) (0 3) 1 9B A B AAB x x y y 10 ឯកតាម្បដវង  ។ 

+ រចួទាញរកម្ផ្ៃម្កឡម្នម្តរីក្លណ ABC  

ABC

1 1 14 14
10

2 2 210
S AB d 7  ឯកតាម្ផ្ៃ  ។ 

 

VI. រគមាន 2( ) : ( ) 4 5C y f x x x  នងិ ( ) : ( ) 2H y g x x n   
ក. កណំត់តម្រល n  នងិកូអររោរនម្នចណុំច A  របើម្ក្លប ( )C  នងិ ( )H  ប៉ាុះគ្នា ម្តង់ A  
ស្រីក្លរអាប់ស្ុីស្ម្នម្ក្លប ( )C  នងិ ( )H  គ ឺ 2 4 5 2x x x n  
   2 2 5 0x x n    
មាន   2 22

' ' ( ) 1 (5 ) 4
2

b ac n n  

ម្ក្លប ( )C  នងិ ( )H  ប៉ាុះគ្នា រនាុះ ' 0  4 0 4n n   
 រូចាុះ   4n    ។ 
+ ចំរ ុះចំណុចប៉ាុះ ( , )A x y  

' 1
1

1

2 2 1 4 2

b
x

a

y x n

(1, 2)A   ។ 

ខ. ចំរ ុះតម្រល n  ដ លបានរករ ើញ  ចូរស្ង់ម្ក្លប ( )C  នងិ ( )H  កាងុតម្រុយដតរួយ 
 ម្ក្លប 2( ) : ( ) 4 5C y f x x x   មាន ៖ 

 កពូំល  
2

4
α 2

2(1)(α, β) (2, 1)

β (2) 2 4(2) 5 1

f fV V

f

 

 តារងតម្រល  0 1 2 3 4

5 2 1 2 5

x

y
 

 ម្ក្លប ( ) : ( ) 2 2 4H y g x x n x   :  0 1

4 2

x

y
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 គូស្ម្ក្លប 

 
គ. តារម្ក្លប  ចូររកសំ្ណំុតម្រល n  រ ើរបឲី្យ 2 4 2 5x x x n  

រគអាចស្ររស្រ  2 4 5 2x x x n    (*)  

រោយ 2( ) : ( ) 4 5C y f x x x  ,  ( ) : ( ) 2H y g x x n   
រគបាន (*)  : ( ) ( )f x g x  មានចររល ើយជាសំ្ណំុតម្រល n  ដ លម្ក្លបម្នអនគុរន ៍ 

( )f x  ស្ថិតរៅរម្ក្លរម្ក្លបម្នអនគុរន ៍ ( )g x   ។ 
តារម្ក្លបរោយ 4n  ម្ក្លប ( )H  ប៉ាុះ ( )C  រនាុះរគម្តូវយក  4n   ។ 
  

ចប់វញិ្ញា សាទី៣ 
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ររៀបររៀងរោយគរនុសិ្សតិកម្រិតឧតតរ(បរញិ្ញា +១)គណិតវទិ្យា១ ជំនាន់២១ 

I. សំ្ណំុពរី  2,4,6,8A   នងិ 1,2,3,6B  ។ 
ក. រកធាតមុ្នសំ្ណំុ A B  តារក្លរររៀបរប់រ ម្ ុះធាត ុ។ 
ខ. រតើសំ្ណំុ A B  មានធាតចំុននួប៉ាុនាម ន ? 

II.  
1. រកកូអររោរនផ្ចតិនងិម្បដវងក្លមំ្នរងវង់ដ លមានស្រីក្លរ 2 22 2 8 12 8 0x y x y  

2. កណំត់សំ្ណំុតម្រល a  រ ើរបឲី្យ 2 2 6 8 0x y x y a  ក្លល យជាស្រីក្លររងវង់ ។ 

III.  
1. រគមានចំននួកុផំ្លចិ  n

nz i  ដ ល n  ជាចំននួគត់ចំរ ុះ 1 8n  ចូររកចំននួកុផំ្លចិ
ដ លរស្មើគ្នា  ។ 
2. រគមានអនគុរន ៍ ( )f x ax b  ។ ឧបមាថា 1 (1) 3f   រ ើយ 1 (2) 5f   ។ 
ចូរកណំត់តម្រល k  នងិ t  ដ ល (3)k f t   ។ 

IV. រោុះម្ាយស្រីក្លរ នងិម្បពន័ធស្រីក្លរខាងរម្ក្លរ ៖ 

ក. 23 4 0x x      ខ. 2 413 36x x           គ. 
2 2

1

13

x y

x y
 

V. រគមានស្រីក្លរ  2 2(2 3) 2 1 0mx m x m   ដ ល m  ជាចំននួពតិ  ។ 
ក. កណំត់តម្រល m  រ ើរបឲី្យស្រីក្លរមានឫស្ឌបុ  ។  រចួគណនាឫស្ឌបុរនាុះ  ។ 
ខ. ចូរស្ររស្រទំ្យនាក់ទំ្យនងរវាង 1x  នងិ 2x  គ្នម ន m   ។ 
  

វិញ្ញា សាទី៤ 
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VI. រគឲ្យពរីចំណុច  (2, 0)A   នងិ ( 2, 4)B  កាងុតម្រុយកូអររោរន  ។ 
ក. រកសំ្ណំុចំណុចម្នចំណុច M  ដ លរផ្ៃៀងផ្ទៃ ត់លកខខណឌ  2 2 1AM BM  ។ 
ខ. រកស្រីក្លរបនាៃ ត់ AB  ។ រកកូអររោរនម្នចំណុចរួយដ លស្ថិតរៅរលើបនាៃ ត់ AB   
ផ្ងនងិរៅរលើសំ្ណំុចំណុចម្នចំណុច M  ផ្ង ។ 
គ. រកស្រីក្លរស្ាង់ោម្នរងវង់ដ លមានអងកត់ផ្ចតិ AB  ។ 

VII.  

1. រកអនគុរនម៍្ាស្ 1( )f x  ម្នអនគុរន ៍ 2 1
( )

4

x
f x

x
  ។ រចួបង្ហា ញថា 1 1

( )
( )

f x
f x

  

2. រកកូអររោរន  នងិម្បាប់ម្បរេទ្យកពូំលម្នបា៉ា រ៉ាបូល 2( ) 2 3y f x x x   ។ 
3. គណនាកូអររោរនចំណុច M  កណ្ដា លចំណុចម្បស្ពវទំាងពរីរវាងពរីបា៉ា រ៉ាបូល  

2
1( ) : 2 2P y x x   នងិ 2

2( ) : 6P y x   ។  រចួស្ង់ម្ក្លបម្នបា៉ា រ៉ាបូលទំាងពរី ។ 

I.  សំ្ណំុពរី 2,4,6,8A   នងិ 1,2,3,6B  
ក. រកធាតមុ្នសំ្ណំុ A B  តារក្លរររៀបរប់រ ម្ ុះធាត ុ 
រគបាន  B 2,6A    ។ 
ខ. រតើសំ្ណំុ A B  មានធាតចុំននួប៉ាុនាម ន ? 
 វធិទី្យ១ី 
រោយ  ( ) 4 , ( ) 4 , ( ) 2n A n B n A B  

( ) ( ) ( ) ( )

4 4 2

n A B n A n B n A B  

             6ធាតុ  ។ 
 វធិទី្យ២ី 
រោយ   B 1,2,3,4,6,8A   រគបាន  ( )n A B 6ធាតុ  ។ 
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II. 1. រកផ្ចតិ នងិម្បដវងក្លមំ្នរងវង់ដ លមានស្រីក្លរ 2 22 2 8 12 10 0x y x y  

រគអាចស្ររស្រ 2 2 4 6 5 0x y x y   (ដចកអងគទំាងពរីនងឹ 2 ) 

ផ្ចតិ 4 6
,

2 2
( 2, 3)   

ក្ល ំ 2 2( 2) 3 5 4 9 5r 2 2   ។ 

2. កណំត់ a  រ ើរបឲី្យស្រកី្លរ 2 2 6 8 0x y x y a  ក្លល យជាស្រកី្លររងវង់ 

រងវង់មានផ្ចតិ 6 8
,

2 2
(3, 4)   

ក្ល ំ 2 23 ( 4) 25r a a  
រ ើរបឲី្យក្លល យជាស្រីក្លររងវង់លុុះម្តាដត  25 0a   រនាុះ 25 a   ឬ  25a   ។ 
 

III. 1. រកចំននួកុផំ្លចិដ លរស្មើគ្នា   

រគមាន n
nz i   ដ ល n  ជាចំននួគត់  ។  

ចំរ ុះ  1 8n   រគបាន ៖ 

   

1
1

2
2

3 2
3

4 3 2
4

5 4
5

6 5 2
6

7 6
7

8 7 2
8

1 :

2 : 1

3 : 1

4 : ( 1) 1

5 : 1

6 : 1

7 : 1

8 : ( 1) 1

n z i i

n z i

n z i i i i i

n z i i i i i i

n z i i i i i

n z i i i i i i

n z i i i i i

n z i i i i i i

 

 ចូរនុះ 1 5 2 6 3 7 4 8, 1 , , 1z z i z z z z i z z   ។ 
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2. កណំត់តម្រល k  នងិ t  ដ ល (3)k f t  
រគមានអនគុរន ៍ ( )f x ax b    

រនាុះរគបាន 
(1) (*)

(2) 2 (**)

f a b

f a b
   រោុះម្ាយរក ,a b  រោយ 

យក  (**) (*)   : (2) (1)f f a     (2) (1)a f f   
តារ (*)   :  (1) (1) [ (2) (1)] 2 (1) (2)b f a f f f f f  
រោយ  (3) 3 3[ (2) (1)] 2 (1) (2) 2 (2) (1)f a b f f f f f f  
1 (2) 5 2 2 (2) 10f f  

1 (1) 3 3 (1) 1f f  
                            1 2 (2) (1) 9f f     . 

                            1 (3) 9f  

ពនិតិយ  1 (3) 9

(3)

f

k f t
1 , 9k t    ។ 

IV. រោុះម្ាយស្រីក្លរ នងិវសិ្រីក្លរខាងរម្ក្លរ  

ក.  23 4 0x x    
រោយ  3 ( 1) 4 3 1 4 0a b c  

រនាុះឫស្  1x 1   រ ើយ  2

c
x

a

4

3
   ។ 

ខ. 2 413 36 (*)x x  

អាចស្ររស្រ 4 213 36 0x x    រគម្តូវតាង  2t x  ដ ល  0t  

រនាុះ  (*) :  2 13 36 0t t    2

9 4 ( 9)( 4)

13 36 0t t    

រគបាន  1 29 , 4t t  
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ចំរ ុះ  
2

2 9
9

t x
x

t
 រនាុះ 9 3x  

ចំរ ុះ  
2

2 4
4

t x
x

t
 រនាុះ 4 2x  

 ចូរនុះស្រីក្លរមានឫស្  {3 , 3 , 2 , 2}x   ។ 

គ. 
2 2

1 (1)

13 (2)

x y

x y
 

(1)  : 1x y   ជំនសួ្កាងុ (2)  រគបាន  2 2(1 ) 13y y  
2 21 2 13y y y    

22 2 12 0y y   (ដចកអងគទំាងពរីនងឹ 2 ) 
2

3( 2)3 2

1 6 0y y    1 23 , 2y y  

ចំរ ុះ  1 3y    :  1 1 ( 3) 2x  
ចំរ ុះ  2 2y     :  2 1 2 3x  
 ចូរនុះគូចររល ើយ  ( 2 , 3)  ឬ (3 , 2)   ។ 
 

V. រគមានស្រកី្លរ  2 2(2 3) 2 1 0mx m x m  ដ ល m  ជាចំននួពតិ  
ក. កណំត់តម្រល m  រ ើរបឲី្យស្រីក្លរមានឫស្ឌបុ  
ររគុណ  , 2(2 3) , 2 1a m b m c m    

2' 'b ac 2 2 2 22(2 3)
[ ] (2 1) 4 12 9 2 2 11 9

2

m
m m m m m m m m  

ស្រីក្លរមានឫស្ឌបុលុុះម្តាដត 2' 0 2 11 9 0m m  

រគបាន 1 2

9
1 ,

2
m m    ។ 
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+ រចួគណនាឫស្ឌបុរនាុះ  

ឫស្ឌបុ  ' (2 3) 2 3
o

b m m
x

a m m
 

ចំរ ុះ  2 3
1

1
om x 1    

ចំរ ុះ  
2

9

2
om x

9

2
3

9

2

4

3
   ។ 

ខ. ចូរស្ររស្រទំ្យនាក់ទំ្យនងរវាង 1x  នងិ 2x  ដ លគ្នម ន m  

មាន  1 2

2(2 3) 4 6b m m
S x x

a m m
   4 6 ( 4) 6Sm m m S    

        6
(1)

4
m

S
 

រ ើយ 1 2

2 1c m
P x x

a m
    2 1 ( 2) 1Pm m m P    

         1
(2)

2
m

P
  

ផ្ៃរឹ (1)  នងិ (2)   :  6 1

4 2S P
 

   
1 2 1 2

6( 2) 4

6 12 4 0

6 ( ) 8 0

P S

P S

x x x x

 

 ចូរនុះ  1 2 1 26 ( ) 8 0x x x x   ។ 

VI. រគឲ្យពរីចណុំច  (2 , 0)A   នងិ ( 2 , 4)B  កាងុតម្រុយកូអររោរន 
ក. រកសំ្ណំុចណុំច M  ដ ល 2 2 1AM BM   
តាង     ( , )M x y   
រគបាន  2 2 2 2 2( 2) ( 0) 4 4AM x y x y x  

 2 2 2 2 2 2 2[ ( 2)] ( 4) ( 2) ( 4) 4 8 20BM x y x y x y x y  
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រោយ  2 2 1AM BM    2 2 2 24 4 ( 4 8 20) 1x y x x y x y  

   
2x 2y 24 4x x 2y 4 8 20 1

8 8 16 1

x y

x y
 

 រូចាុះ  8 8 17x y   ជាបនាៃ ត់តាងសំ្ណំុចំណុចម្នចំណុច M  ។ 
ខ. រកស្រីក្លរបនាៃ ត់ AB   
រគមាន  (2, 0) 2 , 0A AA x y   នងិ  ( 2, 4) 2 , 4B BB x y  

ស្រីក្លរបនាៃ ត់ AB  កណំត់រោយ  ( )B A
A A

B A

y y
y y x x

x x
 

   

4 0
0 ( 4)

2 2

( 2)

2

y x

y x

y x

 

 ចូរនុះស្រីក្លរបនាៃ ត់  : 2AB y x    ។ 
 
+ រកចណុំចរួយស្ថតិរៅរលើបនាៃ ត់ AB ផ្ងនងិរៅរលើសំ្ណំុចណុំចម្នចណុំច M  ផ្ង 

វាជាឫស្ម្នម្បពន័ធស្រីក្លរ  8 8 17 (1)

2 (2)

x y

y x
 

យក (2)  ជំនសួ្កាងុ (1)  រគបាន   8 8( 2) 17x x  

   
8 8 16 17

16 17 16

16 1

x x

x

x

 

   1

16
x  

តារ (2)  :  1 1 33
2 2

16 16 16
y  

 ចូរនុះកូអររោរនចំណុចរនាុះគ ឺ 1 33
( , )

16 16
   ។ 
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គ. រកស្រីក្លរស្ាង់ោម្នរងវង់ដ លមានអងកត់ផ្ចតិ AB  
រគបានផ្ចតិម្នរងវង់ស្ថិតរៅចំកណំ្ដា លអងកត់ AB  មានកូអររោរន ( , )a b   ដ ល 

2 2
0

2 2
( , ) (0, 2)

0 4
2

2 2

A B

A B

x x
a

a b
y y

b

   

ម្បដវងអងកត់ 2 2( 2 2) (4 0)AB 2 24 4 4 2  

ក្ល ំ 2 24 2
2 2 (2 2) 8

2 2

AB
r r  

ស្រីក្លររងវង់ស្ាង់ោ  2 2 2( ) ( )x a y b r   2 2( 2) 8x y     ។ 

VII. 1. រកអនគុរនម៍្ាស្ 1( )f x  ម្នអនគុរន ៍ 2 1
( )

4

x
f x

x
  

រគស្ររស្រ 2 1

4

x
y

x
 

បាូរ y  រៅជា x  នងិបាូរ x  រៅជា y  រគបាន 2 1

4

y
x

y
 

ទាញរក y  រគបាន  ( 4) 2 1x y y   

                          

( 4) 2 1

4 2 1

( 2) 1 4

1 4

2

x y y

xy x y

y x x

x
y

x

 

បាូរ y  រៅជា 1( )f x  រគបាន  1 1 4
( )

2

x
f x

x
   ។ 

 + រចួបង្ហា ញថា 1 1
( )

( )
f x

f x
 

រគមាន 1 1 4
( )

2

x
f x

x
   រ ើយ  1 1 4

2 1( ) 2 1

4

x

xf x x

x

 

 រូចាុះ  1 1
( )

( )
f x

f x
  ។ 
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2. រកកូអររោរន  នងិម្បាប់ម្បរេទ្យកពូំលម្នបា៉ា រ៉ាបូល  
2( ) 2 3f x x x   ររគុណ 1 , 2 , 3a b c  

កូអររោរនកពូំល  

2

2
α 1

2 2(1)(α, β)

β (1) 1 2(1) 3 2

b

aV

f

(1, 2)V     

រោយ 1 0a   
 ចូរនុះ  (1, 2)V  ជាកពូំលអបបបរមា(ទាបបំផុ្ត)  ។ 
 

3. គណនាកូអររោរនចណុំច M  កណ្ដា លចណុំចម្បស្ពវទាំងពរីរវាងពរីបា៉ា រ៉ាបូល  
2

1( ) : 2 2P y x x  នងិ  2
2( ) : 6P y x   

ស្រីក្លរអាប់ស្ុីស្ម្ន 1( )P  នងិ 2( )P  គ ឺ  2 22 2 6x x x  

   
2

2

2 2 4 0

2 0

x x

x x
 

ឫស្  1 21 , 2x x   
តារ 2( )P  ចំរ ុះ 2

1 11 : ( 1) 6 5x y    

                     2
2 22 : (2) 6 2x y      

 រូចាុះកូអររោរន  1 2 1 2 1 2 5 2
, ,

2 2 2 2

x x y y
M M

1 7
,

2 2
M    ។ 

+ រចួស្ង់ម្ក្លបម្នបា៉ា រ៉ាបូលទាំងពរី 
តារងតម្រល 

2
1( ) : 2 2P y x x  : 1 0 1 2 3

5 2 1 2 5

x

y
   

2
2( ) : 6P y x  :  2 1 0 1 2

2 5 6 5 2

x

y
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ចប់វញិ្ញា សាទី៤ 
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ររៀបររៀងរោយគរនុសិ្សតិកម្រិតឧតតរ(បរញិ្ញា +១)គណិតវទិ្យា១ ជំនាន់២១ 

I.  

១. កណំត់តម្រលភាពពតិម្នសំ្រណើ  ( )p q r   កាងុករណី p  ពតិ , q  រិនពតិ នងិ r  ពតិ ។ 
២. បង្ហា ញថារបើ x  នងិ y  ជាចំននួគត់រស្ស្រនាុះ x y  ជាចំននួគត់គូ  ។ 

II. រគឲ្យសំ្ណំុស្កល { /U x x ជាចំននួគត់រុឡឺទ្យបីដ ល 0 11x  }  នងិសំ្ណំុ 
រងទំាងពរី Aនងិ B ដ ល  / 0 2 7A x x    / 0 2 20B x x    ។ 
ក. ស្ររស្រសំ្ណំុរងបំរពញ A   នងិ កណំត់ចំននួធាតុរបស់្សំ្ណំុរនាុះ ។ 
ខ. ស្ររស្រសំ្ណំុរងបំរពញ B   នងិ កណំត់ចំននួធាតុរបស់្សំ្ណំុរនាុះ ។ 

III. ១. គណនា 2 25
20 3 2 50 , (1 2 ) (1 2 )

9
A B          ។ 

២. ស្ររស្រចំននួកាងុម្បពនធរ័បាប់រគ្នល ប់រៅជាចំននួកាងុម្បពនធរ័បាប់រគ្នលពរី 
ក. 33   ខ. 123   
៣. រគឲ្យករនោរ 3 23 10 4A x x y xy      នងិ  3 3B x xy     ។   
គណនា A B  នងិ A B  ។ 

IV.  
១.កណំត់ចំននួពតិ  a  នងិ b  រ ើរបីឧយ 1 1x i   ជាឬស្ម្នស្រីក្លរ 2 0x ax b    ។  រក
ឫស្ 2x  រួយរទ្យៀត  ។ 
២. ចូររោុះម្ាយម្បពនធស័្រីក្លរខាងរម្ក្លរ: 

ក. 
13

2 7

3 23

x y z

x y z

x y z

  


  
   

  ខ. 
2 0

2

x y

y x

  


 
 

 

វិញ្ញា សាទី៥ 
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V.  អនគុរន ៏រឺម្កទ្យ2ី : 2( ) 3 2f x x x    មានដខសរក្លងតណំ្ដង C   ។ 

ក. កណំត់ f

x




  រចួស្ិកោអរថ្រភាពម្ន f  រលើចរនាល ុះ 3 3

( , ] [ , )
2 2

     ។ 

ខ. ម្បាប់តម្រលបរមាម្នអនគុរន ៏ f  ។ គូស្តារងអរថ្រភាពម្ន f  ។ 

គ. គូស្ដខសរក្លង C  កាងុតម្រុយអរតណូមា៉ា ល់ (0, , )i j  ។ 

VI. កាងុតម្រុយ (0, , )i j  រគឲ្យចំណុច ( 2, 6) , (3 , 1)A B   នងិ (3,4)C   ។ 

ក. ស្ររស្រ ,AB AC  ជាអនគុរនម៏្នវុចិទ្យ័រឯកតា ,i j   ។ 

ខ. គណនាផ្លគុណាក ដលម្នវុទី្យ័រ AB នងិ AC   ។  រកម្បដវងចំរណ្ដលដកងម្នវុចិទ្យ័រ 

AC  រករលើ AB  ។ 
គ. ស្ររស្រស្រីក្លរបនាៃ ត់ AC  ។ គណនាចមាា យពចំីណុច B រៅចំណុច AC   ។  
រកម្ផ្ៃម្កឡម្នម្តរីក្លណ ABC  AHC   នងិ BHC   ។ 

I. ១. កណំត់តម្រលភាពពតិម្ន ( )p q r    កាងុករណី p  ពតិ , q  រិនពតិ នងិ r  ពតិ 
តារងតម្រលភាពពតិ  

p  q  r  p  q r  ( )p q r   
1 0 1 0 0 0 

 ចូរនុះ   ត. ( ) 0p q r    
    ។ 

 

២. បង្ហា ញថារបើ x  នងិ y  ជាចំននួគត់រស្ស្រនាុះ x y  ជាចំននួគត់គូ 
តាង 2 1x m    , 2 1y n   ដ ល ,m n  
រគបាន (2 1) (2 1)x y m n     2( 1)m n     
                  2k   ជាចំននួគត់គូ  (ដ ល 1k m n   ) 
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II. រគមានសំ្ណំុ 

U { /x x  ជាចំននួគត់រុឡឺទ្យបីដ ល 0 11x  } {1,2,3,4,5,6,7,8,9,10,11}  

     / 0 2x 7 / 0 7 / 2 1,2,3A x x x         

     / 0 2 20 / 0 10 1,2,3,........,8,9B x x x x        

ក. ស្ររស្រសំ្ណំុរងបំរពញ A   នងិ កណំត់ចំននួធាតរុបស់្សំ្ណំុរនាុះ 

តារនយិរនយ័សំ្ណំុរងបំរពញ   / ,A x x A x U     

រគបាន  4,5,6,7,8,9,10,11A    

រនាុះ    ( ) 8n A    ។ 

ខ. ស្ររស្រសំ្ណំុរងបំរពញ B   នងិកណំត់ចំននួធាតវុា 

តារនយិរនយ័សំ្ណំុរងបំរពញ  / , UB x x A x     

រគបាន   10,11B   រនាុះ  ( ) 2n B     ។ 

III. ១. គណនា 

2 2

2

5 5
20 3 2 50 2 5 3 2 5 2

9 3

1 1
2 5 3 2 5 5 2 (2 ) 5 (5 3) 2

3 3

A         

       

 

    5
5 2 2

3
    ។ 

2 2(1 2) (1 2)

2 1 1 2

B    

   

 

    2 2    ។ 
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២. ស្ររស្រចំននួរគ្នល 10 រៅជាចំននួរគ្នល 2 
ក. រគម្តូវយក 33  ដចកនងឹ 2  ជាបនតបនាៃ ប់ រ ើយចររល ើយវាគសំឺ្ណល់ពរីម្ក្លររៅរលើ ។ 

   សំ្ណល់    តណំ្ដងំដចក     តួដចក 

       

33 2

1 16 2

0 8 2

0 4 2

0 2 2

0 1

  

  

 ចូរនុះ   233 100001    ។ 
ខ. 123 
         សំ្ណល់   តណំ្ដងំដចក      តួដចក        

 

123 2

1 61 2

1 30 2

0 15 2

1 7 2

1 3 2

1 1

                    

 

 ចូរនុះ 2123 1111011   ។ 
៣. គណនា: A B  នងិ  A B   
រោយ     3 2 33 10 4 , 3A x x y xy B x xy        
រគបាន   3 2 3( 3 10 4) ( 3 )      A B x x y xy x xy  

  3 3 23 10 3 4     x x x y xy xy   
                     3 22 3 7 4x x y xy     ។ 
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3 2 3 3 2 3( 3 10 4) ( 3 ) 3 10 4 3A B x x y xy x xy x x y xy x xy              
          23 13 4x y xy     ។ 

IV. ១. កណំត់ចំននួពតិ a  នងិ b   

1 1x i   ជាឬស្ម្នស្រីក្លរ 2 0x ax b     2(1 ) (1 ) 0i a i b    

 
21 2 0

( ) ( 2) 0

i i a ai b

a b a i

     

   
  

នាឲំ្យ  0

2 0

a b

a

 


 
  2

2

b a

a

  


 
    

 ចូរនុះ 2 , 2a b    ។ 

+ ទាញរកឬស្រួយរទ្យៀតម្ន 2x   
ជំនសួ្ 2 , b 2a    កាងុស្រីក្លរ 2 0x ax b    រគបាន 2 2 2 0x x    

ផ្លបូកឬស្ 
1 2

2
2

1

b
x x

a


         

នាឲំ្យ  2 12 2 (1 ) 2 1x x i i         1 i    ។ 
២. រោុះម្ាយម្បពន័ធស្រីក្លរ 

ក. 
13 (1)

2 7 (2)

3 23 (3)

x y z

x y z

x y z

  


  
   

  

(1) (2)   :  2 3 20 (4)x y   
(2) (3)  : 4 30 (5)x y   

(5)  គុណនងឹ 3  រចួបូកនងឹ (4)  រគបាន  
12 3 90

2 3 20

10 70 7

x y

x y

x x

   


 

    

 

តារ  (5)  ទាញរក  30 4 30 4 7 2y x       
តារ  (1)  ទាញរក  13 13 7 2 4z x y        
 ចូរនុះចររល ើយ  ( 7 , 2 , 4)x y z      ។ 
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ខ. 
2 0 (1)

2 (2)

x y

y x

  


 
  

យក (2)  ជំនសួ្កាងុ (1)  រគបាន  2 (2 ) 0x x   
2 2 0x x  ររគុណ 1 , 1 , 2a b c  

រោយ 1 1 ( 2) 0a b c         រនាុះ  1 1x    ,  
2

2
2

1

c
x

a


     

តារ (2)   ចំរ ុះ  1 1x        :  1 2 1 1y     
       ចំរ ុះ  2 2x      :  2 2 ( 2) 4y      
 ចូរនុះមានគូចររល ើយពរីគ ឺ (1 , 1)  នងិ ( 2 , 4)    ។ 
 

V. រគមាន 2( ) 3 2f x x x    ដខសរក្លងតណំ្ដង P   

១. គណនា f

x




  

ដ នកណំត់ ( , )D    ចំរ ុះម្គប់តម្រល 1 2,x x D   រ ើយ  1 2x x  
2 2 2 2

2 1 2 2 1 1 2 1 2 1

2 1 2 1 2 1

2 1 2 2 1 2 1 2 1

2 1 2 1

( ) ( ) ( 3 2) ( 3 2) 3( )

( )( ) 3( ) ( )( 3)

( ) ( )

f x f x x x x x x x x xf

x x x x x x x

x x x x x x x x x x

x x x x

        
  

   

      
 

 

 

       2 1 3x x     ។ 
 

+ ស្កិោអរថ្រភាពម្ន f ចរនាល ុះ  ( , 3 / 2) 3 / 2,     
 របើ   2 1, , 3 / 2 0

f
x x

x


   


  អនគុរន ៍ f  ចុុះរលើចរនាល ុះ  , 3 / 2   ។ 

 របើ   2 1, 3 / 2, 0
f

x x
x


   


 អនគុរន ៍ f  រកើនរលើចរនាល ុះ  3/ 2 ,   ។ 

  



40 
 

២. ម្បាប់តម្រលបរមាម្ន f   
2( ) 3 2f x x x     ររគុណ 1 , 3 , 2a b c      

រោយ  1 0a     រនាុះអនគុរន ៍ f  មានតម្រលអបបបរមារស្មើនងឹ o( )f x   ម្តង់ 

2
o

b
x

a
    ដ ល  3 3

2 2 2
o

b
x

a


       

  
2

3 3 3
( ) 3 2

2 2 2
of x f

     
         

     

1

4
    ។ 

+ គូស្តារងអរថ្រភាពម្ន f  

 
៣. គូស្ដខសរក្លង P  កាងុតម្រុយអតណូរមា៉ា ល់ (O, , )i j  
តារងតម្រលម្ន  2( ) 3 2y f x x x     

3
1 0 1 2 3 4

2

1
6 2 0 0 2 6

4

x

y
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VI. មានចណុំច ( 2, 6) , (3, 1)A B    នងិ (3,4)C   

១. ស្ររស្រ AB  , AB   ជាអនគុរនម៍្ន i  ,  j  

( ) ( ) (3 2) (1 7)B A B AAB x x i y y j i j         5 7i j    ។ 

( ) ( ) (3 2) (4 6)C A C AAC x x i y y j i j         5 10i j   ។ 

២. គណនាផ្លគុណាក ដល AB AC   
5(5) 7(10) 25 70AB AC      95   ។ 

+ រកម្បដវងចំរណ្ដលដកងម្ន AC  រករលើ AB   

 
តាង H  ជាចំរណ្ដលដកងម្ន AC  រករលើ AB   
តារម្ទ្យសឹ្ាីបទ្យពតីាគរ័កាងុម្តរីក្លណដកង AHC  

2 2 2 2 2 (*)AC AH CH CH AC AH  
 រក 2AC  

រោយ 5 10AC i j    រនាុះ  2 2 25 10 25 100 125AC         
 រក 2AH  

របូរនតចំរណ្ដលដកង  AB AC AB AH     
2

2

2

( )AB AC AB AC
AH AH

AB AB

 
      

រោយ 95AB AC      ,   2 2 25 7 5 7 74AB i j AB       
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រគបាន     
2

2 95 9025

7474
AH

 
  
 

 

ស្របុរក  (*)  9025 225
125

74 74
CH

15 74

74
ឯកតាម្បដវង 

 
៣. ស្ររស្រស្រីក្លរបនាៃ ត់ AC   

មានវុចិទ្យ័រម្បាប់ទ្យសិ្ ( 2, 6) ( , ) 2 , 6AC a b a b         
នងិចំណុចក្លត់  ( 2, 6) 2 , 6A AA x y       

ស្រីក្លរឆលុុះម្នបនាៃ ត់ AC  កណំត់រោយ A Ax x y y

a b

 
     

( 2) ( 6)

5 10

x y   
     2 6

5 10

x y 
  

រគបាន  AC  :  2 2 0x y     ។ 
+ រកចមាា យពចីណុំច B  រៅបនាៃ ត់ AC  :  តាងរោយ d  
រោយ  (3, 1)B   រ ើយ  AC  :  2 2 0x y    

2 2

2 2 2(3) 1 2 3

4 1 52 ( 1)

B Bx y
d

   
   

 

3 5

5
  ។ 

+ រកម្ផ្ៃម្កឡម្នម្តរីក្លណ  

 ABC    :  1 1 3
125

2 2 5
ABCS AC d

15

2
ឯកតាម្ផ្ៃ 

 AHC   :  1 1 95 15 74

2 2 7474
AHCS AH CH

1425

148
ឯកតាម្ផ្ៃ 

 BHC   :  1425 15

148 2
BHC AHC ABCS S S

315

148
ឯកតាម្ផ្ៃ  ។ 

  
ចប់វញិ្ញា សាទី៥ 
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ររៀបររៀងរោយគរនុសិ្សតិកម្រិតឧតតរ(បរញិ្ញា +១)គណិតវទិ្យា១ ជំនាន់២១ 

I. ១.  សំ្រណើពរី p : ម្គ្នប់ឡុកឡក់រចញរលខរស្ស្   
  q  : ឡុកឡក់រិនរចញរលខ 5  
រោយរម្បើលកខណុះរបស់្ រឺ៉ារជនចំរ ុះសំ្រណើខាងរម្ក្លរនងិស្ររស្រសំ្រណើ ដ លបាន
ទំាងរនាុះ រអាយរៅជាឃ្លល ម្បរោគ  ។ 

ក. p q     ខ. p q     ។ 

២. រគតាងចំននួធាតមុ្នសំ្ណំុ ,A B  នងិ A B   
រៅកាងុ ាម្ក្លរវុនិរគរអាយ ( ) (A )n A B n B                              
ក. កណំត់តម្រល x   ។ 
ខ. កណំត់តម្រល (A)n  នងិ ( )n B   ។ 

II.  
១. បង្ហា ញថា 7 24 7 24 2       ។ 

២. ចូរអាន នងិ ស្ររស្រទ្យម្រង់ពនាល ត់ម្នចំននួ 210010110   ។ 

III.  
១. ចូររកតម្រលម្នចំននួរថ្រ a  ដ លករនោរពជីគណិត 3 2 2x ax x a      ដចកោច់
នងឹ   ។ 
២. គណនាករនោរម្បភាគខាងរម្ក្លរ: 

ក. 
2

2

49 2

2 7

x x

x x x

 


 
     ខ. 

2 3

2

4 8

4 4 2 4

a a

a a a

 


  
  

2 2 1x x 

វិញ្ញា សាទី៦ 
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IV.  
១. តាង x  ជាចំននួពតិ។ កណំត់តម្រល x  រ ើរបឲី្យ  3

1 1

i x i

i i

 


 
 ជាចំននួពតិ  ។ 

២. កណំត់ m  រ ើរបឲី្យស្រីក្លរ 2 2 3 2 0x mx m      មានឬស្ពរីជាចំននួពតិវជិជមាន 

V. រគឲ្យអនគុរន៍ 2 1
( )

4
y f x x     មានដខសរក្លង p  កាងុតម្រុយអរតណូររ ( )xoy   

១. ស្ិកោអរថ្រភាពម្នអនគុរន ៍ f  រលើចរនាល ុះ 1 1
, ,

2 2

   
    
   

  ។ 

២. កណំត់តម្រលបរមាម្ន f  ។ គូស្តារងអរថ្រភាពម្ន f  
៣. គូស្ដខសរក្លង p  កាងុតម្រុយអរតណូររ ( )xoy  ។ 

VI. កាងុបលង់កូអររោរនរគមានចំណុច  , (1, 2)B  នងិ (4, 2)C   ។ 
១. ស្ររស្រស្រីក្លរម្នបនាៃ ត់ AB   ។ 
២. ស្ររស្រស្រីក្លរម្នបនាៃ ត់ L  ក្លត់តារគល់ O  មានវុចិទ្យ័រណរមា៉ា ល់ AB   ។ 
៣. រកចមាា យពចំីណុច C  រៅបនាៃ ត់ AB  ។ 
៤. ស្ររស្រស្រីក្លរទូ្យរៅម្នរងវង់ារកឹរម្ៅម្តរីក្លណ ABC   ។ 

I. ១. មានសំ្រណើ  p : ម្គ្នប់ឡុកឡក់រចញរលខរស្ស្   

 q  : ឡុកឡក់រិនរចញរលខ 5 
ស្ររស្រសំ្រណើ ដ លបានទាំងរនាុះជាឃ្លល ម្បរោគ ៖ 

ក. p q  p q  : ម្គ្នប់ឡុកឡក់រចញរលខគូឬម្គ្នប់ឡុកឡក់រចញរលខ 5  ។ 

ខ. p q p q   : ម្គ្នប់ឡុកឡក់រចញរលខគូនងិម្គ្នប់ឡុកឡក់រចញរលខ 5    
  

(2 , 3)A
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២. ក. កណំត់តម្រល x  
រយើងមាន  ( ) ( )n A B n A B    
រគបាន  7 2 5x x      

   2 5 7x x    . 

នាឲំ្យ         12x     ។ 
ខ. កណំត់តម្រល ( )n A  នងិ ( )n B  

  ។  
( ) 7 2 12 9n B x   ។ 

 

II. ១. បង្ហា ញថា 7 24 7 24 2     
តាង  7 24 7 24A      រលើកអងគទំាងពរីជាក្លរររគបាន 

2 7 24A   2 (7 24)(7 24) 7 24      

    

214 2 7 24 14 2 49 24

14 2 25 14 2 5

14 10

4

     

    

 



 

នាឲំ្យ 2A    (រម្ ុះ 0A  ) 

 ខូរនុះ  7 24 7 24 2     ពតិ  ។ 
 
២. ចូរអាន នងិ ស្ររស្រទ្យម្រង់ពនាល ត់ម្នចំននួ 210010110   

210010110  អានថា រួយ ស្ូនយ ស្ូនយ រួយ ស្ូនយ រួយ រួយ ស្ូនយកាងុម្បពន័ធរបាប់រគ្នល2   
7 4 2

210010110 1 2 1 2 1 2 1 2  
 

( ) 2 5 2 2(12) 5 2n A x       21

21
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III.  
១. រកតម្រលម្នចំននួរថ្រ a  ដ លករនោរ 3 2 2x ax x a      ដចកោច់នងឹ 2 2 1x x    

រគអាចស្ររស្រ  3 2 2x ax x a   
2

0

( 2 1)( 2) (6 2 )x x x a a x           

រ ើរបឲី្យ  3 2 2x ax x a      ដចកោច់នងឹ 2 2 1x x    ក្លលណ្ដ 6 2 0a    

ស្ររូល 2 6a      6
3

2
a      

 ចូរនុះ  3a     ។ 
២. គណនាករនោរម្បភាគខាងរម្ក្លរ 

ក.  
2

2

49 2 ( 7)( 7) 2

7 ( 2) 72

x x x x x

x x x xx x

7x

x

    ។ 

ខ.  
2 3 2 2

2 2 3 3

4 8 2 2 4

4 4 2 4 ( 2) 2

a a a a

a a a a a

   
  

    
2 2

( 2)( 2)2( 2)

( 2) ( )( 2 4)

a a a

a a a a a

  


   
  

                            
2

2 2

2( 2)

( 2) ( 2 4)

a

a a a



  
   ។ 

 

IV. ១. កណំត់តម្រល x  រ ើរបឲី្យ  3

1 1

i x i

i i

 


 
 ជាចំននួពតិ 

រោយ 3 (3 )(1 ) ( )(1 )

1 1 (1 )(1 )

i x i i i x i i

i i i i

      
 

   
 

                        
2 2

2 2

3 3

1

i i i x xi i i

i

      



  

                        3 2 3

2

x xi i   


 
                            5 3

2 2

x x
i  

រ ើរបឲី្យ  5 3

2 2

x x
i   ជាចំននួពតិលុុះម្តាដត  3

0
2

x


   
  3x     ។ 



47 
 

២. កណំត់តម្រល m  រ ើរបឲី្យ 2 2 3 2 0x mx m     មានឬស្ពរីជាចំននួពតិវជិជមាន  

ររគុណ 1 , 2 , 3 2a b m c m        រនាុះ  2
'

2 2

b m
b m    

រគបាន  2 2' ( ') 3 2 ( 1)( 2)b ac m m m m           

  1 2 3 2
c

p x x m
a

         (ផ្លគុណឫស្) 

  1 2 2
b

S x x m
a

            (ផ្លបូកឫស្) 

ស្រីក្លរមានឫស្ពរីជាចំននួពតិវជិជមាន លុុះម្តាដត 
0

0

0

p

S

 



    

   
2 3 2 0 (1)

3 2 0 (2)

2 0 (3)

m m

m

m

   

  
   

(1)  មានឫស្  1 , 2m        (2)   មានឫស្  2

3
m     

(3)  មានឫស្ 0m   
 តារងស្ញ្ញា ររួ 

m
 

       2          1        2

3
          0           

2 3 2 0m m    

+  + + + 

3 2 0m    

+ + +   

2 0m   

+ + + +  
2 3 2 0

3 2 0

2 0

m m

m

m

   

  
 

      

 ចូរនុះ   
2

, 2 1 ,
3

m
 

      
 

   ។ 

O

O

O

O
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V. រគមាន 2 1
( )

4
y f x x      

១. ស្កិោអរថ្រភាពម្នអនគុរន ៍ ( )f x  រលើចរនាល ុះ 1 1
, ,

2 2
D

   
     
   

 

ចំរ ុះម្គប់តម្រល  1 2,x x D  ដ ល 1 2x x   

2 1

2 1

( ) ( )f x f xf

x x x




 

2 2

2 2 1 1

2 1

1 1

4 4
x x x x

x x

   
       

   


2 2

2 1 2 1

2 1

( ) ( )x x x x

x x

  



  

 

2 1 2 1

2 1

2 1

( )( 1)

( )

1

x x x x

x x

x x

  




  

  

 របើ 
1 2

1
, ,

2
x x

 
  
 

 រនាុះ 0
f

x





 អនគុរន ៍ ( )f x  ចុុះចរនាល ុះ 1

,
2

 
 
 

  ។ 

 របើ 
1 2

1
, ,

2
x x

 
 
 

 រនាុះ 0
f

x





 អនគុរន ៍ ( )f x  រកើនចរនាល ុះ 1

,
2

 


 
  ។ 

២. កណំត់តម្រលបរមាម្នអនគុរន ៍ ( )f x  

រគមាន 2 1
( )

4
y f x x x       

រោយ 0a  រនាុះអនគុរន៍ ( )f x  មានតម្រលអបបបរមា ( )of x  ម្តង់ 
2

o

b
x

a
     

រគបាន  1 1

2 2(1) 2
o

b
x

a


       ,  

2
1 1 1 1

( )
2 2 2 4

of x f
   

       
   

0    ។ 

+ គូស្តារងអរថ្រភាពម្ន f  

 
  



49 
 

៣. គូស្ដខសរក្លង p  កាងុតម្រុយអរតណូររ ( )xoy  
តារងតម្រលម្នអនគុរន ៍ : 

2 1
( )

4
y f x x x   

  
 

1
2 1 0 1 2 3

2

25 9 1 1 9 25
0

4 4 4 4 4 4

x

y
 

 

VI. រគមានចណុំច (2 , 3)A , (1 , 2)B  នងិ (4 , 2)C  
១. ស្ររស្រស្រីក្លរម្នបនាៃ ត់ AB   
រោយ  (2 , 3) 2 , 3A AA x y     ,  (1 , 2) 1 , 2B BB x y    

ស្រីក្លរបនាៃ ត់ : ( )B A
A A

B A

y y
AB y y x x

x x


  


 

   

2 3
3 ( 2)

1 2

3 2

2 3

y x

y x

y x


  



  

  

 

 ចូរនុះ  : 1AB y x    ។ 
២. ស្ររស្រស្រីក្លរម្នបនាៃ ត់ L  ក្លត់តារគល់ O  មាន 
វុចិទ្យរ័ណរមា៉ា ល់ AB   
 វធិទី្យ១ី :  រោយ  L  ក្លត់តារគល់ O  ម្តូវមានស្រីក្លរ : (*)L y mx    
រ ើយ L  មានវុចិទ្យ័រនរមា៉ា ល់ AB  មាននយ័ថា 

1 1
1 1

1
AB

AB

L AB m m m
m

 
           

(*)   ក្លល យជា  :L y x   ឬ   : 0L x y    ។ 
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 វធិទី្យ២ី  :   វុចិទ្យ័រនរមា៉ា ល់ (1 2, 2 3) ( 1, 1) 1, 1AB a b    
គល់ (0, 0) 0 , 0o oO x y    
តាររបូរនត  0 0( ) ( ) 0a x x b y y        
រគបាន   1( 0) 1( 0) 0x y         

            0x y       

              0x y        . 
 ចូរនុះ  : 0L x y     ។ 
៣. រកចមាា យពចីណុំច C  រៅបនាៃ ត់ AB   :  តាងរោយ d  
រគមាន : 1AB y x   1 0x y      
ចំណុច    4 , 2C Cx y  

រគបាន  C

2 2

1 4 2 1 3

1 1 21 ( 1)

Cx y
d

   
   

 

3 2

2
  ។ 

 

៤. ស្ររស្រស្រីក្លរទូ្យរៅម្នរងវង់ារកឹរម្ៅ ABC  
 វធិទី្យ១ី 

តាររបូរនត  2 2 0x y Ax By C        
ម្តូវរកតម្រល ,A B  នងិ C  ឲ្យរ ើញរោយ ៖ 

 

(4, 2)C
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 រងវង់ក្លត់តារ (2 , 3)A  រគបាន  2 22 3 2 3 0A B C        

                                               2 3 13 (1)A B C      
 រងវង់ក្លត់តារ (1 , 2)B  រគបាន   2 21 2 2 0A B C         

                                            2 5 (2)A B C     
 រងវង់ក្លត់តារ (4 , 2)C  រគបាន  2 24 2 4 2 0A B C        

                                                4 2 20 (3)A B C     

រោុះម្ាយម្បពន័ធស្រីក្លរ  
2 3 13 (1)

2 5 (2)

4 2 20 (3)

A B C

A B C

A B C

   


   
    

   

យក  (3) (2)  :  3 15A    15
5

3
A


    

យក  (1) (2)   :  8A B     8 8 ( 5) 8 5 3B A             
តារ (2)   ទាញរក 5 2 5 ( 5) 2( 3) 5 5 6 6C A B                

 ចូរនុះ  ជាស្រីក្លរទូ្យរៅម្នរងវង់ារកឹរម្ៅម្តរីក្លណ ABC  ។ 
  

2 2 5 3 6 0x y x y    

ចប់វញិ្ញា សាទី៦ 
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ររៀបររៀងរោយគរនុសិ្សតិកម្រិតឧតតរ(បរញិ្ញា +១)គណិតវទិ្យា១ ជំនាន់២១ 

 

I. រគឲ្យ  3 2a     នងិ  3 2b     ។    
ចូរគណនា  1. a b          2. a b         3. 2 2a b       4. a b    ។ 

II. ចូររោុះម្ាយស្រីក្លរខាងរម្ក្លរ 
1. 27 3 10 0x x          2. 23 4 0x x      3. 2 6 9 0x x           
4. 2 5 4 0x x    

III. រគឲ្យបនាៃ ត់បី  
1 2: 2 1 , : 2d y x d y mx      នងិ 

3 : 1
2

n
d y x     ។ 

1. កណំត់ m  រ ើរបឲី្យបនាៃ ត់ 2d  ស្ស្បនងឹបនាៃ ត់ 1d  ។ 
2. កណំត់ n  រ ើរបឲី្យបនាៃ ត់ 3d  ដកងនងឹបនាៃ ត់ 1d    ។ 
3. ស្ររស្រស្រីក្លរបនាៃ ត់ 

4d  ដ លក្លត់តារចំណុច (1 , 2)A  រ ើយស្ស្បស្ស្បនងឹបនាៃ ត់ 1d   

IV. រោុះម្ាយម្បពន័ធវសិ្រីក្លរ  
5 7

2 3 13

x

x

 


 
   ។ 

V. រោុះម្ាយវសិ្រីក្លរ 

1. 2 3
1

1

x

x





    2. 

2 2015

2 2016

( 3 4)
0

( 9)

x x

x

 



  

VI. រៅកាងុបលង់កូអររោរនរគឲ្យរងវង់ 2 2 2 4 4 0x y x y       នងិបនាៃ ត់ 4y x    ។ 
1. បំដលងស្រីក្លររងវង់ជាស្រីក្លរស្តង់ោ ។ 
2. កណំត់ផ្ចតិ នងិក្លមំ្នរងវង់ ។ 
3. រកកូអររោរន ចំណុចម្បស្ពវម្នបនាៃ ត់នងិរងវង់  ។ 

វិញ្ញា សាទី៧ 
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VII. តាររបូខាងាា  ំ
ក. ចូរកណំត់អនគុរន ៍ ( )y f x  ។ 
ខ. ឧបមាថា   រគរកំលិបនាៃ ត់  : 2L y x    កាងុតម្រុយ 
ជារួយអនគុរន ៍ ( )y f x  ។ រតើវាទំាងពរីនងឹប៉ាុះគ្នា ម្តង់ 
ចំណុចណ្ដ ? 

I. រគមាន  3 2a     នងិ 3 2b       

1. 3 2 3 2a b      2 3    ។ 

2. 3 2 3 2a b 2 2   ។ 

3. 2 2a b ( )( ) ( 2 2)(2 3)a b a b      4 6   ។ 

II. ចូររោុះម្ាយស្រីក្លរខាងរម្ក្លរ 
1. 27 3 10 0x x        

រោយ 7 3 ( 10) 0a b c         រនាុះឬស្ង្ហយ 
1 2

10
1 ,

7

c
x x

a
      

 ចូរនុះ  
1 2

10
1 ,

7
x x    ជាឬស្ម្នស្រីក្លរ ។     

2. 23 4 0x x       
មានររគុណ 3 , 1 , 4a b c  

រោយ 3 ( 1) ( 4) 0a b c          រនាុះឬស្ង្ហយ 
1 2

4 4
1 ,

3 3

c
x x

a


         

 ចូរនុះ  1 2

4
1 ,

3
x x    ជាឬស្ម្នស្រីក្លរ  ។  

3. 2 6 9 0x x       
រគអាចស្ររស្រ 2 22 3 3 0x x     2( 3) 0x  
ឬស្ឌបុ 1 2 3x x  ជាឫស្ម្នស្រីក្លរ ។ 
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4. 2 5 6 0x x      
រគមាន 2

2 3 ( 2)( 3)

5 6 0x x     ( 2)( 3) 0x x  

នាឲំ្យ 1 22 , 3x x  ជាឫស្ម្នស្រីក្លរ  ។ 
 

III. 1 : 2 1d y x     មានររគុណម្បាប់ទ្យសិ្ 1 2m   
 2 : 2d y mx   មានររគុណម្បាប់ទ្យសិ្ 2m m  

 
3 : 1

2

n
d y x   មានររគុណម្បាប់  3

2

n
m   

1. កណំត់ m  រ ើរបឲី្យបនាៃ ត់ 2d  ស្ស្បនងឹបនាៃ ត់ 1d  

1 2d d   1 2m m   2 m    
 ចូរនុះ  2m    ។ 
 

2. កណំត់ n  រ ើរបឲី្យបនាៃ ត់ 3d  ដកងនងឹបនាៃ ត់ 1d     

1 3d d   1 3 1m m      2 1
2

n
      

នាឲំ្យ  1n     ។ 
 

3. ស្ររស្រស្រីក្លរបនាៃ ត់ 4d  ក្លត់តារចណុំច (1 , 2)A  រ ើយស្ស្បស្ស្បនងឹបនាៃ ត់  
បនាៃ ត់ 4d  ម្តូវមានររគុណម្បាប់ទ្យសិ្ 4 1 2m m    (រម្ ុះវាស្ស្បនងឹបនាៃ ត់ 1d ) 
ចំណុចក្លត់ (1 , 2) 1 , 2A AA x y    
ស្រីក្លរបនាៃ ត់ 4d  មានរង 4( )A Ay y m x x      

  2 2( 1)y x    
  2 2 2y x    
 ចូរនុះ   4 : 2d y x    ។ 

1d
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IV. រោុះម្ាយម្បពន័ធវសិ្រីក្លរ 
5 7 (1)

2 3 13 (2)

x

x

 


 
  

(1)   :  5 7 x    2 x    2x     
(2)  :  2 13 3x     2 10x    5x   
ម្បស្ពវ 2x    នងិ 5x   រគបាន x  (គ្នម នធាតុ) 

V. មានរងវង់ 2 2 2 4 4 0x y x y      នងិបនាៃ ត់ 4y x   
1. បំដលងស្រីក្លររងវង់ជាស្រកី្លរស្តង់ោ 

2 2 2 4 4 0x y x y      
2 2( 2 ) ( 4 ) 4x x y y      
2 2 2 2 2 2( 2 1 1 ) ( 2 2 2 ) 4 1 2x x y y                 

2 2( 1) ( 2) 9x y       
 ចូរនុះ 2 2 2( 1) ( 2) 3x y     ស្រីក្លរស្តង់ោម្នរងវង់។ 
2. កណំត់ផ្ចតិ នងិក្លមំ្នរងវង់ 
 វធិទី្យ១ី 

2 2 2

2 2 2

( 1) ( 2) 3
1 , 2 , 3

( ) ( )

x y
a b r

x a y b r

   
   

   
 

 ចូរនុះរងវង់មាន ផ្ចតិ ( , ) (1, 2)I a b I  នងិក្ល ំ 3r    ។ 
 វធិទី្យ២ី   
រងវង់ 2 2 2 4 4 0x y x y       ររគុណ 2 , 4 , 4A B C  

រគបាន  2 4
1 , 2

2 1 2 2

A B
a b  

ផ្ចតិ ( , ) (1 , 2)I a b I  

នងិក្ល ំ  2 2r a b C
2 21 2 ( 4) 1 4 4 3  

 ចូរនុះរងវង់មាន ផ្ចតិ (1 , 2)I  នងិក្ល ំ 3r   ។ 
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3. រកកូអររោរនចណុំចម្បស្ពវម្នបនាៃ ត់នងិរងវង់ 

វាជាឫស្ម្នម្បពន័ធស្រីក្លរ 
2 2

4 (1)

( 1) ( 2) 9 (2)

y x

x y

 


   
   

យក (1)  ជំនសួ្កាងុ (2)  រគបាន 
2 2( 1) ( 4 2) 9x x      
2 2( 1) ( 2) 9x x       . 

2 22 1 4 4 9x x x x        
22 2 4 0x x      

2 2 0x x     មានឬស្  1 21 , 2x x     
តារ (1)   ចំរ ុះ 1 1x        :  1 1 4 5y     
          ចំរ ុះ 2 2x      :  2 2 4 2y      
 ចូរនុះចំណុចម្បស្ពវគ ឺ (1 , 5)  នងិ ( 2 , 2)   ។ 

VI. 1. រោុះម្ាយវសិ្រីក្លរ  2 3
1

1

x

x





  

រម្បើទំ្យនាក់ទំ្យនងចំរ ុះ  0  របើ ( )f x   រនាុះ  ( )f x     

វសិ្រីក្លរខាងរលើក្លល យជា 2 3
1 1

1

x

x


  

      

2 3
1 (1)

1

2 3
1 (2)

1

x

x

x

x


 


  

 

  

តារ (1)  រគអាចស្ររស្រ  2 3
1 0

1

x

x


 


      2 3 1

0
1

x x

x

  



  

4
0

1

x

x





   (មានឫស្ 4x   , 1x   ) 

តារ (2)  រគអាចស្ររស្រ  2 3
1 0

1

x

x


 


   2 3 1

0
1

x x

x

  



  

3 2
0

1

x

x





   (មានឫស្ 2 / 3x   , 1x   ) 
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តារងស្ញ្ញា ររួ 

x
 

     1       2 / 3       4       
4

0
1

x

x





 

 
  

 

3 2
0

1

x

x





 

 
 

  

2 3
1

1

2 3
1

1

x

x

x

x


 


  

 

 

    

 ចូរនុះវសិ្រីក្លរមានសំ្ណំុចររល ើយ  2
, 4

3
x    ។ 

2. រោុះម្ាយវសិ្រីក្លរ  
2 2015

2 2016

( 3 4)
0

( 9)

x x

x

 


  
 

2 2015( 3 4)x x    យកស្ញ្ញា តារ  2 3 4x x   (នទិ្យស្សនា 2015  ចំននួគត់រស្ស្)   
របើ  2 3 4 0x x     រនាុះ  4 , 1x x      

 
2 2016( 9) 0x    ម្គប់តម្រល x   (នទិ្យស្សនា 2016  ចំននួគត់គូ) 

របើ 2 9 0x     រនាុះ  3 , 3x x      
តារងស្ញ្ញា ររួ 

x  
       4           3             1             3           

2 2015( 3 4)x x   
 

  
  

2 2016( 9)x   

     

2 2015

2 2016

( 3 4)
0

( 9)

x x

x

 



 

 
  

  

 ចូរនុះវសិ្រីក្លរមានសំ្ណំុចររល ើយ , 4 (1, 3) (3, )x    ។ 

O O

O O

O O

O O

O O
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VII. តាររបូខាងាា  ំ  ៖ 
ក. កណំត់អនគុរន ៍ ( )y f x   
 វធិទី្យ១ី 
ចំរ ុះអនគុរនប៍ា៉ា រ៉ាបូល (អនគុរន ៍រឺម្កទ្យ២ី) ដ លក្លត់ 

តារគល់តម្រុយកណំត់រោយ 2( ) (*)y f x ax bx  
តាររបូរោយអនគុរន ៍ ( )y f x  ក្លត់តារចំណុច ៖ 

 ( 1 , 3)   រនាុះ (*) : 23 ( 1) ( 1) 3 (1)a b a b  

 (1 , 1)   រនាុះ (*) : 21 (1) (1) 1 (2)a b a b  

រោុះម្ាយរក ,a b  រោយយក  2
(1) (2) : 2 2 1

2
a a  

រ ើយតារ  (2) : 1 1 1 2b a  

 ចូរនុះអនគុរន ៍ 2( ) 2y f x x x     ។ 
 វធិទី្យ២ី 

អនគុរនប៍ា៉ា រ៉ាបូលដ លមានកពូំល (α , β)   គ ឺ 2( ) ( α) β (*)y f x a x  
រោយ (α , β) (1 , 1) α 1 , β 1   
រ ើយវាក្លត់តារ (0 , 0) 0 , 0O x y  

រនាុះ (*)  ក្លល យជា 20 (0 1) 1 0 1 1a a a  

 ចូរនុះ  2( ) ( 1) 1y f x x   ឬពនាល តរគបាន  2( ) 2y f x x x   ។ 
 
ខ. រតើរគរកំលិបនាៃ ត់ : 2L y x  ប៉ាុះម្ក្លប  ( )y f x  ម្តង់ចណុំចណ្ដ ?  
តាង  2y x m   , ( m ជាចំននួរថ្រ) ជាបនាៃ ត់ដ លបានរកពកី្លររកំលិបនាៃ ត់  

: 2L y x  តារអ័កសឈររ ។ 
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រ ើរបីរកចំណុចប៉ាុះរគម្តូវរោុះម្ាយម្បពន័ធស្រីក្លរ 
22 2 (1)

2 (2)

y x x

y x m
 

ផ្ៃរឹ  (1)  នងិ (2)   រគបាន  2 2 2x x x m      2 4 0x x m  

ររគុណ  1 , 4 ,a b c m    រនាុះ   4
' 2

2 2

b
b  

រគបាន   2 2' ' ( 2) 1 ( ) 4b ac m m  
ម្តូវឲ្យលកខខណឌ   ' 0 4 0 4m m  

ឫស្   ' 2
2

1

b
x

a
   

តារ  (2) : 2 2 2 4 0y x m  
 ចូរនុះរគរកំលិបនាៃ ត់ : 2L y x  នងឹប៉ាុះម្ក្លប ( )y f x  ម្តង់ចំណុច  (2 , 0)   ។ 
 

 

ចប់វញិ្ញា សាទី៧ 
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ររៀបររៀងរោយគរនុសិ្សតិកម្រិតឧតតរ(បរញិ្ញា +១)គណិតវទិ្យា១ ជំនាន់២១ 

I. រគឲ្យសំ្រណើ បី ,a b  នងិ c  ។ បង្ហា ញថាសំ្រណើ  ( )a b c    នងិ  ( ) ( )a b a v       
ស្ររូលគ្នា    ។ 

II. តារាកស្ួរពតម៍ានពសី្ិស្សចំននួ 160 នាក់  បានឲ្យ ងឹថាមានស្ិស្សចំននួ  79  នាក់ 
ចូលចតិតអានរស្ៀវរៅបណ្ដា ល័យ 65 នាក់ ចូលចតិតអានរស្ៀវរៅរៅផ្ៃុះ នងិ 41 នាក់ចូល
ចតិតអានរស្ៀវរៅរៅកដនលងទំាងពរីរនាុះ ។  រកចំននួស្ិស្សដ លចូលចតិតអានរស្ៀវរៅតារ
ករណី ចូខាងរម្ក្លរ : 
១. រៅបណ្ដា ល័យដតរា៉ា ងប៉ាុរណ្ដា ុះ  ។ 
២. រៅផ្ៃុះដតរា៉ា ងប៉ាុរណ្ដា ុះ  ។ 
៣. រៅកដនលងរផ្សងពកីដនលងទំាងពរី ។ 

III.  ១.គណនាតម្រលម្ន a b c
S

a b c
  ដ ល , ,a b c  ជាចំននួពតិរិនស្ូនយ  

២. ព ុធា ( )p x  ដចកនងឹ ( 1)x  មានសំ្ណល់ 4  រ ើយ ( )p x ដចកនងឹ ( 3)x   
មានសំ្ណល់ 10  ។ រកសំ្ណល់រៅរពលដ ល ( )p x  ដចកនងឹ ( 1)( 3)x x    ។ 

IV.  
១. កណំត់ a  នងិ b  រ ើរបឲី្យ 1 2i  ជាឬស្រួយម្នស្រីក្លរ 3 24 0x x ax b      ។ 
២. រោុះម្ាយម្បពន័ធស្រីក្លរខាងរម្ក្លរ ៖ 

ក.
6

3 3 8

2 5 12

x y z

x y z

x y z

  


   
   

            ខ. 
2 2

3 2 6

9 4 108

x y

x y

 


 
  

វិញ្ញា សាទី៨ 
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V. រគឲ្យបា៉ា រ៉ាបូល 2(P) : y ax bx c    ក្លត់តារចំណុច ( 1 , 0) , (1 , 3)A B   
នងិ (3 , 4)C  នងិបនាៃ ត់ : 2D y x    ។ 
១. កណំត់ចំននួពតិ ,a b  នងិ c  ។  រចួស្ង់ម្ក្លបតាងបា៉ា រ៉ាបូល នងិបនាៃ ត់ D  កាងុ 
តម្រុយដតរួយ ។ 

២. រោុះម្ាយវសិ្រីក្លរ 1 3 7
: 2

4 4 4
x x x      តារម្ក្លេចិ។ 

VI. ១. រគមានរងវង់ 2 2: 1C x y   នងិបនាៃ ត់ 
: 2L y x n    ដ ល n  ជាបា៉ា រ៉ាដរ៉ា ម្ត  ។ 

១. ស្ិកោចំននួចំណុចម្បស្ពវរវាងបនាៃ ត់ L  នងិ រងវង់ C  តារតម្រល n   ។ 
២. រគឲ្យ (1 , 1)OP   នងិ (1 3 , 1 3 )OQ     ។ 
ក. រករំុ    ដ លរកើតរឡើងរោយ OP  នងិ OQ    ។ 
ខ. គណនាម្ផ្ៃម្កឡម្តរីក្លណ OPQ  ។ 

I. បង្ហា ញថា ( )a b c    ស្ររូល ( ) ( )a b a c     

a  b  
c

 a b  a c  b c  

( )a b c  ( )a b c  ( ) ( )a b a c  ( ) ( )a b a c  
1 1 1 1 1 1 1 0 1 0 
1 1 0 1 0 1 1 0 1 0 
1 0 1 0 1 1 1 0 1 0 
1 0 0 0 0 0 0 1 0 1 
0 1 1 0 0 1 0 1 0 1 
0 1 0 0 0 1 0 1 0 1 
0 0 1 0 0 1 0 1 0 1 
0 0 0 0 0 0 0 1 0 1 
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II. តាង A  : សំ្ណំុសិ្ស្សចូលចូលចតិតអានរស្ៀវរៅ 
រៅបណ្ដា ល័យ  ( ) 79n A   
B  : សំ្ណំុស្ិស្សចូលចូលចតិតអានរស្ៀវរៅ 
រៅផ្ៃុះ  (B) 65n   
A B  សំ្ណំុស្ិស្សចូលចូលចតិតអានរស្ៀវរៅ 
រៅកដនលងទំាងពរី  ( ) 41n A B    
U  : ជាសំ្ណំុស្ិស្សទំាងអស់្  ( ) 160n U   
រកចំននួស្សិ្សដ លចូលចូលចតិតអានរស្ៀវរៅតារករណីខាងរម្ក្លរ ៖ 

១. រៅបណ្ដា ល័យដតរា៉ា ងប៉ាុរណ្ដា ុះ  ( )n A B  

( ) ( ) ( )n A B n A B n A      
( ) ( ) ( ) 79 41n A B n A n A B       38  នាក់  ។ 

២. រៅផ្ៃុះដតរា៉ា ងប៉ាុរណ្ដា ុះ ( )n A B  

( ) ( ) ( )n A B n A B n B     
( ) ( ) ( ) 65 41n A B n B n A B       24នាក់  ។ 

៣. រៅកដនលងរផ្សងពកីដនលងទាំងពរី 
ចំននួស្ិស្សដ លចូលចូលចតិតអានរស្ៀវរៅរៅបណ្ដា ល័យ 
ឬរៅផ្ៃុះ ( )n A B  

( ) ( ) ( ) ( )n A B n A n B n A B      
              79 65 41 103     នាក់    
រនាុះចំននួស្ិស្សដ លរិនចូលចតិតអានរៅកដនលងទំាងពរីគ ឺ 

( ) ( ) ( ) 160 103n A B n U n A B       57 នាក់   ។ 
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III. ១.គណនាតម្រលម្នករនោរ a b c
S

a b c
 ដ ល , ,a b c  ជាចំននួពតិ

រិនស្នូយ 
 របើ  0 , 0 , 0a b c     រនាុះ , ,a a b b c c     

 នាឲំ្យ 1 1 1 3
a b c

S
a b c

         

 របើ  0 , 0 , 0a b c     រនាុះ , ,a a b b c c      

 នាឲំ្យ 1 1 1 1
a b c

S
a b c

         

 របើ  0 , 0 , 0a b c     រនាុះ , ,a a b b c c       

 នាឲំ្យ 1 1 1 1
a b c

S
a b c

            

 របើ  0 , 0 , 0a b c     រនាុះ , ,a a b b c c        

 នាឲំ្យ 1 1 1 3
a b c

S
a b c

            

ស្របុរកកាងុចំរណ្ដរចំននួពតិរិនស្ូនយ ,a b  នងិ c  ៖ 
 របើមានដតពរីណ្ដវជិជមាន រនាុះរគបាន 1S     ។ 
 របើមានដតពរីណ្ដអវជិជមាន រនាុះរគបាន 1S      ។ 
 របើវជិជមានទំាងបី រនាុះរគបាន 3S     ។ 
 របើអវជិជមានទំាងបី រនាុះរគបាន 3S      ។ 
២. រកសំ្ណល់រៅរពលដ ល ( )p x  ដចកនងឹ ( 1)( 3)x x    
រោយ ( 1)( 3)x x   ជាព ុធា រឺម្កទ្យី 2 រនាុះសំ្ណល់ម្តូវមាន រឺម្កតូចជាងឬរស្មើ 1  ។ 
តាង   ( )R x ax b  ជាសំ្ណល់រៅរពល ( )p x  ដចកនងឹ ( 1)( 3)x x   
រោយ ( )p x  ដចកនងឹ ( 1)x  ស្ល់   រគបាន  (1) 4 4 (1)R a b      

        ( )p x  ដចកនងឹ ( 3)x  ស្ល់  រគបាន  (3) 10 3 10 (2)R a b     

4

10
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រោុះម្ាយម្បពន័ធស្រីក្លរ   
4 (1)

3 10 (2)

a b

a b

 


 
      

(2) (1)   :  6
2 6 3

2
a a        រ ើយ  (1)  :  4 4 3 1b a       

 ចូរនុះសំ្ណល់រនាុះគ ឺ ( ) 3 1R x x    ។ 

IV. ១. កណំត់តម្រល a  នងិ b   
រោយ   1 2i   ជាឬស្រួយម្នស្រីក្លរ 3 24 0x x ax b       
រគបាន  3 2(1 2 ) 4(1 2 ) (1 2 ) 0i i a i b         

  1 6 12 8 4(1 4 4) 2 0i i i a ai b              

  1 18 2 0i a ai b         

  ( ) 2 1 8a b ai i         

នាឲំ្យ    
1 1 1 9 10

2 18 9

a b b a

a a
 

 ចូរនុះ   9 , 10a b      ។ 
២. រោុះម្ាយម្បពន័ធស្រីក្លរខាងរម្ក្លរ 

ក.  
6 (1)

3 3 8 (2)

2 5 12 (3)

x y z

x y z

x y z

  


   
   

      

អាចរោុះម្ាយបានតារវធិបូីកបំបាត់រោយ ៖ 

យក (1) (2)  រគបាន  
6

3 3 8

4 2 2 2 1 (4)

x y z

x y z

x z x z

  


   

      

 

យក (1)  គុណនងឹ 2  រចួបូកនងឹ (3)   រគបាន  
2 2 2 12

2 5 12

3 7 24 (5)

x y z

x y z

x z
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យក (4)  គុណនងឹ 7  រចួបូកនងឹ  (5)   រគបាន 
14 7 7

3 7 24

17
17 17 1

17

x z

x z

x x

  


 

   

 

តារ (4)  ទាញរក   2 1 2 1 1 3z x  
តារ (1)   ទាញរក  6 6 1 3 2y x z  
 ចូរនុះចររល ើយ  ( 1 , 2 , 3)x y z    ។ 

ខ.  
2 2

3 2 6 (1)

9 4 108 (2)

x y

x y

 


 
  

តារ (2)  រគអាចស្ររស្រ   2 2(3 ) (2 ) 108x y      
6

(3 2 )(3 2 ) 108x y x y       

  (3 2 ) 6 108x y       108
3 2 18 (3)

6
x y      

យក  (1) (3)   រគបាន   
3 2 6

3 2 18

24
6 24 4

6

x y

x y

x x

 


 

   

 

តារ (1)  ទាញរក 6 3 6 3 4 6 12 6
3

2 2 2 2

x
y  

 ចូរនុះគូចររល ើយ ( 4 , 3)x y      ។ 

V. រគឲ្យ  2( ) :P y ax bx c    នងិបនាៃ ត់  
១. កណំត់ចំននួពតិ , ,a b c   
រោយបា៉ា រ៉ាបូល ( )P  ក្លត់តារ ៖ 
 ចំណុច ( 1 , 0)A    រគបាន 2( 1) ( 1) 0a b c       0a b c    
 ចំណុច (1 , 3)B    រគបាន 2(1) (1) 3a b c      3a b c    
 ចំណុច (3 , 4)C    រគបាន 2(3 ) (3) 4a b c     9 3 4a b c    

: 2D y x 
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រោុះម្ាយម្បពន័ធស្រីក្លរ  
0 (1)

3 (2)

9 3 4 (3)

a b c

a b c

a b c

  


  
   

   

(1)  : (4)c b a   

(2)  : 3a b b a   2 3b   3

2
b  

(3)  : 9 3 4a b b a   8 4 4a b   2 1a b   

  

3
1

1 12
2 2 4

b
a     

រនាុះ (4)  ក្លល យជា 3 1 3 1 7

2 4 2 4 4
c

 
      

 
  

 ចូរនុះ   1 3 7
, ,

4 2 4
a b c       ។ 

+ ស្ង់ម្ក្លបតាងបា៉ា រ៉ាបូល នងិបនាៃ ត់កាងុតម្រុយដតរួយ 

ចំរ ុះ  1 3 7
, ,

4 2 4
a b c      រនាុះរគបាន 21 3 7

( ) :
4 2 4

P y x x      

កពូំលបា៉ា រ៉ាបូល (α, β)   ដ ល  
3

2α 3
12

2
4

b

a
 

  21 3 7
β (3) 3 3 4

4 2 4
f  

តារងតម្រល  21 3 7
( ) :

4 2 4
P y x x      

3 1 1 3 5 7 9

5 0 3 4 3 0 5

x

y
 

: 2D y x   :  0 1

2 3

x

y
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គូស្ម្ក្លប 

 
២. រោុះម្ាយវសិ្រីក្លរ  21 3 7

2
4 2 4

x x x       តារម្ក្លេចិ 

វសិ្រីក្លរ 21 3 7
2

4 2 4
x x x       ឬ  ( )P D  

មាននយ័ថាម្ក្លបម្នបា៉ា រ៉ាបូល ( )P  មានទ្យីតាងំស្ថិតរៅរម្ក្លរ ឬម្តតួរលើបនាៃ ត់ D  ។  តារ
ម្ក្លបរ ើញថា ( )P  រៅរម្ក្លរឬម្តតួរលើ D  ម្គប់កដនលង ។   
 ចូរនុះវសិ្រីក្លរមានចររល ើយ ( , )x     ។ 

VI. រគមានរងវង់ 2 2: 1C x y   នងិបនាៃ ត់ : 2 ,L y x n n   ជាបា៉ា រ៉ាដរ៉ាម្ត 
១. ស្កិោចំននួចណុំចម្បស្ពវរវាងបនាៃ ត់ L  នងិ រងវង់ C  តារតម្រល n   
ជំនសួ្ស្រីក្លរបនាៃ ត់ L  កាុងស្រីក្លររងវង់ C  រគបាន 2 2(2 ) 1x x n       

                2 2 24 4 1 0x x nx n              
                2 25 4 1 0x nx n       

ររគុណ 25 , 4 , 1a b n c n   រនាុះ 4
' 2

2 2

b n
b n  

រក  2 2 2 2 2 2' (2 ) 5( 1) 4 5 5 5b ac n n n n n  
ម្តូវស្ិកោតម្រល '  រនុះរោយ  2' 0 5 0n         

រគបានឫស្  5 , 5n n     
តារងស្ញ្ញា  
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x
 

    5        5     
2' 5n       

 

 របើ ( , 5 ) ( 5 , )n      រគបាន ' 0   បនាៃ ត់ L  នងិរងវង់ C  គ្នម ន
ម្បស្ពវរទ្យ ។ 

 របើ 5 , 5n    រគបាន ' 0    បនាៃ ត់ L  ប៉ាុះរងវង់ C  ម្តង់ចំណុចដ ល ៖ 
' 2

5

b n
x

a
       ,   2

2 2
5 5

n n
y x n n    

-   ចំរ ុះ  5n     រគបាន  2( 5) 2 5

5 5
x


      ,   5

5
y    

 តាង  2 5 5
,

5 5
A   ។ 

-   ចំរ ុះ  5n    រគបាន  2 5

5
x    ,   5

5
y     

     តាង   2 5 5
,

5 5
B   ។ 

 របើ ( 5 , 5 )n   រគបាន ' 0    បនាៃ ត់ L  ក្លត់រងវង់ C  ម្តង់ពរីចំណុច
រផ្សងគ្នា ដ ល  

2' ' 2 5

5

b n n
x

a

      
    ,  

2 22 5 2 5
2 2

5 5

n n n n
y x n n

ចំណុចម្បស្ពវរនាុះគ ឺ
2 22 5 2 5

,
5 5

n n n n   ។ 

  

O O

2 5y x
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២. រគមាន O (1 , 1)P   នងិ (1 3 , 1 3 )OQ     

ក. រករំុ    ដ លរកើតរឡើងរោយ OP  នងិ OQ   
តារ  cosOP OQ OP OQ    

ទាញរក   cos
OP OQ

OP OQ


  

1(1 3) 1(1 3) 2OP OQ       
2 11 1 2OP     

2 2(1 3) (1 3) 2 2OQ  

នាឲំ្យ 2 1
cos

22 2 2
 


     60o    ។ 

ខ. គណនាម្ផ្ៃម្កឡម្តរីក្លណ  

រគបាន  
1

sinθ
2

S OP OQ  

  

1
2 2 2 sin60

2

3
2

2

o

 

    3 ឯកតាម្ផ្ៃ  ។  

OPQ

ចប់វញិ្ញា សាទី៨ 



70 
 

ររៀបររៀងរោយគរនុសិ្សតិកម្រិតឧតតរ(បរញិ្ញា +១)គណិតវទិ្យា១ ជំនាន់២១ 

 
 

I. រគឲ្យ 2 5a   នងិ  2 10b      ។ 
1. គណនា 2 2a b   ។    

2. បំបាត់រ៉ាឌកី្លល់ពភីាគដបងម្នម្បភាគ a

b
  ។ 

3. គណនា A
1 1

2 3 5 2 3 5


   
  ។ 

II. រោុះម្ាយស្រីក្លរខាងរម្ក្លរកាងុសំ្ណំុចំននួកុផំ្លចិ 
1 . 2 1 0x                         3. 3 1 0x     
2. 2 2 0x x                     4. 4 1 0x     

III. រគឲ្យស្រីក្លរ 2 12 0x x    មានឬស្ពរី    
នងិ   ។ រោយរិនាបំាច់រោុះម្ាយស្រីក្លរ    ចូរគណនា ៖       
1. 2 2                    2. 3 3     ។ 

IV. រោុះម្ាយម្បពន័ធស្រីក្លរ  

6

7

8

9

x y z

x y t

x z t

y z t

  
   


  
   

    ។ 

V. រោុះម្ាយវសិ្រីក្លរ 

1. 2 3x               2. 
2015 2016

2017 2018

( 1) ( 2)
0

( 3) ( 4)

x x

x x

  


  
 

វិញ្ញា សាទី៩ 
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VI. រគឲ្យស្រីក្លរ 2 2( 1) 3 0x m x m       ដ ល m  ជាបា៉ា រ៉ាដរម្ត ។ 
1. បង្ហា ញថាចំរ ុះម្គប់តម្រល  m   ស្រីក្លរមានឬស្ជានចិច  ។ 
2. រកទំ្យនាក់ទំ្យនងគ្នម ន m  រវាងឬស្ទំាងពរីរបស់្ស្រីក្លរ ។ 

VII. រគមានបនាៃ ត់ : 3D y x    នងិរងវង់  2 2(C) : 4 6 9 0x y x y        ។ 
 1. រកកូអររោរនផ្ចតិ នងិរង្ហវ ស់្ក្លមំ្នរងវង់ (C)  ។ 

2. បនាៃ ត់  នងិរងវង់  ម្បស្ពវគ្នា ម្តង់ពរីចំណុច A នងិ B  ។  រកកូអររោរនម្ន
ចំណុចទំាងពរីរនាុះ ។ 
3. គណនាចមាា យរវាងផ្ចតិរងវង់នងិបនាៃ ត់  ។ រចួគណនាម្ផ្ៃម្កឡដផ្ាកតូចដ លខណឌ  
រោយរងវង់  នងិបនាៃ ត់  ។ 

I. រគឲ្យ 2 5a   នងិ  2 10b    
1. គណនា 2 2a b   
រគបាន  2 2 2 2( 2 5 ) (2 10 )a b       

  

 
 

 

2 2 2
22 2 2 5 5 2 2 2 10 10

2 2 10 5 4 4 10 10

7 2 10 14 4 10

7 2 10 14 4 10

        

     

   

   

  

           7 2 10     ។ 

2. បំបាត់រ៉ាឌកី្លល់ពភីាគដបងម្នម្បភាគ  

រគបាន 2 5

2 10

a

b

( 2 5)( 10 2)

( 10 2)( 10 2) 2 2

20 2 2 50 2 5

10 2
 

        2 5 2 2 5 2 2 5 3 2

10 4 6
   ។ 

D (C)

D

(C) D

a

b

2

2
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3. គណនា  

A 1 1

2 3 5 2 3 5


   

2 3 5 2 3 5

( 2 3 5)( 2 3 5)

    


   
 

2( 2 5 )

( 2 5 3)( 2 5 3)




   
 

2 2 2
2

2( 2 5 ) 2( 2 5 )

( 2 5 ) 3 2 2 10 5 3

 
 

    

2( 2 5 ) 2( 2 5 )

4 2 10 2(2 10 )

 
 

 
 2 5

2 10


 


 2

2
  ។ 

II. រោុះម្ាយស្រីក្លរខាងរម្ក្លរកាងុសំ្ណំុចនំនួកុផំ្លចិ 
1. 2 1 0x     
រគបាន  2 21 1x x i        i    ។ 
2. 2 2 0x x     មានររគុណ 1 , 1 , 2a b c  
រក     2 24 1 4 1 2 1 8 7b ac               
រនាុះ 7 7i     

ឫស្  
2

b
x

a

  
   1 7

2

i    ។  

3. 3 1 0x       3 31 0x        21 1 0x x x       

របើ   1 0 1x x     
របើ   2 1 0x x     ររគុណ 1 , 1 , 1a b c  
រក   2 24 1 4 1 1 1 4 3b ac              
រនាុះ  3 3i     

ឫស្   
2

b
x

a

  
 

1 3

2

i

 

 ចូរនុះស្រីក្លរមានឫស្  1 3
1 ,

2

i
x

  
។ 
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4. 4 1 0x      
2

2 21 0x         2 21 1 0x x      

របើ  2 21 0 1 1x x x       
របើ  2 1 0x x i      (លទ្យធផ្លទ្យ ី1.) 
 ចូរនុះស្រីក្លរមានឫស្  1 , 1 , ,x i i      ។ 

III. ស្រីក្លរ 2 12 0x x    មានឬស្ពរី  នងិ   

រនាុះរគបាន  1
α β 1

1

b

a
  ,  12

αβ 12
1

c

a  
រោយរិនាបំាច់រោុះម្ាយស្រីក្លរចូរគណនា 
1. 2 2                 

2 2 2

1 12

( ) 2


        21 2( 12) 1 24      25   ។   

2. 3 3   
3 3 2 2( )( )           2 2(α β)(α β αβ) 1 (25 ( 12))  

           37    ។ 

IV. រោុះម្ាយម្បពន័ធស្រីក្លរខាងរម្ក្លរ  

6 (1)

7 (2)

8 (3)

9 (4)

x y z

x y t

x z t

y z t

  
   


  
   

   

យក  រគបាន  3 3 3 3 6 7 8 9x y z t          

   3( ) 30x y z t      

   10 (5)x y z t      
(5) (1)   :  4t       (5) (2)  :  3z    
(5) (3)  :  2y     (5) (4)  :  1x    
 ចូរនុះចររល ើយ ( 1 , 2 , 3 , 4)x y z t      ។ 

(1) (2) (3) (4)  



74 
 

V. រោុះម្ាយវសិ្រីក្លរ 
1. 2 3x                
 វធិទី្យ១ី 
រោយ   2 0x   ម្គប់ x  រលើកអងគទំាងពជីាក្លររ 

រគបាន   2 22 3x    2 2( 2) 3 0x      2 4 4 9 0x x     
  2 4 5 0x x     (មានឫស្ 5 , 1x x   ) 
តារងស្ញ្ញា  

x
         1             5         

2 4 5 0x x     
 

 

 

 ចូរនុះសំ្ណំុចររល ើយ  1 , 5x    ។ 
 
 វធិទី្យ២ី  :  ចំរ ុះ α 0   របើ  ( ) αf x  α ( ) αf x  
រគបាន  2 3x   3 2 3x   3 2 3 2x    
(ដថ្រអងគទំាងបីនងឹ 2 ) 

រគបាន  1 5x   ឬ   1 , 5x    ។ 
 

2.  រោុះម្ាយវសិ្រីក្លរ  
2015 2016

2017 2018

( 1) ( 2)
0

( 3) ( 4)

x x

x x

  


  
 

 2015( 1)x  យកស្ញ្ញា តារ  1x   (នទិ្យស្សនា 2015 រស្ស្) មានឫស្ 1x   
 2016( 2) 0x    (នទិ្យស្សនា 2016  ជាចំននួគត់គូ)  មានឫស្  2x   
 2017( 3)x  យកស្ញ្ញា តារ  3x   (នទិ្យស្សនា 2017 រស្ស្)  មានឫស្ 3x   
 2018( 4) 0x   (នទិ្យស្សនា 2018  ជាចំននួគត់គូ)  មានឫស្  4x   

O O
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តារងស្ញ្ញា  

x       1       2       3       4     
2015( 1)x  

 
    

2016( 2) 0x   

     

2017( 3)x     
  

2018( 4) 0x        

( ) 0f x   
  

  

 

 ចូរនុះចររល ើយ   ។  
 

VI. រគឲ្យស្រីក្លរ 2 2( 1) 3 0x m x m       
1. បង្ហា ញថាចំរ ុះម្គប់តម្រល  m   ស្រីក្លរមានឬស្ជានចិច 
ស្រីក្លរ  2 2( 1) 3 0x m x m       ររគុណ 1 , 2( 1) , 3a b m c m   

រនាុះ      2( 1)
' ( 1)

2 2

b m
b m  

រគបាន   2' ( ')b ac    

      
2 2( 1) 1( 3) ( 1) 3m m m m            

      2 2 1 3m m m      
      2 3 4m m     (ររគុណ 1 , 3 , 4a b c ) 
ឫស្ម្ន   ' 0    គគឺ្នម នរទ្យកាងុចំននួពតិ(រម្ ុះ 2 24 1 4(1)(4) 15 0)m b ac         

រោយ '  មាន 0

1 0

m

a

 


 
  នាឲំ្យ  2' 3 4 0m m      ជានចិចម្គប់តម្រលពតិ m   ។ 

 ចូរនុះស្រីក្លរខាងរលើមានឬស្ជានចិចម្គប់តម្រលពតិ m   ។ 
 

     , 1 3 , 4 4 ,x    

O

O

O

O

O O
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2. រកទំ្យនាក់ទំ្យនងរវាងឬស្ទាំងពរីម្នស្រីក្លរខាងរលើ 
តាង   នងិ   ជាឫទំាងពរីម្នស្រីក្លរខាងរលើ 
រោយ   1 , 2( 1) , 3a b m c m   

រគបាន  2( 1)
2( 1)

1

b m
S m

a

 
             2

1 (1)
2 2

S S
m


    

           3
3

1

c m
P m

a


         3 (2)m P   

ផ្ៃរឹ (1)  នងិ (2)   រគបាន  2
3

2

S
P


    2 2 6S P  

  2 4 0 α β 2αβ 4 0S P  
 ចូរនុះទំ្យនាក់ទំ្យនង α β 2αβ 4 0   ។ 
 

VII. បនាៃ ត់ : 3D y x    នងិរងវង់ 2 2 4 6 9 0x y x y    
1. រកកូអររោរនផ្ចតិ នងិរង្ហវ ស់្ក្លមំ្នរងវង់ (C)  
 វធិទី្យ១ី  :  រម្បើស្រីក្លរទូ្យរៅ 

រោយ  
2 2

2 2

4 6 9 0
4, 6, 9

0

x y x y
A B C

x y Ax By C
 

រគបាន  2 , 3
2 2

A B
a b  

 រូចាុះផ្ចតិ ( , )I a b (2 , 3)I   នងិក្ល ំ 2 2r a b C 2 22 3 9 2   ។ 
 វធិទី្យ២ី  :  បដរលងរៅជាស្រីក្លរស្ាង់ោ 

2 2 4 6 9 0x y x y      
2 2

2 2 2

4 6 9 0

( 4 4) ( 6 9) 4

x y x y

x x y y
 

2 2 2

2 2 2

( 2) ( 3) 2
2 , 3 , 2

( ) ( )

x y
a b r

x a y b r
 

រគបានផ្ចតិ  ( , )I a b (2 , 3)I   នងិក្ល ំ 2r    ។ 
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2. បនាៃ ត់  នងិរងវង់  ម្បស្ពវគ្នា ម្តង់ពរីចំណុច A នងិ B ។  រកកូអររោរនទាំងពរីនាុះ 

ម្បពន័ធស្រីក្លររវាងរងវង់នងិបនាៃ ត់  

យកស្រីក្លរ  ជំនសួ្កាងុស្រីក្លរ  រគបាន 
 
 

   
របើ       
របើ   
តារស្រីក្លរ   
ចំរ ុះ   :   តាង   ។ 
ចំរ ុះ   :  តាង   ។ 
3. គណនាចមាា យរវាងផ្ចតិរងវង់នងិបនាៃ ត់   
តាង  ជាចមាា យពផី្ចតិរងវង់នងិបនាៃ ត់   
រគមាន    

រនាុះ   

 ចូរនុះ  2d ឯកតាម្បដវង  ។ 
+ រចួគណនាម្ផ្ៃម្កឡដផ្ាកតចូដ លខណឌ រោយរងវង់  នងិបនាៃ ត់  
ម្ផ្ៃម្កឡរងវង់ : 2 2π π 2 4πS r  
ម្ផ្ៃម្កឡរួយចំណិតរងវង់ខណឌ រោយអងកត់ IA IB  នងិធាូតចូ AB  គ ឺ

1

1 1
4π π

4 4
S S  

ម្ផ្ៃម្កឡម្តរីក្លណដកង AIB  :  1 1
2 2 2

2 2
AIBS IA IB  

 រូចាុះម្ផ្ៃម្កឡដផ្ាកតូចរនាុះកណំត់រោយ  1' AIBS S S π 2 ឯកតាម្ផ្ៃ  ។ 

D (C)

2 2 4 6 9 0 C

3

x y x y

y x D

D C

2 2( 3) 4 6( 3) 9 0x x x x        

2 2 6x x x  9 4 6x x  18 9 0

22 4 0x x  2 ( 2) 0x x 

2 0 0x x  

2 0 2x x   

D

0x  0 3 3y    (0, 3)A

2x  2 3 1y     (2, 1)B

D

d D

: 3D y x   3 0x y  

2 2

3 2 3 3 2
2

2 21 1

I Ix y
d

(C) D

ចប់វិញ្ញា សាទី៩ 
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ររៀបររៀងរោយគរនុសិ្សតិកម្រិតឧតតរ(បរញិ្ញា +១)គណិតវទិ្យា១ ជំនាន់២១ 

I.  

1. រោយ i  ជាឯកតានរិិតតចូរបង្ហា ញថា 2016 2015 2014z i i i i   ជាចំននួពតិ  ។ 
2. របើ 2 i  ជាឫស្រួយរបស់្ស្រីក្លរ 2 ( ) 3 0x a i x b i  ។ កណំត់ឫស្រួយរទ្យៀត  

II.   
1. រគឲ្យអនគុរន ៍ 2( ) 1f x x x   នងិ ( ) 2 1g x x  ចូរកណំត់អនគុរន ៍ [ ( )]f g x   ។ 

2. របើ 2( ) 1f x x x  នងិ 2[ ( )] 1f g x x x   ចូរបង្ហា ញថា ( 1) 0g  ។ 

III. រគឲ្យដខសរក្លងពរី ចូរបូ 

 
ក. ស្ររស្រកូអររោរនចំណុចម្បស្ពវម្នដខសរក្លងទំាងពរី ។                                                      
ខ. គណនាម្ផ្ៃម្កឡ 1S   ។ រគឲ្យ 2

2 6S cm  ។  

IV. ចូរគណនាផ្លបូកខាងរម្ក្លរ ៖ 
2 2 2 2

1 cos 28 cos 40 cos 62 cos 50o o o oS   ។ 
2 2 2 2

2 sin 32 sin 43 sin 58 sin 47o o o oS     ។ 

វិញ្ញា សាទី១០ 

1S

2
2 6S cm
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V. រគឲ្យរបូ ចូខាងរម្ក្លរ    

 
 

រគមានបលង់ P រួយរ ើយ Aជាចំណុចរួយរិនស្ថិតកាងុបលង់ P ។ 'A  ជាចំរណ្ដលដកងម្ន
A រលើ P ដ ល ' 4AA cm  ។ ចំណុច B នងិC ស្ថិតកាងុបលង់ P  បរងក ើតបានជាម្តី
រក្លណ ABC   ដ ល  6 , 10BC cm AC cm   ។ គណនារង្ហវ ស់្ម្ជុង

' , 'A B A C  នងិតម្រលម្បដ លម្នរំុ  ។  

VI. រគមានអនគុរន ៍ f  នងិ g  កណំត់រោយ 2( ) 4 6f x x x  នងិ ( ) 2g x x   
មានម្ក្លបតណំ្ដង ( )fC  នងិ ( )gC  ររៀងគ្នា  ។ 
ក. ស្ិកោទ្យតីាងំរវាងម្ក្លប ( )fC  នងិ ( )gC  ។ រចួទាញរកកូអររោរនចំណុច A  នងិ B   
ដ លជាម្បស្ពវម្នម្ក្លប ( )fC  នងិ ( )gC  ។ 
ខ. រកកូអររោរនកពូំលម្ក្លប ( )fC  ។ រចួស្ង់ម្ក្លប ( )fC  នងិ ( )gC  កាងុតម្រុយដតរួយ ។ 
គ. តាង fS  ម្ផ្ៃម្កឡដ លខណឌ រោយម្ក្លប ( )fC  នងិអ័កសអាប់ស្ុីស្ចរនាល ុះ A  នងិ   

gS  ជាម្ផ្ៃម្កឡដ លខណឌ រោយម្ក្លប ( )gC  នងិអ័កសអាប់ស្ុីស្ចរនាល ុះ A  នងិ B  
S  ជាម្ផ្ៃម្កឡដ លខណឌ រោយម្ក្លប ( )gC  នងិ ( )fC  ចរនាល ុះ A  នងិ B  
រោយម្ផ្ៃម្កឡ 9fS  ឯកតាម្ផ្ៃ  ចូរគណនាម្ផ្ៃ S  ។ 

'A CB

B
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I. 1. បង្ហា ញថា 2016 2015 2014z i i i i  ជាចំននួពតិ 

រគបាន  2016 2015 2014z i i i i  

     4 504 0 4 503 3 4 503 2i i i i    (ទ្យម្រង់ 4k n ni i ) 

     
0 3 2

1 1

i i i i

i i
 

     0  ជាចំននួពតិ  ។ 
 

2. កណំត់ឫស្រួយរទ្យៀតម្នស្រកី្លរ  2 ( ) 3 0x a i x b i  (*) 

រោយ 2 i  ជាឫស្រួយរបស់្ 2 ( ) 3 0x a i x b i  
2(2 ) ( )(2 ) 3 0i a i i b i  

2 2 24 4 2 2 3 0 , ( 1)

(2 2 ) (9 ) 0

i i a ai i i b i i

a b a i
 

នាឲំ្យ  2 2 0 (1)

9 0 (2)

a b

a
  

(2)  :  9a   
(1)  :  2 2( 9) 0 16b b  

ចំរ ុះ 9a  នងិ 16b  រនាុះស្រីក្លរ (*)  :  2 ( 9 ) 16 3 0x i x i  

ផ្លបូកឫស្  1 2

( 9 )
9

1

i
x x i    

ទាញរក  2 22 9 9 2i x i x i i 7 2i   
 ចូរនុះឫស្ទំាងពរីរនាុះគ ឺ 1 2x i   នងិ 2 7 2x i  
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II. 1. ចូរកណំត់អនគុរន ៍ [ ( )]f g x  
រោយ  2( ) 1f x x x   នងិ ( ) 2 1g x x  
រគបាន [ ( )] (2 1)f g x f x 2(2 1) (2 1) 1x x

24 2 1x x   ។ 
2. ចូរបង្ហា ញថា ( 1) 0g  
 វធិទី្យ១ី 

+ រគម្តូវរកអនគុរន ៍ ( )g x  ឲ្យរ ើញជារុនស្ិន  

រោយ 2( ) 1f x x x  នងិ 2[ ( )] 1f g x x x    (1)  
រនាុះ  ( )g x  ម្តូវដតជាអនគុរន ៍រឺម្កទ្យរួីយមានរួយអញ្ញា ត x  ដ លមានរង  

( )g x x c  , c  ជាចំននួរថ្រ 
រគបាន  2[ ( )] ( ) ( ) 1f g x x c x c  

  
2 2

2 2

2 1

(2 1) ( 1) (2)

x cx c x c

x c c c
   

តារ (1) នងិ (2) រោយផ្ៃរឹររគុណម្តូវគ្នា រគបាន 

2

2 1 1 1
1

0 , 11 1

c c
c

cc c
 

រគបាន ( ) 1g x x c x   នាឲំ្យ  ( 1) 1 1 0g  ពតិ  ។ 
 វធិទី្យ២ី 
រោយ 2( ) 1f x x x    រនាុះ  2[ ( )] ( ) ( ) 1f g x g x g x  
រគបាន 2[ ( 1)] ( 1) ( 1) 1 (1)f g g g  
រ ើយ 2[ ( )] 1f g x x x    
រគបាន  2[ ( 1)] ( 1) ( 1) 1 1 (2)f g  
តារ (1)  នងិ (2)  រគបាន 2( 1) ( 1) 1 1g g   ( 1)[ ( 1) 1] 0g g   
 ចូរនុះ    ។ ( 1) 0g
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III.  
ក. ស្ររស្រកូអររោរនចណុំចម្បស្ពវម្នដខសរក្លងទាំងពរី  
កូអររោរនទំាងពរីរនាុះគ ឺ (2, 2)  នងិ (5, 5)  ។ 
 

ខ. គណនាម្ផ្ៃម្កឡ 1S   រគឲ្យ 2
2 6S cm  

ម្ផ្ៃម្កឡចរនាល ុះដខសរក្លង y x  , អ័កសអាប់ស្ុីស្នងិ 
ចំណុចម្បស្ពវទំាងពរីជាម្ផ្ៃម្កឡចតរុក្លណ ា យដកង 
មានតម្រល  2(2 5) (5 2)

10.5
2

S cm  

រគបាន 2
1 2 10.5 6 5.5S S S cm  

 ចូរនុះ  2
1 5.5S cm   ។ 

 

IV. ចូរគណនាផ្លបូកខាងរម្ក្លរ 
រោយ 2 2cos (90 ) cos 1o x x   ,  2 2sin (90 ) sin 1o x x   រនាុះរគបាន 

2 2 2 2
1

2 2 2 2

2 2 2 2

1 1

cos 28 cos 40 cos 62 cos 50

cos (90 62 ) cos (90 50 ) cos 62 cos 50

cos (90 62 ) cos 62 cos (90 50 ) cos 50

1 1 2

o o o o

o o o o o o

o o o o o o

S

 

2 2 2 2
2

2 2 2 2

2 2 2 2

1 1

sin 32 sin 43 sin 58 sin 47

sin (90 58 ) sin (90 47 ) sin 58 sin 47

sin (90 58 ) sin 58 sin (90 47 ) sin 47

1 1 2

o o o o

o o o o o o

o o o o o o

S

 
 ចូរនុះ  1 2 2S S   ។ 
  

1S

2
2 6S cm
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V. គណនារង្ហវ ស់្ម្ជុង ' , 'A B A C  នងិតម្រលម្បដ លម្ន C  
+ចំរ ុះ 'A B   :  តារម្ទ្យសឹ្ាីពតីាគរ័ចំរ ុះ 
 ម្តរីក្លណដកង ABC   
រគបាន 2 2 2AC AB BC    
នាឲំ្យ   2 2 2 2 210 6 100 36 64AB AC BC  
រនាុះ   64 8AB cm  
 ម្តរីក្លណដកង 'AA B  ៖ 
រគបាន  2 2 2' 'AC A A A B   2 2 2 2 2' ' 8 4 64 16 48A B AC A A  

រនាុះ    ' 48A B 4 3cm   ។ 
 

+ចំរ ុះ 'A C  : 
តារម្ទ្យសឹ្ាីពតីាគរ័ចំរ ុះម្តរីក្លណដកង 'AA C  
រគបាន  2 2 2' 'AC A A A C   2 2 2 2 2' ' 10 4 100 16 84A C AC A A  
រនាុះ     ' 84A C 2 21cm   ។ 
 

+ចំរ ុះតម្រលម្បដ លម្នរំុ 'A CB  :   
តារម្ទ្យសឹ្ាីកូស្ុីនសុ្ម្នម្តរីក្លណដកង 'A CB  
រគបាន  2 2 2' ' 2 ' cos 'A B CA CB CA CB A CB  

រនាុះ 
2 2 2' '

cos '
2 '

CA CB A B
A CB

CA CB
 

      
2 2 2(2 21) 6 (4 3)

2 2 21 6
 

                  84 36 48
0.6547

24 21
 

 រូចាុះ  ' 49oA CB    ។ 
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VI. 2( ) 4 6f x x x  នងិ ( ) 2g x x   ម្ក្លបតណំ្ដង ( )fC  នងិ ( )gC  ររៀងគ្នា  
ក. ស្កិោទ្យតីាងំរវាងម្ក្លប ( )fC  នងិ ( )gC   
រគស្ិកោស្ញ្ញា ផ្លស្ង  
របើ  2( ) ( ) 0 5 4 0 1 , 4f x g x x x x x  
តារងស្ញ្ញា  

x       1          4         
( ) ( )f x g x  + - + 

តារតារងស្ញ្ញា រគបាន 
 ( , 1) (4, )x     រនាុះ ( ) ( ) 0f x g x   មាននយ័ថាដខសរក្លង ( )fC  រៅរលើ ( )gC   
 1 , 4x x   រនាុះ ( ) ( ) 0f x g x   មាននយ័ថាដខសរក្លង  ( )fC  នងិ ( )gC   ម្បស្ពវគ្នា    
 (1, 4)x  រនាុះ ( ) ( ) 0f x g x   មាននយ័ថាដខសរក្លង  ( )fC   រៅរម្ក្លរ  ( )gC   ។ 
+ រនាុះកូអររោរនចណុំចម្បស្ពវ A  នងិ B  កណំត់រោយ  
 យកចំណុច A  មានអាប់ស្ុីស្ 1x  នងិអររោរន 1 2 3y    
រគបាន  (1, 3)A   ។ 

 យកចំណុច B  មានអាប់ស្ុីស្ 4x  នងិអររោរន 4 2 6y    
រគបាន  (4, 6)B   ។ 

ខ. រកកូអររោរនកពូំលម្នម្ក្លប ( )fC   
2

2

( ) 4 6
1 , 4 , 6

( )

f x x x
a b c

f x ax bx c
 

កពូំល  
2

4
α 2

2 2(1)(α, β)

β (2) 2 4(2) 6 2

f

b

aV

f

(2, 2)fV    ។ 

  

2 2( ) ( ) 4 6 2 5 4f x g x x x x x x

O O
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+ ស្ង់ម្ក្លប ( )fC  នងិ ( )gC  កាងុតម្រុយដតរួយ 

តារងតម្រល 2( ) 4 6y f x x x  :  1 0 1 2 3 4 5

11 6 3 2 3 6 11

x

y
    

( ) 2y g x x   :   1 4

3 6

x

y
 

 
 

គ. ចូរគណនាម្ផ្ៃម្កឡ S  
ម្ផ្ៃម្កឡ gS    ុរពទ័្យធរោយចតរុក្លណ ា យដកង 14A B  

រគបាន  2(3 6) (4 1)
13.5

2
gS cm  

 ចូរនុះរគអាចរកម្ផ្ៃម្កឡ S  បានរោយ 13.5 9g fS S S 24.5cm   ។ 
 

29fS cm

S

ចប់វញិ្ញា សាទី១០ 
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ររៀបររៀងរោយគរនុសិ្សតិកម្រិតឧតតរ(បរញិ្ញា +១)គណិតវទិ្យា១ ជំនាន់២១ 

I.  
1. រោុះម្ាយវសិ្រីក្លរ  2( 3)( 3 2) 0x x x      ។ 

2. គណនាតម្រលម្នករនោរ    ។ 

II.  
1. អនគុរន ៍ ( )f x  មានអនគុរនម៍្ាស្ 1 1

( )
3

x
f x 

  ។ ចូរកណំត់អនគុរន ៍ ( )f x   ។ 

2. រកដ នកណំត់ម្នអនគុរន ៍ 1
( ) 5 4

3
f x x

x
  


   ។ 

III.  
1. របើ 4

sin
5

α    ដ ល  90 180o oα    ។  រកតម្រលម្ន  tanα  ។ 

2. រកកូអររោរនម្ន  M x , y  ដ លម្តូវនងឹរំុ 120oα  នងិក្ល ំ 1r   រៅរលើរងវង់ម្ត ី
រក្លណមាម្ត ។ 

IV. កាងុតម្រុយកូអររោនរគមានម្តរីក្លណ ABC  ដ ល 

 1 6A  ,  ,  6 1 8 120oB  ,    ,   a BC    ,   B    
  ចូបានបង្ហា ញកាងុរបូខាងាា  ំ។ 
ក. គណនារង្ហវ ស់្ម្ជុង  ,c AB b AC   ។ 
ខ. គណនាម្ផ្ៃម្កឡម្នម្តរីក្លណ ABC  ។ 
 

2 4

3

4 2tan 45 cot 60

2sin 90 4cos60 4cot 45

o o

o o o

 

 

វិញ្ញា សាទី១១ 
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O 

O O 

V. រគមានស្ិស្ស 20 នាក់  (ស្ិស្សម្បុស្  10  នាក់ នងិស្ិស្សស្ស្ី 10 នាក់) រោយស្ររស្រ 
រ ម្ ុះមាា ក់រួយប័ណាោក់កាងុ ិបរនា តរួយ ។ រគាប់យកដតរួយ ងចំននួ 3 ប័ណា ពកីាងុ
 ិបរនា តរនាុះរ ើរបទី្យទួ្យលអាហារបូករណ៍ ។ រកចំននួករណីម្នម្ពតឹតកិ្លរណ៍  :  
ក. ររ ើស្បានស្ិស្សម្បុស្  2 នាក់ នងិ ស្ិស្សស្ស្ី 1 នាក់ ។ 
ខ. ររ ើស្បានស្ិស្សស្ស្ីទំាង  3 នាក់  ។ 
គ. ររ ើស្បានោ៉ា ងរហាចណ្ដស់្ស្ិស្សស្ស្ីមាា ក់ោ៉ា ងតចិ ។ 
VI. រគមានចំណុច (1 , 1) , (3 , 3)A B នងិ (5 , 3)C   កាងុតម្រុយអរតណូររ ។ 
ក. រៅចំណុច A , B នងិ C  ។ 
ខ. គណនាកូអររោរនម្នវុចិទ្យ័រ  , AB AC  , BC   នងិម្បដវងរបស់្វានរួីយៗ  ។ 
គ. គណនាផ្លគុណាក ដល AB AC  ។ រចួបង្ហា ញថា ABC ជាម្តរីក្លណដកងស្របាត។  

VII. អនគុរន ៍ f ដ លកណំត់រោយ 2 6
( )

3

x
y f x

x


 


  មានម្ក្លបតណំ្ដង  ( )C  ។ 

ក. រកដ នកណំត់ម្ន  f  ខាងរលើ  ។ 
ខ. កណំត់អាស្ុីរតូតឈររ  អាស្ុីរតូតរ ក  នងិផ្ចតិឆលុុះម្ន f  
គ. ស្ង់ម្ក្លប ( )C  ម្ន f  កាងុតម្រុយកូអររោរន  ។ 

ចម្លើយ 
I. 1. រោុះម្ាយវសិ្រីក្លរ 2( 3)( 3 2) 0x x x        
របើ  3 0x    3x   
របើ  2 3 2 0x x       1 , 2x x     
តារងស្ញ្ញា  

x     2        1          3       
3x      

2 3 2x x       
2( 3)( 3 2) 0x x x         

 

 ចូរនុះសំ្ណំុចររល ើយ ( 2, 1) (3, )x        ។ 

O O 
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2. គណនាតម្រលម្ន  
2 4

3

4 2tan 45 cot 60

2sin 90 4cos60 4cot 45

o o

o o o

 

 
 

រគបាន 
2 4

3

4 2tan 45 cot 60

2sin 90 4cos60 4cot 45

o o

o o o

 

    

4

2

3

3
4 2(1)

3

1
2(1) 4 4 1

2

=

 
  

 

 
  

   

   

1
4 2

9
2 2 4

 
 

 

19

36
   ។ 

II. 1. កណំត់អនគុរន ៍ ( )f x    

រោយ 1 1
( )

3

x
f x 

  ជំនសួ្ 1( )y f x   រគបាន 1

3

x
y


   (*) 

រោយបាូរ y  រៅជា x  នងិ x  រៅជា y  កាងុ (*)  រគបាន  1

3

y
x


  

ទាញរក y  រគបាន 3 1y x    ឬ ( ) 3 1f x x   
 ចូរនុះអនគុរន ៍ ( ) 3 1f x x     ។ 

2.  រកដ នកណំត់ម្នអនគុរន ៍ 1
( ) 5 4

3
f x x

x
  


   

អនគុរន ៍ f មាននយ័ក្លលណ្ដ 5 4 0

3 0

x

x

 


 
   

4

5

3

x

x





 

  

 ចូរនុះដ នកណំត់   
4

, 3 3,
5

fD
 

  
 

  ។ 

III. 1.  រកតម្រលម្ន  tanα  

រគបាន sinα
tanα

cosα
  (*)    រោយ  4

sin
5

α   

+ រក  cosα  

តារ   2 2cos α sin α 1     
2

2 2 4 9
cos α 1 sin α 1

5 25

 
     

 
   



89 
 

 នាឲំ្យ  9 3
cosα

25 5
     

រោយ 90 180o oα   រនាុះ cosα 0    រូចាុះ  3
cosα

5
   

(*)   ក្លល យជា 
4

5tanα
3

5

4

3
   ។ 

2. រកកូអររោរនម្នចណុំច  M x , y   

ចំរ ុះ  120oα   នងិ 1r    រគបាន 
1

cosα 1 cos120
2

3
sinα 1 sin120

2

o

o

x r

y r

 

 ចូរនុះ  1 3
( , ) ( , )

2 2
M x y M   ។ 

IV. ក. គណនារង្ហវ ស់្ម្ជុង c AB  នងិ b AC  
+ ចំរ ុះ c AB  
រោយ A(1, 6) , (6, 1)B  

រគបាន  2 2( ) ( )B A B Ac AB x x y y  
2 2(6 1) (1 6) 5 2  ។ 

+ ចំរ ុះ b AC  
រោយ 8 120oa BC    ,   B     តារម្ទ្យសឹ្ាីបទ្យកូស្ុីនសុ្ 
រគបាន  2 2 2 2 cosBb a c a c  

    

2 28 (5 2) 2 8 5 2 cos120

1
64 50 80 2 ( )

2

170.6585

o

 

 នាឲំ្យ  170.5685b 13.06    
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ខ. គណនាម្ផ្ៃម្កឡម្នម្តរីក្លណ ABC   

1
sin

2
ABCS ac B

1
8 5 2 sin120

2

o 3
20 2 10 6

2    
 ចូរនុះ  10 6ABCS ឯកតាម្ផ្ៃ  ។ 

V. រកចំននួករណីម្នម្ពតឹតកិ្លរណ៍  :  
ក. ររ ើស្បានស្សិ្សម្បុស្  2 នាក់ នងិ ស្សិ្សស្ស្ី 1 នាក់   
ស្ិស្សម្បុស្ 2 នាក់ម្តូវរម្ជើស្រចញពសី្ិស្សម្បុស្ 10  នាក់ជាបនសំម្ន  

10!
10, 2 45

(10 2)!2!
C  

ស្ិស្សស្ស្ីមាា ក់ម្តូវរម្ជើស្រចញពសី្ិស្សស្ស្ី 10 នាក់ជាបនសំម្ន 
10!

10, 1 10
(10 1)!1!

C  ករណី  

តាររគ្នលក្លរណ៍ផ្លគុណរគបានចំននួករណីស្របុរស្មើនងឹ 45 10 450   ។ 
ខ. ររ ើស្បានស្សិ្សស្ស្ទីាំង 3 នាក់ 
ស្ិស្សស្ស្ីទំាង  3នាក់ម្តូវរម្ជើស្រចញពសី្ិស្សស្ស្ី 10 នាក់ជាបនសំម្ន  

10!
10, 3 120

(10 3)!3!
C   

គ. ររ ើស្បានោ៉ា ងរហាចណ្ដស់្ស្សិ្សស្ស្ ី1 នាក់ោ៉ា ងតចិ   
+ វធិទី្យ១ី :  អាចមានស្ស្ី 1 ឬ 2 ឬ ទំាង 3 នាក់ 
 ករណីមានស្ស្ី 1 នាក់ រនាុះ 2 នាក់រទ្យៀតជាម្បុស្មានចំននួ 450  ករណី (ចររល ើយ ក.) ។ 
 ករណីមានស្ស្ី 2 នាក់ រនាុះ 1 នាក់រទ្យៀតជាម្បុស្មានចំននួ 10, 2 10, 1C C  

   
10! 10!

450
10 2 !2! 10 1 !1!

 ករណី ។ 

 ករណីមានស្ស្ីទំាង 3 នាក់ មានចំននួ 120  ករណី(ចររល ើយ ខ.)  ។ 
  ស្របុទំាងអស់្គ ឺ 450 450 120 1020  ករណី ។ 
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+  វធិទី្យ២ី : ជាចំននួករណីដ លរិនគតិពកីរណីររ ើស្បានម្បុស្ទំាង 3 នាក់  ។ 
ករណីដ លអាចររ ើស្បានរនសុ្ស 3 នាក់(រិនគតិរេទ្យ) គជឺាបនសំម្ន  

20!
C 20, 3 1140

20 3 !3!
 

ករណីដ លររ ើស្បានម្បុស្ទំាង 3 នាក់រស្មើនងឹ 10!
10, 3 120

(10 3)!3!
C  

រនាុះចំននួករណីដ លររ ើស្បានោ៉ា ងរហាចណ្ដស់្ស្ិស្សស្ស្ី 1 នាក់ោ៉ា ងតចិរស្មើនងឹ 
 1140 120 1020   ។ 

VI. ក. រៅចណុំច A , B នងិ C   

 
ខ. គណនាកូអររោរនម្នវុចិទ្យរ័   ,  AB AC  , BC   នងិម្បដវងរបស់្វានរួីយៗ 
- ចំរ ុះ AB  
រគបាន   
រនាុះ     2 22 4 20 2 5AB  
- ចំរ ុះ AC   
រគបាន   
រនាុះ     224 2 20 2 5AC  
- ចំរ ុះ BC  
រគបាន   
រនាុះ      

( , ) (3 1, 3 ( 1)) (2, 4)B A B AAB x x y y

( , ) (5 1, 3 ( 1)) (4, 2)C A C AAC x x y y

( , ) (5 3, 3 3) (2, 6)C B C BBC x x y y

222 6 40 2 10BC



92 
 

គ. គណនាផ្លគុណាក ដល AB AC    
រោយ (2, 4)AB  នងិ (4, 2)AC  រនាុះ  (2)(4) (4)( 2) 0AB AC       ។ 
+ បង្ហា ញថា  ABC  ជាម្តរីក្លណដកងស្របាត 

រោយ 0AB AC   រនាុះ ABC ដកងម្តង់ A   (1) 
រ ើយ CAB AC B   រនាុះ ABC ស្របាតកពូំល A   (2) 

តារ (1) នងិ (2)  រគបាន ABC  ជាម្តរីក្លណដកងស្របាតកពូំ A  ។ 
 

VII. រគមាន  

ក. រកដ នកណំត់ម្ន  f  ខាងរលើ   
អនគុរន ៍ f  មាននយ័ក្លលណ្ដ 3 0x  រនាុះ 3x  
ដ នកណំត់  D 3f    ។ 
ខ. កណំត់ស្រកី្លរអាស្ុរីតតូឈររ  ស្រីក្លរអាស្ុរីតតូរ ក 
នងិផ្ចតិឆលុុះម្ន f  

រោយ 2 6 12
( ) 2

3 3

x
f x

x x


  

 
   

បនាៃ ត់ 3 0 3x x  ជាអាស្ុីរតូតឈររ 
បនាៃ ត់ 2y  ជាអាស្ុីរតូតរ ក 
ចំណុច 3, 2I  ជាផ្ចតិឆលុុះម្ន f  ។ 
គ. ស្ង់ម្ក្លប ( )C  ម្ន f  កាងុតម្រុយកូអររោរន  
 ចំណុចក្លត់អ័កស   

របើ  0x    :  0 6
2

0 3
y  

របើ  0y    :  2 6 0x     3x  

2 6
( )

3

x
y f x

x
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 តារងតម្រល    
6 5 4 3 2 1 0 1 2 3 4 6

2 2 2
6 8 14 || 10 4 2 1 0

5 7 3

x

y
 

 ស្ង់ម្ក្លប 

ចប់វញិ្ញា សាទី១១ 
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ររៀបររៀងរោយគរនុសិ្សតិកម្រិតឧតតរ(បរញិ្ញា +១)គណិតវទិ្យា១ ជំនាន់២១

 

I. 1. រកតម្រលម្នករនោរ 2+ 2 2 2 ...A        ។ 
2. កណំត់តម្រល a  នងិ b  រ ើរបឲី្យរគអាចស្ររស្រ 2 26 15 ( )x x x a b   ។   
រចួទាញរកតម្រលអបបបរមារបស់្ករនោរ 2 6 15x x   ។ 

II.  
1. ស្ម្រួលករនោរ       cos 180 sin 180 cos 90o o oB α α α        ។ 

2. រគឲ្យ 1
2x

x
  ។  ចូរគណនាតម្រលម្ន 1

x
x
  ។ 

III. រគឲ្យពរីចំននួកុផំ្លចិ  1 3

2 2
x i   នងិ 1 3

2 2
y i   ។ 

ក. បង្ហា ញថា ,x y xy  នងិ 2 2x y  ស្ុទ្យធដតជាចំននួពតិ 
ខ. កណំត់ចំននួពតិ m  រ ើរបឲី្យ 2 0x mx y   ។ 

IV. រគមានរងវង់ C  : 2 2 2 6 6 0x y x y       ។ 
ក. កណំត់ផ្ចតិ  នងិក្លមំ្នរងវង់C  ។ 
ខ. រកចមាា យជតិបំផុ្តពចំីណុច  5, 0A  រៅរងវង់ C  ។ 

V. រេញៀវជាត ិ 9  នាក់នងិរេញៀវបររទ្យស្ 3  នាក់ម្តូវបានឈររតម្រង់ជាជួរដតរួយ  រ ើរប ី
ទ្យញិសំ្បុម្តចូលទ្យស្សនាម្បាងគម្បាាទ្យអងគរវតត ។ រកចំននួររបៀបម្នក្លរឈររកាុងករណីដ ល 
ក. រគរិនគតិលកខខណឌ អវ ីទំាងអស់្ ។ 
ខ. រេញៀវបររទ្យស្ម្តូវឈររជាប់ៗគ្នា  ។ 
គ. រេញៀវបររទ្យស្រៅចុងទំាងស្ងខាងជួរ ។ 

វិញ្ញា សាទី១២ 
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VI. រគមានចំណុច ( 2,  5) , (1, 2)A B   នងិ (3, 3)C  រៅកាងុតម្រុយកូអររោរន ។  
ក. បង្ហា ញថា ABC  ជាម្តរីក្លណដកងស្របាត  ។ 
ខ. រកសំ្ណំុចំណុច G  ដ ល GB  ដកងនងឹ GC     ។ 
គ. រោយយកចំណុច G  រៅរលើអងកត់ AB  ចូរគណនាម្បដវង GC  ។  រចួទាញរកម្ផ្ៃ 
ម្កឡម្នម្តរីក្លណ ABC   ។ 

VII. រគឲ្យអនគុរន ៍ g  រួយកណំត់រោយ   ។ 

ក. ស្ររស្រ g ជារង ( )
2

a
g x b

x
  ។ រតើរគម្តូវរកំលិម្ក្លបម្នអនគុរន ៍

4
( )f x

x
  ចូររាចរ ើរបឲី្យម្ក្លបវាម្តតួរលើម្ក្លបម្ន g  ? 

 ខ. រកកូអររោរនចំណុចម្បស្ពវរវាងម្ក្លបទំាងពរី f នងិ g  រចួស្ង់ម្ក្លបម្ន f នងិ g   

 គ. រម្បើម្ក្លបចូររកចររល ើយម្នវសិ្រីក្លរ  4 4
1

2x x
 


   ។ 

 
ចម្លើយ 

I. 1. គណនា 2+ 2 2 2 ...A       

រគបាន  2 2 2+ 2 2 ...A         (រលើកអងគទំាងពរីជាក្លររ) 

    2 2A A   
    2 2 0A A    ( 1)( 2) 0A A  
   1 0 1A A  
   2 0 2A A  (រិនយករម្ ុះ 0A ) 
 ចូរនុះ  1A   ។ 
  

6
( )

2

x
y g x

x
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2. កណំត់តម្រល a  នងិ b   
 វធិទី្យ១ី 
រោយ      2 2 26 15 2x x x ax a b  

ផ្ៃរឹររគុណម្តូវគ្នា រគបាន 
2

2 6 (1)

15 (2)

a

a b
 

តារ  (1)  រគបាន  6
3

2
a   

តារ  (2)  ជំនសួ្  3a   រគបាន  23 15b   រនាុះ  6b  
 រូចាុះ  3 , 6a b   ។ 
 វធិទី្យ២ី   
រោយ 2 26 15 6 9 6x x x x 2( 3) 6x     (1) 
នងិ     2 26 15 ( )x x x a b   (2) 
តារ (1) នងិ (2) រគបាន  3 , 6a b   ។ 
 
+ រចួទាញរករម្រលអបបបរមារបស់្ករនោរ 2 6 15x x  
តារទ្យម្រង់ 2 26 15 ( 3) 6x x x  
រោយ 1 0a   
រនាុះតម្រលអបបបរមាម្ន 2 6 15x x  គរឺស្មើនងឹ 6   ។ 
 

II. 1. ស្ម្រួលករនោរ   
រគបាន  cos(180 α) sin(180 α) coscos(90 α)o o oB

 cosα sinα sinα

cosα
 

 ចូរនុះ  cosB α     ។ 

2 26 15 ( )x x x a b
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2. គណនាតម្រលម្ន 1
x

x
 

 វធិទី្យ១ី  រគមាន 

1
2x

x   
 

2
21

2x
x

                         

2 2x x
1

x

2

2
2

1
4

1
6

x

x
x

 

2
2 1

2 6 2x
x

 

2
2 1 1

2 8x x
x x

 

  នាឲំ្យ 1
8x

x
2   ។ 

 
 វធិទី្យ២ី 

រោុះម្ាយស្រីក្លរ 1
2x

x
     2 1 2x x    2 2 1 0x x  

មាន   
2

2
' (1)( 1) 2 2

2
   

ឫស្   
2

2
1 22

1 1 2
x  

 ចំរ ុះ  1 2x    

រគបាន 1 1
1 2 1 2 2 1 2 2

1 2
x

x  
 

2
1

8x
x
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 ចំរ ុះ  1 2x     

រគបាន  1 1
1 2 1 2 (1 2) 2 2

1 2
x

x
 

 ចូរនុះ  1
2 2x =

x
   ។ 

 

III. ពរីចំននួកុផំ្លចិ  1 3

2 2
x i  នងិ 1 3

2 2
y i    

ក. បង្ហា ញថា ,x y xy  នងិ 2 2x y  ស្ទុ្យធដតជាចំននួពតិ  
1 3 1 3

1
2 2 2 2

x y i i  ជាចំននួពតិ  ។ 
22

1 3 1 3 1 3

2 2 2 2 2 2
xy i i i

1 3
1

4 4
 ជាចំននួពតិ  ។ 

22 2 2( ) 2 1 2(1) 1 2 1x y x y xy   ជាចំននួពតិ  ។ 

ខ. កណំត់ចំននួពតិ m  រ ើរបឲី្យ 2 0x mx y    
2

1 3 1 3 1 3
0

2 2 2 2 2 2
i m i i  

2

2

1 1 3 3 1 3 1 3
2

4 2 2 2 2 2 2 2

1 3 1 3 1 3
, ( 1)

2 2 2 2 2 2

1 3
0

2 2

0

i i m i i

i m i i i

m i

m

 

 ចូរនុះ  0m    ។ 
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IV. រគមានរងវង់ C  : 2 2 2 6 6 0x y x y        
ក. កណំត់ផ្ចតិ  នងិក្លមំ្នរងវង់ C   

  
2 2 2 6 6 0x y x y      

  

2 2

2 2 2

2 1 6 9 1 9 6

( 1) ( 3) 2

x x y y

x y

       

   
 

រគបាន  ផ្ចតិ (1, 3)I  នងិក្ល ំ 2r    ។ 
ខ. រកចមាា យជតិបំផុ្តពចីណុំច  5, 0A  រៅរងវង់ C  

 
មាន 2 2(1 5) (3 0) 25 5AI=   

តាង  d  ជាចមាា យដ លចង់បាន 
រគបាន  5 2d AI r 3ឯកតាម្បដវង  ។ 

V. រកចំននួររបៀបម្នក្លរឈររ កាងុករណីដ ល 
ក. រគរិនគតិលកខខណឌ អវទីាំងអស់្ 
ជាចមាល ស់្ម្ន ! 12! 479001600n  ររបៀប  ។ 
ខ. រេញៀវបររទ្យស្ម្តវូឈររជាប់ៗគ្នា  
មានយ័ថារេញៀវបររទ្យស្ទំាង 3 នាក់ក្លល យជា 1 កដនលងរ ើយម្តវូរធវ ើចមាល ស់្ជារួយរេញៀវ 
ជាត ិ9 នាក់គរឺស្មើនងឹ 10! ររបៀប 
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រ ើយរា៉ា ងរទ្យៀត ចមាល ស់្ម្នរេញៀវបររទ្យស្ទំាង 3 នាក់រស្មើនងឹ 3! ររបៀប ។ 
 រូចាុះតាររគ្នលក្លរណ៍ផ្លគុណរគបានចំននួររបៀបស្របុគរឺស្មើនងឹ  

(10!) (3!) 10 9 8 7 6 5 4 3 2 1 3 2 1 21772800 ររបៀប  ។ 
គ. រេញៀវបររទ្យស្រៅចុងទាំងស្ងខាងជួរ 
 រេញៀវបររទ្យស្មាា ក់ម្តូវរៅខាងរុខមាន 3 ររបៀប 
 រេញៀវបររទ្យស្មាា ក់រទ្យៀតម្តូវរៅខាងរម្ក្លយមាន 2 ររបៀប 
 រៅចរនាល ុះរនាុះជាចមាល ស់្ម្នរេញៀវដ លរៅស្ល់មាន 10! 
តាររគ្នលក្លរណ៍ផ្លគុណចំននួររបៀបស្របុគរឺស្មើនងឹ  3 2 10! 21772800 ររបៀប   

VI. រគមានចណុំច ( 2,  5) , (1,  2)A B   នងិ (3, 3)C   
ក. បង្ហា ញថា ABC  ជាម្តរីក្លណដកងស្របាត   
រោយ  ( , )B A B AAB x x y y (1 2 , 2 5) (3, 7)   
រនាុះ   2 23 ( 7) 58AB  
នងិ      ( , )C A C AAC x x y y (3 2, 3 5) (5, 2)    

រនាុះ    2 25 ( 2) 29AC    
រ ើយ  ( , )C B C BBC x x y y (3 1, 3 2) (2, 5)    

រនាុះ    2 22 5 29BC    
រ ើញថា  AC BC AB     
រនាុះ   ABC  ជាម្តរីក្លណស្របាតកពូំល C  (1) 
រ ើយ  (5)(2) ( 2)(5) 0AC BC    
រនាុះ    ជាម្តរីក្លណដកងកពូំល  (2) 
តារ  (1)  នងិ  (2)  
 រូចាុះ   ជាម្តរីក្លណដកងស្របាតកពូំល   ។ 

ABC C

ABC C
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ខ. រកសំ្ណំុចណុំច G  ដ ល GB  ដកងនងឹ GC   
យក ( , )G x y   រគបាន (1 , 2 )GB x y  , (3 , 3 )GC x y  
វុចិទ្យ័រ GB GC   លុុះម្តាដត  0GB GC   
រគបាន  (1 )(3 ) ( 2 )(3 ) 0x x y y  

2 2

2 2

3 3 6 2 3 0

4 3 0

x x x y y y

x x y y
 

2 2
2 2

2
2

22
2

1 1
4 4 3 4

2 2

1 29
( 2)

2 4

1 29
( 2)

2 2

x x y y

x y

x y

 

 រូចាុះសំ្ណំុចំណុច G  គជឺារងវង់ដ លមានផ្ចតិ 1
2,

2
I

  
នងិក្ល ំ 29

2
r   ។ 

គ. យកចណុំច G  រៅរលើអងកត់ AB  ចូររកកូអររោរន 
របស់្វា  រចួគណនាម្បដវង GC   

 
 ររបៀបទ្យ១ី 
រោយ ABC  ជាម្តរីក្លណដកងស្របាតកពូំល C  រ ើយវុចិទ្យ័រ  GB GC  នងិ G   
រៅរលើអងកត់ AB  មាននយ័ថាG  ជាចំណុចកណ្ដា លម្នអងកត់ AB  រនាុះកូអររោរនវា 

2 1 5 2
, ,

2 2 2 2
A B A Bx x y y

G G
1 3

,
2 2

G   ។  
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 ររបៀបទ្យ២ី 

ស្រីក្លរម្នបនាៃ ត់ AB  កណំត់រោយ  ( )B A
A A

B A

y y
y y x x

x x
 

   

2 5
5 ( 2)

1 2

7
5 ( 2)

3

7 14
5

3 3

7 1

3 3

y x

y x

y x

y x

 

សំ្ណំុចំណុច G  :  
2

2 1 29
( 2)

2 4
x y  

រោយចំណុច G  រៅរលើអងកត់ AB  មាននយ័ថា G  គជឺាចំណុចម្បស្ពវរវាងរងវង់ នងិ 
បនាៃ ត់ AB  ដ លកណំត់រោយឫស្ម្នម្បពន័ធស្រីក្លរ ៖ 

2
2 1 29

( 2) (1)
2 4

7 1
(2)

3 3

x y

y x

 

យក (2) ជំនសួ្កាងុ (1) រគបាន  
2

2

2
2

2 2

7 1 1 29
( 2)

3 3 2 4

7 1 29
4 4

3 6 4

49 7 1 29
4 4

9 9 36 4

x x

x x x

x x x x

 

  
258 29 116

0
9 36 36

x x  

  

2

2

232 116 116 0

2 1 0

x x

x x
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មាន  2( 1) 4(2)( 1) 9 3   

ឫស្  1( 1) 3 1 3

1/ 22(2) 4
x  

 ចំរ ុះ 1x   :  7 1
2

3 3
y   ជាកូអររោរនម្នចំណុច B  ។ 

 ចំរ ុះ 1

2
x   :  7 1 1 9 3

3 2 3 6 2
y   ជាកូអររោរនម្នចំណុច G  ។ 

 ចូរនុះ  1 3
,

2 2
G   ។ 

+  គណនាម្បដវង GC   
 ររបៀបទ្យ១ី  :   

2 2( ) ( )C G C GGC x x y y  
2 2

1 3 49 9 58
3 3

2 2 4 4 2  
 ររបៀបទ្យ២ី 
រោយ ABC  ជាម្តរីក្លណដកងរ ើយG កណ្ដា ល   

រនាុះរគបាន 
2

AB
GC

58

2
   ។ 

 ររបៀបទ្យ៣ី 

រោយG  កណ្ដា ល AB  រនាុះរគបាន 58

2 2

AB
GB   

ម្ទ្យសឹ្ាីបទ្យពតីាគរ័ចំរ ុះម្តរីក្លណដកង BGC   
រគបាន 2 2 2BC GB GC    

  

2
22 2 2 58

29
2

GC BC GB
58 58

29
4 4

 

   
58 58

4 2
GC

 
 

 ចូរនុះ    58

2
GC  ឯកតាម្បដវង    ។ 

AB
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+ រចួទាញរកម្ផ្ៃម្កឡម្នម្តរីក្លណ ABC  
1

2
ABCS AB GC

1 58
58

2 2

29

2
  

 ចូរនុះ  29

2
ABCS ឯកតាម្ផ្ៃ    ។ 

VII. អនគុរន ៍ g  រួយកណំត់រោយ 6
( )

2

x
y g x

x


 


   

ក. ស្ររស្រ g ជារង ( )
2

a
g x b

x
   

 វធិទី្យ១ី ៖  រោយ  6

2 2

x a
b

x x


 

 
  

                           6 ( 2)

2 2

x a b x

x x

  


 
   

                           6 ( 2) 2x a b x a b bx           

រគទាញ 2 6 (1)

1 (2)

a b

b

 


 
 

ចំរ ុះ   1b      រនាុះ   (1)  :  2( 1) 6a  4a  

 ចូរនុះ  4
( ) 1

2
g x

x
   ។ 

 វធិទី្យ២ី  :    

រគបាន 6 4 ( 2) 4
( ) 1

2 2 2

x x
g x

x x x

  
   

  
 

 ចូរនុះ  4
( ) 1

2
g x

x
   ។ 

+ រគម្តូវរកំលិម្ក្លបម្នអនគុរន ៍ 4
( )f x

x
 រៅាា សំ្ស្បអ័កស 

 អាប់ស្ុីស្ 2 ឯកតា នងិចុុះរម្ក្លរស្ស្បអ័កសអររោរន 1 ឯកតារ ើរបឲី្យម្ក្លបម្ន f  ម្តួត
រលើម្ក្លបម្ន g  ។ 
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ខ. រកកូអររោរនចណុំចម្បស្ពវរវាងម្ក្លបទាំង 

ស្រីក្លរអាប់ស្ុីស្ 6 4

2

x

x x
    

  (6 ) 4( 2)x x x    

  2 2 8 0x x  
រគបាន  1 22 , 4x x   

ចំរ ុះ  1 2x   :  1

4
2

2
y     

ចំរ ុះ  2 4x     :  2

4
1

4
y   ។ 

 ចូរនុះចំណុចម្បស្ពវទំាងពរីគ ឺ ( 2, 2)  នងិ  (4, 1)    ។ 
+ រចួស្ង់ម្ក្លបម្ន f  នងិ g  

តារងតម្រលម្ន 4
( )f x

x
    

4 3 2 1 1 2 3

4 4
1 2 4 4 2

3 3

x

y
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គ. រកចររល ើយម្នវសិ្រីក្លរ  4 4
1

2x x
 


  តារម្ក្លប 

រគអាចស្ររស្រ 4 4
1

2x x
 


   ( ) ( )g x f x   មាននយ័ថាចររល ើយម្នវសិ្រីក្លរ 

ខាងរលើគជឺាតបំន់ម្នសំ្ណំុតម្រល x  ដ លដខសរក្លងម្ន g  ស្ថិតរៅដផ្ាកខាងរម្ក្លរដខស 
រក្លងម្ន f  ឬម្បស្ពវគ្នា   ។ 
តារម្ក្លបខាងរលើរគបាន  , 2 (4, )x       ។ 

ចប់វញិ្ញា សាទី១២ 
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ររៀបររៀងរោយគរនុសិ្សតិកម្រិតឧតតរ(បរញិ្ញា +១)គណិតវទិ្យា១ ជំនាន់២១

I.  
1. គណនាករនោរ  5 24 5 24A        ។ 
2. កណំត់តម្រល a  រ ើរបឲី្យ 3 2( ) 2 5f x x x a   ដចកោច់នងឹ 2x   ។ 

II. 1. រគមានអនគុរន ៍
20162 3

( )
x

f x
x


    ។  ចូរបង្ហា ញថា ( ) ( ) 0f x f x   ។ 

2. រកដ នកណំត់ម្នអនគុរន ៍   ។ 

III.  
1. របើ tan 2α   ចូររកតម្រលម្ន  sin cos

sin cos

α α

α α




  ។ 

2. រកកូអររោរនម្ន  M x , y  ដ លម្តូវនងឹរំុ 30oα  នងិក្ល ំ 2r   រៅរលើរងវង់ម្ត ី
រក្លណមាម្ត  ។ 

IV. រគមានរងវង់ C  : 2 2 4 8 5 0x y x y       ។ 
ក. កណំត់ផ្ចតិ  នងិក្លមំ្នរងវង់C  ។ 
ខ. រកស្រីក្លរបនាៃ ត់ប៉ាុះ C ម្តង់ចំណុច  2,  1A   ។ 

V. ឌណី្ដម្តូវទ្យរនៃញរបូរនាគណិតវទិ្យាចំននួ 8 ខសុ្ៗគ្នា រ ើរបរីម្តៀរម្បឡងរៅម្ថ្ាដស្ែក ។ 
 កាងុរនាុះឌណី្ដចងាំរបូរនាដត 5 ប៉ាុរណ្ដា ុះ ។ ម្គូនងឹឲ្យឌណី្ដាប់យកសំ្ណួររលើរបូរនារាង 
3 ពកីាងុម្បអប់សំ្ណួររ ើរបីរឆល ើយ ។ រតើមានប៉ាុនាម នករណីដ លឌណី្ដអាចាប់បាន : 
ក. របូរនា 2 គត់ដ លខលួនចងាំ ។ 
ខ. របូរនាទំាង 3 ដ លខលួនចងាំ ។ 
គ. របូរនាដ លខលួនរិនចងារំាុះ ។ 

2

3
( ) 4 3 2

3 2

x
f x x

x x
  

 

វិញ្ញា សាទី១៣ 
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VI. 1. រកចំននួពតិ k នងិ t  ដ លរផ្ៃៀងផ្ទៃ ត់ c ka tb   របើ ( 2,  3) , (1,  4)a b     

នងិ (8,  17)c    រចួទាញរកវុចិទ្យ័រ  c  ឲ្យជាប់នងឹវុចិទ្យ័រ  a   នងិ  b   ។ 
2. រគឲ្យវុចិទ្យ័រ (2, 1)a    នងិ  ( 1, 2)b     ។  រកតម្រលចំននួពតិ x  ដ លថាវុចិទ្យ័រ 

4xa b  ដកងនងឹ 3xa b   ។ 

VII. អនគុរន ៍ g  រួយកណំត់រោយ  1
( )

1


 



x
y g x

x  
មានម្ក្លបតណំ្ដង  C  ។ 

1. រកដ នកណំត់ម្ន g ។ រចួរកស្រីក្លរអាស្ុរីតឈររនងិរ ករបស់្ម្ក្លប C ។ 

2. កណំត់ផ្ច ិតឆលុុះ I  រួចស្ង់ម្ក្លប C  ។ រួចទាញរកចររល ើយម្នវសិ្រីក្លរ  1
0

1

x

x





 តារម្ក្លប  ។ 

ចម្លើយ 

I. 1. គណនាតម្រលករនោរ 5 24 5 24A     

រោយ  5 24 5 24    រនាុះ  0A  

រគបាន  2 ( 5 24 5 24)A  

  
5 24 2 (5 24)(5 24) 5 24

10 2 25 24

8

 

  8 2 2A     
 ចូរនុះ  2 2A   ជាចររល ើយរម្ ុះ  ។ 
2. កណំត់តម្រល a  រ ើរបឲី្យ 3 2( ) 2 5f x x x a   
ដចកោច់នងឹ 2x  
រគបាន ( 2) 0f    3 22( 2) 5( 2) 0a       

                               16 20 0a       
                                36a      
 ចូរនុះ  36a    ជាចររល ើយ  ។ 

0A
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II. 1. រគមាន 
20162 3

( )
x

f x
x


   បង្ហា ញថា ( ) ( ) 0f x f x      

រោយ  
2016 2016 20162( ) 3 2 3 2 3

( ) ( )
x x x

f x f x
x x x

 

 រូចាុះ  ( ) ( )f x f x     ( ) ( ) 0f x f x      ។ 

2. រកដ នកណំត់ម្នអនគុរន ៍
2

3
( ) 4 3 2

3 2

x
f x x

x x
  

 
  

អនគុរន ៍ f  មាននយ័ក្លលណ្ដ 
2

3 2 0

3 2 0

x

x x

 


  
   

រគបាន    

 ចូរនុះដ នកណំត់ 3
( , 1) 1,

2
fD

 
   

 
   ។ 

III. 1. របើ tan 2α   ចូររកតម្រលម្ន  sin cos

sin cos

α α

α α




 

រគបាន 
sin

cos 1
sin cos cos

sinsin cos
cos 1

cos

α
α

α α α
=

αα α
α

α

 
   

  
 

 

tan 1 2 1 1

tan 1 2 1 3

α
=

α

 
 

 
 

 ចូរនុះ  sin cos 1

sin cos 3

α α
=

α α




  ជាចររល ើយ  ។ 

2. រកចណុំច  M x , y  ម្តវូនងឹរំុ 30oα  នងិក្ល ំ 2r   រលើរងវង់ម្តរីក្លណមាម្ត  

រគបាន 3
cos 2 cos30 2 3

2

ox r α         

         1
sin 2 sin30 2 1

2

oy r α       

 ចូរនុះ  , ( 3, 1)M x  y M   ជាចររល ើយ ។ 
  

3

2

1 , 2

x

x x





  

3
( , 1) 1,

2
x
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IV. រងវង់ C : 2 2 4 8 5 0x y x y        
ក. កណំត់ផ្ចតិ I  នងិក្ល ំ r  ម្នរងវង់ C    
បដរលងស្រីក្លរខាងរលើជាទ្យម្រង់ស្តង់ោរគបាន 

2 2

2 2

2 2

2 2 2 2

2 2 2

4 8 5 0

4 8 5

( 4 4) ( 8 16) 5 4 16

( 2 2 2 ) ( 2 4 4 ) 25

( 2) ( 4) 5

x y x y

x x y y

x x y y

x x y y

x y

    

   

       

         

   

 

មានផ្ចតិ (2, 4)I  នងិក្ល ំ 5r    ។ 
 វធិរីា៉ា ងរទ្យៀត  

2 2

2 2

4 8 5 0
4 , 8 , 5

0

x y x y
A B C

x y Ax By C

    
     

    
 

រោយ   4
2

2 2

A
a


       , 8

4
2 2

B
b


      

ផ្ចតិរងវង់ ( , ) (2, 4)I a b I    

ក្លរំងវង់  2 2 2 22 4 5 5r a b C        
 ចូរនុះ  (2, 4) , 5I r    ជាចររល ើយ  ។ 
ខ. រកស្រីក្លរបនាៃ ត់ប៉ាុះរងវង់ C ម្តង់ចណុំច  2,  1A     

រោយ  2,  1
2 , 1

( , )
o o

o o

A
x y

x y


      ,    2,  4

2 , 4
( , )

I
a b

a b
    

ស្រីក្លរបនាៃ ត់ប៉ាុះរងវង់មានរង  ( )( ) ( )( ) 0o o o oa x x x b y y y        

   

(2 2)( 2) (4 1)( 1) 0

4( 2) 3( 1) 0

4 3 5 0

x y

x y

x y

     

   

  

 

 ចូរនុះ  4 3 5 0x y    ជាស្រីក្លរបនាៃ ត់ប៉ាុះម្តូវរក ។ 



111 
 

 វធិរីា៉ា ងរទ្យៀត ៖   
រោយ  2,  1A   ជាចំណុចប៉ាុះរនាុះ A C   
យក  2,  1 ( , ) 2 , 1A A A AA x y x y      

ររគុណម្បាប់ទ្យសិ្បនាៃ ត់ AI  គ ឺ 4 1 3

2 ( 2) 4
I A

I A

y y
m

x x

 
  

  
  

តាង T ជាបនាៃ ត់ដ លប៉ាុះរងវង់C ម្តង់ចំណុច A  រនាុះ T មានររគុណម្បាប់ទ្យសិ្ Tm  
រ ើយ T  ម្តូវដកងនងឹបនាៃ ត់ AI  ម្តង់ចំណុច A  ។ 

រគបាន 1 1 4
1

3 / 4 3
T Tm m m

m

 
         

ស្រីក្លរបនាៃ ត់ T ដ លប៉ាុះរងវង់ C  ម្តង់ចំណុច A  គ ឺ ( )A T Ay y m x x    

  

 
4

1 ( 2)
3

3( 1) 4( 2)

3 3 4 8

4 3 5 0

y x

y x

y x

x y

    

   

   

  

 

 ចូរនុះ  4 3 5 0x y     ជាស្រីក្លរបនាៃ ត់ប៉ាុះម្តូវរក ។ 
 

V. រកចំននួករណីដ លឌណី្ដររ ើស្បាន 
ក. របូរនា 2 គត់ដ លខលួនចងា ំ
របូរនា 2 គត់ចងាំម្តូវរម្ជើស្រចញពរីបូរនាចងា ំ5 ដ លជាបនសំម្ន  

5!
(5, 2) 10

(5 2)!2!
C  


 នងិរៅស្ល់រួយរទ្យៀតគរិឺនចងាមំ្តូវរម្ជើស្រចញពរីបូរនា 

រិនចងាំចំននួ 3 ដ លជាបនសមំ្ន 3!
(3, 1) 3

(3 1)!1!
C  


 ករណី ។ 

ចំននួករណីស្របុរស្មើនងឹ 10 3 30    ។ 
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ខ. របូរនាទាំង 3 ដ លខលួនចងា ំ
របូរនាទំាង 3 ដ លខលួនចងារំនាុះម្តូវរម្ជើស្រចញពរីបូរនា5 ដ លចងាជំាបនសមំ្ន   

  ។ 

 
គ. របូរនាដ លខលួនរិនចងារំាុះ 
មាននយ័ថារបូរនាទំាង 3 ដ លរម្ជើស្បានស្ុទ្យធដតរិនចងារំ ើយម្តូវរម្ជើស្រចញពសំី្ណួរ 

រិនចងា ំ3 ជាបនសមំ្ន  3!
(3, 3) 1

(3 3)!3!
C  


 ករណី ។ 

VI. 1. រកចំននួពតិ  , k t   

រគមាន ( 2,  3) , (1,  4)  ,  (8,  17)a b c       

រោយ  c ka tb    រគបាន  (8,  17) ( 2,  3) (1,  4) k t      

   

(8,  17) ( 2 ,  3 ) ( , 4 ) 

(8,  17) ( 2 ,  3 4 )

k k t t

k t k t

    

    
 

រគបាន 
2 8 (1) 4

3 4 17 (2)

k t

k t

   


  
    

8 4 32

3 4 17

5 15 3

k t

k t

k k

  
 

  

    

 

(1)  ចំរ ុះ 3k     :  2( 3) 8t       2t   
 ចូរនុះ  3 , 2k t     ។ 
 
+ រចួកណំត់ c  ឲ្យជាប់  , a b    

ចំរ ុះ 3 , 2k t    រគបាន  3 2c ka tb a b      

 ចូរនុះវុចិទ្យ័រ  3 2c a b      ។ 
  

5!
(5, 3) 10

(5 3)!3!
C  
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2. រកតម្រលចំននួពតិ x  
រគមាន (2, 1) , ( 1, 2)a b    រគបាន 4 4 (2, 1) ( 1, 2)ax b x  

  

(8 , 4 ) ( 1, 2)

(8 1, 4 2)

3 (2, 1) 3( 1, 2)

(2 , ) (3, 6)

(2 3, 6)

x x

x x

ax b x

x x

x x

 

រោយ 4xa b  នងិ 3xa b  ដកងគ្នា រនាុះផ្លគុណាក ដល  
រគបាន (8 1)(2 3) (4 2)( 6) 0x x x x       

  2 216 24 2 3 4 24 2 12 0x x x x x x         
  220 15 0x       (ដចកអងគទំាងពរីនងឹ 5 ) 

  24 3 0x    

  
3 3

4 2
x      

 ចូរនុះ  3

2
x      ។ 

 

VII. ក. រកដ នកណំត់ម្ន g  

អនគុរន ៍  មាននយ័ក្លលណ្ដ 1 0 1x x     

រគបានដ នកណំត់ ( , 1) (1, )gD   ។ 
+ រកអាស្ុរីតឈររ នងិអាស្ុរីតតូរ ករបស់្ម្ក្លប C  

រោយ 1 2
( ) 1

1 1

x
g x

x x


  

 
 រនាុះរគបានអាស្ុីរតតូឈររ 1 0 1x x       

រ ើយអាស្ុីរតតូរ ក 1y     ។ 
  

(4 ) ( 3 ) 0xa b xa b   

1
( )

1

x
g x

x
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២. កណំត់ផ្ចតិឆលុុះ I  :  ផ្ចតិឆលុុះគ ឺ (1, 1)I   ។  
+ ស្ង់ម្ក្លប C   

 ចំណុចក្លត់អ័កស  :  របើ  0x    រនាុះ  0 1
1

0 1
y


  


 

    របើ  0y    រនាុះ  1 0x    រគបាន  1x    

 តារងតម្រល    
3 2 1 0 2 3

1 1
0 1 3 2

2 3

x

y
 

 ស្ង់ម្ក្លប 

 
+ ទាញរកចររល ើយម្នវសិ្រីក្លរ  1

0
1

x

x





 តារម្ក្លប   

ចររល ើយម្ន 1
0

1

x

x





 គតឺបំន់ម្នសំ្ណំុតម្រល x  ដ លដខសរក្លងស្ថិតរៅដផ្ាកខាងរលើ រ ើយ

ម្បស្ពវនងឹបនាៃ ត់ 0y   (អ័កសអាប់ស្ុីស្) ។ តារម្ក្លបរគបាន 1x   ឬ  1x  ។ 
 ចូរនុះវសិ្រីក្លរមានសំ្ណំុចររល ើយ  1x   ឬ 1x    
  

1y

ចប់វញិ្ញា សាទី១៣ 
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ររៀបររៀងរោយគរនុសិ្សតិកម្រិតឧតតរ(បរញិ្ញា +១)គណិតវទិ្យា១ ជំនាន់២១

I. 1. ស្រីក្លរ 2 8 0x x  មានឫស្ពរី α  នងិ β  ។  ចូរគណនាតម្រលម្ន  
ក. α β        ខ. 2 2α β      គ. 4 4α β     
2. ព ុធា ( )P x ដចកនងឹ 1x  មានសំ្ណល់ 4 រ ើយ ( )P x ដចកនងឹ 3x មានសំ្ណល់ 
10  ។ រកសំ្ណល់រៅរពលដ ល ( )P x ដចកនងឹ ( 1)( 3)x x   ។ 

II. BK ជាករពស់្ម្នម្តរីក្លណ BTS (របូខាងាា )ំ ៖ 
ក. គណនារង្ហវ ស់្រំុ    
ខ. គណនា BK  នងិ BS រចួរកតម្រលម្នរំុ S  ។ 

III. 1. ក. ចូរបង្ហា ញថា 277 36 (2 9 )i i  ។ 
ខ. រោុះម្ាយស្រីក្លរ 2(2 ) (8 ) 5(3 ) 0i x i x i   រចួស្ររស្រឫស្ទំាងពរីជា
ទ្យម្រង់ពជីគណិត ។ 
2. កណំត់ចំននួពតិ a រ ើរបឲី្យស្រីក្លរ 2 (3 ) 0z i z ai      មានឫស្រួយជាចំននួពតិ 
រ ើយឫស្រួយរទ្យៀតជាចំននួនរិិតតរចួកណំត់ឫស្ទំាងពរីរនាុះ  ។ 

IV. តារងទ្យិនានយ័រនុះបង្ហា ញពរីយៈរពលដ លស្ិស្សអងគុយររៀនរោយខលួនឯងកាងុរួយ 
អាទ្យិតយ(រយៈរពលគតិជារមា៉ា ង) ។ 

រយៈរពល 0-4 4-8 8-12 12-16 16-20 20-24 
ចំនួនស្ិស្ស 1 2 18 35 11 3 

ក. ចូររករ៉ាូតនងិរធយរម្នរយៈរពលដ លស្ិស្សររៀនរោយខលួនឯង ។ 
ខ. ចូររកររ ាន ។ 

BTK

វិញ្ញា សាទី១៤ 

K T
S

B

120o

6.5cm2cm
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V. រគចង់ដបងដចករនសុ្ស 6 នាក់រៅបនៃប់ពរីរផ្សងគ្នា  A នងិ B  រ ើយបនៃប់នរួីយៗ 
ម្តូវដតមានរនសុ្សចូល ។  រតើមានប៉ាុនាម នររបៀប? កាងុករណីដ ល  
ក. បនៃប់ A មានគ្នា  4 នាក់គត់ ។ 
ខ. បនៃប់ទំាងពរីម្តូវដតមានរនសុ្ស ។ 

VI.  
1. រកកូអររោរនចំណុច A  របើរគ ងឹថា ( 1, 2)B   នងិវុចិទ្យ័រ ( 2,  5)AB    ។ 
2. រគមានពរីវុចិទ្យ័រ (2, 3)a    នងិ  ( 1, 2)b    ។ 

ក. គណនាផ្លគុណាក ដល a b    ។ 

ខ. គណនាម្បដវង a  នងិ b  ។ 

គ. រកតម្រលម្បដ លម្នរំុស្ស្ួច α ( , )a b   ។ 

VII. អនគុរនព៍រី g នងិ h  កណំត់រោយ 2( ) 1g x x   នងិ ( ) 1h x x  ម្ក្លបតណំ្ដង 
ររៀងគ្នា  1C  នងិ 2C  ។ 
ក. ចំណុច A នងិ B ជាម្បស្ពវរវាងម្ក្លប 1C  នងិ 2C  ។  គណនាម្បដវង AB  ។ 
ខ. ស្ិកោទ្យតីាងំរបស់្ម្ក្លប 1C  នងិ 2C  ។ 
គ. រកចមាា យពកីពូំល V ម្នម្ក្លប 1C  រៅម្ក្លប 2C  ។ 
 . ស្ង់ម្ក្លប 1C  នងិ 2C ។ រចួបង្ហា ញថាម្ផ្ៃម្កឡដ លខណ័ឌ រោយម្ក្លបទំាងពរីបង្ហា ញ 
រោយ 3S ឯកតាម្ផ្ៃ ។  
 

I. 1. ស្រីក្លរ 2 8 0x x  មានឫស្ α  នងិ β   

រគបាន 1
1

1
α β   ,  8

8
1

αβ    
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ក. α β  
មាន 2 2 2( ) ( ) 4 1 4 8 31α β α β αβ  
រនាុះ 31 31α β i    
 ចូរនុះ 31α β i   ។ 
ខ. 2 2α β     
រគបាន 2 2 2 2( ) 2 1 2 8 15α β α β αβ  
 ចូរនុះ 2 2 15α β   ។ 
គ. 4 4α β  
រគបាន 4 4 2 2 2 2( )( )α β α β α β  

                     
2 2( )( )( ) ( i 31)(1)( 15) i15 31α β α β α β  

 ចូរនុះ  4 4 i15 31α β    ។ 
 
2. រកសំ្ណល់រៅរពលដ ល ( )P x ដចកនងឹ ( 1)( 3)x x   
រពលដ លព ុធា ( )P x  ដចកនងឹ ( 1)( 3)x x  (ព ុធា រឺម្កទ្យ2ី) រនាុះសំ្ណល់វាម្តូវ
ដតជាព ុធា រឺម្កទ្យរួីយឬស្ូនយ   ដ លតាងរោយ  ( ) (*)R x ax b  
ព ុធា ( )P x ដចកនងឹ 1x  ស្ល់  4  រនាុះ (*) : (1) 4 4 (1)R a b  
ព ុធា ( )P x ដចកនងឹ 3x ស្ល់ 10 រនាុះ  (*) : (3) 10 3 10 (2)R a b  
រោុះម្ាយម្បពន័ធ (1)  នងិ (2)  រកតម្រល a  នងិ b  : 

យក  6
(2) (1) : 2 6 3

2
a a  

តារ (1) : 4 4 3 1b a  
 ចូរនុះសំ្ណល់ដ លចង់បានគ ឺ ( ) 3 1R x x   ។ 
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II. ក. គណនារង្ហវ ស់្រំុ BTK  
រគបាន 120 180 120 60o o o oBTK KTS       
 ចូរនុះ  60oBTK     ។ 
ខ. គណនា BK  នងិ BS រចួរកតម្រលម្នរំុ S 
+ គណនា BK 
ចំរ ុះម្តរីក្លណដកង  BKT    

រគបាន  tan
BK

BKT
BT

  

នាឲំ្យ    tan 2 tan60oBK BT BKT cm 2 3 2 3cm cm  
+ គណនា BS 
ម្ទ្យសឹ្ាីបទ្យពតីាគរ័ចំរ ុះម្តរីក្លណដកង BKS  
រគបាន 2 2 2BS BK KS 2 2 2(2 3) (2 6.5) 84.25cm  

រនាុះ     284.25 9.1788BS cm cm  
+ រកតម្រលម្នរំុ S 
ចំរ ុះម្តរីក្លណដកង  BKS    

រគបាន  2 6.5
cos 0.9260

9.1788

KS
S

BS
 

រនាុះ 22.18oS  
 ចូរនុះ 2 3 , 9.1788 , 22.18oBK cm BS cm S   ។ 
 

III. 1. ក. ចូរបង្ហា ញថា 277 36 (2 9 )i i  
រគមាន 2 2(2 9 ) 4 2(2)(9 ) (9 )i i i 4 36 81 77 36i i  
 ចូរនុះ  277 36 (2 9 )i i    ។ 
 

K T
S

B

120o

6.5cm2cm
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ខ. រោុះម្ាយស្រកី្លរ 2(2 ) (8 ) 5(3 ) 0i x i x i    
ររគុណ 2 , (8 ) , 5(3 )a i b i c i  
រគមាន  22 4 (8 ) 4(2 )5(3 )b ac i i i  

             

2

2 2

(8 ) 20(2 )(3 )

64 16 20(6 2 3 )

64 16 1 120 40 60 20

77 36

i i i

i i i i i

i i i

i  
             2(2 9 )i     (លទ្យធផ្លទ្យ ីក.) 
រនាុះ   2(2 9 ) 2 9i i  
រគបានឫស្   

  1

(8 ) (2 9 ) 6 8 3 4

2 2(2 ) 2(2 ) 2

b i i i i
x

a i i i



  

  2

+ (8 ) (2 9 ) 10 10 5 5

2 2(2 ) 2(2 ) 2

b i i i i
x

a i i i



 
+រចួស្ររស្រឫស្ទាំងពរីជាទ្យម្រង់ពជីគណិត 

  1

3 4 (3 4 )(2 ) 10 5
2

2 (2 )(2 ) 5

i i i i
x i

i i i
 

  2

5 5 (5 5 )(2 ) 5(1 3 )
1 3

2 (2 )(2 ) 5

i i i i
x i

i i i
 

 ចូរនុះស្រីក្លរមានឫស្ 1 22 , 1 3x i x i    ។ 
2. កណំត់ចំននួពតិ a  រ ើរបឲី្យស្រកី្លរមានឫស្រួយជាចំននួពតិនងិរួយរទ្យៀតជាចំននួនរិិតត 
តាង m  ជាឫស្ពតិម្នស្រីក្លរ 2 (3 ) 0z i z ai     

រគបាន   2 (3 ) 0m i m ai         2 3 0m m mi ai      

    
2( 3 ) ( ) 0m m m a i     

រនាុះ     
2 3 0

0

m m

m a

  


 
   ( 3) 0m m

a m

 
 

   
0 , 3

0 , 3

m

a m
 

 ចូរនុះ  0 , 3a   ។ 
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+ កណំត់ឫស្ទាំងពរីរនាុះ 
តារម្ទ្យសឹ្ាីបទ្យដវយត 
រគបាន  1 2 3z z i     2 13z i z    
របើ  1 0z m   :  2 3z i  
របើ    :   
 ចូរនុះ  1 20 , 3z z i   ឬ 1 23 ,z z i   ។ 

IV. ក. ចូររករ៉ាូត  នងិរធយរម្នទ្យនិានយ័ខាងរលើ  
+ រករ៉ាូត oM  : 
រយៈរពល 12 16  មានចំននួស្ិស្សរម្ចើនជាងរគ   

រ៉ាូតម្នទ្យិនានយ័ខាងរលើម្តូវមានតម្រល 12 16
14

2
oM h  

 ចូរនុះ  14oM h   ។ 
+ រករធយរ x  :  

រគបាន  
0 4 4 8 8 12 12 16 16 20 20 24

1 2 18 35 11 3
2 2 2 2 2 2

1 2 18 35 11 3
x   

   
2 12 180 490 198 66

70
 

   13.54 13 32' 24''h h    
 ចូរនុះ  13 32' 24"x h   ។ 
ខ. ចូររកររ ាន eM  : 
តារងរម្បកង់រកើន 

រយៈរពល 0 - 4 4 - 8 8 - 12 12 - 16 16 - 20 20 - 24 

ចំនួនស្ិស្ស if  1 2 18 35 11 3 
រម្បកង់រកើន iF  1 3 21 56 67 70 

1 3z m 2 3 3z i i



121 
 

  ក់កណ្ដា លរម្បកង់ស្របុគ ឺ 70
35

2 2

N   

 កាងុជួររម្បកង់រកើនតម្រល 35  ស្ថិតរៅចរនាល ុះ 3 21F  នងិ 4 56F    
 រនាុះររ ានស្ថិតរៅកាងុថាា ក់ទ្យ ី4 3 4(12 16) ( )C C  ដ លររ ានម្តវូមានតម្រល  

3

3 4 3
4

35 212 ( ) 12 (16 12)
35

N
F

Me C C C
f

13.6 13 36'h h  

 ចូរនុះ   13 36'eM h   ។ 

V. រកចំននួររបៀបដ លរគអាចររៀបបាន  កាងុករណីដ ល ៖ 
ក. បនៃប់ A មានគ្នា  4 នាក់គត់ 
បនៃប់ A មានររបៀបជាបនសមំ្នរនសុ្ស 6 នាក់យក 4នាក់  

6!
(6, 4)

(6 4)!4!
C  6 5 4 3 2 1

15
(2 1)4 3 2 1

 ររបៀប ។ 

រៅស្ល់ 2 នាក់រទ្យៀតម្តូវចូលបនៃប់ B ទំាងពរីដ លមាន 1 ររបៀប 
តាររគ្នលក្លរណ៍ផ្លគុណរគអាចររៀបបាន 15×1=15  ររបៀប  ។ 
ខ. បនៃប់ទាំងពរីម្តវូដតមានរនសុ្ស  
ទ្យិនានយ័ម្តូវដបងដចកចំននួរនសុ្សទំាង 6 នាក់រៅបនៃប់ពរី 
រផ្សងគ្នា  A នងិ B ៖ 
    A 1 2 3 4 5 
    B 5 4 3 2 1 
+ របើ A=1 នាក់ រនាុះ B=5 នាក់ មានចំននួ (6, 1) (5, 5) 6 1 6C C  ររបៀប 
+ ឬ  A=2 នាក់ រនាុះ B=4 នាក់ មានចំននួ  (6, 2) (4, 4) 15 1 15C C  ររបៀប 
+ ឬ  A=3 នាក់ រនាុះ B=3 នាក់ មានចំននួ  (6, 3) (3, 3) 20 1 20C C  ររបៀប 
+ ឬ  A=4 នាក់ រនាុះ B=2 នាក់ មានចំននួ  (6, 4) (2, 2) 15 1 15C C  ររបៀប 
+ ឬ  A=5 នាក់ រនាុះ B=1 នាក់ មានចំននួ  (6, 1) (5, 5) 6 1 6C C  ររបៀប 
 ចូរនុះកាងុករណីដ លបនៃប់នរួីយៗរិនកណំត់ចំននួរនសុ្សមាននយ័ថារគអាចររៀបបាន 
ចំននួស្របុ  6 15 20 15 6 62 ររបៀប   ។ 
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VI. 1. រកកូអររោរនចណុំច A  របើរគ ងឹថា ( 1, 2)B  នងិ ( 2,  5)AB      
តាង   ( , )A x y   រគបាន ( 1 , 2 ) ( 2, 5)AB x y   

រនាុះ 
1 2

2 5

x

y
  

1

7

x

y
 

 ចូរនុះ  (1, 7)A   ។ 
 

2. រគមានពរីវុចិទ្យរ័ (2, 3)a    នងិ  ( 1, 2)b      
ក. គណនាផ្លគុណាក ដល a b  
រគបាន  (2)( 1) (3)(2) 2 6a b 4   ។ 
ខ. គណនាម្បដវង a  នងិ b   
រោយ (2, 3)a     រគបាន 2 22 3 4 9 13a  
រ ើយ ( 1, 2)b    រគបាន 2 2( 1) 2 1 4 5b   
 ចូរនុះ 13a  នងិ 5b   ។ 
គ. រកតម្រលម្បដ លម្នរំុស្ស្ចួ α ( , )a b   
ផ្លគុណាក ដល  cosa b a b α    

រគបាន 4
cos 0.4961

13 5

a b
α

a b
   នាឲំ្យ   60.26 60o oα  

 ចូរនុះ  60oα    ។ 
 

VII. ក. គណនាម្បដវង AB  
+កូអររោរនម្នចំណុច A នងិ B  
ស្រីក្លរអាប់ស្ុីស្ម្ន g  នងិ h  គ ឺ 2 1 1x x      2 2 0x x     
រគបានឫស្ង្ហយ  

1 21 , 2x x   
របើ 

1 1x   :  
1 1 1 0y   យក ( 1, 0)A   

របើ 
2 2x     :  

2 2 1 3y     យក  (2, 3)B  
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+ ម្បដវង  
2 2 2 2 2 2( ) ( ) (2 1) (3 0) 3 3 3 2B A B AAB x x y y  

 ចូរនុះ  3 2AB   ។  
ខ. ស្កិោទ្យតីាងំរបស់្ម្ក្លប 1C  នងិ 2C   
 ស្ិកោស្ញ្ញា ម្នផ្ល ក  ( ) ( )g x h x   
រគបាន 2 2( ) ( ) 1 ( 1) 2g x h x x x x x  
របើស្ិន ( ) ( ) 0g x h x     2 2 0x x     1 21 , 2x x  
តារងស្ញ្ញា ម្ន ( ) ( )g x h x  

x     1          2       
( ) ( )g x h x     

តារតារងស្ញ្ញា ខាងរលើរគបាន 
 ( , 1) (2, )x  រគបាន ( ) ( ) 0g x h x  រនាុះ ( ) ( )g x h x  មាននយ័ថា
ម្ក្លប 1C  ម្ន g  ស្ថិតរៅដផ្ាកខាងរលើម្ក្លប 2C  ម្ន h   ។ 

 ( 1, 2)x   រគបាន ( ) ( ) 0g x h x  រនាុះ ( ) ( )g x h x  មាននយ័ថាម្ក្លប 1C  
ម្ន g  ស្ថិតរៅដផ្ាកខាងរម្ក្លរម្ក្លប 2C  ម្ន h   ។ 

 1 1x  នងិ 2 2x   រគបាន ( ) ( ) 0g x h x  រនាុះ ( ) ( )g x h x  មាននយ័ថា
ម្ក្លប 1C  ម្ន g  នងិម្ក្លប 2C  ម្ន h  ម្បស្ពវគ្នា   ។ 

ខ. រកចមាា យពកីពូំល V ម្នម្ក្លប 1C  រៅម្ក្លប 2C   
+ កពូំល V ម្នម្ក្លប 1C  របស់្ g   

រោយ  
2

2

( ) 1
1 , 0 , 1

( )

g x x
a b c

g x ax bx c
 

កពូំល  
2

0
0

2 2(1)( , )

(0) 0 1 1

o

o o

o

b
x

aV x y

y g

     (0, 1)V  

AB

OO
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+ ចមាា យពកីពូំល V  រៅម្ក្លប 2C   
រគមាន 2C  : ( ) 1y h x x  1 0x y  
រគបាន  

2
2 2 2 2

1 0 ( 1) 1 2
( , ) 2

21 1 1 1

V Vx y
d V C   

 ចូរនុះចមាា យពកីពូំល V ម្នម្ក្លប 1C  រៅម្ក្លប 2C  គ ឺ
2( , ) 2d V C  ឯកតាម្បដវង   

គ. ស្ង់ម្ក្លប 1C  នងិ 2C  

1C  :  2( ) 1y g x x  : 3 2 1 0 1 2 3

8 3 0 1 0 3 8

x

y
 

2C  :  ( ) 1y h x x    
0 2

1 3

x

y  

 
+  រចួបង្ហា ញថាម្ផ្ៃម្កឡដ លខណ័ឌ រោយម្ក្លបទាំងពរីបង្ហា ញរោយ 3S  ឯកតាម្ផ្ៃ 

ម្ផ្ៃម្កឡម្នម្តរីក្លណ AVB   គ ឺ
2

1
( , )

2
AVBS AB d V C

1
3 2 2

2
3  

តាររបូខាងរលើរគបាន AVBS S    នាឲំ្យ  3S  ឯកតាម្ផ្ៃ  ។ 
 
 
 

ចប់វញិ្ញា សាទី១៤ 
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ររៀបររៀងរោយគរនុសិ្សតិកម្រិតឧតតរ(បរញិ្ញា +១)គណិតវទិ្យា១ ជំនាន់២១

I.  
1. រកចំននួពតិ x  នងិ y  ដ លបំរពញលកខខណឌ  ( ) (2 ) 2 5x y x y i i  ។ 

2. តាង x  ជាចំននួពតិ ។ កណំត់តម្រល x  រ ើរបឲី្យ 3

1 1

i x i

i i
 ជាចំននួពតិ ។ 

II. រគឲ្យ 1x  នងិ 2x  ជាឫស្ម្នស្រីក្លរខាងរម្ក្លរ 
ក. ( 8)( 9) ( 10)( 12) 0x x x x   ។  ចូរគណនាម្រលម្ន 

1 22(11 )(11 )x x   ។ 
ខ. ( 1) ( 1)( 2) ( 2)( 3) ( 3)( 1) 0x x x x x x x x  ចូរគណនាតម្រលម្ន 

1 2( 2)( 2)x x   ។ 

III. កណំត់តម្រល m  រ ើរបឲី្យស្រីក្លរមានឫស្ពរីជាចំននួ 
ពតិរផ្សងគ្នា  ។ 
ក. 2 0x mx m    
ខ. 2 ( 2) 4 0x m x m  

IV. ចូរម្ាយបញ្ញជ ក់ស្រភាពខាងរម្ក្លរ 
ក. 2 2(cos sin ) (cos sin ) 2x x x x  

ខ. 2
2 2

2

1 tan
cos sin

1 tan

x
x x

x
 

V. កាងុម្បអប់រួយមាន ល ី  10  ម្គ្នប់ចុុះពរីលខ  1  ល់ 10  ។ រគាប់ ល ីពរីម្គ្នប់រោយ 
ាប់រាងរួយតារករណីាប់រ ើយោក់វញិ  រចួរគបូកលទ្យធផ្លម្ន ល ីទំាងពរី  ។   រតើមាន
ប៉ាុនាម នររបៀបខសុ្ៗគ្នា   រ ើរបីឲ្យបានផ្លបូករស្មើ 8  ។ 
 

វិញ្ញា សាទី១៥ 
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VI. រគមានអនគុរន ៍ 2( ) 3 1f x x x   នងិ 2( ) 4g x x   ។ 
ក. ស្ង់ម្ក្លបម្នអនរុន ៍ f   នងិ  g  កាងុតម្រុយដតរួយ  ។ 
ខ. រោុះម្ាយស្រីក្លរ ( ) ( )f x g x    រចួបកម្ាយតារដបបម្ក្លេចិ ។ 
គ. ទាញរកចររល ើយម្នវសិ្រីក្លរ ( ) ( )f x g x   តារម្ក្លប ។  

VII. រគមានចំណុច  , ,M N P   នងិ  Q   ដ លជាចំណុចកណ្ដា លររៀងគ្នា ម្នម្ជុង  
, ,AC BD AD      នងិ BC   របស់្ចតុរក្លណ  ABCD   ។   ម្ាយបំេលថឺាម្គប់ទ្យី

តាងំម្នចំណុច , ,A B C  នងិ D  រគបាន : 
ក. 2AB CD AD CB MN   ។ 
ខ.      ។ 

I.  1. រកចំននួពតិ x  នងិ y   
រគមាន ( ) (2 ) 2 5x y x y i i    

រគបាន 2 (1)

2 5 (2)

x y

x y
     

បូក (1)  នងិ (2)  : 3 3x    1x  
តារ (1)  ចំរ ុះ 1x   : 1 2y   3y  
 ចូរនុះ  1x  , 3y    ។ 
2. កណំត់តម្រលចំននួពតិ x   

រយើងមាន  3 (3 )(1 ) (1 )( )

1 1 1

i x i i i i x i

i i i  

                   

2 2

2

3 3

1

i i i x i xi i

i  

                   
5 ( 3) 5 ( 3)

1 1 2 2

x x i x x
i  

2AB CD AC BD PQ
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រ ើរបឲី្យ    ជាចំននួពតិលុុះម្តា  3
0

2

x    3x  

 ចូរនុះ  3x    ។ 
 

II. រគឲ្យ 1x  នងិ 2x  ជាឫស្ម្នស្រកី្លរខាងរម្ក្លរ 
ក. គណនាម្រលម្ន 1 22(11 )(11 )x x   
រគមាន ( 8)( 9) ( 10)( 12) 0x x x x  

       2 2

2

( 8)( 9) ( 10)( 12) 0

17 72 22 120 0

2 39 192 0

x x x x

x x x x

x x

 

ររគុណ 2 , 39a b  ,  192c  

រោយ 1x  នងិ 2x  ជាឫស្ម្នស្រីក្លរខាងរលើរនាុះ 
1 2

39 39

2 2

b
x x

a
    

    1 2

192

2

c
x x

a
 

រនាុះរគបាន  1 2 2 1 1 22(11 )(11 ) 2(121 11 11 )x x x x x x  
                         1 2 1 22 121 11( )x x x x  

                      

39 192
2[121 11 ]

2 2

242 11 39 192

5

 

 ចូរនុះ   1 22(11 )(11 ) 5x x   ។ 
ខ. ចូរគណនាតម្រលម្ន 1 2( 2)( 2)x x  
រគមាន  ( 1) ( 1)( 2) ( 2)( 3) ( 3)( 1) 0x x x x x x x x  

  

2 2 2 2

2

3 3 5 6 4 3 0

4 13 11 0

x x x x x x x x

x x
 

ររគុណ  4 , 13a b  , 11c  

3

1 1

i x i

i i
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រោយ 1x  នងិ 2x  ជាឫស្ម្នស្រីក្លរខាងរលើរនាុះ 1 2

13

4

b
x x

a
 

    1 2

11

4

c
x x

a
 

រនាុះរគបាន  1 2 1 2 1 2( 2)( 2) 2( ) 4x x x x x x  

   

11 13
2 4

4 4

11 26 16

4

1

4

 

 ចូរនុះ   1 2

1
( 2)( 2)

4
x x     ។ 

 

III. កណំត់តម្រល m  រ ើរបឲី្យស្រីក្លរមានឫស្ពរីជាចំននួពតិរផ្សងគ្នា  

ក. 2 0x mx m    
មានររគុណ 1 , ,a b m c m  

រក  2 2 24 4 1 4b ac m m m m  

រ ើរបឲី្យស្រីក្លរមានឫស្ពរីជាចំននួពតិរផ្សងគ្នា លុុះម្តាដត 0   2 4 0m m  

របើ    2 4 0m m    ( 4) 0m m     1 0m   ,  2 4m  
តារងស្ញ្ញា  

x       0            4       
2 4 0m m     

 

 ចូរនុះសំ្ណំុតម្រល  ( , 0) (4, )m   ។ 
  

OO
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ខ. 2 ( 2) 4 0x m x m    
ររគុណ 1 , 2 , 4a b m c m  
រក  2 4b ac 2 2 2( 2) 4 1 ( 4) 4 4 4 16 12m m m m m m  
រ ើរបឲី្យស្រីក្លរមានឫស្ពរីជាចំននួពតិរផ្សងគ្នា លុុះម្តាដត 0    2 12 0m  
របើ 2 12 0m    12 2 3m  
តារងស្ញ្ញា  

x    2 3        2 3      
2 12 0m     

 

 ចូរនុះសំ្ណំុតម្រល  ( , 2 3) (2 3, )m   ។ 
 

IV. ចូរម្ាយបញ្ញជ ក់ស្រភាពខាងរម្ក្លរ  
ក. 2 2(cos sin ) (cos sin ) 2x x x x     
រគបាន 2 2 2 2(cos sin ) (cos sin ) 2cos 2sinx x x x x x  

   
2 22(cos sin )

2 1

2

x x

 

 ចូរនុះ  2 2(cos sin ) (cos sin ) 2x x x x  ពតិ  ។ 

ខ. 
2

2 2

2

1 tan
cos sin

1 tan

x
x x

x
   

រគបាន 
2

2 2

2 2

2

sin
1

1 tan cos

1 tan sin
1

cos

x

x x

x x

x

2 2

2

2 2

2

cos sin

cos

cos sin

cos

x x

x

x x

x

 
2 2

2 2

cos sin

cos sin

x x

x x
 
 

     
2 2cos sin

1

x x 2 2cos sinx x   ពតិ 

 ចូរនុះ  2
2 2

2

1 tan
cos sin

1 tan

x
x x

x
 ពតិ   ។ 

OO
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V. រកចំននួររបៀបខសុ្ៗគ្នា  រ ើរបឲី្យបានផ្លបូករស្មើ 8  
តាង A  ជាលទ្យធផ្លម្នផ្លបូករលខ ល ីរស្មើ 8 
រគបាន (1, 7),(7, 1),(2, 6),(6, 2),(3, 5),(5, 3),(4, 4)A  
រនាុះ  ( ) 7n A  ររបៀប 
 ចូរនុះផ្លបូករស្មើ 8 ម្តវូមាន 7 ររបៀបខសុ្ៗគ្នា  ។ 
 

VI. រគមានអនគុរន ៍ 2( ) 3 1f x x x  នងិ 2( ) 4g x x   
ក. ស្ង់ម្ក្លបម្នអនរុន ៍ f  នងិ g  កាងុតម្រុយដតរួយ 
 អនគុរនគរន ៍ 2( ) 3 1f x x x    មានររគុណ 1 , 3 , 1a b c  

កពូំល   
2

3 3
α

2 2(1) 2 3 13
(α, β) ,

2 43 3 13
β ( 3) 3 1

2 2 4

f f

b

a
V V

f

 

តារងតម្រល  
5 3

4 3 2 1 0 1
2 2

9 13
3 1 3 3 1 3

4 4

x

y

 

 អនគុរន ៍ 2( ) 4g x x   មានររគុណ  

កពូំល  
0

0
2 2( 1)( , ) (0, 4)

(0) 4 0 4

o
g o o g

o

b
x

aV x y V

y g

   

តារងតម្រល 
5

3 2 1 0 1 2 3
2

9
5 0 3 4 3 0 5

4

x

y

 

  

1 , 0 , 4a b c
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 គូស្ម្ក្លបទំាងពរី 

 
ខ. រោុះម្ាយស្រកី្លរ ( ) ( )f x g x  បកម្ាយតារដបបម្ក្លប  រចួតារដបបគណនា 
ស្រីក្លរ ( ) ( )f x g x  គជឺាតម្រល x  ម្នចំណុចម្បស្ពវរវាងម្ក្លបម្នអនរុន ៍ f  នងិ  ។ 

តារម្ក្លបរគបាន 5
, 1

2
x   ។ 

+ តារដបបគណនា 

ស្រីក្លរអាប់ស្ុីស្ម្ន f  នងិ  g  កណំត់រោយ  2 23 1 4x x x  

   2 23 1 4 0x x x  
22 3 5 0x x   ររគុណ 2 , 3 , 5a b c  

រោយ 2 3 5 0a b c   រនាុះ 1 1x   ,  
2

5

2

c
x

a
 

 ចូរនុះស្រីក្លរមានឫស្   ។  

គ. ទាញរកចររល ើយម្នវសិ្រកី្លរ ( ) ( )f x g x   តារម្ក្លប 
វសិ្រីក្លរ ( ) ( )f x g x  គជឺាតម្រល x  ដ លម្ក្លបម្នអនរុន៍ f  ស្ថិតរៅរម្ក្លរនងិម្បស្ពវ 

ជារួយនងឹម្ក្លបម្នអនគុរន ៍ g   ។  តារម្ក្លបរគបាន 5
1

2
x    ។ 

 

g

5
, 1

2
x
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VII. ម្ាយបំេលថឺាម្គប់ទ្យតីាងំម្នចំណុច , ,A B C  នងិ D  រគបាន ៖ 
 

 
 
ក. 2AB CD AD CB MN  
រគមាន   AB AC CB   (១)  រ ើយ  CD CA AD   (២) 

យក (១) + (២) រគបាន 

0

AB AC CB

CD CA AD

AB CD AC CA CB AD

 

នាឲំ្យ  (1)AB CD CB AD  
រា៉ា ងរទ្យៀត   AB AM MN NB     (៣)   រ ើយ  CD CM MN ND     (៤) 

យក (៣) + (៤) រគបាន 

0

2

AB AM MN NB

CD CM MN ND

AB CD AM CM MN

 

នាឲំ្យ  2 (2)AB CD MN  
តារ (1) នងិ (2) រគបាន  2AB CD AD CB MN  ពតិ ។ 
 
ខ. 2AB CD AC BD PQ 

រគមាន   AB AC CB   (១)   រ ើយ  CD CB BD   (២) 

A

B

C

D

P

Q

N

M
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យក (១)  ក (២) រគបាន  

0

AB AC CB

CD CB BD

AB CD AC CB CB BD

 

នាឲំ្យ  (1)AB CD AC BD  
រា៉ា ងរទ្យៀត   AB AP PQ QB     (៣)    រ ើយ  CD CQ QP PD     (៤) 

យក (៣)  ក (៤) រគបាន  

0 0

AB AP PQ QB

CD CQ QP PD

AB CD AP PD QB CQ PQ QP

 

នាឲំ្យ  2 (2)AB CD PQ QP PQ PQ PQ  
តារ (1) នងិ (2)  រគបាន 2AB CD AC BD PQ  ពតិ  ។ 
 
 
 

ចប់វញិ្ញា សាទី១៥ 
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ររៀបររៀងរោយគរនុសិ្សតិកម្រិតឧតតរ(បរញិ្ញា +១)គណិតវទិ្យា១ ជំនាន់២១

I.  តាង 1 3α i  ចូរគណនា  
6

3

(2 α)

α
  រោយស្ររស្រជាទ្យម្រង់ពជីគណិត ។ 

II.  
1. រោុះម្ាយស្រីក្លរ 3 25 3 32 12 0x x x  ។ 
2. រគមានករនោរ 3 2( ) 2 9f x x x Ax B  ដ ល A  នងិ B  ជាចំននួរថ្រ ។  
ករនោររនុះដចកនងឹ 1x  ឬដចកនងឹ 2x  មានសំ្ណល់ 3   ចូគ្នា  ។ 
ក. រកតម្រល A  នងិ B  ។ 
ខ. រោុះម្ាយស្រីក្លរ ( ) 3 0f x  ។ 
គ. រោុះម្ាយស្រីក្លរ (2 ) 3 0f x   ។ 
 .ទាញរកចររល ើយម្នស្រីក្លរ ( ) 3 0f nx  ដ ល n  ជាចំននួពតិខសុ្ពសី្ូនយ ។ 

III. ចូរម្ាយបំេលសឺ្រភាពខាងរម្ក្លរ 

ក. 
23 6cos

3(sin cos )
sin cos

a
a a

a a
         ខ. 

2

2 2

1 cos 1
1

1 sin cos

x

x x
 

IV. 1. រកដ នកណំត់ម្នអនគុរន ៍ចូខាងរម្ក្លរ 
ក. 3

( ) 4 3
5

x
f x x

x
         ខ. 

2

3
( ) 4 3 2

3 2

x
f x

x x
 

2. រគឲ្យអនគុរន៍ ( ) 2 3f x x  នងិ   ។ 
ចូរស្ិកោភាពរកើន នងិចុុះម្នអនគុរន៍ ,f g  រោយរម្បើផ្លរធៀប ,

f g

x x

 

 
  ។ 

V. រតើមានប៉ាុនាម នររបៀបកាងុបរងក ើតចំននួដ លមានរលខបីខៃង់តារលកខខណឌ ខាងរម្ក្លរ ៖ 
ក. រលខ បូំងម្តូវខសុ្ពសី្ូនយ ។ 
ខ. រលខ បូំងម្តវូខសុ្ពសី្ូនយ នងិរលខបនតរទ្យៀតម្តវូខសុ្ៗគ្នា (ទំាងបីតរួលខម្តវូខសុ្ៗគ្នា )  
គ. រលខ បូំងម្តូវខសុ្ពសី្ូនយ នងិចំននួជាព ុគុណម្ន 5 ។ 

2( ) 2g x x

វិញ្ញា សាទី១៦ 
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VI. បង្ហា ញថារងវង់ 2 2 2 8 5 0x y x y  នងិរងវង់ 2 2 4 4 7 0x y x y   
អតកូូណ្ដល់គ្នា   ។ 

VII. កាងុបលង់កូអររោរនរគឲ្យចំណុច (1, 3) , (2, 1)A B   នងិបនាៃ ត់ : 2D y x   
ក. រកស្រីក្លរបនាៃ ត់ AB  ។ 
ខ. កណំត់ស្រីក្លរបនាៃ ត់ L  ដ លស្ស្បនងឹបនាៃ ត់ AB  រ ើយក្លត់តារគល់តម្រុយ ។ 
គ. គណនាកូអររោរនចំណុចម្បស្ពវ I  រវាងបនាៃ ត់ AB  នងិបនាៃ ត់ L   ។ 

 

I. តាង 1 3α i   ចូរគណនា 
6

3

(2 α)

α
 រោយស្ររស្រជាទ្យម្រង់ពជីគណិត 

រោយ 2 3 3 3( 3 )α i i     រលើកអងគទំាងពរីជាក្លរររនាុះ 
2

2 2(2 ) 3( 3 ) 3( 3 ) 3(2 2 3 ) 6(1 3)α i i i i  

 ចូរនុះ   ។ 

II. 1. រោុះម្ាយស្រីក្លរ 3 25 3 32 12 0x x x   (*) 
រោយ 2x   រផ្ៃៀងផ្ទៃ ត់ស្រីក្លរ (*) រនាុះមាននយ័ថា 2x   ជាឫស្ង្ហយរួយ
រ ើយ ( 2)x ជាកតាត រួយម្ន (*)  ។ 
(*) ស្ររស្រ 2( 2)(5 13 6) 0x x x  (ដចកព ុធារវាងអងគទ្យី១ម្ន (*) នងឹ ( 2)x ) 
របើ  2 0 2x x  

របើ  2 2
5 13 6 0 , 3

5
x x x x  

 ចូរនុះ  ស្រីក្លរមានឫស្  2
2 , , 3

5
x   ។ 

2. ក. រកតម្រល A  នងិ B  

រយើងមាន 3 2( ) 2 9f x x x Ax B   
ចំរ ុះ ( )f x  ដចកោច់នងឹ 1x  រគបាន ( 1) 3 2 9 3f A B  
           14 (1)A B  

3 36 2

3

3

2 2 6(1 3)
6 216 0

1 3

α α i
i

αα i
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ចំរ ុះ ( )f x  ដចកោច់នងឹ 2x  រគបាន (2) 3 16 36 2 3f A B  
          2 23 (2)A B  
យក (1) (2) : 2 ( ) 23 14 3 9 3A A A A  
ជំនសួ្ 3A  កាងុ (1)   រគបាន 3 14 14 3 17B B  
 ចូរនុះ  3A  , 17B     ។ 
 

ខ. រោុះម្ាយស្រកី្លរ ( ) 3 0f x  
ចំរ ុះ 3A  នងិ 17B   រគបាន 3 2( ) 2 9 3 17f x x x x  
នាឲំ្យ  

3 2( ) 3 2 9 3 14 ( 1)( 2)(2 7) 0f x x x x x x x  
របើ     1 1x x    
របើ     2 0 2x x    

របើ     7
2 7 0

2
x x    

 ចូរនុះស្រីក្លរមានឫស្ 1 , 2x x  , 7

2
x   ។ 

 

គ. រោុះម្ាយស្រកី្លរ (2 ) 3 0f x  
រោយ  ( ) 3 ( 1)( 2)(2 7) 0f x x x x    
ជំនសួ្ x  រោយ 2x  រគបាន (2 ) 3 (2 1)(2 2)(4 7) 0f x x x x  

របើ   1
2 1

2
x x    

របើ   2 2 0 1x x    

របើ   7
4 7 0

4
x x    

 ចូរនុះស្រីក្លរមានឫស្ 1
, 1

2
x x  , 7

4
x   ។ 
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 . ទាញរកចររល ើយម្នស្រីក្លរ ( ) 3 0f nx  ដ ល n   ជាចំននួពតិខសុ្ពសី្នូយ 
រគបាន ( ) 3 ( 1)( 2)(2 7) 0f nx nx nx nx  

របើ    1
1nx x

n
   

របើ    2
2 0nx x

n
   

របើ    7
2 7 0

2
nx x

n
  

 ចូរនុះឫស្ 1 2
,x x

n n
 , 7

2
x

n
 ចំរ ុះ 0n  

 

III. ចូរម្ាយបំេលសឺ្រភាពខាងរម្ក្លរ 

ក. 
23 6cos

3(sin cos )
sin cos

a
a a

a a
 

2 23 6cos 3(1 2cos )

sin cos sin cos

a a

a a a a
   

  

2 2 2

2 2
2 2

3(sin cos 2cos )

sin cos

3(sin cos )
, ( ( )( ))

sin cos

3(sin cos )(sin cos )

sin cos

3(sin cos )

a a a

a a

a a
a b a b a b

a a

a a a a

a a

a a

 

 ចូរនុះ  
23 6cos

3(sin cos )
sin cos

a
a a

a a
  ពតិ  ។ 

ខ.  
2

2 2

1 cos 1
1

1 sin cos

x

x x  
រគបាន   2 2

2 2

2 2 2 2

1 cos 1 cos
, (1 sin cos )

1 sin sin cos sin

x x
x x

x x x x
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2

2

2

2 2

1 cos

cos

1 cos

cos cos

x

x

x

x x

 

  2

1
1

cos x
  ពតិ 

 ចូរនុះ  
2

2 2

1 cos 1
1

1 sin cos

x

x x
 ពតិ  ។ 

IV. 1. រកដ នកណំត់ម្នអនគុរន ៍ចូខាងរម្ក្លរ 

ក. 3
( ) 4 3

5

x
f x x

x
 

អនគុរនម៍ាននយ័ក្លលណ្ដ  3 0 3 3
3 5

5 0 5 5

x x x
x

x x x
 

 ចូរនុះដ កណំត់ 3 , 5fD   ។ 

ខ. 
2

3
( ) 4 3 2

3 2

x
f x x

x x
 

អនគុរនម៍ាននយ័ក្លលណ្ដ  

2

3
3 2 0 3 2 3

, \ 12
1, 2 23 2 0

1, 2

x x x
x

x xx x
x x

 

រគអាចស្ររស្រ  3
( , 1) (1, ]

2
x    ។ 

2. រគឲ្យអនគុរន ៍ ( ) 2 3f x x  នងិ 2( ) 2g x x   
ចូរស្កិោភាពរកើននងិចុុះម្នអនគុរន ៍ ,f g   
+ ចំរ ុះ ( ) 2 3f x x  
រគបាន 2 1 2 1 2 1

2 1 2 1 2 1

( ) ( ) (2 3) (2 3) 2( )
2

f x f x x x x xf

x x x x x x x




 

រោយ 2 0
f

x




  នាឲំ្យ f ជាអនគុរនរ៍កើន  ។ 
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+ ចំរ ុះ 2( ) 2g x x  
2 2 2 2

2 1 2 1 2 1
2 1

2 1 2 1 2 1

( ) ( ) ( 2) ( 2)g x g x x x x xg
x x

x x x x x x x




 

 ករណី  1 20 x x   រគបាន  1 2 0
g

x x
x




 មាននយ័ថា g  រកើន ។ 

 ករណី  2 10 x x   រគបាន  1 2 0
g

x x
x




 មាននយ័ថា g  ចុុះ ។ 

 

V. រកចំននួររបៀបកាងុបរងក ើតចំននួដ លមានរលខបីខៃង់ 

រលខដ លម្តូវយករកររៀបមានចំននួ ប់គ ឺ0 , 1 , 2 , 3 , 4 , 5 , 6 , 7 , 8  នងិ  9  ។  

ក. ករណីរលខ បូំងម្តវូខសុ្ពសី្នូយ  មាននយ័ថារលខខៃង់នរួីយៗអាច ចូគ្នា បានរ ើយ
ខៃង់ បូំងរិនរម្បើរលខ 0 រទ្យ រចួខៃង់បនតបនាៃ ប់អាចរម្បើរលខ 0 បាន ។ 
  ខៃង់ទ្យ1ី     ខៃង់ទ្យ2ី      ខៃង់ទ្យ3ី 

   
ចំននួររបៀប       9            10          10  
ចំននួររបៀបស្របុ 9 10 10 900   ។ 
ខ. រលខ បូំងម្តវូខសុ្ពសី្នូយ នងិរលខបនតរទ្យៀតម្តវូខសុ្ៗគ្នា (ទាំងបីតរួលខម្តវូខសុ្ៗគ្នា ) 
មាននយ័ថារលខខៃង់ បូំងរិនរម្បើរលខ 0 រទ្យ ដតខៃង់បនតបនាៃ ប់អាចរម្បើបាន រ ើយរលខ
ដ លរម្បើរាងរ ើយ  គរិឺនអាចរម្បើរាងរទ្យៀតបានរឡើយ ។ 
       ខៃង់ទ្យ1ី  ខៃង់ទ្យ2ី  ខៃង់ទ្យ3ី 

   
ចំននួររបៀប           9        9        8  

ចំននួររបៀបស្របុ 9 9 8 648   ។ 
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គ. រលខ បូំងម្តវូខសុ្ពសី្នូយ នងិចំននួជាព ុគុណម្ន 5 
មាននយ័ថារលខខៃង់ បូំងរិនរម្បើរលខ 0 រទ្យ ដតខៃង់បនតបនាៃ ប់អាចរម្បើបាន រ ើយរលខ
ខាងចុងម្តូវដតជារលខ 0 ឬ 5 ជាោច់ខាត ។ ខៃង់នរួីយៗអាចមានរលខ ចូគ្នា បាន ។ 
ខៃង់ទ្យ1ី   ខៃង់ទ្យ2ី   ខៃង់ទ្យ3ី       ខៃង់ទ្យ1ី  ខៃង់ទ្យ2ី  ខៃង់ទ្យ3ី 

             
   9        10     1               9      10 1 
ស្របុ 9 10 1 90       9 10 1 90  
 ចូរនុះកាងុករណីខាងរលើម្នក្លរបរងក ើតរលខបីខៃង់មានចំននួ  90 90 180  ររបៀប   

VI. បង្ហា ញថារងវង់ 2 2 2 8 5 0x y x y  នងិរងវង់ 2 2 4 4 7 0x y x y   
អតកូូណ្ដល់គ្នា  

+ រងវង់ 2 2 2 8 5 0x y x y  មាន : 

ផ្ចតិ 1 1

2 8
, ( 1, 4)

2 2
O O   នងិក្ល ំ 2 2

1 ( 1) 4 5 12 2 3R  

+ រងវង់  2 2 4 4 7 0x y x y   មាន : 

ផ្ចតិ 2 2

4 4
, (2, 2)

2 2
O O   នងិក្ល ំ 2 2

2 2 2 7 1R  

+ ម្បដវង  2 2 2 2
1 2 [2 ( 1)] (2 4) 3 2 13O O  2

1 2 13O O  

+ ផ្លបូក 2 2 2 2
1 2 (2 3) 1 12 1 13R R  

រោយ 2 2 2
1 2 1 2O O R R    រនាុះរងវង់ទំាងពរីខាងរលើអរតូកូណ្ដល់គ្នា   ។ 

 

VII. ចណុំច (1, 3) , (2, 1)A B  នងិបនាៃ ត់ : 2D y x   
ក. រកស្រីក្លរបនាៃ ត់ AB 

ស្រីក្លរបនាៃ ត់ AB កណំត់រោយ  : ( )B A
A A

B A

y y
AB y y x x

x x
 

0 5
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1 ( 3)
( 3) ( 1)

2 1

3 2( 1)

2 2 3

2 5

y x

y x

y x

y x

 

 ចូរនុះបនាៃ ត់ : 2 5AB y x   ។ 
ខ. កណំត់ស្រកី្លរបនាៃ ត់ L  ដ លស្ស្បនងឹបនាៃ ត់ AB  រ ើយក្លត់តារគល់តម្រុយ 
 បនាៃ ត់ AB មានររគុណម្បាប់ទ្យសិ្រស្មើ 2 
 បនាៃ ត់ L  ដ លស្ស្បនងឹបនាៃ ត់ AB  មានររគុណម្បាប់ទ្យសិ្  ដ ររ ើយក្លត់ 
តារគល់តម្រុយមានស្រីក្លរ 2y ax x  

 ចូរនុះស្រីក្លរបនាៃ ត់  : 2L y x    ។ 
គ. គណនាកូអររោរនចណុំចម្បស្ពវ I  រវាងបនាៃ ត់ D  នងិបនាៃ ត់ L  

វាជាឫស្ម្នម្បពន័ធស្រីក្លរ 
2 ( )

2 ( )

y x D

y x L
  

ផ្ៃរឹ ( )L  នងិ (D)  រគបាន 2 2x x    

                                    2 2x x   . 
                                    2x  . 
តារ ( )L  ជំនសួ្ 2x   :  2( 2) 4y  
 ចូរនុះកូអររោរនចំណុចម្បស្ពវ ( 2, 4)I   ។ 

 

2a

: 2L y x

: 2D y x

y

'y

x'x
2

4I

O

ចប់វញិ្ញា សាទី១៦ 
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ររៀបររៀងរោយគរនុសិ្សតិកម្រិតឧតតរ(បរញិ្ញា +១)គណិតវទិ្យា១ ជំនាន់២១

I. តាង 7 3

7 3
x   នងិ 7 3

7 3
y   ។  ចូរគណនា 4 4 4( )A x y x y    

II. កណំត់តម្រល r  រ ើរបឲី្យរងវង់ 2 2( 4) ( 3) 4x y  នងិរងវង់ 2 2 2x y r    
 ចូខាងរម្ក្លរ : 
ក. ប៉ាុះគ្នា   ។    ខ. រិនមានចំណុចររួ ។ 

III. ចំរ ុះម្គប់តម្រល x  ចូរម្ាយបញ្ញជ ក់ស្រភាព ៖ 

ក. 6 6 2 2sin cos 1 3sin cosx x x x  

ខ. 8 8 4 4 4 41 1 1 1
(sin cos ) (sin cos ) sin cos

4 2 4 2
x x x x x x  

IV. រគឲ្យចំននួកុផំ្លចិ 1Z i   ។ 
ក. ស្ររស្រ  3Z  ជាទ្យម្រង់ a bi   ។ 
ខ. ចំរ ុះតម្រល Z  នងិ 3Z  ខាងរលើ  ចូរគណំត់ចំននួពតិ x  នងិ y  រោយ ងឹថា  

3
2

1 1

x y
i

Z Z
  ។ 

V. អាកាត់ក្លរម្កុរ  ុនរួយចង់បរងក ើតម្កុររួយមានស្មាជកិ  5  នាក់ដ លម្តូវរម្ជើស្ 
រចញពកីាងុចំរណ្ដរបុគគលិក  12  នាក់  រ ើយកាងុរនាុះមានស្ស្ី 10 នាក់   រ ើរបីចុុះរៅ
រឃ្លស្នាពផី្លិតផ្លថ្ម ី។ 
ក. រតើរគអាចបរងក ើតគណៈករមក្លរដបបរនុះបានប៉ាុនាម ន ? 
ខ. រតើរគអាចបរងក ើតគណៈករមក្លរដបបរនុះបានប៉ាុនាម នដ លស្មាជកិទំាងអស់្ស្ុទ្យធដតស្ស្ី ? 
គ. រតើរគអាចបរងក ើតគណៈករមក្លរដបបរនុះបានប៉ាុនាម នដ លមានម្បុស្មាា ក់ោ៉ា ងតចិ ? 

វិញ្ញា សាទី១៧ 
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VI. រគឲ្យអនគុរនប៍ា៉ា រ៉ាបូល 2( ) 2 5f x x x   ។ 
ក. កណំត់កូអររោរនកពូំលម្នបា៉ា រ៉ាបូល  រចួទាញជាទ្យម្រង់ 2( ) ( α) βf x x   ។ 
ខ. ស្ង់បា៉ា រ៉ាបូលកាងុតម្រុយកូអររោរន  រចួទាញបញ្ញជ ក់គូអររោរនចំណុចម្បស្ពវរវាងបា៉ា
រ៉ាបូលនងិអ័សអាប់ស្ុីស្ ។ 

VII. L  ជាបនាៃ ត់ក្លត់តារចំណុច (1, 1)  ដ លមានវុចិទ្យ័រម្បាប់ទ្យសិ្ (1, 2)u  រ ើយ  
D  ជាបនាៃ ត់ដ លក្លត់តារចំណុច (1, 5)  មានវុចិទ្យ័រម្បាប់ទ្យសិ្ (3, 4)n   ។ 
ក. រកស្រីក្លរបា៉ា រ៉ាដរម្តម្នបនាៃ ត់ L  នងិបនាៃ ត់ D  ជាអនគុរនម៍្នបា៉ា រ៉ាដរម្ត s  នងិ t   ។ 
ខ. រកកូអររោរនចំណុចម្បស្ពវរវាងបនាៃ ត់ L  នងិបនាៃ ត់ D  

 

I. គណនា 4 4 4( )A x y x y   

រគមាន 7 3

7 3
x    ,  7 3

7 3
y  

រគបាន 7 3 7 3

7 3 7 3
x y

2 2

2 2

( 7 3) ( 7 3)

7 3
 

                  7 2 21 3 7 2 21 3 20
5

7 3 4
 

រ ើយ  7 3 7 3
1

7 3 7 3
xy  

នាឲំ្យ  4 4 4( )A x y x y  

            

2 2 2 2 4

2 2 2 4

2 2 2 4

2

( ) 2( ) ( )

[( ) 2 ] 2( ) ( )

[5 2 1] 2 1 5

23 2 625

1152

x y xy x y

x y xy xy x y

 

 ចូរនុះ   1152A    ។ 
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II. កណំត់តម្រល r  រ ើរបឲី្យរងវង់ 2 2( 4) ( 3) 4x y  នងិរងវង់ 2 2 2x y r   
+ រងវង់ 2 2( 4) ( 3) 4x y   មានផ្ចតិ 1(4, 3)O  នងិក្ល ំ 1 2r  
+ រងវង់ 2 2 2x y r  មានផ្ចតិ (0, 0)O  នងិក្ល ំ r  

+ ម្បដវង 2 2
1 4 3 16 9 25 5O O  

ក. ប៉ាុះគ្នា   លុុះម្តាដត ៖ 
+ ករណីប៉ាុះខាងរម្ៅ :  រគបាន 
   1 1r r O O   2 5r   3r  
+ ករណីប៉ាុះខាងកាងុ  :  រគបាន 
   1 1r r O O   2 5r    7r  
កាងុករណីរនុះរគបាន  3r  ឬ 7r   ។ 
ខ. រិនមានចណុំចររួ  លុុះម្តាដត ៖ 
+ ករណីរងវង់ទំាងពរីោច់រចញពគី្នា  :  រនាុះ  1 1r r O O   2 5r   3r  
+ ករណីរងវង់ក្ល ំ 1r  រៅកាងុរងវង់ក្ល ំ r  :  រនាុះ  1 1r r O O   2 5r   7r  
កាងុករណីរនុះរគបាន  3r  ឬ 7r   ។ 

III. ចំរ ុះម្គប់តម្រល x  ចូរម្ាយបញ្ញជ ក់ស្រភាព ៖ 

ក. 6 6 2 2sin cos 1 3sin cosx x x x    
រយើងមាន  6 6 2 3 2 3sin cos (sin ) (cos )x x x x  

  
2 2 2 2 2 2 2 2

1

(sin cos ) (sin ) sin cos (cos )x x x x x x  

  
2 2 2 2 2 2 2

1

(1)[(sin cos ) 2sin cos sin cos ]x x x x x x  

  
2 2 2(1) 1 3sin cosx x  

  2 21 3sin cosx x   ពតិ  ។ 

2 2( 4) ( 3) 4x y

2

r

3

4 1O

O

'y

y

x'x

2 2 2x y r
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ខ.  8 8 4 4 4 41 1 1 1
(sin cos ) (sin cos ) sin cos (1)

4 2 4 2
x x x x x x  

រយើងមាន  4 4 2 2 2 2 2sin cos (sin cos ) 2sin cosx x x x x x   

                                   
2 21 2sin cos (2)x x  

រា៉ា ងរទ្យៀត 
8 8 4 4 2 4 4sin cos (sin cos ) 2sin cosx x x x x x  

2 2 2 4 4

2 2 4 4 4 4

2 2 4 4

(1 2sin cos ) 2sin cos

1 4sin cos 4sin cos 2sin cos

1 4sin cos 2sin cos (3)

x x x x

x x x x x x

x x x x

 

តារ (2)  នងិ (3)  រនាុះអងគទ្យរួីយម្ន (1)  ក្លល យជា 
8 8 4 4

2 2 4 4 2 2

2 2 4 4 2 2

1 1 1
(sin cos ) (sin cos )

4 2 4

1 1 1
(1 4sin cos 2sin cos ) (1 2sin cos )

4 2 4

1 1 1 1
sin cos sin cos sin cos

4 2 2 4

x x x x

x x x x x x

x x x x x x

 

4 41
sin cos

2
x x   ពតិ ។ 

IV. រគឲ្យចំននួកុផំ្លចិ 1Z i   
ក. ស្ររស្រ  3Z  ជាទ្យម្រង់ a bi  
រគបាន  3 3 2 3(1 ) 1 3 3 1 3 3 2 2Z i i i i i i i     

(រម្ ុះ 2 31 ,i i i ) 
 ចូរនុះ   3 2 2Z i    ។ 
ខ. កណំត់ x  នងិ y  រោយ ងឹថា  

3
2

1 1

x y
i

Z Z      
2

1 1 1 2 2

x y
i

i i
  



146 
 

2
2 1 2

x y
i

i i     2 2 2

(2 ) ( 1 2 )
2

2 1 ( 1) 2

x i y i
i   

2 2
2

5 5

x xi y yi
i    

2 ( 2 )
2

5 5

x y x y
i i    

រគបាន 
2

0
5

2
2

5

x y

x y
  

 
 

2 0 (1)

2 10 (2)

x y

x y
 

តារ (1) : 2y x   រចួជំនសួ្កាងុ (2)  រគបាន 4 10 2x x x  
រ ើយ    2( 2) 4y     
 ចូរនុះ    2x  , 4y    ។ 
 

V. ក. រកចំននួគណៈករមក្លរដ លរគអាចបរងក ើតបាន 
មានរនសុ្ស 12 នាក់  រគរម្ជើស្ររ ើស្យក 5 នាក់មានចំននួ 

12! 12! 12 11 10 9 8 7! 12 11 10 9 8
(12, 5) 792

(12 5)!5! 7!5! 7! 5 4 3 2 1 5 4 3 2 1
C  

ខ. ចំននួគណៈករមក្លរដ លមានស្មាជកិទាំងអស់្ស្ទុ្យធដតស្ស្ ី
ស្ស្ីទំាង 5 នាក់ម្តូវរម្ជើស្រចញពសី្ស្ីចំននួ 10  មានចំននួ 

10! 10! 10 9 8 7 6 5! 10 9 8 7 6
(10, 5) 252

(10 5)!5! 5!5! 5 4 3 2 1 5! 5 4 3 2 1
C   

គ. រកចំននួគណៈករមក្លរដ លរគអាចបរងក ើតបានដ លមានស្មាជកិម្បុស្មាា ក់ោ៉ា ងតចិ 
 វធិទី្យ១ី 
 ចំននួគណ៖ករមក្លរស្របុមាន 792  (លទ្យធផ្ល ក.) 
 ចំននួគណៈករមក្លរដ លរិនមានម្បុស្រាុះគសឺ្ស្ីទំាងអស់្មាន 252 (លទ្យធផ្ល ខ.) 
 រូចាុះចំននួគណៈករមក្លរដ លមានម្បុស្មាា ក់ោ៉ា ងតចិគ ឺ 792 252 540   ។ 
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 វធិទី្យ២ី 
 គណៈករមក្លរដ លមានម្បុស្មាា ក់មានចំននួ (2, 1) (10, 4) 2 210 420C C  
 គណៈករមក្លរដ លមានម្បុស្ពរីនាក់មានចំននួ (2, 2) (10, 3) 1 120 120C C  
 រូចាុះចំននួគណៈករមក្លរដ លមានម្បុស្មាា ក់ោ៉ា ងតចិគ ឺ 420 120 540   ។ 

VI. រគឲ្យអនគុរនប៍ា៉ា រ៉ាបូល 2( ) 2 5f x x x   
ក. កណំត់កូអររោរនកពូំលម្នបា៉ា រ៉ាបូលរចួទាញជាទ្យម្រង់ 2( ) ( α) βf x x  
អនគុរន ៍ 2( ) 2 5f x x x   មានររគុណ 1 , 2 , 5a b c  

កពូំល  
2

2
α 1

2 2(1)(α, β) 1, 6

β (1) 1 2 1 5 6

f f

b

aV V

f

 

រគបាន  2 2( ) ( α) β ( 1) 6f x x x   
 ចូរនុះ  f មានកពូំល 1, 6fV  នងិ 2( ) ( 1) 6f x x    

ខ. ស្ង់បា៉ា រ៉ាបូលកាងុតម្រុយកូអររោរន 

តារងតម្រល   2 1 0 1 2 3 4

3 2 5 6 5 2 3

x

y
 

គូស្ម្ក្លប 

 

1x 2x
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+រចួទាញបញ្ញជ ក់កូអររោរនចណុំចម្បស្ពវរវាងបា៉ា រ៉ាបូលនងិអស័អាប់ស្ុសី្ 
មាននយ័ថាជាតម្រល 1x  នងិ 2x  (ររើលម្ក្លប) ដ លជាឫស្ម្នស្រីក្លរ ( ) 0f x  
រគបាន 2( 1) 6 0x   2( 1) 6x    1 6x    1 6x  
ដ លរគយក 1 1 6x   នងិ  2 1 6x   ។ 

VII. ក. រកស្រីក្លរបា៉ា រ៉ាដរម្តម្នបនាៃ ត់ L  នងិបនាៃ ត់ D  ជាអនគុរនម៍្ន s  នងិ t  
 វធិទី្យ១ី 
+ ចំរ ុះស្រកី្លរបនាៃ ត់ L  :  ក្លត់តារចំណុច (1, 1) មានវុចិទ្យរ័ម្បាប់ទ្យសិ្ (1, 2)u  

រយើងមាន (1, 1)
1 , 1

( , )
o o

o o

x y
x y

  ,   (1, 2)
1 , 2

( , )

u
a b

u a b
 

ស្រីក្លរបនាៃ ត់ L  កណំត់រោយ  
1

: : ,
1 2

o

o

x x as x s
L L s

y y bs y s
 ជាចំននួពតិ  ។ 

+ ចំរ ុះស្រកី្លរបនាៃ ត់ D  :  ក្លត់តារចំណុច (1, 5)  វុចិទ្យ័រម្បាប់ទ្យសិ្ (3, 4)n    

រយើងមាន (1, 5)
1 , 5

( , )
o o

o o

x y
x y

  ,  (3, 4)
3 , 4

( , )

n
a b

n a b
 

ស្រីក្លរបនាៃ ត់ D  កណំត់រោយ  
1 3

: : ,
5 4

o

o

x x at x t
D D t

y y bt y t
 ជាចំននួពតិ  ។ 

 វធិទី្យ២ី 
+ បនាៃ ត់ L  ក្លត់តារចំណុច (1, 1)  ដ លមានវុចិទ្យ័រម្បាប់ទ្យសិ្ (1, 2)u  មានស្រីក្លរបា៉ា  
រ៉ាដរ៉ា ម្តកណំត់រោយ  : ( , ) (1, 1) (1, 2) (1, 1) ( , 2 ) (1 , 1 2 )L x y s s s s s  
ឬរគស្ររស្រ 1

: ,
1 2

x s
L s

y s
 ជាចំននួពតិ  ។ 
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+ បនាៃ ត់ D  ក្លត់តារចំណុច (1, 5)  ដ លមានវុចិទ្យ័រម្បាប់ទ្យសិ្ (3, 4)n  ស្រីក្លរ 
បា៉ា រ៉ាដរ៉ាម្ត  : ( , ) (1, 3) (3, 4) (1, 5) (3 , 4 ) (1 3 , 5 4 )D x y t t t t t  

ឬរគស្ររស្រ 1 3
: ,

5 4

x t
D t

y t
 ជាចំននួពតិ  ។ 

ខ. រកកូអររោរនចណុំចម្បស្ពវរវាងបនាៃ ត់ L  នងិបនាៃ ត់ D  
មាននយ័ថាចំណុចម្បស្ពវរនាុះជាតម្រលររួគ្នា ម្ន x  នងិ y  របស់្បនាៃ ត់ទំាងពរី  ។ 

រោយផ្ៃរឹស្រីក្លរទំាងពរី 1 1 3

1 2 5 4

s t

s t
   3 (1)

2 4 4 (2)

s t

s t
 

យក (1) ជំនសួ្កាងុ (2)  រគបាន 4 2
2(3 ) 4 4 10 4

10 5
t t t t  

ជំនសួ្ 2

5
t  កាងុបនាៃ ត់ D  រគបាន  

2 11
1 3 1 3

5 5

2 17
5 4 5 4

5 5

x t

y t

 

 ចូរនុះ  ចំណុចម្បស្ពវរនាុះគ ឺ 11 17
,

5 5
    

 

ចប់វញិ្ញា សាទី១៧ 
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ររៀបររៀងរោយគរនុសិ្សតិកម្រិតឧតតរ(បរញិ្ញា +១)គណិតវទិ្យា១ ជំនាន់២១

I. ស្ររស្រចំននួកុផំ្លចិនរួីយៗខាងរម្ក្លរជាទ្យម្រង់ a bi   ។ 

ក.  2

1 3i
    ខ. 1

(1 2 )(3 )i i
   គ. 1 2

1 2

i

i
 

II.  

1. រោយ 19 8 3x   ចូរគណនាតម្រលម្ន 
4 3 2

2

6 2 18 23

8 15

x x x x
A

x x
 ។ 

2. ស្ម្រួលករនោរ  2 2 5 2 2 2 5 2A   ។ 
III. រគមានព ុធា 3 2( ) 6 9f x x x x n   ។ 
ក. កណំត់តម្រល n  រ ើរបឲី្យ ( )f x  ដចកោច់នងឹ 4x  ។ 
ខ. ចំរ ុះតម្រល n  ដ លបានរករ ើញ  ចូរោក់ ( )f x  ជាផ្លគុណកតាត  រឺម្កទ្យរួីយ ។ 

IV. រផ្ៃៀងផ្ទៃ ត់ថាចំរ ុះម្គប់ x  រគបាន 
ក. 4 4 2 2sin cos 2sin 4cos 3x x x x   
ខ. 1 cos 1 cos 2

1 cos 1 cos tan

x x

x x x
 

V. ម្កុរកឡីកររួយមានគ្នា   10  នាក់កាុងរនាុះមានស្ស្ី 4 នាក់ ។ រគររ ើស្កឡីករ 4 នាក់ 
រ ើរបីរធវ ើក្លរម្បកួតគ្នា  ។ រកចំននួររបៀបដ លអាចរម្ជើស្ររ ើស្បានរបើ ៖ 
ក. កឡីករម្តូវម្បកួតមានរេទ្យ ចូគ្នា  ។ 
ខ. កឡីករម្តូវម្បកួតមានចំននួស្ស្ីរស្មើនងឹចំននួម្បុស្ ។ 
 

វិញ្ញា សាទី១៨ 
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VI. រគមានអនគុរន ៍ f  កណំត់រោយ ( ) 2 1f x x  ចំរ ុះ 1 3x   ។ 
ក. ស្ង់ម្ក្លបម្នអនគុរន ៍ ។ 
ខ. រោុះម្ាយវសិ្រីក្លរ ( ) 3f x  ។ 
គ. ស្ង់ម្ក្លបម្នអនគុរន ៍ ( ) 1g x x  កាងុតម្រុយដតរួយជារួយ f  ។ រចួទាញរក
ចររល ើយម្នស្រីក្លរ 2 1 1x x  តារម្ក្លប  ។ 

VII. រគមានវុចិទ្យ័រពរី OA  នងិ OB  ។ តារ B  រគគូស្ចំរណ្ដលដកង 'B  រលើទ្យម្រ 
OA  ដ លវុចិទ្យ័រ 'OB  មានទ្យសិ្រៅ ចូ OA   ។  បង្ហា ញថា 'OA OB OA OB   ។ 

 

I. ស្ររស្រចំននួកុផំ្លចិនរួីយៗខាងរម្ក្លរជាទ្យម្រង់ a bi  

ក.  រគបាន  
2 2

2 2(1 3) 2(1 3)

41 3 1 ( 3)

i i

i

1 3

2 2
i    

ខ. រគបាន  

2 2 2

1 1 1 1 1 1

(1 2 )(3 ) 3 5 2 5 5 5(1 )3 6 2 5(1 1 )

i

i i i i ii i i

1 1

10 10
i   ។ 

គ. រគបាន 
2 2

2

1 2 (1 2 ) 1 4 4 1 4 4 3 4

1 2 5 5 51 2

i i i i i i

i

3 4

4 5
i   ។ 

II. 1. រោយ 19 8 3x  ចូរគណនាតម្រលម្ន 
4 3 2

2

6 2 18 23

8 15

x x x x
A

x x
 

រោយ  2 2 219 8 3 4 2 4 3 ( 3) (4 3) 4 3x  
រនាុះ  2 2 2 2( 4) ( 3) 8 16 3 8 13 0x x x x x  

រគអាច រស្រ  
2 2 2

2

( 8 13)( 1) 10 0 ( 1) 10 10

0 2 2( 8 13) 2

x x x x
A

x x
5  ។ 
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2. ស្ម្រួលករនោរ 2 2 5 2 2 2 5 2A    (1) 

រោយ 2 2 5 2 2 2 5 2    0A   
រោយរលើកអងគទំាងពរីម្ន (1) ជាក្លរររគបាន 

2
2 2 2 5 2 2 2 5 2A

 
2 2 2 5 2 2 (2 2 5 2)(2 2 5 2) 2 2 5 2A  

   

2 2

2

4 2 2 ( 2 5 2)

4 2 4 2 5 2

4 2 6 2 5

4 2 ( 5 1)

4 2( 5 1)

4 2 5 2

6 2 5

 

នាឲំ្យ 26 2 5 ( 5 1)A 5 1   ។ 
 

III. រគមានព ុធា 3 2( ) 6 9f x x x x n   (*) 
ក. កណំត់តម្រល n  រ ើរបឲី្យ ( )f x  ដចកោច់នងឹ 4x  
រៅរពលដ ល ( )f x  ដចកោច់នងឹ 4x  រគទ្យទួ្យលបាន (4) 0f  
តារ (*) យក 4x  រនាុះ 3 2(4) 4 6 4 9 4 0f n   
រម្ក្លយរកតម្រល 4n   ។ 
ខ. ចំរ ុះតម្រល n  ដ លបានរករ ើញ  ចូរោក់ ( )f x  ជាផ្លគុណកតាត  រឺម្កទ្យរួីយ 
ចំរ ុះ  4n   រគបាន 3 2( ) 6 9 4f x x x x  
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តារករណី ក. ខាងរលើមាននយ័ថា ( 4)x  ជាកតាត រួយម្ន ( )f x   រ ើយរា៉ា ងរទ្យៀត        

កតាត រផ្សងៗរទ្យៀតបានរកតាររយៈម្បមាណវធិដីចកម្ន 
3 2

26 9 4
2 1

4

x x x
x x

x
 

រពលរនាុះរគអាចស្ររស្រ 2( ) ( 4)( 2 1)f x x x x ( 4)( 1)( 1)x x x   ។ 
 

IV. រផ្ៃៀងផ្ទៃ ត់ថាចំរ ុះម្គប់ x  រគបាន 

ក. 4 4 2 2sin cos 2sin 4cos 3x x x x      
រគមាន  4 4 2 2 2 2 2 2 2 2sin cos 2sin 4cos (sin ) (cos ) 2sin 4cosx x x x x x x x  

  

2 2 2 2 2 2

1

2 2 2 2

2 2

2 2

1

(sin cos )(sin cos ) 2sin 4cos

sin cos 2sin 4cos

3sin 3cos

3(sin cos )

x x x x x x

x x x x

x x

x x

 

  3  ពតិ  ។ 

ខ. 1 cos 1 cos 2

1 cos 1 cos tan

x x

x x x
 

រគមាន  2 21 cos 1 cos (1 cos ) (1 cos )

1 cos 1 cos (1 cos )(1 cos ) (1 cos )(1 cos )

x x x x

x x x x x x
 

  

2 2

2 2

2

2

1 cos 1 cos

1 cos 1 cos

1 cos 1 cos
: (1 cos sin )

1 cos

2cos

sin

2cos sin 1 cos
: tan

sin cos tan sin

x x

x x

x x
x x

x

x

x

x x x
x

x x x x

 

  2

tan x
  ពតិ  ។ 
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ប ើ 
ប ើ 

ប ើ 

ប ើ 

ប ើ 
ប ើ 

V. កាងុចំរណ្ដរ 10 នាក់មានស្ស្ី 4 នាក់រនាុះម្បុស្ 6 នាក់  
ក. កឡីករម្តវូម្បកួតមានរេទ្យ ចូគ្នា  : អាចជាស្ស្ីទំាង 4 នាក់ ឬម្បុស្ទំាង 4 នាក់ ។ 
 ករណីស្សី្ទំាង 4 នាក់ រនាុះម្តូវរម្ជើស្កាងុចំរណ្ដរស្សី្ទំាងអស់្ 4 នាក់ដ លមានចំននួ 1 ររបៀប  
 ករណីម្បុស្ទំាង 4 នាក់ រនាុះម្តូវរម្ជើស្គាុងចំំរណ្ដរម្បុស្ទំាងអស់្ 6 នាក់ដ លមាន

ចំននួ 6! 6 5 4! 6 5
(6, 4) 15

(6 4)!4! 2!4! 2 1
C

 
ររបៀប 

 ចូរនុះរគអាចរម្ជើស្បានស្របុចំននួ 1 15 16  ររបៀប   ។ 
ខ. កឡីករម្តវូម្បកួតមានចំននួស្ស្ីរស្មើនងឹចំននួម្បុស្ 
មាននយ័ថាកាងុចំរណ្ដរក្លររម្ជើស្ររ ើស្ 4 នាក់ម្តូវមានស្ស្ី 2 នាក់ នងិម្បុស្ 2 នាក់  ។ 

 ស្ស្ី 2 នាក់រនាុះម្តូវររ ើស្រចញពសី្ស្ី 4 នាក់មានចំននួ 4!
(4, 2) 6

(4 2)!2!
C  ររបៀប 

 ម្បុស្ 2 នាក់រនាុះម្តូវររ ើស្រចញពមី្បុស្ 6 នាក់មានចំននួ 6!
(6, 2) 15

(6 2)!2!
C ររបៀប 

តាររគ្នលក្លរណ៍ផ្លគុណ រគអាចរម្ជើស្បានស្របុចំននួ 6 15 90  ររបៀប  ។ 
 

VI. រគមានអនគុរន ៍ f  កណំត់រោយ ( ) 2 1f x x   ចំរ ុះ 1 3x  
ក. ស្ង់ម្ក្លបម្នអនគុរន ៍ f  

រគបាន ( ) 2 1f x x
2 1 2 1 0

1 2 2 1 0

x x

x x
    

នាឲំ្យ  
1

2 1
2

( )
1

1 2
2

x x

f x

x x

     

ដតចំរ ុះ  1 3x   រគបាន  2 1 1/ 2 3 (1)
( )

1 2 1 1/ 2 (2)

x x
f x

x x
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តារងតម្រលចំរ ុះ (1)  :  
1

3
2

0 5

x

y

       (2)  :  
1

1
2

3 0

x

y

 

 
ខ. រោុះម្ាយវសិ្រកី្លរ ( ) 3f x  
+ របើ ( ) 2 1f x x   រនាុះរគបាន 2 1 3 2 4 2x x x   (1) 
+ ឬ  ( ) 1 2f x x   រនាុះរគបាន 1 2 3 2 2 1x x x   (2) 

តារ (1)  នងិ (2)  រគបាន  1 2x    ។ 
គ. រចួទាញរកចររល ើយម្នស្រកី្លរ 2 1 1x x  តារម្ក្លប 
តារម្ក្លប  ឫស្ម្នស្រីក្លរខាងរលើគជឺាតម្រល x  ម្នចំណុចម្បស្ពវរវាងម្ក្លបម្នអនគុរន ៍
f  នងិម្ក្លបអនគុរនម៍្ន g  រនាុះរគបាន 0x  ឬ 2x    ។ 

VII. បង្ហា ញថា 'OA OB OA OB  
តាង  θAOB  
រគបាន cosθ ' (1)OA OB OA OB OA OB  

រោយ  ' 0oAOB   
រគបាន ' ' (2)OA OB OA OB  
តារ (1)  នងិ (2)  រគបាន 'OA OB OA OB  ពតិ ។ 
 
 

ចប់វញិ្ញា សាទី១៨ 
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ររៀបររៀងរោយគរនុសិ្សតិកម្រិតឧតតរ(បរញិ្ញា +១)គណិតវទិ្យា១ ជំនាន់២១

I. រគមានចំននួកុផំ្លចិពរី   នងិ    ។ 

ក. ស្ររស្រ z  ជាទ្យម្រង់ពជីគណិត  ។ 
ខ. កណំត់តម្រល a  នងិ b  រ ើរបឲី្យ z w   ។ 

II. គណនាតម្រលម្នករនោរ ( 10 11 12)( 10 11 12)( 10 11 12)( 10 11 12)P  

III. រគមានរងវង់ 2 2: 6 2 15 0C x y x y  នងិ បនាៃ ត់   ។ 
ក. បង្ហា ញថាបនាៃ ត់ L  ក្លត់រងវង់ C ម្តង់ពរីចំណុចរផ្សងគ្នា   
ខ. រកកូអររោរនចំណុច Aនងិ B ដ លជាម្បស្ពវរវាង L  នងិ C  ។ រចួគណនា AB  ។ 
គ. រកស្រីក្លររងវង់ 'C  មានលកខខណឌ ថា 'C  ក្លត់តារចំណុច ,A B  នងិ (0, 4)D    

IV. រគមានម្តរីក្លណដកងស្របាត ABC  ដកងម្តង់ C ដ ល 3AC BC cm   

D  ជាចំណុចរួយរៅរលើ AC  ដ លរំុ 30oDBC   ។ 
ក. គណនារង្ហវ ស់្ម្ជុង ,AB BD  នងិ AD   ។ 
ខ. តារតម្រលម្បាក ម្នម្ជុងរបស់្ម្តរីក្លណ   ABD     ចូរគណនាតម្រលម្ន   

cos15 , sin15o o   នងិ tan15o     ។ 

V. កាងុថាា ក់ររៀនរួយមានស្ិស្សម្បុស្ 12 នាក់នងិស្ិស្សស្ស្ី 8  នាក់ ។ ម្គូចង់ ងឹស្រតថ 
ភាពស្ិស្ស 3 នាក់រោយឲ្យរោុះម្ាយលំហាត់រួយរលើក្លា ររខៀន ។  
ក. រតើម្គូអាចរៅសិ្ស្សរាង 3 នាក់រកក្លា ររខៀនប៉ាុនាម នររបៀប ? 
ខ. រតើម្កុរសិ្ស្ស 3 នាក់មានប៉ាុនាម នររបៀប របើម្គូចង់ឲ្យម្កុររនុះមានម្បុស្ 2 នាក់នងិស្សី្មាា ក់  ។ 
 

1
( ) 2

2
w a b a b i

2(2 2 )z i

: 3 5L y x

វិញ្ញា សាទី១៩ 
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VI. រគឲ្យម្តរីក្លណ ABC  រួយ  ។  តាង ' , 'A B  នងិ 'C  ជាចំណុចកណ្ដា លររៀង 
គ្នា ម្ន ,BC CA  នងិ AB  ។ រគយក ,BC a AC b  នងិ AB c   ។ 

ក. គណនា   2 2' , 'AA BB   នងិ 2'CC   ជាអនគុរនម៍្ន ,a b  នងិ c  ។ 

ខ. បង្ហា ញថា 2 2 2 2 2 23
' ' ' ( )

4
AA BB CC a b c   ។ 

VII. រគមានបនាៃ ត់ពរី    : 3 4 18L x y      នងិ : 2 4D x y   ។  កណំត់ 
តម្រលចំននួរថ្រ k  រ ើរបឲី្យបនាៃ ត់ y kx  ក្លត់តារចំណុចម្បស្ពវរវាង L  នងិ D  ។ 

I. រគមាន  នងិ  

ក. ស្ររស្រ  ជាទ្យម្រង់ពជីគណិត/ 
2 2 2(2 2 ) (2 2) 2 2 2z i i i 7 4 2i    

ខ. កណំត់តម្រល  នងិ  រ ើរបឲី្យ  

រគមាន    1 1 1
( ) 2 ( ) ( ) 2

2 2 2
w a b a b i a b a b i  

រគបាន    z w     1 1
7 4 2 ( ) ( ) 2

2 2
i a b a b i  

តារនយិរនយ័ចំននួកុផំ្លចិពរីរស្មើគ្នា រគបាន 
1

( ) 7
2

1
( ) 4

2

a b

a b

     
14 (1)

8 (2)

a b

a b
 

យក (1) (2)  :  2 6a   6
3

2
a  

ចំរ ុះ 3a  រនាុះ (1)  :  3 14b    14 3 9b  
 ចូរនុះ  តម្រល 3a  នងិ 9b   ។ 

2(2 2 )z i
1

( ) 2
2

w a b a b i

z

a b z w
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II. គណនាតម្រលម្នករនោរ 

 

 

2 2 2 2

2 2

( 10 11) 12 ( 10 11) 12

(10 2 110 11 12)(10 2 110 11 12)

(9 2 110)(9 2 110)

9 (2 110)

81 440

359  
 ចូរនុះ  359P   ។ 

III. រគមានរងវង់  បនាៃ ត់  
ក. បង្ហា ញថាបនាៃ ត់  ក្លត់រងវង់  ម្តង់ពរីចណុំចរផ្សងគ្នា   

 វធិទី្យ១ី  :  រងវង់  មានផ្ចតិ 6 2
, (3, 1)

2 2
I I   ក្ល ំ 2 23 1 ( 15) 5R  

ចមាា យរវាងផ្ចតិ (3, 1)I  នងិបនាៃ ត់ : 3 5 0L y x  កណំត់រោយ ៖ 

2 2

3 5 3(3) 1 5 3
0.9487

9 1 103 ( 1)

I Iy x
d  

រោយ d R   រនាុះបង្ហា ញថាបនាៃ ត់  ក្លត់រងវង់  ម្តង់ពរីចំណុចរផ្សងគ្នា  ។ 
 វធិទី្យ២ី :  មាន : 3 5L y x   3 5x y   (1)   
នងិ   (2) 
យក (1) ជំនសួ្កាងុ (2) រគបាន 2 2(3 5) 6(3 5) 2 15 0y y y y    (*) 

2 2

2 2

(3 5) 6(3 5) 2 15 0

9 30 25 18 30 2 15 0

y y y y

y y y y y  
 

210 50 40 0y y    

( 10 11 12)( 10 11 12)( 10 11 12)( 10 11 12)P

2 2: 6 2 15 0C x y x y : 3 5L y x

L C

C

L C

2 2: 6 2 15 0C x y x y
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2 5 4 0y y   (**)    ររគុណ 1 , 5 , 4a b c  

រគរក  2 24 ( 5) 4(1)(4) 25 16 9b ac   
រនាុះ  0   រនុះបញ្ញជ ក់ថាស្រីក្លរ (*) ខាងរលើមានឫស្ពរីរផ្សងគ្នា   ។ 
 ចូរនុះបនាៃ ត់  ក្លត់រងវង់  ម្តង់ពរីចំណុចរផ្សងគ្នា  ។ 
ខ. រកកូអររោរនចណុំច A  នងិ B  ដ លជាម្បស្ពវរវាង  នងិ   

រកឫស្ម្នស្រីក្លរ (**)   : 2 5 4 0y y     

រោយ 9 9 3   

រគបានឫស្  5 3

2 2(1)

b
y

a

    

យក 1

5 3
1

2
y  ,  2

5 3
4

2
y  

រ ើយតារ (1)  ចំរ ុះ  1 1y    :  1 3(1) 5 2x  
  ចំរ ុះ  2 4y   :  2 3(4) 5 7x  
 ចូរនុះកូអររោរនចំណុចម្បស្ពវរវាង  នងិ  មានពរី ( 2, 1)A  នងិ (7, 4)B  
+ រចួគណនា AB   :  តាងរោយ  

រគបាន  2 27 ( 2) (4 1) 2 29 3 81 9 90 3 10   ។ 
គ. រកស្រីក្លររងវង់ 'C  មានលកខខណឌ ថា 'C  ក្លត់តារចណុំច ,A B  នងិ (0, 4)D   
 វធិទី្យ១ី  
រោយ Aនងិ B ជាចំណុចម្បស្ពវរវា  នងិ រនាុះរងវង់ 'C  មានស្រីក្លរកណំត់រោយ 

2 2(3 5) 6 2 15 0m y x x y x y  (3)   

វាក្លត់តារចំណុច (0, 4)D  រគបាន  2 2(3 4 0 5) 0 4 6 0 2 4 15 0m  
នាឲំ្យ  7 7 0m     1m  

រនាុះស្រីក្លរ (3) ខាងរលើក្លល យជា 2 21(3 5) 6 2 15 0y x x y x y  

L C

L C

L C

L C
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នាឲំ្យ 2 2 7 20 0x y x y  

 ចូរនុះស្រីក្លររងវង់   ។ 
 វធិទី្យ២ី : ស្រីក្លររងវង់  2 2' : 0C x y Ax By C  
ដ ល ,A B  នងិ C  ម្តវូដតរកឲ្យរ ើញរោយ 'C  ក្លត់តារចំណុច ៖ 
 ( 2, 1)A  : 2 2( 2) 1 ( 2) (1) 0A B C     2 5 (1)A B C  
 (7, 4)B    :  2 27 4 (7) (4) 0A B C          7 4 65 (2)A B C  
 (0, 4)D   :  2 20 4 (0) (4) 0A B C          4 16 (3)B C  

រោុះម្ាយម្បពន័ធ  
2 5 (1)

7 4 65 (2)

4 16 (3)

A B C

A B C

B C

    

(2) (3)   :  7 65 ( 16) 49A    49
7

7
A  

(2) (1)   :  9 3 65 ( 5) 60A B   

                  
60 9 60 9( 7)

1
3 3

A
B  

តារ (3)  :  16 4 16 4(1) 20C B  
 រូចាុះចំរ ុះតម្រល 7 , 1A B  នងិ 20C   

រគបាន 2 2' : 7 20 0C x y x y  ។ 
 

IV. ក. គណនារង្ហវ ស់្ ,AB BD  នងិ AD  
+ រង្ហវ ស់្ AB  
 វធិទី្យ១ី តារម្ទ្យសឹ្ាីបទ្យពតីាគរ័ចំរ ុះម្តរីក្លណដកង  

រគបាន 2 2 2 2 23 3 3 3 6AB AC CB  

 រូចាុះ  6AB cm   ។ 

2 2 7 20 0x y x y

ABC
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 វធិទី្យ២ី :  ម្តរីក្លណដកងស្របាត=កនលុះក្លររ៉ា  រ ើយអីុប៉ាូរតនសុ្=អងកត់ម្ទូ្យងក្លររ៉ា 

រគបាន   2 3 2AB a 6cm   ។ 
 វធិទី្យ៣ី :  ចំរ ុះម្តរីក្លណដកង  

រគបាន  sin45o AC

AB
   3 2 3

sin45 2 / 2 2o

AC cm
AB 6cm   ។ 

+ រង្ហវ ស់្ BD  
ចំរ ុះម្តរីក្លណដកង DCB    

រគបាន cos30o BC

BD
    3 2 3

cos30 3/2 3o

BC cm cm
BD 2cm   ។ 

+ រង្ហវ ស់្  AD  
រគមាន   3AD AC DC DC    

ដតរោយ  1
sin30 2 1

2

oDC BD cm   (ម្ត.ីដកង BCD ) 

រគបាន    AD AC DC ( 3 1)cm    ។ 

ខ. គណនាតម្រលម្ន cos15 , sin15o o  នងិ tan15o   

+ ចំរ ុះ cos15o  
តារម្ទ្យសឹ្ាីបទ្យកូស្ុីនសុ្ចំរ ុះម្តរីក្លណដកង ABD   
រគបាន   2 2 2 2 cos15oAB AD DB AD DB  

រគទាញបាន  2 2 2 2 2 26 2 ( 3 1) 6 2 3
cos15

2 2 6 2 4 6

o AB BD AD

AB BD

6 2

4
   

+ ចំរ ុះ sin15o  
រោយ  2 2sin 15 cos 15 1o o   រនាុះរគបាន 

2

2 6 2 16 6 2 12 2 2 3
sin15 1 cos 15 1

4 16 4

o o
2 3

2
    

(រិនយកតម្រលអវជិជមានរទ្យរម្ ុះ sin15 0o ) 

ABC
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+ ចំរ ុះ  

រគមាន  

2

2
2 2

2 2

2 3
2 3

2sin 15 4(2 3)4tan 15 (2 3)
cos 15 6 2 12 2 4(2 3)6 2

164

o
o

o
 

នាឲំ្យ  tan15 2 3o    (រិនយកតម្រលអវជិជមានរទ្យរម្ ុះ tan15 0o )  ។ 

V. ក. រកចំននួររបៀបដ លម្គូអាចរៅស្សិ្សរាង  3   នាក់  
ស្ិស្ស 3 នាក់រនាុះជាបនសំម្នស្ិស្សទំាងអស់្ 20 នាក់  ដ លមានចំននួ ៖

20! 20 19 18 17!
(20, 3)

(20 3)!3! 17! 3 2 1
C 1140 ។ 

ខ. រកចំននួររបៀបដ លម្គូចង់ឲ្យម្កុររនុះមានម្បុស្ 2 នាក់នងិស្ស្មីាា ក់  

 ម្បុស្ 2 នាក់ជាបនសកំាងុម្បុស្ 12 នាក់មានចំននួ 
 

12!
(12, 2) 66

(12 2)!2!
C  ររបៀប 

 ស្ស្ី 1 នាក់ជាបនសកំាងុស្ស្ី 8 នាក់មានចំននួ 8 ររបៀប 
តាររគ្នលក្លរណ៍ផ្លគុណ  កាងុរណីខាងរលើមានចំននួ 66 8 528  ររបៀប  

VI. ក. គណនា  2 2' , 'AA BB  នងិ 2'CC  ជាអនគុរនម៍្ន ,a b  នងិ c   
តារម្ទ្យសឹ្ាីបទ្យររ ានចំរ ុះម្តរីក្លណ ABC  រគបាន ៖ 

2 2 2 2 2 2
2'

2 4 2 4

AB AC BC c b a
AA  

    2 2 21
(2 2 )

4
c b a    ។ 

2 2 2 2 2 2
2'

2 4 2 4

AB BC AC c a b
BB 2 2 21

(2 2 )
4

c a b   ។ 
2 2 2 2 2 2

'
2 4 2 4

BC AC AB b a c
CC

2 2 21
(2 2 )

4
b a c   ។

 

tan15o
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ខ. បង្ហា ញថា 2 2 2 2 2 23
' ' ' ( )

4
AA BB CC a b c    

2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2

2 2 2 2 2 2 2 2 2

2 2 2

1 1 1
' ' ' (2 2 ) (2 2 ) (2 2 )

4 4 4

1
(2 2 2 2 2 2 )

4

1
(3 3 3 )

4

AA BB CC c b a c a b b a c

c b a c a b b a c

a b c

 

                      2 2 23
( )

4
a b c  ពតិ  ។ 

VII. មាន : 3 4 18L x y  , : 2 4D x y   
កណំត់តម្រលចំននួរថ្រ k  រ ើរបឲី្យបនាៃ ត់ y kx  ក្លត់តារចណុំចម្បស្ពវរវាង L នងិ   
+ ចំណុចម្បស្ពវរវាង L  នងិ D   : 

ម្តូវរោុះម្ាយម្បពន័ធស្រីក្លរ 
3 4 18

2 4

x y L

x y D
 

តារ D  : 4 2x y  ជំនសួ្កាងុ L  រគបាន 3( 4 2 ) 4 18y y   

ឬ 12 6 4 18y y     10 18 12 30y    30
3

10
y    

រគបាន 4 2(3) 2x    រូចាុះចំណុចម្បស្ពវរនាុះគ ឺ (2, 3)   
+ កណំត់តម្រល k  : 
បនាៃ ត់  ក្លត់តារចំណុចម្បស្ពវ  (2, 3)   រនាុះរគម្តូវជំនសួ្ 2 , 3x y  

រគនងឹបាន  3 2k   3

2
k   ។ 

D

y kx

ចប់វញិ្ញា សាទី១៩ 
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ររៀបររៀងរោយគរនុសិ្សតិកម្រិតឧតតរ(បរញិ្ញា +១)គណិតវទិ្យា១ ជំនាន់២១

I.  
1. រគមាន z  ជាចំននួកុផំ្លចិ ។ ចូររកចំននួកុផំ្លចិ z  ដ ល 3 1 0z  ។ 
2. រគឲ្យ  2 1 0x x   ។  ចូររកតម្រលម្នករនោរ  2015 2013A x x x   ។ 

II.  
1. ោក់ជាផ្លគុណកតាត ម្នករនោរ 2( 1) 6( 1) 8x y x y  ។ 

2. បង្ហា ញថាករនោរ 
2 2

2 2

30 5 36

225 4 12

x x x x

xx x x
 រិនអាស្ស្័យនងឹ x  រទ្យ ។ 

3. រគឲ្យរទ្យវធា 15( )x y   ។  រតើររគុណម្នត ួ 7 8x y  រស្មើនងឹប៉ាុនាម ន ? 
III.  អង់ដតនទំ្យនាក់ទំ្យនងរួយម្តូវបានាងស្ង់ 
រឡើងរៅរលើកពូំលម្នអាគ្នររួយ( ចូរបូ) ។  
គណនាករពស់្អង់ដតនទំ្យនាក់ទំ្យនងរនាុះ  ។ 

IV. ក្លក់រួយមានរុខពរីគខឺាងរបូនងិខាងរលខ  ។  រគបានរបាុះក្លក់រនុះចំននួ 4  ង 
បនាៃ ប់គ្នា  ។ រកចំននួលទ្យធផ្លដ លអាចរកើតមាន  កាុងករណីដ លរគចង់ឲ្យ ៖ 
ក. ក្លក់រចញខាងរបូ 1  ង , 2  ង , 3  ង , ទំាង 4  ង ។ 
ខ. ក្លក់រចញខាងរបូរាងោ៉ា ងតចិ ។ 

V. រគឲ្យចំណុច ( 2, 5) , ( 3, 1)A B  នងិ (1, 0)C  រៅកាុងតម្រុយអរតណូមា៉ា ល់   
ក. រៅចំណុច ,A B  នងិ C  ។ រចួរកកូអររោរនម្នវុចិទ្យ័រ ,AC BA នងិ BC   ។ 

ខ. គណនាផ្លគុណាក ដល BA BC  ។ បង្ហា ញថា ABC  ជាម្តរីក្លណដកងស្របាត ។ 
គ. គណនាម្ផ្ៃម្កឡម្នម្តរីក្លណ ABC   ។ 

វិញ្ញា សាទី២០ 

អង់តែន 

អាគារ 

A

B

CO
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VI.  
1. រគឲ្យអនគុរន ៍ 2( )f x ax bx c    ដ ល ,a b  នងិ c  ជាចំននួពតិ  ។  
ចូរកណំត់តម្រល ,a b  នងិ c  រោយ ងឹថាម្ក្លបម្ន f  មានកពូំល ( 2, 1)   រ ើយ
ក្លត់តារចំណុច ( 3, 3)   ។ 
2. អនគុរន ៍  g   រួយកណំត់រោយ  ( ) ( )g x f x h  ដ ល h  ជាចំននួពតិ  ។ 
ក. រកកូអររោរននងិម្បាប់ម្បរេទ្យម្នកពូំលរបស់្ម្ក្លបតាងអនគុរន ៍ g  ចំរ ុះ 1h    
ខ. ស្ង់ម្ក្លបម្នអនគុរន ៍ f  នងិ g  កាុងតម្រុយដតរួយ ។ រួចបង្ហា ញថាម្ក្លបម្នអនុគរន ៍ g  
ស្ថិតរៅរម្ក្លរម្ក្លបម្នអនគុរន ៍ f  ចំរ ុះម្គប់តម្រល x  ។ 

I. 1. រកចំននួកុផំ្លចិ z  ដ ល 3 1 0z  
 វធិទី្យ១ី 

រគមាន  3 1 0z   2( 1)( 1) 0z z z  
របើ  1 0 1z z  

របើ  2 1 0z z   ររគុណ 1 , 1 , 1a b c  
រក     2 24 1 4(1)(1) 3b ac     3i  

ឫស្   1 3

2 2

b i
z

a

  

 ចូរនុះ  1 3
1 ,

2

i
z z    ។ 

2. រកតម្រលម្នករនោរ 2015 2013A x x x  

រោយ   2 1 0x x    

រគបាន  2( 1)( 1) 0x x x   (គុណអងគទំាងពរីនងឹ ) 

           3 1 0x   3 1x   

1 0x
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រគបាន  2015 2013A x x x  
              2013 2( 1)x x x  
          3 671 2( ) ( 1)x x x  

   

671 2

2

2

1 ( 1)

1

1

0

x x

x x

x x

 

 ចូរនុះ   0A    ។ 
 

II. 1. ោក់ជាផ្លគុណកតាត ម្ន 2( 1) 6( 1) 8x y x y  
តាង     1t x y  
រគបាន  2 2

4 2 ( 4)( 2)

( 1) 6( 1) 8 6 8x y x y t t  

                            
( 4)( 2)

( 1 4)( 1 2)

( 5)( 3)

t t

x y x y

x y x y

 

 ចូរនុះ 2( 1) 6( 1) 8 ( 5)( 3)x y x y x y x y    ។ 

2. បង្ហា ញថាករនោរ 
2 2

2 2

30 5 36

225 4 12

x x x x

xx x x
  រិនអាស្ស្យ័នងឹ x  រទ្យ 

រោយ  2 2

2 2

( 6) ( 5)30 5 36

225 4 12

x xx x x x

xx x x ( 5) ( 5)x x

( 6) ( 6)5

2

x xx

x ( 6)x ( 2)x
 

                                              
6 5 2

5 2 6

( 6)( 5)( 2)

( 5)( 2)( 6)

x x x

x x x

x x x

x x x

 

                                              1   ជាចំននួរថ្ររិនអាស្ស្័យនងឹ x  រទ្យ ។ 
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3. រគឲ្យរទ្យវធា 15( )x y   ។ រតើររគុណម្នត ួ 7 8x y  រស្មើនងឹប៉ាុនាម ន ? 

រោយរទ្យវធា 15( )x y  មាននទិ្យស្សនា 15n   រ ើយតួ 7 8 15 8 8x y x y   
មានទ្យម្រង់ 8 8nx y  

រនាុះររគុណវារស្មើនងឹ 15! 15 14 13 12 11 10 9 8!
(15, 8)

(15 8)!8!
C

7 6 5 4 3 2 1 8!
6435   ។ 

 

III. គណនាករពស់្អង់ដតនទំ្យនាក់ទំ្យនងរនាុះ 
តាង AB  ជាករពស់្អង់ដតន ( ចូរបូ) 
រគបាន (*)AB AC BC  
+ រក AC  
ចំរ ុះម្តរីក្លណដកង OAC   

រគបាន   tan(23.6 15.9 )o o AC

OC
    

ទាញរក   tan(23.6 15.9 )o oAC OC  

  
200 tan39.5

200 0.8243

164.867

om

m

m

 

+ រក BC  
ចំរ ុះម្តរីក្លណដកង OCB   

រគបាន  tan 23.6o BC

OC
   tan23.6oAC OC  

                              200 0.4369

87.378

m

m
 

នាឲំ្យ (*) : 164.867 87.378 77.489AB m m m  
 ចូរនុះអង់ដតនទំ្យនាក់ទំ្យនងរនាុះមានករពស់្ 77.489m   ។ 
 

អង់តែន 

អាគារ 

A

B

CO
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IV. រគបានរបាុះក្លក់រួយចំននួ 4  ងបនតបនាៃ ប់គ្នា   ។  រកចំននួលទ្យធផ្លដ លអាចរកើត 
មានកាងុករណីដ លរគចង់ឲ្យ : 
ក. ក្លក់រចញខាងរបូ 1  ង , 2  ង , 3  ង , ទាំង 4  ង 
តាងអកសរ  P រចញខាងរបូ (Picture)   ,   N រចញខាងរលខ (Number)  

 ករណីក្លក់រចញខាងរបូ 1  ង : 
រគបាន PNNN , NPNN , NNPN , NNNP   មានចំននួ 4  លទ្យធផ្ល  ។ 

ឬកអ៏ាចគណនាតារ  (4, 1)C 4  លទ្យធផ្ល ។ 

 ករណីក្លក់រចញខាងរបូ 2  ង :  
រគបាន PPNN , PNPN , PNNP , NPPN , NPNP , NNPP  មានចំននួ 6  លទ្យធផ្ល   ។ 

ឬកអ៏ាចគណនាតារ  4! 4 3 2!
(4, 2)

(4 2)!2!
C

2! 2 1
6  លទ្យធផ្ល ។ 

 ករណីក្លក់រចញខាងរបូ 3  ង :  
រគបាន PPPN , PPNP , PNPP , NPPP   មានចំននួ 4  លទ្យធផ្ល  ។ 

ឬកអ៏ាចគណនាតារ 4! 4 3!
(4, 3)

(4 3)!3!
C

1! 3!
4  លទ្យធផ្ល  ។ 

 ករណីក្លក់រចញខាងរបូ 4  ង :   
រគបាន  PPPP  មានចំននួ 1 លទ្យធផ្ល  ។ 

ឬកអ៏ាចគណនាតារ 4! 4!
(4, 4)

(4 4)!4!
C

0! 3!
1 លទ្យធផ្ល   ។ 

ខ. ក្លក់រចញខាងរបូរាងោ៉ា ងតចិ 
 វធិទី្យ១ី : មាននយ័ថាខាងរបូអាចរចញ 1  ង ឬ 2  ង ឬ 3  ង ឬទំាង 4  ង 
 រូចាុះមានចំននួ 4 6 4 1 15លទ្យធផ្ល   (ដផ្ែករលើសំ្ណួរ ក.)  ។ 
 វធិទី្យ២ី  ចំននួលទ្យធផ្លស្របុដ លអាចរកើតមានគរឺស្មើនងឹ 42 16  
លទ្យធផ្លដ លរិនរចញខាងរបូរាុះមាន NNNN  ចំននួ 1 លទ្យធផ្ល 
 រូចាុះក្លក់រចញខាងរបូរាងោ៉ា ងតចិមានចំននួ 16 1 15លទ្យធផ្ល  ។ 
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V. រគឲ្យចណុំច ( 2, 5) , ( 3, 1)A B  នងិ  
ក. រៅចណុំច ,A B  នងិ C   

 
+ រកកូអររោរនម្នវុចិទ្យរ័ ,AC BA នងិ BC    

រគបាន  ( , ) (1 ( 2) , 0 5)C A C AAC x x y y (3 , 5)   ។ 

  ( , ) ( 2 ( 3) , 5 1)A B A BBA x x y y (1 , 4)  ។ 

  ( , ) (1 ( 3) , 0 1)C B C BBC x x y y (4 , 1)   ។ 
ខ. គណនាផ្លគុណាក ដល BA BC   

រគបាន  (1)(4) (4)( 1) 4 4BA BC 0   ។ 
+ បង្ហា ញថា ABC  ជាម្តរីក្លណដកងស្របាត 
រោយ  0BA BC   BA BC   រគបាន ABC  ជាម្តរីក្លណដកង  (1)  

រា៉ា ងរទ្យៀត 2 23 ( 5) 9 25 34AC  

  
2 21 4 1 16 17BA  

  
2 24 ( 1) 16 1 17BC  

រ ើញថា BA BC AC   រគបាន ABC  ជាម្តរីក្លណស្របាត  (2)  

តារ (1)  នងិ (2)  រគបាន ABC  ជាម្តរីក្លណដកងស្របាត  ។ 

(1, 0)C
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គ. គណនាម្ផ្ៃម្កឡម្នម្តរីក្លណ ABC    
1 1

17 17
2 2

ABCS BA BC
17

2
ឯកតាម្ផ្ៃ  ។ 

VI. 1. កណំត់តម្រល ,a b  នងិ c   
 វធិទី្យ១ី 
ចំរ ុះអនគុរន ៍ 2( )f x ax bx c   

 មានកពូំល ( 2, 1)  រគបានអាប់ស្ុីស្  2
2

b

a
  4 (1)b a    

អររោរន  ( 2) 1f    2( 2) ( 2) 1a b c    4 2 1 (2)a b c  
 ក្លត់តារចំណុច ( 3, 3)  រគបាន ( 3) 3f   2( 3) ( 3) 3a b c   

                                                              9 3 3 (3)a b c  

រោុះម្ាយម្បពន័ធស្រីក្លរ 
4 (1)

4 2 1 (2)

9 3 3 (3)

b a

a b c

a b c

 

(3) (2)   :  5 2a b     5 4 2a a     2a  
(1)   :  4(2) 8b  
(2)  :  1 4 2 1 4(2) 2(8) 9c a b  
 ចូរនុះ  2 , 8a b  នងិ 9c   ។ 
 វធិទី្យ២ី  អនគុរន ៍ 2 2( ) ( α) βf x ax bx c a x   (*)  
ដ លកពូំល (α , β) ( 2, 1) α 2 , β 1 រគបាន 2( ) ( 2) 1f x a x  (**)  
រោយវាក្លត់តារចំណុច ( 3, 3)  រនាុះយក 3 , ( ) 3x f x  រៅជំនសួ្កាងុ  
រគបាន  23 ( 3 2) 1a  3 1a  2a    
រគបាន  (**)   : 2 2 2( ) 2( 2) 1 2( 4 4) 1 2 8 9f x x x x x x  
មាននយ័ថាតម្រល 2 , 8a b  នងិ 9c   ។ 

(**)
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2. អនគុរន ៍ ( ) ( )g x f x h   
ក. រកកូអររោរននងិម្បាប់ម្បរេទ្យម្នកពូំលរបស់្ម្ក្លបតាងអនគុរន ៍ g ចំរ ុះ 1h  
តារសំ្ណួរ 1.  : 2( ) 2( 2) 1f x x  មានកពូំល ( 2, 1)   ចំរ ុះ  1h    
រគបាន 2 2( ) ( ) 1 2( 2) 1 1 2( 2) 0g x f x x x   
 រូចាុះ ( 2, 0)  ជាកពូំលម្ក្លបម្នអនគុរន ៍ g  ។ 
ខ. ស្ង់ម្ក្លបម្នអនគុរន ៍ f  នងិ g  កាងុតម្រុយដតរួយ 
តារងតម្រលម្នអនគុរន ៍៖ 

អនគុរន ៍ 2( ) 2( 2) 1f x x   :  4 3 2 1 0

9 3 1 3 9

x

y
 

អនគុរន ៍ ( ) ( ) 1g x f x   រកំលិម្ក្លបម្ន f  ចុុះរម្ក្លរ 1 ឯកតា  ។ 

 
+ រចួបង្ហា ញថាម្ក្លបម្នអនគុរន៍g ស្ថតិរៅរម្ក្លរម្ក្លបម្នអនគុរន ៍ f ចំរ ុះម្គប់តម្រល x   
រោយ  ( ) ( ) 1g x f x    ( ) ( ) 1 0g x f x  
រគបាន      ម្គប់ចំរ ុះតម្រល   ។ 
 ចូរនុះម្ក្លបម្នអនគុរន៍g ស្ថិតរៅរម្ក្លរម្ក្លបម្នអនគុរន ៍ f  ចំរ ុះម្គប់តម្រល x   ។ 
 
 

( ) ( ) 0g x f x ( ) ( )g x f x x

ជូនពរសំណាងល្អក្នុងការប្រឡងររស់អ្នក្ទំងអ្ស់គ្នាណា ! 
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