
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
     
 
 
 
 
 
 

 

  

 
 



   
                                                      អារមភកថា 

   
  ស ៀវសៅ  របាប់ និង ប្បូបាប  ដដលមតិ្តអ្នក ិកាកំពុងកានក់នុងដដសនេះ រតូ្វបានសរៀបចំស ើងយ៉ា ងយក
ចិត្តទុកដាក ់ សដើមបជីាជំនួយស្មម រតី្ដល់បអូនៗ ិ ានុ ិ ស       និងមតិ្តអ្នក ិកាដដលចូលចិត្ត ិកាដផនក  
គណិត្វទិា  និងមានបំណងសលើកកមព ់    វ ័ិយអ្បរ់គំណិត្វទិាសៅកមពុជាឱ្យមានគុណភាពលអរបស ើរ។    
កនុងស ៀវសៅសនេះ មានសរៀបចំចងរកងជា សមសរៀន សងេប  រូបមនត   និងលំហាត្ ់ដដលទាកទ់ងសៅនឹង   រូបមនត
ស េះដដលស្វើឱ្យអ្នក ិកាងាយយល់ ឆាបស់ចេះ  និងអ្នុវត្តនប៍ានយ៉ា ងលអរបស ើរ។ សយើងខ្ុ ំ ងឃមឹថា ស ៀវសៅ
សនេះ នឹងកាល យជាមតិ្តដល៏អ  រមាប ិ់ ានុ ិ ស  និងមតិ្តអ្នក ិការគបក់ាលៈសទ ៈ ជាពិស  អ្នកទាងំអ្ ់
គ្នន អាចយកគនលឹេះសៅកនុងស ៀវសៅសនេះយកសៅហ្វឹកហាត្ ់រស្មវរជាវ  និងដ វងយល់សដាយខលួនឯងឱ្យបាន ីុ
ជសរៅដែមសទៀត្។ 
        សទាេះជាមានការសរៀបចំយ៉ា ងលអិត្លអនយ់៉ា ងណាកស៏ដាយភាពកងវេះខាត្ និងកំហុ្ ឆគងសដាយអ្សចត្  នឹង
សកើត្មានជាមនិខាន ។  សហ្តុ្សនេះ រងចទំទួលការរេិះគន ់និងដកលំអ្រពី ំណាកស់លករគូ អ្នករគូ  និងមតិ្តអ្នក
 ិកាទាងំអ្ ់សដើមបឱី្យស ៀវសៅ កានដ់ត្មានភាពលអរបស ើរដែមសទៀត្ ។  
        ជាទីបញ្ចប ់សយើងខ្ុ ំ ូមសគ្នរពជូនពរដល់សលករគូ អ្នករគូ  ិកានុ ិ ស និងមតិ្តអ្នក ិកាទាងំអ្ ់ឱ្យ
មាន ុខភាពលអ និងសជាគជយ័រគបភ់ារកិចច ។ 

 
  ភនសំពញ  ដែងទី០៧  ដខកកកដា  ឆាន ២ំ០១៦ 

                                                                      ររៀបររៀងរោយ គរុនិស្សតិគណិតវិទាជំនាន់ទ២ី១ 
គរុនសិ្សតិគណិតវិទាក្រមុ៤                                              សាស្រ្សាា ចារយបណឌិ តណណនា ំ  គមឹ ចំររ ើនវុឌ្ឍ ី
នីម ស្ុីណណត   0972948735 sineth321123@gmail.com 
ចឹរ រ ឿន  081782156 samoeurn9@gmail.com           
ជុំ  មាន    098501644 chummeanp.v@gmail.com             
ផល វិរៈ 086288774 vireakphalm.@gmail.com 
គង ់រ ី    012422059 & 070397309 kongrytd@gmail.com               
រពញ រាស្ ី 0965744257 reaseypenh@gmail.com 
                                         



មាតិ្កា 
 
ចំណងសជើង                                                                           ទំពរ័ 
១. របាប់ 

  ំណំុ ...........................................................................................................................  ១ 
 សគ្នលការណ៍របាប ់........................................................................................................    ៦  
 វភិាគបនស ំ....................................................................................................................   ១២ 
 រទឹ តីបទសទវធា និងពហុ្ធា ..............................................................................................   ២១ 
 លំហាត្ ់និងចសមលើយ .......................................................................................................   ៣០ 

២. ប្បូបាប  
 លំហ្ ំណាក និង រពឹត្តិការណ៍ .......................................................................................   ៤១ 
 និយមនយ័របូបាប .........................................................................................................   ៤៤ 
 របូបាបមានលកេខណឌ  ....................................................................................................   ៤៦ 
 រពឹត្តិការណ៍មនិទាកទ់ងគ្នន  ..............................................................................................   ៤៧ 
 រូបមនត Bayes  .............................................................................................................   ៤៩ 

៣. បំណែងណចកប្បូបាប   
 អ្សែរដចដនយ និង បំដណងដចករបូបាប...............................................................................   ៥៣ 
 បំដណងដចកសទវធា  ........................................................................................................   ៥៧ 
 បំដណងដចក្រណីមារត្ .................................................................................................   ៥៨ 
 បំដណងដចក Poisson  ..................................................................................................   ៦០ 
 លំហាត្ ់និងចសមលើយ .......................................................................................................   ៦៤ 
 ឯកស្មរសយង  ............................................................................................................  ១១៤ 

 
 
  



 
ស ចកតីសផតើម 

 រទឹ តីរបូបាបបានចបស់ផតើមស ើងសៅកនុង ត្វត្សទី១៧  ឆាន ១ំ៦៥៤ សៅកនុងរបសទ បារងំ សៅសពលដដល
អ្នកគណិត្វទិាបារងំដអ៏្ស្មច រយ ពីររូបគឺ សលក Blaise Pascal     និង Pierre de Fermat បានជបួនឹងបញ្ហា
ពីរ ដនឳកា ឈនេះ ឬចញ់សៅកនុងការសលងដលបង ។ បញ្ហា ដូចដដលសលក Pascal   និង Fermat បានសដាេះ
រស្មយ កប៏ានបនត   ឥទធិពលដល់អ្នករស្មវរជាវសរកាយសទៀត្ដូចជា :  សលក Huygens   សលក Bernoulli  
សលក DeMoivre     កនុងការបសងកើត្រទឹ តី គណិត្វទិាដនរបូបាប ។   បចចុបបននសនេះ រទឹ តីបទរបូបាបរតូ្វបាន
បសងកើត្ស ើងយ៉ា ងលអ  ជាដមកធាងមយួដនគណិត្វទិា ដដលរកសឃើញការអ្នុវត្ត សៅរគបដ់ផនកដន កមមភាព ិកា 
កនុងបទពិសស្ម្ន ៍របចដំែងដូចជា ការទ សនទ៍ាយ នូវភាពសរគ្នេះថាន កដ់នការពាបាល សដាយសរបើថាន សំពទយែមី  ការ
សរបើរបា ់សៅកនុងពាណិជជកមម សដាយស្មម នទុកនូវអ្វីដដលអាចសកើត្ស ើងជាមុន ការទ សនទ៍ាយនូវភាពឈនេះចញ់
ទុកជាមុននូវការរបកួត្កីឡា   ជាពិស  រទឹ តីរបូបាបសនេះ  អាចអ្នុវត្តបានយ៉ា ងលអនូវការសលងដលបង ីុ ង 
សដាយសយើងអាចទ សនទ៍ាយទុកជាមុន នូវភាគរយដនការឈនេះ ឬចញ់ ។ សដាយដ ក ស ៀវសៅរបូបាបដដល
សលកអ្នកកានស់ៅកនុងដដសនេះ គឺសយើងខ្ុ ំបានដបងដចកជាបីចំណុច ំខាន់ៗ  ។ ចំណុចទី១ គឺនិយយពី របាប់
ដដលជាសមសរៀនមយួសរបើជាមូលដាា ន ំរបក់ារដ វងរកករណីរ ប និងករណីអាចសៅកនុងរបូបាប ។ ចំណុចទី២
និយយអំ្ពី រូបមនតទូសៅរប ់សមសរៀនរបបូាប សហ្ើយចំណុចចុងសរកាយគឺបំដណងដចករបូបាបនិយយអំ្ពីការសរបើ
របា ់របូបាបសៅកនុងជីវភាពរ ់សៅរបចដំែង ។ 
 រគបរ់ទឹ តីបទ ឬវធិានសផសងៗ  ុទធដត្មានស្មរៈ ំខានណ់ា ់ដដលមនិអាចខវេះបាន ប៉ាុដនតអារ ័យ
សដាយសពលសវលមានកំណត្ស់ទើបបានជាការរស្មវរជាវទាកទ់ងនឹងមុខវជិាជ របូបាបមនិអាចសពញលកេណៈ លអ
របស ើរបានស ើយសរពាេះដត្រទឹ តីបទមយួចំនួនសយើងខ្ុ ំមនិបានយកមក ិកាស ើយ កប៏៉ាុដនតមនិដមនមាននយ័ថា 
រទឹ តីទាងំស េះមនិ ំខានស់ េះសទ ។ ដូសចនេះចំសពាេះរទឹ តីបទ ឬវធិាន  ដដលខវេះខាត្ សយើងខ្ុ ំ ូមទុកឳកា  
ឱ្យបអូនៗជំ នស់រកាយអាច ិការស្មវរជាវបដនែមសទៀត្សដើមបឱី្យមានភាពរបស ើរលូត្ល ់ស ើយនូវមុខវជិាជ មយួ
សនេះ ។  
  សយើងខ្ុ ំ ងឃមឹថាស ៀវសៅរបូបាបសនេះ ពិត្ជាអាចជួយ សលើកកមព ់គុណភាពកនុងវ ័ិយអ្បរ់គំណិត្វទិា
រប ់មតិ្តអ្នករស្មវរជាវ និងបអូន ិ ានុ ិ ស តាមរយៈការអ្ភវិឌ្ឍ មែត្ភាពកនុងការសដាេះរស្មយចំសណាទ
បញ្ហា  ។ 
  



វិទ្យាស្ថា នជាតិអប់រ ំ         សែំុំ  
 

គរនុិសសតិគែិតវិទ្យាជំនានទ់្យី២១ប្កមុ៤  1 

 

របាប់ 
១. សែំុំ 
    ១.១. ស្ណំុំ នងិ ធាត ុ (Set and Elements) 

 ឧទាហរណ៍ ៖  នៅក្នុងភូមិមួយមានចំនួនរបជាជនចំនួន ៥០ ររួសារ។ 

ន ោះនរបាន  -    ភូមិមួយនៅថា ស្ំណំុ ។ 
- ចំនួនរបជាជនចំនួន ៥០ររួសារ នៅថា ធាតុននស្ណំុំ ។ 

និយមន័យ ៖ សំណំុរឺជាបណំុ្ននវត្ថុ  ដដលកំ្ណត់្នោយលក្ខខណឌ ជាក់្លាក់្ណាមួយ ។ 
 នរកំ្ណត់្យក្អក្សរធំ A,B,C, ... តាងអោយសំណំុ និង អក្សរតូច a,b,c, … តាងនោយធាតុ្
ននសំណំុ។ 
សមាគ ល់ ៖  

 ចំនួនធាតុ្ននសំណំុនរកំ្ណត់្សរនសរនោយ      , , ,...n A n B n C   
 p ជាធាតុ្របស់ A កំ្ណត់្សរនសរនោយ p A  
 p មិនដមនជាធាតុ្របស់ A កំ្ណត់សរអសរអោយ p A  
 សំណំុ A និង B ជាពីរសំណំុអសមើគ្មម  កំ្ណត់សរអសរអោយ A B  លុុះរតាតតររប់ធាតុនន

សំណំុ A ជាធាតុននសំណំុ B និងផទុយមក្វញិ ។ 
    ១.២. ស្ណំុំស្រល នងិ ស្ណំុំទរទ (Universal set  and  Empty set) 
និយមន័យ ៖ សំណំុសក្លរឺជាសំណំុននធាតុ្ ដដលជាធាតុ្ននររប់សំណំុទំងអស់ដដលនរនរជើសនរ ើស
យក្មក្សិក្ា ។ នរកំ្ណត់្នោយ U  ។  
 ឧទាហរណ៍ ៖  នៅក្នុងថាន ក់្នរៀនមួយមានសិសស 25 នាក់្។ ថ្នន ក់្អរៀនជាសំណំុសក្លននសំណំុតែល 
មានធាតុ្ចំនួន 25 ។ 

និយមន័យ ៖ សំណំុទនទ រឺជាសំណំុដដលគ្មម នធាតុ្ ។ នរកំ្ណត់្សរនសរនោយ   ។ 
 ឧទាហរណ៍ ៖   /S x x ជាចំនួនរត់្វជិជមាន 2, 3x   
ក្នុងក្រណីននោះគ្មម នចំនួនរត់្វជិជមានណាដដលនផទៀងផ្ទទ ត់្លក្ខណៈខាងនលើន ើយ មានន័យថា S ជា
សំណំុទនទ និង កំ្ណត់្សរនសរនោយ ។ 
 ១.៣.ស្ណំុំរង (Subset)  

និយមន័យ ៖ នរថា A រឺជាសំណំុរងនន B រ ឺA ក្នុង B រ ឺA ជាតផនក្មួយនន B  រ ឺ B ផទុក្ A លុោះរតាដត្ររប់ 
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 .a A B

ធាតុ្ x  នន A  ជារបស់ B ។ នរកំ្ណត់្សរនសរនោយ A B  រ ឺ  B A x A x B       ។ នរបាន  
   A B A B B A        រ ឺ  :A B x x A x B       ។ 

i. A U   (U ជាសំណំុសក្ល) 
ii. ចំន ោះររប់សំណំុ A អរបាន A A  
iii. អបើ A B អ ើយ B C  អនាុះអរបាន A C  

 ១.៤.ដ្យាក្ាមវិន (Venn diagrams) 

និយមន័យ ៖ Venn diagrams ជារបូភាពតាងឱ្យសំណំុអោយសំណំុចំណុចក្នុងបលង់ ។ អរតាង សក្ល U  
នោយដផនក្ក្នុងននចតុ្នោណដក្ង ន ើយសំណំុដនទនទៀត្នោយថាសដដលនៅក្នុងចតុ្នោណដក្ង ។ 
 
 
 
 
                                                                                                    A និង B ោច់គ្មន              A និង B មានធាតុ្រមួគ្មន  
 Venn diagram   (a)  អរឱ្យពីរសំណំុ ,A B  តែល A B  
 Venn diagram   (b)  អរឱ្យពីរសំណំុោច់គ្មន  A និង B   
 Venn diagram   (c)  អរឱ្យពីរសំណំុ A និង B  ដដលមានធាតុ្រមួ 

 ១.៥.ក្រមាណវិធរីលើស្ណំុំ (Set Operations) 

១.៥.១. ប្រមាណវធីិប្រជ ុំ  

និយមន័យ ៖ នរឱ្យពីរសំណំុ A និង B ។ របជំុននពីរសំណំុ A និង B កំ្ណត់តាងអោយ A B រឺជាសំណំុ
ននធាតុ x ទំងឡាយណាដដល x ជាធាតុរបស់ A ឬ  x ជាធាតុ្របស់ B ។ 

អរកំ្ណត់សរអសរអោយៈ    
សមាគ ល់ ៖ 

 A A A   
 A B B A    
    A B C A B C      
    ,A A B B A B     

                                                                                       ជាដផនក្ផ្ទត់្ពណ៌

 .b  .c

 :A B x x A x B

x A B x A x B

    

      

A B
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CA

 ១.៥.២.ប្រមាណវធីិប្រសព្វ 

និយមន័យ ៖ នរឱ្យពីរសំណំុ A និង B ។ របសពវននពីរសំណំុ A និង B កំ្ណត់តាងអោយ A B រឺជា
សំណំុននធាតុ x ទំងឡាយណាដដល x ជាធាតុរបស់ A និង  x ជាធាតុ្របស់ B ។ 

អរកំ្ណត់សរអសរអោយៈ   
សមាគ ល់ ៖ 

 A A A   
 A B B A    
    A B C A B C      
    ,A B A A B B     
 A B A A B     
      A B C A B A C       

                                                                                                ជាដផនក្ផ្ទត់្ពណ៌ 
 ១.៥.៣. សុំណ ុំ រងរុំពព្ញ  
និយមន័យ ៖ U  ជាសក្លមួយ និង A ជាតផនក្មួយននសក្ល U។ សំណំុរងបំនពញនន A ក្នុង U កំ្ណត់្
សរនសរនោយ Aឬ CA  រឺជាសំណំុធាតុ្នន x ទំងឡាយរបស់ U ដដលមិនដមនជាធាតុ្របស់ A ។ 

អរកំ្ណត់សរអសរអោយៈ  : ,CA A x x U x A       
សមាគ ល់ ៖ 

 A A   
 A A U   
 U   
 A A  
 A   
 A B B A      
 A B A B    
 A B A B       (  De  Morgan’s Law) 

                                                                              ជាដផនក្ផ្ទត់្ពណ៌ 
 ១.៥.៤. ផលសងរវាងពី្រសុំណ ុំ   (Difference Between two set) 

និយមន័យ ៖ នរឱ្យពីរសំណំុ A និង B ។ ផលសងរវាង A និង B កំ្ណត់្សរនសរនោយ \A B រឺជាសំណំុ
ធាតុ្នន x ទំងឡាយដដល x ជាធាតុ្របស់ A  និង x មិនដមនជាធាតុ្របស់ B ។ 

 :A B x x A x B

x A B x A x B

    

      

A B
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CA\A B

អរកំ្ណត់សរអសរអោយៈ    
 

សមាគ ល់ ៖   \A B A B    
 

                                                                      
 

                                                                           ជាដផនក្ផ្ទត់្ពណ៌ 

 ឧទាហរណ៍ ៖ នរមានសំណំុពីរ  1,3,5,7,9A   និង  2,4,5,6,7,8B   ន ើយសំណំុសក្ល  
 1,2,3,...,15U  ។ នរបាន  1,2,3,4,5,6,7,8,9A B             5,7A B   

                                             \ 1,3,9A B                                    
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 ១.៦.ស្ណំុំរាប ់ស្ ់នងិ ស្ណំុំរាបប់ាន (Finite and Countable sets) 

និយមន័យ ៖ នរថាសំណំុមួយជាសំណំុរាប់អស់ ោលណាសំណំុន ោះ មាន m ធាតុ្នផសងៗគ្មន ដដល m 
ជាចំនួនរត់្មិនអវជិជមាន ។ នបើមិនដូចននោះនទ នរថាវាជាសំណំុរាប់មិនអស់ ។ 

 ឧទាហរណ៍ ៖ នរមាន M ជាចំនួនដខក្នុងរយៈនពលមួយឆ្ន ំ ។ 

M  មក្រា ,កុ្មភៈ ,មិនា ,អមសា ,ឧសភា ,មិថុនា ,ក្ក្កោ ,សីហា ,ក្ញ្ញា  ,តុលា ,វចិឆិកា ,ធនូ } 

ដូនចនោះ M ជាសំណំុរាប់អស់ ។

 \ :

\

A B x x A x B

x A B x A x B

   

     

\A B

A B A B
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 ឧទាហរណ៍ ៖ នរមានសំណំុ  2,4,6,...N   ន ោះ N  ជាសំណំុរាប់មិនអស់ ។ 
និយមន័យ ៖ សំណំុមួយជាសំណំុរាប់បាន លុោះរតាដត្វាជាសំណំុរាប់អស់ ឬ វាោចសរនសរជាទរមង់នន
សវុីត្មួយ  នបើមិនដូចននោះនទវា រឺជាសំណំុរាប់មិនបាន ។  
 ឧទាហរណ៍ ៖ នរមាន  : 0 1P x x    ជាសំណំុរាប់អស់ ន ើយវាក៏្ជា សំណំុរាប់មិនបានដដរ ។ 

 ១.៧. ផលគណុននស្ណំុំ  (Product of set) 

និយមន័យ ៖ នរឱ្យពីរសំណំុ A និងB នៅថាផលរុណននសំណំុ រផឺលរុណនដោត្ននពីរសំណំុ A និងB 
កំ្ណត់្សរនសរនោយ A B  រឺជាសំណំុននរូមានលំោប់ (a,b)  ទំងអស់ដដល a A  និង b B  ។ 

កំ្ណត់្សរនសរនោយ  (a,b) : a bA B A B       
 ឧទាហរណ៍ ៖    1,2A   និង  , ,B a b c  ន ោះ  

  1, ,(2,b),(1,c),(2,a),(2,b),(2,c)A B a    
 (a,1),(a,2),(b,1),(b,2),(c,1),(c,2)B A    

  (1,1),(1,2),(2,1),(2,2)A A    
តារាងននធាតុ្របស់ A B    

 
B 

 

A 

 

a 

 
B 

 
c 
 

 
1 

 
(1,a) 

 
(1,b) 

 
(1,c) 

 
2 

 
(2,a) 

 
(2,b) 

 
(2,c) 

    
 សមាគ ល់ ៖   

 (A X B Y) (A ) (X Y)B         
 (A )A B B      
      A B C A B A C        
      A B C A B A C        
   ( )A A B A C B C           

(1,a)

(1,b)

(1,c)

(2,a)

(2, )b

(2,c)

a

b

c

0 1 2
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២.រោលការែ៍របាប់ 
 

 ២.១. រោលារណ៍ វិធបីរូ 

 នបើនយើងរាប់ចំនួនសិសសក្នុងថាន ក់្មួយ ឬ រាប់ោក់្ក្នុងថង់មួយ អវីដដលនយើងបាននធវើោរផគូរផគង
នលើមូលោា នមួយទល់នឹងមួយ រវាងសំណំុវត្ថុដដលរត្ូវរាប់ និង សំណំុចំនួន 1,2,3,...,n  ។នបើសំណំុ A  
ផគូរផគង់ជាមួយសំណំុ  1,2,3,...,25  នយើងោចសននិោា នថា សំណំុ A  មាន 25  ធាតុ្ នយើងនរបើសញ្ញា
កំ្ណត់្ (A) 25n   នដើមបីបង្ហា ញថា សំណំុ Aមាន25ធាតុ្ ។ 
 

 ឧទាហរណ៍ ៖   ក្នុងោរសាក្សួរសិសស 100   ក់្ សិសស 35   ក់្ចុោះន ម្ ោះនរៀនរណិត្វទិា 52   ក់្
ចុោះន ម្ ោះនរៀន កំុ្ពយូទ័រ និង 18   ក់្ ចុោះន ម្ ោះនរៀនទំងពីរមុខ ។ នត្ើមានសិសសប ុ ម ន ក់្ដដលមិន
បានចុោះន ម្ ោះចូលនរៀនមុខវជិាជ ទំងពីរ ។ 

ចនមលើយ ៖ ដំបូងនយើងនោោះស្រសាយនោយនរបើដារោមវនិ ៖ 

តាង A  ជាសំណំុសិសសចុោះន ម្ ោះនរៀនរណិត្វទិា 

តាង B  ជាសំណំុសិសសចុោះន ម្ ោះនរៀន កំុ្ពយូទ័រ 
    តាមសមមតិ្ក្មម  (A) 35, (B) 52n n   និង (A B) 18n    ។ 

តាមដារោមវនិ ចំនួនសិសសនរៀនមួយមុខយ ងតិ្ចមានចំនួន 17 18 34 69     ក់្។ នោយចំនួន
សិសសសរបុមាន 100   ក់្ ។ ន ោះចំនួនសិសសមិនចុោះន ម្ ោះចូលនរៀនមុខវជិាជ ទំងពីររឺ 100 69 31   
 ក់្ ។  ដូចននោះ  សិសសដដលមិនចុោះន ម្ ោះនរៀនមុខវជិាជ ទំងពីររឺ 31  ក់្។ 

នបើនយើងរាប់ធាតុ្ក្នុងសំណំុនីមួយៗ A និង B  នយើងន ើញថាមានធាតុ្ខលោះ នយើងរាប់ពីរដង នៅក្នុង
សំណំុ Aផង និងក្នុងសំណំុ B ផង រឺធាតុ្ដដលជារបស់  A B  ។ នដើមបីរាប់ឱ្យបានជាក់្លាក់្ ធាតុ្
របស់  A B  ឬ នដើមបីរក្  n A B  នយើងរត្ូវដក្ធាតុ្នៅក្នុង A B  ពី    n A n B  នចញ ។ 

  ទ្រសឹ្តបីរ : នបើ A និង B  ជាសំណំុកំ្ណត់្ នរបាន            n A B n A n B n A B   
 

ក្នុងឧទាហរណ៍ខាងនលើ នយើងបាន :         n A B n A n B n A B       
                                                               35 52 18
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ដ្យូចរនេះ  សិសសមិនបានចុោះន ម្ ោះចូលនរៀន មុខវជិាជ ទំងពីរ រឺ 100 69 31    ក់្ 

ក្នុងក្រណី  A B   ន ោះ   0n A B 
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    ទ្រសឹ្តបីរ : នបើ A និង B  ជាសំណំុគ្មម នធាតុ្រមួ នរបាន        n A B n A n B   
 
 

 ឧទាហរណ៍ ៖ នៅវទិាល័យមួយ សិសស 800   ក់្ បានចុោះន ម្ ោះនរៀនភាសាអង់នរលស និង សិសស 
500   ក់្ បានចុោះន ម្ ោះនរៀនភាសា បារាងំ ន ើយសិសស 200   ក់្នទៀត្បានចុោះន ម្ ោះនរៀនភាសា
ទំងពីរ ។ 

 ក្. នត្ើមានសិសសទំងអស់ប ុ ម នអនក្បានចុោះន ម្ ោះនរៀនភាសា ? 
 ខ. នត្ើសិសសប ុ ម ន ក់្នរៀនដត្ភាសាអង់នរលស ? 
 រ. នត្ើសិសសប ុ ម នអនក្នរៀនដត្ភាសាបារាងំ ? 
ចរមលើយ  :  តាង E  ជាសំណំុសិសសចុោះន ម្ ោះនរៀនភាសាអង់នរលស ។ 
   F   ជាសំណំុចសិសសចុោះន ម្ ោះនរៀនភាសាបារាងំ ។ 
នយើងបាន   800n E    ក់្ ,   500n F    ក់្ និង   200n E F    ក់្ ។ 
 ក្. ចំនួនសិសសបានចុោះន ម្ ោះនរៀនភាសា : 
         n E F n E n F n E F       
                  
                   ក់្ 
ដ្យូចរនេះ មានសិសស 1100   ក់្ បានចុោះន ម្ ោះនរៀនភាសា ។ 
 ខ. ចំនួនសិសសនរៀនដត្ភាសាអង់នរលស : 

នោយសិសសនរៀនភាសាអង់នរលសផង និង ភាសាបារាងំផងមានចំនួន 200   ក់្ ន ោះចំនួន
សិសសនរៀនដត្ភាសាអង់នរលស មាន 800 200 600    ក់្ 

 ដ្យូចរនេះ ចំនួនសិសសនរៀនដត្ភាសាអង់នរលស មាន 600   ក់្ ។ 
រ. ចំនួនសិសសនរៀនដត្ភាសាបារាងំ : 
 ចំនួនសិសសនរៀនដត្ភាសាបារាងំមាន 500 200 300    ក់្ ។ 
ដូចននោះ ចំនួនសិសសនរៀនដត្ភាសាបារាងំមាន 300   ក់្ ។ 
 
លំហាត់គំរូទី១ : នរនបាោះរគ្មប់ ុក្ឡាក់្ពីររគ្មប់ មួយមានពណ៌ស មួយនទៀត្មានពណ៌រក្ ម ។  
រក្ចំនួនលទធផល ដដលនក្ើត្ន ើងោលណាលទធផលមានផលបូក្នលខ នសមើនឹង 5  ឬ 6  ។ 

1100

800 500 200  
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ចរមលើយ : តាង A  ជារពឹត្្ិោរណ៍ដដលផលបូក្នលខនសមើនឹង 5   ។ រូចំនួនដដលផលបូក្នលខនសមើ 5  
មាន        1,4 , 2,3 , 3,2 , 4,1  ។ ន ោះ   4n A   ក្រណី ។ 
B  ជារពឹត្្ិោរណ៍ ដដលផលបូក្នលខនសមើនឹង 6  ។ រូចំនួនដដលផលបូក្នលខនសមើនឹង6  មាន 
         1,5 , 2,4 , 3,3 , 4,2 , 5,1   ន ោះ   5n B   ក្រណី ។ នយើងន ើញថា   0A B n A B      
ចំនួនក្រណីដដលផលបូក្នលខនសមើនឹង 5  ឬ 6  រឺ      n A B n A n B     
 
                                                                                            ក្រណី 
ដ្យូចរនេះ ចំនួនលទធផលដដលនក្ើត្ន ើងោលណាផលបូក្នសមើនឹង   ឬ      មាន      ក្រណី ។ 
 
លំហាត់គំរូទ២ី : ក្នុងថង់មួយមានបណណ័  6  សនលឹក្ ដដលបង់នលខ 1,2,3,4,5,6  ។ នរចាប់យក្បណណ័ មួយ
សនលឹក្នោយនចដនយ ។ រក្ចំនួនលទធផលដដលនក្ើត្ន ើង ោលណានលខដដលចាប់បានជា នលខ
នសស ឬ នលខធំជាង 4  ។ 
ចរមលើយ : តាង m  ជារពឹត្្ិោរណ៍ដដលចាប់បាននលខនសស  
ចំនួនទំងន ោះមាន 1,3,5   

  3n m   ក្រណី 
k  ជារពឹត្្ិោរណ៍ដដលចាប់បាននលខធំជាង 4  ។ 
ចំនួនទំងន ោះមាន              
                   ក្រណី 
នយើងន ើញថា រពឹត្្ិោរណ៍      និងរពឹត្្ិោរណ៍      មានលទធផលរមួមួយរឺនលខ    ។ 

  1n m k     
ចំនួនលទធផលដដលនក្ើត្ន ើងោលណានលខចាប់បានជានលខនសស ឬ នលខធំជាង     រឺ 
       n m k n m n k n m k      

       
                    ក្រណី 
ដ្យូចរនេះ  ចំនួនលទធផលដដលនក្ើត្ន ើងោលណានលខចាប់បានជានលខនសស ឬ នលខធំជាង 4មាន4 
ក្រណី។  

4 5 

9

5 6 9

5,6

  2n k 

m k 5

4

3 2 1  

4
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 ២.២. រោលារណ៍ក្រមាណវិធគីណុ 
 រពឹត្្ិោរណ៍ខលោះោចនក្ើត្ន ើងតាមវធីិនរចើនយ ងខុសៗគ្មន  ដដលនយើងមិនោចនធវើបញ្ជ ីបាន។ 
នយើងរត្វូដផែក្នលើរបូមន្ និងនគ្មលោរណ៍ររឹោះននរបាប់។ 
 ឧទាហរណ៍ ៖ ក្នុងពិធីជប់នលៀងមួយអនក្ចូលរមួោចនរជើសនរ ើស មាូបោហារដូចខាងនរោម៖ 

  ោហារ :  នំញ្ចុ ក្ ឬ នំប័ុង 
  មាូប      :  ោរនីគ្ម, ោររីតី្ ឬោរមីាន់ 
  បដងែម  :  ោនរ  ម ឬ នចក្ខទិោះ 
នត្ើនរោចនរជើសនរ ើសោហារបានប ុ ម នរនបៀបខុសៗគ្មន ? 

 
ចរមលើយ : នយើងរត្ូវនធវើនសចក្្ីសនរមចចិត្្ បីយ ង : 
  នរជើសនរ ើស ោហារ   
   ២ ជនរមើស 

នរជើសនរ ើស មាូប 
៣ ជនរមើស 

នរជើសនរ ើស បដងែម 
២ ជនរមើស 
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   ោដរ  ម នំប័ុង ោរនីគ្ម ោដរ  ម 
   នចក្ខទិោះ នំប័ុង ោរនីគ្ម នចក្ខទិោះ 
                             ោរនីគ្ម ោដរ  ម នំប័ុង ោរមីាន់ ោដរ  ម 
                             ោរមីាន់ នចក្ខទិោះ នំប័ុង ោរមីាន់ នចក្ខទិោះ 
                             ោររីតី្ ោដរ  ម នំប័ុង ោររីតី្ ោដរ  ម 
      នំប័ុង                        នចក្ខទិោះ នំប័ុង ោររីតី្ នចក្ខទិោះ 
  
   នំបញ្ចុ ក្   ោដរ  ម នំបញ្ចុ ក្ ោរនីគ្ម ោដរ  ម 
                            ោរនីគ្ម នចក្ខទិោះ នំបញ្ចុ ក្ ោរនីគ្ម នចក្ខទិោះ 
                            ោរមីាន់ ោដរ  ម នំបញ្ចុ ក្ ោរមីាន់ ោដរ  ម 
                            ោររីតី្ នចក្ខទិោះ នំបញ្ចុ ក្ ោរមីាន់ នចក្ខទិោះ 
   ោដរ  ម នំបញ្ចុ ក្ ោររីតី្ ោដរ  ម 
   នចក្ខទិោះ នំបញ្ចុ ក្ ោររីតី្ នចក្ខទិោះ 
នយើងន ើញថា ចំន ោះជនរមើសោហារ នីមួយៗ នយើងោចនរជើសនរ ើសមាូបបាន បីយ ង និងមានពីរ
ជនរមើសសរមាប់បដងែម  ។  
ន ោះជនរមើសសរបុមាន 2 3 2 12    ជនរមើសខុសៗគ្មន  
ដ្យូចរនេះ នយើងោចនរជើសនរ ើសបាន 12  ជនរមើសខុសៗគ្មន  ។ 
    ទ្រសឹ្តបីរ : នយើងមានរពឹត្្ិោរណ៍ពីរ 1E  និង 2E  ។ រពឹត្្ិោរណ៍ទីមួយ 1E  នក្ើត្ន ើង 1m  ដងខុសៗ
គ្មន  ។ នរោយពី 1E  បាននក្ើត្ន ើង 2E  ោចនក្ើត្ន ើងក្នុង 2m  ក្រណីខុសៗគ្មន  ។ ចំនួនរនបៀប រកឺ្រណី 

ដដលរពឹត្្ិោរណ៍ទំងពីរនក្ើត្ន ើងមាន 1 2m m ។ 

 
សមាគ ល់ : នបើរពឹត្្ិោរណ៍ 1 2 3, , ,..., nE E E E  ន ើយនក្ើត្ន ើងនរៀងគ្មន  1 2 3, , ,..., nm m m m  ក្រណីខុសៗ 
គ្មន  ។ 
ន ោះចំនួនក្រណីននរពឹត្្ិោរណ៍ទំងអស់មាន : 1 2 3 ... nm m m m     ។ 
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 ឧទាហរណ៍ ៖ នរមានផលូវបីសរមាប់នធវើដំនណើ រពីភូមិ A  នៅភូមិ B  និងមានផលូវពីរសរមាប់នធវើដំនណើ រពី
ភូមិ B  នៅភូមិ C  ។ នត្ើនរោចនធវើដំនណើ រតាមផលូវបានប ុ ម នរនបៀប នដើមបីនចញពីភូមិ A  នៅភូមិ 
C  នោយឆលងោត់្តាមភូមិ B ។ 

ចរមលើយ : តាង 1,2,3  ជាផលូវភាជ ប់ពីភូមិ A  នៅភូមិ B និង ,a b  ជាផលូវភាជ ប់ពីភូមិ B  នៅភូមិ C ។ ោរនធវើ
ដំនណើ រពីភូមិ A  នៅភូមិ B មានផលូវ 3  ជនរមើស សរមាប់នធវើដំនណើ រពីភូមិ B  នៅភូមិ C មានផលូវ2
ជនរមើស សរមាប់នធវើដំនណើ រ ។ 
តាមនគ្មលោរណ៍ផលរុណ មានផលូវសរមាប់នធវើដំនណើ រពីភូមិ A  នៅភូមិC  មាន 3 2 6   ជនរមើស។ 

  
ដ្យូចរនេះ នរោចនធវើដំនណើ របាន 6  រនបៀបពីភូមិ A  នៅភូមិC  នោយឆលងោត់្តាម ភូមិ B ។ 
 
លំហាត់គំរូទី១ : នរចង់បនងកើត្នលខ 4  ខទង់នោយនរបើនលខ 0,1,2,3,4  ។ នត្ើមានប ុ ម នរនបៀបខុសៗគ្មន  
នដើមបីឱ្យនលខដដលបនងកើត្បានន ោះធំជាង 2000  ។ ( បញ្ញជ ក់្ : ចំនួននីមួយៗខាងនលើគ្មម នតួ្នលខ
ដដលពីរដងនទ )។ 
ចរមលើយ : រក្ចំនួនរនបៀបដដលោចបនងកើត្បាន :   តាង n  ជាចំនួនរនបៀបដដលោចបនងកើត្បាន ។ 
 ខទង់ទី១ មាន 3  ជនរមើស 
 ខទង់ទី២ មាន 4  ជនរមើស 
 ខទង់ទី៣ មាន 3  ជនរមើស 
 ខទង់ទី៤ មាន 2  ជនរមើស 
តាមនគ្មលោរណ៍របមាណវធីិរុណ នយើងបាន 4 3 3 2 72n       រនបៀប 
ដ្យូចរនេះ នរោចបនងកើត្បាន 72  រនបៀបខុសៗគ្មន ។
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៣.វិភាគ បនស ំ(Combinational Analysis) 
 ៣.១. ហាា រត់ណូរយល (Factorial) 
 ហាវ ក់្តូ្ដរយលនន n  (តាងនោយ !n  ) រឺជាផលរុណនន n  ចំនួនរត់្វជិជមានដំបូង ( រឺផលរុណ
ចំនួនរត់្វជិាជ មានបន្គ្មន ពី 1 ដល់ n  ) ។ 
  ! 1 2 3 ...n n       
    
 ឧទាហរណ៍ ៖     
 
សមាគ ល់ :   1! 1  និង 0! 1   
 ឧទាហរណ៍ ៖  រណ ផលបូក្ :  1.1! 2.2! 3.3! ... . !n n      
នរមាន :    1 ! 1 . ! . ! !,k k k k k k k IN           

 . ! 1 ! !k k k k     ឱ្យត្នមល 1,2,3,...,k n  នយើងបាន : 

 

1.1! 2! 1!
2.2! 3! 2!
3.3! 4! 3!
...................
...................
...................

. ! 1 ! !n n n n

 
 
 

  




 
   

                    1 ! 1!S n     
ដូចននោះ  1 ! 1S n    
ចំណំា ៖ 
 
 
 
 
 
សំគ្មល់ 1!! 0!! 1    by definition ( Arfken 1985 , page 547)

 1 ... 2 1n n     

4! 4 3 2 1 24

7! 7 6 5 4 3 2 1 5040

    

       

 

   

  

  

! 1 2 3 ...

2 !! 2 4 6 ... 2 2 . !

2 1 !! 1 3 5 ... 2 1

!! 2 4 ...

!!! 3 6 ...

    

     

      

  

  

n

n n

n n n

n n

n n n n

n n n n
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 ឧទាហរណ៍ ៖     

 5!! 1 3 5 15      
 5!!! 5 2 10     

       8! 5! 6 7 8 40320       
  8!! 8 6 4 2 384       
 8!!! 8 5 2 80      

 ៣.២. តរំរៀប (Arrangement) 
       ៣.២.១. តរំរៀបមនិសាររ ើងវញិ 
 តំ្នរៀប p  ធាតុ្ក្នុងចំន ម n  ធាតុ្ននសំណំុ E  រឺជាសំណំុរងនន E ដដលមាន p ធាតុ្ខុសៗគ្មន
នរៀបតាមលំោប់មួយកំ្នត់្ ។ 
 ចំនួនតំ្នរៀប p ធាតុ្ននសំណំុ E ដដលមាន n   p n  ធាតុ្រឺ :  
  
        1 ... 1   p

nA n n n p     

 ឬ   
 

1

0

!

!





  



p

p

n

k

n
A n k

n p
  

 
 ឧទាហរណ៍ ៖  មនុសសមួយរក្ុមមានគ្មន  ៤  ក់្។ នរចង់ថត្របូមង្ ៣  ក់្។ នត្ើនរោចថត្របូបាន

ប ុ ម នរនបៀប ? 
 ររបៀបទ១ី ៖ 

ចរមលើយ : នោយមនុសសមានគ្មន  ៤ ក់្ ន ើយនរនរជើសនរ ើស ៣  ក់្មក្នធវើោរតំ្នរៀបថត្របូ ។  

នរបាន ចំនួនតំ្នរៀបមនុសស ៣  ក់្ក្នុងចំន ម មនុសស ៤ ក់្រឺ 
 

4

3

4!
4! 24

4 3 !
A   


 រនបៀប 

ដ្យូរចនេះ នរោចថត្របូបាន 24  រនបៀប ។ 
 ររបៀបទ២ី ៖ 

 ក្នុងោរនរជើសមនុសស 3   ក់្ក្នុងចំន មមនុសស 4  ក់្ ន ោះ : 
  

5! 5 4 3 2 1 120     
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- អនក្ទី១ : មាន 4 ជនរមើស   
- អនក្ទី២ : មាន 3ជនរមើស 
- អនក្ទី៣ : មាន2  ជនរមើស 

តាមនគ្មលោរណ៍ផលរុណ នរបាន 4 3 2 24   ជនរមើស 

ដ្យូចរនេះ នរោចថត្របូបាន 24  រនបៀប 
 ៣.២.២. តរំរៀប សាររ ើងវញិ 
តំ្នរៀបសារន ើងវញិ k  ធាតុ្ក្នុងចំន ម n  ធាតុ្រឺ ជាតំ្នរៀបដដលធាតុ្នីមួយៗ ោចមានវត្្មា1,2,..   
...,k  ដង ។  

 
k

k
nA n   

 
 ឧទាហរណ៍ ៖  នរចង់បនងកើត្នលខ 3  ខទង់ដដលយក្នចញពីនលខ 1,3,5,7,9  ។ នត្ើនរោចបនងកើត្នលខ
3  ខទង់បានប ុ ម នរនបៀប (នបើនលខដដលនរបើោចដូចគ្មន ) ? 
ចរមលើយ : នោយនរបនងកើត្នលខ 3  ខទង់យក្នចញពី 5  នលខនផសងគ្មន  ន ើយនលខដដលោចនរបើដូចគ្មន ន ោះ
រឺ ជាតំ្នរៀបសារន ើងវញិ ។  
នរបាន ចំនួនតំ្នរៀបសារន ើងវញិ 3ធាតុ្ក្នុងចំន ម5 រឺ 3 3

5 5 125A    រនបៀប 
ដ្យូចរនេះ នរោចបនងកើត្នលខ3  ខទង់បាន 125  រនបៀប   
 ៣.៣. ចមាល ស្ ់ 
 ឧទាហរណ៍១ ៖  មនុសស ៣  ក់្ ឈរថត្របូជាជួរ ។ នត្ើនរោចឈរថត្របូបានប ុ ម នក្រណី ? 

 ររបៀបទ១ី ៖ 
ចរមលើយ : ចំនួនក្រណីដដលោច ឈរថត្របូបាន 

- អនក្ឈរទី១ : 3ជនរមើស 
- អនក្ឈរទី២ : 2 ជនរមើស 
- អនក្ឈរទី៣ : 1 ជនរមើស 

តាមនគ្មលោរណ៍ផលរុណ 3 2 1 6    ជនរមើស 
ដ្យូចរនេះ រនបៀបដដលោចឈរថត្របូបានរឺ 6  ក្រណី 
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ររណីទរូៅ ៖ ចមាល ស់នន n  វត្ថុ ខុសគ្មន  ជាតំ្នរៀបមានលំោប់នន n វត្ថុ ដដលវត្ថុ មួយនៅលំោប់ទី១ វត្ថុ
មួយនទៀត្នៅលំោប់ទី២ បន្ប ទ ប់ ។ 
 ចំនួនចមាល ស់នន n វត្ថុរឺ ! !P n   

 ររបៀបទ២ី ៖ នោយមនុសស ៣  ក់្ឈរថត្របូជាជួរ រឺជាចមាល ស់មនុសស ៣  ក់្ជាជួរ  
ចំនួនចមាល ស់រឺ 3 3! 3 2 1 6P       រនបៀប 

ដ្យូចរនេះ នរោចឈរថត្របូបាន 6  រនបៀប 
 ឧទាហរណ៍២ ៖ ររនិុសសិត្រណិត្វទិារក្មុD  ជំ ន់ទី ២១មួយរក្ុមមានគ្មន  ៦  ក់្ ។ ររូចាត់្ឱ្យ 
សរនសរនមនរៀនសនងខបអំពីរបូបាប។ ក្នុងរក្ុមននោះនរចង់នរជើស ៣  ក់្ នដើមបីឱ្យ ១  ក់្ វាយអត្ថបទ 
១ ក់្រត្ួត្ពិនិត្យ និង ១ ក់្នទៀត្ អនក្និពនធ ។ នត្ើនរោចនរជើសនរ ើសបានប ុ ម នរនបៀប ? 

  ររបៀបទ១ី ៖ រក្ចំនួនរនបៀបដដលនរជើសនរ ើស 3   ក់្ វាយអត្ថបទមួយ ក់្ មួយ ក់្ រត្តួ្ពិនិត្យ 
និង មួយ ក់្នទៀត្ និពនធ ។ 

- នរជើសនរ ើសអនក្ទី១ 6  រនបៀប 
- នរជើសនរ ើសអនក្ទី២ 5  រនបៀប 
- នរជើសនរ ើសអនក្ទី៣ 4  រនបៀប 

តាមនគ្មលោរណ៍ផលរុណ នរបាន 6 5 4 120    រនបៀប 
ដ្យូចរនេះ នរោចនរជើសនរ ើសបាន 120  រនបៀប 
ជាទរូៅ ៖  ចមាល ស់នន r  វត្ថុយក្នចញពី n  វត្ថុ រឺជាត្នរមៀបមានលំោប់នន r វត្ថុ ខុសៗគ្មន ដដលធាតុ្
នីមួយៗយក្នចញពី n  ធាតុ្ខុសៗគ្មន   r n  ។ 
 ចំនួនចមាល ស់នន r វត្ថុយក្ពី n វត្ថុរឺ  

 
!

,
!




n
P n r

n r
  

 
 ររបៀបទ២ី ៖ នោយោរនរជើសនរ ើសមនុសស ៣  ក់្, ១ ក់្ជាអនក្វាយអត្ថបទ , ១ ក់្ជាអនក្រត្តួ្
ពិនិត្យ និង ១ ក់្នទៀត្ ជាអនក្និពនធ នោយនរជើសនរ ើសនចញពីមនុសស ៦ ក់្ ន ោះរឺជាចមាល ស់
មនុសស ៣ ក់្ ក្នុងចំន ម ៦ ក់្ ។ 
ចំនួនចមាល ស់រឺ  

 
6! 6!

6,3 6 5 4 120
6 3 ! 3!

P      


 ជនរមើស  

ដ្យូចរនេះ នរោចនរជើសនរ ើសបាន 120  រនបៀប



វិទ្យាស្ថា នជាតិអប់រ ំ                                                       វិភាគបនស ំ
 

គរនុិសសតិគែិតវិទ្យាជំនានទ់្យី២១ប្កមុ៤  16 

 

 ឧទាហរណ៍៣ ៖ នរចង់បនងកើត្នលខ 4  ខទង់ នោយនរបើនលខ 1,3,5,7  ( ដដលនលខ4  ខទង់ន ោះោចជា
នលខដូចគ្មន  )។ នត្ើនរោចបនងកើត្នលខ 4  ខទង់ ន ោះនរបានប ុ ម នរនបៀប? 

 ររបៀបទ១ី ៖ រក្ចំនួនរនបៀបដដលបនងកើត្បាន : 
 នោយោរបនងកើត្នលខ 4  ខទង់ោចនរបើនលខដូចគ្មន  ន ោះនរបាន 

- ខទង់ទី១ : 4  ជនរមើស 
- ខទង់ទី២ : 4  ជនរមើស 
- ខទង់ទី៣ : 4  ជនរមើស 
- ខទង់ទី៤ : 4  ជនរមើស 

តាមនគ្មលោរណ៍ផលរុណ នរបាន 44 4 4 4 4 256      រនបៀប 
ដ្យូចរនេះ នរោចបនងកើត្បាន 4  ខទង់បាន 256  រនបៀប 
 ជាទរូៅ ៖ ចមាល ស់រចំដដលនន n  វត្ថុ  រឺ ,

n

n rP n  ។ 
 ររបៀបទ២ី ៖ នោយោរបនងកើត្នលខ 4  ខទង់ ោចនរបើនលខដូចគ្មន ន ោះរឺ ជាចមាល ស់រចំដដល នន 4  

នលខរឺ 4, 256rP   រនបៀប  
ដ្យូចរនេះ នរោចបនងកើត្នលខ 4  ខទង់បាន 256  រនបៀប ។ 
 ឧទាហរណ៍៤ ៖ នរចង់បនងកើត្នលខ 3  ខទង់ដដលនរជើសនរ ើសនចញពីនលខ 1,2,3,4,5  ។ 
នត្ើនរោចបនងកើត្នលខ 3  ខទង់ននោះបានប ុ ម នរនបៀប ? 

 ររបៀបទ១ី ៖ ចំនួននលខ 3  ខទង់ដដលោចបនងកើត្បាន  
- ខទង់ទី១ : 5  ជនរមើស 
- ខទង់ទី២ : 5  ជនរមើស 
- ខទង់ទី៣ : 5  ជនរមើស 

តាមនគ្មលោរណ៍ផលរុណនរមាន 35 5 5 5 125     រនបៀប 
 ជាទរូៅ ៖ ចមាល ស់រចំដដលនន r  វត្ថុយក្នចញពី n  វត្ថុ រឺជាត្នរមៀបមានលំោប់នន r  វត្ថុ ដដល វត្ថុ
នីមួយៗោចជាវត្ថុដដដលយក្ នចញពី n  វត្ថុ  ខុសៗគ្មន   r n  ។ 
 ចំនួនចមាល ស់រចំដដល នន r  វត្ថុយក្ពីn  វត្ថុ រឺ ,  r

n rP n    
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 ររបៀបទ២ី ៖ ក្នុងោរបនងកើត្នលខ 3  ខទង់ោចមាននលខដូចគ្មន ដដលនរជើសនរ ើសនចញពី 5  នលខ
នផសងគ្មន  ន ោះរឺជាចមាល ស់រចំដដលនន3 នលខ យក្ពី 5  នលខរឺ 3

5,3 5 125P    រនបៀប  
ដ្យូចរនេះ នរោចបនងកើត្នលខ 3  ខទង់ បាន125  រនបៀប   
 ៣.៣.១.ចមាល ស្វ់ង ់(Circle  Permutation) 

ចមាល ស់វង់នន n ធាតុ្រឺជាចមាល ស់ នន n ធាតុ្ខុសៗគ្មន ជារងវង់ ។ 
 ចំនួនចមាល ស់វង់នន n ធាតុ្នសមើនឹង  1 !n    
 
 ឧទារហណ៍ ៖ ចូរសរនសរចមាល ស់វង់ , , ,A B C D   

ABCD BACD CABD DABC

ABDC BADC CADB DACB

ADBC BCAD CBAD DBAC

ADCB BCDA CBDA DBCA

ACBD BDAC CDAB DCAB

ACDB BDCA CDBA DCBA

  

              
 នរបាន             រិត្ដត្១ក្រណី 

 
(1)

BCDA (2)

(3)

DABC (4)

ABCD

CDAB








 ៤រនបៀបខុសៗគ្មន  

ដ្យូរចនេះ ចមាល ស់វង់នន , , ,A B C D  រឺ 4!
6

4
  រនបៀប 

 ៣.៣.២.ចមលស្ណ់បងណចរបាន (Permutation with identical objects) 
 

 ចមាល ស់ n  វត្ថុដដលក្នុងន ោះមានវត្ថុរបនភទទី១ របនភទទី២ ....របនភទទីk ន ើយវត្ថុរបនភទនីមួយៗ
មានចំនួន 1 2, ,... kr r r  នរៀងគ្មន   1 2 ... kr r r n     នៅថាចមាល ស់ដបងដចក្បាន ។ 

 ចំនួនចមាល ស់ដបងដចក្បាន រឺ
1 2

!

! !... !k

n

r r r
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ឧទារហណ៍ ៖ ចូររក្ចំនួនចមាល ស់នន ក្យថា STATISTICS  ? 
 នោយ ក្យថា STATISTICS មាន 10n   តូ្អក្សរ 
ន ើយក្នុងន ោះ A  មាន ១ តួ្អក្សរ 
                  C  មាន ១ តួ្អក្សរ 
                  S  មាន ៣ តួ្អក្សរ 
                  T  មាន ៣ តួ្អក្សរ 
                  I  មាន ២ តួ្អក្សរ 

ដ្យូចរនេះ ចំនួនចមាល ស់នន ក្យថា STATISTICS រឺ 10!
50400

1!1!3!3!2!
  រនបៀប  

៣.៤. បនស ំ(Combination )  
 ក្នុងចមាល ស់លំោប់មានសារៈសំខាន់ណាស់ ។ ត្នរមៀបដដលមិនរិត្លំោប់នៅថា បនស ំ។ 

I. និយមន័យ ៖ បនសជំាត្នរមៀបមិនរិត្លំោប់ ។ 

ជាទរូៅ ៖ បនសនំន k  ធាតុ្យក្ពី n  ធាតុ្រឺជាោរយក្រពមគ្មន ម្ងយក្ k  ធាតុ្ យក្នចញពី n  ធាតុ្ 
ខុសៗគ្មន នោយមិនរិត្ពីលំោប់ននោរយក្នចញ។  
 ចំនួនបនសនំន k  ធាតុ្យក្ពី n  ធាតុ្ រឺ  

 

, !

! !k!
 



k

n

P n k n

k n k
C  ( , , )k IN n IN k n    

 II. លរខណៈននបនស ំ  
    , , C n k C n n k  
    , 1, 1  

n
C n k C n k

k
  

    , 1 ,
1


  



n k
C n k C n k

k
  

      , 1, 1 1,    C n k C n k C n k   
 ឧទាហរណ៍ ៖ ក្នុងដលបងនបៀ 52  សនលឹក្។ នរទញនបៀ 5  សនលឹក្នោយនចដនយ ។ 

អតើមានប ុនាម នរអបៀបអែើមបីបាន ៖ 
 ក្). អបៀ 2  សនលឹក្ជាោត់ 
 ខ). អរចើនបំផុតមានោត់ 2  សនលឹក្ 
 រ). តិចបំផុតមានោត់ 2  សនលឹក្  
         ឃ). មានោត់ 1 សនលឹក្ និង អសេច1 សនលឹក្ 
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ចរមលើយ 
រក្ចំនួនរនបៀបនដើមបបីាន  
ក្). នបៀ 2  សនលឹក្ជាោត់្ 
 នបៀ 5  សនលឹក្ មានោត់្ 2  សនលឹក្មានន័យថារត្ូវយក្នបៀ 2  សនលឹក្ក្នុងនបៀ 4  សនលឹក្ជាោត់្ 
និង នបៀ3  សនលឹក្នទៀត្នរ ើសក្នុងនបៀ 48  សនលឹក្នទៀត្ដដលមិនដមនជាោត់្។ 
ដ្យូចរនេះ ចំនួនរនបៀបនដើមបទីញបាននបៀ 5  សនលឹក្មានោត់្ 2  សនលឹក្រឺ  
     

4! 48!
4,2 48,3

2!2! 45! 3!
C C  

  
                                    

4 3 2! 48 47 46 45

2 1 2! 45! 3 2 1

    
 

    
  

         103776  រនបៀប 
ខ). នរចើនបំផុត្មានោត់្ 2  សនលឹក្  
 រពឹត្្ិោរណ៍នបៀ 2  សនលឹក្ មានោត់្យ ងនរចើន 2  សនលឹក្រឺជារពឹត្្ិោរណ៍ ូត្បាន នបៀ 2  សនលឹក្
ជាោត់្ និង នបៀ 3  សនលឹក្ នផសងនទៀត្មិនដមនជាោត់្ ឬ នបៀ1 សនលឹក្ជាោត់្ និង នបៀ 4  សនលឹក្ នផសង
នទៀត្មិនដមនជាោត់្ ឬ នបៀ 5  សនលឹក្គ្មម នោត់្នសាោះ ។ 
ដ្យូចរនេះ ចំនួនរនបៀបនដើមបបីាន ោត់្ 2  សនលឹក្យ ងនរចើន តាងនោយ N  រឺ 
            4,2 48,3 4,1 48,4 4,0 48,5N C C C C C C        
       
 
 2594400N   រនបៀប 
 
រ). តិចបំផុតមានោត់ 2  សនលឹក្ 
 រពឹត្្ិោរណ៍នបៀ 2  សនលឹក្ដដលយ ងតិ្ចមានោត់្ 2  រឺ នបៀ 2  សនលឹក្ជាោត់្ និង 3  សនលឹក្
នផសងនទៀត្មិនដមនជាោត់្ ឬ នបៀ3  សនលឹក្ជាោត់្ និង 2  សនលឹក្នផសង មិនដមនជាោត់្ ឬ នបៀ 4  
សនលឹក្ជាោត់្ និងនបៀ 1 សនលឹក្នផសងនទៀត្មិនដមនជាោត់្។ 

4! 48! 4! 48! 4! 48!

2!2! 45!3! 3!1! 44!4! 4!0! 43!5!

103776 778320 1712304 2594400
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ដ្យូចរនេះ ចំនួនរនបៀបយ ងតិ្ចមានោត់្ 2  សនលឹក្តាងនោយ N  រឺ: 
            ' 4,2 48,3 4,3 48,2 4,4 48,1N C C C C C C        

     
4! 48! 4! 48! 4! 48!

2!2! 45! 3! 1!3! 46! 2! 4!0! 47!1!

103776 4512 48

     
 

  

  

     ' 108336N    
 ). មានោត់្ 1 សនលឹក្និងនសច្1 សនលឹក្  

- មាន  4,1C  រនបៀបដដលទញបាននបៀោត់្ 1 សនលឹក្ 
- មាន  4,1C  រនបៀបដដលទញបាននបៀនសច្ 1 សនលឹក្  
- មាន  44,3C  រនបៀបដដលទញបាននបៀ 3  សនលឹក្ដដលមិនដមនជាោត់្ និងនសច្ ។ 

ដ្យូចរនេះ ចំនួនរនបៀបដដល ូត្បាននបៀោត់្1 សនលឹក្ និងនសច្1 សនលឹក្ តាងនោយ ''N  រឺ 
      '' 4,1 4,1 44,3N C C C      
       44!

4 4 211904
41!3!

      
 '' 211904N   រនបៀប 
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៤.ប្ទ្យឹសតរីទ្យវធា និងពហុធា (The Binomai Theorem)  
 ៤.១. ក្ទសឹ្ាបីទរទាធា 
  ៤.១.១ រទាធា(Binomial) 

និយមនយ័   នទវធា (binomial) រឺជាព ុធាដដលមានពីរតួ្ ។  មានន័យថា ជាក្ននាមពីជរណិត្មានពីរ
តួ្នផសងពីគ្មន  ។  
ឧទាហរណ៍១ ៖   32 4 , ,1 ,x y cx ay x v u     ជាក្ននាមពីជរណិត្ដដលនៅថា នទវធា ។ 
  ៤.១.២.រមគណុរទាធា(Binomial Coefficient) 

និយមនយ័ ៖ នមរុណនទវធា ,( , ) , ( )
 

       
 

n m n
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នរជើសនរ ើស m វត្ថុនចញពី n វត្ថុនផសងៗគ្មន នោយគ្មម នទក់្ទងនឹងលំោប់។ 

 រំណត់ស្ររស្រ៖ 
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រត្ូវបានដណ ំឱ្យសាគ ល់នោយរណិត្វទូិ និងរបូវទូិ 

                   ោលលឺម ង់ Andreas Von Ettingshausen (1796 – 1878)  នៅឆ្ន ំ1826 ។ 
 

ឧទាហរណ៍ ៖     រ. ចំន ោះ 5 ធាតុ្ ននសំនំុ  , , , ,S a b c d e  រឺមានសំនំុរង (subsets) ដដល
 

5 5!
10

3 2!3!
n

 
   
 

សំនំុរង ដដលមាន 3ធាតុ្របាក្ដនផសងៗគ្មន រមួមាន៖     

                  

 

                         ខ. នរមានវត្ថុ 8 នផសងៗគ្មន  ប ទ ប់មក្ចាប់នផ្ើមទុក្វត្ថុននោះក្នុងថត្តុ្ 3 ( ថត្ទីI , ថត្ទីII , ថត្
ទីIII ) ។ ថត្ទីI ោក់្វត្ថុ 3 ថត្ទីII ោក់្វត្ថុ 1 ថត្ទីIII ោក់្វត្ថុ 4 ។ នត្ើនរោចទុក្វត្ថុទំងននោះបានប ុ ម ន
រនបៀប ? 

 ោរទុក្វត្ថុននោះជាបីដំណាក់្ោល រឺ៖ 

(1796 1878)

AndreasVon Ettingshausen



         

         

, , , , , , , , , , , , , , ,

, , , , , , , , , , , , , , .

a b c a b d a b e a c d a c e

b c d a c e b d e b c d c d e
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 នរ ើសវត្ថុ 3 ទុក្ក្នុងថត្ទីI បាន                                     រនបៀប 

 នរ ើសវត្ថុ 1 ទុក្ក្នុងថត្ទីII បាន                                   រនបៀប 

 នរ ើសវត្ថុ 4 ទុក្ក្នុងថត្ទីIII បាន                                  រនបៀប 

                                                              ដ្យូរចនេះ នរោចទុក្វត្ថុទំង8ក្នុងថត្តុ្ 3 បាន                                រនបៀប ។  

ស្មាា ល៖់  នមរុណនទវធាោចរក្បានដដរតាមរយៈរតី្នោណបា សាក ល់(Pascal 

triangle) ដដលរត្វូនៅតាមន ម្ ោះ Blaise Pascal (1623-1662) ជាអនក្ 

រណិត្វទូិ របូវទូិ សាស វទិា និងទសសនវជិាជ  ជនជាតិ្បារាងំ នៅនពលោយុ 

20ឆ្ន ំបានបនងកើត្មា សីុនបូក្ នលខដំបូងនរបងែស់។ ខាងនរោមននោះជាតារាង 

រតី្នោណបា សាក ល់ (Pascal’s Triangle) ៖ 

សវ័យរុណនន n នមរុណនទវធានន 
0 1 

1 1                1 
2 1              2             1   
3 1             3              3            1 
4 1         4               6              4            1 
5        1       5              10           10               5            1 
… 1    ......................................................................  1 

n-1 1 ............................                             ................. 1 

n  1 .............                                  ...  .........             1                                              

 

ជាទរូៅ៖ 1

1

     
      

     

n n n

k k k
 

 
 
 

8 8!
56

3 5!3!

 
  

 

5 5!
5

1 1!4!

 
  

 
4 4!

1
4 0!4!

 
  

 
56 5 1 280  

(1623 1662)

Blaise Pascal



( )na b

2 1

1 1 1
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( រតី្នោណបា សាក ល់ ) 
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  ៤.១.៣. លរខណៈរមគណុរទាធា(Properties of  binomial coefficient) 
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8. នបើ ,m n  ជាចំនួនរត់្ ន ើយរឺ m n ន ោះ   
 
ឧទាហរណ៍២ ៖ 

 
 

  
 

      
 
 
ពីនរ ោះ                                       និង 
 
 
ដូនចនោះ  

100 1000 20

98 998 4

1000 100 18 18 19

2 2 3 4 3

100 1000 20

2 2 4

1000 100 19 19

2 2 4 3

A

     
     

      
         

           
         

     
     

      
       

        
       

100 100 100

98 100 98 2

     
      

     

18 18 19

3 4 4
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 ៤.២.៤ ក្ទសឹ្ាបីទរទាធា(The Binomial Theorem) 

 ទក្មងទ់ាងំបនីនក្ទសឹ្ាបីទរទាធា ៖ 
រ. រទ្មងរ់១ី  2 2 2( ) 2a b a ab b      
ខ. រទ្មងរ់២ី  2 2 2( ) 2a b a ab b     

គ. រទ្មងរ់៣ី 2 2( )( )a b a b a b     
 ទរមង់ទំងបីននរបូមន្ខាងនលើរឺអនុវត្ន៍្ររប់ត្នមលពិត្ (real numbers) និងចំនួនកំុ្ផលិច 
(complex numbers) ,a b ។ ចំន ោះរទ្មងរ់២ី ោរពិត្នៅជាវបិាក្ននរទ្មងរ់១ី នោយរគ្មន់ដត្ជំនួស b  
នោយ b  ។ 
 រូបមនាទរូៅននទក្មងទ់១ី ៖    សរមាប់ត្នមល 1,2,n  និងររប់ចំនួនពិត្ ឫចំនួនកំុ្ផលិច , ( )a b a b ន ោះ 

នយើងបានរបូមន្ទូនៅ 
 
ជាមួយគ្មន ននោះដដរនយើងោចសរនសរជានិមិត្្សញ្ញា ផលបូក្រឺ៖                                          

 រូបមនាទរូៅននទក្មងទ់២ី ៖  សរមាប់របូមនទូ្នៅននទរមង់ននោះរឺនយើងរគ្មន់ដត្ប្ូរ b  នៅ b  ន ោះនយើង

បាន
0

( ) ( 1) 



 
   

 


n
n k n k k

k

n
a b a b

k
 ជាោរនស្រសច។ 

 រូបមនាទរូៅននទក្មងទ់៣ី ៖  សរមាប់ត្នមល                   និងររប់ចំនួនពិត្ ឫចំនួន 
កំុ្ផលិច                   ន ោះ នយើងបានរបូមន្ទូនៅជា មួយគ្មន ននោះដដរនយើងោច                  
                                                                   សរនសរជានិមិត្្សញ្ញា ផល 
 
បូក្រឺ៖  
ស្មាា ល៖់   សរមាប់របូមនទូ្នៅទរមង់ទី1 នៅនពលដដល 1 ,a b x   ន ោះ
ជា ក្រណីពិនសសននរទឹស្ីបទនទវធាដដលនរនៅថា នទវធាញូតុ្ន(Newton 
Binomial) ដដលយក្តាមន ម្ ោះ Isaac Newton (1642-1726) ជាអនក្រណិ
ត្វទូិ និងរបូវទូិ ជនជាតិ្ អង់នរលស បានរន ើញនូវោយុ 24 ឆ្ន ំជាទរមង់
ទូនៅមានន តុ្នដើមទញនចញពីរបូមន្ទូនៅនននស៊េរ ី។  
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(1642 1726)

Isaac Newton
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ខាងនរោមននោះជានទវធាញូតុ្ន ៖   
1

0

(1 ) 1
1 1

n
n n n k
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n n n
x x x x x

n k





     
           

     


 
ឧទាហរណ៍៣ ៖ រ. ចូររណ   
                  

        ខ. ទញបង្ហា ញថា                                                          ។ 

ចរមលើយ ៖ រ. រណ  1

0
(1 ) ; 0,1,2,n

nI x dx n     
នយើងតាង 1u x du dx           នបើ 0 1x u   និង 1 2x u    
ន ោះ 
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 ៤.៣.ក្ទសឹ្ាបីទពហធុា (The Polynomial Theorem  / Multinomial Theorem) 
  ៤.៣.១.ពហធុា (Multinomial) 
នយិមនយ័ ៖ តាមរណៈក្មាម ធិោរជាតិ្ភាសាដខមរ (រ.ជ.ភ.ខ) ដដលបចចុបបននជារក្មុរបឹក្ាជាតិ្ភាសា
ដខមរ(ក្.ជ.ភ.ខ) បានអនុម័ត្នូវ ក្យ “ ក្ននាមពីជរណិត្មានផលបូក្តួ្ជានរចើន ដដលតួ្ នីមួយៗ រឺ
ជាផលរុណចំនួននថរមួយ និងអនថរមួយ ឬនរចើន។នបើសិនមានអនថរ x មួយ ន ោះទរមងុ ទូនៅកំ្ណត់្
នោយ 2

0 1 2

n

na a x a x a x    ដដល ; 0,ia i n ជាចំនួននថរ ” ។ ចំដនក្ឯ ក្យ “ក្ននាមពីជរណិត្ជា
ផលបូក្ននពីរតួ្ ឬនរចើនតួ្” ។ 
ឧទាហរណ៍៖                                                                                      ជាព ុធា។ 
 ៤.៣.២.រមគណុពហធុា (Multinomial Coefficient ) 
នយិមនយ័ ៖ នមរុណព ុធា 1 2

1 2 1 2

1 2

( ; , , , ) ( , , , )!
, , ,

    
  

 

k

k k

k

n n n n
C n n n n n n n

n n n
ជាចំនួនរនបៀប

នននរ ើសវត្ថុ 1n ននរបនភទទី1 ប ទ ប់មក្វត្ថុ 2n  ជារបនភទទី 2  រ ូត្ដល់វត្ថុ kn  ជារបនភទទី k     នចញពី

ោររបមូលផ្ុំវត្ថុ n នផសងៗគ្មន នោយឥត្រិត្លំោប់ ដដលនផទៀងផ្ទទ ត់្
1

k

i

i

n n


 ។ 

រំណត់ស្ររស្រ៖ 
1 2 1 2

!

, , , ! ! !

 
 

 k k

n n

n n n n n n
 ។ 

 ឧទាហរណ៍៤ ៖  សរមាប់សំណំុ , , ,a a b c ដដលបា រា ដរមត្ 1 2 34, 3, 2, 1, 1n k n n n     ។ ដូនចាន ោះរឺ

មាន 4 4!
12

2,1,1 2!1!1!

 
  

 
រនបៀប ដដលបង្ហា ញដូចខាងនរោម៖ 

, , , , , ,

, , , , , .

aabc aacb abac abca acab acba

baac baca bcaa caab caba cbaa
 

 ឧទាហរណ៍៥ ៖  ចំនួនរនបៀបនរ ើសវត្ថុ ២, ប ទ ប់មក្វត្ថុ១, ប ទ ប់មក្វត្ថុ១នទៀត្ នចញពីសំណំុ

 , , ,a b c d (មានន័យថាជារបូមនចំ្លាស់សារន ើងវញិនន៤ធាតុ្) រឺមាន 4 4!
12

2,1,1 2!1!1!

 
  

 
 

រនបៀប។ នយើងបាននូវរនបៀបដូចខាងនរោម(របារប ទ ត់្រពួយឈរ ( ) បង្ហា ញលំោប់ននោរនរ ើស៖
, , , ,

, , , ,

, , , .

ab c d ab d c ac b d ac d b

ad b c ad c b bc a d bc d a

bd a c bd c a cd a b cd b a

               

               

               

2 2 3 2 2 2 3 42 ,3 2 ,1 2 3x xy y x xy xy y x x x x        
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a ឧទាហរណ៍៣ ៖  ចំនួនននវធីិនរៀប ៥ធាតុ្ននអក្សរ     ៣ធាតុ្ននអក្សរ     និង៤ធាតុ្ននអក្សរ      រឺ
12 12!

27720
5,3,4 5!3!4!

 
  

 
រនបៀប។ 

 ឧទាហរណ៍៦ ៖  នមរុណននក្ននាម                នៅក្នុងព ុធារឺ 
9 9!

1260
2,3,4 2!3!4!

 
  

 
។ 

ររណីពរិស្ស្៖   នៅនពលដដល           ន ោះនមរុណព ុធារឺ 
1 2

1 2 1 2

,
,

n n n
n n n

n n n n

     
         

     

 

 ឧទាហរណ៍៧៖                                                         ។ 
                     នៅនពលដដល                                          ន ោះ !

1,1, ,1

n
n

 
 

 
 

ឧទាហរណ៍៖ 4 4!
4! 24

1,1,1,1 1!1!1!1!

 
   

 
។ 

 ៤.៣.២.ក្ទសឹ្ាបីទពហធុា (Multinomial Theorem) 

នយិមនយ័ ៖ ររប់ចំនួនពិត្ ( Real numbers ) 1 2, , , mx x x និងចំនួនរត់្ធមមជាតិ្( Natural numbers ) 
1 2, , , , , mn k k k ន ោះនយើងបានរបូមន្ទូនៅនន 1 2( )n n

m mx x x X    ដដល 

1 2 11 2, , ,




     

 
  

 
 

m

kn

m

k k k n mm

n
X x

k k k
។ 

ចណំ៖ំ     ជាចំនួនសវ័យរុណ និង       ជាចំនួនតួ្។ 
( បក្ស្រសាយរបូមនន្នរទឹស្ីបទននោះនូវដផនក្លំហាត់្ និងចនមលើយ ) 

 ឧទាហរណ៍៨ ៖  ចូរព ល ត់្ក្ននាម 4 4

3 1 2 3( )X x x x    
ជហំានរ១ី៖ យក្ 

1 2 3

4

, ,k k k

 
 
 

ពីនរ ោះក្ននាម       មានសវ័យរុណ 4 និងមាន3 តួ្រឺ 

ជហំានរ២ី៖ រក្ររប់សំណំុត្នមលចំនួនរត់្វជិជមានដដល 1 2 3 1 2 34 ; , , 4k k k k k k           នយើងបាន
សំណំុត្នមល                      រឺមាន5 3 15   

ចរមលើយ  រមួមាន ៖ 
(0,0,4),(0,4,0),(0,1,3),  
(3,0,1),(4,0,0)។ 

(0,3,1),(0,2,2),(1,1,2),(1,2,1),(1,3,0), (1,0,3),(2,2,0),(2,0,2),(2,1,1),(3,1,0),

c

9

1 2 3( )x x x 2 3 4

1 2 3x x x

b

n m

4

3X
1 2 3, ,x x x

 1 2 3, ,k k k

2k 

5 5 5 5!
10

2,3 2 3 2!3!

     
        

     

1 2, 1kk n n n n    
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ជហំានរ៣ី៖ យក្សំណំុត្នមលខាងនលើយក្នៅជំនួសចូលក្ននាម 31 2

1 2 3

1 2 3

4

, ,

kk kx x x
k k k

 
 
 

 

 0 0 4 4 4

1 2 3 3 3

4 4!
(0,0,4)

0,0,4 0!0!4!
x x x x x

 
    

 
 

 0 4 0 4 4

1 2 3 2 2

4 4!
(0,4,0)

0,4,0 4!0!0!
x x x x x

 
    

 
 

 
0 1 3 3 3

1 2 3 2 3 2 3

0 3 1 3 3

1 2 3 2 3 2 3

4 4!
(0,1,3) 4

0,1,3 0!1!3!

4 4!
(0,3,1) 4

0,3,1 0!3!1!

x x x x x x x

x x x x x x x

 
    

 

 
    

 

 

 0 2 2 2 2 2 2

1 2 3 2 3 2 3

4 4!
(0,2,2) 6

0,2,2 0!2!2!
x x x x x x x

 
    

 
 

 1 1 2 2 2 2 2

1 2 3 1 2 3 1 2 3

4 4!
(1,1,2) 12

1,1,2 1!1!2!
x x x x x x x x x

 
    

 
 

 1 2 1 2 2

1 2 3 1 2 3 1 2 3

4 4!
(1,2,1) 12

1,2,1 1!2!1!
x x x x x x x x x

 
    

 
 

 1 3 0 3 3

1 2 3 1 2 1 2

4 4!
(1,3,0) 4

1,3,0 1!3!0!
x x x x x x x

 
    

 
 

 1 0 3 3 3

1 2 3 1 3 1 3

4 4!
(1,0,3) 4

1,0,3 1!0!3!
x x x x x x x

 
    

 
 

 2 2 0 2 2 2 2

1 2 3 1 2 1 2

4 4!
(2,2,0) 6

2,2,0 2!2!0!
x x x x x x x

 
    

 
 

 2 0 2 2 2 2 3

1 2 3 1 3 2 3

4 4!
(2,0,2) 6

2,0,2 2!0!2!
x x x x x x x

 
    

 
 

 2 1 1 2 2

1 2 3 1 2 3 1 2 3

4 4!
(2,1,1) 12

2,1,1 2!1!1!
x x x x x x x x x

 
    

 
 

 3 1 0 3 3

1 2 3 1 2 1 2

4 4!
(3,1,0) 4

3,1,0 3!1!0!
x x x x x x x

 
    

 
 

 3 0 1 3 3

1 2 3 1 3 1 3

4 4!
(3,0,1) 4

3,0,1 3!0!1!
x x x x x x x

 
    

 
 

4 0 0 4 4

1 2 3 1 1

4 4!
(4,0,0)

4,0,0 4!0!0!
x x x x x

 
    

   
ជហំានរ៤ី៖ យក្តួ្នីមួយៗបូក្បញ្ចូ លគ្មន នោយនគ្មរពតាមរបូមន្ខាងនលើ នយើងបាន៖ 

 
4 4 4 4 2 2 2 2 2 2 2 2 2

3 1 2 3 1 2 3 1 2 3 1 2 3 1 2 1 3 2 3

3 3 3 3 3 3

1 2 1 3 2 1 2 3 3 1 3 2

12 12 12 6 6 6

4 4 4 4 4 4 .

X x x x x x x x x x x x x x x x x x x

x x x x x x x x x x x x
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 ៤.៣.៣.ផលបរូននរមគណុពហធុា (Sum of multinomial coefficients) 
នយើងដឹងរចួមក្ន ើយនូវរបូមន្ទូនៅននសវ័យរុណទី n របស់ព ុធា 1 2( )mx x x   ដដល

តាង នោយ
1 2 11 2, , ,




     

 
  

 
 

m

kn

m

k k k n mm

n
X x

k k k
 ប ុដន្នៅនពលក្រណី 1 2 1mx x x     

ន ោះរបូមនន្ៅជា
1 2 1 2

1
, , ,

m

n n

m

k k k n m

n
m

k k k   

 
   

 
 ពីនរ ោះ

1

1, 1
k

m

x m






 

    ។ 

ដូនចាន ោះ  ផលបូក្នមរុណព ុធាទំងអស់រឺ        ដដល     ជាចំនួនតួ្ និង nជាចំនួនសវ័យរុណ។ 

 ឧទាហរណ៍៩ ៖  តាមរបូមន្នទវធា
0

( )
n

n n k k

k

n
a b a b

k





 
   

 
 នៅនពលដដល 1a b  ន ោះរបូមន ្នទវធានៅ

ជា
0

2
n

n

k

n

k

 
  

 
 ។ 

 ឧទាហរណ៍១០ ៖  ចំន ោះឧទ រណ៍៨ ននព ុធា                   នោយយក្ត្នមល                     ន ោះ 
                                                                                                                   ឬ                

1 2 3

4

4 1 2 3

4
3

, ,k k k k k k  

 
  

 
  ដដល                                          មាន១៥ចនមលើយ។ 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

nm m

4

1 2 3( )x x x  1 2 3 1x x x  

4 4

31 3 1 1 1 12 12 12 6 6 6 4 4 4 4 4 4 81                

1 2 3 1 2 34; , , 4k k k k k k    
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ណផែក លហំាត់ និង ចរមលើយ 
 

        ១.នរឱ្យសំណំុសក្ល  , , , , , ,U a b c d e f g  ន ើយ  , , , ,A a b c d e   ;B , , ,a c e g  និង
 , , ,C b e f g  ។ 

ចូររក្      
 

 
 
 
ចរមលើយ  
១). រក្ A B                          
 នោយ   
                
២).   
 
៣).   
 
៤).    \ , , , ,

C
A B a c e f g   

 
៥).    :A B x x A x B x B x A           

                

     

\ \

, , ,

A B B A

b d g b d g

 

  
  

៦).   ( ) : ( )B C x x B x C x C x B            

                
   

   

 

\ \

, ,

, , ,

B C C B

a c b f

a b c f

 

 



  

៧).            \ \A B A C A B A C A C A B                
                                     , , ,a c g a c g     

 

   

     

     

1). 6).

2). 7).

3). \ 8). A

4). \ 9).

5). 10).

C

A B B C

B C A B A C

A B B

A B A B B C

A B A B B C

 

   



  

   

 

 

:

, ,

A B x x A x B

a c e

    



 

 

:

,

B C x x B x C

e g

    



 

 

\ :

,

A B x x A x B

b d
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៨).   , :A B a b a A b B       

              
                 

                 

   

, ; , ; , ; , ; , ; , ; , ; , ; , ;

, ; , ; , ; , ; , ; , ; ,g ; , ; , ;

, ; ,

a a a c a e a g b a b c b e b g c a

c c c e c g d a d c d e d e a e c

e e e g



  

៩).                 , ; , ; , ; , ; , ; ,A B B C a e a g c e c g e e e g      
១០).           , ; , ; ,A B B C b g d g g g     ។ 
 
       ២. រក្ុម ៊េុនោោសចរណ៍ មួយននរពោះរាជាណាចរក្ក្មពុជា បាននបើក្នជើងនហាោះន ើរ បីនជើង     
ពីរក្ុងភនំនពញនៅ នខត្ន្សៀមរាប និង ពីនសៀមរាបនៅជប ុន របំានជើង ។  

 នត្ើនរោចនធវើដំនណើ របានប ុ ម ន រនបៀបពីទីរក្ុងភនំនពញ នៅរបនទសជប ុន តាមនជើងនហាោះន ើរននោះ? 
 
ចរមលើយ 
រក្រនបៀបននោរនធវើដំនណើ រពីទីរក្ងុភនំនពញនៅ របនទសជប ុន ៖ 
រនបៀបទី ១   

 
តាមនគ្មលោរណ៍របាប់ ចំនួនរនបៀបននោរនធវើដំនណើ រពីភនំនពញ នៅរបនទសជប ុន 
មាន 3 5 15   រនបៀប 
ដូចននោះ នរោចនធវើដំនណើ រពីភនំនពញនៅជប ុនបាន 15  រនបៀប។ 
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រនបៀបទី២ 
តាង iA  ជាោរនធវើដំនណើ រពីទីរក្ុងភនំនពញនៅនខត្្នសៀមរាប ដដល 1,2,3i    
  

jB  ជាោរនធវើដំនណើ រពីនខត្្នសៀមរាបនៅរបនទសជប ុន ដដល 1,2,3,4,5j    
នយើងបានដារោម ដូចខាងនរោម ៖ 
    1 1 1B A B   
    2 1 2B A B   
    1A   3 1 3B A B   
     4 1 4B A B   
     5 1 5B A B   
     1 2 1B A B   

    2 2 2B A B   
   2A   3 2 3B A B   
    4 2 4B A B   
    5 2 5B A B   
    1 3 1B A B   
    2 3 2B A B   
   3A   3 3 3B A B   
    4 3 4B A B   
    5 3 5B A B   
  

តាមដារោមខាងនលើ នយើងន ើញថាចំនួនរនបៀបននោរនធវើដំនណើ រពីទីរក្ងុភនំនពញ នៅរបនទស 
ជប ុន មាន 15  រនបៀប។    
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        ៣. ក្នុងោរសាក្សួរសិសស ២០០ ក់្ នរបានន ើញថា សិសស ៧០ ក់្នរៀនភាសាបារាងំ ៤០  
 ក់្ នរៀនភាសាជប ុន ៧៥ ក់្ នរៀនភាសាអង់នរលស ១០ ក់្ នរៀនភាសាបារាងំ និងជប ុន ៣០ ក់្
នរៀនភាសាបារាងំ និង អង់នរលស ១៥ ក់្ នរៀនភាសាជប ុន និង អង់នរលស ន ើយសិសស ៧០ ក់្ មិន 

   បាននរៀនភាសាណាមួយនសាោះ ។ 
 ក្. នត្ើសិសសប ុ ម ន ក់្បាននរៀនពីរភាសា ? 
 ខ. នត្ើសិសសប ុ ម ន ក់្បាននរៀនភាសាអង់នរលស មិននរៀនភាសាដនទ? 
 រ. នត្ើសិសសប ុ ម ន ក់្នរៀនភាសាអង់នរលស និង មិននរៀនភាសាបារាងំ? 
 
ចរមលើយ 
តាង E ជាសំណំុសិសសនរៀនភាសាអង់នរលស   75n E    ក់្ 
 F  ជាសំណំុសិសសនរៀនភាសាបារាងំ   70n F    ក់្ 
 J  ជាសំណំុសិសសនរៀនភាសាជប ុន   40n J    ក់្ 
 
 
តាមដារោមវនិ   0n E F J     ក់្ 
    15n E J    ក់្ 
    30n E F    ក់្ 
    10n F J    ក់្ 
 
ក្. ចំនួនសិសសនរៀនពីរភាសា 
 ចំនួនសិសសនរៀនពីរភាសា =       15 30 10 55n E J n E F n F J           ក់្ 
ដ្យូចរនេះ ចំនួនសិសសនរៀនពីរភាសា មាន 55   ក់្។ 
ខ. ចំនួនសិសសនរៀនភាសាអង់នរលស មិននរៀនភាសាដនទនទៀត្ 
 ចំនួនសិសសនរៀនដត្ភាសាអង់នរលស =       75 30 15 30n E n E F n E J          ក់្ 
ដ្យូចរនេះ ចំនួនសិសសនរៀនដត្ភាសាអង់នរលស មិននរៀនភាសាដនទ មាន30 ក់្  
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រ. ចំនួនសិសសនរៀនភាសាអង់នរលស មិននរៀនភាសាបារាងំ ៖ 
 សិសសនរៀនភាសាអង់នរលស មិននរៀនភាសាបារាងំ =     75 30 45n E n E F       ក់្ 
ដ្យូចរនេះ សិសសនរៀនភាសាអង់នរលស មិននរៀនភាសាបារាងំ មាន 45   ក់្។ 

 

   ៤. តាមោរសាក្សួរពត៌្មានពីរបជាជនចំនួន ១០០ ក់្ បានឱ្យដឹងថាមានរបជាជនចំនួន ៥៨
 ក់្ ចូលចិត្្ោនទសស វដ្ីអងគរធំ , ៥៦ ក់្ ចូលចិត្ោ្នទសស វដ្ី របជារបិយ និង២៦ ក់្ 
ចូលចិត្ោ្នទសស វដ្ីអងគរធំ និង របជារបិយ ។ 
 

ក្. នត្ើមានរបជាជនប ុ ម ន ក់្ដដលចូលចិត្ោ្នទសស វដ្ីអងគរធំមួយប ុនណាណ ោះ ? 

ខ. នត្ើមានរបជាជនប ុ ម ន ក់្ដដលចូលចិត្ោ្នទសស វដ្ីរបជារបិយមួយប ុនណាណ ោះ ? 

រ. នត្ើមានរបជាជនប ុ ម ន ក់្ដដលចូលចិត្ោ្នទសស វដ្ីយ ងតិ្ចមួយ ? 

 . នត្ើមានរបជាជនប ុ ម ន ក់្ដដលចូលចិត្ោ្នទសស វដ្ី ? 
 

ចរមលើយ  
តាង U  ជាសំណំុសក្លននរបជាជនទំងអស់ 

       A  ជាសំណំុននរបជាជនដដលចូលចិត្្ោនទសស វដ្ីអងគរធំ  
       B សំណំុននរបជាជនដដលចូលចិត្ោ្នទសស វដ្ីរបជារបិយ 

នរបាន        100 , 58 , 56 , 26n U n A n B n A B       
ក្. រក្ចំនួនរបជាជនដដលចូលចិត្្ោនដត្ទសស វដ្ីអងគរធំ  

នយើងមាន          n A B n A n A B      
                                      58 26 32     ក់្  

ខ. រក្ចំនួនរបជាជនដដលចូលចិត្្ោនដត្ទសស វដ្ីរបជារបិយ  
នយើងមាន      n A B n B n A B      
                             56 26 30     ក់្ 

រ. រក្ចំនួនរបជាជនដដលចូលចិត្្ោនទសស វដ្ីយ ងតិ្ចមួយ  
        n A B n A n B n A B       

                 58 56 26 88     
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 . រក្ចំនួនរបជាជនដដលមិនចូលចិត្ោ្នទសស វដ្ី 
នយើងមាន        n U n A B n A B      
             n A B n U n A B       
                          100 88 12     ក់្ 
 

 
     ៥. ក្នុងពិធីនរៀបោ  ៍ពិ  ៍មួយ កូ្នកំ្នលាោះរក្មំុ ៣រូចង់ថត្របូជាមួយគ្មន  អងគុយជាជួរនលើ
នៅអី ៦នោយឱ្យកូ្នកំ្នលាោះរក្មំុមួយរូៗរត្ូវអងគុយជាប់គ្មន  ។ 

      នត្ើនរោចអងគុយថត្រនបៀបននោះបានប ុ ម នរនបៀប ? 
 
ចរមលើយ 
 រក្ចំនួនរនបៀបដដលកូ្នកំ្នលាោះរក្មំុ អងគុយជាប់ៗគ្មន ថត្របូ ៖ 
នៅអីមួយរូៗ នរោចនរៀបបាន ២ រនបៀបន ោះនៅអី ៣រូ នរោចនរៀបបាន 32 8  រនបៀប 
នោយកូ្នកំ្នលាោះរក្មំុទំង ៣រូអងគុយជាប់ៗគ្មន  នរនរបើនៅអីបីរូ សរមាប់អងគុយ រឺ  
3! 3 2 1 6     រនបៀប 
 តាមនគ្មលោរណ៍របាប់ចំនួនរនបៀបដដលកូ្នកំ្នលាោះរក្មំុអងគុយជាប់ៗគ្មន ថត្មាន 8 6 48 

រនបៀប 
ដ្យូចរនេះ កូ្នកំ្នលាោះរក្មំុអងគុយជាប់គ្មន ថត្របូ បាន 48  រនបៀប ។ 
 
 
៦. នរត្នរមៀបនទៀនពណ៌រក្ ម ៣នដើម នទៀនពណ៌ស ២នដើម និង នទៀនពណ៌នលឿង ២នដើម ។ 
 នត្ើនរោចត្នរមៀបនទៀនទំងន ោះឱ្យឆ្ល ស់ពណ៌គ្មន បានប ុ ន នរនបៀប ? 
 
ចរមលើយ 
        នរត្នរមៀបនទៀនចំនួន ៧នដើម ដដលក្នុងន ោះមាននទៀន ពណ៌រក្ ម ៣នដើម នទៀនពណ៌ស ២
នដើម និង នទៀនពណ៌នលឿង ២នដើមរឺជាចមាល ស់ដបងដចក្បាន ។ 
ដ្យូចរនេះ ចំនួនរនបៀបដដលោចដបងដចក្បានរឺ 7!

210
3!2!2!

  រនបៀប 
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     ៧. ចូរកំ្ណត់្ចមាល ស់វង់ននមនុសស ១០ ក់្ក្នុងក្រណីដដល ៖ 
    .i នលាក្ A&B  នៅជិត្គ្មន  
    .ii  នលាក្ A&Bនៅទល់មុខគ្មន  
 
ចរមលើយ 
.i  នលាក្ A&B  នៅជិត្គ្មន  

 នរបាន ចមាល ស់ននមនុសស ១០ ក់្ នោយដឹងថានលាក្ A&Bនៅជាប់គ្មន  ន ោះរឺជាចមាល ស់វង់នន
មនុសស 9   ក់្រឺ  9 1 ! 8!    ន ើយ ចមាល ស់នលាក្ ,A B  មាន 2  រនបៀបនទៀត្ 
ដ្យូរចនេះ ចមាល ស់វង់ដដល នលាក្ A&B  នៅជិត្គ្មន  រឺ 2 8! 80640   រនបៀប 
      នលាក្ &A B  នៅទល់មុខគ្មន  
នោយ &A B  នៅទល់មុខគ្មន  ន ោះនយើងនោយនឹង &A B  
 ំឱ្យ មនុសសដដលនៅសល់រឺ 8   
នរបាន ចមាល ស់រឺ 8!  
 

 
 ៨. នរចង់បនងកើត្រណៈក្មាម ធិោរ ស រមន៍មួយដដលមាន សមាជិក្ ៥ ក់្ នោយនរជើសនរ ើសក្នុង       
ចំនណាមនិសិសត្រំរ ូ៩ ក់្ ។ 
 នត្ើនរោចបនងកើត្រណៈក្មាម ធិោរដបបននោះបានប ុ ម នរនបៀប? 
 
ចរមលើយ 
        រក្រនបៀបបនងកើត្រណៈក្មាម ធិោរននោះ 
នោយនិសិសត្ទំងអស់ ៩ ក់្ នយើងនរជើសនរ ើសយក្ ៥ ក់្ នរបានរនបៀបបនងកើត្រណៈក្មាម ធិោរននោះ 

រឺ  
 

9! 9 8 7 6 5!
9,5 126

9 5 !5! 5! 4 3 2 1
C

   
  

    
 រនបៀប។ 

.ii
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    ៩. និសិសត្រំរមួូយរក្មុមានរបុស ៨ ក់្និង ស្រសី ៦ ក់្ ។នរចង់បនងកើត្រណៈក្មាម ោរសមារមន៍ 
 និសិសត្មួយដដលមានសមាជិក្ ៧ ក់្ ក្នុងន ោះ ស្រសី ៣ ក់្ នោយនរជើសនរ ើសនចញពីនិសិសត្រំរ ូ
 ទំងននោះ ។ នត្ើនរោចបនងកើត្រណៈក្មាម ោរននោះ បានប ុ ម នរនបៀប ? 
 
ចរមលើយ 
 រក្រនបៀបបនងកើត្រណៈក្មាម ោរននោះ 
នោយសមាជិក្រណៈក្មាម ោរននោះមានស្រសី ៣ ក់្ និងរត្ូវមានរបសុ ៤ ក់្។ នរមាន  8,4C  រនបៀប 
នដើមបីនរជើសនរ ើសនិសិសត្ របុស និង  6,3C  រនបៀប នដើមបនីរជើសនរ ើសនិសិសត្ស្រសី ។ នរបានចំនួនរនបៀប 
បនងកើត្រណៈក្មាម ោរននោះ រឺ    

8! 6!
8,4 6,3 1400

4! 4! 3! 3!
C C   

 
 រនបៀប 

ដ្យូចរនេះ រនបៀបបនងកើត្រណៈក្មាម ោរននោះរឺ 1400  រនបៀប ។  
 
១០.មនុស្សមួយររមុមានគ្នា  5នារ់ដែលររូវជាមិរតិភរតិនិងគ្នា មានឈ ម្ ោះ រ ខ គ ឃ និង ង។ អ្ារ 
ទាំង 5 ឈរៀបគ្នា ជាបនាា រ់ររង់ឈែើមបថីរ។ឈរើឈគអាចមានប ុនាម នររណីដែលអាចឈរថរឈបើ៖ 
 រ. គ្នម នលរខខណឌ អ្វីទាំងអ្ស់្។ 

 ខ. បុគគលដែលឈ ម្ ោះ រ និង ខ ឈរឈៅជិរគ្នា ។ 

 គ. បុគគលដែលឈ ម្ ោះ រ និង ខ ឈរឈៅចុងស្ងខាងបនាា រ់។ 
 
ចរមលើយ 
ររររណីដែលអាចឈរថរឈបើ៖ 
រ. គ្នម នលរខខណឌ អ្វីទាំងអ្ស់្ 
ទី 1 ទី 2  ទី 3  ទី 4  ទី 5  
ឈោយឈរបើឈគ្នលការណ៍របមាណវធីិគុណ 

 រដនលងទី 1 ៖ មាន 5ជាំឈរ ើស្ 
 រដនលងទី 2  ៖ មាន 4ជាំឈរ ើស្ 
 រដនលងទី 3  ៖ មាន 3ជាំឈរ ើស្ 
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 រដនលងទី 4  ៖ មាន 2ជាំឈរ ើស្ 
 រដនលងទី 5  ៖ មាន 1ជាំឈរ ើស្ 

ឈនាោះឈគបានជាំឈរ ើស្ស្របុគឺ 5 4 3 2 1 120     ជាំឈរ ើស្ 

ខ. បុគគលដែលឈ ម្ ោះ រ និង ខ ឈរឈៅជិរគ្នា  
     
 

 

ឈោយ រ និង ខ ឈរឈៅជិរគ្នា ឈនាោះឈយើងចារ់ទុរថាដរមាា រ់។ ែូចឈនោះឈយើងបាន 4រដនលងស្រមាប់ 
ថរ។ ឈោយឈរបើឈគ្នលការណ៍របមាណវធីិគុណ៖ 

 រដនលងទី 1 ៖ មាន 4ជាំឈរ ើស្ 
 រដនលងទី 2  ៖ មាន 3ជាំឈរ ើស្ 
 រដនលងទី 1 ៖ មាន 2ជាំឈរ ើស្ 
 រដនលងទី 2  ៖ មាន 1ជាំឈរ ើស្ 

ឈនាោះឈគបានជាំឈរ ើស្ស្របុគឺ 4 3 2 1 24     ជាំឈរ ើស្។ ប ុដនតរដនលងទី 1មាន 2ជាំឈរ ើស្ឈផសងគ្នា  
ែូចឈនោះ ជាំឈរ ើស្ស្របុគឺ24 2 48  ជាំឈរ ើស្ 
គ. បុគគលដែលឈ ម្ ោះ រ និង ខ ឈរឈៅចុងស្ងខាងបនាា រ់ 

ក្    ខ 
 
ឈោយ រ និង ខ ឈរឈៅចុងស្ងខាងបនាា រ់ឈនាោះឈយើងឈៅស្ល់ 3រដនលងស្រមាប់ថរ។ ឈោយឈរបើ
ឈគ្នលការណ៍របមាណវធីិគុណ៖ 

 រដនលងទី 1 ៖ មាន 3ជាំឈរ ើស្ 
 រដនលងទី 2  ៖ មាន 2ជាំឈរ ើស្ 
 រដនលងទី 1 ៖ មាន 1ជាំឈរ ើស្ 

ន ោះនរបានជំនរ ើសសរបុ 3 2 1 6    ជំនរ ើស ។ប ុដន្ ក្ដនលង ក្ និង ខ ោចផ្ទល ស់ប្ូរក្ដនលងគ្មន បាន 
ដ្យូចរនេះ ជំនរ ើសសរបុរឺ 6 2 12   ជំនរ ើស ។  
 
 
 

ទី  ទី  ទី  

ទី  ទី  ទី  

ខ រ 
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ែូឈចាោះការស្រាយបញ្ជា រ់គឺររឹមររូវ ។ 
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ប្បូបាប 

 
 

១. លហំសណំាក និង ប្ពឹតតិការែ៍ 

 ១.១ ពរិសាធនន៍ចដ្យនយ វិញ្ញា សា 

 ពិនសាធន៍នចដនយ  ជាពិនសាធន៍មួយដដលនធវើនោយមិនបានដឹងលទធផលទុក្មុន ។ 

 វញិ្ញា សា ជាពិនសាធន៍មួយដដលនរកំ្ណត់្នធវើនោយជាក់្លាក់្ ក្នុងពិនសាធន៍នចដនយមួយ ។ 

ឧទាហរណ៍ ៖ នរនបាោះោក់្មួយពីរដង ។ 

- ពិនសាធន៍នចដនយ រឺ សក្មមភាពនបាោះោក់្ ។ 

- វញិ្ញា សា រឺ ោរនបាោះោក់្មួយពីរដង ។ 
 

 ១.២ លហំស្ណំរ 

លំ សំណាក្ ឬសំណំុសំណាក្ ជាសំណំុលទធផលទំងអស់ដដលោចនក្ើត្ន ើងក្នុងវញិ្ញា សាមួយ នន
ពិនសាធន៍នចដនយ ។ 

ឧទាហរណ៍ ៖ រគ្មប់ ុក្ឡាក់្មួយរត្ូវបាននបាោះចំនួនមួយនលើក្ ។ 

សំណំុលទធផលដដលោចនក្ើត្ន ើងមាន  1,2,3,4,5,6  នរបាន លំ សំណាក្  1,2,3,4,5,6S   ។ 

 លំហាត់គំរូទី១ ៖ ក្នុងថង់មួយមាន លី ៨រគ្មប់ ចុោះពីនលខ ១ដល់ នលខ៨ ។នរចាប់យក្ លីមួយនោយ
នចដនយ ។  
 រ. នត្ើសក្មមភាពមួយណាជាពិនសាធន៍នចដនយ មួយណាជាវញិ្ញា សា ? 

 ខ. ចូរសរនសរលំ សំណាក្ ។ 
 

 ចរមលើយ  
រ.   - ពិនសាធន៍នចដនយ រឺ សក្មមភាពចាប់ពី លីក្នុងថង់  ។ 

      - វញិ្ញា សា រឺ ោរចាប់យក្ លីមួយពីក្នុងថង់ ។
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ខ. លំ សំណាក្  
ក្រណីដដលោចនក្ើត្ន ើងមានចាប់បាននលខ 1,2,3,4,5,6,7,8 ។ 

ដ្យូចរនេះ   1,2,3,4,5,6,7,8S   ។ 
 

 ១.៣ ក្ពតឹាារណ៍ 
 ក្. ទ្រតឹតការណ៍  
និយមន័យ ៖ រពឹត្្ោរណ៍ ជាសំណំុរងននលំ សំណាក្ ឬ ជាសំណំុលទធផលដដលនក្ើត្ន ើងស្រសបតាម
បំណងរបាថាន ចង់បាន ។ 
ឧទាហរណ៍ ៖ ោក់្មួយរត្ូវបាននបាោះ ២ដង ។ នត្ើមានប ុ ម នក្រណីដដលខាងរបូ H  នក្ើត្ន ើងមួយរត់្? 

 លទធផលដដលស្រសបតាមបំណងរបាថាន  រឺ មុខ H មានដត្មួយរត់្ មាន    ;HT TH  ។ 

ដ្យូចរនេះ មាន ២ក្រណីរឺ  HT  និង  TH  ។ 

 ខ.ទ្រតឹតកិារណ៍ស្មាស្ 
នរមានរពឹត្្ិោរណ៍ A  និង B  ក្នុងលំ សំណាក្ S  ។  
នរបាន ៖  
១). ក្ពឹតាិារណ៍ផលគុណនន A  និង B    ( A B  ) ជារពឹត្្ិោរណ៍នក្ើត្ន ើងននររប់លទធផល ដដលលទធ
ផលនៅក្នុង A  ផង និងក្នុង B  ផង ។ 
២). ក្ពឹតាិារណ៍ផលបរូនន A  និង B  ( A B  )  ជារពឹត្្ិោរណ៍នក្ើត្ន ើងននររប់លទធផលដដលជាលទធ
ផលនៅក្នុង Aឬ B  ឬ ទំងពីររពឹត្្ិោរណ៍ ។ 
៣). ក្ពឹតាិារណ៍បំរពញោន  ឬក្ពឹតាិាណ៍ផទុយោន  នបើ 'A  ជារពឹត្្ិោរណ៍បំនពញននរពឹត្្ិោរណ៍ A  ន ោះ 
      'A  ជារពឹត្្ិោរណ៍ននររប់លទធផលនៅក្នុងលំ សំណាក្ S  ដដលមិននៅក្នុង A។   
៤). រពឹត្្ិោរណ៍មិនចុោះសំរងុគ្មន  នបើរពឹត្្ិោរណ៍ A  និង B គ្មម នធាតុ្រមួ ន ោះរពឹត្្ិោរណ៍ A និង          
      រពឹត្្ិោរណ៍ B  ជារពឹត្្ិោរណ៍មិនចុោះសំរងុគ្មន  កំ្ណត់្សរនសរនោយ A B   ។ 
លំហាត់គំរូទ២ី ៖  នរនបាោះរគ្មប់ ុក្ឡាក់្មួយរគ្មប់ ។ តាង A  ជារពឹត្្ិោរណ៍ដដលរគ្មប់ ុក្ឡាក់្ 
នចញនលខរូ និង B ជារពឹត្្ិោរណ៍ដដល ុក្ឡាក់្នចញនលខ ជាព ុរុណនន ៣ និង C  ជា 
រពឹត្្ិោរណ៍ដដល ុក្ឡាក់្នចញនលខតូ្ចជាង ឬនសមើនឹង ២ ។
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ចូរកំ្ណត់្ ៖ 
ក្. លំ សំណាក្ និង រពឹត្្ិោរណ៍ , ,A B C   
ខ. រពឹត្្ិោរណ៍ផលរុណ ; ;A B A C B C     
រ. រពឹត្្ិោរណ៍ផលបូក្ ;A B B C    
 . រពឹត្្ិោរណ៍បំនពញននរពឹត្្ិោរណ៍ , ,A B C  
ង. នត្ើរពឹត្្ិោរណ៍ណាជារពឹត្្ិោរណ៍មិនចុោះសំរងុគ្មន  
  
ចរមលើយ 
ក្. លំ សំណាក្ និង រពឹត្្ិោរណ៍ , ,A B C  
នរនបាោះរគ្មប់ ុក្ឡាក់្មួយរគ្មប់ លទធផលោចនក្ើត្ន ើងមាននលខ 1,2,3,4,5,6  ។ 

- លំ សំណាក្  1,2,3,4,5,6S    
- រពឹត្្ិោរណ៍  2,4,6A    
- រពឹត្្ិោរណ៍  3,6B    
- រពឹត្្ិោរណ៍  1,2C    

ខ. រពឹត្្ិោរណ៍ផលរុណ  

    
 

 

6

2

A B

A C

B C

 

 

 

  

រ. រពឹត្្ិោរណ៍ផលបូក្  

     

 

2,3,4,6

1,2,3,6

A B

B C

 

 
  

 . រពឹត្្ិោរណ៍បំនពញននរពឹត្្ិោរណ៍ , ,A B C   

    
 

 

 

1,3,5

1,2,4,5

3,4,5,6

A

B

C







  

ង. រពឹត្្ិោរណ៍មិនចុោះសំរងុគ្មន   
នោយ B C    
ដ្យូចរនេះ រពឹត្្ិោរណ៍ B  និង C  មិនចុោះសំរងុគ្មន  ។
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២. និយមន័យប្បូបាប 
 

 ១.និយមន័យ របបូាបននរពឹត្្ិោរណ៍ A  តាងនោយ  P A  រឺជាផលដចក្រវាងចំនួនក្រណីស្រសបតាម
រពឹត្្ិោរណ៍ A  និងរពឹត្្ិោរណ៍ដដលោចទំងអស់នៅក្នុងវញិ្ញា សាមួយ ។ 
 

           ចំនួនក្រណីស្រសប 

                   ចំនួនក្រណីោច 
 

 ២. លរខណៈ 
 ក្. ចំន ោះរាល់រពឹត្្ិោរណ៍  ; 0 1A P A    
 ខ. របូបាបននរពឹត្្ិោរណ៍ដដលមិនោចនក្ើត្មាន   0P     
 រ. របូបាបននរពឹត្្ិោរណ៍ទំងអស់   1P S    
 

ឧទាហរណ៍៖ នរនបាោះ ុក្ឡាក់្មួយរគ្មប់ ។ រក្របបូាប ៖ 

 ក្.  ុក្ឡាក់្នចញនលខរូ 

 ខ.  ុក្ឡាក់្នចញនលខធំជាង ៦ ។ 

ចរមលើយ  
រក្របូបាប  
រ).  ុក្ឡាក់្នចញនលខរូ  

ក្រណីោចនបាោះ ុក្ឡាក់្មួយរគ្មប់ រឺ  1,2,3,4,5,6S   ។ 

នរបាន   6n S    
តាង A  ជារពឹត្្ិោរណ៍ ុក្ឡាក់្នចញនលខរូ 

នរបាន  2,4,6A   ចំនួនក្រណីស្រសប   3n A    
 ំឱ្យ   
 
 
 

ដ្យូចរនេះ   0.5P A   
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ខ).  ុក្ឡាក់្នចញនលខធំជាង៦ 

តាង B  រពឹត្្ិោរណ៍ ុក្ឡាក់្នចញនលខធំជាង ៦ 

នោយរពឹត្្ិោរណ៍ ុក្ឡាក់្នចញនលខធំជាង ៦ ជាក្រណីមិនោចនក្ើត្មាន នរបាន   0n B    
 ំឱ្យ  

 

 
0

0
6

n B
P A

n S
     

ដ្យូចរនេះ   0P B   ។ 
 

 ៣. ារគណនាក្រូបាបនន A B   
 

ក្). នបើ A  និង B  ជារពឹត្្ិោរណ៍ពីរននវញិ្ញា សាដត្មួយន ោះ 

នរបាន            P A B P A P B P A B       
 

ខ). នបើ A  និង B  ជារពឹត្្ិោរណ៍មិនចុោះសំរងុគ្មន ន ោះ 

នរបាន          P A B P A P B     
រ). នបើ A  ជារពឹត្្ិោរណ៍ននវញិ្ញា សាមួយន ើយ 'A  ជារពឹត្្ិោរណ៍ផទុយពី A ន ោះ 

នរបាន       ' 1P A P A    
 

ឧទាហរណ៍៖ នរ ូត្នបៀមួយសនលឹក្នចញពីក្នុងនបៀមួយ ៊េូដដលមាន ៥២សនលឹក្នោយនចដនយ ។ 

 រក្របូបាប នដើមបីឱ្យនបៀដដលនរ ូត្ន ោះជាសនលឹក្ោត់្ឬ សនលឹក្ពណ៌នមម  ។ 

ចរមលើយ 

រក្របូបាបនដើមបីឱ្យនបៀដដលនរ ូត្ន ោះជាសនលឹក្ ោត់្ ឬ សនលឹក្ពណ៌នមម   
 

តាង A រពឹត្្ិោរណ៍ ូត្បាននបៀសនលឹក្ោត់្ 

តាង B រពឹត្្ិោរណ៍ ចុោះសំរងុគ្មន នរ ោះ  
A B  ជាសនលឹក្ោត់្ពណ៌នមម     
A B  ជាសនលឹក្ោត់្ឬ សនលឹក្ពណ៌នមម   
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4 26 2 7

52 52 52 13

P A B P A P B P A B    

   

នរបាន      
4 26 2

; ;
52 52 52

P A P B P A B      
ន ោះ   
 
 
 

ដូចននោះ  
7

13
P A B   ។ 

 

៣. ប្បូបាបមានលកខខែឌ  (Conditional Probability) 

 

និយមន័យ ៖ របូបាបននរពឹត្្ិោរណ៍ B  ដដលនឹងនក្ើត្ន ើងោលណា រពឹត្្ិោរណ៍ A  បាននក្ើត្ន ើង
ន ើយ នៅថា របបូាប មានលក្ខខណឌ  ន ើយតាងនោយ  /P B A  ។ 

ចំន ោះររប់រពឹត្្ិោរណ៍ A  និង B  ដដល   0P A   នរបាន   
 

 
B/




P A B
P A

P A
 ។ 

សមាគ ល់ ៖  
១.  

 

 
 / ; 0


 

P A B
P A B P B

P B
  

២.          / /    P A B P A P B A P B P A B   
 

ឧទាហរណ៍៖ តាមោរសាទ បសទង់ពីភាពគ្មប់ចិត្្ និង ោរង្ហររបស់ខលួននៅនលើមនុសសមួយរក្ុមមានគ្មន      
២០០  ក់្នោយទិននន័យដូចខាងនរោម ៖  
 

 គ្មប់ចិត្ ្ មិនគ្មប់ចិត្ ្ សរបុ 

ររូបនរងៀន ៥០ ៧៥ ១២៥ 

នមធាវ ី ៤០ ៣៥ ៧៥ 

សរបុ ៩០ ១១០ ២០០ 

នបើមនុសសមាន ក់្រត្ូវបាននរនរជើសនរ ើសពីរក្ុមមនុសសននោះ នោយនចដនយ ។ នបើោលណាមនុសសដដល
នរជើសនរ ើសន ោះជាររូបនរងៀន , រក្របបូាបដដលគ្មត់្ជាអនក្គ្មប់ចិត្្ នឹងោរង្ហររបស់ខលួន ។
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ចរមលើយ 

តាង  A  ជារពឹត្្ិោរណ៍ដដមនុសសនរជើសនរ ើសបានមក្ជា អនក្គ្មប់ចិត្្ 
B  ជារពឹត្្ិោរណ៍ដដមនុសសនរជើសនរ ើសបានមក្ជាររូបនរងៀន  

នរបាន  
 

 
/

P A B
P A B

P B


   

តាមតារាង នយើងន ើញថា  
50

0.25
200

P A B    និង  
125

0.625
200

P B     
ដ្យូចរនេះ  

0.25
/ 0.4

0.625
P A B     

 

៤. ប្ពឹតតិការែ៍មិនទាក់ទ្យងោែ  (Independent Events) 

 

និយមន័យ៖ A  និង B  ជារពឹត្្ិោរណ៍ដដលមានរបបូាបមិនសូនយ ។ 
 ១. នរថារពឹត្្ិោរណ៍ A  និង B  ជារពឹត្្ិោរណ៍មិនទក់្ទងគ្មន  ោលណារពឹត្្ិោរណ៍ទំងពីរនផទៀង
ផ្ទទ ត់្លក្ខខណឌ ណាមួយខាងនរោម ៖ 

 
     

   

   

.

/

/ A

  

 

 

P A B P A P B

P A B P A

P B P B

    

 ២. នរថារពឹត្្ិោរណ៍ A  និង B  ជារពឹត្្ិោរណ៍ទក់្ទងគ្មន  ោលណា      . P A B P A P B  
     ជាទរូៅ ៖ នបើរពឹត្្ិោរណ៍ 1 2, , . . . , nA A A  ោចនក្ើត្ន ើង ។ នបើ 1 2, , . . . , nA A A ជារពឹត្្ិោរណ៍មិន
ទក់្ទងគ្មន  ន ោះនរបាន ៖        1 2 1 2... . . ... .P   n nP A A A P A P A A  ។ 
 
ឧទាហរណ៍១៖ ថង់មួយមានប៊េូលស ៤ចុោះនលខ 1,1,2  និង 3  និង ប៊េូលនមម  ៦ចុោះនលខ 1,1,1,2,3 និង 4  ។ 
នរចាប់យក្ប៊េូលមួយពីក្នុងថង់នោយនចដនយ ។ 
តាងរពឹត្្ិោរណ៍ :A  ប៊េូលយក្នចញពណ៌ស 
                        :B  ប៊េូលយក្នចញមាននលខ ១ 
                        :C  ប៊េូលយក្នចញមាននលខ ៤ 
នយើងន ើញថាប៊េូលទំងអស់មាន១០ ក្នុងន ោះមានប៊េូលស ចំនួន៤ ន ើយប៊េូលចុោះនលខ 1 មានចំនួន៥ 
និង ប៊េូលពណ៌សចុោះនលខ 1 មាន ២ ។
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នបើ      .P A B P A P B   ន ោះនរថារពឹត្្ិោរណ៍ A  និង B   រពឹត្្ិោរណ៍មិនទក់្ទងគ្មន  ។ 
នបើ A  និង B   រពឹត្្ិោរណ៍មិនទក់្ទងគ្មន ន ោះនរបាន ៖ 

 
 

 

   

 
 

 
 

 

   

 
 

/

/

P A B P A P B
P A B P A

P B P B

P A B P A P B
P B A P B

P A P A

 
  

 
  

  

នយើងន ើញថា  
1

10
P C   និង   0P A C   (នរ ោះ A C   ) 

អោយ      
4 1 1

10 10 25
P A P C P A C       អរថ្នរពឹតេិការណ៍ A  និង C  ជារពឹតិេការណ៍ទាក់្ទង

គ្មន ។ 

 

ឧទាហរណ៍២៖ អរែក្អបៀ៣សនលឹក្បនេបនាទ ប់គ្មន  អោយមិនោក់្អៅវញិពីអបៀមួយ  ូ ៥២សនលឹក្ ។ 

រក្របូបាប តែលរពឹតេិការណ៍ 1 2 3A A A   អក្ើតអ ើងតែល 1A  ជារពឹតេិការណ៍តែលសនលឹក្ទី១ ជាោត់
ពណ៌រក្ ម 2A  សនលឹក្ទី២ជាសនលឹក្ ១០ ឬ ក្អមាល ុះ និង 3A  សនលឹក្ទី៣ ធំជាង ៣និង តូចជាង៧។ 

 

ចរមលើយ 
អយើងកំ្ណត់រពឹតេិការណ៍ 

 1A  ោត់ពណ៌រក្ ម     1

2

52
P A    

 2A សនលឹក្ ១០ឬ ក្អមាល ុះ    2

8

51
P A    

 3A សនលឹក្ធំជាង៣ ប ុតនេតូចជាង ៧   3

12

50
P A    

 

អរបាន   
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៥. ប្ទ្យឹសតបីទ្យ បារយ៉េស ( Bayes’s Theorem ) 

      ១. ក្ទឹស្ាីបទក្រូបាបស្រុប (The theorem of total Probability) 
ោរដបងដចក្លំ សំណាក្ ជាោរនរជើសនរ ើសននរពឹត្្ិោរណ៍ 1 2, ,. . ., nA A A  រឺនិយយបានថាជាោរ
ដបងដចក្ននលំ សំណាក្ S  របសិននបើ ៖ 

                     1 2. . . . ni A A A S      
                    . i jii A A   ររប់ ,i j   

                   . ,iiii A i   ដដល 1 i n    
      រំនិត្សំខាន់រឺោរដបងដចក្អវីមួយជាោរនរជើសនរ ើសមិនដមនសំណំុទនទ ន ើយមិនដមនសំណំុរងធំ 
ដដដលៗ ននលំ សំណាក្ ដដលជាោររបជំុននលំ សំណាក្ខលួនវា ។ និយមន័យ រឺបង្ហា ញដារោម 
ខាងនរោម ៖  
 
 
 
 
       នបើ   រពឹត្្ិោរណ៍ដដលនក្ើត្រពមគ្មន  ជាមួយលំ សំណាក្ S  ន ោះនយើងោចបញ្ញជ ក់្ជារបជំុ
ននសំណំុរង ន លរឺ ៖        1 2 3 . . . nB A B A B A B A           ។ 
       និយមន័យននោះរឺបង្ហា ញនោយដារោមខាងនរោម ដដលរពឹត្្ិោរណ៍    មួយក្នុង S  រឺតំ្ណាង
នោយតំ្បន់ពណ៌រក្ ម ៖
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រពឹត្្ិោរណ៍ដដលនៅក្នុងវង់រក្ចក្      1 2, ,. . ., nB A B A B A    ជារពឹត្្ិោរណ៍មិនចុោះសំរងុគ្មន នៅ
វញិនៅមក្ ន ោះនយើងបាន ៖ 

     / , : 1    i i iP B A P B A P A i i n   
ដូនចនោះ របូបាប              1 1 2 2/ / ... /    n nP B P B A P A P B A P A P B A P A   

                                       
1

/



n

i i

i

P B A P A    
ទំងននោះជារបូបាបននរទឹស្ីរបូបាបសរបុ ។ 

      ២. ក្ទឹស្ាីបទបារយ៉េស្  
រទឹស្ីបទបានយ សននោះ រត្ូវបានោក់្នរបើរបាស់ជាសាធារណៈនៅឆ្ន ំ ១៧៦៤ នោយនលាក្ជាោចារយ 
ខាងសាស របូនត្សង់្ និង ជារណិត្វទូិជនជាតិ្ អង់នរលស ។ រទឹស្ីបទននោះចាប់នផ្ើមនៅនលើោរ
ពិចារណា ននរបបូាបមានលក្ខខណឌ មួយរឺ ៖     

 

 

 

   
1

/

/


 
 


n

i i

i

P A B P A B
P A B

P B
P B A P A

  

នៅក្នុងោរនរបើរទឹស្ីបទរបូបាបសរបុខាងនលើ ប ុដន្ឥ ូវនយើងបំដបក្      /P A B P B A P A     
ដូចននោះ  

   

   
1

/ .
/

/ .
n

i i

i

P B A P A
P A B

P B A P A





 រឺពិត្ររប់រពឹត្្ិោរណ៍ A  និង ជំនួស A នោយ iA  ផងដដរ 

ដដលបានមក្ននោះនៅថា រទឹស្ីបទបានយ ស រឺ  
   

   
1

/
/

/






i i

i n

i i

i

P B A P A
P A B

P B A P A

  

 

 ក្រណីពិនសសននរពឹត្្ិោរណ៍បានយ ស ៖ 

     ក្នុងរបូមន្ននោះនរកំ្ណត់្ថា ក្នុងលំ សំណាក្រឺដបងដចក្រពឹត្្ិោរណ៍ A និងរពឹត្្ិោរណ៍បំនពញ   
នន A និង 'A  ន ោះរបូមន្បានយ សរឺ  

   

       

/ A .
/

/ . / ' . '

P B P A
P A B

P B A P A P B A P A
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លំហាត់គំរូទី១ ៖ នៅក្នុងតំ្បន់មួយមាននរាងចរក្ជានរចើន ដត្មានដត្ ៣នរាងចរក្ប ុនណាណ ោះផលិត្មី ។  
នរាចរក្ទី១ ផលិត្បាន ៣០% នរាងចរក្ទី២ ផលិត្បាន ២៥% និងនរាងចរក្ទី៣ ផលិត្បាន ៤៥%។ 

នរាងចរក្ទំងបីផលិត្បានននផលិត្ផលមីសរបុ ដដលបានស្ុក្ក្នុងនរាងឃ្ល ងំមួយ ។ នោយអរតាមី
ខូចរុណភាព របស់នរាងចរក្នីមួយៗនរៀងគ្មន  ១% ,  ២% ,  ១.៥%  ។ ក្មមក្រនរាងចរក្យក្មីមួយ
ក្ញ្ជ ប់ពីក្នុងឃ្ល ងំ ។ 

ក្). រក្របូបាប នដើមបឱី្យគ្មត់្យក្បានមីដដលខូចរុណភាព ។ 

ខ). ឧបមាថា គ្មត់្យក្បានមីខូចរុណភាព ។រណ របូបាប នដើមបីឱ្យមីននោះជាផលិត្ផលរបស់ នរាង
ចរក្ទី៣ ។ 

ចរមលើយ  
នយើងតាងរពឹត្្ិោរណ៍ដូចខាងនរោម ៖  
       1A  ជារពឹត្្ិោរណ៍យក្បានផលិត្ផលរបស់នរាងចរក្ទី១  
       2A  ជារពឹត្្ិោរណ៍យក្បានផលិត្ផលរបស់នរាងចរក្ទី២ 

       3A  ជារពឹត្្ិោរណ៍យក្បានផលិត្ផលរបស់នរាងចរក្ទី៣ 

        B  ជារពឹត្្ិោរណ៍យក្បានផលិត្ផលខូចរុណភាព 
 

ក្). រក្របូបាបនដើមបីឱ្យគ្មត់្យក្បានមីខូចរុណភាព  
តាមរបូមន្របបូាបសរបុ :               1 1 2 2 3 3/ . / . / .P B P B A P A P B A P A P B A P A     
       នោយ      1 2 330% 0.3 , 25% 0.25 , 45% 0.45P A P A P A          

     1 2 3; / 1% 0.01 , / 2% 0.02 , / 1.5% 0.015P B A P B A P B A        
ន ោះ   0.3 0.01 0.25 0.02 0.45 0.015 0.01475P B         ឬ   1.475%P B    
ដ្យូចរនេះ   1.475%P B    
ខ). រក្របូបាបនដើមបីឱ្យផលិត្ផលខូចននោះជារបស់នរាងចរក្ទី៣  
     តាមរបូមន្ Bayes 
នរបាន  

   

 
3 3

3

/ .
/

P B A P A
P A B

P B
   

                         0.015 0.45
0.4576 45.76%

0.0175


     

ដ្យូចរនេះ  3 / 45.76%P A B 
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លំហាត់គំរូទ២ី ៖ រក្ុម ៊េុនកំុ្ពយូទ័រ Reasey ទិញ software Microsoft word 2016 ពីរក្មុ ៊េុនផគត់្ផគង់បី 
រឺ រក្ុម ៊េុន Microsoft ,  Hall Electronic  ,  និង Schuller sales ។ រក្ុម ៊េុនទិញ software ៦០% ពី
រក្ុម ៊េុន Microsoft , ៣០% ពីរក្ុម ៊េុន Hall Electronic និង ១០% ពីរក្មុ ៊េុន Schuller sales ។ 
រក្ុម ៊េុនបានដឹងថា ២.៥% ននSoftware ទិញពី Microsoft រឺខូច  , ៨% នន Software ទិញពី 
Hall Electronic រឺខូច និង៥%នន Software ទិញពី Schuller salesរឺខូច ។នពលនរដឹក្ software មក្
ដល់រក្មុ ៊េុន Reasey រឺរបធានរក្ុម ៊េុនមានឱ្យអនក្បនចចក្នទសមក្ពិនិត្យនមើល ។ 
ចូររក្របបូាបដដល software ខូចន ោះផលិត្នោយរក្ុម ៊េុន Microsoft ។   
ចនមលើយ 
តាង  1A   ជារពឹត្្ិោរណ៍ Software ទិញពីរក្ុម ៊េុន Microsoft  
        2A  ជារពឹត្្ិោរណ៍ Software ទិញពីរក្ុម ៊េុន Hall Electronic  
        3A  ជារពឹត្្ិោរណ៍ Software ទិញពីរក្ុម ៊េុន Schuller Sales  
        B  ជារពឹត្្ិោរណ៍ Software ខូច    
តាមសមមតិ្ក្មម នយើងបាន  
     1 2 360% 0.6 , 30% 0.3 , P 10% 0.1P A P A A       និង  1/ 2.5% 0.025P B A     
   2 3, / 8% 0.08 , / 5% 0.05P B A P B A     ន ោះរបូបាប ដដល Software ខូចន ោះផលិត្ 

នោយរក្ុម ៊េុន Microsoft រឺ  
   

           
1 1

1

1 1 2 2 3 3

/ .
/

/ . / . / .

P B A P A
P A B

P B A P A P B A P A P B A P A


 
  

                              0.6 0.025
0.3409

0.6 0.025 0.3 0.08 0.1 0.05


 

    
  

ដ្យូចរនេះ   1 / 34.09%P A B    
 

 
 
 
 
 

រោយសារណតជំពរូរនេះ នងិជំពរូបនាទ បម់ានទនំារទ់នំងោន  ដ្យរូចនេះរហើយ រយើងខ្ុបំានយរលហំាតទ់ាងំពរីជំពរូរៅរួមបញ្ចូលោន ។ 

ស្មូរមើលលហំាតន់វូជំពរូបនាទ ប ់!



វិទ្យាស្ថា នជាតិអប់រ ំ                                                             ប្បូបាប 
 

គរនុិសសតិគែិតវិទ្យាជំនានទ់្យី២១ប្កមុ៤  53 

 

ចំណែងណចកប្បូបាប 
 
១.អរេរចចដនយ និងបំណែងណចកប្បូបាប  
 ១.១ អថេរចៃដន្យ (Random Variables) 
 អ្សែរដចដនយរឺជាតំ្នលនលខ តាងនោយលទធផលននោរពិនសាធន៍ ។ នរតាងអនថរនចដនយ 
នោយអក្សរធំ X  ន ើយត្នមលរបស់វានោយអក្សរតូ្ច x  របូបាបរបស់វា តាងនោយ  P X x  រ ឺ 
 P X x  ដដល   0P X x   ចំន ោះររប់ត្នមល x  ន ើយ   1

x

P X x


    ។ 
ឧទាហណ៍១៖ ចូរពិនិត្យោរពិនសាធន៍នចដនយមួយ ដដលក្នុងន ោះោក់្មួយរត្ូវបាននរនបាោះបីដង ។ 
យក្ X ជាចំនួនមុខោក់្ដដលនចញ (រឺ X ជាអនថរនចដនយតាងចំនួនមុខដដលោក់្នចញ) 
 H  តាងនោយដផនក្ខាងមុខ (Head)  និង   T តាងនោយដផនក្ខាងខនង (Tail) 
នរបានលំ សំណាក្ននោរពិនសាធន៍ននោះរឺ , , , , , , ,TTT TTH THT HTT HHT HTH THH HHH   ។ 
 ដូចននោះត្នមល X (ចំនួនមុខH ដដលនចញ ) រឺ 0,1,2,3X   ។ តាមនិយមន័យនយើងន ើញាថា 
X តាងនោយត្នមលននលទធផលននោរពិនសាធន៍នចដនយ នោយកំ្ណត់្យក្ត្នមលរត់្ ដូចននោះវាជាអនថរ
នចដនយោច ់ន ើយនរៅពីននោះ វាជាអនថរនចដនយ ជាប ់។  
ឧទាហរណ៍ ៖ ក្មពស់សិសស ោយុោលនរបើរបាស់របស់អំពូលនភលើង រឺជាអ្សែរដចដនយជាប ់។ 
 ១.២. បំណែងណចកប្បបូាបចនអរេរចចដនយដាច់ 

 ចំដណងដចក្របូបាបននអនថរនចដនយមួយ រឺជាបញ្ជ ីសរបុននលទធផលទំងអស់ននោរ
ពិនសាធន៍ដដលភាជ ប់ជាមួយនឹង របបូាបរបស់វា ។ 

 ចំន ោះ ឧទ រណ៍១ខាងនលើ នរបានបំដណងដចក្របូបាបននអនថរនចដនយ X ដូចខាង
នរោម ៖ 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

ចំនួនមុខ(H)  X  របូបាបននលទធផល  P X x   

0   1/ 8 0.125   
1  3/ 8 0.375   
2   3/ 8 0.375   
3   1/ 8 0.125  

  
3

0

1
x

P X x
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ឧទាហរណ៍៣៖ ក្នុងរបអប់មួយមាន លីពណ៌ស ៤០% ន ើយនរៅពីននោះពណ៌នមម  ។ រំរមួូយដដលនរមាន
 លីបីរគ្មប់រត្ូវបាននរនរជើសយក្នចញពីក្នុងរបអប់ននោះ។ ចូររក្ចំដណងដចក្របូបាបនន លីពណ៌ស។ 

ចរមលើយ  
 យក្ X  តាងនោយចំនួន លីពណ៌ស នៅក្នុងរំរ ូ។ ដូចននោះត្នមលោចនន X រឺ ៖ 0,1,2,3X   ន ើយ
លំ រំរមូានដូចខាងនរោម  

 

1

2

3

4

5

6

7

8

S WWW

S WWB

S WBW

S BWW

S BBW

S BWB

S WBB

S BBB

















   

ដដល W White  ពណ៌ស និង B Black  ពណ៌នមម  
របូបាបនន លីពណ៌ស 0.40  ន ើយ 

របូបាបនន លីពណ៌នមម  0.60   
ក្រណី 

  

       

          

           

       

8

2

5 6 7

2

2 3 4

1

0 0 0.60 0.60 0.60 0.216

1 1 3 0.40 0.60 0.432

2 2 3 0.40 0.60 0.288

3 3 0.40 0.40 0.40 0.064

X P X P S

X P X P S P S P S

X P X P S P S P S

X P X P S

    

      

      

    

  

 

ដូចននោះ ចំដណងដចក្របបូាបននអនថរនចដនយ X  រឺ  
ចំនួន លីស (X)  ក្នុងរំរ ូ បំដណងដចក្របូបាប  P X x   

0

1

2

3

  
0.216

0.432

0.288

0.064
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 ១.៣. សងឃមឹគែិត (Expectation):  E X   ( Mu )  

តាង    .


     
x

E X x P X x  ដដល  
  E X   រឺជាសងឃមឹរណិត្ រ ឺមធយមននអនថរនចដនយ X   
 X            ជាអនថរនចដនយ ន ើយ x  ជាត្នមលនន X   
  P X x  ជារបូបាបននអនថរនចដនយ X  
ឧទាហរណ៍ ៖ X ជាអនថរនចដនយមួយដដលមានបំដណងដចក្ របបូាបដូចខាងនរោម  

X      2         1          0          1         2   
 P X x      0.3        0.1       0.15      0.4      0.05   

ចូររក្សងឃឹមរណិត្នន X  ។ 
 ចរមលើយ  
                  . 2 0.3 1 0.1 0 0.15 1 0.4 2 0.05 0.2

x

E X x P X x


             

លរខណៈ (Properties) 
   ,E a a a  រឺជាចំនួននថរ 
     ,E aX aE X a  រឺជាចំនួននថរ 
     ; ,E aX b aE X b a b    រឺជាចំនួននថរ 
        1 2 1 2E f X f X E f X E f X               

 ១.៤. វ៉េ រយង់ (Variance) :  2 , Var X   
 វ៉ា រយងន់នចំដណក្ដចក្របបូាប រឺជាចំនួនមួយដដលបង្ហា ញនោយន ើញអំពីទំ ំពរង្ហយននោះ 
ន ើយរត្ូវបានរណ តាមរបូមន្ ៖ 
                                                                
 
ស្ោំល ់៖ វ៉ា រយងគឺ់ជាម្យមដនកាសរដនគំលត្រប ់អ្សែរដចដនយ X  ពីម្យម  E X  រប ់វ។ 
ជាមួយ  E X   ន ោះនរបាន       

2
Var X E X    

                                              ឬ    2 2Var X E X      
                                            ឬ      2 2Var X E X E X   
ន ើយ  2E X  រណ តាមរបូមន្      

     
22 .



     
x

Var X x E X P X x

   2 2.


 
x

E X x P X x
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ចំន ោះឧទាហរណ៍ខាងនលើ នយើងបាន  

X          2            1             0            1            2   
x        2 0.2    1 0.2    0 0.2    1 0.2  (2 0.2)   

 
2

x           3.24         0.64         0.04        1.44       4.84   
 P X x           0.3           0.1          0.15         0.4        0.05   

   
2

x P X x           0.972       0.064       0.006      0.576      0.242   
 
នយើងបាន  2 0.972 0.064 0.006 0.576 0.242 1.86Var X          
 ១.៥. គំលាតគំរ ូ(Standard Deviation) 

                                          
                                        របូមន្         2    
 
ចំន ោះឧទាហរណ៍ខាងនលើ នយើងបាន 2 1.86 1.36     ។ 
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២. បំណែងណចករទ្យវធា (Binomial Distribution) 
  ២.១. លទធផលអាច (Possible Outcomes) 
ពិសស្ម្នស៍ទវធាមយួជាពិសស្ម្នដ៍ដលមានលកេណៈដូចត្សៅ ៖  

 ពិសស្ម្នម៍ានការស្មកលបងដដដលៗ 
 ការស្មកលបងមតងៗសលចសចញជាលទធផលមយួដដលអាចដបងដចកជាពីរករណីរ បតាមបំណង 

(success) រមឺនិរ បតាមបំណង (Failure)  
 របបូាបដនការសជាគជយ័ p មានត្ដមលសែរចំសពាេះពិសស្ម្នម៍យួសលើកៗ ។ 
 ការស្មកលបងមនិទាកទ់ងគ្នន  

       ឧបមា នយើងតាងលទធផល នជារជ័យ  S Success  និង បរាជ័យនោយ  F Failure  ។ 
                 ន ើយ :  p  តាងនោយ របូបាប នជារជ័យ S   
                           : q  តាងនោយ របូបាប បរាជ័យ F  ដដល 1q p    
                     និង : x  ជាអនថរនចដនយ នៅថាអនថរនចដនយនទវធា 
ដ្យូចរនេះ បំដណងដចក្នទវធា នន x  រឺ   

                             , ,  
  
 

x n x
n

P x n p p q
x

 សំរាប់ 0, 1 , 2, . . . ,x n   

ឧទាហរណ៍ទ១ី៖ រក្របបូាបននោរទទួលបាននលខ 2  បីដង របសិននបើរគ្មប់ ុក្ឡាក់្ធមមតាមួយរត្ូវបាន
នបាោះ 5  ដង ។ 
 ចរមលើយ 
របូបាបននោរស្រសបតាមបំណងមួយនលើោរសាក្លបង 5  ដង មិនទក់្ទងគ្មន  នសមើ 1

6
 និងរបូបាបននោរ

មិនស្រសបតាមបំនងនសមើ 5

6
 ។ លទធផលពីរដដលនររត្ូវចាត់្ទុក្ជាោរស្រសបតាមបំណងនៅទីននោះ ។ 

ដូចននោះ 
3 2 2

2

51 1 5 5! 5
3,4, 0.032

36 6 6 3!2! 6
P

      
         

      
  

ឧទាហរណ៍ទ២ី៖ ក្នុងឃ្ល ងំមួយដដលមានទំនិញ 1000ឯក្តា មាន100  ខូចរុណភាពឯក្តា ។ រំរមួូយ
ដដលមាន ទំនិញ 10ឯក្តា រត្ូវបាននរនរជើសនរ ើសនចញពីឃ្ល ងំននោះ នោយោក់្ចូលវញិ ។ 
      រក្របូបាបដដលក្នុងរំរនូនោះមានទំនិញខូចមួយឯក្តា ? មានយ ងនរចើនមួយ ? 
ចរមលើយ  
 នយើងន ើញថា 100

10 , 0.10
1000

n P    1 0.10 0.90q     
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ន ើយ x  ជាអនថរនចដនយនទវធា នរ ោះនយើងមានដត្ពីរក្រណីរឺទំនិញលែ និងខូច ដូចននោះនរបាន ៖ 
 របូបាបមានទំនិញខូចមួយឯក្តានៅក្នុងរំរនូនោះរឺ  

                                         
1 910

1,10,0.10 0.10 0.90 0.3874
1

P
 

  
 

  

 របូបាបយ ងនរចើនមានទំនិញខូចមួយឯក្តានៅក្នុងរំរនូនោះរឺ  

                          
0 10 1 910 10

0,10,0.10 1,10,0.10 0.10 0.90 0.10 0.90
0 1

P b
   

     
   

  

                                                      0.3487 0.3874 0.7361     
        ២.២. ស្ងឃមឹគណិតនន រថរនចដ្យនយរទាធា 

 នបើ X  ជាអនថរនចដនយនទវធា នរបាន      E X np       ដដលn  រឺជាចំនួនពិនសាធន៍ 

និង p  រឺជារបបូាបនជារជ័យ ។ 
ចំន ោះ ឧទាហរណ៍ទី២ ខាងនលើ នយើងបាន     10 0.10 1E X np      ។ 
   ២.៣. វ៉េ រយង ់ 

 នបើ X  ជាអនថរនចដនយនទវធា នរបាន  
   2 1   Var X np p   

ចំន ោះ ឧទាហរណ៍ទី២ខាងនលើ នយើងបាន  
                            2 1 10 0.10 0.90 0.90Var X np p        
    ២.៤. គំលាតគំរូ (Standard Deviation) 

 នបើ X  ជាអនថរនចដនយនទវធា នរបាន 2    
ចំន ោះឧទាហរណ៍ទី២ ខាងនលើនរបាន 2 0.90 0.94487      

 ៣. បំណែងណចកធរែីមាប្ត (Geometric Distribution) 

     ៣.១. ពិរសាធនឯ៍ររាជយ (Independent Trials) 
        ចូរពិនិត្យោរពិនសាធន៍ឯក្រាជយជានរចើនសារ ោរពិនសាធន៍នីមួយៗ មានរបូបាប p  ដដលឱ្យ
លទធផលនជារជ័យ ន ើយ q  ជារបបូាបដដលឱ្យលទធផលបរាជ័យ ( 1 )q p    ។ យក្ X  ជាអនថរ
នចដនយ ននចំនួនពិនសាធន៍រ ូត្ដល់ នរទទួលបាន លទធផលនជារជ័យនលើក្ទីមួយនៅ 
ពិនសាធន៍នលើក្ចុងនរោយ ។
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 1P X p   , ( នជារជ័យនលើក្ទី១ នលើោរពិនសាធន៍នលើក្ទី១ ) p   
 2 ,P X qp   (នជារជ័យនលើក្ទី១ នលើោរពិនសាធន៍នលើក្ទី២ ) qp   
  23 ,P X q p  (នជារជ័យនលើក្ទី១ នលើោរពិនសាធន៍នលើក្ទី៣ ) 2q p   

              ............................................................................. 
  1 ,xP X x q p   (នជារជ័យនលើក្ទី១ នលើោរពិនសាធន៍នលើក្ទី x  ) 1xq p   

 
នយើងន ើញថា X  ជាចំនួនសរបុននោរពិនសាធន៍ ន ើយមាន  1X   ជាចំនួនលទធផល បរាជ័យមុន
នពល ទទួលលទធផលនជារជ័យនលើក្ទី១ ក្រណីននោះ នរថា X  មានបំដណងដចក្ធរណីមារត្ ន ើយ 
នរបាន របូមន្ :             1 , 1 , 2 , . . .  x

P X x q p x   
 

៣.២. ស្ងឃមឹគណិត 

                                       1
 

p
  

 ៣.៣. វ៉េ រយង ់ 
                              2

2
  

q
Var X

p
  

 
ឧទាហរណ៍៣៖ នោយដឹងថា របូបាបននកូ្នស្រសីនសមើ 1

2
 ។ ឧបមារូនសន ៍ ដដនទើបនរៀបោររចួ ចង់ដឹងថា

នត្ើពួក្នររត្ូវមានកួ្នប ុ ម ន ក់្ ដដលមានរបបូាប យ ងនហាចណាស់ 0.95 នទើបពួក្នរបានកូ្នស្រសី
មាន ក់្ ? 
ចរមលើយ  
នោយចង់បានកូ្នស្រសីដត្មួយន ើយជាស្រសីនៅ  ន ើយកូ្នចបងទំងអស់ជាកូ្នរបុស ដូចននោះ កូ្ន
ដដលនក្ើត្មក្ននោះ មានបំដណងដចក្ធរណីមារត្ ន ើយរបបូាបដដលពួក្នរមានកូ្នចំនួន X  រឺ 

                                              
1

1 1 1

2 2 2

x x

P X x



     
       

     
  

របូបាបដដលមានកូ្ន m  ក់្ ឬ តិ្ចជាងននោះ    

                                            P( កូ្នm   ក់្ឬ តិ្ចជាង)  =
1

1

2

xm

x
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ដូចននោះនបើ : 

 1 :x P ( កូ្ន ១ ក់្ រតិឺ្ចជាង ) 
1

1

1
0.50

2

x

x

 
  

 
   

 2 :x P ( កូ្ន ២ ក់្ រតិឺ្ចជាង ) 
2

1

1
0.50 0.25 0.75

2

x

x

 
    

 
  

 3:x P ( កូ្ន ៣ ក់្ រតិឺ្ចជាង ) 
3

1

1
0.50 0.25 0.125 0.875

2

x

x

 
     

 
  

 4 :x P ( កូ្ន ៤ ក់្ រតិឺ្ចជាង ) 
4

1

1
0.50 0.25 0.125 0.0625 0.9375

2

x

x

 
      

 
  

 5:x P ( កូ្ន ៥ ក់្ រតិឺ្ចជាង ) 
5

1

1
0.50 0.25 0.125 0.0625 0.0313 0.9688

2

x

x

 
       

 
  

 6 :x P ( កូ្ន ៥ ក់្ រតិឺ្ចជាង ) 
6

1

1
0.50 0.25 0.125 0.0625 0.0313 0.0156

2

x

x

 
       

 
  

                                                              0.9844   
 
នយើងនរៀបរបបូាបទំងននោះក្នុងតារាងដូចខាងនរោម : 

M             1         2         3          4         5          6   
          0.5      0.75    0.87     0.94     0.97      0.98   

នយើងន ើញថា កូ្ន៥ ក់្ ឬ តិ្ចជាង ផល់្របបូាប 0.97  ។ ក្នុងក្រណីននោះមានន័យថា ប្ីរបពនធខាង
នលើ នឹងទទួលបាននជារជ័យ (កូ្នស្រសីនៅ) នៅនលើក្ទី៥ ។ 
 
៤. បំណែងណចក Poisson (Poisson Distribution) 

 

 ពិអសាធន៍ព័រសុងជាពិអសាធន៍មានលក្ខណៈែូចតអៅ ៖ 
 ចំនួនននលទធផលអក្ើតអ ើងក្នុងចអនាល ុះអពលមួយ(តំបន់ជាក់្លាក់្មួយ)   មិនោស្ស័យគ្មន នឹង 

ចំនួនតែលអក្ើតអ ើងក្នុងចអនាល ុះអពល (តំបន់ោច់គ្មន ណាមួយ)  អផសងអទៀតអទ ។ 
 របូបាបដដលលទធផលនរចើនជាងមួយនឹងនក្ើត្ន ើងក្នុងចន ល ោះនពលខលី ឬតំ្បន់តូ្ចោចនចាល

បាន (នសមើសូនយ) ។

Probability
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ឧទាហរណ៍ ដូចជា : 
 ចំនួនអតិ្ថិជនចូលមក្បរនិភារោហារនថងរត្ង់ក្នុងនភាជនីយោា នមួយក្នុងចន ល ោះនមា ង

10:00 11:00am am  ។ 
 ចំនួននរគ្មោះថាន ក់្នៅក្នុងនរាងចរក្ នក្ើត្ន ើងក្នុង មួយសប្ា ៍ ។ 
 ចំនួនោរនៅទូរសពទ័ ភាជ ប់បណ្ាញនក្ើត្ន ើងក្នុងមួយ ទី ។ 
 ចំនួនទំនិញ ខូចរុណភាពក្នុងោរបញ្ជូ ននៅនរៅ ។ 
 ចំនួនអតិ្ថិជនឈរ រង់ចំារិត្លុយនៅ Super Market ។ល។ 
នបើ X  តាងនោយចំនួននជារជ័យនក្ើត្ន ើងនៅក្នុងលក្ខណៈដបបននោះ ដូចក្រណីឧទ រណ៍ ខាង
នលើ ន ោះនរថា X  មានបំដណងដចក្ Poisson ន ើយរបូបាប កំ្ណត់្នោយ ៖ 
                                             

.

!

 


x

e
P X

x
  

 
ដដល  Mu  : រឺជាមធយមនពវន្ននចំនួននជារជ័យនក្ើត្ន ើង នៅក្នុងចន ល ោះនពលណាមួយ ។ 
                  e   : ជានគ្ម ូោរតី្ននដព 2.71828.....e    
                  x   : រឺជារបបូាបដដលរត្ូវរណ សំរាប់តំ្នល x  ជាក់្លាក់្មួយ ។ 

 មធយម    ននចំនួននជារជ័យោចរណ តាមលក្ខណៈ Poisson :  
                                                       E X      
 
ដដល n  រឺជាចំនួនននោរពិនសាធន៍ ន ើយ p  រឺជារបូបាបនជារជ័យ ។ 

 វ៉េ រយង ់  ននបំដណងដចក្ Poisson  
                                         2    

ស្មាា ល ់៖ នៅនពលដដលរបូបាបនជារជ័យ p តិ្ចជាង 0.05  ន ើយចំនួនពិនសាធន៍ n ធំ  
( Ex : 100n  ឬនរចើនជាង ) ោររណ តាមបំដណងដចក្របូបាបនទវធាមានោរលំបាក្ ដូនចនោះ នរ
នរបើបំដណងដចក្ Poisson ។ 
ឧទាហរណ៍១ ៖ ក្នុងក្សិោា នចិញ្ច ឹមសត្វមួយក្ដនលងដបងដចក្តំ្បន់ៗនោយមួយតំ្បន់ោក់្សត្វ500

ក្ាល ។ របបូាបដដលសត្វមួយក្ាលមានជំងឺនសមើ 0.002  ។ រក្របូបាបដដល តំ្បន់មួយ មានសត្វ 2  
ក្ាល មានជំងឺ ?  
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ចរមលើយ  
នយើងយក្ X  ជាអនថរនចដនយតាងនោយចំនួនសត្វដដលឈឺ ក្នុងតំ្បន់មួយន ើយ X ោចមានត្នមល

0 , 1 , 2 , 3 , . . .X   ។ នោយ n  មានចំនួនធំរឺ 500n  ន ើយរបូបាបោន់ដត្តូ្ច 0.002p  ។  
ដូនចនោះ នយើងអនុវត្្ បំដណងដចក្ Poisson ននអនថរនចដនយ X  ដដល :  
                          មធយម  500 0.002 1np       និង   វា រយង់ 2 1np     ។ 

ក្រណីននោះ 2X    
1 2. .1

0.184
! 2!

xe e
P X

x

 

      
 
ស្ោំល ់ : នយើងោចរណ របូបាបននោះតាមបំដណងដចក្នទវធា ដត្នយើងជួបរបទោះោរលំបាក្ក្នុងោរ
រណ  :   500 , 0.002 , 1 1 0.002 0.998n p q p         
        

   
   

498 2! 500!
2 0.998 0.002 0.184

! ! 2! 500 2 !

r n x x n x x

n

n
P X q p q p

r n r
C

       
 

  

ឧទាហរណ៍២៖ នសៀវនៅមួយក្ាលមាន ៥០០ទំព័រ មាននបាោះពុមភខុស ៧៥០កំ្ ុស ។ 
1) នត្ើជាមធយមមានោរនបាោះពុមភខុសប ុ ម ន? 
2) រក្របូបាប ដដលទំព័រទី៤២៧  

a. គ្មម នោរនបាោះពុមភខុស 
b. មានោរនបាោះពុមភខុស ៤ 
c. មានោរនបាោះពុមភខុសនរចើនជាមធយម ។ 

        3). រក្របូបាប ដដលទំព័រទី៤២៧ និង៤២៨ គ្មម នោរនបាោះពុមភខុស ។ 
ចរមលើយ  
ក្នុងក្រណីននោះ នយើងពិនិត្យន ើញថា ចំនួនកំ្ ុស750 កំ្ ុស នក្ើត្ន ើងនៅក្នុងនផទននរក្ោស
នសៀវនៅ ដដលមាន 500  ( 500n   ) ទំព័រ ដូចននោះ នបើនយើងតាង X  ជាចំនួនកំ្ ុសដដលនក្ើត្ន ើង
ក្នុងោរនបាោះពុមភ នពលននោះ X  មានបំដណងដចក្ Poisson ( អនថរនចដនយ Poisson ) ។ 
     1). កំ្ ុសជាមធយមនៅនលើមួយទំព័រ  
                        750

1.5
500

     
គរួរតស់្ោំលថ់ា  1.5

1.5 0.003
500

np p
n


        ក្រណីននោះ p  តូ្ចណាស់ ។
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      2). យក្ x  ជាចំនួនកំ្ ុសដដលនក្ើត្ន ើងក្នុងោរនបាោះពុមភ ដូចននោះ 0 , 1 , 2 , . . . , 750x    
របូបាប ដដលទំព័រទី ៤២៧ : 
                a. គ្មម នោរនបាោះពុមភខុស បានន័យថា 0x    

                                               
 

01.5 1.5
0.2231

! 0!

x ee
P X

x




     
                b. មានោរនបាោះពុមភខុស ៤ បានន័យថា 4x    

                                            
 

41.5 1.5
0.0471

! 4!

x ee
P X

x




    
                c. មានោរនបាោះពុមភខុសនរចើនជាមធយម : 
                    ក្នុងក្រណីននោះនយើងរក្របបូាបដដលមានកំ្ ុសតិ្ចជាងមធយម វាជាោរង្ហយ                        
                    ស្រសួលជាង :  

              
   

0 11.5 1.51.5 1.5
0 1 0.2231 0.3347 0.5578

0! 1!

e e
P X P X P X

 

            
របូបាបដដលមានកំ្ ុសនរចើនជាងមធយម រឺ  
                                      1 1 0.5578 0.4422P X P X          

     3). រក្របូបាប ដដលទំព័រទី ៤២៧ និង ៤២៨ គ្មម នោរនបាោះពុមភខុស  

 ក្រណីននោះ នយើងតាង 1  កំ្ ុសជាមធយមនៅនលើពីរទំព័រ ៤២៧ និង៤២៨ មានន័យថា ៧៥០ 
កំ្ ុសនក្ើត្ន ើងនៅនលើនសៀវនៅមួយក្ាលមាន 500

250
2

  ទំព័រ  

រឺនយើងរួបពីរទំព័រនធវើដត្មួយទំព័រ ។ 

ន តុ្ននោះ  1 2 2 1.5 3.0     ឬ 
1

750
3.0

250
    ន ើយ x  យក្តំ្នល 0, 1 , 2, . . . ,750    

         
 1

03

1
3

0.0498
! 0!

x ee
P X

x
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ណផែកលហំាត់ និងចរមលើយ 
 

       ១. របអប់មួយមានសំបុរត្ ២០ ដដលសំបុរត្ ១៨ សរនសរថាចាញ់ និងសំបុរត្ ២ សរនសរថា     
ឈនោះ  ។ សំបុរត្មួយរត្ូវបាននរចាប់នចញពីរបអប់នោយនចដនយ ។ រក្របបូាបនដើមបីឱ្យនរចាប់បាន
សំបុរត្ឈនោះ ។ 

 

ចរមលើយ 
 រក្របូបាបនដើមបឱី្យនរចាប់បានសំបុរត្ឈនោះ 

    តាង A  ជារពឹត្្ិោរណ៍ចាប់បានសំបុរត្ឈនោះ 
 ចំនួនក្រណីស្រសប   1

2 2n A C   នរ ោះសំបុរត្ឈនោះ ២ចាប់យក្ ១ 
 ចំនួនក្រណីោច   1

2 20n S C    
  ំឱ្យ  

 

 
2 1

20 10

n A
P A

n S
     

ដ្យូចរនេះ   
1

10
P A   ។ 

 
      ២. នបៀមួយសនលឹក្រត្ូវបាននរចាប់យក្នចញពីក្នុង ៊េូនបៀដដលមាន ៥២សនលឹក្នោយនចដនយ ។ 

    ក្. រក្របូបាបដដលនរចាប់យក្សនលឹក្ោរ   ូ 
    ខ. រក្របូបាបដដលនរចាប់យក្បានសនលឹក្ ៦  
    រ. រក្របូបាបដដលនរចាប់យក្បានសនលឹក្ ៦ោរ   ូ។ 

 
ចរមលើយ 
រ. រក្របបូាបដដលនរចាប់បានសនលឹក្ោរ   ូ
     Note  នបៀទំងអស់មាន៥២សនលឹក្ន ើយដចក្ជា ៤ទឹក្   

 ោរ  ូ១៣សនលឹក្ 
 កឺ្ ១៣សនលឹក្ 
 ជួង ១៣សនលឹក្ 
 ភិច ១៣សនលឹក្ 
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តាង A  ជារពឹត្្ិោរណ៍ចាប់បានសនលឹក្ោរ   ូ
     ចំនួនក្រណីស្រសប   1

13 13n A C   នរ ោះសនលឹក្ោរ   ូ១៣ន ើយនរចាប់យក្ ១ 
     ចំនួយក្រណីោច   1

52 52n S C    
 ំឱ្យ  

13

52
P A    

ដ្យូចរនេះ  
13

52
P A    ។ 

ខ. រក្របបូាបដដលនរចាប់បានសនលឹក្ ៦ 
      ចំនួនក្រណីស្រសប   1

4 4n B C    
 ំឱ្យ  

4 1

52 13
P B     

ដ្យូចរនេះ  
1

13
P B    

គ. រក្របូបាបដដលចាប់បានសនលឹក្ ៦ោរ   ូ 
តាង C  ជារពឹត្្ិោរណ៍ចាប់បានសនលឹក្ ៦ោរ   ូ
ចំនួនក្រណីស្រសប   1

1 1n C C    
 ំឱ្យ  

1

52
P C    

ដ្យូចរនេះ  
1

52
P C   ។ 

 
    ៣. ឧបមានរនបាោះរគ្មប់ ុក្ឡាក់្ធំមួយ និងរគ្មប់ ុក្ឡាក់្តួ្ចមួយរពមគ្មន  ន ើយតាង x   
    ជាចំនួនដដលនចញនលើរគ្មប់ ុក្ឡាក់្ធំ និង y  ជាចំនួនដដលនចញនលើរគ្មប់ ុក្ឡាក់្តួ្ច ។  
     រក្របូបាបដដល 2 4x y  ។ 

 
ចរមលើយ 
 រក្របូបាបដដល 2 4x y   
តាង E  ជារពឹត្្ិោណ៍ននោះ
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   21  22   23   24   25   26   
4.1    1,4    4,4    9,4    16,4    25,4    36,4   
4.2    1,8    4,8    9,8    16,8    25,8    36,8   
4.3    1,12    4,12    9,12    16,12    25,12    36,12   
4.4    1,16    4,16    9,16    16,16    25,16    36,16   
4.5    1,20    4,20    9,20    16,20    25,20    36,20   
4.6    1,24    4,24    9,24    16,24    25,24    36,24   

 
នរបាន ចំនួនក្រណីស្រសប   17n E    
            ចំនួនក្រណីោច   36n S    
 ំឱ្យ  

17

36
P E    

ដ្យូចរនេះ  
17

36
P E   ។ 

 
     ៤. នបើ A  និង B  ជារពឹត្្ិោរណ៍ពីរក្នុងលំ សំណាក្ S  ដដល    0.3 ; 0.6P A P B   និង        
        0.2P A B   ។ រក្  
 រ.  'P A   ខ.  'P B   គ.  P A B   
 ឃ.  'P A B   ង.  ' 'P A B   ច.  ' 'P A B  ។ 

 
ចរមលើយ  
នរមាន    0.3 , 0.6P A P B   និង   0.2P A B    
    រ. រណ   'P A   
         នរមាន    ' 1P A P A    
                     ' 1 0.3P A     
                     ' 0.7P A    
ដ្យូចរនេះ   ' 0.7P A   ។

4y

2x
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 ខ. រណ   'P B   
នរមាន    ' 1P B P B    
                     1 0.6 0.4     
ដ្យូចរនេះ  ' 0.4P B      
 គ. រណ   P A B   
តាម       (A B)P A B P A P B P       
          0.3 0.6 0.2P A B      
                      0.7   
ដ្យូចរនេះ   0.7P A B   ។ 

ឃ. រណ   'P A B   
នរមាន      'P A B P B P A B     នរ ោះ  
            ' 0.6 0.2 0.4P A B      
ដ្យូចរនេះ  ' 0.4P A B    
ង. រណ   ' 'P A B   
នរមាន      ' ' ' 1P A B P A B P A B       

          1 0.2

0.4

 


  

ដ្យូចរនេះ  ' ' 0.4P A B   

 ច. រណ   ' 'P A B   
នរមាន      ' ' ' 1P A B P A B P A B       

         1 0.7

0.3

 


  

ដ្យូចរនេះ  ' ' 0.3P A B 

A B

 'A B B A B   

'A
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    ៥. នរឱ្យ A  និង B ជារពឹត្្ិោរណ៍ពីរមិនទក់្ទងគ្មន  ន ើយ   0.1P A B   និង   0.6P A B  ។ 

    ចូររណ   P A  និង  P B  ។ 

 
ចរមលើយ 
រណ  P A  និង  P B  ចំន ោះ   0.6P A B   និង   0.1P A B    
ក្រណី A  និង B ជារពឹត្្ោរណ៍មិនទក់្ទងគ្មន   
ន ោះ      P A B P A P B     
                 0.1 1x y    
តាង  x P A និង  y P B   
ន ើយ        P A B P A P B P A B       

 

0.6 0.1

0.7 2

x y

x y

  

 
  

តាម  1  នរបាន 0.1
x

y
  ជំនួសក្នុង  2  ន ោះ  

2

2

2

0.1
0.7

0.1 0.7

1 10 7

10 7 1 0

y
y

y y

y y

y y

 

 

 

  

  

មាន 

 27 4.10.1 9      
1

2

7 3 4 1

20 20 5

7 3 10 1

20 20 2

x

x


   


  

  

 ចំន ោះ 1

5
x   ន ោះ 1 1 1

110 2
10

5

y
x

  



  

 ចំន ោះ 1

2
x   ន ោះ 1 1

1 5
10

2

y  



  

ដ្យូចរនេះ  
1

5
P A   និង  

1

2
P B   ន ើយ  

1

2
P A   និង  

1

5
P B    
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    ៦. នរឱ្យ A  និង B ជារពឹត្្ិោរណ៍ពីរដដល   0.5P A   និង   0.4P B   ។ 

    ចូរណ   P A B  ក្នុងក្រណីខាងនរោម ៖ 

       រ. A  និង B មិនចុោះសំរងុគ្មន  

       ខ. A  និង B មិនទក់្ទងគ្មន  ។ 

 
ចរមលើយ 
រណ   P A B  ដដលមាន   0.5P A   និង   0.4P B    
 រ. A  និង B  មិនចុោះសរមុងគ្មន  មាន A B    
នរបាន      P A B P A P B     

                         0.5 0.4

0.9

 


  

ដ្យូចរនេះ   0.9P A B   

 ខ. A  និង B មិនទក់្ទងគ្មន  នរបាន      P A B P A P B     
នរបាន        P A B P A P B P A B       

                          
0.5 0.4 0.5 0.4

0.9 0.2

0.7

   

 



  

ដ្យូចរនេះ   0.7P A B   
     
   ៧. A  និង B ជារពឹត្្ិោរណ៍ពីរដដល   0.8P A B   និង   0.15P A B   ។ 

        រ. នត្ើ  P A  ោចដរបរបលួពីណា ដល់ណា ? 

        ខ. រណ   P A  និង  P B  ក្នុងក្រណីដដលរពឹត្្ិោរណ៍ទំងពីរមិនទក់្ទងគ្មន  ។ 

 
ចរមលើយ  
រ. នត្ើ  P A  ោចដរបរបួលពីណាដល់ណា? ដដល    0.8 ; 0.15P A B P A B     
នរមាន A B A A B          

    
     

 0.15 0.8

P A B P A P A B

P A
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                               នមើលរបូ ៖ 

   
ដ្យូចរនេះ  0.15 0.8P A    
 
  
  
 ខ. រណ   P A  និង  P B  ក្នុងក្រណីរពឹត្្ិោរណ៍ទំងពីរមិនទក់្ទងគ្មន  
 នរមាន  P A x  និង  P B y   
ក្រណីមិនទក់្ទងគ្មន  

                               
     

0.15

0.15
(1)

P A B P A P B

xy

x
y

  





  

ន ើយ        P A B P A P B P A B       

                   0.8 0.15

0.95 (2)

x y

x y

  

 
  

យក្ (1)  ជំនួសក្នុង (2)   ំឱ្យ 

                  2

2

2

0.15
0.95

15 100 95

100 95 15 0

20 19 3 0

y
y

y y

y y

y y

 

  

   

   

  

មាន 219 4.20.3     

           361 240

121

 


  

        211    

        
1

2

19 11 8 1

40 40 5

19 11 30 3

40 40 4

y

y


  


  

  

ចំន ោះ 
1

1 15 15 3

15 20 4
100

5

y x    



 

A B

A B
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ចំន ោះ 
2

3 15 15 1

34 75 5
100

4

y x    



  

ដ្យូចរនេះ  
3

4
P A   និង  

1

5
P B   ន ើយ  

1

5
P A   និង  

3

4
P B    

 
    ៨. ថាន ក់្នរៀនមួយមានសិសសរបុស ១០ ក់្ និងសិសសស្រសី ២០ ក់្ ដដលក្នុងន ោះ ក់្ក្ណ្ាល     
 សិសសរបុស និង ក់្ក្ណ្ាលសិសសស្រសីមានដភនក្ពណ៌នតាន ត្ ។ ររនូៅសិសសមាន ក់្មក្ោន់ោ្រនខៀន                                                                    
នោយនចដនយ ។ រក្របបូាបនដើមបីឱ្យររូនៅចំសិសសរបសុ ឬសិសសស្រសីមានដភនក្ពណ៌នតាន ត្ ។ 

 
ចរមលើយ 
រក្របូបាបនដើមបីឱ្យររូនៅចំសិសសរបសុ ឬសិសសស្រសីមានដភនក្ពណ៌នតាន ត្ 
 តាង B ជារពឹត្្ិោរណ៍នៅចំសិសសរបុសមានដភនក្ពណ៌នតាន ត្ 
       G  ជារពឹត្្ិោរណ៍នៅចំសិសសស្រសីមានដភនក្ពណ៌នតាន ត្ 

 ចំនួនក្រណីស្រសប  
1

5
5n B C    

 ចំនួនក្រណីស្រសប  
1

10
10n G C    

 ចំនួនក្រណីោច  
1

30
30n S C    

 ំឱ្យ      P B G P B P G     

                       
5 10

30 30

15 1

30 2

 

 

  

ដ្យូចរនេះ  
1

2
P B G 

 

 
     ៩. រគ្មប់ ុក្ឡាក់្ពីររត្ូវបាននបាោះរពមគ្មន ន ើយ នរនធវើផលបូក្នលខដដលនៅមុខខាងនលើ ។  
   រក្របូបាប ដដលនរបានផលបូក្ន ោះនសមើ ៥ ឬនសនើ៨ ។ 
 
 

ចរមលើយ
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រក្របូបាបដដលនរមានផលបូក្ន ោះនសមើ 5   ឬ នសមើ8   
 តាង A  ជារពឹត្្ិោរណ៍បានផលបូក្នសមើ 5   
              B  ជារពឹត្្ិោរណ៍បានផលបូក្នសមើ8   

- ចំនួនក្រណីស្រសប   4n A   នរ ោះផលបូក្នសមើ5មាន      2,3 , 3,2 , 1,4  និង  4,1  ។ 
- ចំនួនក្រណីស្រសប   5n B   នរ ោះផលបូក្នសមើ8មាន        2,6 , 6,2 , 5,3 , 3,5  និង  4,4  ។ 
- ចំនួនក្រណីោច   36n S    

 ំឱ្យ      P A B P A P B     

                       
4 5

36 36

9

36

 



  

ដ្យូចរនេះ  
1

4
P A B   ។ 

 
     ១០. នៅនលើរក្ោសោតុ្ង ១០០ រាងោនរប ុនគ្មន  និងដូចគ្មន មានចុោះនលខនរៀងពី ១ដល់ ១០០ ។ 

   នរចាប់យក្រក្ោសោតុ្ងននោះ មួយនោយនចដនយ ។ រណ របូបាបនដើមបឱី្យ ៖ 

       រ. យក្បានរក្ោសោតុ្ងដដលគ្មម ននលខ ៥ ។ 

       ខ. យក្បានរក្ោសោតុ្ងដដលមាននលខនរៀងដចក្ោច់នឹង២ ឬដចក្ោច់នឹង៥ ឬដចក្ោច់ 

   នឹង២ផង ដចក្ោច់នឹង ៥ផង ។ 

 
ចរមលើយ 
រ. រក្របូបាបដដលនរយក្បានរក្ោសោតុ្ងដដលគ្មម ននលខ5   
តាងC  ជារពឹត្្ិោរណ៍ននោះ 

- ចំនួនក្រណីស្រសប   90n C   នរ ោះមាននលខ5 រឺ 5,15,25,35,45,55,65,75,85,95  ។ 
- ចំនួនក្រណីោច  

1

100
100n S C    

 ំឱ្យ  
90 9

100 10
P C     

ដ្យូចរនេះ  
9

10
P C    
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ខ. រក្របូបាបដដលចាប់បានរក្ោសោតុ្ងដដលមាននលខដចក្ោច់នឹង 2ឬដចក្ោច់នឹង5ឬ 
 ដចក្ោច់នឹង 2ផង ដចក្ោច់នឹង5ផង 

- តាង R  ជារពឹត្្ិោរណ៍យក្បាននលខដចក្ោច់នឹង 2  

ចំនួនក្រណីស្រសប   50n B   នរ ោះនលខរូមាន50   ន ើយដចក្ោច់នឹង 2  

ន ោះ  
50 1

100 2
P B     

- តាង 'C  ជារពឹត្្ិោរណ៍យក្បាននលខដចក្ោច់នឹង5  

នរបាន    ' 1P C P C    

          
 

9
1

10

1
'

10
P C

 



  

- របូបាបដដលដចក្ោច់ 2 នឹង5   
        ចំនួនក្រណីស្រសប  ' 10n B C   នរ ោះនលខដចក្ោច់ 2 នឹង5ជាព ុរុណរវាង 2 នឹង5 រឺ 

 2,5 10PPCM   ន ោះនលខដចក្ោច់នឹង10  រឺមាន 10  នលខ 

 ំឱ្យ  
10 1

'
100 10

P B C     
នរបាន របបូាបដដលនលខដចក្ោច់នឹង 2  ឬដចក្ោច់នឹង5  ឬដចក្ោច់នឹង 2ផង ដចក្ោច់នឹង5ផងរឺ 

       ' ' ' 'P B C B C P B P C P B C          

                                        
5 1 1

10 10 10

7

10

  



  

ដ្យូចរនេះ  
7

' '
10

P B C B C       
 

    ១១. នរមានោក់្ ៩ដដលចុោះនលខពី 1 , 2, . . . ,9  ។ នរចាប់យក្ោក់្ ៤នោយនចដនយរចួនរៀបជាជួរ                                                                                                            
    នដក្ ។ រណ របូបាប នដើមបីឱ្យនរបានចំនួនរូ ។ 

 
ចរមលើយ
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រណ របូបាបនដើមបីឱ្យនរបានចំនួនរូ 
 តាង A  ជារពឹត្្ិោរណ៍ចាប់បាននលខរូ 
 6 7 8 4   នលខរូមាន4  រឺ 2,4,6  និង8   

- ខទង់ទី១មាន6  នលខ 
- ខទង់ទី២មាន7  នលខ 
- ខទង់ទី៣មាន8  នលខ 
- ខទង់ទី៤មាន4  នលខ 

តាមនគ្មលោរណ៍ររឹោះននរបាប់ 
នរបាន   6 7 8 4n A       
ចំនួនក្រណីោច   9 8 7 6n S      នរ ោះ 9 8 7 6  

                                                                 4  ខទង់ 
 ំឱ្យ  

6 7 8 4 4

9 8 7 6 9
P A

  
 

  
  

ដ្យូចរនេះ  
4

9
P A   ។ 

 
     ១២. នរ ូត្យក្នបៀ ២សនលឹក្នោយនចដនយពីក្នុងនបៀមួយ ៊េូដដលមាន ៥២សនលឹក្ ។ រណ  

    របូបាបនដើមបីឱ្យនរ ូត្បាន : 
       រ. ជួងទំងពីរសនលឹក្ 

       ខ. ជួងមួយសនលឹក្ និងកឺ្មួយសនលឹក្ ។ 
 

ចរមលើយ  
រណ របូបាបនដើមបី ូត្បាន  
     រ. ជួងទំងពីរសនលឹក្  
តាង Aជារពឹត្្ិោរណ៍ ូត្បានជួងទំងពីរសនលឹក្  

ចំនួនក្រណីស្រសប  
2

13

12 13
48

2
n A C


     

ចំនួនក្រណីស្រសប  
2

52

51 52
1326

2
n S C
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 ំឱ្យ  
48

0.036
1326

P A     
ដូចននោះ   0.036P A   ។ 
ខ. ជួងមួយសនលឹក្និង កឺ្មួយសនលឹក្ 
តាង B  ជារពឹត្្ិោរណ៍ននោះ 

- ចំនួនក្រណីស្រសប  
169

0.127
1326

n B     
ដ្យូចរនេះ   0.127P B   ។ 
 
១៣. ក្នុងរបអប់មួយមានោត្ ១០សនលឹក្ ដដលចុោះនលខនរៀងគ្មន ពី ១ ដល់ ១០ ។ នរលូក្យក្ោត្ ២
សនលឹក្នចញពីក្នុងរបអប់នោយនចដនយ ។ រក្របូបាប P  នដើមបីឱ្យផលបូក្នលខននោត្ទំងពីរជាចំនួន
នសសនបើ ៖ 

       ក្. ោត្ទំងពីរសនលឹក្យក្រពមគ្មន  ។ 

       ខ. ោត្ទំងពីរសនលឹក្យក្មង្មួយៗ នោយមិនោក់្ចូលវញិ ។ 

       រ ោត្ទំងពីរសនលឹក្យក្មង្មួយៗ នោយោក់្ចូលវញិ ។ 
 

ចរមលើយ 

រក្របូបាបនដើមបីឱ្យផលបូក្នលខននោត្ទំងពីរជាចំនួននសសនបើ ៖ 
រ. ោត្ទំងពីរសនលឹក្យក្រពមគ្មន  
ចំណំា ៖ នលខពី 1 ដប់10  មាននសស5  និងរូ5  ន ើយនដើមបីឱ្យផលបូក្នលខោត្ជាចំនួននសសលុោះ
រតាដត្យក្បានរូមួយ និងនសសមួយ ។ 
រនបៀបទី១៖ 
តាង A  ជារពឹត្្ិោរណ៍ ូត្បានោត្ពីរដដលមានផលបូក្ជាចំនួននសស  

- ចំនួនក្រណីស្រសប  
1 1

5 5
5 5 25n A C C       

- ចំនួនក្រណីោច  
2

10
45n S C    

 ំឱ្យ  
25 5

45 9
P A     

ដ្យូចរនេះ  
5

9
P A   
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រនបៀបទី២៖  
តាង Aជារពឹត្្ិោរណ៍ននោះ មានន័យថាយក្បាននសសមួយ និងរូមួយ ឬរូមួយ និងនសសមួយ  
 ំឱ្យ  

5 5 5 5 50 5

10 9 10 9 90 9
P A         

ដ្យូចរនេះ  
5

9
P A    

 ខ. ោត្ទំងពីរសនលឹក្យក្ម្ងមួយៗនោយមិនោក់្ចូលវញិ 
តាង B  ជារពឹត្្ិោរណ៍យក្ោត្ទំងពីរបានផលបូក្ជាចំនួននសស នោយយក្ម្ងមួយៗមិនោក់្ចូល
វញិ មានន័យថា យក្បាននសសមួយ និងរូមួយ ឬរូមួយ និងនសសមួយ 
 ំឱ្យ  

5 5 5 5 5

10 9 10 9 9
P B        

ដ្យូចរនេះ  
5

9
P B    

 គ. ោត្ទំពីរសនលឹក្យក្ម្ងមួយៗ នោយោក់្ចូលវញិ 
តាងC  ជារពឹត្្ិោរណ៍ននោះ នោយយក្ម្ងមួយៗ ន ើយោក់្ចូលវញិមានន័យថាយក្បាននសសមួយ 
និងរូមួយ រូមួយ និងនសសមួយ 
 ំឱ្យ  

5 5 5 5 50 1

10 10 10 10 100 2
P C         

ដ្យូចរនេះ  
1

2
P C    

 

   ១៤. នរ ូត្យក្នបៀ ៣សនលឹក្នចញពីនបៀក្នុង ៊េូនបៀដដលមាន ៥២សនលឹក្នោយនចដនយ ។  
       ក្. រក្របូបាបនដើមបឱី្យនរ ូត្បានសនលឹក្នបៀដត្មួយទឹក្ ។ 

       ខ. រក្របូបាបនដើមបឱី្យនរ ូត្បានសនលឹក្ោត់្យ ងតិ្ចពីរសនលឹក្ ។ 
 

ចរមលើយ 

រ. រក្របូបាបនដើមបីឱ្យនរ ូត្បានសនលឹក្នបៀដត្មួយតឹ្ក្ 

រនបៀបទី១៖ 

តាង A  ជារពឹត្្ិោរណ៍ ូត្បានសនលឹក្នបៀដត្មួយតឹ្ក្ មានន័យថាបានោរ  ទំូងបី ឬកឺ្ទំងបី ឬជួង
ទំងបី ឬភិចទំងបី  
 នរបាន  

13 12 11 13 12 11 13 12 11 13 12 11

52 51 50 52 51 50 52 51 50 52 51 50
P A              
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              13 12 11 6 11 66
4 0.051

52 51 50 51 25 1275


      


  

ដ្យូចរនេះ   0.051P A    
រនបៀបទី២៖  
តាង A  ជារពឹត្្ិោរណ៍ននោះ  

- ចំនួនក្រណីស្រសប  
3

13

13 12 11
4 4

3!
n A C

 
     មាននលខ4  នរ ោះ ូត្បានតឹ្ក្ដត្មួយ ោច

 ូត្បានកឺ្ទំងបី ឬជួងទំងបី ឬភិចទំងបី ឬោរ  ទំូងបី 

- ចំនួនក្រណីោច  
3

52

52 51 50

3!
n S C

 
    

 ំឱ្យ  
4 13 12 11

0.051
52 51 50

P A
  

 
 

  
ដ្យូចរនេះ   0.051P A    
 ខ. រក្របូបាបនដើមបីឱ្យនរ ូត្បានសនលឹក្ោត់្យ ងតិ្ចពីរសនលឹក្ 

តាង B  ជារពឹត្្ិោរណ៍ ូត្បានសនលឹក្ោត់្យ ងតិ្ចពីរសនលឹក្ មានន័យថាបានោត់្ពីរសនលឹក្ ឬបាន
ោត់្ទំងបីសនលឹក្ 

 ចំនួនក្រណីស្រសប  
2 1 3

4 48 4
n B C C C     

                                6 48 4

292

  


  

 ចំនួនក្រណីោច  
3

52
22100n S C    

 ំឱ្យ  
292

0.013
22100

P B     
ដ្យូចរនេះ   0.013P B    
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    ១៥. ក្នុងរបអប់មួយមានអំពូលនភលើងចំនួន ១៥ ក្នុងន ោះមានអំពូលខូច(មិននឆោះ) ចំនួន ៥ ។ នរយក្      
អំពូលនភលើង ៣នចញពីរបអប់នោយនចដនយ ។ 

       ក្. រក្របូបាបដដលនរចាប់បានអំពូលលែទំង៣  
       ខ. រក្របូបាបដដលនរចាប់បានអំពូលខូចដត្១  
       រ. រក្របូបាបដដលនរចាប់បានអំពូលខូច មួយយ ងតិ្ច ។ 

 
ចរមលើយ 
រ. រក្របូបាបនរចាប់បានអំពូលលែទំងបី 

          អំពូលសរបុ15មានខូច5 ន ើយចាប់យក្3  
តាងD  ជារពឹត្្ិោរណ៍ចាប់បានអំពូលលែទំងបី 

- ចំនួនក្រណីស្រសប  
3

10

10 9 8
120

6
n D C

 
     

- ចំនួនក្រណីោច  
3

15

15 14 13
455

6
n S C

 
     

 ំឱ្យ  
120

0.26
455

P D     
ដ្យូចរនេះ   0.26P D    
ខ. រក្របូបាបដដលនរចាប់បានអំពូលខូចដត្មួយ 
តាង E  ជារពឹត្្ិោរណ៍ននោះ មានន័យថាបានអំពូលខូច 1 និងលែ2  

- ចំនួនក្រណីស្រសប  
1 2

5 10

10 9
5 225

2
n E C C


       

 ំឱ្យ  
225

0.49
455

P E     
ដ្យូចរនេះ   0.49P E    
គ. រក្របូបាបដដលនរចាប់បានអំពូលខូចយ ងតិ្ចមួយ 
តាង F  ជារពឹត្្ិោរណ៍ចាប់បានអំពូលខូចយ ងតិ្ចមួយ 
នរបាន    1P F P D    

                   1 0.26

0.74

 


  

ដ្យូចរនេះ   0.74P F 
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    ១៦. ក្នុងថង់មួយមានប៊េូលពណ៍រក្ ម4 នមម 5  និងពណ៍ស6  ។នរទញយក្ប៊េូល2  រពមគ្មន ពីក្នុងថង់  
នោយនចដនយ។រក្របូបាបដដល 
 ក្. ប៊េូលរក្ មយ ងតិ្ចមួយរត្ូវនរទញនចញ។ 
 ខ. ប៊េូលដដលនរទញនចញមានពណ៌ខុសគ្មន ។ 
 
ចរមលើយ 
រក្របូបាបដដល 
រ. ប៊េូលរក្ មយ ងតិ្ចមួយរត្ូវនរទញនចញ 
តាង A  ជារពឹត្្ិោរណ៍ប៊េូលរក្ មយ ងតិ្ចមួយរត្ូវនរទញនចញ 
នោយក្នុងថង់មានប៊េូល15  ន ើយនរទញប៊េូល 2  រពមគ្មន ន ោះក្រណីដដលោចនក្ើត្ន ើងរឺ 

15!
( ) (15,2) 105

13! 2!
n s C  


 

ន ើយប៊េូលរក្ មយ ងតិ្ចមួយរត្ូវនរទញនចញន ោះក្រណីស្រសបដដលនក្ើត្ន ើងរឺ 
4! 11! 4!

( ) (4,1) (11,1) (4,2) ( ) (4 11) 6 50
3! 1! 10! 1! 2! 2!

n A C C C         
  

 

 ដ្យូចរនេះ ( ) 50 10
( )

( ) 105 21

n s
P A

n A
    

ខ. ប៊េូលដដលនរទញនចញមានពណ៌ខុសគ្មន  
តាង B  ជារពឹត្្ិោរណ៍ប៊េូលដដលនរទញនចញមានពណ៌ខុសគ្មន  
ន ោះប៊េូលដដលទញនចញោចជាប៊េូលពណ៌រក្ មនិងស ររឺក្ មនិងនមម  រសឺនិងនមម  

( ) (4,1) (6,1) (4,1) (5,1) (5,1) (6,1) (4 6) (4 5) (5 6) 24 20 30 74n B C C C C C C                

74
( )

105
P B 

 
ដ្យូចរនេះ  

74

105
P B   
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     ១៧. នៅក្នុងរបអប់មួយមានប៊េូល 12 ដដលនរសរនសរពី 1នលខដល់ 5។នរចាប់យក្ប៊េូល 3 នចញពី         
ក្នុងរបអប់នោយនចដនយ។ រក្របូបាបននរពឹត្្ិោរណ៍ខាងនរោម៖ 
 ក្. នរចាប់បានប៊េូលទំង 3 នលខសុទធដត្ដចក្ោច់និង 3។ 
 ខ. នរចាប់បានប៊េូលដត្មួយរត់្ដដលនលខដចក្ោច់និង 3។ 
 រ. នរចាប់បានប៊េូលមាននលខតាមលំោប់នក្ើនននសវុីត្នពវន្ដដលមានផលសងរមួ 3d  ។ 
  . នរចាប់បានប៊េូលមាននលខតាមលំោប់បនងកើត្បានសវុីត្ធរណីមារត្ដដលមានផលនធៀប 
                រមួ 1

2
q  ។ 

 
ចរមលើយ 
រក្របូបាបននរពឹត្្ិោរណ៍ 
រ. នរចាប់បានប៊េូលទំង 3 នលខសុទធដត្ដចក្ោច់និង 3  
តាង Aជារពិត្្ិោរណ៍នរចាប់បានប៊េូលទំង 3 នលខសុទធដត្ដចក្ោច់និង 3  
    នោយ   ក្នុងរបអប់មានប៊េូលចំនួន 12 ចុោះនលខ  1,2,3,4,5,6,7,8,9,10,11,12 ន ើយនរជើសនរ ើសយក្ 
3 នោយនចដនយ។ 
ន ោះនរបាន   12!

( ) (12,3) 220
8! 3!

n s C  


  ន ើយព ុរុណនន 3 រឺ 3,6,9,12  
ដ្យូចរនេះ របូបាបដដលប៊េូលទំង 3 នលខសុទធដត្ដចក្ោច់និង 3 រឺ 4 1

( )
220 55

P A    

ខ. នរចាប់បានប៊េូលដត្មួយរត់្ ដដលនលខដចក្ោច់និង 3  
តាង B ជារពិត្្ិោរណ៍ដដលនរចាប់បានប៊េូលដត្មួយរត់្ដដលនលខដចក្ោច់និង 3  
ន ោះនរបាន 4! 8!

( ) (4,1) (8,2) 112
3! 1! 6! 2!

n B C C    
 

 

ដ្យូចរនេះ របូបាបដដលនរចាប់បានប៊េូលដត្មួយរត់្ដដលនលខដចក្ោច់និង 3 រឺ  112 28
( )

220 55
P B    

គ. នរចាប់បានប៊េូលមាននលខតាមលំោប់នក្ើនននសវុីត្នពវន្ដដលមានផលសងរមួ 3d   
តាង C ជារពិត្្ិោរណ៍ដដលនរចាប់បានប៊េូលមាននលខតាមលំោប់នក្ើនននសវុីត្នពវន្ដដលមានផល
សងរមួ 3d   
   នោយ នរនរៀបជាសវុីត្នក្ើនដដលមានផលសងរមួ 3d     ន ោះ 
នរបាន
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      1,4,7 , 2,5,8 , 3,6,9 , 4,7,10 , 5,8,11 , 6,9,12  

ដ្យូចរនេះ របូបាបដដលនរចាប់បានប៊េូលមាននលខតាមលំោប់នក្ើនននសវុីត្នពវន្ដដលមានផលសងរមួ 
3d  រឺ  6 3

( )
220 110

P C    

ឃ. នរចាប់បានប៊េូលមាននលខតាមលំោប់បនងកើត្បានសវុីត្ធរណីមារត្ដដលមានផលនធៀបរមួ 1

2
q   

តាង D  ជារពិត្្ិោរណ៍ដដលនរចាប់បានប៊េូលមាននលខតាមលំោប់បនងកើត្បានសវុីត្ធរណីមារត្ ដដល
មានផលនធៀបរមួ 1

2
q     ន ើយ , ,a b cជាចំនួនតាមលំោប់សវុីត្ធរណីមារត្ ដដលមានផលនធៀបរមួ 

1

2
q    

ន ោះនរបាន   1

2
b a  និង 1 1

2 4
c b a      

នរបាន , ,a b c  ជាចំនួនរត់្ធមមជាតិ្ដដលជាព ុរុណនន 4 ន ោះ a  ោចយក្ត្នមល 4 ,8  និង12។ 
នយើងបានសវុីត្   4,2,1 , 8,4,2 , 12,6,3  
ដ្យូចរនេះ របូបាបដដលនរចាប់បានប៊េូលមាននលខតាមលំោប់បនងកើត្បានសវុីត្ធរណីមារត្ដដលមានផល
នធៀបរមួ 1

2
q   រឺ  3

( )
220

P D   

 
  ១៨. នរឱ្យ      

1 7 3
, , /

2 12 7
P A P B P A B     ។ រណ   P A B  ។ 

 
ចរមលើយ 
រណ   P A B   
នរមាន      

1 7 3
, , /

2 12 7
P A P B P A B     

នរបាន      
3 7 1

/
7 12 4

P A B P A B P B        
 ំឱ្យ        P A B P A P B P A B       

                       
1 7 1

2 12 4

6 7 3 5

12 2̀ 12 6
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ដ្យូចរនេះ  
5

6
P A B    

 
   ១៩. នរឱ្យ    

3 3
,

5 10
P A P B    និង  

7

10
P A B   ។ រណ   /P A B  ។ 

 
ចរមលើយ 
រណ   /P A B   
នរមាន      

3 3 7
, ,

5 10 10
P A P B P A B      

នរបាន        P A B P A P B P A B       

                         
3 3 7

5 10 10

1

5

  



  

 
1

5
P A B    

 ំឱ្យ  
 

 

2

210/
3 3

10

P A B
P A B

P B


     

ដ្យូចរនេះ  
2

/
3

P A B    

 
   ២០. ថង់មួយមានប៊េូលស3មាននលខខុសគ្មន និងប៊េូលនមម 2មាននលខខុសគ្មន ។ នរចាប់យក្ប៊េូលមង្ 
     មួយៗចំនួន 2ដងនោយនចដនយនចញពីក្នុងថង់នោយោក់្ចូលវញិ។ 
 តាង Aជារពិត្្ិោរណ៍ចាប់នលើក្ទី1បានប៊េូលស 
       B  ជារពិត្្ិោរណ៍ចាប់នលើក្ទី 2  បានប៊េូលនមម  
 ក្. ចូររក្របូបាបននរពឹត្្ិោរណ៍ ,A B និង A B ។ 
 ខ. នត្ើរពឹត្្ិោរណ៍ A និង B  ោស្រស័យគ្មន ឬនទ? 
 រ. រណ   /P A B  និង  /P B A  
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ចរមលើយ 
នោយក្នុងថង់មានប៊េូលចំនួន 5 ន ើយនរចាប់យក្ប៊េូលម្ងមួយៗចំនួន 2ដង នោយនចដនយនចញពីក្នុង
ថង់នោយោក់្ចូលវញិ។   ន ោះនរបាន   លទធផលនិមួយៗជាចមាល ស់រចំដដលន ោះ   នរបានលំ   
សំណាក្ 2( ) 5 25n s    ។   នរចាប់នលើក្ទី1បានប៊េូលសន ោះ    2( ) 3 9n A   ។   នរចាប់នលើក្ទី 2  
បានប៊េូលនមម ន ោះ   2( ) 2 3 2 10n B      និងរពឹត្្ិោរណ៍នន ( ) 3 2 6n A B    ។ 
រ. រក្របូបាបននរពឹត្្ិោរណ៍ ,A B និង A B  

15 3
( )

25 5
P A    

10 2
( )

25 5
P B    

6
( )

25
P A B   

ខ. នត្ើរពឹត្្ិោរណ៍ A និង B  ោស្រស័យគ្មន ឬនទ? 
នោយ 3 2 6

( ) ( )
5 5 25

P A P B    និង 6
( )

25
P A B   

ន ោះនរបាន 6
( ) ( ) ( )

25
P A P B P A B     

ដូចននោះ A និង B ជារពិត្្ិោរណ៍ទក់្ទងគ្មន  
គ. រណ   /P A B  និង  /P B A  

 
3

/ ( )
5

P A B P A   

 
2

/ ( )
5

P B A P B 
 

 
    ២១. នរឱ្យ    

1 8
,

3 15
P A P A B    និង  

1

5
P A B   ។ 

         ក្. រណ   P B   
         ខ.  'P A B  ។ 

 
ចរមើលយ 
នរមាន      

1 8 1
, ,

3 15 5
P A P A B P A B    



វិទ្យាស្ថា នជាតិអប់រ ំ              លហំាត់ និងចរមលើយ 

គរនុិសសតិគែិតវិទ្យាជំនានទ់្យី២១ប្កមុ៤  84 

 

'A

 'A B B A B   

A B

រ. រណ  P B   
    នរមាន        P A B P A P B P A B       
 ំឱ្យ        P B P A B P A B P A       

                 

8 1 1

15 5 3

8 3 5

15

2

5

  

 




  

ដ្យូចរនេះ  
2

5
P B    

ខ. រណ  'P A B   
នរមាន        ' ' 'P A B P A P B P A B       
ដត្    

1 2
' 1 1

3 3
P A P A       

ន ើយ      'P A B P B P A B      
 ំឱ្យ          ' 'P A B P A P B P B P A B        
                       2 1 13

3 5 15
        

ដ្យូចរនេះ  
13

'
15

P A B    
 
   ២២. បង្ហា ញថានបើ A  និង B  ជារពឹត្្ិោណ៍នចដនយ ន ោះនរបាន    / 1 '/P A B P A B   ។ 

 
ចរមលើយ 
បង្ហា ញថានបើ A  និង B  ជារពឹត្្ិោរណ៍នចដនយន ោះ    / 1 '/P A B P A B    
                                                        របូ៖ 

រនបៀបទី១៖ 

នរមាន  
 

 
/

P A B
P A B

P B


   

ដត្      'P A B P B P A B      

'A

A B

 'A B B A B   
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/ '/ 1

'
1

'
1

1

1 1

P A B P A B

P A B P A B

P B P B

P A B P A B

P B

P B

P B

  

 
  

  
 

 

 

 ំឱ្យ  
   

 

'
/

P B P A B
P A B

P B

 
   

                      
 

 

 

'
1

1 '/

P A B

P B

P A B


 

 

  

ដ្យូចរនេះ    / 1 '/P A B P A B   

រនបៀបទី២៖ 

នរមាន    / 1 '/P A B P A B    
                        
 
 
                                                                  
 
 
                                               
                                             នរ ោះ          ' 'B A B A B P B P A B P A B           
                                   ពិត្ 

ដ្យូចរនេះ    / 1 '/P A B P A B    
 

   ២៣. ស្រសាយបញ្ញជ ក់្ថា ចំន ោះរពឹត្្ិោរណ៍ ,A B  និងC   ដដល A  និង B  មិនចុោះសំរមុងគ្មន  ន ោះ 

នរបាន      / / /P A B C P A C P B C    ។ 

 
ចរមលើយ 
ស្រសាយបញ្ញជ ក់្ថា ចំន ោះរពឹត្្ិោរណ៍ ,A B  និងC  ដដល A  មិនចុោះសរមុងគ្មន   
នរបាន      / / /P A B C P A C P B C     
នរមាន    / /P A B C P A B C       

                              
 

 

   

 

P A B C

P C

P A C B C

P C
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   / /

P A C P B C

P C

P A C P B C

P C P C

P A C P B C

  


 
 

 

 

ដ្យូចរនេះ      / / /P A B C P A C P B C    

 
    ២៤. A  និង B ជារពឹត្្ិោរណ៍នចដនយ ដដលនផទៀងផ្ទទ ត់្លក្ខខណឌ     

1

2
P A P B   ។ 

       ស្រសាយបញ្ញជ ក់្ថា    ' 'P A B P A B    ។ 

 
ចរមលើយ 
ស្រសាយបញ្ញជ ក់្ថា    ' 'P A B P A B     
នរមាន    

1

2
P A P B    

នរបាន      
1 1

' ' 1 1
2 2

P A P B P A        
 ំឱ្យ      P A B P A P B     
                        

1 1 1
1

2 2 4
     

ន ើយ      ' ' ' 'P A B P A P B     
                        

1 1 1
2

2 2 4
    

តាម  1  និង  2  នរបាន    ' 'P A B P A B    

ដ្យូចរនេះ    ' 'P A B P A B    
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  ២៥. នរមានរបអប់៣ដូចគ្មន  ។ របអប់ទី I មានផលិត្ផល ១០ដដលក្នុងន ោះមានផលិត្ផលលែ ៨។  
របអប់ទី II មានផលិត្ផល ១៥ដដលក្នុងន ោះមានផលិត្ផលលែ ១២ , របអប់ទី III  មានផលិត្ផល២០ 
ដដលក្នុងន ោះមានផលិត្ផលលែ ១៥ ។ នរយក្របអប់មួយ រចួនរចាប់យក្ផលិត្ផលមួយពីក្នុងរបអប់
ន ោះនោយនចដនយ ។ រណ របូបាបនដើមបឱី្យនរចាប់បានផលិត្ផលលែ ។ 

 
ចរមលើយ 
រណ របូបាប នដើមបឱី្យបានផលិត្ផលលែ                       
នរបាន ដមក្របបូាបរឺ           លែ 
  ទី I   
   ខូច 

   លែ 
 របអប់ ទី II   

   ខូច 

   លែ 
  ទី III   
   ខូច 
    

    តាង A  ជារពឹត្្ិោរណ៍យក្បានផលិត្ផលលែ    
តាមដមក្របូបាបខាងនលើ នយើងបាន ៖ 

 
1 8 1 12 1 15

3 10 3 15 3 20
P A         
        0.26 0.26 0.25

0.77

  


  

ដ្យូចរនេះ   0.77P A    

1

3

1

3

1

3

2

10

12

15
3

15

15

20
5

20

8

10
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    ២៦. នៅ , ដសន , សុខ ជាអនក្របមាញ់នដរត្ង់ខុសៗគ្មន  ។ នៅដដលជាអនក្នដរត្ង់ជាងនរ បាញ់ 
រត្ូវ ៧រគ្មប់ក្នុង ១០រគ្មប់  ដសនរត្ូវ ៥ដង សុខដដលអន់ដភនក្ ១ដង ក្នុង១០រគ្មប់ ។ អនក្របមាញ់ទំង
បីនចញដំនណើ រនសមើគ្មន  បាញ់នសមើគ្មន  ត្រមង់នលើទនាយដត្មួយ ។ រណ របូបាបននរពឹត្្ិោរណ៍ ខាង
នរោម ៖  
        ក្. ទនាយន ោះរត្ូវនរបាញ់រត្ូវ  
        ខ. ទនាយរត្ូវនរបាញ់រត្វូ ដត្សុខបាញ់ខុស 

        រ. សុខដត្មាន ក់្ឯងបានបាញ់រត្ូវទនាយន ោះ ។ 

  សមាគ ល់ ៖ នរសនមត់្ថាលទធផលននអនក្របមាញ់ទំងបីមិនទក់្ទងគ្មន នទ ។ 

 
ចរមលើយ 
រណ របូបាបននរពឹត្្ិោរណ៍ខាងនរោម ៖ 
  នយើងបានដមក្របូបាបននរពឹត្្ិោរណ៍ននោះរឺ  
                                 រត្ូវ 
  នៅ  
   ខុស 

   រត្ូវ 
   អនក្របមាញ់ ដសន  

   ខុស 

   រត្ូវ 
  សុខ  
   ខុស 

រ. រណ របូបាបននរពឹត្្ិោរណ៍ដដលទនាយរត្ូវនរបាញ់រត្ូវ 

       តាង A  រពឹត្្ិោរណ៍ដដលទនាយរត្ូវនរបាញ់រត្ូវ 

តាមដមក្របូបាបខាងនលើ នរបាន  
1 7 1 5 1 1

0.43
3 10 3 10 3 10

P A          
ដ្យូចរនេះ   0.43P A    

1

3

1

3

1

3

3

10

5

10
5

10

1

10
9

10

7

10
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ខ. រណ របូបាបននរពឹត្្ិោរណ៍ដដលទនាយរត្ូវនរបាញ់រត្ូវ ដត្សុខបាញ់ខុស 

     តាង B  រពឹត្្ិោរណ៍ដដលទនាយរត្ូវនរបាញ់រត្ូវ ដត្សុខបាញ់ខុស 

តាមដមក្របូបាបខាងនលើ នរបាន  
1 7 1 5 1 9

0.69
3 10 3 10 3 10

P B         

ដ្យូចរនេះ   0.69P B    
គ. រក្របូបាបននរពឹត្្ិោរណ៍សុខដត្មាន ក់្ឯងបាញ់រត្ូវទនាយ  
     តាងC  រពឹត្្ិោរណ៍សុខដត្មាន ក់្ឯងបាញ់រត្ូវទនាយ 

តាមដមក្របូបាបខាងនលើ នរបាន    
1 3 1 5 1 1

0.3
3 10 3 10 3 10

P C         

ដ្យូចរនេះ   0.3P C    
 
  ២៧. នរមានមា សីុន ,A B និងC ផលិត្វត្ថុដូចគ្មន ។ មា សីុន Aផលិត្បាន50% , B ផលិត្បាន30%និង 
C ផលិត្បាន20%។ នរដឹងថាវត្ថុដដលផលិត្នោយមា សីុន Aមានខូច 3% ,មា សីុន B មានខូច 4%  
និង មា សីុន C  មានខូច 4%  ។ 

ក្. រក្របបូាបដដលមានវត្ថុខូច។ 
ខ. ក្នុងចំនណាមវត្ថុ 1000  នត្ើមា សីុន A នធវើខូចចំនួនប ុ ម ន?មា សីុន B នធវើខូចចំនួនប ុ ម ន? 

              មា សីុនC នធវើខូចចំនួនប ុ ម ន? 
 
ចរមលើយ 
តាង A  ជារពឹត្្ិោរណ៍ដដលមា សីុន Aផលិត្វត្ថុ 
     B  ជារពឹត្្ិោរណ៍ដដលមា សីុន B ផលិត្វត្ថុ 
     C  ជារពឹត្្ិោរណ៍ដដលមា សីុនC ផលិត្វត្ថុ 
     D  ជារពឹត្្ិោរណ៍ដដលមា សីុនផលិត្វត្ថុខូច 
រ. រក្របូបាបដដលមានវត្ថុខូច 

  រក្របូបាបដដលមានវត្ថុខូចផលិត្នោយមា សីុន A  
( ) ( ) ( )P A D P A P D A  
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   ( ) 3% 0.03P D A   , ( ) 50% 0.5P A    
( ) 0.5 0.03 0.015P A D      
 រក្របូបាបដដលមានវត្ថុខូចផលិត្នោយមា សីុន B  

( ) ( ) ( )P B D P B P D B    
( ) 4% 0.04P D B   , ( ) 30% 0.3P B    

( ) 0.3 0.04 0.012P B D      
 រក្របូបាបដដលមានវត្ថុខូចផលិត្នោយមា សីុន C  

( ) ( ) ( )P C D P C P D C    
( ) 4% 0.04P D C   , ( ) 20% 0.2P C    

( ) 0.2 0.04 0.008P C D      
ន ោះនរបាន របូបាបដដលមានវត្ថុខូចរឺ 
 ( ) ( ) ( ) ( )P D P A D P B D P C D       
             0.015 0.012 0.008    

0.035  
ខ. ក្នុងចំនណាមវត្ថុ 1000  នត្ើមា សីុន A នធវើខូចចំនួនប ុ ម ន?មា សីុន B នធវើខូចចំនួនប ុ ម ន?មា សីុនC នធវើ
ខូចចំនួនប ុ ម ន? 

 រក្ចំនួនវត្ថុខូចនោយដឹងថាផលិត្នោយមា សីុន A  
តាមរទីស្ីបទបានយ សនរបាន 

 
( ) ( )

/
( )

P D A P A
P A D

P D


  

0.03 0.5

0.035


  

0.428  
ន ោះនរបានមា សីុន A នធវើខូចចំនួន1000 0.428 428   

 រក្ចំនួនវត្ថុខូចនោយដឹងថាផលិត្នោយមា សីុន B  
តាមរទីស្ីបទបានយ សនរបាន 

 
( ) ( )

/
( )

P D B P B
P B D

P D


  

              
0.04 0.3

0.34
0.035
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ន ោះនរបាន  មា សីុន B នធវើខូចចំនួន 1000 0.343 343   
 រក្ចំនួនវត្ថុខូចនោយដឹងថាផលិត្នោយមា សីុន C  

តាមរទីស្ីបទបានយ សនរបាន 

 
( ) ( )

/
( )

P D C P C
P C D

P D


  

0.04 0.2

0.035


  

0.229  
ន ោះនរបាន  មា សីុន C នធវើខូចចំនួន 1000 0.229 229   
 
   ២៨. នៅក្នុងោរចុោះស្រសង់ទិននន័យស្ីពីអនក្នក្ើត្ជមងឺររនុចាញ់នៅរបនទសក្មពុជាបាននោយដឹងថា
មនុសសរបុសនក្ើត្ជមងឺដដលជានក្មងមាន5% វយ័ជំទង់មាន7.5%  និង មនុសសចាស់មាន10%។ នរដឹងថា
ក្នុងចំនណាមមនុសសរបសុទំងអស់មាននក្មង30%  វយ័ជំទង់25%  និង មនុសសចាស់ 45%។  
        នត្ើមនុសសរបុសនៅក្មពុជាប ុ ម នភាររយនក្ើត្ជមងឺររុនចាញ់? 
 
ចរមលើយ 
រក្ចំនួនមនុសសរបសុនៅក្មពុជាដដលនក្ើត្ជមងឺររុនចាញ់ 
តាង  B  ជារពឹត្្ិោរណ៍មនុសសនក្ើត្ជមងឺររុនចាញ់ 

1A  ជារពឹត្្ិោរណ៍នននក្មងរបុស 1( ) 30% 0.3P A    
2A  ជារពឹត្្ិោរណ៍ននវយ័ជំទង់ 2( ) 25% 0.25P A    
3A  ជារពឹត្្ិោរណ៍ននមនុសសចាស់ 3( ) 45% 0.45P A    

     នោយ 1 2 3( ) ( ) ( ) 0.3 0.25 0.45 1P A P A P A      ដដលរពឹត្្ិោរណ៍ 1 2, ,A A Aជាបំដណក្នន
សំណំុរពឹត្្ិោរណ៍មនុសសរបុស។ មា ងនទៀត្មនុសសរបសុនក្ើត្ជមងឺដដលជានក្មងមាន5% វយ័ជំទង់
មាន7.5%  និង មនុសសចាស់មាន10%  

1( ) 0.05P B A   
2( ) 0.075P B A   
3( ) 0.1P B A   

1 1 2 2 3 3( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )P B P B A P A P B A P A P B A P A        
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              (0.05 0.3) (0.075 0.25) (0.1 0.45)       
0.07875  
7.875%  

ដ្យូចរនេះ មនុសសរបុសនក្ើត្ជមងឺមាន 7.875%  
 
     ២៩. របូបាបដដលនជើងយនន្ហាោះមួយនចញដំនណើ រទន់នពលកំ្ណត់្រឺ ( ) 0.83P D      របបូាប
ដដលវាមក្ទន់នពលកំ្ណត់្ រឺ ( ) 0.82P A   និង របូបាបដដលវានចញដំនណើ រ និង មក្ទន់នពល
កំ្ណត់្រឺ   0.78P A D    ។ រក្របូបាបដដលយន្នហាោះ ៖ 
 ក្. មក្ទន់នពលកំ្ណត់្ក្នុងលក្ខខណឌ ដដលវានចញដំនណើ រទន់នពលកំ្ណត់្។ 
 ខ. នចញដំនណើ រទន់នពលក្នុងលក្ខខណឌ ដដលវាមក្ទន់នពលកំ្ណត់្។ 
 
ចរមលើយ 
រក្របូបាប 
           បរមាប់ ( ) 0.83P D  , ( ) 0.82P A  , ( ) 0.78P A D   
រ. មក្ទន់នពលកំ្ណត់្ក្នុងលក្ខខណឌ ដដលវានចញដំនណើ រទន់នពលកំ្ណត់្ 
របូបាបនន A  នរោមលក្ខខណឌ  D  កំ្ណត់្នោយ 

  
( )

/
( )

P A D
P A D

P D


  

               0.78
0.94

0.83
 

 
ខ. នចញដំនណើ រទន់នពលក្នុងលក្ខខណឌ ដដលវាមក្ទន់នពលកំ្ណត់្ 
របូបាបនន D  នរោមលក្ខខណឌ  A  កំ្ណត់្នោយ 

  
( )

/
( )

P A D
P D A

P A


 0.78

0.95
0.82
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    ៣០. នរាងចរក្ បីផលិត្មាូបកំ្ប ុង ។ នរាងចរក្ទី1 ទី 2  ទី3  ផលិត្បាន ២៥%  ,  ៣៥% , ៤០% នន 

ផលិត្ផលមាូបកំ្ប ុងសរបុ ដដលស្ុក្ទុក្ក្នុងឃ្ល ងំមួយ ។ អរតាមាូបកំ្ប ុងខូចរបស់នរាងចរក្ទំង៣ 

នសនើនរៀងគ្មន នឹង ២%  ,  ១%  ,  ១.៥%  ។ នរយក្មាូបកំ្ប ុងមួយកំ្ប ុងពីឃ្ល ងំ ។  
    ក្. រណ របូបាប នដើមបីឱ្យនរយក្បានមាូបកំ្ប ុងដដលខូចរុណភាព  

   ខ. នបើនរយក្មាូបកំ្ប ុងខូចរុណភាព ។ តាមរំនិត្របស់អនក្ នត្ើមាូបកំ្ប ុងដដលខូច រុណភាព 

        ននោះជារបស់នរាងចរក្មួយណា ? 
 
 

ចរមលើយ 

នយើងបាន ដមក្របូបាបននោរផលិត្មាូបកំ្ប ុងរឺ  
                                 លែ 
  ទី១  
   ខូច 

   លែ 
   នរាងចរក្ ទី២  

   ខូច 

   លែ 
  ទី៣  
   ខូច 

រ. រណ របូបាប នដើមបីឱ្យនរយក្បានមាូបកំ្ប ុងដដលខូចរុណភាព 

 តាង A  រពឹតិ្្ោរណ៍យក្បានមាូបកំ្ប ុងដដលខូចរុណភាព 

តាមដមក្របូបាប នរបាន  
  25% 2% 35% 1% 40% 1.5%P A         

          
25 2 35 1 40 15

100 100 100 100 100 100

0.0145

     



  

ដ្យូចរនេះ   0.0145P A    
ខ. តាមរំនិត្ខ្ុំ មាូបកំ្ប ុងដដលខូចរុណភាព ជារបស់នរាងចរក្ទី៣ នរ ោះភាររយននោរខូចរបស់នរាង
ចរក្ទី៣មាន 0.6%  ធំជាងភាររយននោរខូចរបស់នរាងចរក្ទី១ និងទី២មាន0.5%  និង0.35%  ។

25%

35%

40%

98%

1%

99%

1.5%

98.5%

2%
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    ៣១. នរាងចរក្ពីរផលិត្អំពូលអរគីសនី 220V  ដូចគ្មន  ។ ទិននផលនននរាងចរក្ទី II  នសមើនឹង៣ដង 

ទិននផលនរាងចរក្ទី I  ។ អរតាខូចរបស់អំពូលដដលផលិត្នោយនរាងចរក្ទី I  និងទី II  រឺ 0,1%  និង 
0.2%  ។ ឧបមាថា អំពូលដដលោក់្លក់្នៅនលើទីផារ ជាអំពូលដដលផលិត្នោយ នរាងចរក្ទំងពីរ
ននោះ ។ នរទិញអំពូលមួយនោយនចដនយ ។ 

      ក្. រណ របូបាបដដល ំឱ្យនរទិញប ោះអំពូលខូច  
      ខ. របសិននបើនរទិញប ោះអំពូលខូច តាមនយបល់របស់អនក្ នត្ើអំពូលខូចននោះជាផលិត្ផល               
          របស់នរាងចរក្មួយណា ? 
 

ចរមលើយ 

ដមក្របបូាបននរពឹត្្ិោរណ៍ ផលិត្អំពូលអរគីសនី របស់នរាងចរក្ទំងពីរ រឺ 
   លែ 
  ទី I   ខូច 
        នរាងចរក្  
  ទី II   លែ 
   ខូច 
រ. រណ របូបាប ដដល ំឱ្យទិញប ោះអំពូលខូច 
 តាង A  រពឹត្្ិោរណ៍ ទិញប ោះអំពូលខូច 
តាមដមក្របូបាប នរបាន  
  25% 0.1% 75% 0.2%P A       

        0.00025 0.0015

0.00175

 


  

ដ្យូចរនេះ   0.00175P A    
ខ. តាមនយបល់ខ្ុំ របសិននបើនរទិញប ោះអំពូលខូចអំពូលខូច ន ោះជាផលិត្ផលរបស់នរាងចរក្ទី II          
នរ ោះភាររយខូចរបស់នរាងចរក្ទី II  មាន0.15%  នរចើនជាងភាររយខូចរបស់នរាងចរក្ទី I  មាន
0.025%  ។ 
 

75%

25%

99.9%

0.1%

99.8%

0.2%
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   ៣២. សុខ និង នៅ ចូលសមាភ សន៍ នដើមបីនរជើសនរ ើសក្ដនលងនធវើោរពីក្ដនលងដដលមានមុខតំ្ដណង
ដូចគ្មន  ។ របបូាបដដលនរជើសនរ ើសសុខ រឺ 1

7
 និងរបបូាបដដលនរជើសនរ ើសនៅ មាន 1

5
។  

រក្របូបាបដដល ៖ 
     ក្. អនក្ទំងពីរនឹងរត្វូនរជើសនរ ើស 
     ខ. ដត្មាន ក់្រត់្ចំនណាមពីរ ក់្នឹងរត្វូនរជើសនរ ើស ។ 
     រ. គ្មម ននណាមាន ក់្ ចំនណាមពីរ ក់្នឹងរត្ូវនរជើសនរ ើស ។ 
     . យ ងតិ្ចមាន ក់្ក្នុងចំនណាមពីរ ក់្ នឹងរត្ូវនរជើសនរ ើស 
 
ចរមលើយ 
រក្របូបាបដដល  
រ. អនក្ទំងពីរនឹងរត្ូវនរជើសនរ ើស 
នយើងមាន របូបាបដដលនរជើសនរ ើសសុខរឺ 1

7
  

               របូបាបដដលនរជើសនរ ើសនៅរឺ 1

5
  

តាង A  រពឹត្្ិោរណ៍ដដលសុខនិងនៅរត្ូវបាននរជើសនរ ើស 
នយើងបាន របូបាបដដលអនក្ទំងពីររត្ូវបាននរជើសនរ ើសរឺ  

1 1 1
0.028

7 5 35
P A       

ដ្យូចរនេះ   0.028P A    
ខ. ដត្មាន ក់្ ក្នុងចំនណាមអនក្ទំងពីរ រត្ូវនរជើសនរ ើស 
តាង B  រពឹត្្ិោរណ៍ដដលមាន ក់្ក្នុងចំនណាមអនក្ទំងពីរ រត្ូវនរជើសនរ ើស 
នយើងបាន នបើនរនរជើសនរ ើសមាន ក់្ ន ោះោចនរជើសនរ ើសសុខ ឬនៅ ។ 

- នបើនរ ើសសុខ ន ោះនៅមិនរត្ូវបាននរ ើស 
- នបើនរ ើសនៅ ន ោះសុខមិនរត្ូវបាននរ ើស 

នោយ របបូាបនរជើសនរ ើសសុខ 1

7
 ន ោះរបូបាបមិននរជើសនរ ើសសុខមាន 1 6

1
7 7

    
ដត្ របូបាបនរជើសនរ ើសនៅ 1

5
 ន ោះរបូបាបមិននរជើសនរ ើសនៅមាន 1 4

1
5 5

    
 ំឱ្យ  

1 4 1 6
0.28

7 5 5 7
P B       
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ដ្យូចរនេះ   0.28P B   
គ. គ្មម នអនក្ណាមាន ក់្ នឹងរត្ូវនរជើសនរ ើស 
តាង  រពឹត្្ិោរណ៍គ្មម នអនក្ណាមាន ក់្ នឹងរត្ូវនរជើសនរ ើស 
នបើគ្មម នអនក្ណាមាន ក់្ នឹងរត្ូវនរជើសនរ ើសន ោះ សុខ និងនៅនឹងមិនរត្ូវមាននរនរជើសនរ ើស 
 ំឱ្យ   
ដ្យូចរនេះ   
ឃ. យ ងតិ្ចមាន ក់្ក្នុងចំនណាមពីរ ក់្ នឹងរត្ូវនរជើសនរ ើស 
តាង  រពឹត្្ិោរណ៍យ ងតិ្ចមាន ក់្ក្នុងចំនណាមពីរ ក់្ នឹងរត្ូវនរជើសនរ ើស 
នរបាន រពឹតិ្្ោរណ៍ផទុយពីរពឹត្្ិោរណ៍   
 ំឱ្យ   
                    

ដ្យូចរនេះ 
 

 
   ៣៣. ក្នុងរបអប់  និង  មានបាល់ពណ៌ស និងបាល់ពណ៌នមម  ។ របអប់  មានបាល់ពណ៌ 
ស ២ និង បាល់ពណ៌នមម  ៣ ន ើយ របអប់ មានបាល់ពណ៌ស ១ និងបាល់ពណ៌នមម  ៤ និង របអប់  
មានបាល់ពណ៌ក្ស ៣ និង បាល់ពណ៌នមម ១ ។ នយើងនរ ើសរបអប់មួយនោយ នចដនយ ន ើយនចញពី
របអប់ននោះ នយើងនរ ើសយក្បាល់មួយ ។ ឧបមាថា យក្បានបាល់ពណ៌ស ។ 
      រក្របូបាបដដលបាល់នចញពីរបអប់  ។ 
 
ចរមលើយ 
តាង  ជាបាល់ពណ៌ស 
 របអប់   របអប់   របអប់   

 
 

 
នយើងបាន   និង   

C

 
6 4

0.685
7 5

P C   

  0.685P C 

D

D C

   1P D P C 

1 0.685

0.315

 



  0.315P D 

,A B C A

B C

A

W

A B C

     
1

3
P A P B P C        

2 1 3
/ , / , /

5 5 4
P W A P W B P W C  
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ដួចននោះ តាមរបូមន្  Bayes រឺ   

                                                          

ដូចននោះ  
 
៣៤. នត្ើនររត្ូវទំលាក់្រគ្មប់ ុក្ឡាក់្យ ងតិ្ចប ុ ម ននដើមបីនោយរបូបាបមានយ ងតិ្ចរគ្មប់ ុក្ឡាក់្
មួយនចញនលខ6 ធំជាងឬនសមើ 0.9? 
 
 
ចរមលើយ 
ចំនួនរគ្មប់ ុក្ឡាក់្ដដលរត្ូវទំលាក់្ 
តាង nជាចំនួនរគ្មប់ ុក្ឡាក់្ដដលរត្ូវទំលាក់្ ( )n IN  
A   “មានយ ងតិ្ចរគ្មប់ ុក្ឡាក់្មួយនចញនលខ6 ” 
 iA   “រគ្មប់ ុក្ឡាក់្ទី i នចញនលខ6 ” ( 1, )i n  
Aនិង iA ជារពឹត្្ិោរណ៍ផទុយរបស់ Aនិង iA  

1

n

i
i

A A


   ( iA  មិនទក់្ទងគ្មន ) ដដល 5
( )

6
iP A   

ដូនចនោះ 
1 1

5
( ) ( ) ( ) ( )

6

n n
n

i i
i i

P A P A P A
 

     
5

( ) 1 ( ) 1 ( )
6

nP A P A      
ដត្ 5

( ) 0.9 1 ( ) 0.9
6

nP A      
5 5

( ) 0.1 .log log0.1
6 6

n n     

(log5 log6) 1n     
1

12.65
log5 log 6

n


  


 

ដ្យូចរនេះ នដើមបីនោយរបូបាបមានយ ងតិ្ចរគ្មប់ ុក្ឡាក់្មួយនចញនលខ6 ធំជាងឬនសមើនិង0.9  នររត្ូវទំ
លាក់្រគ្មប់ ុក្ឡាក់្យ ងតិ្ចបំផុត្ចំនួន 13n  រគ្មប់។

 
   

           

. /
/

. / . / . /

P A P W A
P A W

P A P W A P B P W B P C P W C


 

1 2

83 5
1 2 1 1 1 3 27

3 5 3 5 3 4



 

    

 
8

/
27

P A W 
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៣៥. នរមានរបអប់ 3  ដូចគ្មន ។ របអប់ទី I  មានផលិត្ផល 10  ដដលក្នុងននោះមានផលិត្ផលលែ 8  ។ 
របអប់ទី II  មានផលិត្ផល 15  ដដលក្នុងននោះមានផលិត្ផលលែ 12  ។ របអប់ទី III  មានផលិត្ផល 
20  ដដលក្នុងននោះមានផលិត្ផលលែ 15  ។ នរយក្របអប់មួយរចួនរចាប់យក្ផលិត្ផលមួយពីក្នុង
របអប់ននោះនោយនចដនយ។ រណ របូបាបនដើមបីនោយនរយក្បានផលិត្ផលលែ។ 
 
ចរមលើយ 
តាង A  ”យក្បានផលិត្ផលលែ” 

      1B   “យក្បានរបអប់ទី I ” 

      2B   “យក្បានរបអប់ទី II ” 

      3B   “យក្បានរបអប់ទី III ” 
( )P A  ជារបូបាបដដលរត្ូវរក្ 

នរបាន :  
1 2 3

1
( ) ( ) ( )

3
P B P B P B    

តាមរបូមន្ របូបាបសរបុ 
1 1 2 2 3 3( ) ( ). ( ) ( ). ( ) ( ). ( )P A P B P A B P B P A B P B P A B    

នរបាន 1 8 1 12 1 15 47
( ) ( ) ( ) ( )

3 10 3 5 3 20 60
P A         

( ) 0.7833P A   
 
៣៦. យុវជន 3   ក់្បាញ់ោំនភលើងមាន ក់្មួយរគ្មប់តំ្រង់នៅនគ្មលនៅមួយ។ របូបាប៊េីលិនត្ដដល ំនោយ
អនក្ទី 1 ទី 2  និងទី 3  បាញ់រត្ូវនគ្មលនៅនសមើនរៀងគ្មន និង 0.7;0.8;0.5  ។ រណ នរៅបាប៊េីលីនត្នដើមបី
នោយ ៖ 

a. មានមួយរគ្មប់ចំនគ្មលនៅ។ 
b. មាន 2  រគ្មប់ចំនគ្មលនៅ។ 
c. បាញ់ខុសទំង 3  រគ្មប់។ 
d. មានមួយរគ្មប់យ ងតិ្ចចំនគ្មលនៅ។ 
e. រគ្មប់ទី 1 បាញ់រត្ូវនោយដឹងថាមាន 2  រគ្មប់ចំនគ្មលនៅ។ 
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ចរមលើយ 

តាង iA   អនក្ទី i  បាញ់ចំនគ្មលនៅ 1,3i   
( iA  ជារពឹត្្ោរណ៍មិនទក់្ទងគ្មន ) 
នរបាន 1( ) 0.7P A  2( ) 0.8P A   3( ) 0.5P A   
 1( ) 0.3P A   2( ) 0.2P A   3( ) 0.5P A   

a. មានមួយរគ្មប់ចំនគ្មលនៅ 

តាង A  ”មានមួយរគ្មប់បាញ់ចំនគ្មលនៅ” 
នរបាន 21 3 1 2 3 1 2 3( ) ( ) ( )A A A A A A A A A A          
របូបាបដដល ំនោយមានមួយរគ្មប់ចំនគ្មលនៅរឺ 

                     21 3 1 2 3 1 2 3( ) ( ) ( ) ( )P A P A A A P A A A P A A A          

                    21 3 1 2 3 1 2 3( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )P A P A P A P A P A P A P A P A P A    

                    (0.7 0.2 0.5) (0.3 0.8 0.5) (0.3 0.2 0.5)          
                    0.22  

b. មាន 2 រគ្មប់ចំនគ្មលនៅ 

តាង B  ”មាន 2 រគ្មប់បាញ់ចំនគ្មលនៅ” 
នរបាន 1 2 3 1 2 3 1 2 3( ) ( ) ( )B A A A A A A A A A          
របូបាបដដល ំនោយមានមួយរគ្មប់ចំនគ្មលនៅរឺ 

                   1 2 3 1 2 3 1 2 3( ) ( ) ( ) ( )P B P A A A P A A A P A A A          

                  1 2 3 1 2 3 1 2 3( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )P A P A P A P A P A P A P A P A P A    

                  (0.7 0.8 0.5) (0.7 0.2 0.5) (0.3 0.8 0.5)          
                          0.47  

c. បាញ់ខុសទំង3 រគ្មប់ 
របូបាបដដល ំនោយបាញ់ខុសទំងបីរគ្មប់រឺ 

                  1 2 3 1 2 3( ) ( ) ( ) ( )P A A A P A P A P A    
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0.3 0.2 0.5    
0.03  

d. មានមួយរគ្មប់យ ងតិ្ចចំនគ្មលនៅ 
របូបាបននោះរឺ 1 2 3 1 2 3 1 2 3( ) 1 ( ) 1 ( )P A A A P A A A P A A A           

1 0.3 0.97    
e. រគ្មប់ទី 1 បាញ់រត្ូវនោយដឹងថាមាន 2  រគ្មប់ចំនគ្មលនៅ 

របូបាបននោះរឺ        1
1

( )
( )

( )

P A B
P A B

P B


               (1)   

ប ុដន្        
1 1 1 2 3 1 2 3 1 2 3( ) ( ) ( )A B A A A A A A A A A A            

 

      1 2 3 1 2 3( ) ( )A A A A A A       

  
  1 2 3 1 2 3

1

( ) ( )
(1) /

( )

P A A A P A A A
P A B

P B

    
   

 
1 2 3 1 2 3( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )

( )

P A P A P A P A P A P A

P B


  

                      
0.27 0.07

0.7447
0.47


   

 
៣៧. របអប់មួយមាន លីនមម  4   លីស 6  ។រក្របូបាបដដល ំនោយ : 

a. យក្ លី 3  រពមគ្មន បាន លីនមម ទំងអស់។ 
b. យក្ លី 3  រពមគ្មន បាន លី 2  មានពណ៍ដូចគ្មន ។ 
c. យក្ លី 3  (ចាប់យក្មង្មួយរចួោក្វញិ)បាន លីពណ៍នមម ។ 
d. នរចុោះនលខ 1 ដល់នលខ 10  នលើ លីទំងននោះ។នរចាប់យក្ លី(ចាប់យក្ម្ងមួយនោយ

មិនោក់្វញិ)មក្នរៀបតាមលំោប់។ រក្របបូាបនដើមបីនោយ លីទំង 3  នរៀបបានចំនួន 132  ។ 
 

ចរមលើយ 
a. យក្ លី 3  រពមគ្មន បាន លីនមម ទំងអស់ 

តាង A  ”យក្ លីពណ៍នមម 3 ” 
( )P A ជារបូបាបដដលរត្ូវរក្
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នរបាន 
3

4

3

10

4
( ) 0.0333

120

C
P A

C
    

b. យក្ លី 3  រពមគ្មន បាន លី 2  មានពណ៍ដូចគ្មន  

 លី 2  មានពណ៍ដូចគ្មន មានន័យថា”នមម 2  ស1 ឬ នមម  1 ស 2 ” 
តាងB យក្បាន លី 2  មានពណ៍ដូចគ្មន  
នរបាន 

2 1 1 2

4 6 4 6

3

10

96
( ) 0.8

120

C C C C
P A

C

  
    

c. យក្ លី 3  (ចាប់យក្មង្មួយរចួោក្វញិ)បាន លីពណ៍នមម  
តាង iC   "យក្បាន លីនមម នៅនលើក្ទី i  "  ( 1,3)i   

iC ជារពឹត្្ិោរណ៍មិនទក់្ទងគ្មន  
របូបាបដដល ំនោយររយក្បាប លីនមម  3 រឺ 

3

1 2 3

1

4 4 4
( ) ( ) ( ) ( ) 0.064

10 10 10
i

i

P C P C P C P C


        
d. រក្របូបាបនដើមបីនោយ លីទំង 3  នរៀបបានចំនួន 132   

តាង D   "យក្បាន លីបីនរៀបបាននលខ 132  "  
          jD   "យក្បាន លីដដលមាននលខ j  "  ( 1,10)j   
          jD ជារពឹត្្ិោរណ៍ដដលទក់្ទងគ្មន  
ដ្យូរចនេះ របូបាបដដល ំនោយ លីបាននលខ 132 រឺ 

1 3 1 2 1 3

1 1 1
( ) ( ) ( ) ( )

10 9 8
P D P D P D D P D D D       

1
( )

720
P D   
 
៣៨. របូបាបដដល ំនោយមា សីុនខូចប ទ ប់ពីដំនណើ រោរផលិត្បានមួយនថងនសមើនិង   ( ចំនួនវជិជមាន
តូ្ចបំផុត្ដដលោនររបស់វាោចនចាលបាន)។ រណ របូបាបដដល ំនោយមា សីុនននោះដំនណើ រោរផ
លិត្5 នថងមិនខូច។ 
 
ចរមលើយ
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តាង iA   "មា សីុនខូចនៅនថងទី i  ( iA មិនទក់្ទងគ្មន )  
iA "មា សីុនមិនខូចនថងទី i "  

A  "មា សីុនមិនខូចប ទ ប់ពីដំនណើ រផលិត្បាននថង5 "  
នរបាន 1 2 3 4 5A A A A A A      

តាមសមមិត្ក្មម ( ) ( ) 1 ( ) 1i i iP A P A P A        
របូបាបដដល ំនោយមា សីុនំនណើ រោរផលិត្បាន5 នថងមិនខូចរឺ 

5

1 2 3 4 5

1

( ) ( ) ( )i

i

P A P A A A A A P A


       

 
5 5 2 3 4 5( ) (1 ) 1 5 10 10 5iP A                

2 2 31 5 (10 10 5 )           
1 5   (

2 នរ ោះោចនចាលបាន )  
ដ្យូចរនេះ   
 
៣៩. នរាងចរក្ពីរផលិត្អំពូលអរគីសនី220V ដូចគ្មន ។ ទិននផលនននរាងចរក្ទី II នសមើនិង3ដងទិននផលនន
នរាងចរក្ទី I ។ អរតាខូចរបស់អំពូលដដលផលិត្នោយនរាងចរក្ទី I និងទី II រឺ0.1% និង0.2%។ ឧបមា
ថាអំពូលដដលផលិត្ោក់្លក់្នៅនលើទីផារជាអំពូលដដលផលិត្នោយនរាងចរក្ទំងពីរននោះ។ នរ
ទិញអំពូលមួយនោយនចដនយ។ 

a. រណ នរៅបាប៊េីលីនត្ដដល ំនោយនរទិញប ោះអំពូលខូច។ 
b. នបើនរទិញប ោះអំពូលខូចតាមនយបល់របស់អនក្នត្ើអំពូលននោះផលិត្ផលរបស់នរាងចរក្

ណា? 
 
ចរមលើយ 

a. រណ នរៅបាប៊េីលីនត្ដដល ំនោយនរទិញប ោះអំពូលខូច 
តាង iA   "ទិញប ោះអំពូលខូចដដលផលិត្នោយនរាងចរក្ទី i  "  

  B  " ទិញប ោះអំពូលខូច "  
តាមសមមតិ្ក្មម  

1

1
( )

4
P A   ; 

2

3
( )

4
P A 

  1 5P A  
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តាមរបូមន្របបូាបប៊េីលីនត្សរបុរបូបាបដដល ំនោយទិញប ោះអំពូលខូចរឺ 
1 1 2 2( ) ( ) ( ) ( ) ( )P B P A P B A P A P B A     

1 3 0.007
0.1% 0.2% 0.00175

4 4 4
      

b. នបើនរទិញប ោះអំពូលខូចនត្ើវាជារបស់នរាងចរក្ណា? 
របូបាបដដល ំនោយអំពូលននោះជារបស់នរាងចរក្ទី I  

1 1
1

1
0.1%

( ) ( ) 4( ) 0.14285
( ) 0.00175

P A P B A
P A B

P B




    
របូបាបដដល ំនោយអំពូលននោះជារបស់នរាងចរក្ទី II  

2 2
2

3
0.2%

( ) ( ) 4( ) 0.85714
( ) 0.00175

P A P B A
P A B

P B




    
តាមលទធផលខាងនលើបញ្ញជ ក់្ថាជាទូនៅអំពូលខូចននោះជាផលិត្ផលរបស់នរាងចរក្ទី II  
 
៤០. ក្នុងចំនណាមរថយន្នទសចរណ៍ និង រថយន្ដឹក្ទំនិងដដលនបើក្បរឆលងោត់្សាថ នីយ៍ X មាន60%

ជារថយន្ដឹក្ទំនិញ។ របូបាបដដល ំនោយរថយន្នទសចរណ៍ចួលចាក់្សាងំក្នុងសាថ នីយ៍ X នសមើនិង
0.2  ចំដណក្ឯរថយន្ដឹក្ទំនិញនសមើរនិង0.1។ រថយនមួ្យចូលចាក់្សាងំក្នុងសាថ នីយ៍ននោះ។រណ 
របូបាបដដល ំនោយរយន្ដឹក្ននោះជារថយនដឹ្ក្ទំនិញ។ 
 
ចរមលើយ 
តាង A   "រថយន្ដដលនបើក្តាត់្សាថ នីយ៍ជារថយន្នទសចរណ៍"  

A "រថយន្ដដលនបើក្ោត់្សាថ នីយ៍ជារថយន្ដឹក្ទំនិញ"  
B  " ចូលចាក់្សាងំ"  

តាមសមមតិ្ក្មម ( ) 60% 0.6P A    ; ( ) 0.4P A   ; ( ) 0.2P B A   ;  ( ) 0.1P B A   
របូបាបដដល ំនោយរថយន្ដដលចូលចាក់្សាងំជារថយន្ដឹក្ទំនិញរឺ 

           
( ) ( ) ( )

( )
( ) ( ) ( ) ( ) ( )

P A B P A P B A
P A B

P B P A P B A P A P B A

 
 

  
 ( )Bayes  

         
0.6 0.1

0.4286
0.4 0.2 0.6 0.1


 

  

0.6 0.1
0.4286

0.4 0.2 0.6 0.1
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៤១. របូបាបដដល ំនោយយុទធជនមាន ក់្បាញ់រត្ូវបចាច មិត្ន្សមើរនិង p នថរ។ យុទធជនននោះបាញ់តំ្រង់នៅ
នគ្មលនៅ។ ឧបមាថាោរបាញ់ក្នុងមួយរគ្មប់ៗមិនរងឥទធិពលនៅវញិនៅមក្នទ។ 

a. ប ទ ប់ពីបាញ់អស់ n រគ្មប់ ចូររក្របបូាបដដល ំនោយគ្មត់្បាញ់រត្ូវនគ្មលនៅយ ងតិ្ចមួយ
រគ្មប់។ 

b. នត្ើរត្ូវនរជើសនរ ើស n ដបបណានដើមបីនោយរបបូាប(ក្នុងសំណួរទីa )ធំជាងត្នមល (0 1)r r  ? 
c. នរនោយ 0.2p  ។ នត្ើគ្មត់្រត្ូវបាញ់យ ងនហាចណាស់ប ុ ម នរគ្មប់នដើមបីនោយរបូបាបបាញ់

រត្ូវនគ្មលនៅយ ងតិ្ចមួយរគ្មប់ធំជាងត្នមល 0.9r  ? 
 
ចរមលើយ 

a. របូបាបបាញ់រត្ូវមួយរគ្មប់យ ងតិ្ច 
តាង A  "បាញ់រត្ូវបចាច មិរត្យ ងតិ្ចមួយរគ្មប់"  

A  "បាញ់ខុសទំងអស់"  
iA  " រគ្មប់ទី i បាញ់រត្ូវ"  iA  " រគ្មប់ទី i បាញ់ខុស"  

នរបាន 
1

n

i
i

A A


  
តាមសមមតិ្ក្មម ( ) ( ) 1 ( ) 1i i iP A p P A P A p       

របូបាបបាញ់ខុសទំងអស់រឺ 
1

1

( ) ( ) ( ) (1 )
nn

n

i i
i

i

P A P A P A p




     

របូបាបបាញ់រត្ូវមួយរគ្មប់យ ងតិ្ចរឺ ( ) 1 ( ) 1 (1 )nP A P A p      
b. កំ្ណត់្ n នដើមបីនោយ ( ) (0 1)P A r r    

            ( ) 1 (1 )nP A r p r      
(1 ) 1 .lg(1 ) lg(1 )np r n p r         

lg(1 )

lg(1 )

r
n

p


 


 ( នរ ោះ0 1 1 lg(1 ) 0)r r       

ដូចននោះ នររត្វូយក្ lg(1 )

lg(1 )

r
n

p





 

c. អនុវត្្ន៍ 0.2p   
ក្នុងក្រណីននោះ lg(1 ) lg(1 )

lg(1 0.2) lg 0.8

r r
n
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ចំន ោះ lg(1 0.9) lg(0.1) 1
0.9 10.32

lg(0.8) lg(0.8) 0.0969
r n

 
     


 

នដើមបីនោយរបបូាបបាញ់រត្ូវមួយរគ្មប់យ ងតិ្ចធំជាង 0.9r  នររត្ូវបាញ់យ ងតិ្ចបំផុត្ចំនួន 11n 

រគ្មប់។ 

៤២. តាមោរអនងគត្បាននោយដឹងថាមានដត្សិសស40%ប ុនណាណ ោះដដលបានរលឹំក្នមនរៀនមុននៅសា
លា។ នថងន ោះនរនៅសិសស5 ក់្សួរនោយនចដនយ។រណ របបូាបនដើមបីនោយមានសិសស k  ក់្
រលឹំក្នមនរៀន។ អនុវត្ន៍្: 0; 1; 2; 5k k k k     ។ 
 
ចរមលើយ 
របូបាបនដើមបីនោយមានសិសស k  ក់្ បានរលឹំក្នមនរៀន 
តាមសមមតិ្ក្មមមានសិសស 40%    បានរលឹំក្នមនរៀនដូចននោះ 

    40% 0.4 1 1 0.4 0.6p q p         
របូបាបនដើមបីនោយមានសិសស (0 5)k k   ក់្បានរលឹំក្នមនរៀនរឺ 

5 5

5

5!
( ) (0.4) (0.6)

!(5! !)

k k k k kP k C p q
k k

    


 
អនុវត្្ន៍ 

0 55!
0 : (0) (0.4) (0.6) 0.07776

0!5!
k P      

1 45!
1: (1) (0.4) (0.6) 0.2592

1!4!
k P      

2 35!
2 : (2) (0.4) (0.6) 0.3456

2!3!
k P      

5 05!
5: (5) (0.4) (0.6) 0.01024

0!5!
k P      
 
៤៣. តាមរបាយោរណ៍បាននោយដឹងថាក្នុងចំនណាមទូរទសសនិក្ជនទំងអស់មាន20% ចូលចិត្ទ្
សស ក្មមវធីិពត៍្មាន។ នរនរជើសនរ ើសទសសនិក្ជន100 ក់្នោយនចដនយ។ 

a. រណ របូបាបប៊េីលីនត្នដើមបីនោយមាន24 ក់្ចូលចិត្្ក្មមវធីិពត៍្មាន។ 
b. រណ របូបាបនដើមបីនោយមានមិននលើសពី12 ក់្ចូលចិត្ក្្មមវធីិពត៍្មាន។ 
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ចរមលើយ 
a. រណ របូបាបប៊េីលីនត្នដើមបីនោយមាន24 ក់្ចូលចិត្្ក្មមវធីិពត៍្មាន 

តាមសមមតិ្ក្មម 20% 0.2 1 0.8p q p       ;  100n   

         100 0.2 20np      24k   
 100 0.2 0.8 4npq      
នរបាន 24 20

1
4

k

k np
X

npq

 
    

តាមតារាង ( ) (1) 0.2420kX    
របូបាបប៊េីលីនត្ដដល ំនោយនោយមាន24 ក់្ចូលចិត្្ក្មមវធីិពត៍្មានរឺ 

( ) 0.2420
(24) 0.0605

4

kX
P

npq


    

b. រណ របូបាបនដើមបីនោយមានមិននលើសពី12 ក់្ចូលចិត្ក្្មមវធីិពត៍្មាន 
នរបាន 1 0k   2 12k   
ដ្យូចរនេះ  1 0 20

5 5 (5) 0.49999997
4

k np

npq
  

 
           

 2 12 20
2 2 (2) 0.47725

4

k np

npq
  

 
           

របូបាបនដើមបីនោយមានមិននលើសពី12 ក់្ចូលចិត្ក្្មមវធីិពត៍្មានរឺ 
(0 12) ( 2) ( 5) 0.49999997 0.47725 0.02275P k            

 
 ៤៤. តាមពត៍្មានពីរក្មុ ៊េុនMOBITELបាននោយដឹងថាក្នុងមួយនមា ងមានអតិ្ថិជន300 ក់្បាន
ទូរស័ពទនៅសួរអំពីរទឹក្របាក់្ក្នុរណនីរបស់ខលួន។ រណ របូបាបនដើមបីនោយក្នុង1 ទីមានអតិ្ថិជន
2 ក់្ទូរស័ពទនៅសួរអំពីរទឹក្របាក់្ក្នុងរណនីរបស់ខលួន។ 
 
ចរមលើយ 
របូបាបដដល ំនោយមានអតិ្ថិជន 2 ក់្ទូរស័ពទនៅសួរអំពីរទឹក្របាក់្ក្នុងរណនីរបស់ខលួន 
តាមសមមតិ្ក្មមក្នុងមួយ ទីមានអនក្សួរ 300

5
60

  ក់្ 
នរបាន 5   2k 
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របូបាបដដល ំមានអតិ្ថិជន 2 ក់្ទូរស័ពទនៅសួរអំពីរទឹក្របាក់្ក្នុងរណនីរបស់ខលួនរឺ 

      
5 25

(2) 0.084
2!

e
P



    
 
៤៥. ោរនផ្ើឥវា ន់តាមយន្នហាោះមួយកំ្របាត់្ណាស់ ។ តាមោរនធវើរំរសូាក្លបងនៅនលើចំនួន1000   
នជើងនហាោះន ើរ នររក្ន ើញថាមានឥវា ន់ចំនួន300  បានបាត់្ ។  
       ចូររក្របូបាបដដលឥវា ន់មិនបាត់្  
 
ចរមលើយ 
នរមាន ទំ ំរំរ ូ 1000n    
របូបាបដដលមិនបាត់្រឺ 0.7p    
មធយម និងវា រយង់រឺ     0.3E X V X      

តាមរបូមន្  
!

ke
P X k

k

 

     ំឱ្យ  

        
 

0 0.30.3
0 0.7408

0!

e
P X



     

ដ្យូចរនេះ  0 74.08%P X    ដដលឥវា ន់មិនបាត់្ ។ 
សមាគ ល់ ៖ ោលណាn  មានត្នមលោន់ដត្ធំ ន ើយ p  មានត្នមលតូ្ចដដល np   នថរន ោះ  

 
!

k

n

e
P k

k



   
 

៤៦. ផលិត្ផលខូចដដលផលិត្នោយមា សីុនមួយមានរបូបាប 0.005  ។ នរនរបើមា សីុនននោះ 
ផលិត្ 1000  ផលិត្ផល ។ រណ របូបាបនដើមបឱី្យមាន :  
 ក្. ផលិត្ផលខូចមួយ  
 ខ. ផលិត្ផលខូចមិននលើសពី២ 
 រ. នបើនរផលិត្2000  ផលិត្ផល នត្ើមានផលិត្ផលខូចជាមធយមប ុ ម ន ? 
 
ចរមលើយ
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តាមសមមតិ្ក្មម : 

- ចំនួនរំរពិូត្ 1000n    
- របូបាបឈនោះរឺ 0.005p    
- មធយម 1000 0.005 5np       

នយើងបាន   , 0,1,2,...
!

ke
P X k k

k



     

ក្. រក្របបូាបផលិត្ផលខូចមួយ 

នយើងបាន  
5 15

1 0.0337
1!

e
P X



     

ដ្យូចរនេះ របូបាបផលិត្ផលខូចមួយរឺ 3.37%  
     ខ. របូបាបផលិត្ផលខូចមិននលើសពី២ 
នយើងមាន        2 0 1 2P X P X P X P X         

                               
5 0 5 1 5 25 5 5

0! 1! 2!

e e e  

     

                               0.1247   
ដ្យូចរនេះ របូបាបផលិត្ផលខូចមិននលើសពី២ រឺ 12.47%  
    រ. រក្ចំនួនផលិត្ផលខូចជាមធយម 
នយើងមាន មធយម 0.005   និងចំនួនផលិត្ផលសរបុ 2000N   
 ំឱ្យ ' 2000 0.005 10NP       
ដ្យូចរនេះ ផលិត្ផលនធវើខូចជាមធយមរឺ 10  នររឿង ។  
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៤៧. នមធាវមួីយរក្ុមមានជំននឿជាក់្ថា រាល់នពលគ្មត់្ោរ រកូ្នក្្ីរបស់គ្មត់្មួយនលើក្ៗ របបូាប 
ដដល ំឱ្យគ្មត់្ទទួលបាននជារជ័យ ( នោោះស្រសាយបញ្ញា ឱ្យកូ្នក្្ី ) នសមើនឹង0.6  ។ ឧបមាថាគ្មត់្  
ោរ រកូ្នក្្ីរបស់គ្មត់្ ៤នលើក្ ។ តាង X  ជាចំនួនដងដដលគ្មត់្ទទួលបាននជារជ័យ ។ រក្បំដណង 
ដចក្របបូាបនន X  ។ 
 
ចរមលើយ 
នោយ  P X x  : របូបាបននចំនួនដងដដលគ្មត់្ទទួលបាននជារជ័យជារបូបាបនទវធា 
ដដលមាន 4n   និង 0.6P   ។ 

     
44

0.6 0.4
x x

P X x
x

 
    

 
 ចំន ោះ 0,1,2,3,4x    

 ក្រណី 0x   :      
0 44

0 0.6 0.4 0.026
0

P X
 

   
 

  

 ក្រណី 1x   :      
1 34

1 0.6 0.4 0.115
1

P X
 

   
 

  

 ក្រណី 2x   :      
2 24

2 0.6 0.4 0.346
2

P X
 

   
 

  

 ក្រណី 3x   :      
3 14

3 0.6 0.4 0.346
3

P X
 

   
 

  

 ក្រណី 4x   :      
4 04

4 0.6 0.4 0.130
4

P X
 

   
 

  

 
៤៨. ក្នុងថង់មួយមានប៊េូលរក្ ម4  និងពណ៌នខៀវ6  ។ នរចាប់យក្ប៊េូល2  ពីក្នុងថង់ ម្ងមួយៗ
នោយោក់្ចូលវញិ ។ តាង X ជាចំនួនប៊េូលពណ៌រក្ មនរចាប់បាន ។ រក្សងឃឹមរណិត្, វា រយង់ និង 
រំលាត្សង់្ោនន X  ។   

 
ចរមលើយ 
នោយ X  : ជាអនថរនចដនយនទវធាដដលមាន 2n   និង 4

0.4
10

p    
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 សងឃឹមរណិត្នន X  
  2 0.4 0.8E X np       

 វា រយង់       2 1 2. 0.4 0.6 0.48X np p       

 រំលាត្សង់្ោ    2 0.48 0.69X X      
 

៤៩. ក្នុងរក្ុម ៊េុនមួយ នររត្ូវោរនរជើសនរ ើសបុរគលិក្បនរមើោរង្ហរ នៅតាមអងគភាពនផសងៗ ។ បុរគលិក្
ដដលោក់្ .C V  មក្ជាមធយមមានចំនួន4  ក្នុងមួយសប្ា ៍ ។ រក្បំដណងដចក្របបូាបននអនថរ 
នចដនយ X  តាងនោយចំនួនបុរគលិក្ដដលបានោក់្ .C V មក្ក្នុងមួយសប្ា ៍ននោះ ។ 

នត្ើរបូបាបដដលមានបុរគលិក្ចំនួន6   ក់្ោក់្ .C V មក្នៅក្នុងសប្ា ៍ននោះនសមើនឹងប ុ ម ន ? 
 
ចរមលើយ 

 បាំដណងដចររបូបាប : 
ឈោយ X តាងនោយចំនួនបុរគលិក្ដដលបានោក់្ .C V  មក្ជាអឈថរចចែនយព័រសុ្ង ដែលមាន 4    

ដូចននោះ  
4 4

,4
!

Xe
P X

X



  ចំន ោះ : 0,1,2,3,...X    
 ចំនួនបុរគលិក្ោក់្ .C V មក្ចំនួន6   ក់្  
ន ោះ 6X   នរបាន : 

     
4 6 6 5

0 0

4
6,4 ,4 ,4

6! X X

e
P P X P X



 

      

                         0.8893 0.7851

0.1042

 


  

ដ្យូចរនេះ  6,4 0.1042P    
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៥០. ក្នុងនសាងមួយមាន លី 30  ដដលចុោះនលខពី១ ដល់នលខ៣០ ។ នរលូក្យក្ លីន ើយ ក្ត់្នលខវា 
រចួោក់្ចូលក្នុងនសាងវញិ ។ A  ជារពឹត្្ិោរណ៍លូក្បាន  លីចុោះនលខជាព ុរុណនន3។ នរលូក្យក្ 
 លី 4 បន្ប ទ ប់គ្មន  ។ 
 ក្. រក្របបូាបដដលលូក្បាន លីជាព ុរុណនន3  ចំនួន 4 រគ្មប់ , 3 រគ្មប់ ,2 រគ្មប់ , 
              1 រគ្មប់ និងមិនបាននសាោះ ។ 
 ខ. សង់តារាងបំដណងដចក្របបូាប 
 រ. រណ សងឃឹមរណិត្ , វា រយង់ និង រំលាត្សង់្ោននអនថរនចដនយ តាងឱ្យរពឹត្្ិោរណ៍ A  
              ខាងនលើ ។  
 
ចរមលើយ 
ក្. រក្របបូាបដដលលូក្បាន លីជាព ុរុណនន3  ចំនួន 4 រគ្មប់ , 3 រគ្មប់ ,2 រគ្មប់ ,1 រគ្មប់  
    និងមិនបាននសាោះ  
តាង X  ជាអនថរនចដនយននរពឹត្្ិោរណ៍លូក្ចាប់បាន លីចុោះនលខជាព ុរុណនន3   
នយើងបាន 0,1,2,3,4X   នោយលូក្ លី4  ដងន ោះ 4n    
 នោយ  លី30  មាន លី10  ជាព ុរុណនន3  រឺ 3,6,9,12,15,18,21,24,27,30  ន ើយោរលូក្យក្ លី
មួយោក់្ចូលវញិ បានរបូបាបដូចគ្មន ជាមួយនឹង ោរលូក្ម្ងៗ រឺ តាមចាប់នទវធានរបាន 

10 1

30 3
P     
តាមរបូមន្    1

n xx x

n
P X x p pC


     

  
4 0

4

4

1 1 1
4 1

3 3 81
P X C

   
      

   
 

  
3 1

3

4

1 1 8
3 1

3 3 81
P X C

   
      

   
 

  
2 2

2

4

1 1 24
2 1

3 3 81
P X C

   
      

   
 

  
1 3

1

4

1 1 32
1 1

3 3 81
P X C

   
      

   
 

  
0 4

0

4

1 1 16
0 1

3 3 81
P X C
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ខ. សង់តារាងបំដណងដចក្របបូាប 

X       0 1 2 3 4   
 P X x      16 32 24 8 1

81 81 81 81 81
 

 
រ. រណ   

 សងឃឹមរណិត្ 
តាមរបូមន្  E X np   

នោយ 1
4 ,

3
n p    

1 4
4

3 3
E X      

ដ្យូចរនេះ  
4

3
E X    

 រណ វា រយង់  

តាមរបូមន្  V X npq   ដដល 1 2
1 1 , 4

3 3
q p n        

                 
1 2 8

4
3 3 9

V X       

ដ្យូចរនេះ  
8

9
V X    

 រំលាត្សង់្ោ  

 
8 2 2

9 3
V X     

ដ្យូចរនេះ 2 2

3
    

 

៥១. របូបាបនននរាងចរក្មួយផលិត្អំពូលខូចរុណភាពនសមើនឹង0.002។ រណ របូបាប 
ដដល ំឱ្យ 1000  អំពូលមាន ៖  
 ក្. 4  អំពូលយ ងនរចើនខូចរុណភាព  
 ខ. 4  អំពូលយ ងតិ្ចខូចរុណភាព 
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ចរមលើយ 
ក្. រណ របបូាបដដលមាន4  អំពូលយ ងនរចើនខូចរុណភាព 
តាង X  ជាអនថរនចដនយនននរាងចរក្មួយផលិត្អំពូលខូចរុណភាព  
របូបាបនននរាងចរក្ផលិត្អំពូលខូចរុណភាព រឺ 0.002p    
ក្នុងចំនណាម 1000n   អំពូល ,  4x   ឬ 0 4x    

           0 4 0 1 2 3 4P X P X P X P X P X P X               
តាមចាប់ព័រសុង នរបាន  

!

xe
P X x

x



    
នោយ 1000 0.002 2np       

ន ោះ  
2 0

22
0

0!

e
P X e


     

  
2 1

22
1 2

1!

e
P X e


    

  
2 2

22
2 2

2!

e
P X e


    

  
2 3

22 4
3

3! 3

e
P X e


    

  
2 4

22 2
4

4! 3

e
P X e


    

នរបាន   2 2 2 2 2 24 2
0 4 2 2 7

3 3
P X e e e e e e               

ដ្យូចរនេះ របូបាបដដលមាន4 អំពូលយ ងនរចើនខូចរុណភាព រឺ   20 4 7P X e    
ខ. រណ របបូាបដដលមាន4  អំពូលយ ងតិ្ចខូចរុណភាព រឺ 4X    
នរបាន    4 1 0 3P X P X       
                                  1 0 1 2 3P X P X P X P X             
                           2 2 2 24

1 2 2
3

e e e e    
     

 
  

                           
23 19

3

e
   

ដ្យូចរនេះ របូបាបដដលមាន4  អំពូលយ ងតិ្ចខូចរុណភាព រឺ  
23 19

4
3

e
P X


    

 



វិទ្យាស្ថា នជាតិអប់រ ំ              ឯកស្ថររោង 
 

គរនុិសសតិគែិតវិទ្យាជំនានទ់្យី២១ប្កមុ៤  114 

 

ឯកស្ថររោង 
 

 ស ៀវសៅរបូបាប សរៀបសរៀងសដាយគរុនិ សតិ្ជំ នទី់ ១៨,១៩,២០ ដនវទិាស្មែ នជាតិ្អ្បរ់ ំ 
  ែិតិ្ ( វទិាស្មស្រ តពិត្ ) ឆាន  ំ២០១១ - ២០១២ និពនធសដាយ ស្មស្រស្មត ចរយ លី រ ួច ( RUPP ) 

 ស ៀវសៅលំហាត្គ់ណិត្វទិា ំរបរ់គូ និង ិ ស ម្យម ិកាទុតិ្យភូម ិរប ់វទិាស្មែ នជាតិ្អ្បរ់ ំ
( ភាគទី១-១៥ ) 

 ស ៀវសៅគណិត្វទិារប ់រក ួងអ្បរ់ ំយុវជន និងកីឡា ថាន កទី់១០ ,១១ និង១២ សបាេះពុមភឆាន  ំ២១០៤ 

 Introduction to Probability , Leif Mejlbro , 2009 

 Royal University of Agriculture Statistics by Leng Bunhor 

 Multifactorial  from Wolfram Mathworld ( Mathworld.wolfram.com ,Double  

Factorial )  
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