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ជំពូកទី១ 

្រពីមីទីវ និង Ǖងំេត្រកលមិនកំណត់ 

១-្រពីមីទីវ 

 ក/និយមនយ័ 

  F(x)  ជ្រពីមីទីវៃន f (x)  កលǁ F'(x) f (x)  ចំេពះ្រគប់តៃម្ល x  

 កនុងែដនកំណតៃ់នអនុគមន៍ f  ។ 

 ឧទហរណ៍  េគមន 2F(x) x(ln x 2lnx 2)    និង 2f (x) ln x  

 កំណត់េលើចេន្ល ះ (0, )   ។ 

 ចូរបង្ហ ញថ F(x)  ជ្រពីមីទីវៃន f (x)  ។ 

 ដំេǁះ្រǒយ 

 េគមន 2 2F'(x) (x)'(ln x 2lnx 2) x(ln x 2lnx 2)'       

                      

2

2

2

2 2(ln x 2lnx 2) x( lnx )
x x

ln x 2lnx 2 2lnx 2

ln x

    

    



 

 េƽយ F'(x) f (x)  េនះ F(x)  ជ្រពីមីទវីៃន f (x)  ។ 
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 ខ/្រទឹស្តីបទ ៖ 

  េបើ F(x) ជ្រពីមីទវីមួយៃន f  េនះ្រពមីីទីវទងំអស់ៃន f  មនទ្រមង់ 

 ទូេទ F(x) C  ែដល C ជចំននួពិតេថរ ។ 

 ស្រមយបញជ ក់ 

 េគមន (F(x) C)' F'(x) f (x)    េ្រពះ F(x)  ជ្រពីមីទវីៃន f (x)  ។ 

 ស្រមយេនះមននយ័ថ្រពីមទីីវទងំអស់ៃនf មនទ្រមងទូ់េទF(x) C   

 ែដល C ជចំននួពិតេថរ ។ 

២-Ǖងំេត្រកលមិនកំណត់ 

 ក/និយមនយ័ 

  េបើ F(x) ជ្រពីមីទវីមួយៃនf (x) េនះǕងំេត្រកលមិនកំណត់ៃនf (x)  

 កំណត់េƽយ  f (x).dx F(x) C    ែដល Cជចំនួនពិតេថរ ។ 

 ខ/លកខណះ 

 1/ f (x).dx f (x).dx     

 2/ [f (x) g(x) h(x)].dx f (x).dx g(x).dx h(x).dx         
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 គ/រូបមន្ត្រគឹះៃនǕងំេត្រកលមនិកំណត ់៖ 

 1/ .dx x c     11/ 2
dx tanx c

cos x
   

 2/ 11x .dx x c
1

  
   12/ tanx.dx ln | cosx | c    

 3/ 1 .dx ln | x | c
x

   13/ cot x.dx ln | sinx | c   

 4/ dx 2 x c
x
   14/ 2 2

dx 1 x aln c
2a x ax a


 

  

 5/ 2
1 1.dx c

xx
     15/ 2 2

dx 1 xarctan c
a ax a

 
  

 6/ x xe .dx e c    16/ 2 2
2 2

dx ln | x x a | c
x a

   


  

 7/ 
x

x aa .dx c
lna

   17/ 2 2
2 2

dx ln | x x a | c
x a

   


  

 8/ sinx.dx cosx c    18/ 
2 2

dx xarcsin c
aa x

 


  

 9/ cosx.dx sinx c   19/ sinhx.dx coshx c   

 10/ 2
dx cot x c

sin x
    20/ coshx.dx sinhx c   
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ឃ/រូបមន្តប្តូរអេថរ 

  ឧបមថេគមនǕងំេត្រកល I f[g(x)].g'(x).dx   

 ǂង u g(x)   េនះ du g'(x).dx  

 េគបន I f (u).du F(u) c   ែដល F(u)ជ្រពីមីទីវៃន f (u) 

 ជំនួស u g(x)   េគបនចេម្លើយ I F[g(x)] C   ។ 

ឧទហរណ៍១ គណនǕងំេត្រកល 2
2x 3I .dx

x 3x 4



   

ǂង 2u x 3x 4     េនះ du (2x 3).dx   

េគបន 
duI ln | u | c
u

     េƽយ 2u x 3x 4      

ដូចេនះ 2I ln | x 3x 4 | c     ។ 

ឧទហរណ៍២ គណនǕងំេត្រកល x 3 xI (e 2) e .dx   

ǂង xu e 2   េនះ xdu e .dx  

េគបន 3 41I u .du u c
4

     េƽយ xu e 2   

ដូចេនះ x 41I (e 2) c
4

     ។ 
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ង/Ǖងំេត្រកលេƽយែផនក 

 េគមន d(uv) udv vdu   

 េគទញ uv u dv v du    

 ដូចេនះ udv uv vdu     ។ 

 ជទូេទេគបនរូបមន្ត ៖ 

 f (x)g'(x)dx f (x)g(x) g(x)f '(x).dx    

 ែដល f  និង g  ជអនគុមន៍ពីរមនេដរេីវេរៀងគន  f ' និង g'   ។ 

 ឧទហរណ៍ គណនǕងំេត្រកល 3I x lnx.dx   

 ǂង 3

u lnx

dv x .dx





  េនះ 

4

1du .dx
x

1v x
4

 

 


 

 េគបន 4 3 4 41 1 1 1I x lnx x dx x lnx x c
4 4 4 16

      

 ដូចេនះ 41 1I x (lnx ) c
4 4

     ។ 
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៣-វិធីǒ្រស្តគណនǕងំមិនកំណត់ 

1-វធីិǒ្រស្តគណនǕងំេត្រកលទ្រមង ់ 2
dxI

ax bx c


   

េយើងមន 
2

2 2
2

b 4ac ba 0 : ax bx c a (x )
2a 4a

 
       

  
 

ǂង 
bx t
2a

  នឲំយ dx dt  

េហើយយក  
2

2
4ac br

4a


  

េគបន 2 2
dx 1 dtI

aax bx c t r
 

     

-េបើ  2b 4ac 0     េនះ 
2

2
4ac br 0

4a


   

េគបន ៖ 

 2
1 dt 1 t rI .ln c
a 2a r t rt r

 
  

    

-េបើ  2b 4ac 0     េនះ 
2

2
4ac br 0

4a


   

េគបន ៖ 

 2
1 dt 1 tI arctan c
a a r rt r

 
   

  ។ 
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ឧទហរណ៍១. គណនǕងំេត្រកល  2
dxI

4x 12x 25


   

េគមន 2 234x 12x 25 4 (x ) 4
2

       
 

ǂង 
3t x
2

  នឲំយ  dt dx  

េគបន 2
1 dx 1 t 1 x 3I arctan c arctan c
4 8 2 8 2 4t 4

           
     ។ 

 

ឧទហរណ៍២. គណនǕងំេត្រកល  2
dxI

4x 8x 5


   

េគមន 2 2 94x 8x 5 4 (x 1)
4

       
 

ǂង t x 1  នឲំយ  dt dx  

េគបន 
2

3t1 dt 1 1 2t 32I ln | | c ln c9 34 12 12 2t 3t t
4 2

 
    

 
   

េƽយ t x 1   

ដូចេនះ  
1 2x 5I ln c
12 2x 1


 


  ។ 
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លǓំត់អនុវត្តន៍ 
ចូរគណនǕងំេត្រកលខងេ្រកម ៖ 

១. 2
dxI

x 2x 3


   ១០. 2
4dxI

3x 15x 12


     

២. 2
dxI

x 4x 7


   ១១. 2
3dxI

4x 8x 8


   

៣. 2
dxI

x 5x 6


   ១២. 2
7dxI

x 4x 5


   

៤. 2
dxI

x 5x 6


   ១៣. 4 2
2x.dxI

x 5x 4


   

៥. 2
dxI

4x 4x 8


   ១៤. 4 2
4x.dxI

x 8x 9


   

៦. 2
dxI

9x 6x 3


   ១៥. 2
cosx.dxI

2sin x 2sinx 1


   

៧. 2
dxI

4x 8x 12


   ១៦. 2
sinx.dxI

2cos x 6cosx 5


   

៨. 2
dxI

9x 42x 147


   ១៧. 
2

6 3
3x dxI

x 3x 4


   

៩. 2
dxI

2x 8x 14


   ១៨. 
x

2x x
e .dxI

e 2e 8


   
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2. វធីិǒ្រស្តគណនǕងំេត្រកលទ្រមង ់

 

dx.
cbxax

BAxI 2 



 

េគ្រតូវបំែលងǕងំេត្រកលេនះឲយេទជទ្រមង់ ៖ 

2 2

2
2

A 2ax b b dxI .dx (B A )
2a 2aax bx c ax bx c
A b dxI ln | ax bx c | (B A )
2a 2a ax bx c


  

   

    
 

 


 

ជǕងំេត្រកលǕចគណនបន ។ 

ឧទហរណ៍១. គណនǕងំេត្រកល  2
2x 7I .dx

x 3x 2



   

េយើងបន 2
(2x 4) 3I .dx
x 4x 5

 


   

           

2 2

2

2 2

2
2 2

2x 4 dx.dx 3
x 4x 5 x 4x 5
(x 4x 5)' dx.dx 3
x 4x 5 (x 2) 9

dxln | x 4x 5 | 3
(x 2) 3


 

   

 
 

   

   
 

 

 



 

ǂង  t x 2   នឲំយ  dt dx  

2
2 2

2

dtI ln | x 4x 5 | 3
t 3

1 t 3I ln | x 4x 5 | ln | | c
2 t 3

   



    



 

េƽយ t x 2   

ដូចេនះ  2 3 x 5I ln | x 4x 5 | ln | | c
4 x 1


    


  ។ 



្រពីមីទីវ និង Ǖងំេត្រកល 
	

 

	
Prepared	by	Lim	Phalkun	 Page	10	
 

ឧទហរណ៍២. គណនǕងំេត្រកល  2
2x 6I .dx

x 6x 13



   

េយើងបន 2
(2x 6) 12I .dx
x 6x 13

 


   

2 2
2x 6 dxI .dx 12

x 6x 13 x 6x 13


 
      

 

2

2 2

2
2 2

(x 6x 13)' dx.dx 12
x 6x 13 (x 3) 4

dxln | x 6x 13 | 12
(x 3) 2

 
 

   

   
 

 


 

ǂង  t x 3   នឲំយ  dt dx  

2
2 2

2

dtI ln | x 6x 13 | 12
t 2

tI ln | x 6x 13 | 6 arctan c
2

   

      
 


 

ដូចេនះ 2 x 3I ln | x 6x 13 | 6 arctan c
2
      

 
។ 

លǓំត់អនុវត្តន៍ 
ចូរគណនǕងំេត្រកលខងេ្រកម ៖ 

១. 2
2x 2I .dx

x 2x 3



   ១០. 2

6xdxI
3x 15x 12


     

២. 2
x.dxI

x 4x 7


   ១១. 2
8x 1I .dx

4x 8x 8



   

៣. 2
dxI

x 5x 6


   ១២. 2
2x 3I .dx

x 4x 5



   

៤. 2
2x 3I .dx

x 5x 6



   ១៣. 

3

4 2
2xI .dx

x 5x 4


   

៥. 2
x 2I .dx

4x 4x 8



   ១៤. 

3 2

4 2
4x xI .dx

x 8x 9



   
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៦. 2
18x dxI

9x 6x 3


   ១៥. 2
sin2x cosx.dxI

2sin x 2sinx 1



   

៧. 2
8x 7I .dx

4x 8x 12



   ១៦. 2

sin2x.dxI
2cos x 6cosx 5


   

៨. 2
36xI .dx

9x 42x 147


   ១៧. 
5

6 3
3x dxI

x 3x 4


   

៩. 2
4x 3I .dx

2x 8x 14



   ១៨. 

2x

2x x
4e .dxI

e 2e 8


   

 
3. វធីិǒ្រស្តគណនǕងំេត្រកលទ្រមង ់

 

n
m

n n 1
n n n 1 1 0

P (x)
I .dx , a 0 , a,b , IR

(ax b)

P (x) c x c x .... c x c


  


    


 

េដើមបីគណនǕងំេត្រកលេនះេគ្រតូវǂង ៖ 

ax b t   នឲំយ 
t bx
a a

  និង 
1dx .dt
a

  

េគបន m

t bP( )1 a aI .dt
a t


   ( ជǕងំេត្រកលǕចគណនបន )  ។ 

ឧទហរណ៍១. គណនǕងំេត្រកល  
3

5
x 3xI .dx
(x 1)




  

ǂង  x 1 t   នឲំយ x t 1  និង dx dt  

េគបន 
3

5
(t 1) 3(t 1)I .dt

t
  

   
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3 2

5

3 2

5

2 3 5

2 4

t 3t 3t 1 3t 3.dt
t

t 3t 2.dt
t

dt dt dt3 2
t t t

1 3 1 c
t 2t 2t

    


 


  

    





  
 

ដូចេនះ 2 4
1 3 1I c

x 1 2(x 1) 2(x 1)
    

  
។ 

ឧទហរណ៍២. គណនǕងំេត្រកល  
2

23

x x 1I .dx
(x 1)

 



  

ǂង  x 1 t   នឲំយ x t 1  និង dx dt  

េគបន 
2

3 2

(t 1) (t 1) 1I .dt
t

   
   

2

3 2

t 3t 3I .dt
t

 
   

 

4 1 2
3 3 3

2 3 3 3

t .dt 3 t .dt 3 t .dt

3 9t t t t 9 t c
7 4


  

   

  
 

ដូចេនះ 2 3 3 33 9I (x 1) x 1 (x 1) x 1 9 x 1 c
7 4

          ។ 
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លǓំត់អនុវត្តន៍ 
ចូរគណនǕងំេត្រកលខងេ្រកម ៖ 

 

១. 
3

3
x 3x 2I .dx

(x 1)
 


  ១០. 

3 2

3 2
2x 7x 3xI .dx

x 3x 3x 1
 


    

២. 
2

3
2x 7x 1I .dx

(2x 1)
 


  ១១. 

3 2

3 2
7x 3xI .dx

x 3x 3x 1



    

៣. 
3 2

4
2x 3x 1I .dx

(x 5)
 


  ១២. 3 2

2x 3I .dx
x 6x 12x 8




    

៤. 
3 2

2
x 6x 9x 4I .dx

(2x 3)
  


  ១៣. 

3

23

2x 3x 4I .dx
(x 3)

 



  

៥. 
2

5
4x 12x 27I .dx

(1 x)
 


  ១៤. 

4 3

34

x 2x 1I .dx
(x 2)

 



  

៦. 
2

7
x 10x 24I .dx

(2x 3)
 


  ១៥. 

2

4
x 3x 3I .dx

2x 3
 


  

៧. 
4 2

3
x 4x 1I .dx

(x 1)
 


  ១៦. 

2

54

x x 1I .dx
(2x 1)

 



  

៨. 
4 3 2

4
x 6x 4x 7I .dx

(x 1)
  


  ១៧. 

3 2

3 2

x 4x 6x 1I
x 6x 9

  


 
  

៩. 
2

6
x x 1I .dx
(2x 1)
 


  ១៨. 

3 2

34

(x 8)(x x 1)I .dx
(x 1)

  



  

 

 



្រពីមីទីវ និង Ǖងំេត្រកល 
	

 

	
Prepared	by	Lim	Phalkun	 Page	14	
 

4. វធីិǒ្រស្តគណនǕងំេត្រកលទ្រមង ់ 
2

dxI
ax bx c


 

  

 

ចំេពះ a 0  េគមន 
2

2 2
2

b 4ac bax bx c a (x )
2a 4a

 
     

  
 

យក  
2

2
4ac br

4a


  េហើយǂង 
bt x
2a

  នឲំយ dt dx  

េគបន 

2

2

1 ln | t t r | k ( a 0)
adtI
1 ta(t r) arcsin k ( a 0 )

a r

    
 
         

  

ឧទហរណ៍១. គណនǕងំេត្រកល  
2

dxI
x 4x 3


 

  

េយើងបន 
2

dxI
(x 2) 1


 

   ǂង t x 2  នឲំយ dt dx  

2
2

dtI ln | t t 1 | c
t 1

    


  

ដូចេនះ 2I ln | x 2 (x 2) 1 | c       ។ 

ឧទហរណ៍២. គណនǕងំេត្រកល  
2

dxI
x 6x 5


  

  

េយើងបន 
2

dxI
4 (x 3)


 

   ǂង t x 3  នឲំយ dt dx  

2

dt tI arcsin c
24 t

    
 

  

ដូចេនះ 
x 3I arcsin c

2
   

 
 ។ 
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លǓំត់អនុវត្តន៍ 
ចូរគណនǕងំេត្រកលខងេ្រកម ៖ 

១. 
2

dxI
x 2x 2


 

  ១០. 
2

dxI
x 5x 6


  

   

២. 
2

dxI
2x 2x 1


 

  ១១. 
2

dxI
2 x x


 

  

៣. 
2

dxI
2x 6x 5


 

  ១២. 
4 2

xdxI
x x 1


 

  

៤. 
2

dxI
7 6x x


 

  ១៣. 
2

dxI
x 3x 4


 

  

៥. 
2

dxI
5 4x x


 

  ១៤. 
2

dxI
2 x x


 

  

៦. 
2

dxI
4x 12x 27


 

  ១៥. 
2

dxI
x 5x 4


 

  

៧. 
2

dxI
x 10x 24


 

  ១៦. 
2

dxI
x 6x 5


 

  

៨. 
2

dxI
9x 42x 147


 

  ១៧. 
2

dxI
x 2x 3


 

  

៩. 
2

dxI
1 x x


 

  ១៨. 
2

dxI
x 3x 4


  

  
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5. វធីិǒ្រស្តគណនǕងំេត្រកល 
2

Ax BI .dx
ax bx c




 
  

េដើមបីគណនǕងំេត្រកលេនះេគ្រតូវបែំលងដូចខងេ្រកម ៖ 

2

Ax BI
ax bx c




 
  

2 2

2
2

A 2ax b b dxI .dx (B A )
2a 2aax bx c ax bx c
A b dxI ax bx c (B A )
a 2a ax bx c


  

   

    
 

 


 

( ជǕងំេត្រកលǕចគណនបន ) ។ 

ឧទហរណ៍១. គណនǕងំេត្រកល  
2

3 2xI .dx
3 2x x




 
  

េយើងបន 
2

3 2xI .dx
3 2x x




 
  

           

2

2 2

2
2

(2 2x) 1

3 2x x
2 2x dx.dx

3 2x x 3 2x x
dx2 3 2x x

4 (x 1)

 


 


 
   

   
 



 



 

ǂង x 1 t  នឲំយ x t 1  និង dx dt  

2
2

2

dtI 2 3 2x x
4 t

tI 2 3 2x x arcsin c
2

   

      
 


 

ដូចេនះ 2 x 1I 2 3 2x x arcsin C
2
      

 
 ។ 



្រពីមីទីវ និង Ǖងំេត្រកល 
	

 

	
Prepared	by	Lim	Phalkun	 Page	17	
 

ឧទហរណ៍២. គណនǕងំេត្រកល  
2

2x 7I .dx
x 6x 10




 
  

េយើងបន 
2

(2x 6) 1I .dx
x 6x 10

 


 
  

           

2 2

2

2 2

2
2

2x 6 dx.dx
x 6x 10 x 6x 10

(x 6x 10)' dx.dx
x 6x 10 (x 3) 1

dx2 x 6x 10
(x 3) 1


 

   

 
 

   

   
 

 

 



 

ǂង  x 3 t   នឲំយ x t 3  និង dx dt  

2
2

2 2

dtI 2 x 6x 10
t 1

I 2 x 6x 10 ln | t t 1 | c

   


      


 

ដូចេនះ 2 2I 2 x 6x 10 ln | x 3 (x 3) 1 | C          ។ 
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លǓំត់អនុវត្តន៍ 
ចូរគណនǕងំេត្រកលខងេ្រកម ៖ 

១. 
2

4xdxI
x 2x 2


 

  ៨. 
2

(3 2x)dxI
x 5x 6




  
   

២. 
2

(4x 1)dxI
2x 2x 1




 
  ៩. 

2

(1 2x).dxI
2 x x




 
  

៣. 
2

8xdxI
2x 6x 5


 

  ១០. 
3

4 2

x dxI
x x 1


 

  

៤. 
2

(4x 1).dxI
7 6x x




 
  ១១. 

2

(2x 3)dxI
x 3x 4




 
  

៥. 
2

(2x 1)dxI
5 4x x




 
  ១២. 

2

(x 2)dxI
2 x x




 
  

៦. 
2

4xdxI
4x 12x 27


 

  ១៣. 
2

(2x 5)dxI
x 5x 4




 
  

៧. 
2

(2x 5)dxI
x 10x 24




 
  ១៤. 

2

12xdxI
x 6x 5


 

  
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6. វធីិǒ្រស្តគណនǕងំេត្រកលទ្រមង ់
 

2

dxI
(Ax B) ax bx c


  

  

េដើមបីគណនǕងំេត្រកលេនះេគ្រតូវ ៖ 

ǂង 
1Ax B
t

  នឲំយ 
1 1x ( B)
A t

  និង 2
1 dtdx .
A t

   

ឧទហរណ៍១. គណនǕងំេត្រកល  
2

dxI
(x 2) 3x 14x 15


  

  

ǂង 
1x 2
t

  នឲំយ 
1x 2
t

  និង 2
dtdx
t

   

2

2

2 2

dt
tI

1 1 13( 2) 14( 2) 15
t t t

dt dtI
3 2t t 4 (1 t)




   

   
   



 

 

ǂង u 1 t  នឲំយ du dt   

2

du uI arcsin c
24 u

    
 

  

ដូចេនះ 
1 t x 1I arcsin c arcsin C

2 2x 4
             

 ។ 

ឧទហរណ៍២. គណនǕងំេត្រកល 
2

dxI
x 2x 2x 1


 

  

ǂង 
1x
t

 នឲំយ 2
dtdu
t

   
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2

2 2
2

2 2

dt
dt d(t 1)tI

1 2 2 t 2t 2 (t 1) 11
t tt

1 1I ln | t 1 (t 1) | C ln | 1 ( 1) | C
x x




    
    

           

  
 

លǓំត់អនុវត្តន៍ 
ចូរគណនǕងំេត្រកលខងេ្រកម ៖ 

១. 
2

dxI
x x 2x 2


 

  ១០. 
2

dxI
(x 2) x 5x 6


   

  

២. 
2

dxI
x 2x 2x 1


 

  ១១. 
2

dxI
(x 1) 2 x x


  

  

៣. 
2

dxI
(x 1) 2x 6x 5


  

  ១២. 
4 2

dxI
x x x 1


 

  

៤. 
2

dxI
(x 1) 7 6x x


  

  ១៣. 
2

dxI
(x 4) x 3x 4


  

  

៥. 
2

dxI
x 5 4x x


 

  ១៤. 
2

dxI
(x 1) 2 x x


  

  

៦. 
2

dxI
(x 2) 4x 12x 27


  

  ១៥. 
2

dxI
(x 2) x 5x 4


  

  

៧. 
2

dxI
x x 10x 24


 

  ១៦. 
2

dxI
(x 5) x 6x 5


  

  

៨. 
2

dxI
x 9x 42x 147


 

  ១៧. 
2

dxI
(x 3) x 2x 3


  

  

៩. 
2

dxI
(1 x) 1 x x


  

  ១៨. 
2

dxI
(x 1) x 3x 4


   

  
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ជំពូកទី២ 

លǓំត់មនដំេǁះ្រǒយ 
១-គណនǕងំេត្រកល 

     5 4 2I 12x 5x 9x 4x 7 .dx      

      

5 4 2

6 5 3 2

6 5 3 2

12 x .dx 5 x dx 9 x .dx 4 xdx 7 dx

1 1 1 112 x 5 x 9 x 4 x 7x c
6 5 3 2

2x x 3x 2x 7x c

    

                   
       

     

    
 

ដូចេនះ  6 5 3 2I 2x x 3x 2x 7x c       

២-គណនǕងំេត្រកល  
7 4

2
4x 5x 1I .dx

x
 

   

                                  

5 2
2

5 2
2

5 2
2

6 3

6 3

14x 5x .dx
x

14x .dx 5x .dx .dx
x
14 x .dx 5 x .dx .dx
x

1 1 14 x 5 x c
6 3 x

2 5 1x x c
3 3 x

 
   

 

  

  

              
     

   



  

    

ដូចេនះ 6 32 5 1I x x c
3 3 x

     
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៣-គណនǕងំេត្រកល  
7 5x 4x 1I .dx

x
 

     

                                  

6 4

6 4

7 5

1x 4x .dx
x

1x .dx 4 x .dx .dx
x

1 4x x ln x c
7 5

    
 

  

   



    

៤-គណនǕងំេត្រកល  
x 1I .dx

x


     

                                  
1
2

3
2

1x .dx
x

1x .dx .dx
x

2 x 2 x c
3

 
  

 

 

  



   

ដូចេនះ 
x 1 2I .dx x x 2 x c

3x


      

៥-គណនǕងំេត្រកល  2I sinx cosx .dx   

                                 

 
 

2 2sin x 2sinxcosx cos x .dx

1 sin2x .dx

dx sin2x.dx

1x cos2x c
2

  

 

 

  





 
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៦-គណនǕងំេត្រកល  
3

2
2cos x 1I .dx

cos x


   

                                  

2

2

12cosx .dx
cos x

12 cosx.dx .dx
cos x

2sinx tanx c

 
  

 

 

  



   

ដូចេនះ I 2sinx tanx c    

៧-គណនǕងំេត្រកល  2I sin x.dx   

                                  

1 cos2x .dx
2

1 1dx cos2x.dx
2 2
1 1x sin2x c
2 4

   
 

 

  



   

៨-គណនǕងំេត្រកល  2I cos x.dx   

                   

1 cos2x .dx
2

1 1dx cos2x.dx
2 2
1 1x .sin2x c
2 4

   
 

 

  



   

ដូចេនះ
1 1I x sin2x C
2 4

    
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៩-គណនǕងំេត្រកល  2I tanx cotx .dx   

                      

 
 
   

2 2

2 2

2 2

2 2

2 2

tan x 2tanxcot x cot x .dx

tan x 2 cot x .dx

1 tan x 1 cot x .dx

1 1 .dx
cos x sin x
dx dx

cos x sin x
tanx cot x c

  

  

      
 

  
 

 

  









 

 

ដូចេនះ I tanx cot x C    

១០-គណនǕងំេត្រកល I sinx.cos2x.dx   

                                  

   

 

1 sin x 2x sin x 2x .dx
2
1 sin3x sinx .dx
2
1 1 cos3x cosx c
2 3

     

 

     
 



  

ដូចេនះ
1 1I cos3x cosx C
6 2

     
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១១-គណនǕងំេត្រកល I cos2xcos4x.dx   

                                   

   

 

1 cos 2x 4x cos 2x 4x .dx
2
1 cos6x cos2x .dx
2
1 1 1sin6x sin2x c
2 6 2
1 1sin6x sin2x c
12 4

     

 

     

  




 

ដូចេនះ 
1 1I sin6x sin2xx C
12 4

    ។ 

១២-គណនǕងំេត្រកល  
2I .dx

3x 1


  

                                    

dx 2 (3x 1)'2 .dx
3x 1 3 3x 1

2 ln | 3x 1 | C
3


 

 

  

 
 

១៣-គណនǕងំេត្រកល
7I .dx

2x 3


  

                                  

dx7
2x 3

7 2x 3 C




  

  

១៤-គណនǕងំេត្រកល  2
10I .dx

(x 2)


    

                                   
2

dx10
(x 2)

10 C
x 2




  



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១៥-គណនǕងំេត្រកល 2
dxI

4x 9


  

                              2

3x1 dx 1 1 2. .ln | | C9 3 34 4x 2( ) x
4 2 2

1 2x 3ln | | C
12 2x 3


  

 


 




 

១៦-គណនǕងំេត្រកល 2
dxI

x 9


  

                              
2 2
dx

x 3
1 xarctan( ) C
3 3




 


 

១៧-គណនǕងំេត្រកល 
2

dxI
4 x




  

                                   
2 2

dx

2 x
xarcsin( ) C
2




 


 

១៨-គណនǕងំេត្រកល 
2

dxI
x 1




   

                                    2ln | x x 1 | C     

១៩-គណនǕងំេត្រកល
2

dxI
4x 1




  

                                  
2

2

1 dx
2 1x

4
1 1ln | x x | C
2 4




   


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២០-គណនǕងំេត្រកល x x 1 2xI 2 .3 .5 .dx    

                                   

x x x

x

x

2 .3 .3.25 .dx

3 (150) .dx

3 .(150) C
ln(150)





 



  

២១-គណនǕងំេត្រកល 2x 2I (4e 1) .dx   

                                   

4x 2x

4x 2x

4x 2x

2x 2

(16e 8e 1).dx

16 e .dx 8 e .dx dx

4e 4e x C

(2e 1) x 1 C

  

  

   

    



    

២២-គណនǕងំេត្រកល
 

2
2x 3 .dx

I
x 3x 4




   

ǂង  2u x 3x 4    នេំǕយ   du 2x 3 .dx   

       
 

2
2x 3 .dx

I
x 3x 4




   

         

2

du
u

ln u c

ln x 3x 4 c



 

   


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២៣-គណនǕងំេត្រកល
2

(2x 3).dxI
x 3x 2




 
  

    ǂង  2u x 3x 2    នេំǕយ   du 2x 3 .dx   

           
2

(2x 3).dxI
x 3x 2




 
  

    

2

du
u

2 u c

2 x 3x 2 c



 

   


 

២៤-គណនǕងំេត្រកល
x

x 2
eI .dx

(e 1)


  

  ǂង  xu e 1   នេំǕយ  xdu e .dx  

          
2

x

du 1I c
uu

1 c
e 1

   

  



 

២៥-គណនǕងំេត្រកល  4I sin xcosx.dx       

ǂង  u sinx  នេំǕយ  du cosx.dx  

        4I sin xcosx.dx      

          5 6 61 1u .du u c sin x c
6 6

      
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២៦-គណនǕងំេត្រកល
4

6
sin xI .dx
cos x

   

េគមន  
4

6
sin xI .dx
cos x

   

        

4

4 2

4
2

sin x 1. .dx
cos x cos x

dxtan x.
cos x








 

 ǂង  u tanx  នេំǕយ  2
dxdu

cos x
  

 

5

5

5

I u .du

1 u c
5
1 tan x c
5



 

 


 

២៧-គណនǕងំេត្រកល

 
3

54

4x .dxI
x 1




  

  ǂង  4u x 1   នេំǕយ  3du 4x .dx  

  

 
3

54

4x .dxI
x 1




  

   

 

5

5 4

44

du
u

1u .du .u c
4

1 x 1 c
4

 





   

   



  
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២៨-គណនǕងំេត្រកល  x 4 xI e 2 .e dx   

ǂង  xu e 2   នេំǕយ  xdu e .dx  

         4x xI e 2 .e dx   

          

 

4 5

5x

1u .du u c
5

1 e 2 c
5

  

  


 

២៩-គណនǕងំេត្រកល 3I cos x.dx    

េគមន 3I cos x.dx    

           

 

2

2

cos x.cosx.dx

1 sin x .cosx.dx



 




 

ǂង  u sinx  នេំǕយ  du cosx.dx  

 
 2

3 3

1 u .du

1 1u u c sinx sin x c
3 3

 

     


 

៣០-គណនǕងំេត្រកល 7 3I sin xcos x.dx   

េគមន 7 3I sin xcos x.dx   

     

 

7 2

7 2

sin x.cos x.cosx.dx

sin x. 1 sin x .cosxdx



 




 

ǂង  u sinx  នេំǕយ  du cosx.dx  
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 
 

7 2

7 9 8 10

8 10

u 1 u .du

1 1u u .du u u c
8 10

1 1sin x sin x c
8 10

 

    

  



  

៣១-គណនǕងំេត្រកល
4

sin2x.dxI
3 sin x




  

េគមន  
4

sin2x.dxI
3 sin x




  

            

   22 2

2sinxcosx.dx

3 sin x



  

ǂង  2u sin x  នេំǕយ  du 2sinxcosx.dx  

 
 2 2

2

du

3 u

u sin xarcsin c arcsin c
3 3




  
          


 

៣២-គណនǕងំេត្រកល  
 

3

4
x 2xI .dx
x 1





  

  
 

3

4
x 2xI .dx
x 1





   

ǂង  u x 1   នេំǕយ  
x u 1
dx du
 

 
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   

   

3

4

3 2

4

3 2

4

3 4
2

2 3

2 3

u 1 2 u 1
.du

u
u 3u 3u 1 2u 2.du

u
u 3u u 1 .du

u
1 13. u u .du
u u

3 1 1ln u u u c
u 2 3

3 1 1ln x 1 x 1 x 1 c
x 1 2 3

 

 

 

  


    


  


 
    

 

    

       










 

 

៣៣-គណនǕងំេត្រកល
(cosx sinx).dxI

1 sin2x



  

 

េគមន  
(cosx sinx).dxI

1 sin2x



  

             

 

 
 

2 2

2

cosx sinx .dx

cos x sin x 2sinxcosx
cosx sinx .dx

sinx cosx




 








 

ǂង  u sinx cosx   នេំǕយ  du (cosx sinx).dx   

 2
du 1 1c c

u sinx cosxu
      

  
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៣៤-គណនǕងំេត្រកល 
sin xI .dx
2 x

   

ǂង  u x  នេំǕយ  
1du .dx

2 x
  

       
sin xI .dx
2 x

   

          
sinu.du cosu c

cos x c

   

  

  

៣៥-គណនǕងំេត្រកល  I cos sinx .cosxdx   

ǂង u sinx នេំǕយ  du cosx.dx  

 I cos sinx .cosxdx   

 
 

cosu.du sinu c

sin sinx c

  

 

  

៣៦-គណនǕងំេត្រកល 
9

5
5x .dxI
1 x


  

ǂង  5u 1 x   នេំǕយ  4du 5x .dx  

     

 

 

 

5 4

5

5 5

1 x 1 .5x .dx
I

1 x
u 1 .du 11 .du u ln u c

u u

1 x ln 1 x c

    


        
 

    



   
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៣៧-គណនǕងំេត្រកល

 
7

24

4x .dxI
1 x




  

ǂង  4u 1 x   នេំǕយ  3du 4x .dx  

       

 
4 3

24

x .4x .dxI
1 x




  

          

 
 

 

4 3

24

2

2

4
4

1 x 1 .4x .dx

1 x

u 1 .du

u
1 1 1.du ln u c
u uu

1ln 1 x c
1 x

    





 
     

 

   








 

៣៨-គណនǕងំេត្រកល   x x2
I e 2x 1 .dx   

      ǂង  2u x x   នេំǕយ   du 2x 1 .dx   

               x x2
I e 2x 1 .dx   

                
u u

x x2

e .du e c

e c

  

 


 

ដូចេនះ  x x2
I e C    ។ 
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៣៩-គណនǕងំេត្រកល
 cosx sinx .dx

I
1 sinx cosx




   

 ǂង  u 1 sinx cosx    នេំǕយ   du cosx sinx .dx   

       
 cosx sinx .dx

I
1 sinx cosx




   

        

du 2 u c
u

2 1 sinx cosx c

  

   

  

 

៤០-គណនǕងំេត្រកល
 
 

2

22

x 1 .dx
I

x 1





  

េƽយែចកភគយកនឹងភគែបង នឹង 2x េគបន ៖ 

  
2

2

11 .dx
xI

1x
x

 
 

 
  
 

  

ǂង  
1u x
x

   នេំǕយ  2
1du 1 .dx
x

 
  
 

 

 

2

2

du 1 c
uu

1 c1x
x

x c
x 1

   

  


  



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៤១-គណនǕងំេត្រកល ៖ 

           4
dxI

x 1


  

 េគមន  4
dxI

x 1


  

            

2 2

4

2 2

4 4

2 2

2 2
2 2

2 2

2 2

1 (x 1) (x 1)dx
2 x 1
1 x 1 1 x 1dx dx
2 2x 1 x 1

1 11 1
1 1x xdx dx1 12 2x x

x x
1 1(1 )dx (1 )dx

1 1x x
1 12 2(x ) 2 (x ) 2
x x

  




 
 

 

 
 

 

 
 

   



 

 

 
 

 ǂង 
1u x
x

  នឲំយ 2
1du (1 ).dx
x

   

   និង  
1v x
x

   នឲំយ 2
1dv (1 ).dx
x

   

 េគបន 2 2
1 du 1 dvI
2 2u 2 v 2

 
    

                 
1 u 1 v 2arctan( ) ln | | C

2 2 2 4 2 v 2


  


 

 ដូចេនះ 
2 2

2
1 x 1 1 x 2x 1I arctan( ) ln | | C

2 2 2x 4 2 x 2x 1
  

  
 

។ 
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៤២-គណនǕងំេត្រកល  I 2x 1 cosx.dx   

ǂង 
u 2x 1
dv cosx.dx
 

 
នេំǕយ  

du 2.dx
v sinx


 

 

       I 2x 1 cosx.dx   

        
 
 

2x 1 sinx 2sinx.dx

2x 1 sinx 2cosx c

  

   

  

៤៣-គណនǕងំេត្រកល  I 6x 1 cos3x.dx   

ǂង 
u 6x 1
dv cos3x.dx
 

 
នេំǕយ  

du 6.dx
1v sin3x
3







 

 I 6x 1 cos3x.dx   

 
 

 

1 6x 1 sin3x 2sin3x.dx
3
1 26x 1 sin3x cos3x c
3 3

  

   


 

៤៤-គណនǕងំេត្រកល  I 2x 3 sin2x.dx   

ǂង 
u 2x 3
dv sin2x.dx
 

 
នេំǕយ  

du 2.dx
1v cos2x
2





       

 

 

1I 2x 3 cos2x cos2x.dx
2
1 12x 3 cos2x sin2x c
2 2

   

    


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៤៥-គណនǕងំេត្រកល 

  2I x sinx.dx   

ǂង 
2u x

dv sinx.dx

 



នេំǕយ  

du 2x.dx
v cosx


  

 

2I x sinx.dx   

 2x cosx 2xcosx.dx     

ǂង 
u 2x
dv cosx.dx


 
នេំǕយ  

du 2.dx
v sinx


 

 

 
2

2

x cosx 2xsinx 2sinx.dx

x cosx 2xsinx 2cosx c

      

    

  

៤៦-គណនǕងំេត្រកល   xI 2x 3 e .dx   

ǂង x

u 2x 3

dv e .dx

 



នេំǕយ  x

du 2.dx

v e





 

  xI 2x 3 e .dx   

 

 

 
 

x x

x x

x

2x 3 e 2e .dx

2x 3 e 2e c

2x 5 .e c

  

   

  


 

ដូចេនះ xI (2x 5).e C    ។ 
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៤៧-គណនǕងំេត្រកល   2xI 4x 1 .e .dx   

ǂង 2x

u 4x 1

dv e .dx

 



នេំǕយ  2x

du 4.dx
1v e
2







 

  

 

 

 

2x 2x

2x 2x

2x

1I 4x 1 e 2e .dx
2
1 4x 1 e e c
2
1 4x 1 .e c
2

  

   

  



 

៤៨-គណនǕងំេត្រកល 2 xI x e .dx    

 ǂង 
2

x

u x

dv e .dx

 



នេំǕយ  x

du 2x.dx

v e





 

       2 xI x e .dx   

         2 x xx e 2xe .dx    

ǂង x

u 2x

dv e .dx





នេំǕយ  x

du 2.dx

v e





 

 

 

2 x x x

2 x x x

2 x

x e 2xe 2e .dx

x e 2xe 2e c

x 2x 2 e c

     

   

   


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៤៩-គណនǕងំេត្រកល 3I x lnx.dx    

 

ǂង 3

u lnx

dv x .dx





 នេំǕយ  

4

1du .dx
x

1v x
4

 

 


 

       3I x lnx.dx    

          

4 4

4 3

4 4

1 1 1x lnx x . .dx
4 4 x
1 1x lnx x .dx
4 4
1 1x lnx x c
4 16

 

 

  



  

៥០-គណនǕងំេត្រកល 2I x.tan x.dx   

ǂង  2

u x

dv tan x.dx





  

នឲំយ 2
2

du dx
1v tan xdx ( 1).dx tanx x

cos x



     

 
 

េគបន I x(tanx x) (tanx x).dx       

ដូចេនះ  
2xI xtanx ln | cosx | c
2

      ។ 
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ជំពូកទី៣ 

លǓំត់អនុវត្តន៍ 
១‐គណនǕងំេត្រកលខងេ្រកម  ៖  

1.   4 3x 4x .dx   6. 
5 3

3 2

x x 1.dx
x

 
    

2. 
21x .dx

x
  
    7. 

dx
2x 3  

3. 
7 4

2

4x 3x 1.dx
x
 

   8.   42x 1 .dx  

4. 
 2

3

x 1
.dx

x


   9.  3x 1.dx  

5.   3 42 35. x 7. x .dx   1០.
 23

dx

x 4
  

២‐គណនǕងំេត្រកលខងេ្រកម  ៖  

1.   2x xe e .dx   6.   2sinx cosx .dx 2. 

 3x 3xe e .dx   7.  2sin x.dx  

3. 
 22x

3x

e 1
.dx

e


   8.  2cos x.dx  

4.   2tanx cot x .dx   9.  sin2x.sin4x.dx  
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5.   sinx sin2x .dx   1០.  cosx.cos3x.dx  

៣‐គណនǕងំេត្រកល  ៖  

1.  2

dx
x 1   5. 

2

4

2x .dx
x 1    

2.  2

dx
4 x   6. 

2

dx
9 x

  

3.  2

dx
x 4   7. 

2

dx
x 1  

4.  4

2dx
x 1   8. 

2

dx
x 4  

៤‐គណនǕងំេត្រកលខងេ្រកម  ៖  

1.  2

2x .dx
1 x   11. 

sinx cosx .dx
sinx cosx


  

2. 
 22

2x .dx
1 x

   12. 
sinx cosx.dx
1 sin2x


  

3. 
2

2x 2 .dx
x 2x 4



 
   13.  2

sin2x.dx
1 cos x  

4.  2

2x 3 .dx
x 3x 1


    14.  2

sin2x.dx
3 4sin x  

5. 
 

3

24

4x .dx
1 x

   15. 
cos7x cos8x.dx

1 2cos5x


  
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6.  4sin x.cosx.dx   16. 
2 2

sinx.cosx .dx
asin x bcos x

  

7.  5cos xsinx.dx   17. 
x x

x x

e e .dx
e e






  

8.  2 3sin xcos x   18. 
cosx sinx .dx
cosx sinx


  

9.  3sin x.dx   19. 
5

7

sin x .dx
cos x  

1០.  5cos x.dx   2០. 
3

5

cos x .dx
sin x  

៥‐គណនǕងំេត្រកលខងេ្រកម  ៖  

1.  5sin x.cosx.dx   6.  nsin x.cosx.dx   

2.  7cos x.sinx.dx   7.  n 3sin x.cos x.dx  

3.  2 3sin x.cos x.dx   8.  ncos x.sinx.dx  

4.  7 3cos x.sin x.dx   9.  n 3cos x.sin x.dx  

5.  4 5cos x.sin x.dx   1០.  4 2sin x.cos x.dx  

៦‐គណនǕងំេត្រកល  ៖  

1. 
5

7

sin x .dx
cos x   3. 

8

10

sin x .dx
cos x  
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2. 
4

6

cos x .dx
sin x   4.  5sin x.dx  

៧‐គណនǕងំេត្រកល  ៖  

1. 
n

n 2

sin x .dx
cos x   6. 

tanx

2

e .dx
cos x   

2. 
n

n 2

cos x .dx
sin x   7. 

xe sin x .dx
x


  

3. 
cosx .dx
sinx   8. 

 2

3 3

x 1 .dx

x 3x 1



 
  

4.  4

sinx .dx
cos x   9. 

9

5

x .dx
1 x  

5. 
dx

x.lnx   1០. 
 

7

243

x .dx

x 1
  

៨‐គណនǕងំេត្រកល  ៖  

1. 
 2 2

2

ln x x 1
.dx

x 1

 


   6. 

 
 

x

2x

1 e .dx

x e




    

2. 
2sin xe .sin2x.dx   7. 

x

x

e .dx
1 e  

3.   2x 2xe . x 1 .dx     8.     2x

x

e1
dx.e
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4.  dx.
xcosx

xsin1
 


  9.    xe1

dx
 

5.  2cos x

sin2x.dx
e   1០. 

  x

x

x 1 .e
.dx

1 xe

  

៩‐គណនǕងំេត្រកល  ៖  

1. 
 

x

1 x .dx
x e

   6.  4

x.dx
x 1    

2.  x

1 lnx.dx
1 x


   7.  2

cosx.dx
2 cos x  

3. 
xx ee .dx   8.  2

sinx.dx
5 sin x  

4.   xx . 1 lnx .dx   9.  4

sin2x.dx
1 sin x  

5. 
cotx .dx

1 lnsinx   1០.  x x

dx
e e  

១០‐គណនǕងំេត្រកល  ៖  

1. 
dx

sinx   11. 
 

3
2

1 1 x. .dx
1 x1 x

  

2. 
dx

cosx   12. 
 233

dx

x 3x 2 
  

3. 
3 2

cosx .dx
sin x   13. 

 
4

2

1 1 x. .dx
1 x1 x

  
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4.  3

sinx .dx
cos x   14. 

 2

2

ln x x 4
.dx

x 4

 


  

5.  5

cosx .dx
sin x   15. 

 
223

dx

x x 3 4   

  

6. 
3

8

cos x.dx
sin x   16. 

2

3
1 1 x. dx

1 x 1 x
 
    

  

7. 
3

10

sin x .dx
cos x   17.  2

arctanx .dx
x 1  

8. 
 

3 7

243

2x x .dx
1 x




   18. 

2

arcsinx.dx
1 x

  

9.  2

tanx.dx
3 ln cosx   19.  3 tanx.dx  

1០. 
4

sin2x.dx
3 cos x

   2០. 
2

4

x 2 .dx
x 4


  

១១‐គណនǕងំេត្រកល  ៖  

1.   2

x 1 .dx
x 1

   6. 

3 2

lnx .dx
x    

2.  4x .lnx.dx   7.  5 2x .ln x.dx  

3.  3x .lnx.dx   8.  7 3x .ln x.dx  
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4. 
lnx .dx

x   9.  4ln x.dx    

5.  5

lnx .dx
x   1០.  2xxe .dx  

១២‐គណនǕងំេត្រកល 

1.   23x 2x .lnx.dx   6.   2xxe .dx  

2.  3xxe .dx   7.   sin lnx .dx  

3.  2 xx e .dx   8.   cos lnx .dx  

4.  3 xx e .dx   9.  xe sinx.dx  

5.  xxe .dx   1០.  xe cosx.dx  

១៣‐គណនǕងំេត្រកល  ៖  

1.  xe .sinxcosx.dx   6.  3

5

x

x .dx
e  

2.   2x 2e 1 2sin x .dx    7.   3x sin lnx .dx  

3.  x 2e .cos x.dx   8.   4x .cos lnx .dx  

4. 
2

2x

sin x.dx
e   9.   nx .sin lnx .dx  

5. 
23 xx e .dx   1០.   nx .cos lnx .dx  
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១៤‐គណនǕងំេត្រកល  ៖  

1.  3

dx
sin x   1០.  2

x .dx
sin x  

2.  3

dx
cos x   11.  2

x .dx
cos x  

3.  xsinx.dx   12.  3x .sinx.dx  

4.   x 1 .cosx.dx   13.  3x .cosx.dx  

5.  2x .sin2x.dx   14.  3 xx .e .dx  

6.  2x.sin x.dx   15.  x 2e sin x.dx  

7.  2x .cos2x.dx   16.  x 2e cos x.dx  

8.    x2x 1 .e .dx   17. 
4

x

x .dx
e  

9.  2 xx .e .dx   18.   2 xx 3x 1 e .dx   

១៥‐គណនǕងំេត្រកល  ៖  

1.  arctanx.dx   6. 
2 2

arcsinx .dx
x 1 x

  

2.  arcsinx.dx   7. 
2 2

arccosx .dx
x 1 x

  
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3.  arccosx.dx   8. 
2

2

x .arctanx.dx
1 x  

4.  lnx.dx   9. 
3 2

dx
x 1 x

  

5.  x.arctanx.dx   1០. 
   

 

2

22

x 3x 2x 3 .dx

x 3x 1

 

 
  

១៦‐គណនǕងំេត្រកល  ៖  

1. 
 22

2x.lnx .dx
1 x

   6. 
 

4

24

x .dx

x 1
  

2.  2xtan x.dx   7.  arcsinx

2

x .e .dx
1 x

  

3.  xcot x.dx   8.  arccosx

2

x .e .dx
1 x

  

4. 
2

x.arcsinx.dx
1 x

   9. 
 

n 1

2n

x .lnx .dx
1 x




  

5. 
2

x.arccosx.dx
1 x

   1០. 
 

2n 1

2n

x .dx
1 x




  

១៧‐គណនǕងំេត្រកល  ៖  

1.  3

xcosx.dx
sin x   6. 

2

3

x cosx.dx
sin x  
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2.  3

xsinx .dx
cos x   7. 

2

3

x sinx .dx
cos x  

3.  2

xcosx .dx
sin x   8. 

 
7

24

x .dx

1 x
  

4.  2

xsinx .dx
cos x   9.   

19

10

x .dx
1 x  

5. 
 

x

2x

xe .dx
1 e

   1០. 
 

7

34

x .dx

4 x
  

១៨‐គណនǕងំេត្រកល  ៖  

1. 
 2

xsinx .dx
2 cosx   6. 

 
 2

sinx cosx cos2x
.dx

1 sin2x



  

2. 
2

x.dx
tanx.cos x   7.  2tan x.dx  

3. 
 

6 4

24

x 3x .dx
x 1




   8.  xsin x.dx  

4. 
 
 

2

22

x x .dx

x 2x 3



 
   9. 

2

dx
sin x  

5. 
 2

xcosx .dx
1 sinx   1០. 

2

dx
cos x  
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១៩‐គណនǕងំេត្រកល  ៖  

1.  5

dx
sin x   6. 

  x

2

x 1 .e
.dx

x


  

2.  xe sinxsin2x.dx   7. 
x

x ee lnx .dx
x

 
 

 
  

3.  xe .dx   8. 
2

2

tan x tanx .dx
x x

 
 

 
  

4.  3cos x.dx   9.    xtan x 1 tan x e .dx  

5.   2 3x tanx tan x .dx   1០.  x
3

2 x.e .dx
x


  

២០‐គណនǕងំេត្រកល  ៖  

1. 
2

4

x 1.dx
x 1


   6. 

2

4 2

x 1 .dx
x x 1


     

2. 
2

4

x 1.dx
x 1


   7. 

2

4 2

x 1 .dx
x x 1


   

3.  4

dx
x 1   8.  4 2

dx
x x 1   

4.  tanx.dx   9.   nx cos lnx .dx  

5.  cot x.dx   1០.   nx sin lnx .dx  
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២១‐គណនǕងំេត្រកល  ៖  

 1.  nx lnx.dx   6.  x 2e .cos x.dx  

 2.  n 2x ln x.dx   7.  3 2x sin x.dx  

3.   2sin lnx .dx   8.  3 2x cos x.dx  

 4.   2cos lnx .dx   9.  6

dx
x 1  

 5.  x 2e .sin x.dx   1០. 
 

n 1

2n

nx .lnx.dx
1 x




  

២២‐េគឱយǕងំេត្រកល  ៖  

        2x 2I e cos x.dx      និង  2x 2J e sin x.dx   

 ក‐គណន I J  និង I J  

 ខ‐ទញរក I  និង J  ។ 

២៣‐េគឱយǕងំេត្រកល  ៖  

       
cosxI .dx

sinx cosx


  និង 
sinxJ .dx

sinx cosx


  

 ក‐គណន I J  និង I J  

 ខ‐ទញរក I  និង J  ។ 
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២៤‐េគឱយǕងំេត្រកល  ៖  

       2I xcos x.dx    និង  2J xsin x.dx   

 ក‐គណន I J  និង I J  

 ខ‐ទញរក I  និង J  ។ 

២៥‐េគឱយǕងំេត្រកល  ៖  

        x

x 1I .dx
e x




  និង 
x

x

e 1J .dx
e x








  

 គណន I J ,J  រួចទញរក I  ។ 

២៦-េគឲយǕងំេត្រកល 
sinxI .dx

sinx cosx


  និង 
cosxJ .dx

sinx cosx


  

 ក‐គណន I J  និង I J  

 ខ‐ទញរក I  និង J  ។ 

២៧-េគឲយǕងំេត្រកល x 2I e cos x.dx   និង x 2J e sin x.dx   

 ក‐គណន I J  និង I J  

 ខ‐ទញរក I  និង J  ។ 
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ជំពកូទ៤ី 

Ǖងំេត្រកលកំណត់ 

១-រូបមន្តឡបិនិច-ញូតុន 

 Ǖងំេត្រកលកំនត់ព ីa េទ b ៃនអនុគមន៍  y f x  ជផលដក  

    F b F a  ។ ែដល  F x  ជ្រពីមីទីវៃន  f x  ។ េគកំនត់សរេសរ  ៖  

           
b b

aa

f x .d x F b F aF x       

២-លកខណៈǕងំេត្រកលកំនត ់

 ក.  
a

a

f x .dx 0                            ខ.    
b a

a b

f x .dx f x .dx    

 គ.    
b b

a a

k.f x .dx k. f x .dx   

 ឃ.        
b b b

a a a

f x g x .dx f x .dx g x .dx         

 ង.        
b b b

a a a

f x g x .dx f x .dx g x .dx        

 ច.      
b b b

a a a

f x .dx f z .dz f t .dt     
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៣-រូបមន្តប្តូរអេថរ 

 -សនមតថេគមន    
b

a

I f x .dx 1   

 េបើេគǂង  x t   នេំǕយ  dx ' t .dt   េហើយចំេពះ  x a,b   

 េនះ 1 2t t , t    

 ដូចេនះ       
2

1

tb

a t

I f x .dx f t . ' t .dt         

 -សនមតថេគមន      
b

a

I f x . ' x .dx 2      

 េបើេគǂង  u x   នេំǕយ  du ' x .dx   

 ចំេពះ  x a,b  េនះ    u a , b      

 េគបន      
 

 bb

a a

I f x . ' x .dx f u .du




        

៤-រូបមន្តគណនǕងំេត្រកលេƽយែផនក 

    
b

a

b

a

b

a du.vv.udv.u  
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៥-គណន្រកǔៃផទ 

 ក. ្រកǔៃផទខ័ណ្ឌ េƽយែខƞេកងǂងអនុគមន៍ និង អកƞǕ័ប់សុីស 

 ្រកǔៃផទខណ័ខ េƽយែខƞេកង    C : y f x  ជមួយអកƞ័Ǖបស់ុីស  

  x'ox និង បនទ ត់ x a  និង x b កំនត់េƽយ  ៖  

        
b

b

a
a

S f x .d x F x F b F a       

 ខ. ្រកǔៃផទខ័ណ្ឌ េƽយែខƞេកងពីរ 

 ្រកǔៃផទខណ័្ឌ េƽយែខƞេកង    1C : y f x  និង   

 េលើចេន្ល ះ  ែដល្រគប់      x a,b : f x g x   កំនត់េƽយ  ៖  

    
b

a

S f x g x .dx     

៦-គណនមឌសូលីដបរវិត្តន ៍

 ក. មឌសូលីតបរវិត្តន៍កំនត់បនពីររង្វិល្រកǔៃផទខណ្ឌ័ េƽយ 

 ែខƞេកង  c : y f (x)  ជំុវញិអកƞ័Ǖប់សុីសកនុងចេន្ល ះ  a,b   

 កំនត់េƽយ    
b

2

a

V f (x) .dx      ។ 

   yC2

 b,a
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 ខ. មឌសូលីតបរវិត្តន៍កំនត់បនពីររង្វិល្រកǔៃផទខណ្ឌ័ េƽយែខƞេកងពីរៈ 

   1c : y f (x)  និង  2c : y g(x) ជំុវញិអកƞ័Ǖប់សុីសកនុងចេន្ល ះ  a,b   

 កំនត់េƽយ   
b

2 2

a

V f (x) g (x) .dx        

 ែដល  f (x) g(x) , x a,b    
 

។ 
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ជំពូកទី៦ 

លǓំត់មនដំេǁះ្រǒយ 
 

លǓំត់ទី១   

េគឲយǕងំេត្រកល 
1

n 2x
n

0

I x e .dx ; n IN     

ក/សិកǜអេថរភពៃន n(I ) រួចរកទំនក់ទនំងរǏង nI  និង n 1I   ។ 

ខ/្រǒយថ n 2

1n 2 : 0 I
(n 1)e

   


 ។ ទញរក nn
lim I


  ។ 

(្របឡងǕǓរូបករណ៍េទ្របេទសចិនថន ក់ឧត្តមឆន ២ំ០០២) 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក/សិកǜអេថរភពៃន n(I ) រួចរកទំនក់ទនំងរǏង nI  និង n 1I   ៖ 

ចំេពះ្រគប់ x [0,1]  និង n IN  េគមន n 1 nx x   

គុណអងគទងំពីរនងឹ 2xe  េគបន n 1 2x n 2xx e x e    

នឲំយ 
1 1

n 1 2x n 2x

0 0

x e .dx x e .dx      ឬ  n 1 nI I    ។ 

ដូចេនះ nI  ជស្វ៊ីតចះុ ។ 
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មយង៉េទៀត 
1

n 2x
n

0

I x e .dx ; n IN    នឲំយ  
1

n 1 2x
n 1

0

I x e .dx 
    

ǂង 

n
n 1

2x2x

du (n 1)x .dxu x
1v edv e .dx
2





     
  

 

េគបន 

1 1
2x n 1 n 2x

n 1
0 0

1 n 1I e x x e .dx
2 2

  


        

ដូេចនះ n 1 n2

1 n 1I I
2e 2


    ជទំនកទំ់នងែដល្រតូវរក ។ 

ខ/្រǒយថ n 2

1n 2 : 0 I
(n 1)e

   


 រចួទញរក nn
lim I


   

េគមន n(I ) ជស្វ៊ីតចះុេនះេគបន n 1 nI I   ែត n 1 n2

1 n 1I I
2e 2


    

េគបន n n2

1 n 1 I I
2e 2


    នឲំយ n 2

1I (1)
(n 1)e




 

េហើយ n 2xx [0,1] : x e 0     នឲំយ 
1

n 2x
n

0

I x e .dx 0 (2)   ។ 

ǂម(1)និង(2) n 2

1n 2 : 0 I
(n 1)e

   


  នងិ nn
lim I 0


   ។ 
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លǓំត់ទី២ (្របឡងេន្របេទសហ្វីលពីីន ឆន  ំ១៩៩៤) 

1/រកបីចំនួនេថរ A ,B ,C  ែដល្រគប់ x 1   េគបន ៖ 

   3 2 2

x A B(2x 1) c
x 1 x 1 x x 1 x x 1


  

     
 

2/គណន 3

xdxI
x 1


  

3/្រគប់ n 0  ǂង 
n

n 3
0

xJ .dx
x 1


  ។  

  ្រǒយបញជ ក់ថ nn

2lim J
3 3


   ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

1/រកបីចំនួនេថរ A ,B ,C  ៖ 

   3 2 2

x A B(2x 1) c
x 1 x 1 x x 1 x x 1


  

     
 

         
2

2

x A(x x 1) B(2x 1)(x 1) C(x 1)
x (A 2B)x ( A B C)x (A B C)
       

        
 

េគទញ 

A 2B 0
A B C 1

A B C 0

 
   
   

 នឲំយ 
1 1 1A , B ,C
3 6 2

      ។ 



្រពីមីទីវ និង Ǖងំេត្រកល 
	

 

	
Prepared	by	Lim	Phalkun	 Page	61	
 

2/គណន 3

xdxI
x 1


  

ចំេពះ 
1 1 1A , B ,C
3 6 2

       

េគមនសមភព   3 2 2

x 1 1 1 2x 1 1 1. . .
x 1 3 x 1 6 x x 1 2 x x 1


   

     

េគេគបន 2 2

1 dx 1 2x 1 1 dxI dx
3 x 1 6 x x 1 2 x x 1


   

        

            2

2

1 1 1 dxln | x 1 | ln | x x 1 | 1 33 6 2 (x )
2 4

      
 

  

ǂង 
1u x
2

    េនះ  du dx  

េគបន 
2

2
2 2

1 (x x 1) 1 duI ln
6 (x 1) 2 3u ( )

2

 
 




  

            
2

2

1 x x 1 1 2 2uln . arctan( ) C
6 (x 1) 2 3 3

 
  


 េƽយ

1u x
2

     

ដូចេនះ 
2

2

1 x x 1 1 2x 1I ln arctan( ) C
6 (x 1) 3 3

  
  


  ។ 
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3/្រǒយបញជ ក់ថ nn

2lim J
3 3


    

្រគប់ n 0  េគមន 
n

n 3
0

xJ .dx
x 1


   

ǂមស្រមយខងេលើេគមន 

2

3 2

xdx 1 x x 1 1 2x 1I ln arctan( ) C
x 1 6 (x 1) 3 3

  
   

     

េគបន 

n2

n 2
0

1 x x 1 1 2x 1J ln arctan( )
6 (x 1) 3 3
   

   
 

              
2

2

1 n n 1 1 2n 1 1 1ln arctan( ) arctan( )
6 (n 1) 3 3 3 3

  
   


   

              
2

2

1 n n 1 1 2n 1ln arctan( )
6 (n 1) 3 3 6 3

   
  


   

េគបន 
2

n 2n n

1 n n 1 1 2n 1lim J lim[ ln arctan( ) ]
6 (n 1) 3 3 6 3 

   
  


   

េƽយ 
2

2n n

n n 1 2n 1lim ln 0 , lim arctan( )
(n 1) 23 

   
 


 

ដូចេនះ nn

2lim J
2 3 6 3 3 3

  
     ។ 
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លǓំត់ទី៣ (្របឡងេន្របេទសមេ៉លសុឆីន  ំ១៩៩៨ ) 

េគឲយǕងំេត្រកល 
1

n
n

0

I x 1 x.dx   ែដល nជចំនួនគត់មិនអវជិជមន 

ក/រកទំនក់ទំនងរǏង nI  និង n 1I   ។ 

ខ/គណន n 1

n
n

Ilim
I



  ។ 

គ/គណន 0I  រួចទញរក nI   ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក/រកទំនក់ទំនងរǏង nI  និង n 1I   ៖ 

មន 
1

n
n

0

I x 1 x.dx   

ǂង 

n 1
n du nx .dxu x

2v 1 xdx (1 x) 1 xdv 1 x.dx
3

    
         

 

       

1 1n
n 1

n
00

2x 2nI (1 x) 1 x x (1 x) 1 xdx
3 3

 
       
 

  
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1 1
n 1 n

n
0 0

n n 1 n

n n 1

2n 2nI x 1 x.dx x 1 x.dx
3 3

2n 2nI I I
3 3

2n 2n(1 )I I
3 3







   

 

 

 

 

ដូចេនះ n n 1
2nI I

2n 3 


 ជទំនកទំ់នងែដល្រតូវរក ។ 

ខ/គណន n 1
n

n

Ilim
I



   

ǂមស្រមយខងេលើេគមន n n 1
2nI I

2n 3 


  

េនះ n 1

n

I 2n 3 31
I 2n 2n
 
    

េគបន n 1
n n

n

I 3lim lim(1 ) 1
I 2n


 
    ។  ដចូេនះ n 1

n
n

Ilim 1
I



   ។ 

គ/គណន 0I  រួចទញរក nI   ៖ 

េបើ n 0  េនះ 
1

0
0

I 1 x.dx   

ǂង 1 x t   នឲំយ 2x 1 t   េនះ dx t.dt   

េបើ x 0  េនះ t 1   នងិ x 1 េនះ t 0  
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េគបន 

10 1
2 3

0
01 0

2 2I t .( 2tdt) 2t .dx t
3 3
          

ដូចេនះ 0
2I
3

   ។   មយង៉េទៀត n n 1
2nI I

2n 3 


 េនះ n

n 1

I 2n
I 2n 3




 

េបើ n 1  េនះ 1

0

I 2
I 5

   

េបើ n 2  េនះ 2

1

I 4
I 7

   

េបើ n 3  េនះ 3

2

I 6
I 9

   

------------------------------------ 

េបើ n n  េនះ n 1

n

I 2n
I 2n 3
 


  

គុណអងគនិងអងគេគបន n

0

I 2 4 6 .... 2n
I 5 7 9 ... (2n 3)

   


    
 េƽយ 0

2I
3

    

ដូចេនះ n
2 4 6 .... 2n 2I

5 7 9 ... (2n 3) 3
   

 
    

  ។ 
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លǓំត់ទី៤ (្របឡងǕǓរូបករណ៍្របេទសចនិឆន ១ំ៩៩៦) 

េគឲយǕងំេត្រកល 
2

n
n

0

I cos x.dx , n IN



    

1/រកទំនក់ទំនងរǏង nI  និង n 2I   ។ 

2/ទញរក 2pI  និង 2p 1I   ែដល p IN  ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

1/រកទំនក់ទំនងរǏង nI  និង n 2I   ៖ 

មន 
2 2

n n 1
n

0 0

I cos x.dx cos x.cosx.dx , n IN

 

     

ǂង 
n 1 n 2u cos x du (n 1)sinxcos x.dx

dv cosx.dx v sinx

     
 

  
 

      
2

n 1 2 n 22
n 0

0

I cos xsinx (n 1) sin xcos x.dx




        

        
2

2 n 2
n

0

I (n 1) (1 cos x)cos x.dx



    
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2 2
n 2 n

n
0 0

n n 2 n n n 2

I (n 1) cos x.dx (n 1) cos x.dx

n 1I (n 1)I (n 1)I I .I
n

 



 

   


     

 
 

ដូចេនះ n n 2
n 1I I

n 


   , 

2/ទញរក 2pI  និង 2p 1I   ែដល p IN  ៖ 

េគមន n n 2
n 1I I

n 


   េនះ n

n 2

I n 1
I n


  

-េបើ n 2k  េនះ 2k

2k 2

I 2k
I 2k 1




 

េគបន 
p n

2k

k 1 k 12k 2

I 2k 1
I 2k 


   

2p62 4

0 2 4 2p 2

III I 1 3 5 .... (2p 1). . ...
I I I I 2 4 6 ....... 2p

    


   
 

                 2p 0
1 3 5 .... (2p 1)I I

2 4 6 ...... 2p
    

 
   

   

ែត 
2

0
0

I dx
2




    ដចូេនះ 2p

1 3 5 .... (2p 1)I
2 4 6 ...... 2p 2
     

 
   

  ។ 
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-េបើ n 2k 1   េនះ 2k 1

2k 1

I 2k
I 2k 1








 

េគបន 
p n

2k 1

k 1 k 12k 1

I 2k
I 2k 1



 


   

2p 13 5 7

1 3 5 2p 1

II I I 2 4 6 .... 2p. . ...
I I I I 3 5 7 ....... 2p 1





   


    
 

                 2p 1 1
2 4 6 .... (2p)I I

3 5 7 ...... 2p 1

   
 

    
   

ែត  
2

2
1 0

0

I cosxdx sinx 1





      

ដូចេនះ 2p 1
2 4 6 .... (2p)I

3 5 7 ...... 2p 1

   


    
  ។ 
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លǓំត់ទី៥(្របឡងេន្របេទសអូ្រǒ្ត លីែផនកេអឡិច្រតូនចិ ) 

េគឲយǕងំេត្រកល 
1

n
n

0

I x 1 x.dx   ែដល n 0,1,2, ...  

ក/រក 0I   រចួបេងកើតទំនក់ទំនងរǏង nI  និង n 1I   ។ គណន nI  ។ 

ខ/្រǒយបញជ ក់ថ n 3

1I
(n 1)




  ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក/រក 0I   រចួបេងកើតទំនក់ទំនងរǏង nI  និង n 1I   ៖ 

េបើ n 0  េនះ 
1

0
0

I 1 x.dx   

ǂង 1 x t   នឲំយ 2x 1 t   េនះ dx t.dt   

េបើ x 0  េនះ t 1   នងិ x 1 េនះ t 0  

េគបន 

10 1
2 3

0
01 0

2 2I t .( 2tdt) 2t .dx t
3 3
          

ដូចេនះ 0
2I
3

   ។    

មយង៉េទៀតេគមន 
1

n
n

0

I x 1 x.dx   
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ǂង 

n 1
n du nx .dxu x

2v 1 xdx (1 x) 1 xdv 1 x.dx
3

    
         

 

       

1 1n
n 1

n
00

2x 2nI (1 x) 1 x x (1 x) 1 xdx
3 3

 
       
 

  

            

1 1
n 1 n

n
0 0

n n 1 n

n n 1

2n 2nI x 1 x.dx x 1 x.dx
3 3

2n 2nI I I
3 3

2n 2n(1 )I I
3 3







   

 

 

 

 

ដូចេនះ n n 1
2nI I

2n 3 


 ជទំនកទំ់នងែដល្រតូវរក ។ 

គណន nI  ៖ 

េគមន n n 1
2nI I

2n 3 


 េនះ n

n 1

I 2n
I 2n 3




 

េគបន 
n n

k

k 1 k 1k 1

I 2k
I 2k 3 


   

ឬ  n

0

I 2 4 6 .... 2n
I 5 7 9 ... (2n 3)

   


    
 េƽយ 0

2I
3

    

ដូចេនះ n
2 4 6 .... 2n 2I

5 7 9 ... (2n 3) 3
   

 
    

  ។ 
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ខ/្រǒយបញជ ក់ថ n 3

1I
(n 1)




   

េគមន n
2 4 6 .... 2n 2I

5 7 9 ... (2n 3) 3
   

 
    

   

              
n 1

k 1

2 4 6 .... (2n 2) 1 1 2k
3 5 7 .... (2n 3) n 1 n 1 2k 1





    
  

         

ǂមវសិមភពមធយមនព្វន្ត និង មធយមធរណីម្រតចំេពះ្រគប់ k IN  

េគមន (2k) (2k 2) 2 (2k)(2k 2)     ឬ 2k 1 2k(2k 2)    

េគទញ 
2k 2k k

2k 1 k 12k(2k 2)
 

 
  

េគបន 
n 1

n
k 1

1 k 1 1I
n 1 k 1 (n 1) n 2 (n 1) n 1





  
     
  

ដូចេនះ n 3

1I
(n 1)




    ។ 
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លǓំត់ទី៦ 

េគឲយអនុគមន៍ f  និង g  កំណត់េƽយ ៖ 

sin x x 1
1 xf (x)

x 1

   
  

ebI
ebI

   និង 

nx sin x 0 x 1
g(x) 1 x

x 1

 
  

  

ebI
ebI

 

1/្រǒបញជ ក់ថf  និង g  ជអនុគមន៍ជប់េលើចេន្ល ះ [0 ,1] ។ 

2/គណន n 0 1 2 n 1S I I I ... I        ែដល 
1

n
n

0

I x sin x.dx    ។ 

3/្រǒយថ
1 1

n
0 0

S f (x).dx g(x).dx    រួចទញថ nn
0

sinxlim S .dx
x




   

ដំេǁះ្រǒយ 

1/្រǒបញជ ក់ថf  និង g  ជអនុគមន៍ជប់េលើចេន្ល ះ [0 ,1]  

េគមន 
x 1 t 0 t 0

sin x sin (1 t) sinlim lim lim f (1)
1 x t t  

   
      

 
 

ដូចគន ែដរ 
n

n

x 1 x 1 x 1

x sin xlimg(x) lim lim[x f (x)] g(1)
1 x  


    


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ដូចេនះ f  ជអនគុមន៍ជប់េលើ[0 ,1] ។ 

2/គណន n 0 1 2 n 1S I I I ... I        ែដល 
1

n
n

0

I x sin x.dx     

េគបន 
1 1 n

2 n 1
n

0 0

1 xS (1 x x ... x )sin x.dx sin x.dx
1 x

 
       

   

               
1 1 n

0 0

sin x x sin x.dx .dx
1 x 1 x

 
 

     ។ 

3/្រǒយថ
1 1

n
0 0

S f (x).dx g(x).dx    និង nn
0

sinxlim S .dx
x




    

េគមន 
1 1 n

0 0

sin x x sin x.dx .dx
1 x 1 x

 
 

     ។ 

េƽយ 
sin xf (x)
1 x





  នងិ 

nx sin xg(x)
1 x





 កំណត់ជប់េលើ [0 ,1] ។ 

ដូចេនះ 
1 1

n
0 0

S f (x).dx g(x).dx     ។ 

េƽយ f និង gជអនុគមន៍កំណត់ និង ជប់េលើ [0,1]  

េនះ្រគប ់x [0,1]  មន M 0  ែដល | f (x) | M  

េហើយនិង   n n| g(x) | x | f (x) | M.x   ។ 
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នឲំយ 
1 1 1

n

0 0 0

M| g(x).dx | | g(x) | dx M. x .dx
n 1

  
    

េƽយ 
n

Mlim 0
n 1




  េនះ 
1

n
0

lim g(x).dx 0


  

េគទញ 
1

nn
0

sin xlim S .dx (1)
1 x




    

ǂង 1 x t   ឬ x 1 t dx dt      

េបើ x 0 េនះ t 1   នងិ x 1  េនះ t 0  

េគបន 
1 0 1

0 1 0

sin x sin (1 t) sin t.dx ( dt) .dt (2)
1 x t t

   
  

    

ǂង x t dx .dt      

េបើ t 0 េនះ x 0   និង t 1  េនះ t    

េគបន 
1

0 0

sin t sinx.dt .dx (3)
t x


   

ǂម (1) , (2) និង (3)   េគបន nn
0

sinxlim S .dx
x




   ពិត ។ 
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លǓំត់ទី៧ 

េលើអងកត់ [0, ]
2

ែដល្រតវូនងឹចំនួនគត់ធមមជតិn IN េគកំណត់អនុគមន៍ 

 n

sin(nx) x 0
f (x) sinx

n x 0

  
 

ebI
ebI

 

1/្រǒយថ nf (x) មនǕងំេត្រកលេលើ អងកត់ [0, ]
2


 ។ 

2/ǂង 
2

n n
0

I f (x).dx



    ។ រកទនំក់ទំនងរǏង 2n 1I   និង 2n 1I    ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

1/្រǒយថ nf (x) មនǕងំេត្រកលេលើ អងកត់ [0, ]
2


 ៖ 

េគមន nx 0 x 0 x 0

sin(nx) sin(nx) xlimf (x) lim nlim . n f (0)
sinx (nx) sinx  

     

នឲំយ nf ជអនុគមន៍ជប់្រតង់ x 0  េនះ nf ជប់េលើ[0, ]
2

។ 

ដូចេនះ nf (x) មនǕងំេត្រកលេលើ [0, ]
2

។ 
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2/ រកទំនក់ទំនងរǏង 2n 1I   និង 2n 1I     

េគមន 
2

n
0

sin(nx)I .dx
sinx



    េនះ 
2

2n 1
0

sin(2n 1)xI .dx
sinx






     

និង 
2

2n 1
0

sin(2n 1)xI .dx
sinx






    ។ 

េគបន 
2

2n 1 2n 1
0

sin(2n 1)x sin(2n 1)xI I .dx
sinx



 

  
      

                          

 

2

0

2
2
0

0

2sinxcos(2nx).dx
sinx

12 cos(2nx).dx sin(2nx) 0
n









  





 

ដូចេនះ 2n 1 2n 1I I    ។ 
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លǓំត់ទី៨ 

េគឲយ 
2

n
n

0

I sin x.dx



    ែដល n  ជចំននួគត់មនិអវជិជមន ។ 

1/រកទំនក់ទំនងរǏង nI  និង n 2I    ។ 

2/្រǒយបញជ ក់ថអនុគមន៍ n n 1f (n) (n 1)I .I     

   េផទȣងផទ ត់f (n 1) f (n)   ។ 

3/គណន f (n)   ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

1/រកទំនក់ទំនងរǏង nI  និង n 2I    ៖ 

េគមន 
2

n
n

0

I sin x.dx



    េនះ 
2 2

n 2 n 1
n 2

0 0

I sin xdx sin x.sinxdx

 

 
     

ǂង 
n 1 nu sin x du (n 1)cosxsin x.dx

dv sinx.dx v cosx

   
 

   
 

េគបន 
2

n 1 2 n2
n 2 0

0

I sin xcosx (n 1) cos xsin x.dx





         
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2
2 n

n 2
0

2 2
n n 2

n 2
0 0

I (n 1) (1 sin x)sin x.dx

I (n 1) sin x.dx (n 1) sin x.dx





 




  

   



 

 

n 2 n n 2I (n 1)I (n 1)I       នឲំយ n 2 n
n 1I I
n 2





  ។ 

2/បញជ ក់ថអនុគមន៍ n n 1f (n) (n 1)I .I    េផទȣងផទ ត់f (n 1) f (n)    

េគមន n n 1f (n) (n 1)I .I    េនះ n 1 n 2f (n 1) (n 2)I .I     

ែត n 2 n
n 1I I
n 2





  េនះ 

n 1 n n n 1
n 1f (n 1) (n 2).I I (n 1)I I
n 2 


    


 

ដូចេនះ f (n 1) f (n)    ។ 

3/គណន f (n)   ៖ 

េƽយ f (n 1) f (n)   េនះ f (n)  ជអនគុមន៍េថរ ។ 

េគបន 0 1f (n) f (0) I .I   េƽយ 
2

0
0

I dx
2




   និង 

2

1
0

I sinx.dx 1



   

ដូចេនះ  f (n)
2


   ។ 
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លǓំត់ទី៩ 

េគឲយǕងំេត្រកល 
1

n
n

0

I x(1 x) .dx   ែដល n 0,1,2, ...  ។ 

ǂង n 0 1 2 nS I I I .... I       ។ 

ក/ចូរ្រǒយថ 
1

n 1
n

0

S 1 (1 x) .dx      ។ 

ខ/គណន nS  រួចទញរក nI   ។ 

គ/េƽយេ្របើលទ្ឋផលខងេលើចូរទញថ៖ 

   
n 1

0 1 2 n
n n n n

1 1 1 1 n.2 1C C C .... C
2 3 4 n 2 (n 1)(n 2)

 
    

  
  ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក/្រǒយថ 
1

n 1
n

0

S 1 (1 x) .dx       

េគមន  
1 1

n n
n

0 0

I x(1 x) .dx (x 1) 1 (1 x) .dx        

          
1 1

n 1 n
n

0 0

I (x 1) .dx (x 1) .dx      
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េគបន 
1 1n n

k 1 k
n k

k 0 k 0 0 0

S (I ) (1 x) .dx (1 x) .dx

 

 
     

 
     

               
1 1

n 1

0 0

(1 x) .dx dx      េƽយ 
1

0

dx 1  

ដូចេនះ 
1

n 1
n

0

S 1 (1 x) .dx      ។ 

ខ/គណន nS  រួចទញរក nI   ៖ 

េគមន 
1

n 1
n

0

S 1 (1 x) .dx       

              

1 n 2
n 2

0

1 2 11 (1 x) 1
n 2 n 2


           

 

ដូចេនះ 
n 2

n
2 1S 1
n 2

 
  


  ។ 

មយង៉េទៀត n 0 1 n n 1 nS I I ... I S I       េនះ n n n 1I S S    

n 2 n 1 n 1

n
2 1 2 1 n.2 1I ( 1 ) ( 1 )
n 2 n 1 (n 1)(n 2)

    
      

   
   

ដូចេនះ 
n 1

n
n.2 1I

(n 1)(n 2)

 


 
  ។ 
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គ/េƽយេ្របើលទ្ឋផលខងេលើចូរទញថ៖ 

   
n 1

0 1 2 n
n n n n

1 1 1 1 n.2 1C C C .... C
2 3 4 n 2 (n 1)(n 2)

 
    

  
   

ǂមេទ្វធញូតុន n 0 1 2 2 n n
n n n n(1 x) C C x C x .... C x       

គុណអងគទងំពីរនងឹ x  េគបន ៖ 

n 0 1 2 2 3 n n 1
n n n nx(1 x) C x C x C x .... C x         

េធ្វើǕងំេត្រកលកំណតពី់ 0  េទ 1 េលើសមភពេនះេគបន ៖ 

1 1
n 0 1 2 2 3 n n 1

n n n n
0 0

x(1 x) .dx (C x C x C x .... C x ).dx         

                 

1
0 2 1 3 2 4 n n 2

n n n n n
0

1 1 1 1I C x C x C x .... C x
2 3 4 n 2

       
 

                  0 1 2 n
n n n n n

1 1 1 1I C C C .... C
2 3 4 n 2

    


 

េƽយ  
n 1

n
n.2 1I

(n 1)(n 2)

 


 
  (ǂមស្រមយខងេលើ ) 

ដូចេនះ  
n 1

0 1 2 n
n n n n

1 1 1 1 n.2 1C C C .... C
2 3 4 n 2 (n 1)(n 2)

 
    

  
  ។ 
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លǓំត់ទី១០  (្របឡងǒǎចបប់-េសដ្ឋកិចច ២៦/១០/១៩៩៧) 

េគឲយ 
2

n
n

0

I cos x.dx , n IN



   

ក/រកទំនក់ទំនង nI  និង n 2I    ែដលមន n  ។ 

ខ/េគសនមត 2p
1 3 .... (2p 1)I
2 4 6 ..... (2p) 2
    

 
   

 

និង  2p 1
2 4 6 ..... 2pI

1 3 5 ..... (2p 1)

   


    
 ។ បង្ហ ញថ  

2p 2 2p 1

2p 2p

I I
1

I I
     

រួចទញរក   
2

2p

(2 4 6 .... 2p) 1lim
[1 3 5 .... (2p 1)] 2p 1

   


     
  ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក/រកទំនក់ទំនង nI  និង n 2I    ែដលមន n  ៖ 

មន 
2 2

n n 1
n

0 0

I cos x.dx cos x.cosx.dx , n IN

 

     

ǂង 
n 1 n 2u cos x du (n 1)sinxcos x.dx

dv cosx.dx v sinx

     
 

  
 

      
2

n 1 2 n 22
n 0

0

I cos xsinx (n 1) sin xcos x.dx




        
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2

2 n 2
n

0

I (n 1) (1 cos x)cos x.dx



    

           

2 2
n 2 n

n
0 0

n n 2 n n n 2

I (n 1) cos x.dx (n 1) cos x.dx

n 1I (n 1)I (n 1)I I .I
n

 



 

   


     

 
 

ដូចេនះ n n 2
n 1I I

n 


   ។ 

ខ/បង្ហ ញថ  
2p 2 2p 1

2p 2p

I I
1

I I
      

្រគប់ x [0, ]
2


  និង p IN េគមន 2p 2 2p 1 2pcos x cos x cos x    

េគបន 
2 2 2

2p 2 2p 1 2p

0 0 0

cos x.dx cos x.dx cos x.dx

  

      

ឬ               2p 2 2p 1 2pI I I     នឲំយ 
2p 2 2p 1

2p 2p

I I
1

I I
     ។ 

 ទញរក   
2

2p

(2 4 6 .... 2p) 1lim
[1 3 5 .... (2p 1)] 2p 1

   


     
  ៖ 

េគមន n n 2
n 1I I

n 


   េនះ 2p 2 2p

2p 1I I
2p


   ឬ 

2p 2

2p

I 2p 1
I 2p

 
  
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េƽយ  
2p 2 2p 1

2p 2p

I I
1

I I
     េនះ 

2p 1

2p

I2p 1 1
2p I


    

េƽយ 
p

2p 1lim 1
2p


   េគទញ 

2p 1

n
2p

I
lim 1

I



    ។ 

មន 2p
1 3 .... (2p 1)I
2 4 6 ..... (2p) 2
    

 
   

និង 2p 1
2 4 6 ..... 2pI

1 3 5 ..... (2p 1)

   


    
 

េគបន 
2

2p 1
2

2p

I (2 4 6 .... 2p) 1 2
I [1 3 5 .... (2p 1)] 2p 1

    
  

      
   

េគទញ 
2

2p 1
2

2p

I(2 4 6 .... 2p) 1 .
[1 3 5 .... (2p 1)] 2p 1 2 I

    
 

     
   

េƽយ  
2p 1

n
2p

I
lim 1

I



    (ស្រមយខងេលើ) 

ដូចេនះ
2

2p

(2 4 6 .... 2p) 1lim
[1 3 5 .... (2p 1)] 2p 1 2

    
 

     
  ។ 
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លំǓតទី់១១ 

េគឲយអនុគមន៍ 
1f (x)

x(x 1)



   

1/្រគប់ a  វជិជមន គណន 
a

1

F(a) f (x).dx   

2/្រគប់ n IN  េគǂង nS F(1) F(2) .... F(n)     ។ 

គណន nS  រួចរកលមីីតរបស់ស្វ៊ីត n(S )  កលǁ n     ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

1/្រគប់ a  វជិជមន គណន 
a

1

F(a) f (x).dx   

េគមន 
1 1 1f (x)

x(x 1) x x 1
  

 
   

េគបន 
a

1

1 1F(a) ( ).dx
x x 1

 
  

                 
 

a
a

1
1

xln | x | ln | x 1 | ln | |
x 1

a 1 2aln( ) ln ln , a 0
a 1 2 a 1

       

   
 
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2/គណន nS  រួចរកលីមីតរបស់ស្វ៊ីត n(S )  កលǁ n      

េគមន 
n

n
k 1

S F(1) F(2) .... F(n) F(k)


       េƽយ 
2aF(a) ln

a 1



 

េគបន 
nn n

n
k 1 k 1

2k 2k 2S ln( ) ln[ ] ln
k 1 k 1 n 1 

  
     

ដូចេនះ 
n

n
2S ln

n 1



  ។ 

េហើយ 
n

nn n

2lim S lim ln
n 1 

  


  ( េ្រពះ 
n

n

2lim
n 1

 


  )។ 
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លǓំត់ទី១២ 

គណនǕងំេត្រកល 
1

3
0

xI .dx
x 1




 

ដំេǁះ្រǒយ 

គណនǕងំេត្រកល 
1

3
0

xI .dx
x 1


  

េគǕចសរេសរ 

1
1 2

3
0

x .dxI
x 1




   ǂង 

3
2t x    េនះ  

1
23dt x .dx

2
  

េបើ x 0 េនះt 0   នងិ x 1   េនះ t 1   ។ 

េគបន 
1

2
0

2 dtI
3 t 1




   ǂង t tan  េនះ 2dt (1 tan )d    

េបើ t 0 េនះ 0    នងិ t 1   េនះ 
4


    ។ 

េគបន 
24 4 4

22
0 0 0

2 (1 tan )d 2 d 2 cos .dI
3 3 cos 3 1 sin1 tan

  

    
 


  


    

ǂង u sin  េនះ du cos .d   
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េបើ 0   េនះ u 0   នងិ 
4


   េនះ 
1u
2

  

េគបន 

1 1
2 2

2
0 0

2 du 1 1 1I ( )du
3 3 1 u 1 u1 u

  
    

 
1
2

0
1 1 2 1I ln |1 u | ln |1 u | ln( )
3 3 2 1


     


 

េƽយ 22 1 ( 2 1)
2 1


 


 េនះ 
21I ln( 2 1)

3
   

ដូចេនះ 
2I ln( 2 1)
3

    ។ 
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លǓំត់ទី១៣ 

េគឲយǕងំេត្រកល 
n

n
0

I xsin x.dx


    ែដល n 0,1,2, ...   

ក/ចូរ្រǒយថ 
2

n
n

0
I sin x.dx



   ។ 

ចំេពះ្រគប់/ខ n 2  ្រǒយថ n n 2
n 1I I

n 


  ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក ្រǒយថ /
2

n
n

0
I sin x.dx



    

េគមន 
n

n
0

I xsin x.dx


    ែដល n 0,1,2, ...  

ǂង x t   េនះ dx dt   

េបើ x 0  េនះ t    និង x   េនះ t 0  

េគបន 
0

n
nI ( t)sin ( t)( dt)



      
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n n n
n

0 0 0
I ( t)sin t.dt sin tdt t sin t.dt

  

                

n
n n

0
I sin x.dx I



   នឲំយ 
n

n
0

I sin x.dx (1)
2


   

េគមន 
2

n n n

0 0
2

sin x.dx sin x.dx sin x.dx (2)


 


     

ǂង x t  េនះ dx dt   

េបើ x
2


  េនះ t
2


   នងិ x   េនះ t 0  

េគបន 
0 2

n n n

0
2 2

sin x.dx sin ( t)( dt) sin t.dt (3)




 
        

ǂម )2 (និង )3 (េគបន 
2

n n

0
2

sin x.dx 2 sin x.dx (4)





   

យក )4(ជំនួសកនុង )1 (េគបន 
2

n
n

0
I sin x.dx



    ពតិ ។ 
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ចំេពះ្រគប់/ខ n 2  ្រǒយថ n n 2
n 1I I

n 


   

េគមន 
2 2

n n 1
n

0 0
I sin x.dx sin x .sin xdx

 

        

ǂង 
n 1u sin x

dv sin x.dx

 



  នឲំយ 

n 2du (n 1)cosxsin x.dx

v sin xdx cosx

  


   
        

       

2
n 1 2 n 22

n 0 0

2
2 n 2

n
0

2 2
n 2 n

n
0 0

n n 2 n

I sin xcosx (n 1) cos xsin x.dx

I (n 1) (1 sin x)sin x.dx

I (n 1) sin x.dx (n 1) sin x.dx

I (n 1)I (n 1)I






 

 



 

 







     

  

   

   





 

 

េគទញ n n 2nI (n 1)I     ឬ  n n 2
n 1I I

n 


  ។ 

ដូចេនះ n n 2
n 1I I

n 


   ។ 
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លǓំត់ទី១៤ 

េគឲយǕងំេត្រកល ៖ 

n3

n n n

6

sin xI .dx
sin x cos x






    និង 
n3

n n n

6

cos xJ .dx
sin x cos x






  

ចូរ្រǒយថ/ក n nI J   ។ 

ខ គណន / nI  និង nJ   ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក/្រǒយថ n nI J    

មន 
n3

n n n

6

sin xI .dx
sin x cos x






    និង 
n3

n n n

6

cos xJ .dx
sin x cos x






    

ចំេពះ 
n3

n n n

6

sin xI .dx
sin x cos x






   ǂង x t
2


   េនះ dx dt   

េបើ x
6


 េនះt
3


   នងិ x
3


  េនះ t
6


  
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េគបន 

n
6

n
n n

3

sin ( t)
2I .( dt)

sin ( t) cos ( t)
2 2







 


 

  
  

   
n3

n nn n

6

cos tI .dt J
cos t sin t




 

  

ដូចេនះ n nI J   ។ 

ខ គណន / nI  និង nJ   ៖ 

េគបន
n n3 3

n n n n n n

6 6

sin x cos xI J .dx .dx
sin x cos x sin x cos x

 

 
  

      

          
3

n n

6

I J dx
3 6 6





  
       ែត n nI J  

េនះ n n2I 2J
6


    នឲំយ n nI J
12


   ។ 

ដូចេនះ nI
12


  និង nJ
12


   ។ 
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លǓំត់ទី១៥ 

េគឲយǕងំេត្រកល 
23 x

0
I x e .dx




    ែដល 0    ។ 

គណន I   ជអនុគមន៍ៃន   រួចគណន lim I
  ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

គណន I   ជអនុគមន៍ៃន   រួចគណន lim I
   

េគមន 
23 x

0
I x e .dx




    ែដល 0     

ǂង 2

2

x

u x

dv xe dx

 



   នឲំយ 2x

du 2x.dx
1v e
2







 

 

េគបន 
2 22

x x

00

xI e xe .dx
2

 


  

   
 

  

                
2x

0

1 1 1 1e e e ( e )
2 2 2 2 2

            


  

  

ដូចេនះ 
1 1I e
2 2




 
    នងិ  

1lim I
2

    ។ 
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លǓំត់ទី១៦ 

េគមនǕងំេត្រកល 
n1

n 2
0

xI .dx
x x 1


    ែដល n 0,1,2, ...  

ក ្រǒយថ / n(I )  ជស្វ៊ីតចុះ រួចគណន n n 1 n 2I I I    ។ 

ខ គណនលីមីត / nn
lim (nI )


  ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក ្រǒយថ / n(I )  ជស្វ៊ីតចុះ  

េគមន 
n1

n 2
0

xI .dx
x x 1


    នងិ 

n 11

n 1 2
0

xI .dx
x x 1



 
   

ចំេពះ្រគប់ x [0,1]  និង n IN  េគមន n n 1x x   

នឲំយ 
n n 1

2 2
x x

x x 1 x x 1




   

 េនះ n n 1I I   ។ 

ដូចេនះ n(I )  ជស្វ៊ីតចះុ ។ 

 

 

 



្រពីមីទីវ និង Ǖងំេត្រកល 
	

 

	
Prepared	by	Lim	Phalkun	 Page	96	
 

គណន n n 1 n 2I I I    ៖ 

េគបន 
n n 1 n 21

n n 1 n 2 2
0

x x xI I I .dx
x x 1

 

 
 

  
   

                                  

n 21

2
0

1n 11
n

0 0

x (1 x x ).dx
x x 1

x 1x .dx
n 1 n 1



 


 

 
     




 

ដូចេនះ n n 1 n 2
1I I I

n 1   


  ។ 

ខ គណនលីមីត / nn
lim (nI )


  ៖ 

េគមន n n 1 n 2
1I I I (1)

n 1   


   

េគបន n 2 n 1 n
1I I I (2)

n 1   


  ្រគប់ n 2   ។ 

េƽយ n(I )   ជស្វ៊ីតចុះេនះចេំពះ្រគប់ n 2  េគមន 

n 2 n 1 n n 1 n 2I I I I I         

នឲំយ n n 1 n 2 n n 2 n 1 nI I I 3I I I I (3)          

ǂម )1 ( , (2) និង )3 (េគទញបន ៖  
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n
1 13I

n 1 n 1
 

 
   

នឲំយ n
n nnI

3(n 1) 3(n 1)
 

 
 

េƽយ 
n n

n n 1lim lim
3(n 1) 3(n 1) 3 

 
 

 

ដូចេនះ nn

1lim(nI )
3

   ។ 
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លǓំត់ទី១៧ 

េគឲយǕងំេត្រកល 
n

n 2
0

dxI
8x 6x 1


    ែដល n 0  

 គណន nI  ជអនគុមន៍ៃន n រួចទញរកលីមីត nn
lim I


  ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

គណន nI  ជអនគុមន៍ៃន n រចួទញរកលីមីត nn
lim I


   

េគមន 
n

n 2
0

dxI
8x 6x 1


    ែដល n 0  

ǂង 2
1 1f (x)

(2x 1)(4x 1)8x 6x 1
 

  
 

សរេសរ f (x)  ជǍងកណូនិចច 
a bf(x)

2x 1 4x 1
 

 
 

េគបន 2
a b 1

2x 1 4x 1 8x 6x 1
 

   
 

នឲំយ a(4x 1) b(2x 1) 1     

ឬ      (4a 2b)x (a b) 1     

េគទញ  
4a 2b 0
a b 1

 
  

  នឲំយ a 1 , b 2    
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េគបន 
1 2f (x)

2x 1 4x 1
  

 
 

n n

n
0 0

2 1I f (x).dx ( ).dx
4x 1 2x 1

  
    

       

n n

0 0

n n
0 0

2dx dx
4x 1 2x 1

1 1ln | 4x 1 | ln | 2x 1 |
2 2
1 1 4n 1ln(4n 1) ln(2n 1) ln
2 2 2n 1

 
 

   


    



 

 

ដូចេនះ n
4n 1I ln
2n 1





  និង nn n

4n 1lim I lim ln ln 2
2n 1 


 


  ។ 
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លǓំត់ទី១៨ 

េគឲយǕងំេត្រកល 
3n1

n 3
0

tI .dt
1 t


   ែដល n 0,1,2, ...   ។ 

ចូរគណនលីមីត nn
lim (nI )


  ។  

ដំេǁះ្រǒយ 

គណនលីមីត nn
lim (nI )


    

េគមន 
3n1

n 3
0

tI .dt
1 t


   ែដល n 0,1,2, ...    

េគបន 
3n 31

n 1 3
0

tI .dt
1 t



 
  

13n 3n 3 3n 11 1
3n

n n 1 3
0 0 0

t t t 1I I .dt t .dt
3n 1 3n 11 t

 



 
        

   

n n 1
1I I (1)

3n 1 


  និង n 1 n
1I I (2)

3n 2  


 

្រគប់ t [0 ,1]  េគមន 3n 3n 3t t   នឲំយ 
3n 3n 3

3 3
t t

1 t 1 t




 

 

េគទញ 
3n 3n 31 1

3 3
0 0

t tdt .dt
1 t 1 t




     ឬ n n 1I I   ្រគប់ n 0,1,2, ...  
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នឲំយ n(I )   ជស្វ៊ីតចុះ ។ ǂមលកខណះៃនស្វ៊ីតចុះេគបន ៖ 

n 1 n n 1I I I     នឲំយ n 1 n n n 1
n

I I I II (3)
2 2

  
   

យកទំនកទំ់នង )1(និង)2(ជំនួសកនុង)3(េគបន ៖  

n
1 1I

6n 2 6n 4
 

 
  នឲំយ n

n nnI
6n 2 6n 4

 
 

 

េƽយ 
n n

n n 1lim lim
6n 2 6n 4 6 

 
 

 

ដូចេនះ nn

1lim (nI )
6

    ។ 
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លǓំត់ទី១៩ 

េគឲយ f ជអនុគមន៍កំណត់ពីសំណំុ IR  េទ IR  េហើយេផទȣងផទ ត់ 

សមីករ 2 3 3 3f (x 1) x f (x 1) x x       ្រគប់x IR  ។ 

ចូរគណនǕងំេត្រកល 
2

1
I f (x).dx   ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

គណនǕងំេត្រកល 
2

1
I f (x).dx    

 -េបើេគǂង x t 1   េនះ dx dt  

ចំេពះ x 1  េនះ t 0   និង x 2   េនះ t 1  ។ 

េគបន 
2 1

1 0
I f (x).dx f (t 1).dt (1)     

 -េបើេគǂង 3x t 1   េនះ 2dx 3t dt  

ចំេពះ x 1  េនះ t 0   និង x 2   េនះ t 1  ។ 

េគបន 
2 1

2

1 0
I f (x).dx 3 t f (t 1).dt     



្រពីមីទីវ និង Ǖងំេត្រកល 
	

 

	
Prepared	by	Lim	Phalkun	 Page	103	
 

ឬ  
1

2 3

0

1 I t f (t 1).dt (2)
3

   

បូកសមីករ )1 (និង )2 (េគបន ៖  

1
2 3

0

1I I [f (t 1) t f (t 1)].dt
3

      

េƽយ  2 3 3 3f (x 1) x f (x 1) x x       ្រគប់x IR  ។ 

េគបន 

4
3

1
1

3 43

0
0

4 1 3I (t t ).dt t t 1
3 4 4

 
     
  

  

ដូចេនះ  
3I
4

    ។ 
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លǓំត់ទី២០ 

េគឲយǕងំេត្រកល 
n

x
n

(n 1)

I e sinx.dx




 

    ែដល n 1,2,3 , ... ។ 

ក ចូរគណន / 1I  ។ 

ខ បង្ហ ញថ/ n(I )ជស្វ៊តីធរណីម្រតរួចទញរក nI ជអនុគមន៍ៃនn។ 

គ គណនផលបូក / n 1 2 nS I I ... I     ជអនគុមន៍ៃនn។ 

ឃ ទញរកលីមីតៃន / nS  កលǁ n     ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

េគឲយǕងំេត្រកល 
n

x
n

(n 1)

I e sin x.dx




 

    ែដល n 1,2,3 , ... ។ 

ក គណន / 1I  ៖ 

េបើ n 1   េនះ x
1

0

I e sinx.dx


   

ǂង 
xu e

dv sinx.dx

 



  នឲំយ 

xdu e .dx
v cosx

  


 
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េគបន៖ 

  

x x
1 0

0

x
1

0

I e cosx e cosx.dx

I 1 e e cosx.dx


 


 

    

  




 

ǂង 
xu e

dv cosx.dx

 



  នឲំយ 

xdu e .dx
v sinx

  



   

េគបន ៖ 

 

x x
1 0

0

1 1

I 1 e e sinx e sinx.dx

I 1 e I


  



     

  

  

ដូចេនះ 1
1 e 1 eI

2 2e

 



 
    ។ 

ខ បង្ហ ញថ/ n(I )ជស្វ៊តីធរណីម្រត ៖ 

មន 
n

x
n

(n 1)

I e sin x.dx




 

    េនះ 
(n 1)

x
n 1

n

I e sin x.dx
 






     

ǂង x t    េនះ dx dt  

ចំេពះ x n    េនះ t (n 1)     នងិ x (n 1)    េនះ t n   
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េគបន 
n n

t t
n 1

(n 1) (n 1)

I e sin( t).dt e e sint.dt
 

  


   

       

         n 1 nI e I
     នឲំយ n(I )ជស្វ៊ីតធរណីម្រត ។ 

ទញរក nI ជអនុគមន៍ៃនn៖ 

ǂមរូបមន្ត n 1 n 1
n 1

1 eI I q ( e )
2


  

       ។ 

គ /គណនផលបូក n 1 2 nS I I ... I     ជអនគុមន៍ៃនn៖ 

េគបន 

n n n

n 1
1 q 1 e 1 ( e ) 1 ( e )S I
1 q 2 1 e 2

  



     
    

 
 

ឃ /ទញរកលីមីតៃន nS  កលǁ n     ៖ 

េគបន 
n

nn n

1 ( e ) 1limS lim
2 2



 

 
    េ្រពះ n

n
lim( e ) 0


    ។ 

ដូចេនះ nn

1limS
2

   ។ 
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លǓំត់ទី២១ 

េគឱយǕងំេត្រកល  
a n

n 3 3
0

x .dxI , a 0
x a

 
   

ក. ចូរកំនតត់ៃម្លរបស់ n  េដើមបីឱយ nI  មិនǕ្រស័យនឹង a  ។ 

ខ. គណន nI  ចំេពះតៃម្ល n  ែដលបនរកេឃើញខងេលើ ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក. កំនត់តៃម្លរបស់ n  េដើមបីឱយ nI  មិនǕ្រស័យនឹង a 

េយើងមន  

a n

n 3 3
0

x .dxI , a 0
x a

 
  

េយើងǂង x a .t  នឱំយ  dx a.dt   

េហើយចំេពះ  x 0,a  នឱំយ   t 0,1   

េគបន 

1 1n n
n 2

n 3 3 3
0 0

(a.t) .a.dt t .dtI a .
(at) a t 1

 
    

ǂមទំនកទំ់នងេនះ េដើមបឱីយ nI  មិនǕ្រស័យនឹង a លុះ្រǂែត 

 n 2 0   ឬ n 2  ។ 

ដូចេនះ េដើមបីឱយ nI  មិនǕ្រស័យនឹង a េគ្រតូវឱយ  n 2  ។ 
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ខ. គណន nI  ចំេពះតៃម្ល n  ែដលបនរកេឃើញខងេលើ  

ចំេពះ n 2  េគបន 

1 2

2 3
0

x dxI
x 1


  

ǂង 
3U x 1   នឱំយ 

2dU 3x .dx  

េហើយចំេពះ  x 0,1  នឱំយ   U 1 , 2  

េយើងបន  
2

2
2 1

1

1 dU 1 1I ln | U | ln2
3 U 3 3

     ។ 

ដូចេនះ   2
1I ln2
3

   ។ 
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លǓំត់ទី២២ 

េគឱយស៊្វីតǕងំេត្រកល  

1
n 2

n
0

I x 1 x .dx   ែដល n IN  ។ 

 ក. ចូររកទំនក់ទំនងរǏង  nI  និង n 2I   

ខ. គណនផលគុណ n n n 1P I .I , n 1    ជអនគុមន៍ៃន n  ។ 

គ. គណនផលបូក  
n

n k 1 2 n
k 1

S P P P ......... P


     ជអនុគមន៍ៃន n  

        រួចទញរកតៃម្លៃនលីមតី nn
lim S


 ។ 

ឃ. រករូបមន្តគណន nI  ជអនគុមន៍ៃន n  ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក. រកទំនក់ទំនងរǏង  nI  និង n 2I   

េយើងមន 

1
n 2

n
0

I x 1 x .dx   និង 

1
n 2 2

n 2
0

I x . 1 x .dx
    

ǂង  

2

n

U 1 x
dV x .dx

  



  នឱំយ   

2

n n 1

xdU .dx
1 x

1V x .dx x
n 1



   
   
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េយើងបន 

1 1 n 2
n 1 2

n 2
0 0

1 1 xI x . 1 x .dx
n 1 n 1 1 x


       

  

            

1 1n n n 2 n n 2

n 2 2
0 0

1 1n
n 2

n 2
0 0

1
n 1

n n2
0

1 x (x x ) 1 x x (1 x )I .dx .dx
n 1 n 11 x 1 x

1 x .dx 1I x 1 x .dx
n 1 n 11 x

1 xdx 1I x . I
n 1 n 11 x





   
 

  

  
 

 
 

 

 



 

ǂង 

n 1

2

U x
xdxdV
1 x

 

  

  នឱំយ   

n 2

2

dU (n 1)x .dx

V 1 x

  


  
 

េយើងបន 

11
n 1 2 n 2 2

n n
0 0

1 1I x 1 x (n 1) x 1 x .dx I
n 1 n 1

             
  

េគទញ    n n 2 n(n 1)I (n 1)I I     នឱំយ   n n 2
n 1I I
n 2 




   

  

ដូចេនះ ទំនក់ទំនងរǏង  nI  និង n 2I    

គឺ  n n 2
n 1I I , n 2
n 2 


  

   ។ 



្រពីមីទីវ និង Ǖងំេត្រកល 
	

 

	
Prepared	by	Lim	Phalkun	 Page	111	
 

ខ. គណនផលគុណ n n n 1P I .I , n 1    ជអនុគមន៍ៃន n  

េយើងមន     n n n 1P I .I      នឱំយ   n 1 n 1 nP I .I    

េƽយ   n n 2
n 1I I
n 2 




    នឱំយ   n 1 n 1
nI .I

n 3 
  

េគទញ n 1 n 1 n n
n nP I .I P

n 3 n 3  
    (  េ្រពះ n n n 1P I .I      ) 

នេំǕយ  
n 1

n

P n n n 1 n 2. .
P n 3 n 1 n 2 n 3
  
 

      ។ 

េយើងបន 

(n 1) (n 1)
k 1

k 1 k 1k

P k k 1 k 2. .
P k 1 k 2 k 3

 


 

           
    

             

(n 1) (n 1) (n 1) (n 1)
k 1

k 1 k 1 k 1 k 1k

32 n

1 2 n 1

n

1

P k k 1 k 2
P k 1 k 2 k 3

PP P 1 2 n 1 2 3 n 3 4 n 1. .... . .... . .... . ....
P P P 2 3 n 3 4 n 1 4 5 n 2
P 1 2 3. .
P n n 1 n 2

   


   



                         
                   


 

   

 

នឱំយេគទញ  n 1 0 1
6 6P .P .I .I

n(n 1)(n 2) n(n 1)(n 2)
 

   
   

េƽយ 

11
2 2

0
00

x 1I 1 x .dx 1 x arcsinx
2 2 4

          
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និង     

11 3
2 2 2

1
0 0

1 1I x 1 x .dx (1 x )
3 3

 
      

 
  

េគបន  n
6 1 1P . . .

n(n 1)(n 2) 4 3 2 n(n 1)(n 2)
 

 
     

ដូចេនះ  n
1P .

2 n(n 1)(n 2)



    ។ 

គ. គណនផលបូក  
n

n k 1 2 n
k 1

S P P P ......... P


      

n
1 1 1P .

2 n(n 1)(n 2) 4 n(n 1) (n 1)(n 2)
  

        
 

េយើងបន 

n

n
k 1

1 1S
4 k(k 1) (k 1)(k 2)

 
     
  

              

1 1 1 1 1 1( ) ( ) .....
4 1.2 2.3 2.3 3.4 n(n 1) (n 1)(n 2)

1 1 n(n 3).
4 2 (n 1)(n 2) 8 (n 1)(n 2)

  
            

   
       

 

ដូចេនះ  n
n(n 3)S .

8 (n 1)(n 2)
 


    នងិ  nn

lim S
8


  ។ 
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ឃ. រករូបមន្តគណន nI  ជអនុគមន៍ៃន n  

ǂមស្រមយខងេលើេយើងមន n n 2
n 1I I , n 2
n 2 


  

    

-ករណី n 2p 1   ( ចំនួនេសស ) 

េយើងបន   2p 1 2p 1
2pI .I

2p 3 
    

ឬ             
2p 1

2p 1

I 2p
I 2p 3






  

េគទញ 
2p 13 5 7

1 3 5 2p 1

II I I 2 4 6 2p. . ..... . . .....
I I I I 5 7 9 2p 3






   

                           
2p 1

1

I 2 4 6 2p. . .....
I 5 7 9 2p 3
 

  

នឱំយ  2p 1 1
2.4.6....2pI .I

5.7.9....(2p 3) 
  េƽយ  1

1I
3

     

ដូចេនះ  2p 1
2.4.6....2p 1I .

5.7.9....(2p 3) 3 
   ។ 
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-ករណី n 2p  ( ចំនួនគូ ) 

េយើងបន   2p 2p 2
2p 1I .I
2p 2 




   ឬ   
2p

2p 2

I 2p 1
I 2p 2




  

េគទញ 
2p62 4

0 2 4 2p 2

III I 1 3 5 2p 1. . ..... . . .....
I I I I 4 6 8 2p 2




   

                           
2p

0

I 1 3 5 2p 1. . .....
I 4 6 8 2p 2




  

នឱំយ  2p 1 0
1.3.5....(2p 1)I .I
4.6.8....(2p 2)




  េƽយ 0I
4


  

ដូចេនះ  2p 1
1.3.5....(2p 1)I .
4.6.8....(2p 2) 4

 


   ។ 
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លǓំត់ទី២៣ 

ចូរបង្ហ ញថ  

b b

a a

f (x).dx f (a b x).dx     

អនវុត្តន៍ ៖ ចូរគណនǕងំេត្រកល  
3

0

I ln(1 3 tanx).dx



 
 

ដំេǁះ្រǒយ 

បង្ហ ញថ  

b b

a a

f (x).dx f (a b x).dx     

ǂង  t a b x dt dx        

េបើ x a t b    និង x b t a    

េយើងបន 

b a a b

a b b a

f (x).dx f (a b t)( dt) f (a b t).dt f (a b t).dt               

ដូចេនះ    

b b

a a

f (x).dx f (a b x).dx      ។ 
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គណនǕងំេត្រកល  

3

0

I ln(1 3 tanx).dx



    

ǂមរូបមន្តខងេលើេយើងǕចសរេសរ  ៖  

3 3

0 0

3 3

0 0

3 3

0 0

3 tanxI ln 1 3 tan( x) .dx ln 1 3. .dx
3 1 3 tanx

4I ln .dx ln4 ln(1 3 tanx) .dx
1 3 tanx

2I ln4 dx ln(1 3 tanx).dx ln2 I
3

 

 

 

              

          


    

 

 

 

  

22I ln2
3


  នឱំយ  I ln2
3


   

ដូចេនះ  

3

0

I ln(1 3 tan x).dx ln 2
3




       ។ 
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លǓំត់ទី២៤ 

េគឱយ f ជអនុគមន៍ជប់េលើ  0,1  ។ 

ចូរបង្ហ ញថ 
0 0

x.f (sinx).dx f (sinx).dx
2

 
   ? 

អនវុត្តន៍ៈ ចូរគណន  2
0

xsinx.dxI
1 cos x




  ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

បង្ហ ញថ 
0 0

x.f (sinx).dx f (sinx).dx
2

 
    

ǂង x t    នឱំយ dx dt    

និង ចំេពះ  x 0,   នឱំយ  t ,0   

េគបន  
0

0

x.f (sinx).dx ( t).f sin( t) .dt




      

0 0 0 0

x.f (sinx).dx ( t).f (sin t).dt f (sin t).dt t.f (sin t).dt
   

          

0 0 0

x.f (sinx).dx f (sin x).dx x.f (sin x).dx
  

      

នឱំយេគទញបន 
0 0

x.f (sinx).dx f (sinx).dx
2

 
    ។ 
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អនវុត្តន៍ៈ គណន  2
0

xsinx.dxI
1 cos x




  

េគមន 2 2 2
0 0 0

x.sinx.dx sinx.dx sinx.dxI x.
1 cos x 2 sin x 2 2 sin x

  
  

      

ǂង z cosx  នឱំយ dz sin x.dx    

េហើយចំេពះ  x 0,  េនះ  z 1, 1   

េគបន  
1 2

1
2 1

1

dzI arctanz
2 1 z 2 2 4 4 4





                ។ 

ដូចេនះ 

2

2
0

x sin x.dxI
1 cos x 4

 
 

  ។ 
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លǓំត់ទី២៥ 

េគឱយ f  ជអនគុមន៍គេូលើ  a,a   ។ 

ក. ចូរបង្ហ ញថ  
a a

x
a 0

f (x).dx f (x).dx , q 0 ,q 1
1 q

  
    ។ 

ខ. អនុវត្តន៍  ៖ គណន  x

2 2cos2xI .dx
1 3









 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក.បង្ហ ញថ  
a a

x
a 0

f (x).dx f (x).dx , q 0 ,q 1
1 q

  
    ។ 

េគមន   
a 0 a

x x x
a a 0

f (x).dx f (x).dx f (x).dx 1
1 q 1 q 1 q 

 
        

ǂង x t   នឱំយ dx dt   និងចំេពះ  x a,0   នឱំយ  t a,0   

េគបន 
0 0 a at x

x t t x
a a 0 0

f (x).dx f ( t).dt q .f ( t)dt q f ( x).dx
1 q 1 q 1 q 1 q



  
   

        

េƽយ f (x) ជអនុគមន៍គូេនះ  f ( x) f (x) , x a,a      

េគទញបន  
0 a x

x x
a 0

f (x).dx q .f (x) .dx 2
1 q 1 q


    

យក (2) េទជួសកនុង (1) េគបន  ៖  
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a a a a ax x

x x x x
a 0 0 0 0

f (x).dx q .f (x).dx f (x).dx (q 1)f (x).dx f (x).dx
1 q 1 q 1 q 1 q


   

       
   

ដូចេនះ 
a a

x
a 0

f (x).dx f (x).dx , q 0 ,q 1
1 q

  
     ។ 

ខ. អនុវត្តន៍  ៖ គណន  x

2 2cos2xI .dx
1 3








   

េƽយ f(x) 2 2cos2x   ជអនគុមន៍គេូនះេគបន   ៖  

0 0

I 2 2cos2x.dx 2 | cosx | .dx
 

      

 

   

2

0
2

2
0

2

2 cosx.dx 2 cosx.dx

2 sinx 2 sinx 2(1 0) 2(0 1) 4










 

      

 
 

ដូចេនះ  I 4  ។ 
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លǓំត់ទី២៦ 

េគមនǕងំេត្រកល  
4

2

0

I cos x.dx



  និង  
4

2

0

J sin x.dx



   

ក-ចូរគណន  I J  និង I J  ។ 

ខ-ទញរកតៃម្លៃន I  និង  J  ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក-គណន  I J  និង I J   

េយើងបន 
4 4

2 2

0 0

I J cos x.dx sin x.dx

 

      

                    
4 4

2 2

0 0

(cos x sin x).dx dx
4

 


      

ដូចេនះ  I J
4


    ។ 

េយើងបន 
4 4

2 2

0 0

I J cos x.dx sin x.dx

 

      
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4 4
2 2

0 0

4

0

(cos x sin x).dx cos2xdx

1 1 1 1sin2x sin sin0
2 2 2 2 2

 



  

      

 
 

ដូចេនះ  
1I J
2

    ។ 

ខ-ទញរកតៃម្លៃន I  និង  J   

េគមន 

I J
4
1I J
2

  

  


   

នឱំយ  
1I

8 4


    នងិ  
1J

8 4


     ។ 
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លǓំត់ទី២៧ 

េគឱយǕងំេត្រកល 
1 nx

n x
0

eI .dx , n IN
e 1

 
  ។ 

ក-គណន 0 1 1I I , I  រទួញរក 0I  ។ 

ខ-គណន n n 1I I   ជអនគុមន៍ៃន n  ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក-គណន 0 1 1I I , I  រទួញរក 0I    

េយើងមន 
1 1 x

0 1x x
0 0

1 eI .dx , I
e 1 e 1

 
    

េយើងបន 
1 1 1 1x x

0 1 x x x
0 0 0 0

1 e 1 eI I .dx .dx .dx dx 1
e 1 e 1 e 1


     

       

1 1x x 1x
1 x x 0

0 0

e (e 1)' e 1I .dx .dx ln(e 1) ln(e 1) ln2 ln
e 1 (e 1) 2

              

េƽយ 0 1I I 1   នឱំយ 0 1
e 1I 1 I 1 ln( )

2


     ។ 

ដូចេនះ  0 1 1 0
e 1 e 1I I 1 , I ln , I 1 ln

2 2
           

   
  ។ 
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ខ-គណន n n 1I I   ជអនគុមន៍ៃន n  

េយើងបន 
1 1nx (n 1)x

n n 1 x x
0 0

e eI I .dx .dx
e 1 e 1



  
    

                        

1 1nx (n 1)x nx x

x x
0 0

11 n
nx nx

00

e e e (1 e ).dx .dx
e 1 e 1

1 e 1e .dx e
n n

 
 

 

     

 


 

ដូចេនះ  

n

n n 1
e 1I I

n


    ។ 
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លǓំត់ទី២៨ 

េគសនមតថ f ជអនុគមន៍មួយកំនត់េលើ IR េហើយេផទȣងផទ ត ់

ទំនក់ទំនងៈ    f x f x 2 2cos2x      ។  

ចូរគណន  
3

3

I f x .dx





   ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

គណន   
3

3

I f x .dx





   

េយើងមន 
03 3

0
3 3

I f (x).dx f (x).dx f (x).dx

 

 
 

      

ǂង x t   នឱំយ dx dt    

ចំេពះ x , 0
3
    

នឱំយ t ,0
3
    
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េគបន 
0 0 3 3

0 0
3 3

f (x).dx f ( t).( dt) f ( t).dt f ( x).dx

 

 


           

េគទញ  
3 3 3

0 0 0

I f ( x).dx f (x).dx f ( x) f (x) .dx

  

         

េƽយ     2f x f x 2 2cos 2x 4sin x 2 | sin x |       

េគបន 

 
3 3

3
0

0 0

1I 2 | sinx | .dx 2 sinx.dx 2 cosx 2 1 1
2

 

          
    

ដូចេនះ  
3

3

I f x .dx 1






    ។ 
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លǓំត់ទី២៩ 

ក-គណនǕងំេត្រកលកនំត់  
1

n
n

0

I 1 x .dx ,n IN    ។ 

 ខ-ទញបង្ហ ញថ 
n 1

0 1 2 n
n n n n

1 1 1 2 1C C C ..... C
2 3 n 1 n 1

 
    

 
 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក-គណនǕងំេត្រកលកនំត់  

 
1

n
n

0

I 1 x .dx ,n IN     

    

 
1

n 1 n 1

0

n 1

1 1 11 x .2
n 1 n 1 n 1

2 1
n 1

 



        






 

 ខ-ទញបង្ហ ញថ 
n 1

0 1 2 n
n n n n

1 1 1 2 1C C C ..... C
2 3 n 1 n 1

 
    

 
 

ǂមរូបមន្តេទ្វធញូតនុេគមន  ៖  

 n 0 1 2 2 n n
n n n n1 x C C x C x ..... C x       
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េធ្វើǕងំេត្រកលកំនត់កនុងចេន្ល ះ  0,1  ៃនសមភពេនះេគបន  ៖  

   
1 1

n 0 1 2 2 n n
n n n n

0 0

1n 1
0 1 2 2 3 n n 1
n n n n

0

n 1
0 1 2 n
n n n n

1 x .dx C C x C x ..... C x .dx

2 1 1 1 1C x C x C x ...... C x
n 1 2 3 n 1

2 1 1 1 1C C C ............ C
n 1 2 3 n 1






     

         


    

 

 

 

ដូចេនះ  

n 1
0 1 2 n
n n n n

1 1 1 2 1C C C ..... C
2 3 n 1 n 1

 
    

    ។ 
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លǓំត់ទី៣០ 

េគមនស៊្វីត n(I ) កំនត់ចំេពះ្រគប ់n 1  េƽយ ៖ 

1
n x

n
0

1I . (1 x) .e .dx
n!

    

ក-ចូរគណនតួ 1I  ។ 

ខ-ចូរបញជ ក់ n 1I  ជអនុគមន៍ៃន nI  រួចទញថ 
n

n
p 0

1I e
P!

    
 

  

គ-ចូររកលីមីត nn
lim I


 

រួចទញថ 
n

1 1 1 1lim 1 .... e 2.71828
1! 2! 3! n!

        
 

 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក-ចូរគណនតួ 1I  

េគមន 
1 1

x x
1

0 0

1I (1 x)e .dx (1 x).e .dx
1!

       

ǂង  x

u 1 x
dv e dx
 




    នឱំយ  x

du dx
v e

 



 

េគបន 
1

1 1x x x
0 0

0

I (1 x)e e ( dx) 1 e e 2                
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ដូចេនះ  I e 2     ។ 

ខ-បញជ ក់ n 1I   ជអនគុមន៍ៃន nI   

េគមន 

1
n x

n
0

1I . (1 x) .e .dx
n!

    

នឱំយ 
1

n 1 x
n 1

0

1I . (1 x) .e dx
(n 1)!


  

   

ǂង 
n 1

x

u (1 x)
dv e dx

  



  នឱំយ  

n

x

du (n 1)(1 x)
v e

    



 

េគបន 
1

1n 1 x n x
n 1 0

0

1 n 1I (1 x) e (1 x) e .dx
(n 1)! (n 1)!




         

          
1

n x
n 1 n

0

1 1 1I (1 x) e dx I
(n 1)! n! (n 1)!      
       

ដូចេនះ  n 1 n
1I I

(n 1)!  


  ។ 

ទញឱយបនថ 
n

n
p 0

1I e
p!

 
   

 
   

េគមន n 1 n
1I I

(n 1)!  


  ឬ n 1 n
1I I

(n 1)!   

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េគបន  
n 1 n 1

k 1 k
k 1 k 1

1I I
(k 1)!

 


 

  
   

                n 1
1 1 1I I ....
2! 3! n!

       

េƽយ 1
1 1I e 2 e
0! 1!

      

េគបន n
1 1 1 1I e ....
0! 1! 2! n!

       

ដូចេនះ  
n

n
p 0

1I e
p!

 
   

 
  ។ 

គ-ចូររកលីមីត nn
lim I


 

ចំេពះ  x 0, 1  េគមន x1 e e    នងិ  n(1 x) 0   

េគបន n x n n(1 x) e (1 x) e(1 x)      

នឱំយ 
1 1 1

n n x n

0 0 0

1 1 e(1 x) .dx (1 x) e .dx (1 x) .dx
n! n! n!

        

េƽយ 

11
n n 1

00

1 1(1 x) .dx (1 x)
n 1 n 1

          

េគទញបន  n
1 eI

n!(n 1) n!(n 1)
 

 
 ។ 
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កលǁ n    នឱំយ  
1 0

n!(n 1)



 

ដូចេនះ nn
lim I 0


   ។  

ទញថ 
n

1 1 1 1lim 1 .... e 2.71828
1! 2! 3! n!

        
 

 

េគមន 
n

n
p 0

1I e
p!

 
   

 
  នឱំយ  

n

n
p 0

1 e I
p!

 
  

 
  

េគបន  
n

nn np 0

1lim lim e I e
p! 



 
   

 
  េ្រពះ  nn

lim I 0


  

ដូចេនះ   
n

1 1 1 1lim 1 .... e 2.71828
1! 2 ! 3 ! n ! 

        
 
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លǓំត់ទី៣១ 

េគឲយអនុគមន៍ 

n

2

xf (x)
1 x

    
  ែដល n IN  និង x 1    ។ 

ក/ចូរ្រǒយថ 
n 1 2

2 n 1
nx (1 x )f '(x)
(1 x )









  ។ 

ខ/េគពិនិតយ  
2 1

n 2
0

f (x).dxI
1 x




   នងិ 

2 1

n
0

J f '(x).dx


   

ចូរ្រǒយថ n
n 1 n 1

JI 4I
n     ្រគប ់n IN   ។ 

គ/បង្ហ ញថ n(I ) ជស្វ៊ីតចះុ រួចចំេពះ្រគប ់n 2 ចូរបង្ហ ញថ 

nn 1 n 1

1 1I
5(n 1)2 5(n 1)2  

 
  ។ 

ឃ/គណនលីមីត n
nn

lim (n 2 I )


 ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក/្រǒយថ 
n 1 2

2 n 1
nx (1 x )f '(x)

(1 x )









   

ǂមរូបមន្ត n n 1(u )' nu'u   

េគបន n 1
2 2

x xf '(x) n( )'( )
1 x 1 x


 
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2 2 n 1 n 1 2

2 2 2 n 1 2 n 1
1 x 2x x nx (1 x )n .

(1 x ) (1 x ) (1 x )

 

 

  
 

  
 

ដូចេនះ 
n 1 2

2 n 1
nx (1 x )f '(x)

(1 x )









  ។ 

ខ/្រǒយថ n
n 1 n 1

JI 4I
n      

េគបន 
2 1 n

n 2 n 2
0

x dxI
(1 x ) (1 x )




    និង 

2 1 n 1 2

n 2 n 1
0

nx (1 x )J .dx
(1 x )

 






  

2 1 n 1 n 1

n 1 n 1 2 n 1 2 2 n 1 2
0

x 4xI 4I [ ].dx
(1 x ) (1 x ) (1 x ) (1 x )

  

     
     

               

2 1 2 1n 1 2 2 n 1 n 1 2 2

2 n 1 2 2 n 1 2
0 0

x (1 x ) 4x x (1 x ).dx .dx
(1 x ) (1 x ) (1 x ) (1 x )

   

 

  
 

      

               
2 1 2 1n 1 2

n2 n 1
0 0

x (1 x ) 1 1.dx f '(x).dx .J
(1 x ) n n

 




  

   

ដូចេនះ  n
n 1 n 1

JI 4I
n     ។ 
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គ/បង្ហ ញថ n(I ) ជស្វ៊ីតចះុ  

េគមន   
2 1 n

n 2 n 2
0

x dxI
(1 x ) (1 x )




     

ǂងx tan
2


   នឲំយ 2
2dxd

1 x
 


  នងិ 2

2xtan
1 x

 


 

ចំេពះ x 0  េគបន tan 0  េនះ 0   

ចំេពះ x 2 1   េគបន 
2

2( 2 1)tan 1
1 ( 2 1)


  

 
 េនះ 

4


   

េគបន 
4

n
n n 1

0

1I tan .d
2



    

ចំេពះ [0, ]
4


  េគមន n n 1tan tan     

េគបន n n 1 n 1
n 1 n 1 n 2
1 1 1tan tan tan

2 2 2
 

         

េនះ 
4 4

n n 1
n 1 n 2

0 0

1 1tan .d tan .d
2 2

 


         ឬ n n 1I I   ដូចេនះ  

n(I ) ជស្វ៊ីតចុះ  ។ 
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បង្ហ ញថ ៖  nn 1 n 1

1 1I
5(n 1)2 5(n 1)2  

 
   

េគមន n
n 1 n 1

JI 4I
n    

េហើយ  
2 12 1

2 1 n
n 2 n0

00

x 1J f '(x).dx f (x) ( )
1 x 2


         

េគបន n 1 n 1 n

1I 4I
n.2     ្រគប ់n 2  ។ 

េƽយ n(I ) ជស្វ៊ីតចះុ េនះេគមន n 2 nI I    ឬ n n 2 nI 4I 5I   

ែត n 1 n 1 n

1I 4I
n.2    េគទញ n n 2 n 1

1I 4I
(n 1)2  


 

េហតុេនះ n n 1

15I
(n 1)2 


 ឬ  n n 1

1I (1)
5(n 1).2 


 

មយង៉េទៀត n n 2I I    ឬ  n n 2 n5I I 4I    ែត n 2 n n 1

1I 4I
(n 1)2  


 

េហតុេនះ n n 1

15I
(n 1)2 


  ឬ  n n 1

1I (2)
5(n 1)2 


 

ǂម(1)និង(2)េគបន   nn 1 n 1

1 1I
5(n 1)2 5(n 1)2  

 
  ។ 

 

 



្រពីមីទីវ និង Ǖងំេត្រកល 
	

 

	
Prepared	by	Lim	Phalkun	 Page	137	
 

ឃ/គណនលីមីត n
nn

lim (n 2 I )


 ៖ 

ǂមស្រមយខងេលើេគមន nn 1 n 1

1 1I
5(n 1)2 5(n 1)2  

 
   

គុណអងគទងំពីរនងឹ nn.2  េគបន n
n

n 1n2 I
10(n 1) 10(n 1)

 
 

  

េហតុេនះ 

 

n
nn n n

n
nn

n 1lim lim(n2 I ) lim
10(n 1) 10(n 1)

1 1lim(n2 I )
10 10

  



 
 

 
 

ដូចេនះ n
nn

1lim (n 2 I )
10

   ។ 
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លǓំត់ទី៣២ 

េគឲយǕងំេត្រកល 
e (2n 1)

n 2
1

xI .dx ; n 0,1,2, ....,e 2.71828
1 x

 

  
  

ក/គណន 0I  

ខ/បង្ហ ញថ 
2n 2

n n 1 2n 2
e 1I I

2(n 1)e



 


 


 

គ/្រគប់x 1   ្រǒយថ 
2n

2(n 1) 2n
2

1 x 1x x
2 1 x 2


   


 

ឃ/គណនលីមីត nn
lim I


  នងិ nn
lim nI


។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក/គណន 0I  

េគបន 
e e

0 2 2
1 1

dx 1 xI ( ).dx
x(x 1) x 1 x

  
    

             

e
2

2
1

1 e 2lnx ln(1 x ) ln
2 1 e

       
 

ដូចេនះ 2

e 2I ln
1 e




  ។ 
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ខ/បង្ហ ញថ 
2n 2

n n 1 2n 2
e 1I I

2(n 1)e



 


 


   

េគបន 
e (2n 3) (2n 1)

n n 1 2
1

x xI I .dx
1 x

   




 

  

                      

ee 2n 2
2n 3 2n 2

11

1 1 ex .dx x
2n 2 2(n 1)

 
             

ដូចេនះ
2n 2

n n 1 2n 2
e 1I I

2(n 1)e



 


 


  ។ 

គ/ ្រǒយថ 
2n

2(n 1) 2n
2

1 x 1x x
2 1 x 2


   


  

្រគប់x 1  េគមន 2n 2 2nx x   

េគបន  2n 2 2n

1 1
x x    ឬ  2(n 1) 2nx x    

                                

2(n 1) 2n

2n 2(n 1) 2n

2(n 1) 2 2n

1 1x x
2 2
1 1x x x
2 2
1 x (1 x ) x
2

  

   

  



 

 

 

េគទញបន   
2n

2(n 1)
2

xx (1)
1 x


  


 

មយង៉េទៀត 2n 2n 2x 1 : x x      ឬ 2n 2n 2x x    
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េគទញ 2n 2n 2 2n 2n 21 1 1x x x x (1 x )
2 2 2

         

នឲំយ 
2n

2n
2

1 xx (2)
2 1 x


 


 

ǂម (1) និង (2) េគបន  
2n

2(n 1) 2n
2

1 x 1x x
2 1 x 2


   


  ្រគប់ x 1  ។ 

ឃ/គណនលីមីត nn
limI


  ៖ 

េគមន 
2n

2(n 1) 2n
2

1 x 1x x
2 1 x 2


   


  ្រគប ់x 1  

េគបន 
(2n 1)

2n 3 2n 1
2

1 x 1x x
2 1 x 2

 
    


  

          
e e e(2n 1)

2n 3 2n 1
2

1 1 1

1 x 1x .dx .dx x .dx
2 1 x 2

 
    

     

         

e e2n 2 2n
n1 1

2n 2 2n

n

1 1x I x
4(n 1) 4n

1 e 1 eI
4(n 1) 4n

  

  

         

 
 



  

េƽយ  
2n 2 2n

n n

1 e 1 elim lim 0
4(n 1) 4n

  

 

 
 


  ។ 

ដូចេនះ nn
lim I 0


  
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 េហើយមយង៉េទៀត 
2n 2 2n

n
n(1 e ) 1 enI

4(n 1) 4

   
 


   

េƽយ 
2n 2 2n

n n

n(1 e ) 1 e 1lim lim
4(n 1) 4 4

  

 

 
 


   

ដូចេនះ nn

1lim nI
4

    ។ 
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លǓំត់ទី៣៣ 

េគឲយអនុគមន៍ f  និង g  កំណត់េƽយ ៖ 

f (x) arcsin(sinx cosx)

g(x) ln(sinx cosx sin2x)

 

  
 

ក/គណនេដរេីវៃន h(x) f(x) g(x)    ។ 

ខ/ទញរកǕងំេត្រកល 
4

0

I tanx.dx



    ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក/គណនេដរេីវៃន h(x) f(x) g(x)     

េគបន h'(x) f '(x) g'(x)   

េƽយ 
2

(sinx cosx)' cosx sinxf '(x)
sin2x1 (sinx cosx)

 
 

 
 

េហើយ 
(sinx cosx sin2x)'g'(x)
sinx cosx sin2x

 


 
 

 

cos2xcosx sinx
sin2xg'(x)

sinx cosx sin2x

 


 
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(cosx sinx)(cosx sinx)(cosx sinx)
sin2x

sinx cosx sin2x
cosx sinx

sin2x

 
 

 




 

េគបន 
cosx sinx cosx sinx 2sinxh'(x)

sin2x sin2x 2sinxcosx
 

    

ដូចេនះ h'(x) 2 . tan x   ។ 

ខ/ទញរកǕងំេត្រកល 
4

0

I tanx.dx



   

េគបន 
4 4

0 0

1 1 1I 2. tanx.dx h'(x).dx [h( ) h(0)]
42 2 2

 


      

េƽយ h( ) f ( ) g( ) arcsin(0) ln( 2 1) ln( 2 1)
4 4 4
  

         

និងh(0) arcsin( 1) ln(1)
2


      ។ 

ដូចេនះ 
2I [ ln( 2 1)]

2 2


  
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លǓំត់ទី៣៤ 

េគឲយǕងំេត្រកល 
4

n
n

0

I tan x tanx.dx ,n 0,1,2, ...



   ។ 

ក/្រǒយថ n(I ) ជស្វ៊ីតចះុរួចគណន 0I  ។ 

ខ/គណន n n 2I I   ជអនគុមន៍ៃន n  ។ 

គ/្រǒយថ n
1 1I

2n 3 2n 1
 

 
 ។រកលីមីត nn

limI


  នងិ nn
lim(nI )


  ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក/្រǒយថ n(I ) ជស្វ៊ីតចះុរួចគណន 0I  ៖ 

េគមន n 1 nx [o , ] : tan x tan x
4


      

ឬ                n 1 ntan x. tanx tan x. tanx   

េគបន 
4 4

n 1 n

0 0

tan x tanx.dx tan x tanx.dx

 

    ឬ  n 1 nI I    ។ 

ដូចេនះ n(I ) ជស្វ៊ីតចះុរួចគណន  ។ 

េបើ n 0  េគបន 
4

0
0

I tanx.dx



   
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ǂង tanx t  េនះ 
2 41 tan x 1 tdt .dx .dx

2t2 tanx
 

   

នឲំយ 4
2tdx .dt

1 t



  េហើយចំេពះ x [0, ]

4


  េនះ t [0,1]  

េគបន 
1 12 2 2

0 4 4
0 0

2t (1 t ) (1 t )I .dt .dt
1 t 1 t

  
 

    

              
1 12 2

4 4
0 0

1 t 1 tdt .dt
1 t 1 t
 

 
    

យក 
1 1 12 2

4
2 20 0 0

2

1 11 d(t )1 t t tA .dt .dt1 11 t t (t ) 2
t t

 
  

   
    

          
2 11 t 1arctan( )

02 t 2 2 2
 

   

យក 
1 1 12 2

4
2 20 0 0

2

1 11 d(t )1 t t tB .dt .dt1 11 t t (t ) 2
t t

 
   

   
    

          

2

2

11 t t 2 1B ln
02 2 t t 2 1

1 2 2 1ln( ) ln( 2 1)
2 2 2 2 2

 
 

 


   


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ដូចេនះ 0
1I ln( 2 1)

2 2 2


     ។ 

ខ/គណន n n 2I I   ជអនគុមន៍ៃន n  ៖ 

េគបន 
4

n n 2
n n 2

0

I I (tan x tan x) tanx.dx




    

                      
14 n 22

0

tan x.(1 tan x).dx




   

ǂង 2t tan x dt (1 tan x).dx      

ចំេពះ x [0, ]
4


  េនះ t [0,1]  

េគបន 

11 1 3n n
2 2

n n 2
0 0

2 2I I t .dt t
2n 3 2n 3

 



 
      

  

ដូចេនះ n n 2
2I I

2n 3 


   ។ 

គ/្រǒយថ n
1 1I

2n 3 2n 1
 

 
 ៖ 

េគមន n n 2
2I I (1)

2n 3 


    

េគបន n 2 n
2I I (2)

2n 1  


    ្រគប់ n 2   ។ 
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េƽយ n(I )ជស្វ៊ីតចុះេនះ n n 2 n n 2 nI I 2I I I (3)      

ǂម (1),(2)&(3) េគបន n
2 22I

2n 3 2n 1
 

 
 

ដូចេនះ n
1 1I

2n 3 2n 1
 

 
  ។ 

ឃ/គណនលីមីត nn
limI


  និង  nn
lim(nI )


   

េគមន n
1 1I

2n 3 2n 1
 

 
 េនះ n

n nnI
2n 3 2n 1

 
 

 

ដូចេនះ nn
limI 0


   នងិ  nn

1lim(nI )
2

   ។ 
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លǓំត់ទី៣៥ 

េគឲយǕងំេត្រកល ៖ 

2 2 2 2
0

2x 1 2x 2 2x n 2nxI( ) ... .dx
x x x 2x x nx x 1

    
      

    
   

 ែដល 0    ។ 

ក/គណន I( )  

ខ/គណនលីមីត lim I( )


   ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក/គណន I( )  ៖ 

េគǕចសរេសរ 
n

2 2
k 10

2x k 2xI( ) .dx
x kx x 1





 
   

  
  

                           
n

2 2
k 1 0

2x k 2x .dx
x kx x 1





 
  

  
  

                           
n

2 2

k 1 0

2 x kx 2 x 1




       

ដូចេនះ 
n

2 2

k 1
I( ) 2 ( k 1 1]



            ។ 
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ខ/គណនលីមីត lim I( )


   ៖ 

េគមន 
n

2 2

k 1
I( ) 2 ( k 1 1]



           

                 

n

2 2
k 1

n

2
k 1

k 12 1
k 1

k 1 /2 1
1 k / 1 1 /





  
  

      
  

  
     




  

ដូចេនះ 
n

k 1

k n(n 5)lim I( ) 2 ( 1)
2 2




       ។ 
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លǓំត់ទី៣៦ 

េគឲយǕងំេត្រកល 
1 n

2
0

xI .dx
1 x




   ែដល n 0,1,2, ...  ។ 

ក/គណន 0I  និង 1I  រួច្រǒយថ n(I ) ជស្វ៊ីតចះុ ។ 

ខ/សរេសរទំនក់ទំនងរǏងតួ nI  និង n 2I   រួចគណនលមីីត n 2

n
n

Ilim
I



។ 

គ/គណនផលគុណ n n n 1P I .I   ជអនគុមន៍ៃន n  ។ 

ឃ/គណន n 1

n
n

Ilim
I



  រួចទញថ nn

lim ( n.I )
2


   ។ 

ង/រករូបមន្តស្រមប់គណន nI  ។ 

ច/គណនលីមីត 

2

n

2 4 6 .... (2k) 1lim
1 3 5 ..... (2k 1) 2k 1

    
       

  ។   

ដំេǁះ្រǒយ 

ក/គណន 0I  និង 1I  រួច្រǒយថ n(I ) ជស្វ៊ីតចះុ ៖ 

ចំេពះ n 0  េគបន ៖

 
1

1
0 02

0

dxI Arcsinx arcsin(1) arcsin(0)
21 x


    


  

ចំេពះ n 1  េគបន ៖ 
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1 1 2

1 2 2
0 0

x 1 (1 x )'I .dx .dx
21 x 1 x


  

 
    

1
2

0

1 2 1 x 1
2
       

ដូចេនះ 0I
2


    និង  1I 1    ។ 

ខ/សរេសរទំនក់ទំនងរǏងតួ nI  និង n 2I   ៖ 

េគមន 
1 n

n 2
0

xI .dx
1 x




   នឲំយ 
1 n 2

n 2 2
0

xI .dx
1 x



 


  

ǂង 

n 1
n

2
2

u x du (n 1)x .dx
xdv .dx v 1 x

1 x

          

 

11
n 1 2 n 2

n 2
0 0

I x 1 x (n 1) x 1 x .dx


                 

1 1 1n 2 n n 2

n 2 2 2 2
0 0 0

x (1 x ) x xI (n 1) .dx (n 1) .dx (n 1) .dx
1 x 1 x 1 x






     

  
    

n 2 n n 2I (n 1)I (n 1)I       នឲំយ  n 2 n
n 1I I
n 2





  ។ 

ដូចេនះ  n 2 n
n 1I I
n 2





  ។ 
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គណនលីមីត n 2

n
n

Ilim
I



 ៖ 

េគមន n 2 n
n 1I I
n 2





  េគទញ n 2

n

I n 1
I n 2
 



   

េគបន n 2

n n
n

I n 1lim lim 1
I n 2


 


 


   ។ 

គ/គណនផលគុណ n n n 1P I .I   ជអនគុមន៍ៃន n  ៖ 

េគមន n n n 1P I .I   េនះ n 1 n 1 n 2P I .I     ែត n 2 n
n 1I I
n 2





   

េគបន n 1 n 1 n n
n 1 n 1P I I P
n 2 n 2 

 
  

 
 ឬ n 1

n

P n 1
P n 2
 



 

េគទញ 
n 1 n 1

k 1

k 0 k 0k

P k 1
P k 2

 


 




     ឬ  n

0

P 1 2 3 n 1...
P 2 3 4 n 1 n 1

     
 

 

េƽយ 0 0 1P I .I
2


    

ដូចេនះ n n n 1
1P I I .

2 n 1


 


  ។ 

ឃ/គណន n 1

n
n

Ilim
I



  រួចទញថ nn

lim ( n.I )
2


   ៖ 

េគមន n(I )ជស្វ៊ីតចុះេនះ n 2 n 1 nI I I    
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េគទញ n 2 n 1

n n

I I 1
I I
      ឬ   n 1

n

In 1 1
n 2 I


 


 េƽយ 

n

n 1lim 1
n 2





 

ដូចេនះ n 1

n
n

Ilim 1
I



   ។ 

មយង៉េទៀតេគមន   n n n 1
1P I I .

2 n 1


 


   

េគទញ  2 n
n

n 1

InnI . .
2 n 1 I 





 ឬ n

n
n 1

Inn I
2 n 1 I 


  


  

េគបន n
nn n n n 1

Inlim n I .lim . lim
2 n 1 I 2   

 
 


 

ដូចេនះ nn
lim ( n.I )

2


   ។ 

ង/រករូបមន្តស្រមប់គណន nI  ៖ 

េគមន n 2

n

I n 1
I n 2
 



  ្រគប ់n 0 , 1 , 2 ,3 , ...  

-ករណី n 2p   (គូ) 

េគបន 
2p 2

2p

I 2p 1
I 2p 2

 



  នឲំយ 

k 1 k 1
2p 2

p 0 p 02p

I 2p 1
I 2p 2

 


 

   
       

     

ឬ 2k

0

I 1 3 5 .... (2k 1)
I 2 4 6 ...... (2k)

    


   
   េƽយ 0I

2


  
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ដូចេនះ 2k
1 3 5 .... (2k 1)I

2 4 6 .... (2k) 2
     

 
   

  ។ 

-ករណី n 2p 1    (េសស) 

េគបន 
2p 1

2p 1

I 2p
I 2p 1








  នឲំយ 
k k

2p 1

p 1 p 12p 1

I 2p
I 2p 1



 

   
       

     

ឬ 2k 1

1

I 2 4 6 .... (2k)
I 3 5 7 ...... (2k 1)
    


    
   េƽយ 1I 1  

ដូចេនះ 2k 1
2 4 6 .... (2k)I

3 5 7 ...... (2k 1)

   


    
    ។ 

ច/គណនលីមីត 

2

n

2 4 6 .... (2k) 1lim
1 3 5 ..... (2k 1) 2k 1

    
       

   

េគមន 2k 1
2 4 6 .... (2k)I (1)

3 5 7 ...... (2k 1)

   


    
     

     និង  2k
1 3 5 .... (2k 1)I (2)

2 4 6 .... (2k) 2
     

 
   

   

ែចក(1)និង(2)េគបន 

2

2k 1

2k

I 2 4 6 .... (2k) 1 2
I 1 3 5 ..... (2k 1) 2k 1

     
          

   

េគទញ 

2

2k 1

2k

I2 4 6 .... (2k) 1 .
1 3 5 ..... (2k 1) 2k 1 2 I

     
        
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2

2k 1

k k
2k

I2 4 6 .... (2k) 1lim lim
1 3 5 ..... (2k 1) 2k 1 2 I



 

     
        

   

េគមន n(I ) ជស្វ៊ីតចះុេនះ 2k 2 2k 1 2kI I I     ្រគប ់k 0,1,2 , ...  

េគបន 2k 2 2k 1

2k 2k

I I 1
I I

    េƽយ n 2

n

I n 1
I n 2
 



  េនះ 2k 2

2k

I 2k 1
I 2k 2

 



 

េហតុេនះ 2k 1

2k

I2k 1 1
2k 2 I


 


  េƽយ 

k

2k 1lim 1
2k 2





 េនះ 2k 1

k
2k

Ilim 1
I




  

ដូចេនះ

2

k

2 4 6 .... (2k) 1lim
1 3 5 ..... (2k 1) 2k 1 2

     
        

  ។ 
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 លǓំត់ទី៣៧ 

ចូរ្រǒយបញជ ក់ថ ៖ 

                             
1

3 2
0

dx
x x 1 43 3

 
 

   

ដំេǁះ្រǒយ 

្រǒយបញជ ក់ថ ៖ 

  
1

3 2
0

dx
x x 1 43 3

 
 

     

្រគប់ x [0,1]  េគមន 3 20 x x x 1     

េគទញ 2 3 2 2x 1 x x 1 x x 1        

            2 3 2 2

1 1 1
x x 1 x x 1 x 1

 
    

  

           
1 1 1

2 3 2 2
0 0 0

dx dx dx
x x 1 x x 1 x 1

 
        

េƽយ  
1

1
2 0

0

dx arctanx
x 1 4


 

  

េហើយ 
1 1

2
2 20 0

1d(x )dx 2
x x 1 1 3(x ) ( )

2 2




 
 

   
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1

0

2 2x 1Arctan
3 3

2 ( )
3 63 3 3

  
   

  
  

  

 

ដូចេនះ   
1

3 2
0

dx
x x 1 43 3

 
 

    ។ 
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លǓំត់ទី៣៨ 

ក/្រគប់ចំននួពិត x 0   ចូរ្រǒយថ 
2x

2
1e

1 x
 


 

ខ/ទញបង្ហ ញថ 
2

3
x

0

e .dx
3

 
   ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក/្រគប់ចំននួពិត x 0  ្រǒយថ 
2x

2

1e
1 x

 


 

ǂងអនុគមន៍ f  កំណត់្រគប់x 0  េƽយ 
2x 2f (x) e x 1    

េគបន 
2xf '(x) 2x(e 1) 0     ្រគប ់x 0  នឲំយ fជអនុគមន៍េកើន 

េគបន x 0   នឲំយ f (x) f (0) 0   

េគទញ 
2x 2e 1 x    នឲំយ  

2

2
x

2x

1 1e
1 xe

 


 

ដូចេនះ្រគប់x 0  េគមន 
2x

2
1e

1 x
 


 ។ 
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ខ/ទញបង្ហ ញថ 
2

3
x

0

e .dx
3

 
    

ǂមស្រមយខងេលើ្រគប ់x 0  េគមន 
2x

2
1e

1 x
 


 

េគបន 
2

3 3
x

2
0 0

dxe .dx
1 x

 
   

យក 
3

2
0

dxI
1 x


   ǂង 2x tan dx (1 tan ).d       

ចំេពះ x 0 0      និង x 3
3


     

េគបន 
3 23 3

2 2
0 0 0

dx (1 tan ).dI d
1 x 1 tan 3

 

   
    

        

ដូចេនះ 
2

3
x

0

e .dx
3

 
   ។ 
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លǓំត់ទី៣៩ 

្រǒយថៃផទ្រកǔរបស់រង្វង់ែដលមនផចតិ Oករំង្វ ស់ R  េសមើនឹង 

2S R   ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

រង្វង់ផចិត O  ក ំR  មនសមីករ 

2 2
2 2 2

2 2

y R x
x y R

y R x

  
  
   

 

 

 

 

 

 

 

 

ៃផទ្រកǔរង្វងកំ់ណតេ់ƽយ 
R

2 2

R

S 2 R x . dx


   

ǂង x Rsint dx Rcost.dt    

y  

x  

O  

2 2y R x   

2 2y R x    

R   R  
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ចំេពះ x [ R ,R] t [ , ]
2 2
 

      

េគបន 
2

2 2 2

2

S 2 R R sin t .Rcost.dt






   

             

2 2
2 2 2

2 2

2 22 2

22

2 2

1 cos2t2 R cos t.dt 2R .dt
2

1R (1 cos2t).dt R t sin2t
2

1 1R [( sin ) ( sin )] R
2 2 2 2

 

 
 

 

 


 

      

 
        

 


 

ដូចេនះរង្វង់ផចិត O ករំង្វ ស ់R  មនៃផទ្រកǔេសមើនងឹ 2S R   ។ 
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លǓំត់ទី៤១ 

ចូររក្រកǔៃផទរបស់េអលបីែដលមនសមីករ 
2 2

2 2

x y 1
a b

     ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

េគមន 
2 2

2 2

x y 1
a b

     

សមមូល 
2

2

xy b 1
a

    

្រកǔៃផទរបសេ់អលីបគ ឺ៖ 

a 2

2
a

xS 2 b 1 .dx
a

   

ǂង x asint dx acost.dt    

ចំេពះ x [ a,a]    េនះ t [ , ]
2 2
 

   

េគបន 
2 2

2 2

2 2

S 2b 1 sin t .acost 2ab cos t.dt ab

 

 
 

       

ដូចេនះ S ab   ។ 

 

y  

x  

2

2

xy b 1
a

   

2

2

xy b 1
a

    
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លǓំត់ទី៤១ 

ចូរ្រǒយថេកណបរវិត្តន៍ែដលមនកថំសបត r  និង កមពស់ h   

មនមឌ  21V r h
3

    ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

មឌរបស់េកណបនមកពីរង្វិល 

្រកǔៃផទខណ្ឌ័ េƽយបនទ ត់ 

r(OA) : y x
h

  ជំុវញិអកƞ័(ox)  

កនុងចេន្ល ះ [0 ,h] ។ 

េគបន 
h

2

0

V y .dx   

             

hh 2 2 3 2 3
2 2

2 2 2
0 0

r r x r h 1x .dx ( 0) r h
h h 3 h 3 3

  
       

 
  

ដូចេនះ 21V r h
3

    ។ 

 

 

y  

r  
A(h,r)  

x  

O  
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លǓំត់ទី៤២ 

កនុងត្រមុយអរតូនរេម (o, i , j )
 

 េគឲយែខƞេកង 2(c) : y x   ។ 

A  និង B ជពីរចំណុចៃន (c) ែដល AB 2a   ( a 0   ) ។ 

កំណត់កូអរេƽេនៃន A  និង B  េដើមបីឲយៃផទ្រកǔខណ្ឌ េƽយបនទ ត់(AB) 

និងែខƞេកង (c) មនតៃម្លអតិបរម រចួកំណត់តៃម្លអតិបរមេនះ ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

កំណត់កូអរេƽេនៃន y  និង B   ៖ 

ǂង Ax  និង Bx  ជǕប់សុីសៃន 

ចំណុច A  និង B  ។ 

េគបន 2
A AA(x ,x ) និង 2

B BB(x ,x )  

សមីករបនទ ត់ (AB) គឺ ៖ 

A B A

A B A

y y y y
x x x x
 


 

 

2 2 2
A B A

A B A B
A B A

y x x x y (x x )x x x
x x x x
 

    
 

 

ǂង S ជៃផទ្រកǔខណ្ឌ េƽយបនទ ត់(AB)និងែខƞេកង Ax  ។ 

A  

B  

y  

x  

Bx  Ax   O  
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េគបន 
B

A

x
2

A B A B
x

S (x x )x x x x .dx       

             
B

A

x
2 3 3

A B A B B A
x

1 1 1(x x )x x x x x (x x ) (1)
2 3 6
        

 

េគមន AB 2a   េនះ 2 2AB 4a  

េគបន 2 2 2 2 2
B A B A(x x ) (x x ) 4a     

          2 2 2 2
B A B A B A(x x ) (x x ) (x x ) 4a      

េគទញ B A 2
A B

2ax x (2)
1 (x x )

 
 

 

យក(2)ជំនួសកនុង(1)េគបន ៖ 

3 3

3 3
2 2

A B A B

1 8a 4a 1S .
6 31 (x x ) 1 (x x )

  
         

 

េដើមបីឲយ Sមនតៃម្លអតិបរមលុះ្រǂែត 2
A B1 (x x )   អបបបរម 

េគទញបន 2
A B(x x ) 0   េនះ A Bx x   

ǂម(2)េគទញបន B2x 2a   េនះ Bx a   េហើយ Ax a   

ដូចេនះ 2A( a,a )   នងិ 2B(a,a )   និង 
3

max
4aS
3

   ។ 
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លǓំត់ទី៤៣ 

កនុងត្រមុយអរតូនរេម (o, i , j )
 

 េគឲយែខƞេកង 2(c) : y 4 x     

និងបនទ ត់ (D)  មនេមគណុ្របប់ទិស m  វលិជំុវញិចំណុច A(1,2) ។ 

កំណត់តៃម្ល m  េដើមបីឲយៃផទ្រកǔខណ្ឌ័ េƽយែខƞេកង (c) និងបនទ ត់ (d)  

មនតៃម្លអបបបរម រួចកំណត់តៃម្លអបបបរមេនះ ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

 

 

 

 

 

 

 

សមីករបនទ ត់ (d) : y 2 m(x 1)    ឬ y mx m 2    

សមីករǕប់សុីសចំណុច្របសព្វរǏងែខƞេកង (c) និងបនទ ត់ (d)  ៖ 

2 3 4 5-1-2-3-4

2

3

4

-1

-2

0 1

1

x

y
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2mx m 2 4 x      ឬ  2x mx m 2 0 (E)     

ឌីស្រគីមីណង់ 2 2m 4m 8 (m 2) 4 0 m IR           

េនះសមកីរ (E)  មនឬសពីរជនចិច ។ េហតុេនះបនទ ត់ (d)កត់ (c)បន 

ពីរចំណុច A  និង B ែដល A B A Bx x m (1) ; x x m 2 (2)       

ǂង S ជៃផទ្រកǎខណ្ឌ េƽយ (d)  និង (c) ។ 

 
B

A

x
2

x

S (4 x ) (mx m 2) .dx        

   

BB

AA

xx
2 3 2

xx

3 3 2 2
B A B A B A

2 2
B A A A B B A B

2
B A A B A B A B

1 1( x mx m 2).dx x mx (m 2)x
3 2

1 1(x x ) m(x x ) (m 2)(x x )
3 2
1 (x x )[2(x x x x ) 3m(x x ) 6m 12]
6
1 (x x )[2(x x ) 2x x 3m(x x ) 6m 12] (3)
6

            

       

        

        



 

យក (1) និង (2) ជួសកនងុ (3) េគបន ៖ 

2 2
B A

1S (x x )[2m 2m 4 3m 6m 12]
6

         
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2 2
A B A B

2 2 2

1 (x x ) 4x x ( m 4m 8)
6

1 1m 4m 8 . (m 4m 8) (m 2) 4
6 6

      

         

 

េដើមបីឲយ Sមនតៃម្លអបបបរមលុះ្រǂែត 2(m 2) 0   េនះ m 2   

េហើយៃផទ្រកǔអបបបរមេនះគ ឺ min
1S
3

   ។ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



្រពីមីទីវ និង Ǖងំេត្រកល 
	

 

	
Prepared	by	Lim	Phalkun	 Page	169	
 

លǓំត់ទី៤៤ 

េគឲយ 
t

2
0

3.dxI(t)
4x 5x 1


   ែដល t 0  

ក/កំណត់ a និង b  េដើមបីឲយ 2
3 a b

4x 5x 1 x 1 4x 1
 

   
 

ខ/គណន I(t)ជអនុគមន៍ៃន t  រួចទញរក 
t
lim I(t)


  ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក/កំណត់ a និង b៖ 

 

2

2

2 2

3 a b
4x 5x 1 x 1 4x 1

3 a(4x 1) b(x 1)
4x 5x 1 (x 1)(4x 1)

3 (4a b)x (a b)
4x 5x 1 4x 5x 1

 
   

  


   
  


   

 

េគទញបន 
a b 3
4a b 0
 

  
  នឲំយ a 1 , b 4     ។ 

ដូចេនះ a 1 , b 4     ។ 
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ខ/គណន I(t)ជអនុគមន៍ៃន t  ៖ 

ចំេពះ a 1 , b 4     េគបន 2

3 4 1
4x 5x 1 4x 1 x 1

 
   

 

េយើងបន 
t

0

4 1I(t) ( ).dx
4x 1 x 1

 
   

                   

 t

0
t

0

ln | 4x 1 | ln | x 1 |

4x 1 4t 1ln | | ln
x 1 t 1

   

            

 

ដូចេនះ 
4t 1I ln
t 1
    

  ។ 

គណនលីមីត 
t
lim I(t)


  ៖ 

េគបន 
t t

4t 1lim I(t) lim ln
t 1 

    
  េƽយ 

t

4t 1lim 4
t 1





 

ដូចេនះ 
t t

4t 1lim I(t) lim ln ln4
t 1 

    
  ។ 
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លǓំត់ទី៤៥ 

េគǂង n{a } ជស្វ៊ីតកនំត់េƽយ 

1
n

2
n

0

a xcos x.dx ; (n 1,2,3,....)   

ចូររកតៃម្ល 2
nn

lim (n a )


  ។ 

( ្របឡងǕǓរូបករណ៍េទ្របេទសចិនថន កឧ់ត្តមឆន  ំ២០០៧ ) 

ដំេǁះ្រǒយ 

រកតៃម្ល 2
nn

lim (n a )


  ៖ 

េគមន 

1
n

2
n

0

a xcos x.dx    េƽយ 2 1 cos2xcos x
2


  

េគបន 

1
n

n
0

1a x(1 cos2x).dx
2

   

ǂង 

du dxu x
1dv 1 cos2x v x sin2x
2

      

 

11
nn

n
0 0

1 1 1 1a x(x sin2x) (x sin2x).dx
2 2 2 2
         
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1
2 n

2
0

2 2

2 2

2
2

1 1 1 2 1 x 1( sin ) cos2x
2 n 2n n 2 2 4

1 1 1 2 1 1 1 2 1( sin ) [( cos ) ( )]
2 n 2n n 2 2n 4 n 4
1 1 2 1 1 2 1sin cos

2n 4n n 4n 8 n 8
1 1 2 1 1sin sin

4n 4n n 4 n

 
    

 

     

    

  

 

េគបន 
2

2 2
nn n

1 n 2 n 1lim (n a ) lim ( sin sin )
4 4 n 4 n 

      

ǂង 
1u
n

   េហើយកលǁ n     េនះ u 0  

េគបន 2 2
n 2n u 0

1 1 1lim (n a ) lim( sin2u sin u)
4 4u 4u 

    

                         
2

2u 0

1 1 sin2u 1 sin u 1 1 1 1lim( . . )
4 2 2u 4 u 4 2 4 2

        

ដូចេនះ  2
nn

1lim (n a )
2

   ។ 
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ជំពូកទី៧ 

លǓំត់អនុវត្តន៍ 

១-ក/ចូរ្រǒយបញជ ក់ថ 6 6 5 3sin x cos x cos4x
8 8

    

    ខ/ទញរក 
8

6 6

0

I (sin x cos x).dx



    ។ 

២-ក/ចូរ្រǒយថ x x

1 11
1 e 1 e

 
 

 

    ខ/គណន 
ln2

x
0

dxI
1 e


  

៣-េគឲយǕងំេត្រកល 
4

0

sinxI .dx
sinx cosx




  និង 

2

0

cosxJ .dx
sinx cosx




  

    ក/គណន I J  និង I J  ។ 

    ខ/ទញរក I  និង J  

៤-េគឲយ 
2

2

0

I sin x.dx



    និង 
2

2

0

J cos x.dx



   

   ្រǒយថ I J  រចួគណន I J  េហើយទញរក I  និង J  ។ 
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៥-េគឲយǕងំេត្រកល 
1

n

0

I cos x.dx    ែដល n 0,1,2, ...  ។ 

ក/គណន 0I  និង 1I  រួច្រǒយថ n(I ) ជស្វ៊ីតចះុ ។ 

ខ/សរេសរទំនក់ទំនងរǏងតួ nI  និង n 2I   រួចគណនលមីីត n 2
n

n

Ilim
I



។ 

គ/គណនផលគុណ n n n 1P I .I   ជអនគុមន៍ៃន n  ។ 

ឃ/គណន n 1
n

n

Ilim
I



  រួចទញថ nn

lim ( n.I )
2


   ។ 

ង/រករូបមន្តស្រមប់គណន nI  ។ 

ច/គណនលីមីត 

2

n

2 4 6 .... (2k) 1lim
1 3 5 ..... (2k 1) 2k 1

    
       

  ។   

៦-គណន 
1

2
0

dxI
x x 1


    នងិ 

1

2
0

dxJ
x x 1


   

៧-ក/បង្ហ ញថ 2 2 2 2

2x 1 1 1
x (x 1) x (x 1)


 

 
 ្រគប់ x 0 , x 1     ។ 

    ខ/គណនǕងំេត្រកល 
3

2 2
1

2x 1I .dx
x (x 1)




   ។ 
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៨-្រǒយបញជ ក់ថ 

2

3 2

0 0

1x f (x ).dx xf (x).dx , 0
2

 

      ។ 

៩-្រǒយបញជ ក់ថ 
2 2

0 0

f (sinx).dx f (cosx).dx

 

   

១០-្រǒយបញជ ក់ថេបើ f  ជអនគុមន៍េសសេនះេគបន ៖ 

       
b b

a a

f (x).dx f (x).dx




     ។ 

១១-ក/ ឧបមថ t 1  ។ គណន 
t

2 2
1

2xlnxI(t) .dx
(1 x )


  

      ខ/គណនលីមីត 
t
lim I(t)


 ។ 

១២-គណនǕងំេត្រកល 
1

4
0

dxI
x 1


   ។ 

១៣-េគឲយǕងំេត្រកល 
1 n 2 n

n 2 n 1
0

(2t) (1 t )I .dt
(1 t ) 

 


  

       ក/សរេសរទនំកទំ់នងរǏង nI   និង n 2I    ។ 

 ខ/ រករូបមន្តគណន nI   ។ 
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១៤-េគឲយǕងំេត្រកល ៖ 

      
3 n

n n n

6

sinxI .dx
sinx cosx






   និង 

3 n

n n n

6

cosxJ .dx
sinx cosx






    

 ក/្រǒយថ n nI J   ។ 

 ខ/គណន n nI J  រួចទញរក nI  និង nJ  ។ 

១៥-ក/្រǒយថ 
a a

0 0

f (x).dx f (a x).dx    

      ខ/អនវុត្តន៍ ៖ គណន 
4

0

I ln(1 tanx).dx



   

១៦/េគឲយǕងំេត្រកល 
2

2n 1
0

sin(2n 1)xI .dx
sinx






   

      គណន 2n 1 2n 1I I   រចួទញរក 2n 1I    ។ 

១៧/គណនǕងំេត្រកល n x
n

0

I x e .dx


    ។ 

      (្របឡងេនសហរដ្ឋǕេមរចិឆន  ំ1998 ) 
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១៨-េគឲយ 
e

n
n

1

I (lnx) .dx     

 ក/្រǒយថ n n 1I e nI    ។ 

 ខ/គណន 4I  ។ 

១៩-េគឲយ 
2

n
n

0

I sin x.dx



   

 ក/រកទំនក់ទំនងរបស់ nI  ។ 

 ខ/ទញរក 4I  និង 5I  

២០-េគឲយអនុគមន៍ 2

lnxf (x) , x 1
x

   

 ក/គណន f (x).dx  ។ 

 ខ/េគឲយ a 1   ។  គណន 
a

1

I(a) f (x).dx    ។ 

 គ/រក 
a
lim I(a)


  ។ 
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២២-គណនǕងំេត្រកល 
3

2
0

xsinxI .dx
cos x



    ។ 

២៣-េគេǕយǕងំេត្រកល  ៖  
2

3 n 1 *
n

0

I sin xcos x ,n IN



    

       ក/គណន  nI  ជអនគុមន៍ៃន n  ។ 

       ខ/េគǂង  
n

n 1 2 3 n k
k 1

S I I I ... I I


         ។ 

            ចូរបង្ហ ញថ  
  n

3 2n 3S ,n IN
2 n 1 n 2


  

 
  ។ 

        គ/គណនលីមីត  nn
lim S


  ។ 

២៤-េគេǕយǕងំេត្រកល  
2

2 n
n

0

I sin xcos x.dx ,n IN



   

 ក/្រǒយបញជ ក់ថ  n n INI ,   ជស៊្វីតចុះ រួចគណន 0I  និង 1I   

 ខ/េផទȣងផទ ត់ថចំេពះ្រគប់ n 2  េគមន  n n 2
n 1I .I
n 2 





  ។ 

 គ/េគǂង n n n 1P I .I   ែដល n 1  ។ 

     គណន nP  ជអនគុមន៍ៃន n  រួចគណនលីមីត  2
nn

lim n .P


  ។ 
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 ឃ/េគǂង  
n

n 1 2 3 n k
k 1

S P P P ........ P P


         ។ 

      បង្ហ ញថ 
 

  n

n n 3
S .

8 n 1 n 2



 

  រួចទញរកលីមីត nn
lim S


 ។ 

 ង/គណន n 1 2 3 nS S S .... S        ជអនុគមន៍ៃន  n  ។ 

 ច/គណន 2nI  និង 2n 1I   ជអនគុមន៍ៃន n  ។ 

២៥-េគេǕយǕងំេត្រកល   
1

n2
n

0

1I . x .dx ,n IN
2n 1

 
   ។ 

      ក/គណន nI ជអនុគមន៍ៃន n  ។ 

      ខ/គណន n 1 2 3 nS I I I .... I      រួចទញរកលីមីត nn
lim S


 

២៦-េគេǕយǕងំេត្រកល  ៖  

       

 n 1 a

n 2
na

dxI
cos x



    និង 

 n 1 a

n 2
a

dxJ ,n IN,a 0
cos x



    ។ 

      ក/បង្ហ ញថ 1 2 3 n nI I I .... I J      ។ 

      ខ/គណន nI  និង nJ  ជអនគុមន៍ៃន n  ។ 

      គ/េ្របើលទ្ឋផលខងេលើចូរប្រងួមផលបកូ  ៖  

       
   n

1 1 1S ....
cosacos2a cos2acos3a cos na cos n 1 a

   


 ។ 



្រពីមីទីវ និង Ǖងំេត្រកល 
	

 

	
Prepared	by	Lim	Phalkun	 Page	180	
 

២៧- េគេǕយǕងំេត្រកល  ៖  

     
2

nx 2
n

0

I e cos x.dx



    និង  
2

nx 2
n

0

J e sin x.dx ,n IN



   ។ 

      ក/គណន n nI J  នឹង n nI J ជអនុគមន៍ៃន n ។ 

      ខ/ទញេǕយបននូវតំៃល nI នឹង nJ   

២៨-េគេǕយស្វ៊តី  
 

n

n 1

e

n
e

I cos lnx .dx ,n IN
 

  

    

      ក/្រǒយបញជ ក់  n n INI ,   ជស៊្វីតធរណីម្រត ។  

      ខ/សរេសរកេនǜម nI ជអនុគមន៍ៃនn ។  

      គ/គណនផលបូក n 0 1 2 nS I I I ... I     រចួទញរក nn
lim S


។  

២៩-េគេǕយ f  ជអនគុមន៍ មនខួប p និងកំនត់េលើ  np, n 1 p     

     ចំេពះ្រគប់  n IN និង a 0,a 1  េគǂង 

  n 1 p x
n np

I a .f x .dx


    

     ក/្រǒយថ  nI ,n IN ជស៊្វីតធរណីម្រត។ 

     ខ/សរេសរ nI ជអនុគមន៍ៃន  n និង 0I  ។ 
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     គ/អនុវត្តន ៍ចូរគណន 

 n 1
x

n
n

I e .cos2x.dx
 



   ។ 

៣០-េគេǕយǕងំេត្រកល 
 e 2n 1

n 2
1

xI .dx ,n IN,e 2,71828...
1 x

 

  
  

      ក/ចូរគណនតួ 0I  ។ 

     ខ/ចូរបង្ហ ញថៈ 
 

2n 2

n 1 n 2n 2

e 1I I
2 n 1 .e



 


 


 ។ 

     គ/ចូរ្រǒយបញជ ក់វសិមភព  ៖  

          
2n

2 n 1 2n
2

1 x 1x x , x 1
2 1 x 2


     


 ។ 

     ឃ/គណនលីមីត nn
lim I


 និង  nn
lim nI


 ។ 

៣១-គណនǕងំេត្រកល  ៖  

       
2 2

n nn n
0 0

dx dxI J
1 tan x 1 cot x

 

 
  ngi  

៣២-េគេǕយស្វ៊តី   
1 n

n 2
0

t .dxI
1 t


      ( n IN )  

      ក/្រǒយថ n(I )ជស្វ៊ីតចុះ រួចគណនតួ 0I  និង 1I ។ 

      ខ/សរេសរទំនក់ទំនងរǏង  nI  និង  n 2I  ។ 
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      គ/្រǒយបញជ ក់ថ 
   n

1 1I
2 n 1 2 n 1

 
 

  , n 2  ។ 

      ឃ/គណនលីមីត  nn
lim I


 និង   nn
lim nI


។ 

៣៣-េគេǕយǕងំេត្រកលៈ 

        

n 1

n

e

n 2
e

lnxI .dx
x



    n IN,e 2,71828....    

       ក/ចរូបង្ហ យថ 

n

n n n 1

n n 1 1 1I 1
e e e e

           
    

 

       ខ/គណន nn
lim I


 ។ 

       គ/គណនផលបូក  ៖  
n

n k 0 1 2 n
k 0

S I I I I .... I


        ។ 

           ទញបញជ ក់លីមីត nn
lim S


 ។ 

៣៤- េគេǕយǕងំេត្រកល ៖ 

       
 

n
n 2

1

1 x 1I lim . .dx
x 11 x





 
  

  
  ។ 

       ក/ចរូបង្ហ ញថ n
1 nI .
2 n 1




 រចួទញរក nn
lim I


។ 

      ខ/គណន  
n

n k 1 2 3 n
k 1

P I I .I .I ....I


   ជអនុគមន៍ៃន n  ។ 
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៣៥-េគេǕយស្វ៊តី   ៖  

       
e

n
n

0

I x .dx ,n IN,e 2.71828...    ។ 

      ក/គណន nI  ជអនគុមន៍ៃន n  ។ 

      ខ/គណន n
0 1 2 n

1 1 1 1S ......
I I I I

      ។ 

      គ/ទញបញជ ក់លីមីត nn
lim S


 ។ 

៣៦-េគេǕយស្វ៊តីចំនួនពិត  nI ,n IN េƽយ  ៖  

      
2

n
n

0

I cos xcosnx.dx



   

      ក/គណនតួ 0I  និង 1I  ។ 

      ខ/្រǒយថ nI ជស្វ៊ីតធរណីម្រត រួចរក nI ជអនុគមន៍ៃន n ។ 

      គ/គណន n 0 1 3 nS I I I ... I      រួចគណន nn
lim S


។ 
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៣៧-េគេǕយអនុគមន៍ៈ  

        
 

2
n 1 x

t
n

nx

y f x e .dx n IN e 2.71828...


      
   

       ក/គណនេដរេីវ  ny' f ' x  

       ខ/ចេំពះ្រគប់ n IN   េគសនមត  n nf ' 1  ។ 

       ចូរគណន  n 1 2 3 nS ...        រួចទញរក  nn
lim S


។ 

៣៨-េគេǕយអនុគមន ៍ f  កំណត់េលើ   0,  ។ 

       ក/ចរូបង្ហ ញថៈ    
2

0 0

xf sinx .dx f sinx .dx




   ។ 

       ខ/អនុវត្តន៍ុគៈណន 
2

0

xsinxI .dx
1 sin x






 ។ 

៣៩-េគេǕយស្វ៊តី   
1 n

n 2
0

xI .dx
x x 1


 

  

        ក/គណនត ួ 0I  និង 1I ។ 

        ខ/រកទំនក់ទំនងរǏង n n 1I ,I  និង n 2I  ។ 

        គ/អនុវត្តន៍ៈ ចូរគណន   
1 4

2
0

xk .dx
x x 1


 

 ។ 
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