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សមគមǒ៍មគគភីពបǍងំ 

 
ASSOCIATION FRANCAISE DE SOLIDARITE 

 
                           ( A F S ) 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



 

- 3 - 

េរៀបេរៀងេƽយ 
ឃន Ǐ៉ន់ន ី

្រតួតពនិិតយេƽយ 

េǎក យង៉់ ធរ ី(អនុបណ្ឌិ ត គណិតវិទយ ) 
េǎក លមឹ ផលគន ុ ( បរញិញ ប័្រត គណិតវទិយ ) 

ខញំសមូអរគុណដល ់ុ  
+ អនកមនគុណទងំពរី  ែដលបន ផ្តល់កំǎងំចត្ត នង ឧបតថមភដល់ិ ិ  
ករសកǜិ  
+សមគមន៍ǒមគគភពបǍងំ ី (AFS) ែដលបនផ្តល់លទធភពឲយខញំបនុ  
បន្តករសកǜថន ក់វិទយល័យ ិ  
+េǎក្រគូ លម ឹ ផលគនុ  នង េǎក្រគូ ឡវ ហុង ិ ូ នងិ  េǎក្រគូ ឃន នលិ ិ  
ែដលបន បង្ហ ត់បេ្រងȣនខញំបទឲយមនសមតថភពǕចេរៀបេរៀងេសៀវេភុ  
េនះបន 
+េǎក េចង េអឿន (្របធន្រគប់្រគងមណ្ឌ ល AFS )នង ិ េǎក ទមឹ  កន  
( អនុ្របធន្រគប់្រគងមណ្ឌ ល AFS ) ែដលេលកទកចត្តនងើ ឹ ិ ិ  គ្ំរទករសកǜិ  
របស់ខញំុ 
+មត្តិ  Ǖ៊ង ច្រǂិ  ែដលជួយ្រតួតពនតយអកខǍវិរុទធិ ិ  
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Ǖរមមណ៍កថ 
សួស្តមត្តអនក្រសǎញ់វសយ័គណតវទយី ិ ិិ ិ ! 

េសៀវេភ“៨២លǓំតន់ិងដេǁះ្រǒយំ ”េនះǒន ៃដរ 
ដបូងរបសខ់ ញសំំǍបបំ់េរដីលម់Ǔជនកនងវសយ័គណតំ ុ ុ ិ ិ  
វទយ។ ខ ញបំទមនចត្តរកីǍយជខ្ល ងំែដលបនេរៀបេរៀងិ ុ ិ  
េសៀវេភេនះេឡង។េទះជយ៉ងǁក៏ើ េƽយខ ញគំតថុ ិ  
កហំសុេលែផនកអកខǍ៉វរទុ ធឬ ែផនកបំណក្រǒយǕចេកតើ ើិ  
មនេƽយអេចតន។ កនងនមខ ញជំអនកជអនកេរៀបេរៀងុ ុ  
មនចត្តរកីǍយេǒមនិ សƞចេំពះករះិគនែ់បបǒថ បនពី 
សំǁកម់ត្តអនកǕនេដមបែកលំអិ ីើ េសៀវេភេនះេǕយ 
កនែ់ត្របេសរេឡងជងមនុ។ើ ើ  
  ជចងុេ្រកយេនះខ ញសូំមជនូពុ រដលម់ត្តិ អនកǕនេǕយមន 
សខុភពល្អ្របជញឆ្ល តវយនង័ ិ  សំេរចǍលបំ់ណង ្របកប 
េƽយគតបណ្ឌ ត្រគប់ិ ិ ្របករ។ 

បតដ់បងៃថងទ ំ ី ២៧   ែខកកកƽ    ឆន ២ំ០១១ 
ឃន Ǐនន់៉  ី             

 
 

Email : khonvanny@gmail.com 
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លǓំត ់
1. េគេǕយ a,b,c ជរង្វ ស់្រជងុៃន្រតេកណមយួ។បង្ហ ញថី  
 
                                                       (Greece National Olympaid 2007 ) 

2.េគេǕយ្រតេកណី ABCែកង្រតងC់។បង្ហ ញថអងកត់ផចតរង្វងច់រកកនងិ ឹ ុ  

្រតេកណេនះេសមី ើa+b-cែដលAC=b,BC=a,AB=c។ 
                           (Indonesia National Science Olympaid 2004) 
3. រង្វងព់រ្របសព្វគនី ្រតងA់,B បនទ តគ់ូសǂមAកត់រង្វងទ់ងំពរ ្រតង ់ី  P,Q ។ 
្រǒយថBP/BQមនǕ្រសយ័ិ នងិ  ករែ្រប្របួលៃនបនទ ត(់PQ)។(កមពជុ 2007) 
4. េǕយបួនចំនុច A,B,C,D រត់្រតងគ់ន ǂមលƽំប់េនះ។េគគូសរង្វង ់
កត់ǂម ចំនុច A,B។ គូសរង្វងក់តǂ់មចំនុច B,C ប៉ះរង្វង ់    ។ 
                                   (Cambodia IMO team Select Test 2011) 

5. AD ជកំពសគ់ូសពកំពលូី  A ៃន្រតេកណែកងី ABC។្រǒយបញជ ក់ថ 
AD េសមើផលបូកៃនករំង្វងច់រកកនង្រតេកណឹ ីុ  ។ 
                                                  ( Olympic Turkey 1997)  
6. AD ជកំពសគ់ូសពកំពលូី  A ៃន្រតេកណី ែកងABC ។បនទ តគ់ូស 
កត់ǂមផចតរង្វងច់រកកនង្រតេកណិ ឹ ីុ ABD,ACD្របសព្វអងកតA់B,AC្រតង ់K,L 
 េរៀងគន ។ ǂង         ជ្រកǎៃផទៃន្រតេកណ ី ABC,AKLេរៀងគន ។ 
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្រǒយបញជ ក់ថ             (IMO Shortlist 1988 ) 
7. េǕយ្រតេកណី  ABC មួយ។ េគេǮចំនុចN,Mេល្រជងុើ AB,AC ែដល 
NB=BC=CM។គណនផលេធៀប      ជអនគុមន៍ៃន       ែដលR,r 
ជករំង្វងច់រកេ្រកនងចរកកនង្រតេកណឹ ិ ឹ ីុ ABC ។(APMO 2005) 

8. ǂងw,x,y,zជចំនួនមនអវិជជមនែដលិ wx+xy+yz+zw=1។្រǒយថ 
 
                                                          (IMO Shortlist 1990 ) 

9. អងកតធ់នូAB,CD ្របសព្វគន ្រតងE់។Mជចនំុចេលអងកត់ើ BE ។បនទ ត់បះ៉ 
្រតងE់េលរង្វងក់តǂ់មចំនុចើ D,E,M្របសព្វបនទ តB់C.ACេរៀងគន ្រតងF់,Gេរៀង
គន ។េប           ើ គណន       ជអនគុមន៍ៃនt។( IMO 1990 ) 
10.កំណត់4ចំនួនពតិ                    ែដលផលបូកចំននួមួយនងិ  ផលគណុប ី
ចំនួនេផƞងេទៀតេសមើ2។ (IMO 1965) 
11.  េគេǕយបចនំួនពតវិជជមនី ិ a,b,c ែដលផលបូកេសមើ6។រកតៃម្លធំ 
បំផុតៃន         ។ 
                                (Greece Nation Mathematic Olympaid 2011) 

12. យកMជចំនចុកǁ្ត លBCៃន្រតេកណី ABC។Hជអ័រតូសងៃ់ន្រតេកណី  
ABC។បនទ ត់គូសកត់ǂមHែកងនឹងAM្រតងP់។ ្រǒយបញជ កថ់ 
 (Japan Mathematical Olympaid finals 2011) 

A
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13. េǕយa,b,c,dជចំនួនពតវិជជមន។្រǒយបញជ កថ់ិ  
 
                                                        (IMO Shortlist 1993) 

14. ǂងO ជចំនចុ្របសព្វរǏងអងកត់្រទូងAC,BDៃនចតុេកណេប៉ងABCD។ 

រង្វងច់រកេ្រក្រតេកណឹ ី  OAD, OBC ្របសព្វគន ្រតង ់M ។បនទ ត់កត់ǂម 
ចំនុច O,M កត់រង្វងច់រកេ្រក្រតេកណឹ ី AOB, COD េរៀងគន ្រតង ់S,T ។ 
្រǒយបញជ ក់ថ M ជចំនចុកǁ្ត លអងកត ់ST ។    
                            ( China Girls’ Mathematical Olympaid 2006 ) 

 15.  កំណត់គូចនំួនពតិ (x,y)ែដលេផទȣងផទ ត ់
 
 
(Indonesia National Science Olympaid 2006) 

16. រកចនំួនគត ់            ែដលេផទȣងផទ ត ់
ែចកƽចន់ឹង7។ (Indonesia National Science Olympaid 2009) 
17. កណំត់្រគបគ់ូចំនួនគត់(x,y)ែដល 
 

                                            (Spain Mathematical Olympaid 2009) 

18. េគេǕយa,b,cជចំនួនគត់វិជជមន។េបើ 
្រǒយបញជ ក់ថ 

                                 (Indonesia National Science Olympaid 2006) 
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19. កណំត់គូចនំួនគត់វិជជមន(x,y)ែដលេផទȣផទ ត ់    ។ 
                                   ( Taiwan National Olympaid 2005 ) 

20. កំណត់ចំនួនពតិ(x,y,z)ែដលេផទȣងផទ ត់្របព័នធសមកីរ 
 
 

                      (Indonesia National Science Olympaid 2007) 

21.េគេǕយចំនួនកុផំ្លចិ           ែដល 

រកចំនូនកុផំ្លច    ែដលǕភចៃន                 ជកំពូលទំិ ិ 3ៃន្រត ី
េកណសម័ងƞ។(Kosovo National Mathematical Olympaid 2011) 

22. បង្ហ ញថ 
                                      

                                       (Proposted by Dr Dorin Andrica) 

23. ǂងa,b,cជចំនួនពតវិជជមនែដលិ ab+bc+ca=1។ ្រǒយបញជ ក់ថ 
 
 

(Proposted By Mircea Becheanu,Bucharest,Romanai) 

24.េមដយនAMនងកន្លះបនទ ត់ពុះមុំិ BN្របសព្វគន ្រតងP់។បនទ តC់P្របសព្វ 
បនទ តA់B្រតងQ់។្រǒយបញជ ក់ថ្រតេកណី BNQជ្រតីេកណសមបត។ 

                                               (Proposted by Dr Dorin Andrica) 
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25. កំណត់ចំនួនគត់វិជជមន(x,y,z)ែដល 
 

                                        (Malaysia National Olympaid 2010) 
 

26. ǂង a,b,c ជចំនួនពតវិជជមនែដលិ  abc=1។្រǒយថ 
 

                                              (France Team Selection Test 2006)  

27.ǂងa,b,cជ្រជុងៃន្រតេកណមយួែដលី  a+b+c=3។ កំណតត់ំៃលតូចបំផុតៃន 
 
                                            (China Norther olympaid 2007) 

28. េគេǕយ x,y,z ជចំននួពតវិជជិ មន។ បង្ហ ញថ 
 
                                         (Japan Mathematical Olympaid finals 2010) 

29. ǂង a,b,c ជចំនួនពតវិជជមន។ ្រǒយបញជ ក់ថិ  
 

                                                  (Spain Mathematical Olympaid 2010) 

30. េគេǕយABC ជ្រតេកណមនី    ជរង្វងច់រកេ្រក។ឹ M ជចំនុចេនកនងុ  
្រតេកណី ABC នងេលបនទ ត់ពុះមុំិ ើ A ផងែដរ។ បនទ តA់M,BM,CM ជួបរង្វង ់   
្រតង ់           េរៀងគន ។ ឧបមថP ជចំនុច្របសព្វៃន       នងិ AB។  
Qជចំនុច្របសព្វៃន       នងិ AC។ ្រǒយថបនទ តP់Q ្រសបបនទ តB់C។ 

                                                (India National Olympaid 2010 ) 
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31. ចំេពះ្រគបច់ំនូនពតវិជជមនិ a,b,c,d ចូរបង្ហ ញថ 
 

                                      (Turkey National Olympiad 2005) 

32. េǕយa,b,c ជចំនួនពតវិជជមនិ  នងិ  a+b+c=1 ។ បង្ហ ញថ 
 
 

                                  (Kyrgyzstan National Olympaid 2010) 

33. បចំនចុខុសគនី  A, B, C សថតកនងរង្វង ់ិ ុ  (O) មួយ។ បនទ ត់ប៉ះ (O) 
្រតង ់A នងិ  B ្របសព្វគន ្រតង ់P។បនទ ត់ប៉ះ (o) ្រតងC់កត់បនទ ត់ AB ្រតងQ់។ 
បង្ហ ញថ 

                                 (Mathematical Olympaid In Poland 2002) 

34.េគេǕយ្រតេកណែកងពរី ី  ែដលរង្វងច់រកកនង្រតេកណមួយេសមរង្វងច់រកេ្រកឹ ី ើ ឹុ  
្រតេកណមួយេទៀត។ǂងី S,S1 ជ្រកǎៃផទ្រតេកណ ទងំពរខងេលេរៀងគនី ី ើ ។ 
បង្ហ ញថ 
                                                       (France Team Selection Test 2005 ) 

35. េគេǕយx,y,z ជចំននួពតែដលិ                      ។ 
បង្ហ ញថ 
                                                (Slovania National Olympaid 2010 ) 
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36.ឧបមថ a,b,c  ជចំនួនពតវិជជមនែដលិ  (a+b)(b+c)(c+a)=1 
្រǒយបញជ ក់ថ 

                                  (Croatia Team Selection Tests 2006 ) 

37. អងកត់្រទូងៃនចតុេកណពន យ ABCD ែចកចតុេកណពន យជ្រតេកណី 4។ 
s1នងិ s2ជៃផទ្រកǔៃន្រតេកណែដលមន្រជុងមួយជបទចតុេកណពន យ។ី  
រកៃផទ្រកǔSៃនចតុេកណពន យអនគុមន៍នងឹ  s1នងិ s2។ 

          ( ្របឡងេ្រជសេរសសសƞពូែកើ ើ ិ ទូទងំ្របេទសកមពជុ ថន ក់ទី៩ ឆន  ំ២០១១ ) 
38. េគេǕយ្រតេកណសមបតី ABC កំពូលA ៃផទ្រកǎ S។MNជបតមធយម 

 ្រតូវនឹងបត BC េហយើ  O ជ្របសព្វៃន MN នងកំពសគ់ូសេចញពកំពូលិ ី  A ។ 
េគបន្ល យ[CO) កត់AB ្រតងD់ នងបន្ល យិ [BO) កត់AC ្រតងE់ ។ 
ចូររក្រកǎៃផទៃនចតុេកណ ADOE អនុគមន៍េទនងឹ S។ 

         ( ្របឡងេ្រជសេរសសសƞពូែកទូទងំ្របេទសកមពជើ ើ ិ ុ ថន ក់ទី៩ ឆន  ំ២០១១ ) 
39. ǂងa,b,cជចំនួនពតវិជជមន។បង្ហ ញថិ  

 
                                                                           (Romania 1997) 

40. ǂង a, b, c ជចំនួនពតវិជជមិ នែដល abc=1។្រǒយថ 

 
                                                                            (Hong Kong 2000) 
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 41-េគេǕយ្រតេកណី  ABC មួយមន្រជុង AB, BC, CA បេងកតបនើ  
ជស្វតនព្វន្តមួយី   ។ 
ក-បង្ហ ញថ SinA,SinB,SinC បេងកតបនជស្វតនើ ី ព្វន្តមួយ។ 
 ខ- បង្ហ ញថផលគុណ                  មនតំៃលេថរ។ 

   ( ្របឡងេ្រជសេរសេបកខជនចូលរូម្របឡងើ ើ  APMO របស់កមពជឆន  ំុ 2009 ) 
42-្រតេកណសមបតី  ABC មួយមនមំុ A=90 ។យក M ជចំនុចកǁ្ត ល 
ៃនAB។បនទ ត់មយួគូសេចញពAីេហយើ ែកងនងឹCMកត់្រជុងBC្រតងP់។ 
បង្ហ ញថ AMC=BMP ។ 
                                                                          ( Baltic Way 2000 ) 

43 កំណត់្រគប់អនគុមន៍     ែដលេផទȣងផទ ត ់
 
្រគប់ចំនួនពត មនអវិជជមនិ ិ x,y 

                                                (Slovenia National Olympaid 2010 ) 
 

44. ចំេពះចំនួនពតិ  t និងចំននួពតវិជជមនិ  a,b េយងមនើ  
 
ចូរកំណត ់t ។ 
                                                (Slovenia National Olympaid 2010 ) 
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45. កំណត់ចំនួនពតិ x េនចេន្ល ះ [0,2) ែដល 
 

                                             (Slovenia National Olympaid 2010 ) 

46.រង្វងច់រកេ្រកឹ  ABC ្រតេកណប៉ះ្រជុងី  BC នងិ  AC ្រតងD់ នងិ E េរៀងគន ។ 
បង្ហ ញថេបើ AD=BE េនះ ABC ជ្រតេកណសមបត។ី  
                                       (Austraian Mathematical Olympaid 2006) 

47.ចតុេកណេប៉ង ABCD មួយ យកEជ្របសព្វរǏងអងកត់្រទងូេហើយ S1, S2 

S ជ្រកǎៃផទៃន ABE, CDE នងិ  ABCD េរៀងគន ។  
ចូរ្រǒយថ 
                                       (Austraian Mathematical Olympaid 1990) 
48. ចំនុច D នងិ  E សថតេនេល្រជុងិ ើ BCនងិ ACៃន្រតេកណី ABCបនទ ត ់
ADនងិ BE្របសព្វគន ្រតងP់។Kនងិ Lជចំនុចេនេល្រជងុើ BCនងិ ACេរៀងគន  
ែដលCLPKជ្របេលឡ្រកម។ បង្ហ ញថូ  
                                       (Mathematical Olympaid In Poland 2000) 

49. េគឲយr,s,tជឬសៃនពហធុដេ្រកទបឺ ី ី 
 
គណនតៃំលៃន 
 
                                             ( Irish Mathematical Olympaid 2007 ) 

 
 



 

- 14 - 

27

333

33

cbacba 




1111 333  bacacbcba

333333222222444 cabcabbccbbaaccbbacba 

50. េគឲយ ABC ជ្រតីេកណែដល BAC  90។ យក O ជផចតរង្វង ់ិ  
ចរកេ្រក្រតេកណឹ ី  ABC នងិ  ជ ផចតរង្វងច់រកេ្រក្រតេកណិ ឹ ី  OBC ។ 
ឧបមថ  ្របសព្វនឹងអងកត ់AB ្រតង ់P ខុសព ីB នងិ   ្របសព្វនងឹអងកត ់ 
AC ្រតង ់Q ខុសព ីC ។ ǂង ON ជអងកត់ផចតៃនរង្វង ់ិ   ។
បង្ហ ញថចតុេកណ APNQ ជ្របេលឡ្រកូ ម។         ( APMO 2010 ) 
51. ក- កំណត់្រគបចំនួនគត់ធមមជត ិn េƽយដងថឹ  2n-1ែចកƽច់នងឹ  7 ។ 
      ខ-ចូបង្ហ ញថគម នចំនួនគត់ធមមជតិ n ǁែដល 2n+1 ែចកƽច់នងឹ  7 ។ 

                                                               ( IMO 1964 ) 

52.េគឲយ a, b, c ជចនំួនពតវិជជមនែដលិ  (a+b)(b+c)(c+a)=8 
បង្ហ ញថ 
 

                                      ( Macedonia National Olympaid 2008 ) 

 53.េគឲយa,b,cជចនំួនពតវិជជមនែដលិ a+b+c=1។បង្ហ ញថ 
 

             ( Bosnia Herzegovina Team Selection Test 2011 ) 

54. េគឲយa,b,cជចំនួនពតវិជជមនែដល។បង្ហ ញថិ  
 

(  KMO Summer Program Test 2001 ) 
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55. កំណត់តំៃលធបំំផុតនងតូចបំផុតៃនិ x+y ែដលx,y ជចំនួន 
ពតែដលិ x-2,y-3 នងិ  

                                          ( Irish Mathematical Olympaid 2006 ) 

56. បង្ហ ញថ្រតេកណី  ABC ជ្រតេីកណែកងលុះ្រǂែត 
    Sin2A+ Sin2B+ Sin2C=2 

( Irish Mathematical Olympaid 2007 ) 

57.កំណត់្រគប់អនគុមនf៍ ែដលកំណតព់សំណំុចនំួនពតី ិ ចូលកនងុសំណំុចំននួពតិ  
ែដលេផយȣងផទ ត់្រគប់ x, y, z មនសមភព 
 

(APMO 2010 ) 

58.ឲយ្រតេកណី  ABC មួយǂងរង្វ ស់្រជុង BC, AC, AB េរៀងគន េƽយ 
a, b, c កន្លះពុះមុំកនងៃនមុំុ BAC, ABC, ACB ជបួ្រជុងBC, AC, AB  
េរៀងគន ្រតងD់, E, F ǂង AD, BE, CF េƽយd, e, f េរៀងគន ។ 
បង្ហ ញថ 
 
ែដលជ្រកǎៃផទៃន្រតេកណី ABC។ 

( Irish Mathematical Olympaid 2007 ) 
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59-ចំនួនគត់វិជជមនេȄថ  ” good number ” េបǏេសមើ ើបួនដងៃន              
ផលបូកេលខលំƽប់កនង្របពនធ័េដសុម៉លរបស់Ǐ។ុ ី  
កំណត់ផលបូក្រគប់ចំនួន” good number ” ។  

(China Northern mathematical Olympaid 2002 ) 

60.េគឲយ a,b,c ជចនំួនពតវិជជមន។បង្ហ ញថិ  
 

(Baltic Way 2000) 

61.កំណត់្រគប់គូចនំួនគត ់(x,y) ែដល x2-2xy+126y2=2009 ។ 
( China South East Mathematical Olympaid 2009 ) 

62.ǂង x, y, z ជចំនួនពតវិជជមន។កំណតត់ំៃលតូចបំផុតៃនិ  
 
a)     b) 
 

(Croatia Team Selection Tests 2008 ) 
63.េគឲយ a, b, c, d ជចំននួពតវិជជមន។ិ  បង្ហ ញថ 
 

(Croatia Team Selection Tests 2009 ) 
64-កំណត់អនុគមន៍fទអំសព់សំនុំចំននួគត់វិជជមនេទសំនុំចំនួនគត់វិជជមន ែដលី  
 េផទȣងផទ ត់: ចំេពះ្រគប់ចំនួនគត់វិជជមនa នងិ b មន្រតេកណមួយែដលមន្រជុងី  
របស់Ǐមន្របែវង      នងិ  

    ( IMO 2009 ) 
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1. េគេǕយ a,b,c ជរង្វ ស្់រជុងៃន្រតេកណមយួ។បង្ហី ញថ 
 
                                                       (Greece National Olympaid 2007 ) 

ស្រមយ 
ǂមវិសមភព AM-GM េយងពនតយេឃញថើ ិ ិ ើ  
 
វិសមភពសមូល 
 
 

េយងបនើ  
 
ដូចគន ែដរ 
 
 
 
 
បូកអងគនងអងគៃនវិសមភពិ (1),(2)នងិ(3)េយងបនើ  
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មយ៉ងេទៀតǂមវិសមភព C-S េយើងមន 
 
េយងបនើ  
 
ǂម(4)នងិ (5) 

 
វិសមភពខងេល្រតូវបន្រǒយបញជ ក់។ើ  
 

2.េគេǕយ្រតេកណី ABCែកង្រតងC់។បង្ហ ញថអងកត់ផចតរង្វងច់រកកនងិ ឹ ុ  

្រតេកណេនះេសមី ើa+b-cែដលAC=b,BC=a,AB=c។ 
                           (Indonesia National Science Olympaid 2004) 
ស្រមយ 
ǂង k,r ជកន្លះបរម្រតិ  ករំង្វងច់រកកនងៃន្រតេកណឹ ីុ  ABC េរៀងគន ។ 
ǂមរូបមន្ត្រកǎៃផទេយងបនើ  
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3. រង្វងព់រ្របសព្វគនី ្រតងA់,Bបនទ ត់គសូǂម Aកត់រង្វងទ់ងំពរ ្រតង ់ី  P,Q ។ 
្រǒយថBP/BQមនǕ្រសយ័និ ឹងករែ្រប្របួលៃនបនទ ត(់PQ)។(កមពជុ 2007)  

ស្រមយ 
េយងមនើ  
 
 
សុទធែតេថរ (O1,O2ជផចតៃនរង្វងទ់ពំរិ ី )។ǂម្រទស្តបទសនុុសេយងមនឹ ី ី ើ  
 
 
 
 
    េថរ     
 

4. េǕយបួនចំនុច A,B,C,D រត់្រតងគ់ន ǂមលƽំប់េនះ។េគគូសរង្វង(់) 
កត់ǂម ចំនុច A,B។ គូសរង្វងក់តǂ់មចំនុច B,C ប៉ះរង្វង ់    ។ 
                                   (Cambodia IMO team Select Test 2011) 
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ស្រមយ 
ǂង        ជរង្វងែ់ដល្រតូវគសូ៕ យក       ជចំនុចបះ៉ៃនរង្វងទ់ងំពរនងជី ិ  
ចំនុច្របសព្វរǏងបនទ ត់ប៉ះ្រតង ់E ជមួយបនទ ត់ (AD) េរៀងគន ។ យក  ជ                
ជផចតរង្វង ់ិ () ។េដមបគូសរង្វងេ់នះើ ី ្រគន់ែតរកទǂងំី     ។ 
+េបើ AB ជអងកត់ផចតរង្វង ់ិ () េនះ ្រតូវជចំនចុកǁ្ត ល CB ។ 
ែដលB,C ្រតួតេលគនើ ។ 
-ករណីABមនែមនជអងកត់ផចតិ ិ  
ǂម្រទស្តបទស្វ័ី យគុណចំនចុ K    
 េធៀបនឹងរង្វង ់() នង ិ () េយងបនើ  
 
 
 
េនះkជចំនុច្របសព្វៃនអងកត់ [BC] ជមួយរង្វងផ់ចតិ Bក ំ
 បនទ ប់មកǂម k គូសបនទ ត់ប៉ះេលរង្វង ់ើ ()េយងបនសងច់ំនុចើ  E   ។        
ចំនុច្របសព្វៃនេមដយទ័អងកត់[CE] នងិ  [ED] ជចំនុច គូសរង្វងផ់ចតិ  ក ំD ។       
រង្វង(់) ្រតូវបនសង។់ 
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5. AD ជកំពសគ់ូសពកំពលូី  A ៃន្រតេកណែកងី ABC។្រǒយបញជ ក់ថ AD 
េសមើផលបូកៃនករំង្វងច់រកកនង្រតេកណឹ ីុ  ។ 
                                                  ( Olympic Turkey 1997) 
ស្រមយ 
ǂង r, r1នងិ  r2ជករំង្វច់រកកនង្រតេកណឹ ីុ ABC, ABD នង ិ ACDេរៀងគន  
ǂមលǓំត់ទ2ីេយើងបន 
 
បូកអងគនងអងគៃនសមភពខងេលេយងបនិ ើ ើ  
 
 
េ្រពះ CD+DB=BC 
ដូចេនះ AD េសមើផលបូកៃនករំង្វងច់រកកនងឹ ុ ្រតេកណី ABC, ABD,ACD។    
 

6. AD ជកំពសគ់ូសពកំពលូី  A ៃន្រតេកណី ែកងABC ។បនទ តគ់ូស 
កត់ǂមផចតរង្វងច់រិ កឹកនុង្រតេកណី ABD,ACD្របសព្វអងកតA់B,AC្រតង ់K,L 
 េរៀងគន ។ ǂង         ជ្រកǎៃផទៃន្រតេកណ ី ABC,AKLេរៀងគន ។ 
្រǒយបញជ ក់ថ             (IMO Shortlist 1988 ) 
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ស្រមយ 
យក r1,r2 ជករំង្វងច់រកឹកនង្រតេកណ ុ ី ADC.ADC េរៀងគន ។យក O1,O2 

ជផចតរង្វងច់រកេ្រក្រតេកណ ិ ឹ ី ADB , ADC េរៀងគន ។ 
យកM, N ( MAD ) ជចំនុចប៉ះៃនរង្វងច់រកកនង្រតេកណឹ ីុ ADB េយងបនើ  
                                                  ចតុេកណ           ជកេរ 

 
ដូចគន ែដរ 
 
មយ៉ងេទៀតDO1ជអងកត់្រទូងកេរ  មន្រជុងO1Kជករំង្វងច់រកេ្រកឹ  
្រតេកណី  ADB េយងǂមសំǍយលǓំត់ទ ី2 េយងទញបនើ  
 
 
 
 
្រǒយǂមលំនដំចូគន ែដរ 
 
ǂម(2)នងិ(3)េយងបនើ  
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E

AD

BC

E

E

ADADE

BCADE

ǂម(1)នងិ(4)េយងបនើ  
 
យកTជចំនុច្របសព្វៃនបនទ ត់្រសបBCកត់ǂមA។Mជ្របសព្វACនង ឹ
DO2។េយងបនើ  
 
 
មយ៉ងេទៀត 
 
េយងបនើ  
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7. េǕយ្រតេកណី  ABC មួយ។េគេǮចំនុចN,Mេល្រជងុើ AB,AC ែដល 
NB=BC=CM។គណនផលេធៀប      ជអនគុមន៍ៃន R,r ែដលR,r 
ជករំង្វងច់រកេ្រកនងចរកកនង្រតេកណឹ ិ ឹ ីុ ABC ។(APMO 2005) 

ស្រមយ 
េដមបេǕយើ ី មនចនំុចN, Mេល្រជុងើ AB, AC ែដល NB=BC=CM លុះ្រǂែត 
AB>BC & AC>BC េយងបនើ  
AM= AC-BC , AN= AB-BCǂងpជកន្លះបរម្រតិ នង ិ a=BC, b=AC, 

c=AB 
េយងមនើ  
 
 
ǂម្រទស្តបទ ឹ ី កូសនុុសី កនង្រតេកណុ ី ABC េយងមនើ  
 
 
មយ៉ងេទៀតǂម្រទស្តបទ ឹ ី កសូុនុសី កនង្រតេកណុ ី ANM េយងមនើ  
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ែត      េយងើ បន 
 
ǂម(1)នងិ(2) េយងបនើ  
 
 
 
 
ដូចេនះ 
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8. ǂងw,x,y,zជចំនួនមនអវិជជមនែដលិ wx+xy+yz+zw=1។្រǒយថ 
 
                                                         

  (IMO Shortlist 1990 ) 

ស្រមយ 
េយងមនើ  
 
 
េយងមនើ  
 
ែត 
 
 
េយងបនើ  
 
ដូចេនះវិសមភពខងេលពតើ ិ  
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9. អងកតធ់នូAB,CD ្របសព្វគន ្រតងE់។Mជចនំុចេលអងកត់ើ BE ។បនទ ត់បះ៉ 
្រតងEេលរង្វងក់តǂ់មចំនុចើ D,E,M្របសព្វបនទ តB់C.ACេរៀងគន ្រតងF់,Gេរៀង
គន ។េប           ើ គណន       ជអនគុមន៍ៃនt។( IMO 1990 ) 

ស្រមយ 
េយងមនើ  
 
 
 
 
មយ៉ងេទៀត 
 
 
 
េធ្វផលេធៀបើ (1)នងិ (2)េយងបនើ  
 
 
ដូចេនះ 
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D

C 

B 
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10.កំណត់4ចំនួនពតិ                    ែដលផលបូកចំននួមួយនងផលគុណបិ ី 
ចំនួនេផƞងេទៀតេសមើ2។ (IMO 1965) 

ស្រមយ 
ǂមសមមតិកមមេយងបនើ  
  
  
 
ដកអងគនងិអងគ(1)នងិ (2)េយងបនើ  
 
េប ើ x1=x2 ដកអងគនងអងគិ (3)នងិ (4)េយងបនើ  
 
-ករណ ី x3=x4 ដកអងគនងអងគិ (2)នងិ (3)េយងបនើ  
 
+ចំេពះ 
 
 
 
េនះសមកីរមនចេំលយើ  
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143 xx 221  xx

+ចំេពះ             ǂម(2) 
 
 
េនះសមកីរមនចេំលយើ  
-ករណី 
ǂម(2)នងិ (4)េយងបនើ  
 
 
េនះសមកីរមនចេំលយើ  
+ចំេពះ   ǂម(2)នងិ (3) 
 
 
េនះសមកីរមនចេំលយើ  
 
េប                 េនះើ  
ǂម(3)នងិ (4)សមកីរǕចសរេសរ 
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-ករណី 
+េបើ                  ǂម(1)នងិ (4) 
 
 
េនះសមកីរមនចេំលយើ  
+េបើ ǂម(1)នងិ (4)េយងបនើ  
 
េនះសមកីរមនចេំលយើ  
 
ករណី េនះ 
 
េនះសមកីរមនចេំលយើ  
សរុបមកសមកី រមនចំេលយើ  
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11.  េគេǕយបចនំួនពតវិជជមនី ិ a,b,c ែដលផលបូកេសមើ6។រកតៃម្លធំ 
បំផុតៃន         ។ 
                                (Greece Nation Mathematic Olympaid 2011) 

 

ស្រមយ 
ǂមវិសមភព Cauchy-Schwart  េយងមនើ  
 
 
 
 
 
េនះេយងបនើ  
យក 
េយងបនើ  
 
 
ដូចេនះតំៃលធំបំផុតៃន        គឺ 
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12. យកMជចំនចុកǁ្ត លBCៃន្រតេកណី ABC។Hជអ័រតសូងៃ់ន្រតេកណី  
ABC។បនទ ត់គូសកត់ǂមHែកងនឹងAM្រតងP់។ ្រǒយបញជ ក់ថ 
   
 
                               (Japan Mathematical Olympaid finals 2011) 
ស្រមយ 
-េបើ ABC ជ្រតេកណី ែកង្រតង ់A េនះ A, H នងិ  P ្រតួវសុគនី េយងបនើ  
 
-េបើ ABC មនមុ ំA ជមុំ្រសួចយក AD, BE ជកំពសៃ់ន្រតេកណី េនះកនងុ 
្រតីេកណ AHP នង្រតេកណិ ី  AMD មន 
 
វិបក 
 
មយ៉ងេទៀតកនង្រតេកណុ ី AHE នងិ ្រតេកណ ី ACDមន 
 
 
ែតǂម្រទស្តបទកសូុនុសឹ ី ី  
 
េ្រពះ 
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D M 
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AABCosAE 

 4

 5

មយ៉ងេទៀតǂម្រទស្តបទេមដយនេយងមនឹ ី ើ  
 

ǂម(1),(2)នងិ (3)េយងទញបនើ  
 
 
 
-េបើ ABC មនមុ ំA ជមុំទល យក AD,BE ជកំពស់ៃន្រតេកណី ។ 
កន្រតេកណ ុ ី APH នង្រតេកណិ ី  ADM េយងមនើ  
 
 
 
 
មយ៉ងេទៀតកនង្រតេកណ ុ ី AEH នង្រតេកណ ិ ី ADB 
 
 
 
េនះ 
េ្រពះ 
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មយ៉ងេទៀតǂម្រទស្តបទេមដយនេយងមនឹ ី ើ  
 

ǂម(4)(5)នងិ (6)េយងបនើ  
 
 
ដូចេនះ 

13. េǕយ a, b, c, d ជចំនួនពតវិជជមន។្រǒយបញជ ក់ថិ  
 
                                                        (IMO Shortlist 1993) 

ស្រមយ 
េយងមនើ  
 
ពនតយិ ិ  
 
េយងមនសមភពើ  
 
 
េនះ 
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14. ǂងOជចំនុច្របសព្វរǏងអងកត់្រទងូAC,BDៃនចតុេកណេប៉ង ABCD។ 
រង្វងច់រកេ្រក្រតេកណឹ ី  OAD, OBC ្របសព្វគន ្រតង ់M ។បនទ ត់កត់ǂម 
ចំនុច O,M កត់រង្វងច់រកេ្រក្រតេកណឹ ី AOB, COD េរៀងគន ្រតង ់S,T ។ 
្រǒយបញជ ក់ថ M ជចំនចុកǁ្ត លអងកត ់ST ។    
                            ( China Girls’ Mathematical Olympaid 2006 ) 

ស្រមយ 
  
(ផលបូកមុំកនងចតុេកណ ុ ADMO ចរកកនងរង្វង ់ឹ ុ ) 
េយងបនើ  
មយ៉ងេទៀត 
( មុំǒក តធ់នូ DO រួម ) 
ǂម(1)នងិ(2)េយងបនើ  
វិបក 
មយ៉ងេទៀត      (មុំǒក ត់ធន រួូ មAO) 
ែត 
ǂម(4)នងិ (5)េយងបនើ  
វិបក 
 

A
B 

C 
D 

O 

M

S 
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MTMS
ACBD

BDAC
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 1

.

.

េធ្វផលេធៀបើ (3)នងិ (6)េយងបនើ  
 
មយ៉ងេទៀត 
 ( មុំǒក តធ់នូ រួម MO ) 
ែតរ 
   ( មុំǒក តធ់នូ រួម MO ) 
ǂម(8)នងិ (9)េយងបនើ  
វិបក 
ǂម (9) នង ិ (10) េយងបនើ  
 
សមភពេនះបញជ កថ់ M ជចំនុចកǁ្ត លអងកត់ ST។ 
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15.  កណំត់គូចនំួនពតិ (x,y)ែដលេផទȣងផទ ត ់
 
 

(Indonesia National Science Olympaid 2006) 

សǍំយ 
-េបើ x=y ǂម(1)សមកី រេផទȣងផទ តǂ់ម(2)េយងបនើ  
 
េនះសមកីរមនរសឹ 
 
-េបើx=-yǂម(2) សមកី រេផទȣងផទ តǂ់ម(1)េយងបនើ  
 
សមកី រមនរសឹ 
-េប                        ើ  ្របពនធ័សមករǕចសរេសរី  
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+ករណ                 េយងបនី ើ  
 
 
ǂម្រទស្តបទែវយតឹ ី  x, y ជរសសមកឹ ី រ 
 
 
 
សមកី រមនរសឹ 
 
 
េបើ                    េយងបនើ  
 
 
ǂម្រទស្តបទែវយតឹ ី  x, y ជរសសមកឹ ី រ 
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សមកី រមនរសឹ 
 
សរុបមកសមកី រមនចំេលយើ  
 
 
 
 
 

16. រកចនំួនគត ់            ែដលេផទȣងផទ ត ់
ែចកƽចន់ឹង7។ (Indonesia National Science Olympaid 2009) 

ស្រមយ 
-ករណី n ែចកƽចន់ឹង7េយងបនើ  
 
 
 
ដូចេនះ n ែចកƽចន់ឹង7មនិយក 
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-ករណីn ែចក នងឹ7េǕយសំណល1់ េយងបនើ  
 
 
 
ដូចេនះ n ែចក នងឹ7េǕយសំណល1់ មិនយក 
- ករណីn ែចក នងឹ7េǕយសំណល2់ េយងបនើ  
 
 
 
ដូចេនះ n ែចក នងឹ7េǕយសំណល់ មិនយក 
- ករណីn ែចក នងឹ7េǕយសំណល3់ េយងបនើ  
 
 
 
ដូចេនះ n ែចក នងឹ7េǕយសំណល3់ មិនយក 
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- ករណីn ែចក នងឹ7េǕយសំណល4់ េយងបនើ  
 
 
 
ដូចេនះ n ែចក នងឹ7េǕយសំណល4់ មិនយក 
- ករណីn ែចក នងឹ7េǕយសំណល5់ េយងបនើ  
 
 
 
ដូចេនះ n ែចក នងឹ7េǕយសំណល5់ មិនយក 
- ករណីn ែចក នងឹ7េǕយសំណល6់ េយងបនើ  
 
 
 
ដូចេនះ n ែចក នងឹ7េǕយសំណល6់ មិនយក 
ដូចេនះគម ន    ែដលេផទȣងផទ ត ់
ែចកƽចន់ឹង7។ 
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17. កណំត់្រគបគ់ូចំនួនគត់(x,y)ែដល 
  
(Indonesia National Science Olympaid 2009) 
 
ស្រមយ 
សមករǕចសេសរី  
 
 
េƽយ                        េយងបនើ  
 
 
 
 
បនទ ប់ពេƽះ្រǒី យ្របព័នធសមកី រខងេលេយងបនគូើ ើ ចំេលយជើ  
ចំនួនគតគ់ឺ 
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18. េគេǕយa,b,cជចំនួនគត់វិជជមន។េបើ 
្រǒយបញជ ក់ថ 
                                 (Indonesia National Science Olympaid 2006) 

 
ស្រមយ 
ដបូងេយងនង្រǒយថំ ើ ឹ  

-េបើxែចកƽច់នងឹ 5សំេណរើ ខងេលពតើ ិ  
- េបើxែចកនឹង5េǕយសណំល1់េយងបនើ  

 
 

សំេណរើ ខងេលពតើ ិ  
- េបើxែចកនឹង5េǕយសណំល2់េយងបនើ  

 
                                    

សំេណរើ ខងេលពតើ ិ  
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- េបើxែចកនងឹ េǕយសំណល់3េយងបនើ  
 
 
សំេណរើ ពតិ 

- េបើxែចកនងឹ 5េǕយសណំល3់េយងបនើ  
 
 
 
សំេណរខងេលពតើ ើ ិ  
បន្តមកេទៀតេយងនើ ងឹ្រǒយ 

-េបើxែចកƽច់នងឹ3សំេណរើ េនះពតិ  
- េបើxែចកនឹង3េǕយសណំល1់េយងបនើ  
 

 
សំេណរើ េនះពតិ  
- េបើxែចកនឹង3េǕយសណំល ់2 េយងបនើ  
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មយ៉ងេទៀតx5នងិ xមនភពគូេសសដចូគន េនះ 
េƽយGCD(2,3,5)=1េនះ    ្រគបច់ំនួនគត់វិជជមនx។ 
េយងបនើ  
 
 
 
េƽយa+b+cែចកƽច់នងឹ30េនះេយងបនើ  

19. កណំត់គូចនំួនគត់វិជជមន(x,y)ែដលេផទȣផទ ត ់    ។ 
( Taiwan National Olympaid 2005 ) 

ស្រមយ 
Lemma េបើa,b,c,d,e,fជចំនួនគត់ែដលេផទȣងផទ ត់                ែដល 
GCD(d,e)=1 េនះមនចំននួគត ់r ែដលេផទȣងផទ ត់     
ស្រមយ Lemma 
ǂង d= GCD(b,c) េនះមនចំនួនគត់ n, m ែដល b=nd, c=md នងិ  
GCD(n,m)=1 េយងបនើ  

 
េƽយ GCD(d,e)=1នងមយង៉េទៀតិ ǂមǕល់កូរតអគ្លី ឺ ីតេយងបនើ  
GCD(am-n,m)=GCD(m,n)=1េនះ m=e, am-n=d  
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ដូចេនះ 
ដូចេនះ Lemma េនះពតិ  
សមកី រǕចសរេសរ 
 
េƽយ 3 នង ិ 7 ជចំនួនបឋមរǏងគន េនះេយងǕចǂងើ  
 ែដល k នង ិ l ជចនំួនគត ់
សមករសមូលី  
              េនះមនចំនួនគត់ v ែដល 
           េយងបនើ   

 
េនះមនចំនួនគត ់u ែដល 
េ្រពះ 3v-1 ែចកមនƽច់និ ងឹ 9។េនះេយងបនើ  

 
ǂម្រទស្តបទែវយតឹ ី ៉  x, y ជរសសមករឹ ី  
 

 
ដូចេនះ 
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20. កំណត់ចំនួនពតិ(x,y,z)ែដលេផទȣងផទ ត់្របពនធ័សមកីរ 
 
 
 
 

(Indonesia National Science Olympaid 2007) 

ស្រមយ 
េយងមនើ  
 
 
ដកអងគនងអងគិ (1)នងិ (2), (2)នងិ (3), (3)នងិ (1)េយងបនើ  
 
 
 
គុណអងគនងអងគេយងបនិ ើ  
 
ែត 

 
េនះ 
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 4,2  yxBC

-េបើ x-y=0 េនះសមកីរមនឬស x=y=z=2 
-េបើ y-z=0 េនះសមកីរមនឬស x=y=z=2 
-េបើ z-x=0 េនះសមកីរមនឬស x=y=z=2 

សរុបមកសមកីរមនចំេលយើ  (x=2, y=2, z=2) 
21.េគេǕយចំនួនកុផំ្លចិ  z1នង ិ z2 ែដល z1=-1+i នងិ  z2=2+4i 

រកចំនូនកុផំ្លចិ z3 ែដលǕភចៃនិ  z1 ,z2 ,z3 ជកពំូលទ3ំៃន្រតីសមង័ƞមួយ។ 

ស្រមយ 
ǂង A, B, C ជ Ǖភចៃនិ  z1 ,z2 ,z3 េរៀងគន ។េយងបនើ  
A(-1,1),B(2,4),ǂងC(x,y)។េយងបនើ     នងិ  

េនះ 
ែតǂមនយមន័យិ      េ្រពះ 
ǂមទំនក់ទំនងខ់ងេលេយងបនើ ើ  
មយ៉ងេទៀត េនះេយងបនើ  
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a
c

c
b

b
a

េយងបន្របព័ើ នធសមករី (1)នងិ (2)បនទ ប់ពេƽះ្រǒយ្របព័ី នធេនះេយងបនើ  
ចំេលយើ  
 
 

22. បង្ហ ញថ 
 
 

(Proposted by Dr Dorin Andrica) 
ស្រមយ 
េយងមនើ  
េនះ 
 

23. ǂងa,b,cជចំនួនពតវិជជមនែដលិ ab+bc+ca=1។ ្រǒយបញជ ក់ថ 
 
 
 

(Proposted By Mircea Becheanu,Bucharest,Romanai) 
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1.. 
NA

CN

MC

BM

QB

AQ

   

QBNNBCQNB

BCQN
NC

AN

QB

AQ

NA

CN

QB

AQ



 1.

MCMB 

ស្រមយ 
ǂមវិសមភព AM-GM នងវិសមភពិ  Cauchy-Schwart េយងមនើ  
 

 
 
 
 

 
 

24.េមដយនAMនងកន្លះបនទ ត់ពុះមុំិ BN្របសព្វគន ្រតងP់។បនទ តC់P្របសព្វ 
បនទ តA់B្រតងQ់។្រǒយបញជ ក់ថ្រតេកណី BNQជ្រតីេកណសមបត។ 

(Proposted by Dr Dorin Andrica) 
ស្រមយ 
ǂម្រទស្តបទឹ ី  េសǏេយងមន៉ ើ  
 ែត             េយងមនើ េនះេយងបនើ  

 
 
ដូចេនះ BNQ ជ្រតេកណសមបត។ី  
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25. កំណត់ចំនួនគត់វិជជមន(x,y,z)ែដល 
 

(Malaysia National Olympaid 2010) 
ស្រមយ 
សមករសី មមូល 
 

 
 

26. ǂង a,b,c ជចំនួនពតវិជជមនែដលិ  abc=1។្រǒយថ 
 
 

(France Team Selection Test 2006) 

ស្រមយ 
ǂមវិសមភពAM-GM េយងមនើ  
 
ែថមអងគទងំពរៃនវិសមភពនងី ិ  េយងបនើ  
 
 
ែចកអងគទងំពរនងី ិ  េយងបនវិសមភពែដល្រតូវ្រǒយើ  
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27.ǂងa,b,cជ្រជុងៃន្រតេកណមយួែដលី  a+b+c=3។ កំណតត់ំៃលតូចបំផុតៃន  
 
 

(China Norther olympaid 2007) 
ស្រមយ 
ǂង sជ្រកǎៃផទៃន្រតីេកណមន a, b, c ជរង្វ ស់្រជុង។ 
p,rនងិ Rជកន្លះបរម្រតៃន្រតេកណមនិ ី  a, b, c ជរង្វ ស់្រជុង។ 
ǂមរូមមន្តេហរុងនងរូបមន្ត្រកǎៃផទេយងបនិ ើ  
 
េយងទញបនើ      (1) នងិ  
 
 
( េ្រពះ a+b+c= 2p =3 នង ǂមិ (1) abc=4prR ) 
េយងទញបនើ         (2) 
ǂមសមភព (a+b+c)2=a2+b2+c2+2ab+2bc+2ca  េយងទញបនើ  
a2+b2+c2 = (a+b+c)2-(2ab+2bc+2ca)=2p2-2r2-8rR (3) 

ǂម(1)នងិ(2)េយងបនើ  
  (4) 
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1

ǂមវិសមភព Cauchy-Schwart េយងមនើ  
(ab+bc+ca)2(a2+b2+c2)(a2+b2+c2) 

េយងទញបនើ  ab+bc+ca  a2+b2+c2  (5) 

ǂម (2), (3) នង ិ (5) េយងបនើ  
p2+r2+4rR2p2-2r2-8rR េយើងទញបន 3r2+12rR p2 (6) 

ǂមវិសមភពអែលរេយងមន ឺ ើ 2rR គុណអងគទងំពរៃនវិសមភពនង ី ិ 12r 
 េយងទញបន ើ 24r2 12rR (7) 

ǂម(6)នងិ (7)េយងបនើ  
27r2 p2 (8) 

ǂម(4)នងិ (7)េយងបនើ  
 
ដូចេនះតំៃលតូចបំផតុែដលǕចៃន       គ ឺ

28. េគេǕយ x,y,z ជចំននួពតវិជជមន។ិ  បង្ហ ញថ 
 
                                         (Japan Mathematical Olympaid finals 2010) 

ស្រមយ 
េយងនង្រǒយេǕយេឃញថើ ឹ ើ  
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cyc

ឧបមថពតេយងបនិ ើ  
 
 
 
 
 
ពតេយងបនិ ើ  
 
 
វិសមភពេនះ្រតូបន្រǒយបញជ ក ់

29. ǂង a,b,c ជចំនួនពតវិជជមន។ ្រǒយបញជ ក់ថិ  
 
                                                  (Spain Mathematical Olympaid 2010) 

ស្រមយ 
ǂង    វិសមភពǕចសរេសរ 
 
ǂមវិសមភព C-S-I េយងបនើ  
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30. េគេǕយABC ជ្រតេកណមនី    ជរង្វងច់រកេ្រក។ឹ M ជចំនុចេនកនងុ  
្រតេកណី ABC នងេលបនទ ត់ពុះមុំិ ើ A ផងែដរ។ បនទ តA់M,BM,CM ជួបរង្វង ់   
្រតង ់           េរៀងគន ។ឧបមថ Pជចំនុច្របសព្វៃន       នងិ AB។  
Qជចំនុច្របសព្វៃន       នងិ AC។ ្រǒយថបនទ តP់Q ្រសបបនទ តB់C។ 
                                                (India National Olympaid 2010 ) 
ស្រមយ 
យក 
េយងមនើ  
 
  
             
   
្រǒយǂមលំនេំនះេយងបនើ  
 
 
េƽយ P, Q េនេលើ AB, AC េនះបញជ ក់ថបនទ ត ់PQ ្រសបបនទ ត់BC។ 
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 bcaddbcbdaca  2244244444

  bccb 222 22   3

 2

   bcaddcba  222 2222

31. ចំេពះ្រគបច់ំនូនពតវិជជមនិ a,b,c,d ចូរបង្ហ ញថ 
 

                                      (Turkey National Olympiad 2005) 

ស្រមយ 
ǂមវិសមភព Minkosky 
 
 
 
 
ែតǂមវិសមភពវិសមភព AM-GM េយើងមន 
 
 
បូកអងគនងអងគវិសមភពិ (2)នងិ (3)េយងបនើ  
 
ǂម(1)នងិ(4)េយងបនើ  
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32. េǕយa,b,c ជចំនួនពតវិជជមននងិ ិ  a+b+c=1 ។បង្ហ ញថ 
 
 

                                 (Kyrgyzstan National Olympaid 2010) 

ស្រមយ 
    ពនតយិ ិ  
 
េយងបនើ  
ǂង 
េយងទញបនើ  
មយ៉ងេយងទើ ញបន 
(េ្រពះ        ) 
េនះ x, y, z ជរង្វ ស្់រជងុៃន្រតេកណមួយី  
យក A, B, C ជមុំឈមនងឹ្រជងុ x, y, z (A+B+C=180) 
េយងបនើ  
 
 
េ្រពះ 
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APQAQCosAPAQ

PABAQCosPAAQAQABAQ
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.2

180.2.

.2.

2

2

22

AQABAQAPPAQAQCosAPAQAPPQ ..2 22222   1

ǂងf(x)=Sinx េយងបនើ  
 
ǂមវិសមភព Jensen េយើងបន 
 
 

33. បចំនចុខុសគនី  A, B, C សថតកនងរង្វង ់ិ ុ  (O) មួយ។ បនទ ត់ប៉ះ (O) 
្រតង ់A នងិ  B ្របសព្វគន ្រតង ់P។បនទ ត់ប៉ះ (o) ្រតងC់កត់បនទ ត់ AB ្រតងQ់។ 
បង្ហ ញថ 
                                 (Mathematical Olympaid In Poland 2002) 

 

សំǍយ 
េƽយ P ជចំនុច្របសព្វៃនបនទ ត់ប៉ះ្រតង ់A នងិ  B េនះPA=PBេនះ 
AB=2PACosPAB 

េយងមនើ  
 

 
 
មយ៉ងេទៀតǂម្រទស្តឺ ីបទកសូុីនុសកនង្រតេកណុ ី  APQ េយងបនើ  
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S

S

ǂម្រទស្តបទស្វ័យគុណចំនចុឺ ី រង្វង(់O)េធៀបនងឹបនទ ត់ CQ េយងមនើ  
 
ǂម(1)នងិ(2)េយងបនើ  
 
 
 
 
 
 

34. េគេǕយ្រតេកណែកងពរែដលរង្វងច់រកកនង្រតេកណមួយេសមរង្វងច់រកេ្រកី ី ឹ ី ើ ឹុ  
្រតេកណមួយេទៀត។ǂងី S,S1 ជ្រកǎៃផទ្រតេកណ ទងំពរខងេលេរៀី ី ើ ងគន ។ 
បង្ហ ញថ 
                                                       (France Team Selection Test 2005 ) 
ស្រមយ 
ǂង a, b, c  ជ្រជងុៃន្រតេកណមន្រកǎៃផទី  S ( a ជអុប៉ូេតនុសី  ) 
នងិ  r ជករំង្វងច់រកកនង។ ǂងឹ ុ  x, y, z ជ្រជងុៃន្រតេកណមនី  
្រកǎៃផទ S1( x ជអុប៉ូេតនសុី  ) នងិ  R ជករំង្វងច់រកេ្រក។ឹ  
 

Q C 

A 

B 

P 
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ǂមស្រមយលំǓត់ទ2ីេយងមនើ  
   មយ៉ងេទៀត    (ករំង្វងច់រកេ្រក្រតេកណឹ ី ែកងមន x 
ជអុប៉ូេតនុសី ។ែតǂមបំǍប ់r=R េយងបនើ  
 
មយ៉ងេទៀតǂមរូបមន្ត្រកǎៃផទកនង្រតេកណទងំពរេនះេយងមនុ ី ី ើ  
  នងិ         ែត 
នង             ិ                   េយងទញបនើ  
េធ្វើផលេធៀប្រកǎៃផទ្រតេកណទងំពរេយងបនី ី ើ  
 
ǂមវិសមភព AM-GMេយងមនើ  
       េយងទញបនើ  
 
ǂមវិសមភព Cauchy-Schwart េយងមនើ  
 
ដកអងគទងំពរៃនវិសមភពនងី ិ  a េយងបនើ  
 
េƽយ     េយងបនើ  
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ǂមទំនក់ទំនង(1)នងិ (2)េយងទញបនើ  
 
 

35. េគេǕយx,y,z ជចំននួពតែដលិ                      ។ 
បង្ហ ញថ 
                                                (Slovania National Olympaid 2010 ) 

 

ស្រមយ 
ǂមសមមតកមមេយងមន ិ ើ 0 x,y,z 1 េយងបនើ  
 
 
បូកអងគនងអងគៃនវិសមភពេយងបនិ ើ  
       
 េយងទញបនើ  
វិសមភពសមមូល 
 
េយងបំែលងបនើ  
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36.ឧបមថ a,b,c  ជចំនួនពតវិជជមនែដលិ  (a+b)(b+c)(c+a)=1 
្រǒយបញជ ក់ថ 
                                  (Croatia Team Selection Tests 2006 ) 
ស្រមយ 
ǂង x = a+b, y = b+c, z=c+a, p = a+b+c, xyz = 1 
េយងបនើ  a = p-y, b = p-z ,c = p-x 

េយងសេងកតេឃញថើ ើ   x+y=z+2b>z 
េនះ x, y,z  ជរង្វ ស់្រជុងៃន្រតេកណមួយ។ី  
ǂង r, R ជករំង្វងច់រកកនងនងករំង្វងច់រកេ្រក្រតេកណមនឹ ិ ឹ ីុ  
រង្វ ស់្រជងុ x, y, z ។េយងបនើ  
ab +bc +ca = (p-x)(p-y)+(p-y)(p-z)+(p-c)(p-a) 
= 3p2-4p2+xy+yz+zx 

ដូចមន្រǒយកនងលំǓត់ទ ុ ី 27 េយងមនទនំក់ទំនងើ  
xy+yz+zx= p2 +r2 +4rR េនះេយងបនើ  
ab +bc +ca =-p2 +p2 +r2 +4rR=r2+4rR 

ǂមរូបមន្ត្រកǎៃផទនងវិសមភពិ  AM-GM េយងបនើ  
 
េយងទញបនើ  
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ǂមរបូមន្ត Euler េយងមនើ  
 
ǂមទំនក់ទំនង(1)នងិ (2)េយងបនើ  
 
វិសមភពេនះពត។ិ  
 

37. អងកត្់រទូងៃនចតុេកណពន យABCD ែចកចតុេកណពន យជ ្រតេកណី 4។ 
s1នងិ s2ជៃផទ្រកǔៃន្រតេកណែដលមន្រជុងមួយជបទចតុេកណពន យ។ី  
រងៃផទ្រកǔSៃនចតុេកណពន យអនគុមន៍នងឹ  s1នងិ s2។ 
          ( ្របឡងេ្រជសេរសសសƞពូែកទូទងំ្របេទសកមពជើ ើ ិ ុ ថន ក់ទី៩ ឆន  ំ២០១១ ) 

ស្រមយ 
យក ACDB =I & H ជចំេនលែកង B េលើ AC 
្រតេកណី  AIB នងិ  CID ដូចគន េយងបនើ  
 
មយ៉ងេទៀត 
 
 

C 

A B

D 

I H
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 221 SSS 

េយងបនើ  
 
ដូចគន ែដរ 
 
ែត 
 
 
ដូចេនះ 
 

38. េគេǕយ្រតេកណសមបតី ABC កំពូលA ៃផទ្រកǎ S។MNជបតមធយម 

 ្រតូវនឹងបត BC េហយើ  O ជ្របសព្វៃន MN នងកំពសគ់ូសេចញពកំពូលិ ី  A ។ 
េគបន្ល យ[CO) កត់AB ្រតងD់ នងបន្ល យិ [BO) កតA់C ្រតងE់ ។ 
ចូររក្រកǎៃផទៃនចតុេកណ ADOE អនុគមន៍េទនងឹ S។ 
         ( ្របឡងេ្រជសេរសសសƞពូែកទូទងំ្របេទសកមពជើ ើ ិ ុ ថន ក់ទី៩ ឆន  ំ២០១១ ) 

ស្រមយ 
ǂង H, K ជចំេនលែកងៃន A, D េលើ BC េរៀងគន  
េយងមនើ  
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M ជចំនចុកǁ្ត ល AB នងិ  OM ្រសប BC េនះ OM ជបត 
មធយមៃន្រតេកណី  ABH េនះ OM=1/2HB=1/4BC 
េនះ 
េƽយ OM=1/4BC េនះ 
DM=1/4DB េនះ 3/2DB=AB េនះ 
 
 
ដូចគន ែដរ 
 
េយងទញបនើ  
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39. ǂងa,b,cជចំនួនពតវិជជមន។បង្ហ ញថិ  

 
                                                                           (Romania 1997) 

 

ស្រមយ 
ǂមវិសមភព Cauchy-Schwart Englel Form េយងបនើ  
 
 
ែថមអងគទងំពរៃនវិសមភពេƽយី          េយងបនើ  
 
         េយងទញបនើ  
 
សំេណើ រវិសមភពខងេលពតើ ិ  
 

40. ǂង a, b, c ជចំនួនពតវិជជមនែដលិ  abc=1។្រǒយថ 

 
                                                                            (Hong Kong 2000) 

ស្រមយ 
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CB

ǂង 
 
េយងមនើ  
ǂមវិសមភព Cauchy-Schwart នងវិសមភពិ  AM-GM េយងបនើ  
 
 
 

41-េគេǕយ្រតេកណី  ABC មួយមន្រជុង AB, BC, CA បេងកតបនើ  
ជស្វុីតនព្វន្តមួយ  ។ 
ក-បង្ហ ញថ SinA,SinB,SinC បេងកតបនជស្វើ ុីតនព្វន្តមួយ។ 
 ខ- បង្ហ ញថផលគុណ                  មនតំៃលេថរ។ 
   ( ្របឡងេ្រជសេរសេបកខជនចូលរូម្របឡងើ ើ  APMO របស់កមពជឆន  ំុ 2009 ) 

ស្រមយ 
យក P ជកន្លះបរម្រតៃន្រតេកណ ិ ី ABC ǂមសមមតកមមេយងបនិ ើ  
BC-AB =CA-BC 

េƽយAB, BC, CA បេងកតបនជស្វើ ុីតនព្វន្តមួយេនះ SinA,SinB,SinC 

មនǕចេសមគនិ ើ េទ។ 
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ǂម្រទស្តបទសុនសុេយងបន ឹ ី ី ើ  

 
 
សមភពនះបញជ ក់ថរ SinA, SinB, SinC ជស្វុតីនព្វន្តមួយ 
េƽយ្របសីមភព 
   
  
 

គុណអងគទពំរៃនសមភពេយងី ើ បន 
 
 
េ្រពះ 
ដូចេនះសេំនរទំើ ងពរពត។ី ិ  

42-្រតេកណសមបតី  ABC មួយមនមំុ A=90 ។យក M ជចំនុចកǁ្ត ល 
ៃនAB។បនទ ត់មយួគូសេចញពAីេហយើ ែកងនងឹCMកត់្រជុងBC្រតងP់។ 
បង្ហ ញថ AMC=BMP ។ 
                                                                          ( Baltic Way 2000 ) 

 

ស្រមយ 
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យក AB=AC = a ǂម្រទស្តបទពǂគ័ឹ ី ី រ 
កនង្រតេកណែកងុ ី  AMC េយងបនើ  
 
 
 
មយ៉ងេទៀត 
CMA=PAC&PAB=MCA េនះេយងបនើ  
 
 
 
 
ǂម្រទស្តបទសុឹ ី ីនសុកនង្រតេកណុ ី  ABP, ACP េយងបនើ  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

សំេណរើ េនះពត។ិ  

A 

B C

M 
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43 កំណត់្រគប់អនគុមន៍     ែដលេផទȣងផទ ត ់
 
្រគប់ចំនួនពត មនអវិជជមនិ ិ x,y 

                                                (Slovenia National Olympaid 2010 ) 

 

ស្រមយ 
មន 
យក x = 0 ជួសកនងុ (1) េយងបនើ  
 
ǂម (1) នងិ  (2) េយងបើ ន 
 
 
 
 
ដូចេនះ 
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44. ចំេពះចំនួនពតិ  t នងចំននួពតវិជជមនិ ិ  a,b េយងមនើ  
 
ចូរកំណត ់t ។ 
                                                (Slovenia National Olympaid 2010 ) 

 

ស្រមយ 
ǂមសមមតកមមេយងបនិ ើ  
 
 
េយងបនើ  
 
     េ្រពះ t > 0 
មយ៉ងេទៀត 
 
     េ្រពះ t > 0 

ǂម (1) នង ិ (2) េយងបនើ   t =1 
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45. កំណត់ចំនួនពតិ x េនចេន្ល ះ [0,2) ែដល 
 
                                             (Slovenia National Olympaid 2010 ) 

 

ស្រមយ 
មន 
 
 
 
 
 
េបើ 
 
េបើ 
 
ដូចេនះ 
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46.រង្វងច់រកេ្រកឹ  ABC ្រតេកណប៉ះ្រជុងី  BC នងិ  AC ្រតងD់ នងិ E េរៀងគន ។ 
បង្ហ ញថេបើ AD=BE េនះ ABC ជ្រតេកណសមបត។ី  
                                       (Austraian Mathematical Olympaid 2006) 

 

ស្រមយ 
ǂង a, b, c ជ្រជងុឈមនងឹមុំ A, B, C េរៀងគន  p ជកន្លះបរម្រតិ  
ǂម្រទស្តបទកន្លះបនទ ត់ពុំមុំេយងបនឹ ី ើ  
 
 
ែត 
េƽយ AD=BE េនះ AD2=BE2 េនះេយងបនើ  
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េយងទញបនើ  
 
 
 
 
 
 
 
ដូចេនះ ABC ជ្រតេកណសមបតី ។ 
 

47.ចតុេកណ ABCD មួយែកងយកEជ្របសព្វរǏងអងកត់្រទូងេហើយ S1, S2 

S ជ្រកǎៃផទៃន ABE, CDE នងិ  ABCD េរៀងគន ។  
ចូរ្រǒយថ 
                                       (Austraian Mathematical Olympaid 1990) 
ស្រមយ 
ǂង S3, S4 ជ្រកǎៃផទ្រតេកណី  AED, BDE េរៀងគន  
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េយយបនើ  
 
 
ǂមវិមភព AM - GM េយងបនើ  
 
 
 
 
ដូចេនះសេំណរើ ខងេលពត។ើ ិ  

48. ចំនុច D នងិ  E សថតេនេល្រជុងិ ើ BCនងិ ACៃន្រតេកណី ABCបនទ ត ់
ADនងិ BE្របសព្វគន ្រតងP់។Kនងិ Lជចំនុចេនេល្រជងុើ BCនងិ ACេរៀងគន  
ែដលCLPKជ្របេលឡ្រកម។ បង្ហ ញថូ  
                                       (Mathematical Olympaid In Poland 2000) 

ស្រមយ 
កនង្រតេកណុ ី  BPK នងិ  PEL មន KP ELនងិPL KB នងិ P, E, Kេន 
េលបនទ ត់ើ ែតមូយេយងបន ើ LPE  KPB េនះ 
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ដូចគន ែដរ DPK  APL េយងបនើ  
 
 
ǂម(1)នងិ(2)េយងបនើ  
 
ǂម្រទស្តបទǂែលសកនង្រតេកណឹ ី ីុ BCE 
 
ǂម(3)នងិ(4) 
 
 
 
 
 
សំេណរើ ខងេលពតើ ិ  
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49. េគឲយr,s,tជឬសៃនពហធុដេ្រកទបឺ ី ី 
 
គណនតៃំលៃន 
 
                                             ( Irish Mathematical Olympaid 2007 ) 
ស្រមយ 
េƽយr,s,tជឬសៃនពហុធដេ្រកទបឺ ី  ី
េនះǂម្រទស្តបទែវយតេយងបនឹ ី ើ  
r + t + s = 0, rs + st + tr =-2007, rst = -2002 

េយងមនើ  
 
 
 
 
 

 
 
 
ដូចេនះ 
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50. េគឲយ ABC ជ្រតេកណែដលី  BAC  90។ យក O ជផចតរង្វង ់ិ  
ចរកេ្រក្រតេកណឹ ី  ABC នងិ  ជ ផចតរង្វងច់រកេ្រក្រតេកណិ ឹ ី  OBC ។ 
ឧបមថ  ្របសព្វនឹងអងកត ់AB ្រតង ់P ខុសព ីB នងិ   ្របសព្វនងឹអងកត ់ 
AC ្រតង ់Q ខុសព ីC ។ ǂង ON ជអងកត់ផចតៃនរង្វង ់ិ   ។
បង្ហ ញថចតុេកណ APNQ ជ្របេលឡ្រកម។ូ          ( APMO 2010 ) 

ស្រមយ 
ǂង (C) ជរង្វងច់រកេ្រក្រតេកណឹ ី  OBC េយងមនើ  
APN=180 -BPN  ( N[AB] ) 

េƽយ P(C) នងិ B(c) េនះ 
BPN = BON ( មុំǒក ត់ធន រួូ ម BN ) 
ែត A=1/2BOC  (មុំផចតនងមុǒំក ត់ធន រួិ ិ ូ ម) 
ែត BOC=2NOB េនះ 
BPN=A េនះAPN = 180˚ -A ឬ A+APN=180 ˚ (1) 
ដូចគន ែដរ AQN=180-A (2) េនះ APN=AQN (3) 
ǂម (1), (2)នងិ  (3)េយងបនើ  
APN=AQN(4) 

ǂម (3) នងិ  (4) េយងបនើ  ចតុេកណ APNQ ជ្របេលឡ្រកមូ ។ 
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 7mod312

7mod187mod48422 11 23



 

n

qqn

    
 7mod112

7mod187mod28222 22 13



 

n

qqn

51. ក- កំណត់្រគប់ចំនួនគត់ធមមជត ិn េƽយដងថឹ  2n-1ែចកƽច់នងឹ  7 ។ 
      ខ-ចូបង្ហ ញថគម នចំនួនគត់ធមមជតិ n ǁែដល 2n+1 ែចកƽច់នងឹ  7 ។ 

                                                               ( IMO 1964 ) 

ស្រមយ 
ក-េយងដងថ្រគបច់ំនួនគតǕ់ចែចកនងើ ឹឹ 3េǕយសំណល់ 0, សណំល1់ ឬ 
សំណល ់2 
-េបើn ≡ 2 (mod 3) 
េនះមនq1ែដលn=3q1+2េនះ 
 
 
េនះ n ≡ 2 (mod 3)ជករណមនǕចី ិ  
-េបើn ≡ 1(mod 3) 
េនះមន q2 ែដល n=3q2+1 េនះ 

 
 
េនះ n ≡ 1 (mod 3)ជករណមនǕចី ិ  
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n
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 7mod512
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n
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 7mod312

7mod187mod28222 22 13



 

n

qqn

- េបើn ≡ 0(mod 3) 
េនះមន q3 ែដល n=3q3 េនះ 
 
 
ដូចេនះ  n  ជពហុគុណៃន 3 េយងបន ើ  2n-1ែចកƽច់នងឹ  7 
មយ៉ងេទៀតចំេពះសំនួរ(ខ)េយងបង្ហ ញដូចខងេ្រកមើ  
-េបើ n ≡ 2 (mod 3) 

េនះមន q1 ែដល n=3q1+2េនះ 
 
 
េនះ n ≡ 2 (mod 3)ជករណែដលី  2n+1 ែចកមនƽចន់ងិ ឹ 7 
-េបើ n ≡ 1(mod 3) 
េនះមន q2ែដល n=3q2+1េនះ 

 
 
េនះ n ≡ 1 (mod 3) ជករណ ែដលី  2n+1 ែចកមនƽចន់ងិ ឹ 7 
 
- េបើn ≡ 0(mod 3) 
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េនះមនq3ែដលn=3q3េនះ 
 
 
េនះ n ≡ 0 (mod 3)ជករណ ែដលី 2n+1 ែចកមនƽចន់ងិ ឹ 7 
សរុបមក គម នចំនួនគត់ធមមជតិ n ǁែដល 2n+1 ែចកƽច់នងឹ 7េទ ។ 

52.េគឲយ a, b, c ជចនំួនពតវិជជមនែដលិ  (a+b)(b+c)(c+a)=8 
បង្ហ ញថ 
 
                                      ( Macedonia National Olympaid 2008 ) 

ស្រមយ 
ǂមសមភព 
 
 
ǂង                  េនះ 
វិសមភពសមូល 
ពតេ្រពះǂមវិសមភព ិ AM-GM ចំេពះ្រគប់ v>0 េយងមនើ  
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333 111 bacacbcba    321321321 cccbbbaaa

   33333 1111 bacacbcbacba 

1111 333  bacacbcba

53.េគឲយa,b,cជចំនួនពតវិជជមនែដលិ a+b+c=1។បង្ហ ញថ 
 
             ( Bosnia Herzegovina Team Selection Test 2011 ) 
ស្រមយ 
ǂមវិសមភព Holder ចំេពះចំនួនពតវិជជមន ិ ai, bi, ci (i=1,2,3) 
េយងមនើ  

 
េយងយកើ  
 
 
េយងបនើ  
 
 
 
េនះវិសមភពHolderខងេលេទជើ  
 
ដូចេនះ 
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333333222222444 cabcabbccbbaaccbbacba 

222222444 accbbacbaT 

     222222 cacbcbabaT 

bccbba 333 444  bccbba 3332 

     222222 caabccabbT 

333 444 cabcab  3332 cabcab 

 1

 2

33322 cabcabT  bccbba 3332 

54. េគឲយa,b,cជចំនួនពតវិជជមនែដល។បង្ហ ញថិ  
 

(  KMO Summer Program Test 2001 ) 
ស្រមយ 
ǂង 
ǂមវិសមភព Minkosky នងិ វិសមភព AM-GM េយងបនើ  
 
 
មយ៉ងេទៀត ǂមវិសមភព Minkosky នងិ វិសមភព AM-GM េយងបនើ  
 
 
បូកអងគនងអងគៃនវិសមភពិ  (1) នង ិ (2) េយងបនើ  
 
សំរួលអងគទងំពរនី ងឹ 2 េយងបនវិសមភពែដល្រតូវ្រǒយគពតើ ឺ ិ  
 
 
 
 



 

- 84 - 

3222  yyxx

   22 324322  yxtyxyx

   

 564,564

0408

40858324
2

22







t

tt

tyxyxt

 1

 2

564)(  yxMin 564)(  yxMax

 12222 bcCosAcba 

 2sin2,sin2,sin2

2
sinsinsin

CRcBRbARa

R
C

c

B

b

A

a





55. កំណត់តំៃលធបំំផុតនងតូចបំផុិ តៃនx+y ែដលx,y ជចំនួន 
ពតែដលិ x-2,y-3 នងិ  
                                          ( Irish Mathematical Olympaid 2006 ) 

ស្រមយ 
ǂង t=x+y ǂមសមភពខងេលេយងបនើ ើ  
 
ែតǂមវិសមភព Cauchy-Schwart េយងមនើ  
 
 
េហតេុនះ     នងិ  

56. បង្ហ ញថ្រតេកណី  ABC ជ្រតេកណី ែកងលុះ្រǂែត 
    Sin2A+ Sin2B+ Sin2C=2 

( Irish Mathematical Olympaid 2007 ) 

ស្រមយ 
ǂម្រទស្តបទកូសុនសុេយងមនី ី ី ើ  
 
ែតǂម្រទស្តបទសនុុសឹ ី ី  
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sASinBSinCCoCSinBSinASin 2222 

  0
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01

22

222
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CosASinBSinCCosA

ACosASinsASinBSinCCoASin

sASinBSinCCoASin

sASinBSinCCoASinASin

900  ACosA CosASinBSinC 

CosASinBSinC 

ǂមទំនក់ទំនង(1)នងិ (2)េយងបនើ  
 
ែត Sin2A+ Sin2B+ Sin2C=2 េនះ 
 
 
 
 
 
 
 
      ឬ 
-េបើ     ែត 
CosA=Cos(180-B-C)=-Cos(B+C)=SinBSinC-CosBCosC 

េនះ CosBCosC=0 េយងបនើ  CosB=0ឬCosC=0 
េនះ B=90 ឬ C=90 
ដូចេនះេប ើ Sin2A+ Sin2B+ Sin2C=2េនះ្រតេកណី  ABC 
ជ្រតេកណែកង។ី (*) 
+េបើ ABC ជ្រតេកណែកងេនះី  R=C/2 ( R ជករំង្វងច់រកកនងឹ ុ ) 
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                yzxzfzfxyfyfxffzfyfxff  22

                  *22 yzxzfzfxyfyfxffzfyfxff 

          )1(2032 2 zfxffzfxff 

ែតǂម្រទស្តបទសនុុសឹ ី ី  
 
 
 
  
 
  Sin2A+ Sin2B+ Sin2C=2() 

ǂម (*) និង (**) ្រតេកណី  ABC ជ្រតេកណែកងលុះ្រǂី ែត 
Sin2A+ Sin2B+ Sin2C=2។ 

57.កំណត់្រគប់អនគុមនf៍ ែដលកំណតព់សំណំុចនំួនពតី ិ ចូលកនងុសំណំុចំននួពតិ  
ែដលេផយȣងផទ ត់្រគប់ x, y, z មនសមភព 
 

(APMO 2010 ) 

ស្រមយ 
មន 
 
យក x = y ជួសកនងុ(*)េយងបនើ  
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យកf(z)=-2f(x)េទជួសកនងុ(1)េយងបនើ  
     េថរ 
េនះេយងបនើ fជអនុគមន៍េថរឬ 2x2-2f(x) េថរ 
+េបើ f ជអនុគមន៍េថរ x ǂង f(x)=c ǂម(*)េយងបនើ  
c = c+c+2c េនះc=0េយងបនើ f(x)=0 x 
+េបើ 2x2-2f(x) េថរx ǂង 2x2-2f(x)=C េយងបនើ  
 
 
 
 
 
 
 
 
ǂមស្រមយេនះេដមបឲយសមភពើ ី (*)ពតិ xេនះ 
 
េដមបឲយសមភពពើ ី ិត ្រគប ់x,y,z េយងបនើ  C=0 
ដូចេនះ f(x)=0 ឬ f(x)=x2 ។ 
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58.ឲយ្រតេកណី  ABC មួយǂងរង្វ ស់្រជុង BC, AC, AB េរៀងគន េƽយ 
a, b, c កន្លះពុះមុំកនងៃនមុំុ BAC, ABC, ACB ជបួ្រជុងBC, AC, AB  
េរៀងគន ្រតងD់, E, F ǂង AD, BE, CF េƽយd, e, f េរៀងគន ។ 
បង្ហ ញថ 
 
ែដលជ្រកǎៃផទៃន្រតេកណី ABC។ 

( Irish Mathematical Olympaid 2007 ) 

 

ស្រមយ 
េƽយេ្របើ្រទស្តបទកន្លះបនទ ត់ពុះេយងបនឹ ី ើ  
 
មយ៉ងេទៀតǂមសមភព 
 
ǂម្រទស្តបទកូសុនសុេយងបនឹ ី ី ើ  
 
 
 
ǂម(1)នងិ(2)េយងបនើ  
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ដូចគន ែដរ 
 
 
គុណអងគនឹងអងគៃនសមភពេយងបនើ  
 
េ្រពះ 

59-ចំនួនគត់វិជជមនេȄថ  ” good number ” េបǏេសមើ ើបួនដងៃន              
ផលបូកេលខលំƽប់កនង្របពន័ធុ េដសុម៉ល់ី របស់Ǐ។ 
កំណត់ផលបូក្រគប់ចំនួន” good number ” ។  

(China Northern mathematical Olympaid 2002 ) 

 

ស្រមយ 
+ដបូងេយង្រǒយថំ ើ  good number មនǕចមនេលខេ្រចនិ ើ  
ជងបខទងេ់ទ។ឧបមថី មនǂង N ជ good number 
េបើ     េនះ 
ែត    េយងបនើ  
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a

aaaaaa

ែត្រគប ់n2 េយងបន ើ an(10n-4)96>933a0 
ដូចេនះ good number មនǕចមនេលខេ្រចនជងបខទងេ់ទ។ិ ើ ី  
ǂង   េយងបនើ  
 
-េបើ a1=1 េនះ a0=2 េយងបនើ  N=12 
-េបើ a1=2 េនះ a0=4 េយងបនើ  N=24 
-េបើ a1=3 េនះ a0=6 េយងបនើ  N=36 
-េបើ a1=4 េនះ a0=8 េយងបនើ  N=48 
មយ៉ងេទៀតេបើ N មនេលខមួយខទងេ់នះ N=0 េយងបនផលបូកើ  
្រគប់េលខ good number គ1ឺ2+24+36+48+0=120 
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60.េគឲយ a,b,c ជចនំួនពតវិជជមន។បង្ហ ញថិ  
 

(Baltic Way 2000) 

ស្រមយ 
ǂមវិសមភព Minkosky េយងបនើ  
 
 
 
 
 

61.កំណត់្រគប់គូចនំួនគត ់(x,y) ែដល x2-2xy+126y2=2009 ។ 
( China South East Mathematical Olympaid 2009 ) 

ស្រមយ 
-េប ើ y=1ឬy=-1សមកី រេទជ 
x2-2x+126=2009 ឬ x2+2x+126=2009 
  x2-2x-1883=0 ឬ x2+2x-1883=0 
េគបន’=1+1883=1884 មនិ យកេ្រពះឌស្រគមណងម់នែមនជកេរី ី ី ិ ្រ˨កដ 
-េបើ y=2 ឬ y=-2 សមីករេទជ 
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    ,55,y

  2009125 22  yyx

    2009312525125125 222  yxyyx

    ,55,y

x2-4x+504=2009 ឬ x2+4x+504=2009 
 x2-2x-1505=0 ឬ x2+2x-1505=0 
េគបន ’=4+1505=1509 មនិ យកេ្រពះឌស្រគមណងម់នែមនជកេរី ី ី ិ ្រ˨កដ 
-េបើ y=3 ឬ y=-3 សមកី រេទជ 
x2-6x+1134=2009 ឬ x2+6x+1134=2009 
 x2-6x-875=0 ឬ x2+6x-875=0 
េគបន ’=9+875=884 មនិ យកេ្រពះឌសី ្រគមណងម់នែមនជកេរី ី ិ ្រ˨កដ 

-េប ើ y=4 ឬ y=-4 សមកី រេទជ 
x2-8x+2016=2009 ឬ x2+8x+2016=2009 
 x2-8x-7=0 (គម នឬសជចំនួនគត់)ឬ x2+8x-7=0 
េគបន x=-1ឬx=7 

-េប ើ  
សមកី រǕចសរេសរ 
ែត 

េនះ 
ដូចេនះសមករមនឬសជចំនួនគត់គី  ឺ
(x,y)  {(-1,4),(7,4)} 
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62.ǂង x, y, z ជចំនួនពតិវិជជមន។កំណតត់ំៃលតូចបំផុតៃន 
 
a)     b) 
 

(Croatia Team Selection Tests 2008 ) 

 

ស្រមយ 
a)ǂមវិសមភព AM - GM េយងមនើ  
 
 
 
ដូចេនះតំៃលតូចបំផតុៃន    គឺ 
 

b) ចំេលយគើ  ឺ

េយងនងបង្ហ ញថើ ឹ សំេណរើ េនះពតេយងបនិ ើ  
 
 

ǂង x=ay, z=by ែដល a, b>0 វិសមភពសមូល 
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ពតសមភពេកិ ើតេឡងេពលើ     គឺ 
 
 

63.េគឲយ a, b, c, d ជចំននួពតវិជជមន។ិ  បង្ហ ញថ 
 

(Croatia Team Selection Tests 2009 ) 
ស្រមយ 
ដបូងេយងនំ ើ ឹង្រǒយថ 
 
េយងមនើ  
 
 
 
ǂមវិសមភពAM-GM េយងមនើ  
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មយ៉ងេទៀត 
 
 
េយងបនើ  
 
 
 
េយងមនើ  
 
 
េយងទញបនើ  
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  1 bfaf bfa,

a   1 bfaf bf

 bf   1 bfaf

  1 bfaf  bf

a

a

:f

      41afafafa 

         afaafafa 1

:f

       51 aaffaffa 

       61 aaffaaff 

64កំណតអ់នុគមនf៍ទងំអស់ពសំនុំចំី ននួគត់វិជជមនេទសំនុំចំនួនគត់វិជជមនែដល 
 េផទȣងផទ ត់: ចំេពះ្រគប់ចំនួនគត់វិជជមនa នងិ b មន្រតេកណមួយែដលមន្រជុងី  
របស់Ǐមន្របែវង      នងិ  

    ( IMO 2009 ) 
ស្រមយ 
ǂមសមមតកមមេយងបនិ ើ  
 +      >    (1) 
 +    >  (2) 
    +        >  (3) 
េហយើ  
េយើងទញបនaេនះ f(a) ជួស b េƽយa កនងុ (1)េយងបនើ  
 
ជួស a+f(a)-1 េƽយ a កនងុ (4)េយងបនើ  
 
យកa=1ជួសកនងុ ()េយបនើ  f(1)=1េ្រពះ 
យកb=1ជួសកនងុ (1)េយងបនើ  
 
យកb=1ជួសកនងុ (3)េយងបនើ  
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ǂម(5)នងិ (6)េយងបនើ  
f(f(a))=a  (7) 
ǂម(7)នងិ ()េយងបនើ  
f(f(a))f(a)  (8) 
ជួសf(a)េƽយaកនុង(8)េយងបនើ  
f(a)a () 

ǂម()នងិ ()េយងបនើ  
f(a)=a 

 េផទȣងផទ ត់កនង ុ (1), (2) នង ិ (3) េយងបនើ  
a+b > a+b-1 ពតិ  
2a+b-1 > b  a  ពតិ  

2b+a-1 > a  b  ពតិ  
ដូចេនះ f(a)=a 
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លǓំតអ់នវុត្តន ៍
1-េគឲយ a, b ជចំននួពតវិជជមនែដលិ  a+b=1បង្ហ ញថ 
 
(Hungary 1996 ) 

2-េគឲយa, b, c, dជចំនួនពតវិជជមនបង្ហ ញថរិ  
 
(Baltic Way 1995) 

3-េគឲយ a,b,c ជចនំួនពតវិជជមនបង្ហ ញថរិ  
 
(Lihuania 1987) 
4-េគឲយa,b,cជចំននួពតវិជជមនែដល ិ a+b+c=1 ។ បង្ហ ញថរ 
 
(Poland 1997) 

5-េគឲយa,b,cជចំននួពតវិជជមនែដល ិ a4+b4+c4=3 ។ បង្ហ ញថរ 
 
( Moldova 2005 ) 

6-េគឲយa,b,cជចំននួពតវិជជមនែដល ិ ab+bc+ca=1 ។ បង្ហ ញថរ 
 
 ( Khon Vanny 2011) 
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7 រង្វងច់រកេ្រក្រតេកណឹ ី  ABC ប៉ះ្រជុង BC ្រតង ់D នងិ ប៉ះ្រជុង AB ្រតង ់F 
េហយរង្វងេ់នះកត់ើ AD្រតងH់នងិ CF្រតងK់បង្ហ ញថ 
( China South East Mathematical Olympaid 2010) 
 

8 េគឲយ ABCD ជ្របេលឡ្រកមេគេ្រជសេរសចំនុច ូ ើ ើ E មួយែដលចំនុច D ឬ B 
សថតកនង្រតេកណ ិ ីុ ACE ។ បង្ហ ញថរ SACE=SABE+SADE 
( Post by Khon Vanny for IMO 2011 )  

9 កនងចតេុកណេប៉ងុ  ABCD េគេǮចំនុចK, L, M, Nេល្រជុងើ AB, BC, CD 
DAេរៀងគន ែដលេផទȣងផទ តស់មភព   ។បង្ហ ញថ 
 
( Post by Khon Vanny for IMO 2011 ) 

10 កំណត់ចំនួនគត់តូចបំផតុ a > 5ែដលេផទȣងផទ ត់លកខណ មនចំនួនគត់វិជជមន 
m1, m2, n1, n2 ែដល  
នងិ  m1- n1 = m2 -n2។ 
(China Girls Math Olympaid 2010 ) 

 

 

 

 

 



 

- 100 - 

ឯកǒរេយង 
1.េគហទំព័រ www.artofproblemsolving.com 
2. េសៀវេភគណតវិទយជុវិញពភពេǎករបស់េǎក្រគូ លមិ ិ ិំ  ផលគនុ  
3. Topic  inequality របស់ Hojoo Lee  
 
 


