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ថ្នា ក់វិទ្យាសាស្ត្រ 
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II. (១០ពិន្ទុ) កនុងថង់មយួមាន្ប ូល១៦ ដែលគគសរគសរពីគលខ១ែល់១៦។ គគចាប់យកប ូល៣គេញពីថង់គោយចេែន្យ។ រក
របូបាបចន្រពឹតតិការណ៍ : :A គគចាប់បាន្ប ូលទាំងបីមាន្គលខសុទធដតដេកោេ់នឹ្ង៤។  

:B គគចាប់បាន្ប ូលទាំងបីមាន្គលខសុទធដតមិន្អាេដេកោេ់នឹ្ង៥។ :C គគចាប់បាន្ប ូលដតមយួគត់មាន្គលខដេកោេ់នឹ្ង
៤។ 

III.(១៥ពិន្ទុ) a.គោោះរាយគៅកនុងសាំណុាំ េាំន្ួន្កុាំផ្លិេ សមីការ 2: 8 64 0z z   ។ 
b.គគមាន្េាំន្នួ្កុាំផ្លិេ 1 4 4 3z i  និ្ង

2 4 4 3z i  ។ សរគសរ  1 22z z ជាទគរមង់រតីគកាណមារត និ្ងគណនា
 

3

1 22z z ។ (គយងីតាងគោយ 2z ជាេាំន្ួន្កុាំផ្លិេឆ្លល ស់ចន្េាំន្នួ្កុាំផ្លិេ 2z ។ 

IV.(១៥ពិន្ទុ)គណនាអាាំងគតរកាល  
1 2

2

0
1I x dx    ;  

ln6

0
1xJ e dx      ;   44

0
sin 3 sin cos

4
K x x x dx


  

    
  

   

V.(២៥ពិន្ទុ)ក.កនុងលាំហរបោប់គោយតរមុយអរតូណរមា៉ា ល់  , , ,o i j k ។ គគមាន្េាំណុេ  1; 1;4A   , 7; 1; 2B   និ្ង
 1;5; 2C   

1. a. គណនាកូអរគោគន្របស់វុេិទ័រ , ,AB AC BC។ b.រាយបាំភ្លឺថាេាំណុេ ,A B និ្ងC កាំណត់បាន្បលង់មយួ។  
c. បង្ហា ញថា វុេិទ័រ  1;1;1n  ជាវុេិទ័រណរមា៉ា ល់គៅនឹ្ងបលង់  ABC ។ d.ទញបង្ហា ញសមីការរបស់បលង់  ABC ។ 

2. បង្ហា ញថារតីគកាណ  ABC ជារតីគកាណសម័ងស។ 
ខ. គគមាន្បា៉ា រ៉ា បូលដែលមាន្សមីការទូគៅ: 2 4 8 12 0y y x    ។ េូរបដមលងសមីការគន្ោះ ជាទរមង់សមីការសតង់ោចន្បា៉ា រ៉ា បូ
ល។ េូររកកូអរគោគន្រចន្កាំពូល កាំណុាំ  និ្ងសមីការបន្ទត់របាប់ទិស រេួសង់បា៉ា រ៉ា បូលគន្ោះ។ 

VI. (១០ពិន្ទុ)គគមាន្សមីការឌីគផ្រ ៉ាងដសយល  " 3 ' 3 2 ' 5y y y y y E    ។ គោោះរាយសមីការឌីគផ្រ ៉ាង់ដសយលគន្ោះ។ 
បង្ហា ញថាអនុ្គមន៍្ 2 2x xy e e   ជាេគមលីយពិគសសមយួចន្សមីការ  E ។ 

VII.(៣៥ពិន្ទុ)អនុ្គមន៍្ f កាំណត់គលី  0, គោយ  
2 2

ln ;
x

f x x
x


  គគតាង  C រកាបរបស់អនុ្គមន៍្ f គៅកនុងបលង់

របោប់គោយតរមុយអរតូណរមា៉ា ល់  , ,o i j ។ 

1.  a. បង្ហា ញថាេាំគ ោះរគប់ x គៅគលី  0, គគអាេសរគសរ   2

ln 2
1

x
f x x

x x

 
   

 
និ្ង    21

ln 2f x x x x
x

   ។ 

b. គរបីលទធផ្លគន្ោះគែីមបគីណនាលីមីតចន្អនុ្គមន៍្ f រតង់0 និ្ង។ 
2.  a. គណនាគែរគីវ  'f x ចន្អនុ្គមន៍្  f x និ្ងបង្ហា ញថាេាំគ ោះរគប់ x គលី  0,  , 'f x មាន្សញ្ញា ែូេ  2 2x x  ។ 

b. សិកាអគថរភាពចន្អនុ្គមន៍្ f រេួសង់តារងអគថរភាពរបស់វា។ 
3.  a. រកសមីការបនាទ ត់ប៉ាោះគៅរកាប  C រតង់េាំណុេ A គៅគលី  C ដែលមាន្អាប់សុីសគសមី1។ 

b. រកកូអរគោគន្េាំណុេ B ចន្  C ដែលបនាទ ត់ប៉ាោះគៅ  C រតង់ B រសបនឹ្ងបនាទ ត់ដែលមាន្សមីការ y x ។ 
4. សង់រកាប  C និ្ងបនាទ ត់ប៉ាោះរតង់ A និ្ងរតង់ B ។ (គគឲ្យតចមល ln 2 0.7 ) 

 



 ក្លិបសិក្សាគណតិវិទ្សា និងវទិ្សាសាស្តសរ  ស្តក្សួងអប់រ ំយុវជន នងិក្ីឡា 

ររៀបររៀងរោយស្តក្ុមការងារនិសសសតិសម័ស្តគចតិរស្តក្សួងអបរ់ ំយុវជន និងក្ឡីា 2 

អត្រាកំណែវិញ្ញា សាថ្នា ក់វិទ្យាសាស្ត្រ 
ត្ររឡង្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កិាទ្យុរិយភូមិ 

្ម័យត្ររឡង១៩ ្ហីា ២០១៩ 
.I  គណនាលីមតី 

ក.  2lim 2 3 1
x

x x x


    
 

រាង  

   

 

2 2

2

2 3 1 2 3 1
lim

2 3 1x

x x x x x x

x x x

          
   

   

 
 

2 2

2

2 3 2 1
lim

2 3 1x

x x x x

x x x

    


   

 2

2
lim

2 3 1x x x x


   

2



0  

ដូចន េះ  2lim 2 3 1 0
x

x x x


     
 

 

ខ.
20

2 sin
lim

1 cosx

x x

x




រាង 0

0
 

20

2 sin
lim

sinx

x x

x




0
lim 2

sinx

x

x

 
   

 
2 1 2      

ដូចន េះ 
20

2 sin
lim 2

1 cosx

x x

x


 


  

គ.
4

2

1 sin
lim

sin 1x

x

x





រាង 0

0
 

  2 2

2

1 sin
lim

sin 1 sin 1x

x

x x





 

   2

2

1 sin
lim

sin 1 sin 1 sin 1x

x

x x x





  

  2

2

1
lim

sin 1 sin 1x x x



    

1

1 1 1 1


  

1

4
  

ដូចន េះ 
4

2

1 sin 1
lim

sin 1 4x

x

x






 

.II ចំ ួ ករណីអាច    16,3n S C
16!

13!3!
 560 ករណី 

រកប្រូបារន ប្រឹតតិការណ៍ 
:A នគចារប់ា រ ូលទងំរីមា នលខសុទធតតតចកដាច ់ឹង៤ 

នលខតដលតចកដាច ់ឹង4មា  4,8,12,16  
ចំ ួ ករណីប្សរ    4,3 4n A C  ករណី 

នគបា  
 

 
4 1

560 140

n A
P A

n S
    

ដូចន េះ  
1

140
P A  ។ 

:B នគចារប់ា រ ូលទងំរីមា នលខសុទធតតម ិអាចតចកដាច ់ឹង៥ 

នលខតដលម ិអាចតចកដាច ់ឹង5មា 
 1,2,3,4,6,7,8,9,11,12,13,14,16  

ចំ ួ ករណីប្សរ    13,3n B C
13!

286
10!3!

  ករណី 

នគបា  
 

 

n B
P B

n S


286 143

560 280
   

ដូចន េះ  
143

280
P B   

:C នគចារប់ា រ ូលតតមយួគតម់ា នលខតចកដាច ់ងឹ៤ 
ចំ ួ ករណីប្សរ      4,1 12,2n C C C  264 ករណី 

នគបា   
 

 
264

560

n C
P C

n S
 

33

70
  

ដូចន េះ  
33

70
P C   

.III a. នដាេះប្ាយកនុងសំណំុចំ ណួកុំផ្លចិ សមកីារ 
2 8 64 0z z    

 
2

' 4 1 64 16 64       48 

' 48 4 3i      
 1 4 4 3 4 4 3z i i       

 2 4 4 3 4 4 3z i i       
.b នគមា ចំ ួ កុំផ្លិច 1 4 4 3z i   ិង 2 4 4 3z i   
 សរនសរ  1 22z z ជាទនប្មងប់្តីនកាណមាប្ត 

នយើងមា 
2 4 4 3z i   

     2 2 4 4 3 4 4 3z z i i    

8 8 3 4 4 3i i    12 12 3i 
1 3

24
2 2

i
 

   
 

24 cos sin
3 3

i
  

  
 

 

 គណនា  
3

1 22z z  

 
3

3

1 22 24 cos sin
3 3

z z i
   

    
  

 324 cos sini    324 1 0i   
324   

.IV គណនាអានំតប្កាល 

 
1 2

2

0
1I x dx   

1
4 2

0
2 1x x dx    

1

5 3

0

1 2

5 3
x x x

 
   
 

1 2 28
1 0

5 3 15

 
     
 

 



 ក្លិបសិក្សាគណតិវិទ្សា និងវទិ្សាសាស្តសរ  ស្តក្សួងអប់រ ំយុវជន នងិក្ីឡា 

ររៀបររៀងរោយស្តក្ុមការងារនិសសសតិសម័ស្តគចតិរស្តក្សួងអបរ់ ំយុវជន និងក្ឡីា 3 

 
ln6

0
1xJ e dx 

ln6

0

xe x       ln6 0ln6 0e e   

6 ln6 1 5 ln6      

44

0
sin 3 sin cos

4
K x x x dx


  

    
  



   44

0

1
3 'sin 3 sin ' sin

3 4 4
x x x x dx


     

       
    



4
5

0

1 1
cos 3 sin

3 4 5
x x



  
     

  

5 51 1 1 1
cos sin cos sin 0

3 5 4 3 4 5

 


   
        
   

5

1 1 2 1 2

3 5 2 3 2

 
      

 

40 23 2

120


  

.V នគមា ចំណុច  1; 1;4A   , 7; 1; 2B    ិង  1;5; 2C   
1. a. គណនាកូអរនដាន ររស់វុចិទរ័ , ,AB AC BC  
    7 1, 1 1 6,0, 6AB         
    1 1,5 1, 2 4 0,6, 6AC          
    1 7,5 1, 2 2 6,6,0BC          

 b.ប្ាយរំភ្លថឺាចណុំច ,A B ិងC កំណតប់ា រលងម់យួ 
ចំណុច ,A B ិងC កំណតប់ា រលងម់យួ លុេះប្ាតត

0AB AC    

AB AC 6 0 6

0 6 6

i j k

 



     0 36 36 0 36 0i j k        
36 36 36 0i j k     

ដូចន េះ  ចំណុច ,A B ិងC កំណតប់ា រលងម់យួ។ 
c. រង្ហា ញថា   វុចិទរ័  1;1;1n  ជាវុចិទរ័ណរមា៉ា ល់នៅ ឹង

រលង់ ABC  
រលង់ ABC  មា វុចិទរ័ណរមា៉ា ល់ 

 36,36,36AB AC   36 1,1,1 36 n    
ននាេះ វុចិទរ័ n   ិង AB AC  កូលីន តអ រគ្នន  

ដូចន េះ វុចិទរ័  1,1,1n  ជាវុចិទរ័ណរមា៉ា ល់នៅ ឹងរលង់
 ABC ។ 

 d.ទញរង្ហា ញសមកីារររស់រលង់ ABC  
នដាយ  1,1,1n  ជាវុចិទរ័ណរមា៉ា ល់ររស់រលង់ ABC  
នគបា សមកីាររលងត់ដលកាតា់មចំណុច  1, 1,4A  គឺ 

       0 0 0: 0ABC a x x b y y c z z     

     1 1 1 1 1 4 0x y z     

1 1 4 0x y z       
4 0x y z     

ដូចន េះ រលង់  : 4 0ABC x y z     
2. រង្ហា ញថាប្តីនកាណ  ABC ជាប្តីនកាណសមង័ស 

  6,0, 6AB    
22 26 0 6 6 2AB AB         

  0,6, 6AC    
22 20 6 6 6 2AC AC        

  6,6,0BC    
2 2 26 6 0 6 2AB AB        

នដាយ 6 2AB AC BC   ឯកាប្រតវង 

ដូចន េះ ប្តីនកាណ  ABC ជាប្តីនកាណសមង័ស 
ខ.នគមា បា៉ា រា៉ា រូល 2 4 8 12 0y y x     
 រតមលងសមកីារន េះ ជាទប្មងស់ដងដ់ាន បា៉ា រា៉ា រូល 

នយើងមា 2 4 8 12 0y y x     
2 4 8 12y y x   
2 2 22 2 2 8 12 2y y x       

   
2

2 8 2y x     
មា រាង    

2
4y k p x h   ជាសមកីារសដងដ់ាន បា៉ា រា៉ា

រូលតដលមា អក័សឆលុេះប្សរ ងឹអក័សអារសីុ់ស 
ដូចន េះ សមកីារសដងដ់ា    

2
2 8 2y x    

 រកកូអរនដាន កំរូល កណំុំ  ងិសមកីាររនាា តប់្បារទ់ិស 
នយើងមា 2h   , 2k   ,4 8 2p p    

 កូអរនដាន កំរូល    , 2, 2V h k V    
 កូអរនដាន កំណំុ      , 2 2, 2 0, 2F h p k F        
 រនាា តប់្បារទ់ិស: 2 2 4x h p        
 សងប់ា៉ា រា៉ា រូល 
ចំន េះ 0x  នគបា  

2
2 16y    

2
2 4y     

2 4

2 4

y

y

  
 

 

6

2

y

y

 
 


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.VI  នដាេះប្ាយសមកីារឌីនផ្រ ៉ាងត់សែល 
នយើងមា   : " 3 ' 3 2 ' 5E y y y y y     
ឬ " ' 2 0y y y    
សមកីារសមាា ល់ 2 2 0     
មា ឫស 1 21 , 2     
សមកីារមា ចនមលើយ 1 2x xy Ae Be    
ដូចន េះ សមកីារមា ចនមលើយ y

2x xAe Be   , ,A B   
 រង្ហា ញថា អ ុគម ៍ 2 2x xy e e   ជាចនមលើយរិនសស

មយួន សមកីារ  E  
នយើងមា 2 2x xy e e    

2' 2 2x xy e e     ិង 2" 4 2x xy e e    
នរើ 2 2x xy e e   ជាចនមលើយរិនសសមយួន សមកីារ  E  
     2 2 24 2 2 2 2 2 0x x x x x xe e e e e e           

2 2 24 2 2 2 2 4 0x x x x x xe e e e e e          
0 0 រិត 

ដូចន េះ 2 2x xy e e   ជាចនមលើយរិនសសមយួន សមកីារ  E  
VII.(៣៥រិ ាុ)អ ុគម ៍ f កំណតន់លើ  0, នដាយ

 
2 2

: ln
x

C f x x
x


   

1.  a. រង្ហា ញថាចំន េះប្គរ់ x នៅនលើ  0, នគអាចសរនសរ

  2

ln 2
1

x
f x x

x x

 
   

 
 ិង    21

ln 2f x x x x
x

    

ប្គរ់  
2 2

0, ln
x

x f x x
x


  

2
lnx x

x
  

2

ln 2
1

x
x

x x

 
   

 
 

ដូចន េះប្គរ់ x នៅនលើ  0, ,

 
  2

ln 2
1

x
f x x

x x

 
   

 
 

ប្គរ់  
2 2

0, ln
x

x f x x
x


  

2 2 lnx x x

x

 


 21
ln 2x x x

x
    

ដូចន េះប្គរ់ x នៅនលើ  0, ,

 
   21

ln 2f x x x x
x

    

b. នប្រើលទធផ្លន េះនដើមបគីណនាលីមតីន អ ុគម ៍ f ប្តង់
0  ិង  

    2

0 0

1
lim lim ln 2
x x

f x x x x
x 

      

   2

ln 2
lim lim 1
x x

x
f x x

x x 

 
   

 
 

  1 0 0       

2.  a. គណនានដរនីវ  'f x ន អ ុគម ៍  f x  
នយើងមា  

2 2
ln

x
f x x

x


   

 'f x
 2

2

2 1 2 1x x x

x x

  
 

2 2

2

2 2x x x

x

  


2

2

2x x

x

 
  

ដូចន េះ  
2

2

2
'

x x
f x

x

 
 ។ 

 រង្ហា ញថាចំន េះប្គរ់ x ល ើ  0,  , 'f x មានសញ្ញា
ដូច  2 2x x   

ល ើងមាន  
2

2

2
'

x x
f x

x

 
  

គ្រប់  0,x 
2, 0x  ល ោះ  'f x មានសញ្ញា ដូច

 2 2x x  ។ 
b. សិកាអនថរភារន អ ុគម ៍ f  
គ្រប់  0,x 

2, 0x  ល ោះ  'f x មានសញ្ញា ដូច
 2 2x x   

ឲ្យ  ' 0f x 
2 2 0x x     

 
2

1 4 1 2 7 0          សមីការគ្មា នឫស 

ននាេះ f ជាអ ុគម ន៍កើ ជា ចិចនលើ  0, ។ 
 សងា់រាងអនថរភារររស់វា 
x  0                                         
 'f x    

 f x    
  
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3.  a. រកសមកីាររនាា តរ់៉ាេះនៅប្ការ  C ប្តងច់ំណុច A នៅនលើ
 C តដលមា អារសីុ់សនសមើ1 
 សមកីាររនាា តរ់៉ាេះ   0 0 0: 'Ad y f x x x y    

នដាយ 0 1x   0

1 2
, 1 ln1

1
y f


   1   

   
2

2

1 1 2
' ' 1 2

1
f x f

 
    

នគបា  : 2 1 1 2 2 1 2 3Ad y x x x         
ដូចន េះ សមកីាររនាា តរ់៉ាេះប្តង់ A , : 2 3Ad y x  ។ 
b. រកកូអរនដាន ចំណុចB ន  C តដលរនាា តរ់៉ាេះនៅ  C

ប្តង់B ប្សរ ឹងរនាា តត់ដលមា សមកីារ y x  
ាង  0 0,B x y ជាកូអរនដាន ន ចំណុចB  
រនាា តរ់៉ាេះ ឹងប្ការC ប្តង់B ប្សរ ឹងរនាា ត់ y x  

នគបា  0' 1f x 
2

2

2
1

x x

x

 
 

2 2

0 0 02x x x    0 2x   

 
2

0

2 2
2 ln 2

2
y f


   1 ln2   

ដូចន េះ កូអរនដាន ចំណុច  2,1 ln 2B  ។ 
4. សងប់្ការ  C  ិងរនាា តរ់៉ាេះប្តង់ A ិងប្តង់B  

សមកីាររនាា តរ់៉ាេះប្តង់  2,1 ln 2B   
  0 0 0'y f x x x y    

 1 2 1 ln 2x    1 ln2x    
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ររឡងសញ្ញា រររមធ្យមសកិ្សាទុរិយភូមិ     សម័យររឡង៖  ២០  សហីា ២០១៨ 
វិញ្ញា សា៖ គណិរវិទា (ថ្នា ក្ស់វិទាសាស្រសត)     មណឌ លររឡង៖.......................................... 
រយៈពេល៖  ១៥០ នាទី        ពលខរន្ទរ់...................ពលខរុ.................... 
េិន្ទុសររុ៖  ១២៥ េិន្ទុ        ព ម្ ោះពរក្សខជន្............................................ 
ររធាន្វិញ្ញា សា        ហរថពលខាពរក្សខជន្..................................... 
I. (១០ពិនទុ)ក្នុងថង់មយួមានឃ្លពីណ៌សចនំួន២ ឃ្លពីណ៌រក្ហមចនំួន៤ និងឃ្លពីណ៌ខ ៀវចំនួន៤។ ខេចាប់យក្ឃ្ល៣ីរពមគ្នន ខោយចចដនយ។ 
រក្របូបាបចនរពឹត្តិការណ៍:  

:A ឃ្លទីងំ៣មានពណ៌រក្ហម។ :B យ៉ា ងត្ិចមានឃ្ល២ីមានពណ៌ខ ៀវ។  :C ឃ្លទីងំ៣មានពណ៌ ុសៗគ្នន ។ 

II. (១៥ពនិទុ) េណនាលមីីត្: ក្.  2 2

1

2 1
lim

1x

x x x x

x

   


   . 

0

2
lim

sin3x

x

x



  
េ. 

 
3

sin 3 cos
lim

2 3x

x x

x 



    
។ 

III. (១៥ពិនទុ)ខេមានចំននួកុ្ផំលិច 1 3 3 3z i   និង 2 3z i   ។ 

ក្. េណនា 1 2z z  និង
1

2

z

z
  ។  . សរខសរ 1 2z z  និង

2

1

2

z

z

 
 
 

 ជាទរមង់រត្ីខកាណមារត្។  េ. សរខសរ
3

1

2

z

z

 
 
 

 ជាទរមង់ពិជេណិត្។ 

IV. (១៥ពិនទុ) េណនាអងំខត្រកាល:  
2

2

1
2I x x dx    ;   4

0

1
cos2 cos4

2
J x x dx


 

  
 

  3

2

1
; 3 2

1
K x dx

x

 
   

 
   

V. (២៥ពិនទុ)១.ក្នុងលហំរបោប់ខោយត្រមុយអរតូ្ណរមា៉ា ល់  , , ,o î j k ខេមានចណុំច      1,2,3 , 3,0,1 , 1,0,1A B C  និង  2,1,2D  
a. រក្វុចិទ័រ , , ,AB AC AD BC  ។  b. បង្ហា ញថាចណុំច ,A B និងC  មិនខៅខលីបនាទ ត់្តត្មួយ។ 
c. បង្ហា ញថា វុចិទ័រ  0,1, 1n    ជាវុចិទ័រណរមា៉ា ល់ខៅនឹងបលង់  ABC  ។ 

២. ខេមានសមីការ    
2

2 3 12 3x y xy    ។ បង្ហា ញថាសមីការខនេះជាសមីការខអលីប។ រក្របតវងអ័ក្សតូ្ច អ័ក្សធំ កូ្អរខោខនចន
ក្ំពូលទងំពីរ នងិសង់ខអលបីខនេះ។ 

VI. (១០ពិនទុ)ក្. ខោេះរាយសមីការឌីខផរ ៉ាង់តសយល   : " 4 ' 5E y y y   ។ 
 . រក្ចខមលីយពិខសសមួយចនសមីការឌីខផរ ៉ាង់តសយល  E ខបីខេដឹងថារកាប  C ចនអនុេមន៍ចខមលីយខនេះកាត់្តាមចណុំច  0,3

ខហយីបនាទ ត់្ប៉ាេះខៅនឹងរកាប  C  រត្ង់ចណុំចខនេះមានខមេុណរបាប់ទិសខសមី 3  ។ 

VII. (៣៥ពិនទុ)ខេមានអនុេមន៍ f ក្ំណត់្ខលី  1, ខោយ  
1

4 ln
1

x
f x x

x

 
     

 
។ ខេតាងខោយ  C រកាបរបស់វាខៅក្នុងបលង់

របោប់ខោយត្រមុយអរតូ្ណរមា៉ា ល់  , ,O i j ។ 
១. េណនាលីមតី្ចន f  រត្ង់1 និង  ។  

២. រាយបំភលថឺាខៅខលី  1,  ខេបានខដរខីវចនអនុេមន៍ f េឺ  
 

  

2 1
'

1 1

x
f x

x x

 


 
 ។ សិក្ាអខថរភាពចនអនុេមន៍ f និងសង់

តារាងអខថរភាពចន f  ខលី  1,  ។ 
៣. a.បង្ហា ញថា បនាទ ត់្ 1d  តដលមានសមកីារ 4y x    អសុីមតូ្ត្ខៅនងឹរកាប  C   រត្ង់  ។ 

 b.បង្ហា ញថា ចំខ េះរេប់ x  ខលី  
1

1, , 1
1

x

x


 


 និងទញយក្ការខរបៀបខធៀបទីតាងំចន  C  ខធៀបនឹង 1d  ។ 

៤. ក្ណំត់្កូ្អរខោខនចនចណុំចខៅខលី  C  តដលបនាទ ត់្ប៉ាេះ 2d  ខៅនឹងរកាប  C  រត្ង់ចណុំចខនេះមានខមេុណរបាប់ទិសខសមី 5

3
  និង

សរខសរសមកីារចនបនាទ ត់្ប៉ាេះ 2d  ខនេះ។ 
៥. សង់រកាប  C  អសុីមតូ្ត្ 1d  និងបនាទ ត់្ប៉ាេះ 2d  ។ ខរបីត្ចមលរបតហល ln3 1.1  និងរកាប  C  កាត់្អ័ក្សអប់សុីសរត្ង់ចណុំច

 4,5,0  ។ 
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាថ្នា ក់វិទ្យាសាស្ត្រ 
ត្ររឡង្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កិាទ្យុរិយភូមិ 

្ម័យត្ររឡង ២០ ្ហីា ២០១៨ 

.I  ចំនួនករណីអាច    
 
10!

10,3
3! 10 3 !

n S C 


120   

រកប្បូបាបននប្ពឹត្តិការណ៍: 
:A ឃ្លីទងំ៣មានពណ៌ប្កហម 

ចំនួនករណីប្រប    
 

4!
4,3 4

3! 4 3 !
n A C  


  

គេបាន  
 

 

n A
P A

n S


4 1

120 30
    

ដូចគនេះ  
1

30
P A    

:B យ៉ា ងត្ចិមានឃ្លី២មានពណ៌គ ៀវ 
ចំនួនករណីប្រប        4,2 6,1 4,3n B C C C   40  

គេបាន  
 

 

n B
P B

n S


40

120


1

3
   

ដូចគនេះ  
1

3
P B    

:C ឃ្លីទងំ៣មានពណ៌ ុរៗគ្នា  
ចំនួនករណីប្រប        2,1 4,1 4,1n C C C C   32  

គេបាន  
 

 

n C
P C

n S


32 4

120 15
    

ដូចគនេះ  
4

15
P C     

.II  េណនាលីមតី្ 

ក.  2 2

1

2 1
lim

1x

x x x x

x

   


 រាង 0

0
  

 

3 2 2

1

2 1
lim

1x

x x x x

x

   


   

3 2

1

1
lim

1x

x x x

x

  


 

  
 

2

1

1 1
lim

1x

x x

x

 


 
 2

1
lim 1
x

x


   
 

2    

ដូចគនេះ   2 2

1

2 1
lim 2

1x

x x x x

x

   
 


  

 . 
0

2
lim

sin3x

x

x

  រាង 0

0
  

0

3 1
2lim

sin3 3x

x

x

 
   

 

1 2
2 1

3 3
        

ដូចគនេះ  
0

2 2
lim

sin3 3x

x

x


    

េ. 
 

3

sin 3 cos
lim

2 3x

x x

x 




 រាង 0

0
  

 
3

1 3
2 sin cos

2 2
lim

2 3x

x x

x 

 
 

 




3

sin cos sin cos
3 3lim

3
3

x

x x

x


 






 

  
 

0

sin
3

lim

3
3

x

x

x





 
 

 
 

  
 

 

តាង
3

t x


   គបើ
3

x


  គនាេះ 0t    

គេបាន 
0

sin 1
lim

3 3t

t

t
 


  

ដូចគនេះ  
 

3

sin 3 cos 1
lim

2 3 3x

x x

x 


 


  

.III  គេមានចំនួនកុំផលិច 1 3 3 3z i   និង 2 3z i    
ក. េណនា 1 2z z  និង

1

2

z

z
   

   1 2 3 3 3 3z z i i   3 3 3 9 3 3i i   

12i   

 1

2

z

z

3 3 3

3

i

i






  
  

3 3 3 3

3 3

i i

i i

 


 

2
2

3 3 3 9 3 3

3 1

i i  




6 3 6

4

i


3 3 3

2 2
i    

  . ររគររ 1 2z z  និង
2

1

2

z

z

 
 
 

 ជាទប្មងប់្ត្គីកាណមាប្ត្ 

 1 2 12z z i  12 0 i  12 cos sin
2 2

i
  

  
 

  

1

2

3 3 3

2 2

z
i

z
 

3 1
3

2 2
i

 
   

 

3 cos sin
6 6

i
  

  
 

  

 

2

1

2

z

z

 
 
 

2

3 cos sin
6 6

i
   

   
  

2 2 2
3 cos sin

6 6
i

  
  

 
9 cos sin

3 3
i

  
  

 
  

 េ. ររគររ
3

1

2

z

z

 
 
 

 ជាទប្មងព់ិជេណិត្ 
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3

1

2

z

z

 
 
 

3

3 cos sin
6 6

i
   

   
  

3 3 3
3 cos sin

6 6
i

  
  

 
27 cos sin

2 2
i

  
  

 

0 27i    
IV. (១៥ពិនទុ)េណនាអាងំគត្ប្កាល:  

 
2

2

1
2I x x dx    

2
2 3

1

2
2 3

x x
x

 
   
 

4 8 1 1
4 2

4 3 2 3

   
        
   

17

6
   

    4

0

1
cos2 cos4

2
J x x dx


 

  
 



   
4

0

1 1
2 'cos2 4 'cos4

2 8
x x x x dx



 
  

 
  

4

0

1 1
sin 2 sin 4

2 8
x x



 
  
 

1 1
sin sin 0

2 2 8




 
   
 

1

2
   

3

2

1
3 2

1
K x dx

x

 
   

 


 3

2

1 '
3 2

1

x
x dx

x

 
   

 


3

2

2

3
2 ln 1

2
x x x

 
    
 

2 23 3
3 2 3 ln 2 2 2 2 ln1

2 2

   
            
   

11
ln 2

2
    

.V  ១. គេមាន      1,2,3 , 3,0,1 , 1,0,1A B C  ,  2,1,2D  
a. រកវុចិទរ័ , , ,AB AC AD BC   
    3 1,0 2,1 3 2, 2, 2AB          
    1 1,0 2,1 3 2, 2, 2AC            
    2 1,1 2,2 3 1, 1, 1AD          
    1 3,0 0,1 1 4,0,0BC          

b. បង្ហា ញថាចំណុច ,A B និងC  មនិគៅគលើបនាទ ត្ត់ត្មយួ 
ចំណុច ,A B និងC  មនិគៅគលើបនាទ ត្ត់ត្មយួ លុេះប្តាតត្

0AB AC    

AB AC 2 2 2

2 2 2

i j k

  

  

     4 4 4 4 4 4i j k         

0 8 8 0i j k     
ដូចគនេះ  ចំណុច ,A B និងC  មនិគៅគលើបនាទ ត្ត់ត្មយួ។ 

c. បង្ហា ញថា វុចិទរ័  0,1, 1n    ជាវុចិទរ័ណរមា៉ា ល់គៅ
នឹងបលង់ ABC   
បលង់ ABC  មានវុចិទរ័ណរមា៉ា ល់  0,8, 8AB AC  

 8 0,1, 1 8 n     
គនាេះ វុចិទរ័n  និង AB AC  កូលីគនត ៊ែរគ្នា  
ដូចគនេះ វុចិទរ័  0,1, 1n   ជាវុចិទរ័ណរមា៉ា ល់គៅនឹងបលង់

 ABC ។ 
២. បង្ហា ញរមកីារ    

2
2 3 12 3x y xy   ជារមកីារ

គ លីប 
   

2
2 3 12 3x y xy  

2 24 12 9 12 36x xy y xy      
2 24 9 36x y  

2 2

1
9 4

x y
   រមកីារមានរាង

2 2

2 2
1

x y

a b
   ជារមកីាររតងដ់ាននគ លីបតដលមាន ក័ស

ធំរថិត្គៅគលើ ក័សអាបរីុ់រមានផចិត្  0,0   
 រកប្បតវង ក័សតូ្ច  ក័សធ ំកូ រគដាគនននកំពូលទងំពីរ  
គយើងមាន 3 , 2a b    

 ប្បតវង ក័សតូ្ច2 2 2 4b     ឯកតាប្បតវង 
 ប្បតវង ក័សធំ2 2 3 6a     ឯកតាប្បតវង 
 កូ រគដាគនកំពូល    ,0 3,0V a V     
រងគ់ លីបគនេះ 

 
.VI  ក. គដាេះប្ាយរមកីារឌីគផរ ៉ាងត់រែល   : " 4 ' 5E y y y    

រមកីាររមាា ល់ 2 4 5 0r r     
មានឫរ 1 21 , 5r r     
រមកីារមានចគមលើយ 1 2r x r xy Ae Be    
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ដូចគនេះ រមកីារ  E  មានចគមលើយទូគៅ
 5 , ,x xy Ae Be A B     

 . រកចគមលើយពិគររមយួននរមកីារឌីគផរ ៉ាងត់រែល  E  
គយើងមាន 5x xy Ae Be   នាឲំ្ែ 5' 5x xy Ae e    
គេដឹងថាប្កាប  C នន នុេមនច៍គមលើយគនេះកាត្ត់ាម
ចំណុច  0,3 គហើយបនាទ ត្ប់៉ាេះគៅនងឹប្កាប  C  ប្ត្ង់
ចំណុចគនេះមានគមេុណប្បាបទ់ិរគរមើ 3   

គេបាន  

 

0 3

' 0 3

y

y

 


 

 

 

3 1

5 3 2

A B

A B

  
 

  

  

យក    1 2  គយើងបាន6 6 1B B     
តាម  1  គយើងបាន 1 3 2A A      
ដូចគនេះ រមកីារ  E  មានចគមលើយពិគររ

52 x xy e e   ។ 

.VII  គេមាន  កំណត្គ់លើ

  
១. េណនាលីមតី្នន  ប្ត្ង់  និង   

     3 ln    

  
    គប្រេះ

  

២. ប្ាយបំភលថឺាគៅគលើ  គេបានគដរគីវនន នុេមន៍ េឺ

   

គយើងមាន  

  

នាឲំ្ែ  

 

 

   

ដូចគនេះ គៅគលើ  គេបានគដរគីវនន នុេមន៍ េឺ

 

 រិកា គេរភាពនន នុេមន៍  

គយើងមាន   

ចំគរេះ    

នាឲំ្ែ  ប្េប់   
ដូចគនេះ  ជា នុេមនចុ៍េះជានចិចគលើ   

 រងត់ារាង គេរភាពនន  គលើ   

  1                                                
    

  
                                                                 

 

  
៣. a.បង្ហា ញថា បនាទ ត្់   អារីុមតូ្ត្គៅនឹង
ប្កាប   ប្ត្ង់   

គដាយ  ln1 0   

ដូចគនេះ បនាទ ត្់  ជាអារីុមតូ្ត្គប្ទត្ននប្កាប
 ប្ត្ង់  ។ 

b.បង្ហា ញថា ចំគរេះប្េប់  គលើ   

គយើងមាន     

ដូចគនេះ  ចំគរេះប្េប់  គលើ  

 ទញយកការគប្បៀបគធៀបទីតាងំនន  គធៀបនឹង   

ចំគរេះប្េប់  គលើ  

   

ដូចគនេះ ប្កាប  រថិត្គៅគលើបនាទ ត្់  ជានិចចគលើ   
៤. កំណត្កូ់ រគដាគនននចណុំចប៉ាេះគៅគលើ   

យក  ជាចំណុចប៉ាេះ 
បនាទ ត្ប់៉ាេះ  គៅនឹងប្កាប  ប្ត្ងច់ំណុចគនេះមានគម

េុណប្បាបទ់ិរគរមើ  
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គេបាន   

  
   

ចំគរេះ  (មនិយក) គប្រេះ  

ចំគរេះ  គនាេះ  

  
 ររគរររមកីារននបនាទ ត្ប់៉ាេះ   
រមកីារបនាទ ត្ប់៉ាេះ   

គដាយ  គហើយ   

គេបាន   

   

ដូចគនេះ  រមកីារបនាទ ត្ប់៉ាេះ   

៥. រងប់្កាប  អារីុមតូ្ត្  និងបនាទ ត្ប់៉ាេះ   
គដាយ  គនាេះបនាទ ត្់  ជាអារីុមតូ្ត្
ឈរននប្កាប  
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I.  (១៥ពនិទុ)គណនាលមីីត: ក. 
2

3 21

1
lim

1x

x

x x x



  
  ខ. 

0

sin3
lim
x

x

x    
គ. 

0

2 2
lim

sinx

x x

x

  

   
។ 

II. (១០ពនិទុ)កនុងថ្នន ក់ររៀនមួយមានសសិសពូកកចនំួន១០នាក់ កែលកនុងរនាោះមាន៤នាក់ជាសិសសស្សនីិង៦នាក់ជាសិសសស្បុស។ រគររៀបចំ
សិសសជាស្កមុ កនុងមួយស្កមុមានសិសស៤នាក់រោយចចែនយ យករៅស្បកតួជាមួយស្កុមសសិសចនថ្នន ក់ែចទ។ រកស្បូបាបចនស្ពឹតតិការណ៍
ខាងរស្កាម: 

  :A ស្កុមសសិសកែលរស្រីសររសីបានសុទធកតស្សី ។ :B ស្កុមសសិសកែលរស្រសីររសីបានសុទធកតស្បុស ។ 
:C ស្កុមសសិសកែលរស្រសីររសីបាន៥០%ជាសិសសស្បសុ ។  

III. (១៥ពនិទុ)រគមានចនំួនកុផំលិច 1 1 3z i   និង 2 6 cos sin
4 4

z i
  

  
 

 ។ 

a. សររសរ 1z  ជាទស្មង់ស្តីរកាណមាស្ត។ b. រកមូ៉ឌុល និងអាគុយម៉ង់ចន 3

1z ។ c. សររសរផលគុណ 1 2z z ជាទស្មង់ពរិគណិត។ 
IV. (២៥ពិនទុ)១.រៅកនុងលំហស្បោប់រោយតស្មុយ  , , ,O î j k រគមានចណុំច      2,1,0 , 0,1,1 , 1,2,2A B C និង  0,3, 4D  ។ 

a. រកវុចិទ័រ , , , , ,AB AC AD BC BD CD  ។ 
b. គណនាស្បកវង , , ,AB AC AD BD  និងCD  ។ ទាញបង្ហា ញថ្នស្តីរកាណ ABD  និង ACD  កកងស្តង់ A  ។ 
២. រគមានសមីការ 2 29 16 144y x   ។ បង្ហា ញថ្នសមីការរនោះជាសមីការអុីកពបូល។ រកកូអររោរនរបស់កំពូលទាងំពីរ និងកណំុំ
ទាងំពីរចនអុីកពបូល។ រកសមកីារអាសុីមតូតរបស់អុីកពបូលរនោះ នងិសង់អុីកពបូលរនោះ។ 

V. (១៥ពនិទុ)គណនាអាងំរតស្កាល:  
3

2

1
2 3I x x dx    ;     4

0
sin 2 cosJ x x dx



    

 
23

1

20

1

1

x x
K dx

x

 


 ។ រែីមបគីណនាK  រយងីស្តូវបង្ហា ញថ្ន  
23

2 2

1
1

1 1

x x x
x

x x

 
  

 
 ។ 

VI. (១០ពនិទុ)ក. រោោះស្ាយសមីការឌីរផរង់៉កសយល   : " 3 ' 2 0E y y y    ។ 
  ខ. រកចរមលីយពិរសសមួយចនសមីការឌីរផរង់៉កសយល  E  កែល  0 1y   និង   2' 1 2y e  ។ 

VII. (៣៥ពិនទុ)រគមានអនុគមន៍ f  កំណត់រលី  រោយ  
1 3

1

x

x

e
f x x

e


 


 ។ រគតាងរោយC  ស្កាបរបស់វារៅកនុងបលង់ស្បោប់

រោយតស្មុយអរតូណរម៉ាល់  , ,O i j  ។ 

១. បង្ហា ញថ្ន  
4

1
1

x

x

e
f x x

e
  


 និងគណនាលមីីតចន f  ស្តង់  ។ ស្ាយបភំលឺថ្ន បនាទ ត់ 1d  កែលមានសមីការ 1y x   

អាសុីមតូតរៅនងឹស្កាបC  ស្តង់  ។សិកាទីតាងំចនស្កាបC  រធៀបនឹងបនាទ ត់ 1d  ។ 
២. គណនាលីមតីចន f  ស្តង់  ។ ស្ាយបំភលឺថ្ន បនាទ ត់ 2d  កែលមានសមីការ 3y x   អាសុីមតូតរៅនឹងស្កាបC  ស្តង់  
។សិកាទីតាងំចនស្កាបC  រធៀបនឹងបនាទ ត់ 2d  ។ 

៣. គណនារែររីវ  'f x  និងបង្ហា ញថ្នចំរ ោះស្គប់ចំននួពិត  
2

1
, '

1

x

x

e
x f x

e

 
  

 
 ។ 

សិកាអរថរភាពចន f  រចួសង់តារាងអរថរភាពចន f  ។ សង់ស្កាបC  និងអាសុីមតូត 1d  និង 2d  របស់វា។ 
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាថ្នា ក់វិទ្យាសាស្ត្រ 
ត្ររឡង្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កិាទ្យុរិយភូមិ 

្ម័យត្ររឡង ២១ ្ហីា ២០១៧ 
.I  គណនាលីមតី 

ក. 
2

3 21

1
lim

1x

x

x x x



  
 រាង 0

0
  

  

   21

1 1
lim

1 1x

x x

x x x

  


  

  

  21

1 1
lim

1 1x

x x

x x

  


 

21

1
lim

1x

x

x

 



 

2

1 1

1 1

 



 1    

ដូចននេះ 
2

3 21

1
lim 1

1x

x

x x x


 

  
 

ខ. 
0

sin3
lim
x

x

x 
 រាង 0

0
  

0

sin3
lim 3

3x

x

x

 
   

 
 1 3    3    

ដូចននេះ. 
0

sin3
lim 3
x

x

x
 


  

គ. 
0

2 2
lim

sinx

x x

x

    រាង 0

0
  

  
 0

2 2 2 2
lim

sin 2 2x

x x x x

x x x

     


   

   

 0

2 2
lim

sin 2 2x

x x

x x x

  


   

 0

2
lim

sin 2 2x

x

x x x


  

0

2
lim

sin 2 2x

x

x x x

 
  

   

2
1

2 2
 


 

1 2

22
    

ដូចននេះ 
0

2 2 2
lim

sin 2x

x x

x

  
   

.II  ចំនួនករណីអាច    
 

10!
10,4

4! 10 4 !
n S C 



10 9 8 7 6!

4 3 2 1 6!

   


   
210  ករណី 

រកប្បូបាបននប្ពឹតតិការណ៍: 
.A  ប្កុមសិសសដដលនប្រើសនរ ើសបានសុទធដតប្សី 
ចំនួនករណីប្សប    4,4n A C

 
4!

4! 4 4 !



1  

ករណី 

នគបាន  
 

 

n A
P A

n S


1

210
   

ដូចននេះ  
1

210
P A    

.B  ប្កុមសិសសដដលនប្រើសនរ ើបានសុទធដតប្បុស 
ចំនួនករណីប្សប    

 
6!

6.4
4! 6 4 !

n B C 


6 5 4!
15

4! 2

 
 


 ករណី 

នគបាន  
 

 

n B
P B

n S


15 1

210 14
    

ដូចននេះ  
1

14
P B    

.C  ប្កុមសិសសដដលនប្រើនរ ើសបាន៥០%ជាសិសសប្បុស 
ចំនួនករណីប្សប      6,2 4,2n C C C 

   
6! 4!

2! 6 2 ! 2! 4 2 !
 

 
90  ករណី 

នគបាន  
 

 

n C
P C

n S


90

210


3

7
   

ដូចននេះ  
3

7
P C    

.III  នគមាន 1 1 3z i   និង 2 6 cos sin
4 4

z i
  

  
 

 

.a  សរនសរ 1z  ជាទប្មងប់្តីនកាណមាប្ត 

1 1 3z i 
1 3

2
2 2

i
 

   
 

2 cos sin
3 3

i
  

  
 

  

.b  រកម ូឌុល និងអាគុយម ងន់ន 3
1z   

នយើងមាន 1 2 cos sin
3 3

z i
  

  
 

  

នាឲំ្យ 3
1z

3 3 3
2 cos sin

3 3
i

  
  

 
 8 cos sini     

ដូចននេះ ម ូឌុលនន 3
1z  គឺ 8r   និង 

អាគុយម ងន់ន 3
1z គឺ 2 ,k k       

.c  សរនសរផលគុណ 1 2z z  ជាទប្មងព់ិរគណិត 

នយើងមាន 2 6 cos sin
4 4

z i
  

  
 

2 2
6

2 2
i

 
   

 

3 2 3 2i    
  1 2 1 3 3 2 3 2z z i i  

3 2 3 2 3 6 3 6i i     
   3 6 3 2 3 6 3 2 i      

.IV  ១. នគមានចណុំច      2,1,0 , 0,1,1 , 1,2,2A B C  និង
 0,3, 4D     

a. រកវុចិទរ័ , , , , ,AB AC AD BC BD CD  
    0 2,1 1,1 0 2,0,1AB        
    1 2,2 1,2 0 3,1,2AC        
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    0 2,3 1, 4 0 2,2, 4AD          
    1 0,2 1,2 1 1,1,1BC        
    0 0,3 1, 4 1 0,2, 5BD          
    0 1,3 2, 4 2 1,1, 6CD           

b. គណនាប្បដវង , , ,AB AC AD BD  និងCD   
  2,0,1AB  2 2 22 0 1 5AB AB        
  3,1,2AC 

2 2 23 1 2 12 14AC AC         
  2,2, 4AD  

 
22 22 2 4 24 2 6AD AD          

  0,2, 5BD  

 
22 20 2 5 29BD BC         

  1,1, 6CD   

   
2 221 1 6 38CD CD          

 ទាញបង្ហា ញថាប្តីនកាណ ABD   និង ACD  ដកងប្តង់ A   
នោយ         2 2 0 2 1 4 0AB AD        
ននាេះ AB AD    
ដូចននេះ ABD  ជាប្តីនកាណដកងប្តង់ A   
នោយ         3 2 1 2 2 4 0AC AD        
ននាេះ AC AD   
ដូចននេះ ACD  ជាប្តីនកាណដកងប្តង់ A   

២ បង្ហា ញថាសមកីារ 2 29 16 144y x   ជាសមកីារអុីដពបូល 

នយើងមាន 2 29 16 144y x   
2 29 16

1
144 144

y x
    

2 2

1
16 9

y x
    

2 2

2 2
1

4 3

y x
    មានរាង

2 2

2 2
1

y x

a b
    

ជាសមកីារអុីដពបូលដដលមានផចិត  0,0 ន ើយអក័សទទឹងជា
អក័សឈរ។ 
 រកកូអរនោននរបស់កំពូលទាងំពីរ និងកណំុំទាងំពីរននអុី

ដពបូល 
នយើងមាន 4 , 3a b   2 2 2c a b  2 24 3 25    

25 5c     
 កូអរនោននកំពូល    1 10, 0, 4V a V    និង

   2 20, 0,4V a V   
 កូអរនោននរកំណំុ    1 10, 0, 5F c F    និង

   2 20, 0,5F c F   

 សមកីារអាសីុមតូតរបស់អុីដពបូល a
y x

b
 

4

3
x    

សងអ់ុីដពបូល 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

.V  គណនាអាងំនតប្កាល 
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.VI  ក. នោេះប្ាយសមកីារឌីនផរ  ងដ់សយល
  : " 3 ' 2 0E y y y     

សមកីារសមាា ល់ 2 3 2 0r r    រាង 0a b c    
មានឫស 1 21, 2r r    
ចនមលើយទូនៅនន  E  គឺ  1 2 , ,r x r xy Ae Be A B     
ដូចននេះ សមកីារមានចនមលើយនៅ 2x xy Ae Be   ។ 
ខ. រកចនមលើយពិនសសមយួននសមកីារឌីនផរ  ងដ់សយល  E

ដដល  0 1y   និង   2' 1 2y e   
នគមាន 2x xy Ae Be    
ននាេះ 2' 2x xy Ae Be    

ដត  

  2

0 1

' 1 2
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y e

 
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2 2
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2 2
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1 1
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 
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យក    1 2  នយើងបាន  1 2 1 2e B e    1B    
តាម  1  នយើងបាន 1 1A   0A    
ដូចននេះ ចនមលើយពិនសសមយួនន  E  គឺ 2xy e  ។ 

.VII  អនុគមន៍ កំណតន់លើ  នោយ  
1 3

:
1

x

x

e
C f x x

e


 


 

១. បង្ហា ញថា   

នយើងមាន   

នាឲំ្យ  

   

 គណនាលីមតីនន  ប្តង់   

    

នប្រេះ   
 ប្ាយបំភលថឺា បនាទ ត់  ដដលមានសមកីារ  អាសីុ

មតូតនៅនឹងប្កាប  ប្តង់   

នោយ    

ននាេះ បនាទ ត់  ជាអាសីុមតូតនប្ទតនៅនឹងប្កាប
C  ប្តង់    

 សិកាទីតាងំននប្កាប  នធៀបនងឹបនាទ ត់   

យក    ប្គបត់នមល   

ដូចននេះ ប្កាប  សលិតនៅខាងនប្កាមបនាទ ត់  ជានិចច 
២. គណនាលីមតីនន  ប្តង់   

  

  នប្រ   

 ប្ាយបំភលថឺា បនាទ ត់  ដដលមានសមកីារ  
អាសីុមតូតនៅនឹងប្កាប  ប្តង់   
នោយ  

  

   

ដូចននេះ បនាទ ត់  ជាអាសីុមតូតនប្ទតនៅនឹង
ប្កាប  ប្តង់   

 សិកាទីតាងំននប្កាប  នធៀបនងឹបនាទ ត់   

យក    ប្គបត់នមល   

ដូចននេះ ប្កាប  សថិតនៅខាងនលើបនាទ ត់  ជានិចច 
៣. គណនានដរនីវ   

នយើងមាន   

នាឲំ្យ  

  

ដូចននេះ    

 បង្ហា ញថាចំនរេះប្គបច់នំួនពតិ   
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នយើងមាន   

   

ដូចននេះ  ប្គបច់ំននួពិត   

 សិកាអនថរភាពនន   
ឲ្យ      

នគបាន  ប្គបត់នមល   

ដូចននេះ  ជាអនុគមនន៍កើនជានិចច។ 
 សងត់ារាងអនថរភាពនន   

ចំនរេះ  ននាេះ   

                                     
                          

 f x    
  

  
  

 សងប់្កាប  និងអាសីុមតូត  នងិ   
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I.  (១៥ពនិទុ)គណនាលមីីត: ក. 
2
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2 3x

x

x x



 
   ខ. 
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27x

x

x

 


   គ. 

0

5sin5
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x

x

x
  

II. (១៥ពនិទុ)គគមានចនំួនកុផំលិច    1 23 , 1 3 1 3z i z i       និង 3

1

2
z    ។  គណនា  1 2 1 2 3,z z z z z   ។  

សរគសរជាទរមង់រតីគោណមារតននចំនួនកុំផលិច  1 2 3Z z z z   ។ ទាញរកតនមលនន 3Z  ។ 

III. (១៥ពនិទុ)គណនាអងំគតរោល:    
2

2 24

0 0
6 3 1 , 1 2sinI x x dx J x dx



       ។ គគមាន f  កំណត់គលី   គោយ

  2

1
2

x
f x

x

 
   

 
 ។ បង្ហា ញថា   2

2 2
f x

x x
    ។ គណនា  

1

e

K f x dx   ។  ln 1e   ។ 

IV. (១០ពនិទុ)កនុងថង់មួយមានប ៊ូល១៥ ដែលដចកជា ប ៊ូលពណ៌នបតងចំននួ៧និងគគសរគសរគលីប ៊ូលទាងំ៧គនេះតាមគលខគរៀងព១ីែល់៧  
រចួប ៊ូលពណ៌គខៀវចំនួន៥នងិគគសរគសរគលបី ៊ូលទាងំ៥គនេះតាមគលខគរៀងពី១ែល់៥  ចុងគរោយប ៊ូលពណ៌រកហមចនំួន៣ និងគគសរគសរ
គលីប ៊ូលទាងំ៣គនេះតាមគលខគរៀងព១ីែល់៣។ គគចាប់យកប ៊ូលមួយគចញពកីនុងថង់គោយនចែនយ។ រករបូបាបននរពឹតតោិរណ៍ខាងគរោម: 

   :A ប ៊ូលដែលចាប់បានមានពណ៌នបតង។   :B ប ៊ូលដែលចាប់បានមានគលខគសស។ 
:C ប ៊ូលដែលចាប់បានមានពណ៌នបតងនងិគលខគសស។ 

V.(២៥ពិនទុ)១. គគមានសមោីរ 2 218 10 90x y   ។ ក. បង្ហា ញថាសមីោរគនេះ ជាសមីោរគអលីប។ រករបដវងអ័កសធំ របដវងអ័កសត៊ូច នងិ
ក៊ូអរគោគនននកំព៊ូលទាងំពីរ។ ខ. សង់គអលីបគនេះ។ 

២. គៅកនុងតរមុយអរត៊ូណរមា៉ា ល់មានទសិគៅវជិជមាន  , , ,O î j k  គគមានចណុំច    2,3,4 , 3,5,6 ,M N

   4,6,7 , 3,4,5P Q ។ ក. រកវុចិទ័រ ,MN QP  ។ ខ. ទាញបង្ហា ញថាចតុគោណMNPQ  ជារបគលឡ៊ូរោម។ 
VI.(១០ពិនទុ)ក. គោេះរាយសមីោរឌីគផរ ៉ាង់ដសយល   : " 2 ' 3 0E y y y    ។ 
ខ. រកចគមលីយពិគសសមួយននសមីោរឌីគផរ ៉ាង់គសយល  E  ដែល    0 1, ' 1y y e   ។ (eជាចំននួពិតដែល ln 1e  )។ 

VII. (៣៥ពិនទុ) គគឲ្យអនុគមន៍ f  កណំត់គលី  គោយ  
4

2
3

x

x

e
f x x

e
  


 ។  គគតាងC  រោបរបស់វាគៅកនុងបលង់របោប់គោយ

តរមុយអរត៊ូណរមា៉ា ល់  , ,O i j  ។ 
១. a. គណនាលីមីតនន f  រតង់  និង  ។ 
 b. សិកាទីតាងំននរោបC  គធៀបនឹងបនាទ ត់ 1d  ដែលមានសមីោរ 2y x   ។ 

២. a. រាយបញ្ជជ ក់ថា ចំគ េះរគប់ចនំួនពតិ  
2

3
, '

3

x

x

e
x f x

e

 
  

 
។ 

 b. សិកាអថរភាពនន f  គលី   នងិសង់តារាងអថរភាពនន f  ។ 
៣. a. គតីគគអចថាយ៉ា ងណាចំគ េះបនាទ ត់ប៉ាេះ 2d  គៅនឹងរោបC  រតង់ចណុំច I  ដែលមានអប់សុីស ln3  ។ 
 b. សិកាទីតាងំននរោបC  គធៀបនឹងបនាទ ត់ប៉ាេះ 2d ។  

៤. a. បង្ហា ញថាបនាទ ត់ប៉ាេះ 3d  គៅនឹងរោបC  រតង់ចណុំចដែលមានអប់សុីសស៊ូនយមានសមោីរ 1
1

4
y x   ។ 

b. គោយសនមតថាចណុំច I  ជាផចិតឆលុេះននរោបC  និងកនុងតនមលរបដហលនន ln3  ច៊ូរសង់រោបC  និងបនាទ ត់ 1 2 3, ,d d d  ។ 
 (គៅកនុងតរមុយគនេះមួយឯកតាគសមី2cm ) 
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាថ្នា ក់វិទ្យាសាស្ត្រ 
ត្ររឡង្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កិាទ្យុរិយភូមិ 

្ម័យត្ររឡង ២២ ្ហីា ២០១៦ 
.I  គណនាលីមតី 
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
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   23

3
lim
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5sin5
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.II  នគមានចំនួនក ំផលិច 1 3z i     2, 1 3 1 3z i     

និង 3

1

2
z     

 គណនា  1 2 1 2 3,z z z z z   
 1 2z z      3 1 3 1 3i i     

3 1 3 3i i i      1 3i    

  1 2 3z z z   1
1 3

2
i

 
   

 

1 3

2 2
i     

 សរនសរជាទម្មងម់្តីនោណមាម្តននចំនួនក ផំលិច
 1 2 3Z z z z    

 1 2 3Z z z z 
1 3

2 2
i  

2 2
cos sin

3 3
i

 
    

 ទាញរកតនមលនន 3Z   
3

3 2 2
cos sin
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Z i

  
  
 

cos2 sin2i  

1 0i    
.III  គណនាអងំនតម្ោល 

  
2

2

0

6 3 1I x x dx  
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3 2

0
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x x x

 
   
 
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  
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2

0

1 2sinJ x dx



 
4

0

cos2xdx



 
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0
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1
sin sin 0
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 
  

 
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2
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   2

1
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x
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 
   

 
 

បង្ហា ញថា   2

2 2
f x

x x
     

ន ើងមាន   2

1
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x
f x

x

 
   
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គណនា  
1

e

K f x dx  2
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2 2
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dx
x x

 
   

 


1

2
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x

 
   
 
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 
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.IV  ចំនួនករណីអច    15,1n S C 15  ករណី 
រកម្បូបាបននម្ពឹតតិោរណ៍ខាងនម្ោម: 

  :A ប ូលដដលចាបប់ានមានពណ៌នបតង 
   7,1n A C 7  ករណី 

នគបាន  
 

 

n A
P A

n S


7

15
   

ដូចននេះ  
7

15
P A     

 :B ប ូលដដលចាបប់ានមាននលខនសស 
   9,1n B C 9  ករណី 
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នគបាន  
 

 
9 3

15 5

n B
P B

n S
     

ដូចននេះ   
3

5
P B    

:C ប ូលដដលចាបប់ានមានពណ៌នបតងនិងនលខនសស 
   4,1n C C 4  ករណី 

នគបាន  
 

 
4

15

n C
P C

n S
    

ដូចននេះ  
4

15
P C    

.V ១.ក.បង្ហា ញថាសមោីរ 2 218 10 90x y  ជាសមោីរនេលីប 

ន ើងមាន 2 218 10 90x y 
2 2

1
5 9

x y
    

2 2

2 2
1

35

x y
    សមោីរមានរាង

2 2

2 2
1

x y

b a
   ជាសមី

ោរនននេលីបដដលមានេក័សធំសថិតនៅនលើេក័សេរនោនន និង
មានផចិត  0,0   
 រកម្បដវងេក័សធ ំម្បដវងេក័សតូច និងកូេរនោននននកំពូល

ទាងំពីរ 
ន ើងមាន 3 , 5a b    
 ម្បដវងេក័សធំ2 2 3 6a     ឯកតាម្បដវង 
 ម្បដវងេក័សតូច2 2 5 2 5b     ឯកតាម្បដវង 
 កូេរនោននកំពូល  0,V a   0, 3V    

ខ សងន់េលីប 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
២. នគមានចំណ ច    2,3,4 , 3,5,6M N  

   , 4,6,7 , 3,4,5   
ក រកវ ចិទរ័ ,MN QP   
  3 2,5 3,6 4MN      1,2,2  

    4 3,6 4,7 5 1,2,2QP        
ខ ទាញបង្ហា ញថាចត នោណMNPQ  ជាម្បនលឡូម្ោម 
ន ើងមាន  1,2,2MN   និង  1,2,2QP    
នោ MN QP  ននាេះMN QP  និង MN QP   
ដូចននេះ ចត នោណMNPQ  ជាម្បនលឡូម្ោម។ 
.VI  ក. នោេះម្ា សមោីរឌីនផរង៉ដ់សែល
  : " 2 ' 3 0E y y y     
សមោីរសមាា ល់ 2 2 3 0r r     
មានឫស 1 21 , 3r r     
សមោីរមានចនមលើ 1 2r x r xy Ae Be    
ដូចននេះ សមោីរ  E  មានចនមលើ ទូនៅ

 3 , ,x xy Ae Be A B     
ខ. រកចនមលើ ពិនសសម ួននសមោីរឌីនផរង៉ដ់សែល  E  
ន ើងមាន 3x xy Ae Be   នាឲំ្ែ 3' 3x xy Ae e    

ដត  

 

0 1

' 1

y

y e

 



3

1

3

A B

Ae Be e

 
 

 
 

 

 4

1 1

3 1 2

A B

A Be

  
 

 

 

 ក    1 2  ន ើងបាន  41 3 0e B   0B    
តាម  1  ន ើងបាន 0 1 1A A      
ដូចននេះ សមោីរ  E  មានចនមលើ ពិនសស xy e  ។ 

.VII នគឲ្ែេន គមន៍  កណំតន់លើ  នោ 

 
4

: 2
3

x

x

e
C f x x

e
  


 

១. a. គណនាលីមតីនន f ម្តង់និង  

  
4

lim lim 2
3

x

xx x

e
f x x

e 

 
   

 
នម្រេះ lim 0x

x
e


   

  lim
x

f x


4
lim 2

3

x

xx

e
x

e

 
   

 

4
lim 2

3
1

x

x

x

e



 
 

     
 
 

នម្រេះ 3
lim 0

xx e
  

b.      សិកាទីតាងំននម្ោបC នធៀបនឹងបនាទ ត់ 1d ដដលមាន
សមោីរ 2y x   

f
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 ក 1 :C d  f x y  
4

2 2
3

x

x

e
x x

e

 
     

 

4
0

3

x

x

e

e
  


ម្គបត់នមល x  

ដូចននេះ ម្ោបC  សថិតនៅខាងនម្ោមបនាទ ត់ 1d ជានិចច។ 
២. a. ម្ា បញ្ជា កថ់ា ចំនរេះម្គបច់ំននួពិត

 
2

3
, '

3

x

x

e
x f x

e

 
  

 
 

ន ើងមាន  
4

2
3

x

x

e
f x x

e
  


 

នាឲំ្ែ  

 

  

ដូចននេះ ចំនរេះម្គបត់នមល    

b. សិកាេថរភាពនន  នលើ    
ឲ្ែ      

នគបាន  ម្គបត់នមល   

ដូចននេះ   ជាេន គមនន៍កើនជានិចចនលើ  ។ 
 សងត់ារាងេថរភាពនន   
ចំនរេះ ln3x    

ននាេះ     

                                  
                          

  
  

  
  

៣. a. នធវើោរសននិោា ន ចំនរេះបនាទ តប់េ៉ះ  នៅនឹងម្ោប  ម្តង់
ចំណ ច  ដដលមានអបស់ ីស   
នោ  នាឲំ្ែ  ននាេះបនាទ តប់េ៉ះ  នៅ
នឹងម្ោប  ម្តងច់ំណ ច  ម្តូវម្សបនឹងេក័ស  
ន ើ មានសមោីរ   

b. សិកាទីតាងំននម្ោប  នធៀបនឹងបនាទ តប់េ៉ះ  
 តាមតារាងេនថរភាពនន  ន ើងបាន 

 នបើ  ននាេះម្ោប សថិតនៅខាងនម្ោមបនាទ ត់ 2d   
 នបើ  ននាេះម្ោប សថិតនៅខាងនលើបនាទ ត់ 2d  
 នបើ  ននាេះម្ោបC ោតប់នាទ ត់ 2d ម្តងច់ំណ ច

 
៤. a. បង្ហា ញថាបនាទ តប់េ៉ះ  នៅនឹងម្ោប  ម្តងច់ំណ ច មាន

អបស់ ីសសូនែមានសមោីរ  

សមោីរបនាទ តប់េ៉ះ   

នោ   ន ើ 

  

នគបាន    

ដូចននេះ   

b. សងម់្ោប  និងបនាទ ត់   
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ររឡងសញ្ញា រររមធ្យមសកិ្សាទុរិយភូមិ     សម័យររឡង៖  ២៤  សហីា ២០១៥ 
វិញ្ញា សា៖ គណិរវិទា (ថ្នា ក្ស់វិទាសាស្រសត)     មណឌ លររឡង៖.......................................... 
រយៈពេល៖  ១៥០ នាទី        ពលខរន្ទរ់...................ពលខរុ.................... 
េិន្ទុសររុ៖  ១២៥ េិន្ទុ        ព ម្ ោះពរក្សខជន្............................................ 

          ហរថពលខាពរក្សខជន្..................................... 
ររធាន្វិញ្ញា សា 

I.  (១៥ពិន្ទុ)គគឲ្យចំន្ួន្កុំផ្លិច 1 21 3 , 1 3z i z i     ។ 
   ១. គណនា 1 2 1 2 1 2, ,z z z z z z   ។ 
  ២. សរគសរជាទម្រង់ម្រីគោណមាម្រនន្ចំន្នួ្កុំផ្លចិ 1 2 1 2,z z z z  ។ 

II. (១៥ពនិ្ទុ)គណនាលរីីរ: ក. 
3

2

8
lim

2 2x

x

x



 
   ខ. 

20

cos 1
lim

sinx

x

x

   គ. 
0

3sin3
lim
x

x

x
  

III. (១០ពិន្ទុ)កនុងគសោងរយួមាន្ប ូលស៣ ប ូលគខៀវ៣ ន្ិងប ូលម្កហរ២។ គគចាប់យកប ូលរតង៣កនុងគពលតររយួ គចញពីគសោងគោយ
នចដន្យ។ គគសន្និោា ន្ថាម្បូបាបតដលចាប់បាន្ប ូលន្រីួយៗជាសរម្បបូាប។ 

 គណនាម្បូបាបនន្ម្ពឹរតិោរណ៍ខាងគម្ោរ : 
 :A  យ៉ា ងរិចមាន្ប ូលពីរពណ៌គខៀវ ។   :B ប ូលទងំបីមាន្ពណ៌ខុសគ្នន ។ 

IV.(១៥ពិន្ទុ)គណនាអងំគរម្ោល:  ក.
2

2

1
3

3 2

x x
I dx

 
   

 
  ។ 

ខ. គគមាន្ f  កំណរ់គោយ  
 

2

2

1

x
f x

x


 


 ។ បង្ហា ញថា  

 
2

1 1

11
f x

xx
  


 ។ គណនា  

0

1
K f x dx


   ។ 

V. (២៥ពិន្ទុ) .A  គគមាន្វុចិទ័រ 2 , 2 2 , 2u i j k v i j k w i j k           ។ 
រកវុចិទ័រ: ក.u v   ខ. w u   គ. w v  ។ 

.B  រកសរីោរសតង់ោនន្គេលបីតដលមាន្កណំុំរួយជាចណុំចមាន្កូេរគោគន្  1,0  ន្ិងចណុំចកពូំលពីរ  3,0  ន្ិង
 3,0  ។ សង់គេលបីគន្េះ។ 

VI. (១០ពិន្ទុ)គគមាន្សរីោរឌីគផ្រ ៉ាង់តសយល   : ' 2 2
1 2

x

x

e
E y y

e



 


 ។ 
     ១. គផ្ទៀងផ្ទទ រ់ថាេនុ្គរន៍្ f  តដល    2 ln 1 2x xf x e e   ជាចគរលីយរួយនន្  E  ។ 
    ២. បង្ហា ញថាេនុ្គរន៍្  ជាចគរលីយនន្  E  លុេះម្ាតរ  f   ជាចគរលីយនន្  ' : ' 2 0E y y   ។ 
VII. (៣៥ពិន្ទុ) .A  គគមាន្េនុ្គរន៍្ g  កំណរ់គលី  0,  គោយ   2 lng x x x   ។   

     ១.  a. បង្ហា ញថា g  េនុ្គរន៍្គកីន្ោច់ខារគលី  0, ។           b. គណនា  1g  ។ 
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.V  .A  គគមានវុចិទ័រ 2 , 2 2u i j k v i j k        
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១. គផទៀងផ្ទទ រ់ថាេនុគរន៍ f  ស្ដល    2 ln 1 2x xf x e e   
ជាចគរលី រ ួនន  E   

គ ងីមាន    2 ln 1 2x xf x e e    

នាឲំ្ែ  'f x  
2

2 2
2 ln 1 2

1 2

x x
x x

x

e e
e e

e


 

   


 22 ln 1 2 2
1 2

x
x x

x

e
e e

e


   


  

គបី  'f x  ជាចគរលី នន  E  គនាេះ

   ' 2 2
1 2

x

x

e
f x f x

e



 


 គគបាន

   2 22 ln 1 2 2 2 ln 1 2 2
1 2 1 2

x x
x x x x

x x

e e
e e e e

e e

 
 

 
      

  

 2 2
1 2 1 2

x x

x x

e e

e e

 


 

 ពិរ 
ដូចគនេះ េនុគរន៍ f  ស្ដល    2 ln 1 2x xf x e e   ជា
ចគរលី រួ នន  E  ។  

២. បង្ហា ញថាេនុគរន៍  ជាចគរលី នន  E  លុេះម្ាស្រ
 f   ជាចគរលី នន  ' : ' 2 0E y y   

 គបី  ជាចគរលី នន  E  គនាេះ ' 2 2
1 2

x

x

e

e
 



 


  1   

គ  ី f ជាចគរលី នន  E  គនាេះ ' 2 2
1 2

x

x

e
f f

e



 


 

 2   
 ក    1 2  គ ងីបាន    ' ' 2 0f f      ឬ
   ' 2 0f f       
 ជាចគរលី នន  ' : ' 2 0E y y     

 គបី  f  ជាចគរលី នន  'E  គនាេះ 
   ' 2 0f f      ឬ ' ' 2 2 0f f      

   ' 2 ' 2 0f f       
' 2 ' 2f f       

ស្រ f  ជាចគរលី នន  E  : ' 2 2
1 2

x

x

e
f f

e



 


  

គគបាន ' 2 2
1 2

x

x

e

e
 



 


 គនាេះ  ជាចគរលី ននសរី
ោរ  E   

ដូចគនេះ េនុគរន៍  ជាចគរលី នន  E  លុេះម្ាស្រ  f   
ជាចគរលី នន  ' : ' 2 0E y y   

.VII   គគមានេនុគរន៍  កំណរ់គលី  គដា 
  

 ១. a. បង្ហា ញថា  េនុគរន៍គកនីដាច់ខារគលី  
គ ងីមាន   2 lng x x x   នាឲំ្ែ  

1
' 2 0g x x

x
    

ម្គប់  0,x    

.A g  0,

  2 lng x x x 

g  0,
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ដូចគនេះ g  ជាេនុគរន៍គកីនដាច់ខារគលី  0,   
b. គណនា   
ចំគ េះ 1x   គនាេះ   21 1 ln1 1g      
២. a. ទញ កពលីទធផលននសណួំរទ១ី បញ្ជា ក់ថា 
         គបី  គនាេះ  និងគបី  គនាេះ

 
គដា g  ជាេនុគរន៍គកីនដាច់ខារគលី  0,  គ  ី

 1 1g    
 គបី 1x   គគបាន    1g x g  គនាេះ 2 ln 1x x    
 គបី0 1x   គគបាន    1g x g  គនាេះ 2 ln 1x x    
 b. កំណរ់សញ្ជា ននកគនោរ 2 ln 1x x    ោលណា x  
គៅគលី  0,   
 គបី 1x   គនាេះ 2 ln 1x x   2 ln 1 0x x      
 គបី0 1x   គនាេះ 2 ln 1x x   2 ln 1 0x x      

.B គគឲ្ែ f  កណំរ់គលី  0, គដា  
ln

: 1
x

C f x x
x

    
១. សិកោលរីីរននេនុគរន៍ f  ម្រង់ 0  និង

  
  

0 0

ln
lim lim 1
x x

x
f x x

x  

 
   

 
     

  
ln

lim lim 1
x x

x
f x x

x 

 
   

 
     

២. បង្ហា ញថាគដរគីវននេនុគរន៍ គឺ  
2

2

ln 1
'

x x
f x

x

 
  

គ ងីមាន  
ln

1
x

f x x
x

     

នាឲំ្ែ  'f x  
2

1
ln

1

x x
x

x

 

    2

2

1 lnx x

x

 
  

2

2

ln 1x x

x

 
   

ដូចគនេះ  គដរគីវននេនុគរន៍ f  គឺ  
2

2

ln 1
'

x x
f x

x

 
   

៣. គម្បីលទធផលននសណួំរ A  សកិោសញ្ជា នន  'f x  គលី
 0,   
គដា 2 0x   ម្គប់  0,x   គនាេះ  'f x  មានសញ្ជា
ដូច 2 ln 1x x    
ារសណួំរ A  គ ងីបាន 

 គបី 1x   គនាេះ 2 ln 1 0x x    គគបាន  ' 0f x    
 គបី 1x   គនាេះ 2 ln 1 0x x    គគបាន  ' 0f x    
 គបី0 1x   គនាេះ 2 ln 1 0x x    គគបាន  ' 0f x    
 សង់ារាងេគេរភាពនន J គលី  0,   
ចំគ េះ 1x   គនាេះ  

ln1
1 1 1 2

1
f       

 

x   0                          1                         
 'f x                   

|

|
0                 

 f x                                                         
2   

 
៤.a. បង្ហា ញថាបនាទ រ់ : 1y x    ជាអាសុីររូរគៅនឹង
ម្ោបC   ម្រង់   
គដា  lim

x
f x y


    

 
ln

lim 1 1
x

x
x x

x

  
      

  
 ln

lim 0
x

x

x

 
   

 
  

ដូចគនេះ  បនាទ រ់ : 1y x    ជាអាសុីររូរគម្ទរននម្ោប
C  ម្រង់   
b. សិកោទីាងំC  គធៀបនងឹ   
 ក :C    f x y  ln x

x
    

ម្គប់  0,x   គនាេះ  f x y   កសញ្ជា ារ
ln x   
 គបី ln 0x   ln 0x   1x    
 គបី ln 0x   ln 0x   1x    
 គបី ln 0x   ln 0x   1x    

x   0                      1                     
 f x y               0               

ារារាងសកិោសញ្ជា នន  f x y  គ ងីបាន 
 ចំគ េះ  0,1x  គនាេះម្ោបC  សថិរគៅខាងគលីបនាទ រ់  
 ចំគ េះ  1,x  គនាេះម្ោបCសថិរគៅខាងគម្ោរបនាទ រ់  
 ចំគ េះ 1x   គនាេះម្ោបC  ោរ់បនាទ រ់  ម្រង់  1,2  
ស្ដល  1,2I  ជាកូេរគដាគនននចណុំចម្បសពវរវាងC  និង   
 សង់  និងC   

 
 
 
 
 
 

 1g

1x 
2 ln 1x x  0 1x 

2 ln 1x x 

f
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          ហរថពលខាពរក្សខជន្..................................... 
 ររធាន្វិញ្ញា សា 

I. (២០ពនិ្ទុ) គណនាលីមីត: ក. 
3 2

1

1
lim

1x

x x x

x

  


   ខ. 

2

2

sin 1
lim

1 sinx

x

x





   គ.  2lim

x
x x x


    

ឃ.   2

20

sin
lim

2

x x

x

e e x

x






  ង.   

2 1
lim ln 2 ln

2 4x
x x

x

 
    

 
  

II. (២០ពិន្ទុ)១. គគមាន្ចំន្នួ្កុំផ្លិច 1 2 32 , 2 , 2z z i z i     ។ 
ក.  គណនា   1 2 1 3 1 2 1 3, ,z z z z z z z z     ។ 

ខ.  កំណត់មូ៉ឌុល ន្ងិអាគុយម៉ង់
2

1 3
1 2 1 3

1 2

, ,
z z

z z z z
z z

 
   

 
 ។ 

២. គណនា ni  ចំគ ោះតម្មលម្ន្ចនំ្ួន្គត់រុឡឺាទីប 1n   ។ ទាញរកតម្មល 2015 2014i i  ។ 
III. (១៥ពិន្ទុ)កនុងថ្នន ក់គរៀន្មយួមាន្សសិសអាសុ៤ីនាក់ សសិសអាហ្វ្រចិ២នាក់ន្ងិសសិសអរឺ ៉ុប៣នាក់។ គគគរៀបចសំិសសជាក្កុមសរ័យសិកាកនុង
មួយក្កុមមាន្សសិស៣នាក់គោយម្ចដន្យ។ រកក្បបូាបម្ន្ក្ពឹតតិការណ៍ខាងគក្កាម: 

  ក. « យ៉ងតិចមាន្សសិស២នាក់ជាសសិសអាសុ ី» ។ 
  ខ. « យ៉ងតិចមាន្សសិស២នាក់ជាសសិសអឺរ ៉ុប »។ 
  គ.  « មាន្សសិសមាន ក់កនុងមួយទរីប »។ 

IV. (៣៥ពនិ្ទុ)គគមាន្អនុ្គមន៍្ f  កណំត់គលី  0,I    គោយ   2

lnx x
f x

x


  ។ 

.A  h  ជាអនុ្គមន៍្កំណត់គលី I  គោយ   1 2lnh x x x     ។ គណនា  1h  ន្ិងសិកាអគថរភាពម្ន្h  គោយមិន្តក្មូវឲ្យគណនា
លីមីតម្ន្h  ក្តង់0  ន្ិង  គ យី។ 

.B  ១ .គណនាលមីីតម្ន្ f ក្តង់0  ន្ិង   ។ 
២. គណនាគដរគីវ  'f x  ម្ន្អនុ្គមន៍្ f  ។ 
៣. បង្ហា ញថ្នគៅគលី  , 'I f x  មាន្សញ្ញា ដូច  h x  ។ 
៤. ទាញយកអគថរភាពម្ន្ f គលី I ន្ិងសង់ក្កាបC ម្ន្ f គៅគលីបលង់ក្បោប់គោយតក្មុយអរតូណរម៉ាល់  , ,O i j   

V. (១៥ពនិ្ទុ) គគមាន្សមីការឌីគផ្រង់៉ស្សយល   2: " 4 2 1E y y x x     ។ 
ក. រកអនុ្គមន៍្ 1f  ស្ដល   2

1f x ax bx c    ជាចគមលយីរបស់សមីការ  E  ។ 
ខ បង្ហា ញថ្នគបី  f x ជាចគមលីយម្ន្សមីការ  E  គនាោះ      1g x f x f x  ជាចគមលីយមួយរបស់សមីការ " 4 0y y    

VI. (២០ពិន្ទុ)ក. កនុងតក្មុយអរតូណរម៉ាល់មាន្ទិសគៅវជិ្ជមាន្  , , ,O î j k  គគមាន្ចណុំច      2,2,1 , 4, 2,0 , 3,1,1A B C

 , 1,5,2D ។  បង្ហា ញថ្នចតុគកាណ ABCD  ជាក្បគល ូក្កាម រចួរកម្ផ្ទក្កឡាក្បគល ូក្កាមគន្ោះ។ 
ខ. រកសមីការប៉ារ៉ស្ម៉តម្ន្បនាទ ត់ស្ដលកាត់តាមចណុំច  2,2,1A  ន្ិង  4, 2,0B   ។ 
 គ. រកសមីការបលង់ស្ដលកាត់តាមចណុំច    2,2,1 , 4, 2,0A B   , 1,5,2D ។ 
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាថ្នា ក់វិទ្យាសាស្ត្រ 
ត្ររឡង្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កិាទ្យុរិយភូមិ 
្ម័យត្ររឡង ១៣ រុលា ២០១៤ (ល ើកទ្យី២) 

.I  គណនាលីមតី 

ក 
3 2

1

1
lim

1x

x x x

x

  


រាង 0

0
  

   2
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២ គណនា ni  ចំន េះតនមលន ចំ  ួគតរ់ុឡឺាទីប 1n    
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 ចំន េះ 4n   ននាេះ
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       1 1" " 4 0f x f x f x f x        
       1 1" 4 0f x f x f x f x             
   " 4 0g x g x      ជាចនមលើយន សមកីារ

" 4 0y y    
ដូចន េះ នបើ  f x  ជាចនមលើយន សមកីារ  E  ននាេះ

     1g x f x f x    
ជាចនមលើយមយួរបស់សមកីារ " 4 0y y   

.VI  ក នគមា      2,2,1 , 4, 2,0 , 3,1,1A B C  , 1,5,2D   
 បង្ហា ញថាចតុនកាណ ABCD  ជារបនលឡូរកាម 
នគមា    4 2, 2 2,0 1 2, 4, 1AB          

   , 3 1,1 5,1 2 2, 4, 1DC          
នោយ AB DC  ននាេះ ||AB DC   ិង AB DC   
ដូចន េះ ចតុនកាណ ABCD  ជារបនលឡូរកាម 
 រកនផ្ៃរកឡារបនលឡូរកាម 
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តាមរបូម ត
ABCDS AB AD    

នយើងមា  2, 4, 1AB      ិង
   1 2,5 2,2 1 1,3,1AD         

2 4 1

1 3 1

i j k

AB AD   



     4 3 2 1 6 4i j k       2i j k      
នគបា    

2 2 21 1 2ABCDS      6  ឯកតានផ្ៃ 
ដូចន េះ 6ABCDS   ឯកតានផ្ៃ 

ខ. រកសមកីារបា រា ស្ម តន បនាៃ តស់្ដលកាតត់ាមចណុំច
 2,2,1A   ិង  4, 2,0B    

 បនាៃ ត់ AB  ជាបនាៃ តស់្ដលកាតត់ាមចំណុច  2,2,1A   ិង

 4, 2,0B   ននាេះវុចិទរ័ AB  ជាវុចិទរ័របាបទ់សិន បនាៃ ត់

 AB  ស្ដល  2, 4, 1AB      

នគបា  
0

0

0

2 2

: 2 4 ,

1

x x at x t

AB y y bt y t t

z tz z ct

    
 

      
     

  

ដូចន េះ   : 2 2 , 2 4 , 1 ,AB x t y t z t t          
គ. រកសមកីារបលងស់្ដលកាតត់ាមចំណុច

   2,2,1 , 4, 2,0A B   , 1,5,2D  
យក  1, 1,2n AB AD      ជាវុចិទរ័ណរមា ល់ន បលង់

ស្ដលកាតត់ាមចណុំច , ,A B D   
នគបា សមកីារបលងស់្ដលកាតត់ាមចំណុច  2,2,1A គឺ 
       0 0 0: 0ABD a x x b y y c z z        

     1 2 1 2 2 1 0x y z         
        2 2 2 2 0x y z         

     2 2 0x y z       
         2 2 0x y z      

ដូចន េះ បលង់  : 2 2 0ABD x y z      
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ររឡងសញ្ញា រររមធ្យមសកិ្សាទុរិយភូមិ     សម័យររឡង៖  ០៤  សហីា  ២០១៤ 
វិញ្ញា សា៖ គណិរវិទា (ថ្នា ក្ស់វិទាសាស្រសត)     មណឌ លររឡង៖.......................................... 
រយៈពេល៖  ១៥០ នាទី        ពលខរន្ទរ់...................ពលខរុ.................... 
េិន្ទុសររុ៖  ១២៥ េិន្ទុ        ព ម្ ោះពរក្សខជន្............................................ 

          ហរថពលខាពរក្សខជន្..................................... 
 ររធាន្វិញ្ញា សា 
I. (១៥ពិនទុ) គណនាលីមីតខាងក្រោម: 
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0
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II. (១៥ពនិទុ) ក្គឲ្យចនំួនកុផំលចិ 1 21 3 , 1 3z i z i       ។ 
ក.  គណនា 1 2 1 2 1 2, ,z z z z z z   ។ 
ខ.  សរក្សរចំននួកុំផលចិ 1z  និង 2z  ជាទរមង់រតីក្ោណមារត ។ 
គ.   បង្ហា ញថា 1z  និង 2z  ជាបញសរបស់សមោីរ 3 8 0z    ។   

III. (១៥ពិនទុ)ក្ៅកនុងធុងមយួក្គមានប ូល១២ដែលក្គសរក្សរក្លខព១ីែល់១២។ ក្គចាប់យកប ូល៣ក្ចញពីធុងរពមគ្នន ក្ោយចចែនយ។ 
ក. រករបូបាបដែល « ក្គចាប់បានប ូលទងំបមីាន ក្លខសុទធដតដចកោច់នឹង៣ » ។ 

  ខ. រករបូបាបដែល « ក្គចាប់បានមានប ូលដតមួយគត់មានក្លខដចកោច់នងឹ៣»។ 
  គ. រករបូបាបដែល «ក្គចាប់បានមានក្លខតាមលំោប់ក្កនីជាសវុ ីតនពវនតដែលមានផលសងរមួ 3d   »។ 

IV.(៣៥ពិនទុ) f  ជាអនុគមន៍កណំត់ក្លី  0.  ក្ោយ  
8ln 9

5
x

f x x
x x

     និងC  ជារោបរបស់វា។ 
 ១.  ក. រក  lim

x
f x


   ខ. រក  

0
lim
x

f x


  
      គ. រាយបំភលឺថា បនាទ ត់  ដែលមានសមីោរ 5y x   ជាអាសុមីតូតចនរោបC  ក្ៅជិត  ។ 

      ឃ. កណំត់អាប់សុសីចនចណុំចរបសពវរវាង  និងរោបC  ។ 

២.  ក. បង្ហា ញថាចំក្ ោះរគប់ x  ក្ៅក្លី  0,  ក្គបាន  
 

2
'

g x
f x

x
  ។ 

      ខ. សិកាអក្ថរភាពចនអនុគមន៍ f  ក្ោយែឹងថាសមីោរ   0g x   មានចក្មលីយ ' 1x   និង  " , 1x     ។ 
V. (៤៥ពនិទុ) f  ជាអនុគមន៍កណំត់ក្លី  ក្ោយ   4 2 xf x x e    ។ ក្គតាងក្ោយC  ជារោបរបស់វា។ 
 ១.  ក. រក  lim

x
f x


   

      ខ. បង្ហា ញថា បនាទ ត់D  ដែលមានសមីោរ 4y x    ជាអាសុីមតូតចនរោបC  ។ 
      គ.  ក្តីដខែក្ោងC  ក្ៅក្លីឬក្ៅក្រោមបនាទ ត់D  ចូរបញ្ជា ក់។ 

     ឃ. ក្ផទៀងផ្ទទ ត់ថា រគប់ចំននួពិត  
4 2

,
x x

x

e xe
x f x

e

 
  ។ 

    ង. រក  lim ;
x

f x


  (ក្របីលទធផល lim 0x

x
xe


  )។ 

២. ក. គណនា  'f x  ។ សិកាអក្ថរភាពចន f  ។ កណំត់តចមលពិតចនអតិបរមារបស់ f  ។ 
     ខ. A  ជាចំណុចក្ៅក្លីរោបC  ដែលមានអាប់សុីស0  ។ កណំត់សមីោរបនាទ ត់ប ោះរោបC  រតង់ A  ។ 
     គ.  បង្ហា ញថាសមីោរ   0f x   មានចក្មលីយដតមួយគត់ដែលក្គតាងក្ោយ  ក្ៅកនុងចក្នាល ោះ 1,0  ។ 
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាថ្នា ក់វិទ្យាសាស្ត្រ 
ត្ររឡង្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កិាទ្យុរិយភូមិ 
្ម័យត្ររឡង ០៤ ្ហីា ២០១៤ (ល ើកទ្យី១) 
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គ. 
2

20

1 cos 3
lim

2x

x

x




 រាង 0

0
  

2

20

sin 3
lim

2x

x

x




2

2

0

1 sin3
lim 3

2 3x

x

x

  
    

   

21 9
1 9

2 2
        

ដូចបនោះ 
2

20

1 cos 3 9
lim

2 2x

x

x


 


  

ឃ. 
2

0
lim
x

x x

x

  រាង 0

0
  

 ប ើ 0x   បនាោះ x x   បគបាន 
2

0
lim
x

x x

x





 
0

1
lim
x

x x

x





 

0
lim 1
x

x

     1   

 ប ើ 0x   បនាោះ x x  បគបាន 
2

0
lim
x

x x

x

  
0

1
lim
x

x x

x


  

0
lim 1 1
x

x


      

.II  បគមានចំនួនកុំផ្លិច 1 21 3 , 1 3z i i     z   
ក គណនា 1 2 1 2 1 2, ,z z z z z z    
    1 2 1 3 1 1 3z z i i       2    

    1 2 1 3 1 3z z i i      

1 3 1 3i i      2 3i   
   1 2 1 3 1 3z z i i      

22
1 3   4   

ខ សរបសរចំនួនកុំផ្លិច 1z  និង 2z  ជាទម្មងម់្តីបោណមាម្ត 

 1 1 3z i  
1 3

2
2 2

i
 

    
 

2 2
2 cos sin

3 3
i

  
  

 
  

 2 1 3z i  
1 3

2
2 2

i
 

    
 

4 4
2 cos sin

3 3
i

  
  

 
  

គ  ង្ហា ញថា 1z  និង 2z  ជាឫសននសមោីរ 3 8 0z     

 1

4 4
2 cos sin

3 3
z i

  
  

 
  

បគបាន 3

1 8z   32 cos2 sin 2 8i   

 8 1 0 8i   0  ពិត 

 2

4 4
2 cos sin

3 3
z i

  
  

 
  

បគបាន 3

2 8z   32 cos4 sin 4 8i   

 8 1 0 8 0i     ពិត 
ដូចបនោះ 1z  និង 2z  ជាឫសននសមោីរ 3 8 0z     

.III     
 
12!

12,3
3! 12 3 !

n S C 


220  ករណី 

ក. តាង A  ជាម្ពឹតតិោរណ៍ដដល បគចា ប់ាន  ូលទងំ ីមាន
បលខ សុទធដតដចកដាចន់ងឹ៣ 
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ចំនួនករណីម្ស    4,3n A C
 

4!

3! 4 3 !



4  ករណី 

បគបាន  
 

 

n A
P A

n S


4

220


1

55
   

ដូចបនោះ  
1

55
P A    

ខ. តាង B  ជាម្ពឹតតិោរណ៍ដដល បគចា ប់ាន  ូលដតមយួគត់
មានបលខដចកដាចន់ងឹ៣ 

ចំនួនករណីម្ស      4,1 8,2n B C C 

 
8!

4
2! 8 2 !

 


4 28 112    ករណី 

បគបាន  
 

 

n B
P B

n S


112

220


28

55
   

ដូចបនោះ  
28

55
P B    

គ. តាងC  ជាម្ពឹតតិោរណ៍ បគចា ប់ានមានបលខតាមលំដា ់
បកើនជាស្ុីតនពន្តដដលមានផ្លសងរមួ 3d    
            1,4,7 , 2,5,8 , 3,6,9 , 4,7,10 , 5,8,11 , 6,9,12C 

នាឲំ្យ   6n C   ករណី 

បគបាន  
 

 

n C
P C

n S


6 3

220 110
    

ដូចបនោះ  
3

110
P C    

.IV   ជាអនុគមនក៍ណំតប់លើ  បដាយ 

:C    

១. ក. រក   

 lim
x

f x


 8ln 9
lim 5
x

x
x

x x

 
    

 
     

ខ. រក   

 
0

lim
x

f x


 
0

8ln 9
lim 5
x

x
x

x x

 
    

 
      

គ. ម្ាយ ំភ្លថឺា  នាទ ត់  ដដលមានសមោីរ  
ជាអាសីុមតូតននម្ោ  បៅជិត   

បដាយ    lim 5
x

f x x


   
8ln 9

lim
x

x

x x

 
  

 
 0   

ដូចបនោះ នាទ ត់ : 5y x    ជាអាសីុមតូតបម្ទតននម្ោ C   

ឃ. កំណតអ់ា សីុ់សននចណុំចម្ សព្រវាង  និងម្ោ   
បយើងមាន នាទ ត់ : 5y x    និងម្ោ 

 
8ln 9

: 5
x

C f x x
x x

     

បគបាន សមោីរអា សីុ់សននចំណុចម្ សព្រវាង  និងម្ោ C   
8ln 9

5 5
x

x x
x x

      8ln 9
0

x

x


   

8ln 9 0x    9
ln

8
x    

9

8

8

1
x e

e e



     

ដូចបនោះ  
8

1
x

e e
    

២. ក.  ង្ហា ញថាចំប ោះម្គ ់  បៅបលើ  បគបាន

  

បយើងមាន  
8ln 9

5
x

f x x
x x

      

នាឲំ្យ   2 2

1
ln

9
' 1 8

x x
xf x

x x

 
  

   
 
 

 

2

8 8ln 9
1

x

x

 
    

2

2

8ln 1x x

x

 
   

2

g x

x
  ដដល

  2 8ln 1g x x x     

ដូចបនោះ  ម្គ ់ x  បលើ  0,  បគបាន  
 

2
'

g x
f x

x
  

ដដល   2 8ln 1g x x x     
ខ. សិកាអបថរភាពននអនុគមន៍   

បដាយ 2 0x   ម្គ ់  0,x   បនាោះ  'f x  មាន
សញ្ញា ដូច   2 8ln 1g x x x     

 
28 2 8

' 2
x

g x x
x x


     

ឲ្យ  ' 0g x   22 8 0x    2 4x   2x   0x   
ចំប ោះ 2x   បនាោះ   22 2 8ln 2 1 3 8ln 2g       

2.5 0     
សមោីរ  មានចបមលើយ  និង  " , 1x     
សបងេត   2 9 0g e e     ប ើយ 

f  0.

 
8ln 9

5
x

f x x
x x

   

 lim
x

f x


 
0

lim
x

f x


 5y x 

C 

 C

x  0,

 
 

2
'

g x
f x

x


f

  0g x  ' 1x 



 ក្លិបសិក្សាគណតិវិទ្សា និងវទិ្សាសាស្តសរ  ស្តក្សួងអប់រ ំយុវជន នងិក្ីឡា 

ររៀបររៀងរោយស្តក្ុមការងារនិសសសតិសម័ស្តគចតិរស្តក្សួងអបរ់ ំយុវជន និងក្ឡីា 32 

  24 4 8ln 4 1 15 16ln 2 0g         
បដាយ    4 0g e g   តាមម្ទឹសដី ទតនមលកណ្ដដ លបគ
បាន  បៅចបនាល ោះ , 4e    
បគបានតារាងអបថរភាពនន g   

x   0             1              2                     
 'g x            0           

 g x   
 

    0                               0  
2.5   

តាមតារាងអបថរភាពនន g  បគបាន 
 ប ើ  1,x   បនាោះ   0g x   បគបាន  ' 0f x    
 ប ើ    0,1 ,x     បនាោះ   0g x   បគបាន

 ' 0f x    

ចំប ោះ 1x   បនាោះ  
8ln1 9

1 1 5 5
1 1

f        

បគបានតារាងអបថរភាពនន f   

x   0                    1                                  
 'f x                   0                  0            

 f x               5                                      
                                         f    

 អនុគមន៍ f  មានតនមលអតិ រមាម្តង់ 1,5   
 អនុគមន៍ f  មានតនមលអ ប រមាម្តង់   , f   ។ 

.V  f ជាអនុគមនក៍ណំតប់លើ បដាយ 
:C   4 2 xf x x e     

១. ក. រក  lim
x

f x
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   lim lim 4 2 x

x x
f x x e

 
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បម្ ោះ lim 0x

x
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
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ខ.  ង្ហា ញថា  នាទ ត់ : 4D y x   ជាអាសីុមតូតននម្ោ   
បដាយ  lim
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x
e


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ដួចបនោះ  នាទ ត់ : 4D y x    ជាអាសីុមតូតបម្ទតនន
ម្ោ C   

គ.  ញ្ញា កទ់ីតាងំននម្ោ C  និង នាទ ត់D   

យក :C D   f x y  2 xe   0  ម្គ ច់ំនួនពិត x   
ដូចបនោះ ម្ោ C  សថិតបៅខាងបម្ោម នាទ ត់D  ម្គ ច់ំននួ

ពិត x   

ឃ.បផ្ទៀងផ្ទទ តថ់ា ម្គ ច់ំនួនពតិ  
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e xe
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ដូចបនោះ ម្គ ច់ំនួនពិត ,x   
4 2x x
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e xe
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e

 
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ង. រក  lim ;
x

f x


 (បម្ ើលទធផ្ល lim 0x

x
xe


  ) 

 
4 2

lim lim
x x

xx x

e xe
f x

e 

 
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២. ក. គណនា   
បយើងមាន   4 2 xf x x e     
នាឲំ្យ  ' 1 2 xf x e     
ដូចបនោះ  ' 1 2 xf x e     

 សិកាអបថរភាពនន  

 ប ើ  ' 0f x   1 2 0xe    1

2

xe   

1
ln

2
x   ln 2x    

 ប ើ  ' 0f x   1 2 0xe    1

2

xe   

1
ln

2
x   ln 2x    

 ប ើ  ' 0f x   1 2 0xe    1

2

xe   

1
ln

2
x   ln 2x    

ចំប ោះ ln 2x   បនាោះ   ln2ln 2 4 ln 2 2f e    
14 ln2 2 2     3 ln2    

 
 
 
 
 

 'f x

f
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បគបានតារាងអបថរភាពនន f   

x   0                   ln 2                 
 'f x              0              

 f x   
3 ln 2   

 
                                       0   

 កំណតត់នមលពិតននអតិ រមារ ស់  
តនមលអតិ រមានន f  គឺ  ln 2 3 ln 2f     

ខ.  កំណតស់មោីរ នាទ ត ់ ោះម្ោ  C  ម្តង់ A   
សមោីរ នាទ ត ់ ោះ   0 0 0'y f x x x y     
ម្តង់ A  មាន 0 0x   បនាោះ

  0

0 0 4 0 2 2y f e       
ប ើយ     0

0' ' 0 1 2 1f x f e       
បគបាន  1 0 2y x    2x    
ដូចបនោះ សមោីរ នាទ ត ់ ោះគឺ 2y x    

គ.   ង្ហា ញថាសមោីរ   0f x   មានចបមលើយដតមយួគត ់
  បៅកនុងចបនាល ោះ 1,0  
បយើងមាន   4 2 xf x x e     
បនាោះ   11 4 1 2f e     5 2e   0   

  00 4 0 2 2 0f e       
បគបាន    1 0f f     2 5 2 0e    
តាមម្ទឹសដី ទតនមលកណ្ដត ល មាន ញស  មយួយ ងតចិ

បៅចបនាល ោះ 1,0  ដដល   0f     
ដតអនុគមន៍ f  បកើនបលើចបនាល ោះ 1,0   

ដូចបនោះ សមោីរ   0f x   មានចបមលើយដតមយួគត ់  
បៅកនុងចបនាល ោះ 1,0 ។ 
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.I  (១៥េិន្ទុ) គណនាលីមតី: ក. 
2

22

5 6
lim

4x

x x

x

 


    ខ.  

0

3sin3
lim

sin 2x

x

x
   គ. 

4

2
2lim

sin
4

x

x

x








 
 

 

 

.II  (១៥េិន្ទុ)គគមានចំនួនក ំផលិច 3z i   និង 2 2sin 2 cos
3 3

z i
 

  ។ 

.a គណនា 1 2 1 2,z z z z  និង 1 2z z ។ b.សរគសរ 1 2,z z និង 1 2z z ជាទរមង់រតីគោណមារត។ 
.III (១០េិន្ទុ)កន ងថង់មួយមានឃល ី12 រាប់ដដលឃលពីណ៌សមាន5 រគប់ច ុះគលខពី1ដល់5និងឃលពីណ៌រកហម7 ច ុះពីគលខ6 ដល់12។ គគ

ចាប់យកឃលមីួយរាប់គចញពកីន ងថង់គនាុះគោយចចដនយ។ គណនារបបូាបចនរពតតិោរណ៍ 
:A ចាប់បានឃលពីណ៌ស  :B ចាប់បានឃលមីានគលខជាពហ គ ណចន3។ 
:C ចាប់បានឃលមីានគលខជាពហ គ ណចន3 គហយីមានពណ៌រកហម។ 

.IV (១៥េិន្ទុ) គណនាអងំគតរោល  
ln2 2

0
1 xI e dx 

 

4

21

3
; 2

2
J x dx

x

 
  
  

  និង  
2

2

0
cos sinK x x dx



    

.V (២៥េិន្ទុ) ១. គគមានសមីោរ 2 29 25 225 0x y   ។ បង្ហា ញថាសមោីរគនុះ ជាសមីោរគេលីប។ រករបដវងេ័កសធ ំេ័កសតូច កូេរគោ
គនកំពូលទងំពីរ និងកូេរគោគនកណំ ំ ទងំពីរចនគេលបីគនុះ។ សង់គេលបីគនុះ។ 

២.កន ងតរមុយេរតូណរមា៉ា ល់  , , ,O i j k គគមានចណំ ច      1,2,1 , 4,2,4 , 5,3,0A B C ។ 

a. គណនាកូេរគោគន AB , AC និងBC ។ បង្ហា ញថា  ABC ជារតីគោណសម័ងស។  
b. បង្ហា ញថាបីចណំ ច , ,A B C បគងកីតបានបលង់មួយ។ ទញរកសមោីរបលង់  ABC ។  
c. ទញរកចផៃរកឡាចនរតីគោណ  ABC ។ 

.VI (១០េិន្ទុ) ក. គោុះរាយសមីោរឌីគផរ ៉ាង់ដសយល   : " 2 ' 0E y y y   ។  
ខ. រកចគមលីយ f មួយចន  E  ដដលគផៃៀងផ្ទៃ ត់  0 4f  និង  1 3f e  ,    ln 1e   

.VII (៣៥េិន្ទុ)គគឲ្យេន គមន៍ f កំណត់គលី  0, គោយ   2 2 1 4lnf x x x x    ។ តាង  C ជារោបតំណាងេន គមន៍ f កន ង
តរមុយេរតូណរមា៉ា ល់  , ,o i j ។ 

1. សិកាលីមតីចន f រតង់0និងទញរកអតូតឈរចនរោប។ 

2.   a.បង្ហា ញថារគប់ x គៅគលី  0,  គគអចសរគសរ   2

2 2

2 1 4ln
1

x
f x x

x x x

 
    

 
។  

b. គោគរបីលទធផលខាងគលីគណនាលីមីតចន f រតង់។ 

3.  a.រាយបញ្ជា ក់ថារគប់ x គលី  0,  
 22 2

; '
x x

f x
x

 
 ។ 

b. សិកាសញ្ជា ចន  'f x គលី  0, ។ សង់តារាងេគថរភាពចន f ។ 
4.  a.កំណត់សមីោរបនាៃ ត់d ដដលប៉ាុះនឹងរោបC រតង់ចណំ ចដដលមានអប់ស សីគសមី 2។ 

b. សង់រោបC និងបនាៃ ត់d ។ យក ln 2 0.7 ,ln3 1.1   
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាទី១ ថ្នា ក់វិទាសាស្ត្រ 
តត្ររៀមត្ររឡង្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កិាទុរិយភូមិ 

.I  គណនាលីមតី 

ក. 
2

22

5 6
lim

4x

x x

x

 


  រាង 0

0
  

  

  2 2

2 3 3 1
lim lim

2 2 2 4x x

x x x

x x x 

  
   

  
  

ដូចននេះ 
2

22

5 6 1
lim

4 4x

x x

x

 
 


 

ខ. 
0

3sin3
lim

sin 2x

x

x
 រាង 0

0
 

0

sin3 2 3
3lim

3 sin 2 2

3 9
3 1 1

2 2

x

x x

x x

 
   

 

    

  

ដូចននេះ 
0

3sin3 9
lim

sin 2 2x

x

x
  

គ. 
4

2
2lim

sin
4

x

x

x








 
 

 

 រាង 0

0
 

តាង 
4 4

t x x t
 

       

នបើ 0
4

x t


     

នគបាន 
0

4

22
4 22lim lim
sin

sin
4

t
x

tx

t
x



 

 


 
   

 


 
 

 

 

         
0 0

2
22 2lim lim 2 1 2

sin sint t

t
t

t t

 

 

 


        

ដូចននេះ  
4

2
2lim 2

sin
4

x

x

x








 
 

 
 

 

.II  នគមានចំនួនកុំផលិច  1 3z i    និង 

2

3 1
2sin 2 cos 2 2 3

3 3 2 2
z i i i

 
          

a.  គណនា 1 2z z ,  1 2z z និង 1 2z z   

  
1 2

1 2

. 3 3 2

. 3 3

3 3 2 3

z z i i i

z z i i

i i

      

     

      

  

  

 

1 2

2
2

. 3 3

3 3 3 3 1 4 0

z z i i

i i i i

    

          

  

ដូចននេះ 
1 2 2z z i   

             1 2

1 2

2 3 0

4 0

z z i

z z i

   

   
  

b.  សរនសរ 
1 2,z z  និង 

1 2z z  ជាទរមងរ់តីនោណមារត 

 

 

1

2

1 2

. 3

3 1
2

2 2

5 5
2 cos sin

6 6

. 2sin 2 cos
3 3

2 sin cos
3 3

2 cos sin
2 3 2 3

2 cos sin
6 6

. 4 0

4 1 0

4 cos sin

z i

i

i

z i

i

i

i

z z i

i

i

 

 

 

   

 

 

  

 
    

 

 
  

 

 

 
  

 

    
       

    

 
  

 

   

  

 
  

ដូចននេះ  
1

5 5
2 cos sin

6 6
z i

  
  

 
  

              
 

2

1 2

2 cos sin
6 6

4 cos sin

z i

z z i

 

 

 
  

 

  

  

.III  នគមាន ឃលី ស 5  រាបចុ់េះនលខពី 1 ដល់ 5   
ឃលីរកហម 7  រាបចុ់េះនលខពី 6  ដល់ 12   
ឃលីសរបុ 12  រាបច់ាបយ់ក 1 រាបន់ោយចចដនយ 
នគបានចំនួនករណីអាច    12,1 12n S C    

រករបូបាបចនរពឹតតិោរណ៍  
:A  ចាបប់ានឃលីពណ៌ស 

   
5!

5,1 5
4! 1!

n A C  


  

តាមរបូមនត  
 

 
5

12

n A
P A

n S
    

ដូចននេះ   
5

12
P A    

:B  ចាបប់ានឃលីមានចុេះនលខជាពហុគុណចន 3   

   
4!

4,1 4
3! 1!

n B C  

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តាមរបូមនត  
 

 
4 1

12 3

n B
P B

n S
     

ដូចននេះ   
1

3
P B    

:C  ចាបប់ាននលខជាពហុគុណចន 3  នហើយមានពណ៌រកហម 
   3,1 3n C C    

នគបាន  
 

 
3 1

12 4

n C
P C

n S
     

ដូចននេះ   
1

4
P C    

.IV  គណនាអាងំនតរោល 
 

 

 

ln 2 2

0

ln 2
2

0

ln 2

2

0

ln 2 2ln 2 0 0

1

1 2

1
2

2

1 1
ln 2 2 0 2

2 2

1
ln 2 4 2 2

2

1 1
ln 2 2 2 ln 2

2 2

x

x x

x x

I e dx

e e dx

x e e

e e e e

 

  

 
   
 

   
        
   

 
     

 

     





  

ដូចននេះ  1
ln 2

2
I     

 

 

 

 

4 4

2 21 1

4

2

1

23
2 2 3

2 2

3 3
16 1 3

2 2

32 3 8 21

2 2

x
J x dx x dx

x x

x
x

   
     

       

   
          

 
 

 
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2
J   

 

 

2
2

0

2 22

0

cos sin

cos 2cos sin sin

K x x dx

x x x x dx





 

  





   

 
2

2

0
0

1
1 sin 2 cos 2

2

1 1
cos 2 0 cos0

2 2 2 2

1 1
1

2 2 2 2

x dx x x




 

 

 
    

 

   
       

   

    



 

ដូចននេះ  1
2

J


    

.V  1. បង្ហា ញថាសមោីរ 2 29 25 225 0x y    ជានេលីប 

 
2 2 2 2

2 2 2 2

9 25 225 0 9 25 225

9 25 225
1

225 225 225 25 9

x y x y

x y x y

     

     
 

សមោីរមានរាង
2 2

2 2
1

x y

a b
    

    ជាសមោីរចននេលីប ដដលមានេក័សធំសថិតនៅនលើេក័សេរ
នោនន និងមានផចិត  0,0  ។ 
 រករបដវងេក័សធ ំរបដវងេក័សតូច និងកូេរនោននចនកំពូល

ទងំពីរ 
នយើងមាន 5 , 3a b    
 របដវងេក័សធំ 2 2 5 10a     ឯកតារបដវង 
 របដវងេក័សតូច2 2 3 6b     ឯកតារបដវង 
 កូេរនោននកំពូល  ,0V a   5,0V    

ខ សងន់េលីប 

 
 
2. នគឱ្យ    1,2,1 , 4,2,4A B  និង  5,3,2C   
a. គណនា ,AB BC  និង BC   

   

   

   

. 4 1,2 2,4 1 3,0,3

. 5 1,3 2,0 1 4,1, 1

. 5 4,3 2,0 4 1,1, 4

AB

AC

BC

    

     

     

  

ដូចននេះ      3,0,3 , 4,1, 1AB AC     
            និង  1,1, 4BC    
+ បង្ហា ញថា ABC  ជារតីនោណសមង័ស 
នគមាន ៖ 
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 

 

2 2 2

22 2

22 2

. 3 0 3 18 3 2

. 4 1 1 18 3 2

. 1 1 4 18 3 2

AB AB

AC AC

BC BC

     

      

      

  

នោយ 3 2AB BC AC     
ដូចននេះ  ABC  ជារតីនោណសមង័ស 
b.  បង្ហា ញថាបីចណុំច , ,A B C បនងកើតបានជាបលងម់យួ  

     3 0 3 0 3 3 12 3 0

4 1 1

3 15 3

i j k

AB AB i j k

i j k

        



   

  

នោយ 0AB AB   ននាេះបីចំណុច , ,A B C បនងកើតបានជា
បលងម់យួពតិ 
ដូចននេះ  បីចណុំច , ,A B C បនងកើតបានជាបលងម់យួ 
+  ទញរកសមោីរបលង ់  ABC   

បលង ់        0 0 0: 0ABC a x x b y y c z z       
យក  1,2,1A  ជាចំណុចោតត់ាមននាេះ 0 01 , 2x y   និង 

0 1z   នហើយមានវុចិទរ័ណរមា៉ា ល់  3,15,3AB AC     
ននាេះ 3 , 15 , 3a b c      
នគបាន        : 3 1 15 2 3 1 0ABC x y z        

  

 

: 3 3 15 30 3 3 0

: 3 15 3 30 0

ABC x y z

ABC x y z

      

    
  

ដូចននេះ    : 5 10 0ABC x y z     
c. ទញរកចផទរកឡារតីនោណ ABC   

តាមរបូមនត 1

2
ABCS AB AC    

នោយ  
2 2 23 15 3AB AC      

  2 2 2 33 1 5 1 3 3 9 3        

ដូចននេះ   9 3

2
ABCS   ឯកតាចផទ 

.VI  ក. នោេះរាយសមោីរឌីនផរ ៉ាងដ់សយល  
  : 2 0E y y y      
មានសមោីរសមាា ល់ 2 2 1 0     

  
2

1 2

2 4 1 1 0

1 

      

  
 

នោយសមោីរសមាា ល់មានឬសឌុបនគបានចនមលើយចន  E  
គឺ   , ,x

cy Ax B e A B  ជាចំនួននថរ  

ដូចននេះ   , ,x

cy Ax B e A B  ជាចំនួននថរជាចនមលើយចន  E  
ខ. កំណតច់នមលើយ f មយួចន  E   
នបើ  0 4f   និង  1 3f e   
នោយ   xy Ax B e    

   

   

0. 0 0 4

4

. 1 1 3

3 3

3 4 1

y A B e

B

y A B e e

A B A B

A

   

 

   

     

   

  

ដូចននេះ ចនមលើយ f ចន  E  គឺ    4 xf x x e    ។ 
 .VII េនុគមន៍ f កំណតន់ោយ   2 2 1 4lny f x x x x       
1. សិកាលីមតីនងិទញរកអាសីុមតូតចន f  រតង ់0   

   2

0 0
. lim lim 2 1 4ln

x x
f x x x x

  
        

នររេះ 
0

lim ln
x

x


    
ដូចននេះ   

0
lim
x

f x


   
នោយ  

0
lim
x

f x


   ននាេះបនាទ ត ់ 0x   ជាអាសីុមតូត
ឈរចនរោប C  ខាង    

2. a.បង្ហា ញថាចំនរេះរគប ់  0,x   នគបាន  

  2

2 2

2 1 4ln
1

x
f x x

x x x

 
    

 
 

នគមាន   2 2 1 4lnf x x x x     
2

2

2 2 2 2

2 1 4lnx x x
x

x x x x

 
    

 
 

2

2 2

2 1 4ln
1

x
x

x x x

 
    

 
 ពិត  

ដូចននេះ    2 2 1 4lnf x x x x    ចំនរេះរគប ់  0,x   
b. គណនាលីមតីចន f  រតង ់   

  2

2 2

2 1 4ln
. lim lim 1

x x

x
f x x

x x x 

  
       

  
  

នររេះ 
2 2

1 1 ln
lim lim lim 0
x x x

x

x x x  
     

ដូចននេះ   lim
x

f x


   

3. a. រាយថា  
 

 
22 2

, 0,
x x

f x x
x

 
       

នគមាន   2 2 1 4lnf x x x x     

 

2

4
2 2

2 2 4

f x x
x

x x

x

   

 

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           22 2x x

x

 
   ពិត 

ដូចននេះ   
 

 
22 2

, 0,
x x

f x x
x

 
      

b. សិកាសញ្ញា ចន  f x  នលើ  0,  

នគមាន  
 22 2x x

f x
x

 
   

នោយ 0x    0,x     
ននាេះ  f x  យកសញ្ញា តាម 2 2x x   
នបើ   20 2 0f x x x       

  21 4 1 2 9 3          

1 2

1 3 1 3
1 , 2 0

2 1 2 1
x x

   
     

 
 មនិយក  

+  តារាងសញ្ញា   f x  

x  0                                     
 f x     

. ចំនរេះ    0,1 0x f x     

. ចំនរេះ    1, 0x f x      

. ចំនរេះ  1 0x f x     
នគបាន f  មានេបបបរមារតង ់ 1x   និង  1 2y f    
+  សងត់ារាងេនថរភាពចន f   

x  0                                     
 f x      

 
 f x   

 

 
4. a. សរនសរសមោីរបនាទ តប់៉ាេះ d   
តាមរបូមនត   0 0 0:d y f x x x y     
នោយ បនាទ ត ់ d  ប៉ាេះនឹងរោប C  រតងច់ណុំចដដលមានអាបសីុ់
សនសមើ 0 2x   នាឱំ្យ 

   0 0 2 4 4 1 4ln 2 7 4ln 2y f x f         

   0

4
2 4 2 4

2
f x f        

នគបាន  : 4 2 7 4ln 2d y x     

                     4 8 7 4ln 2

4 1 4ln 2

x

x

   

  
   

ដូចននេះ  : 4 1 4ln2d y x     

b. សងរ់ោប C  និងបនាទ ត ់ d   
បនាទ ត ់ : 4 1 4ln2d y x    

x  0   1 
y   3.8   0.2  
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I. (១៥ពិនទុ) គណនាលីមតី:  ក. 
3 2

22

2 4 8
lim

3 4 4x

x x x

x x

  

 
  ខ. 

3

3 6
lim

3x

x

x

 


     គ. 

20

1 cos2
lim

5x

x

x




 

II. (១០ពនិទុ) នៅកនុងថង់មួយមានឃលសី១ ក្កហម៣ នងិឃលនីខៀវ៥។ នគចាប់យកឃលចីំនួន៣ នោយចចដនយកនុងនពលតតមួយ។ រកក្បបូាប ី
លីនតចនក្ពតឹតិការណ៍: 

.A  “ចាប់បានឃលនីខៀវទងំប”ី។ .B  “ចាប់បានឃលសីមួយ និងនខៀវពរី”។ .C  “ចាប់បានឃលបីីមានពណ៌ខុសគ្នន ”។ 

III. (១៥ពិនទុ) នគមានចំននួកុំផលចិ 1 2 2z i   និង 2 2 cos sin
6 6

z i
  

  
 

 ។  

a. សរនសរ 1 2,z z  និងផលគុណ 1 2z z ជាទក្មង់ក្តីនកាណមាក្ត។ b. សរនសរផលគុណ 1 2z z ជាទក្មង់ពិជគណិត ។ 
 c. ទញរកម ៉ូឌុល និងអាគុយម ង់ចន 4

1z  ។ 

IV. (១៥ពិនទុ) គណនាអាងំនតក្កាល:  
1

4

0
5 4 xI x x e dx      2 24

0
, cos sinJ x x dx



     
0 3

2

1

3
,

2

x x
K dx

x





  ។  

នដីមបគីណនាK  ក្តូវបង្ហា ញថា 
3

2 2

3

2 2

x x x
x

x x


 

 
 ។ 

V. (១០ពនិទុ) នគឲ្យសមកីារឌីនផរ  ង់តសយល   :F " 5 ' 6 6 1y y y x      ។ 
ក.នោោះក្ាយសមីការ   :E " 5 ' 6 0y y y    ។ កណំត់ចនមលីយ f ចន  E តដល  0 1f   និង   6' 1 6f e ។ 
ខ.បង្ហា ញថានបី g  ជាចនមលីយមយួចន  F  ននាោះ g f ជាចនមលីយមួយចនសមីការ  F ។ 

VI. (២៥ពិនទុ)  1. នគមានសមីការ 2 225 9 225x y   ។ ក. បង្ហា ញថាសមកីារននោះ ជាសមកីារនេលីប។ រកក្បតវងេ័កសធ ំក្បតវងេ័កសត៉ូច 
និងក៉ូេរនោននចនកពំ៉ូល និងកណំុំទងំពីរ។ ខ. សង់នេលីបននោះ។ 

2. នៅកនុងតក្មុយេរត៉ូណរមា ល់មានទសិនៅវជិជមាន  , , ,O i j k  ចនលហំ  នគមានបីចណុំច  2, 1,4A  ,  1,2,3B  និង
 3,1, 2C   ។ 

ក. សរនសរសមកីារបា រ តម ក្តចនបនាទ ត់  L តដលកាត់តាមចណុំច A  នហយីមានវុចិទ័រក្បាប់ទសិ  3,2,1u  ។ 
ខ. បង្ហា ញថា ABCជាក្តីនកាណតកងក្តង់B   ។ គណនាផលគុណវុចិទ័រBA BC   ។ 
គ. គណនាចផទក្កឡាចនក្តីនកាណ ABC ។  កណំត់សមីការបលង់តដលកាត់តាមចណុំច , ,A B C ។ 

VII. (៣៥ពិនទុ) f  ជាេនុគមន៍កំណត់ចំន ោះ 0x   នោយ  
4ln x

f x x
x

    នហយីមានក្កាបC  នៅកនុងតក្មុយេរត៉ូណរមា ល់ 

 , , ,O i j k  តដលមានឯកតា2cm  ។ 
1.a. សិកាលីមីតចន f ក្តង់0និង។ បង្ហា ញថាបនាទ ត់ 1d តដលមានសមីការ y x  ជាអាសុីមត៉ូតនក្ទតចនក្កាបC   

b. សិកាទីតាងំចនក្កាបC  នធៀបនឹងបនាទ ត់ 1d  ។ 
2. a.គណនា  'f x  នហយីសកិាសញ្ញា ចន  'f x  នោយដងឹថា 2 4 4ln 0x x    ចំន ោះ 0x  ។ 

b.សង់តារងេនថរភាពចន f ។ 
3. a. បនាទ ត់ 2d  ប ោះនងឹក្កាបC ក្តង់ចំណុច A  នហយីក្សបនឹងបនាទ ត់ 1d  ។ រកក៉ូេរនោននចនចណុំច A  ។ 

b. រកសមីការបនាទ ត់ 2d  ។ 

4.  សង់បនាទ ត់ 1 2,d d  និងក្កាបC  នៅកនុងតក្មុយតតមយួ។ (យក
4

2.7, 1.5e
e

   ) 
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាទី២ ថ្នា ក់វិទាសាស្ត្រ 
តត្ររៀមត្ររឡង្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កិាទុរិយភូមិ 

.I  គណនាលីមតី៖ 

    ក. 
3 2

22

2 4 8
lim

3 4 4x

x x x

x x

  

 
រាង 0

0
  

     

2

2

2 2 2

2 2

( 2) 4( 2)
lim

( 2)(3 2)

( 2)( 4) 4 2 4
lim lim 0

( 2)(3 2) 3 2 3.2 2

x

x x

x x x

x x

x x x

x x x



 

  


 

   
   

   

  

     ដូចននេះ
3 2

22

2 4 8
lim 0

3 4 4x

x x x

x x

  


 
  

     ខ. 
3

3 6
lim

3x

x

x

 


 រាង 0

0
 

      

3

3

3

( 3 6 )( 3 6 )
lim

( 3)( 3 6 )

3 (6 )
lim

( 3)( 3 6 )

( 3)
lim

( 3)( 3 6 )

x

x

x

x x

x x

x

x x

x

x x







   


  

 


  

 


  

       
3

1 1 1 3
lim

6( 3 6 ) 3 3 2 3x x

 
     

  
 

ដូចននេះ 
3

3 6 3
lim

3 6x

x

x

 
 


។ 

    គ. 
20

1 cos 2
lim

5x

x

x




រាង 0

0
 

      
2

20

1 2sin
lim

5 x

x

x
    

2

0

2 sin
lim

5 x

x

x

 
   

 
 

2 2
.1

5 5
     

     ដូននេះ 
20

1 cos2 2
lim

5 5x

x

x


 


។ 

.II  រកប្បូបាប លីីនតននប្ពឹតតិការណ៍៖ 
      ចំនួនករណីអាចករណី ( ) (9,3)n s C  
                  9!

84
(9 3)!3!

 


ករណី 

:A ចាបប់ានឃលីនខៀវទងំប ី
ចំនួនករណីប្របករណី ( ) (5,3)n A C   

     5!
10

(5 3)!3!
 


 ករណី 

នគបាន ( ) 10 5
( )

( ) 84 42

n A
P A

n S
     

ដូចននេះ 5
( )

42
P A   

:B ចាបប់ានឃលីរមយួ នងិនខៀវពីរ 
ចំនួនករណីប្របករណី ( ) (1,1) (5,2)n B C C    

        5!
1 10

3!2!
    ករណី 

នគបាន ( ) 10 5
( )

( ) 84 42

n B
P B

n S
     

ដូចននេះ 5
( )

42
P B    

:C  ចាបប់ានឃលីទងំបីមានពណ៌ខុរគ្នា  
ចំនួនករណីប្របករណី
 ( ) (1,1) (3,1) (5,1)n C C C C     

         1 3 5 15    ករណី  

នគបាន ( ) 15 5
( )

( ) 84 28

n C
P C

n S
     

ដូចននេះ 
20

1 cos2 2
lim

5 5x

x

x


 


។ 

.III  នគមានចំនួនកុំផលិច 1 2 2Z i   

        និង 2 2 cos sin
6 6

Z i
  

  
 

  

a. ររនររ 1 2,Z Z និងផលគុណ 1 2Z Z ជាទប្មងប់្តី
នកាណមាប្ត 

1 2 2

2 2
2 2 cos sin

2 2 4 4

Z i

i i
 

 

   
          

  

2 2 cos sin
6 6

2 cos sin
6 6

Z i

i

 

 

 
  

 

    
       

    

1 2 2 2 cos sin
4 6 4 6

4 cos sin
12 12

Z Z i

i

   

 

    
        

    

 
  

 

  

b. ររនររផលគុណ 1 2Z Z ជាទប្មងព់ជីគណិត 

នយើងមាន
2 2 cos sin

6 6
Z i

  
  

 
  

       3 1
2 3

2 2
i i

 
     

 
 

នគបាន 1 2 ( 2 2)( 3 )Z Z i i     
26 2 6 2

( 6 2) ( 6 2)

i i i

i

   

      
c. ទញរកម៉ូឌុល និងអាគុយមង៉់ 4

1Z  
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 

4

4

1

4

2 cos sin
4 4

2 cos 4 sin 4
4 4

16 cos sin
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.IV  គណនាអាងំនតប្កាល៖ 
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 ដូចននេះ 1
(1 ln 2)

2
k      

.V  នគមាន "( ) : 5 ' 6 6 1F y y y x       
    ក. ន េះប្ាយរមកីារ 
         រមកីាររមាា ល់ 2 5 6 0       
         មានឫរ 1 21 ; 6      

រមកីារមានចនមលើយ 1 2 , ,y Ae Be A B
 

     
ដូចននេះ រមកីារមានចនមលើយទូនៅ 6 ,x xy Ae Be    

,A B ។ 
ខ. កណំតច់នមលើយ f នន ( )E ដដល 6(0) 1, '(1) 6f f e    

នយើងមាន   6x xy f x Ae Be     
នាឲំ្យ   6' 6x xf x Ae Be    

ដត  

  6 66

0 1 1

6 6' 1 6

f A B

Ae Be ef e
 

    
 

  

  

7

1

6 6x

A B

A Be e 

  
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 
 

យក        71 2 : 1 6 1 6 1xe B e B           
តាម  1   1 1 1 0A B          

ដូចននេះ ចនមលើយ f  នន  E គឺ   6xf x e   ។ 
គ. បង្ហា ញថានបើ g  ជាចនមលើយមយួនន  F  ននាេះ g f   

ជាចនមលើយមយួនន  F   
 នបើ g  ជាចនមលើយមយួនន  F  

ននាេះ  " 5 ' 6 6 1 , 1g g g x       
 នបើ f  ជាចនមលើយមយួនន  E   

ននាេះ  " 5 ' 6 0 , 2f f f      
យក    1 2  នយើងបាន
     " " 5 ' ' 6 6 1g f g f g f x          

     " " 5 ' ' 6 6 1g f g f g f x          
ននាេះ g f  ជាចនមលើយមយួនន  F   

ដូចននេះ នបើ g ជាចនមលើយមយួនន  F ននាេះ g f  ជាចនមលើយ
មយួនន  F ។ 

.1.VI ក. បង្ហា ញថារមកីារ 2 225 9 225x y  ជារមកីារ 
នេលីប 

នយើងមាន
2 2

2 2 225 9
25 9 225 1

225 225

x y
x y      

ឬ 
2 2

1
9 25

x y
    

រមកីាររាង
2 2

2 2
1

x y

b a
   ជារមកីារនេលីបដដលមាន

េក័សធំរថិតនៅនលើេក័សេរន នននិងមានផចតិ  0,0  
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 រកប្បដវងេក័សធំ ប្បដវងេក័សតូច កូេរន ននកំពូល និង 
កំណំុទងំពីរ 

នយើងមាន 2 225 5 , 9 3a a b b        
ននាេះ 2 2 25 9 16 4c a b        
ប្បដវងេក័សធំ2 2 5 10a     ឯកតាប្បដវង 
ប្បដវងេក័សតូច2 2 3 6b     ឯកតាប្បដវង 
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ខ. រងន់េលីប 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2.  នគមាន    2, 1,4 , 1,2,3A B  និង  3,1, 2C    
ក. ររនរររមកីារប៉ារ៉ាដមប៉្តននបនាទ ត់ L   

បនាទ ត់ L កាតត់ាមចំណុច  2, 1,4A   ន ើយមានវុចិទរ័
ប្បាបទ់ិរ  3,2,1u    

នគបាន  

2 3

: 1 2 ,

4

o

o

o

x x at x t

L y y bt y t t

z tz z ct

    
 

       
     

  

ដូចននេះ   : 2 3 , 1 2 , 4 ,L x t y t z t t         ។ 
ខ. បង្ហា ញថាជាប្តីនកាណ ABC  ដកងប្តង់B   

នយើងមាន    2 1, 1 2,4 3 1, 3,1BA          
   3 1,1 2, 2 3 2, 1, 5BC           

នគបាន         1 2 3 1 1 5BA BC        
2 3 5 0      

ន យ 0BA BC   ននាេះBA BC  
ដូចននេះ ABC  ជាប្តីនកាណដកងប្តង់B  ។ 

 គណនាផលគុណវុចិទរ័BA BC   

នយើងបាន 1 3 1

2 1 5

i j k

BA BC  

 

 

 3 1 1 1 1 3

1 5 2 5 2 1
i j k

 
  
   

 

16 7 5i j k      
ដូចននេះ 16 7 5BA BC i j k    ។ 
គ. គណនាប្កឡានផទននប្តីនកាណ ABC   
តាមរបូមនត 1

2
ABCS BA BC    

2 2 21 1
16 7 5 256 49 25

2 2
        

1
330

2
 ឯកតានផទ 

ដូចននេះ 1
330

2
ABCS   ឯកតានផទ។ 

 កំណតរ់មកីារបលងដ់ដលកាតត់ាមចំណុច , ,A B C   
យក 16 7 5n BA BC i j k      ជាវុចិទរ័ណរម៉ាល់នន
បលងដ់ដលកាតត់ាមចំណុច , ,A B C   នគបានរមកីារបលង់
ដដលកាតត់ាមចណុំច  1,2,3B  គឺ 
       : 0o o oABC a x x b y y c z z        
     16 1 7 2 5 3 0x y z        

16 16 7 14 5 15 0x y z        
16 7 5 45 0x y z      

ដូចននេះ រមកីារបលង់ ABC  គឺ 16 7 5 45 0x y z    ។ 
.VII   

4ln
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C f x x

x
    កំណតន់លើ 0x    

1. .a  រិកាលីមតីនន f ប្តង់0 និង   
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នប្រេះ 4ln
lim 0
x
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 បង្ហា ញថាបនាទ ត់ 1 :d y x  ជាអារីុមតូតនប្ទតនន
ប្កាបC   

ន យ    
4ln

lim lim
x x

x
f x y x x

x 

  
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4ln
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 
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ដូចននេះ បនាទ ត ់ 1 :d y x   ជាអារីុមតូតនប្ទតននប្កាបC ។ 
 .b  រិកាទីតាងំននប្កាបC នធៀបនងឹបនាទ ត់ 1d   
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យក  1

4ln
:

x
C d f x y

x
      

ន យ 0x   ននាេះ  f x y  យករញ្ញា តាម 4ln x   
 នបើ 4ln 0 1x x      
 នបើ 4ln 0 1x x     
 នបើ 4ln 0 1x x     
 
 
 

 
 ចំនរេះ  0,1x  ននាេះប្កាបC  រថិតនៅនលើបនាទ ត់ 1d   
 ចំនរេះ  1,x   ននាេះប្កាបC  រថិតនៅនប្កាមបនាទ ត់

1d  
 ចំនរេះ 1x   ននាេះប្កាបC  កាតប់នាទ ត់ 1d ប្តង់ 1, 1   

2. .a  គណនា  'f x   

នយើងមាន  
4ln x

f x x
x

     

នាឲំ្យ  
   
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2
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' 1 4

x x x x
f x

x


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2

1
ln

1 4

x x
x

x

 
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2

2

4 4lnx x

x

 
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ដូចននេះ  
2

2

4 4ln
'

x x
f x

x

 
   ។ 

 រិការញ្ញា   'f x   
ចំនរេះ 2 20, 0, 4 4ln 0x x x x       

នយើងបាន  
2

2

4 4ln
' 0 , 0

x x
f x x

x

 
       

ដូចននេះ  ' 0 , 0f x x    ។ 
.b  រងត់ារាងេនថរភាព 

 
 
 
 
 

3. .a  រកកូេរន ននចំណុច A   
តាង  ,o oA x y  ជាកូេរន ននននចណុំច A   
បនាទ ត់ 2d  បេ៉ះនឹងប្កាបC  ប្តងច់ំនុច A  ន ើយប្របនឹង
បនាទ ត ់ 1 :d y x   ននាេះ 

 
2 4 4ln

' 1 1o
o

o

x x
f x

x

 
        

2 24 4ln 4ln 4o o o o ox x x x x e          
នាឲំ្យ  

4ln 1
o

e
y f e e e

e e
         

ដូចននេះ 1
,A e e

e

 
  

 
 ។ 

.b  កំណតរ់មកីារបនាទ ត់ 2d   
រមកីារបនាទ ត ់     2 : o o od y f x x x f x     

 
4

1 x e e
e

        
4

x
e

     

ដូចននេះ 2

4
:d y x

e
    ។ 

4. រងប់នាទ ត់ 1 2,d d និងប្កាបC  នៅកាុងបលងដ់តមយួ 
តារាងតនមលនលខ  
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ប្រធានវិញ្ញាសា 

I. (១៥ពិនទុ) គណនាលីមតី:  ក. 
3

21

2
lim

2 3 1x

x x

x x

 

   
  ខ.

3

2

8
lim

3 1x

x

x



    
គ. 

2

2

1 sin
lim

cosx

x

x


   

II. (១០ពនិទុ) នៅកនុងប្បអប់មួយមានប ិចចំននួ១០នែមី ដែលកនុងននាោះមានប ិចប្កហមចំនួន៤នែីម និងប ិចនខៀវចំននួ៦នែមី។ នគចាប់យកប ិ
ច៣នែីមកនុងនពលដតមួយនចញពីប្បអប់ននាោះនោយចចែនយ។ ចូរគណនាប្បូបាបចនប្ពឹតតកិារណ៍: 

.A  “ចាប់បានប ិចនខៀវទងំបីនែីម”។  .B  “ចាប់បានប ិចប្កហមមួយនែមី និងប ិចនខៀវពីរនែមី”។  

.C  “ចាប់បានប ិចនខៀវដតមយួនែមីគត់”។ 
III. (១៥ពិនទុ) នគមានចំននួកុំផលចិ 1 1z i   និង 2 3z i   ។  

a. គណនា 1 2 1 2,z z z z   និង
1

2

z

z
 ទប្មង់ពជិគណិត ។ b. សរនសរ 1 2,z z  និង 1

2

z

z
ជាទប្មង់ប្តីនកាណមាប្ត។ 

IV. (១៥ពិនទុ)  គណនាអងំនតប្កាល:  
1

2

1
3 4 3I x x dx


      24

0
, 2cos 1J x dx



   ។ ។ នគមានអនុគមន៍ f  កណំត់នោយ

  2

1 2

5 4

x
f x

x x




 
 ។ បង្ហា ញថា  

3 1

4 1
f x

x x
 

 
 ។ គណនា  

3

2
K f x dx   ។ 

V. (១០ពនិទុ) នគឲ្យសមកីារឌីនផរង់៉ដសយល   :F " 3 ' 2 2y y y x    ។ 
ក.នោោះប្ាយសមីការ   :E " 3 ' 2 0y y y   ។ កណំត់ចនមលីយចន  E ដែល  0 0y  និង  ' 0y e  ។ 
ខ.កំណត់ចំនួនពិតaនិងb  នែីមបឲី្យ  f x ax b  ជាចនមលីយចន  F ។ 

VI. (២៥ពិនទុ) ១. នៅកនុងតប្មុយអរតូណរម៉ាល់មានទិសនៅវជិជមាន  , , ,O i j k  ចនលំហ  នគមានបនួចណុំច  0,2,2A ,  1,1,2B

 3,0,0C   និង  2,1,0D  ។ 
 ក.  ប្ាយបញ្ជជ ក់ថា ចតុនកាណ ABCD   ជាប្បនលឡូប្កាម ។  
ខ.  គណនាផលគុណវុចិទ័រ AB AC ។ គណនាចផទប្កឡាចនប្បនលឡូប្កាម ABCD។ 
គ.  សរនសរសមីការប៉ារ៉ដម៉ប្តចនបនាទ ត់  L  ដែលកាត់តាមចណុំចD  នហយីប្សបនឹងវុចិទ័រ AB ។ 

២. នគមានសមីការ 2 29 16 144x y   ។ បង្ហា ញថាសមីការននោះជាសមីការអុីដពរបូល។ រកកូអរនោននរបស់កពូំលទងំពីរ និងកណំុំទងំ
ពីរចនអុីដពរបូល។ រកសមីការអសុីមតូតទងំពីររបស់អុីដពរបូល  នងិសង់អុីដពរបូលននោះ។ 

VII. (៣៥ពិនទុ) f  ជាអនុគមន៍កំណត់នលី  នោយ   1xf x e x    មានប្កាបC  នៅកនុងតប្មយុអរតូណរម៉ាល់  , , ,O i j k ។ 
 1.  a. សិកាលីមតីចន f  ប្តង់និង។ 

b. បង្ហា ញថាបនាទ ត់ 1d ដែលមានសមីការ 1y x   ជាអសុីមតូតនប្ទតចនប្កាបC  ខាង  ។ 
c. សិកាទតីាងំចនប្កាបC  នធៀបនឹងបនាទ ត់ 1d  ។ 

2. សិកាទិសនៅអនថរភាព និងសង់តារងអនថរភាពចន f ។ 
3.  a. រកកូអរនោននចនចំណុចប៉ោះP  រវាងប្កាបC និងបនាទ ត់ 3d  នោយបនាទ ត់ 3d  ប្សបនឹងបនាទ ត់ 2 :d y x  ។ 

b. រកសមីការបនាទ ត់ប៉ោះ 3d  ។  
 4.  សង់ប្កាបC  និងបនាទ ត់ 1 2 3, ,d d d  នៅកនុងតប្មុយដតមយួ។ (យក 2.7, ln 2 0.7e    ) 
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាទី៣  ថ្នា ក់វិទាសាស្ត្រ 
តត្ររៀមត្ររឡង្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កិាទុរិយភូមិ 

I. (១៥ពនិទុ) គណនាលីមតី:   

ក. 
3

21

2
lim

2 3 1x

x x

x x

 

    
  
  

2

1

1 2
lim

1 2 1x

x x x

x x

  


   
2

1

2
lim

2 1x

x x

x

 


    
1 1 2

2 1

4

 


 

 

 

ដូចននេះ 
3

21

2
lim 4

2 3 1x

x x

x x

 
 

 
។ 

ខ.
3

2

8
lim

3 1x

x

x



 
 

   
  

   
 

   
 

  

2

2

2

2

2

2

2

2

2 2 4 3 1
lim

3 1 3 1

2 2 4 3 1
lim

3 1

2 2 4 3 1
lim

2

lim 2 4 3 1

12 2 3 24 3

x

x

x

x

x x x x

x x

x x x x

x

x x x x

x

x x x









    


   

    


 

    


 

      
 

    

 

ដូចននេះ 
3

2

8
lim 24 3

3 1x

x

x


 

 
។ 

គ. 
2

2

1 sin
lim

cosx

x

x


   

 
2

2

1 sin
lim

1 sinx

x

x





   
2

1 sin
lim

1 sin 1 sinx

x

x x





 
 

2

1
lim

1 sinx x





1 1

1 1 2
 


 

ដូចននេះ 
2

2

1 sin 1
lim

2cosx

x

x



  

II. រកចំនួនករណីអាច 
តាង S ជារពឹតតការណ៍អាច 

នោយ កនុងរបអបម់ានប ចិចនំនួ ១០ នដើម ន ើយនគចាបយ់កប ចិ 
៣នដើមនចញពីរបអបក់នុងនពលតតមយួ 

នយើងបាន    10,3n S C
 

10!

10 3 !3!




10!

7!3!
  

10 9 8 7!

7! 3 2 1

  


  
10 3 4 120     ករណី 

គណនារបូបាបននរពតឹតការណ៍ 
.A  “ចាបប់ានប ចិនខៀវទងំបីនដើម” 

នោយ  ប ចិនខៀវទងំអស់មានចំនួន ៦ នដើម 

នយើងបាន    6,3n A C
 

6!

6 3 !3!




6!

3!3!
  

6 5 4 3!

3! 3 2 1

  


  
2 5 2 20     ករណី 

នាឲំ្យ  
 

 
20 1

120 6

n A
P A

n S
    

ដូចននេះ  
1

6
P A  ។ 

.B  “ចាបប់ានប ចិរក មមយួនដើម និងប ចិនខៀវពីរនដើម” 
នោយ  ប ចិនខៀវទងំអស់មានចំនួន ៦ នដើមនិង ប ចិរក មមាន

ចំនួន៤នដើម 
នយើងបាន      4,1 6,2n B C C   

   
4! 6!

4 1 !1! 6 2 !2!
 

 

4 3! 6 5 4!

3! 4! 2 1

  
 

 
 

4 3 5 60    ករណី 

នាឲំ្យ  
 

 
60 1

120 2

n B
P B

n S
    

ដូចននេះ  
1

2
P A  ។ 

.C  “ចាបប់ានប ចិនខៀវតតមយួនដើមគត”់ 
នយើងបាន      6,1 4,2n C C C   

   
6! 4!

6 1 !1! 4 2 !2!
 

 

6 5! 4 3 2!

5! 2! 2 1

  
 

 
 

6 2 3 36    ករណី 

នាឲំ្យ  
 

 
36 3

120 10

n C
P C

n S
    

ដូចននេះ  
3

10
P C  ។ 

III. (១៥ពនិទុ) នគមានចំននួកុផំលិច 1 1z i   និង 2 3z i    
a. គណនា 1 2 1 2,z z z z   និង 1

2

z

z
 ជាទរមងព់ិជគណិត 

 គណនា 1 2z z  
នយើងបាន  1 2 1 3z z i i     1 3   
 គណនា 1 2z z  
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នយើងបាន  1 2 1 3z z i i      1 3 2i    

 គណនា 1

2

z

z
 

នយើងបាន 1

2

1

3

z i

z i






  
  

1 3

3 3

i i

i i

 


 
 

3 3 1

3 1

i i  




   3 1 3 1

4

i  
  

   3 1 3 1

4 4
i

 
   

ដូចននេះ  1 2 1 21 3, 1 3 2z z z z i        និង 

   
1

2

3 1 3 1

4 4

z
i

z

 
  ។ 

b. សរនសរ 1 2,z z  និង 1

2

z

z
ជាទរមងរ់តីនកាណមារត 

 1 1z i   
2 2

2
2 2

i
 

   
 

 

2 cos sin
4 4

i
     

       
    

 

 
2 3z i   

3 1
2

2 2
i

 
   

 

 

2 cos sin
3 3

i
  

  
 

 

 1

2

2 cos sin
4 4

2 cos sin
3 3

i
z

z
i

 

 

    
      
    


 

 
 

 

2
cos sin

2 4 3 4 3
i

       
         

    
 

2 7 7
cos sin

2 12 12
i

     
       

    
 

ដូចននេះ 1 2 cos sin
4 4

z i
     

       
    

 

2 2 cos sin
3 3

z i
  

  
 

 

1

2

2 7 7
cos sin

2 12 12

z
i

z

     
       

    
។ 

IV. (១៥ពិនទុ) គណនាអាងំនតរកាល 
 

1
2

1
3 4 3I x x dx


      

1
2 3

1

3 4 3
2 3

x x
x



 
     
 

1
2 3

1
3 2x x x


      

   3 2 1 3 2 1       4  
ដូចននេះ  

1
2

1
3 4 3 4I x x dx


    ។ 

 24

0
2cos 1J x dx



    4

0
cos2x dx



   

4

0

1
sin 2

2
x



 
  
 

1
sin sin0

2 2

 
  

 
 

1 1
1 0

2 2
    

នគមានអនុគមន៍ f  កំណតន់ោយ   2

1 2

5 4

x
f x

x x




 
  

បង្ហា ញថា  
3 1

4 1
f x

x x
 

 
  

នយើងមាន   2

1 2

5 4

x
f x

x x




 

   

  

3 1 4

4 1

x x

x x

  


 
 

 

     

3 1 4

4 1 4 1

x x

x x x x

 
 

     
3 1

4 1x x
 

 
 ពិត 

មយ៉ាងនទៀត  
3 1

4 1
f x

x x
 

 

   

  

3 1 4

4 1

x x

x x

  


 
 

2

3 3 4

4 4

x x

x x x

  


   2

1 2

5 4

x

x x




 
ពិត 

ដូចននេះ  
3 1

4 1
f x

x x
 

 
រតូវបានបង្ហា ញ។ 

គណនា  
3

2
K f x dx    

នោយ  
3 1

4 1
f x

x x
 

 
 

នយើងបាន  
3

2
K f x dx 

3

2

3 1

4 1
dx

x x

 
  

  
  

   
' '

3

2

3 4 1

4 1

x x
dx

x x

  
  
  
 

  
3

2
3ln 4 ln 1x x       
   3ln1 ln 2 3ln 2 ln1    4ln2   

ដូចននេះ  
3

2
4ln 2K f x dx   ។ 

V. (១០ពិនទុ) នគឲ្យសមកីារឌនីផរ ៉ាងត់សយល 
  :F " 3 ' 2 2y y y x    

ក.នោេះរាយសមកីារ   :E " 3 ' 2 0y y y    

សរនសរសមកីារសមាា ល់ " 3 ' 2 0     

មានឫស 
1 21, 2    

នយើងបានចនមលើយទូនៅននសមកីារ  E គឺ 1 2x xy Ae Be    

ដូចននេះ ចនមលើយទូនៅននសមកីារ  E គឺ 2 ,x xy Ae Be   
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,A B ។ 

 កំណតច់នមលើយនន  E តដល  0 0y  និង  ' 0y e   

នោយ 2x xy Ae Be  នាឲំ្យ 2' 2x xy Ae Be   

នយើងបាន  0 , 1A B   

 2 , 2A B e    

តាម  1 និង  2 នយើងបានរបពន័ធសមកីារ 

 

 

0 , 1

2 , 2

A B

A B e

  


  

 

យក  2 ដក  1  

ននាេះ B e   នាឲំ្យ A e  

នោយ 2x xy Ae Be   

ដូចននេះ ចនមលើយនន  E គឺ 1 2 1x xy e e   ។ 

ខ.កំណតច់ំនួនពិតa និងb  នដើមបឲី្យ  f x ax b  ជាចនមលើយ
នន  F  
នបើ  f x ax b  ជាចនមលើយនន  F លុេះរតាតត  

     " 3 ' 2 2f x f x f x x    
នយើងមាន  f x ax b   

ននាេះ  'f x a  

 " 0f x   

នយើងបាន  0 3 2 2a ax b x     
 2 2 3 2ax b a x    

សមភាពពីរនសមើគ្នន កាលណា 
1

2 2
3

2 3 0
2

a
a

b a b


 

 
   



 

ដូចននេះ 3
1 ,

2
a b   

VI. (២៥ពិនទុ)១. នៅកនុងតរមយុអរតូណរមា៉ា ល់មានទិសនៅវជិជមាន
 , , ,O i j k  ននលំ   នគមានបនួចំណុច  0,2,2A ,
 1,1,2B  3,0,0C   និង  2,1,0D  ។ 

 ក.  រាយបញ្ជជ កថ់ា ចតុនកាណ ABCD   ជារបនលឡូរកាម  
នោយ  0,2,2A ,  1,1,2B  3,0,0C   និង  2,1,0D  

   1 0,1 2,2 2 1, 1,0AB       
   3 2,0 1,0 0 1, 1,0DC       

នោយ AB DC ននាេះ  
AB DC

AB DC







 

ដូចននេះ ចតុនកាណ ABCD   ជារបនលឡូរកាម ។ 
ខ.  គណនាផលគុណវុចិទរ័ AB AC  

      3 0,0 2,0 2 3, 2, 2AC         

នយើងបាន 1 1 0

3 2 2

i j k

AB AC  

 

 

2 2i j k    

គណនានផទរកឡាននរបនលឡូរកាម ABCD  
នយើងបាន ABCDS AB AC   

2 22 2 1 3     ឯកតានផទ។ 
គ.  សរនសរសមកីារបា៉ា រ៉ា តម៉ារតននបនាទ ត់ L  តដលកាតត់ាម
ចំណុចD  ន ើយរសបនឹងវុចិទរ័ AB  

តាម 
0

0

o

x x at

y y bt

z z ct

 


 
  

 

នោយបនាទ តត់ាម D ននាេះ 0 02 , 1 , 0ox y z   ន ើយ
រសបនឹងវុចិទរ័ AB ននាេះ 1 , 1 , 0a b c     

ដូចននេះ 
2

1 ,

0

x t

y t t

z

 


  
 

។ 

២. នគមានសមកីារ 2 29 16 144x y    
 បង្ហា ញថាសមកីារននេះជាសមកីារអុីតពបូល 

នយើងមាន 2 29 16 144x y   

ឬ 
2 29 16

1
144 144

x y
   

2 2

1
16 9

x y
 

 
2 2

2 2
1

4 3

x y
  ជាសមកីារតដលមានអក័សទទងឹនដក និងមាន 

ផចឹតនៅគល់អក័ស 
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ដូចននេះ សមកីារ 2 29 16 144x y  ជាសមកីារអុតីពបូល។ 

រកកូអរនោននរបស់កំពូលទងំពីរ និងកណំុំទងំពីរននអុីតពបូល 

នយើងមានសមកីារសតងោ់រ
2 2

2 2
1

4 3

x y
   

នយើងបាន 0 , 0 , 4 , 3 5h k a b c       

 កំពូល    

   

1 1

2 2

, 4,0

, 4,0

V h a k V

V h a k V

  


 

 

 កំណំុ    

   

1 1

2 2

, 5,0

, 5,0

F h c k F

F h c k F

  


 

 

រកសមកីារអាសីុមតូតទងំពីររបស់អុីតពរបូល   

   1

4 4
0 0

3 3

a
Y k x h x x

b
         

   2

4 4
0 0

3 3

a
Y k x h x x

b
        

ដូចននេះ    1

4 4
0 0

3 3

a
Y k x h x x

b
         

   2

4 4
0 0

3 3

a
Y k x h x x

b
        ។ 

សងអ់ុីតពបូល 
 
 
 
 
 

 
 
 
VII. (៣៥ពិនទុ) f  ជាអនុគមនក៍ណំតន់លើ  នោយ

  1xf x e x    មានរកាបC  នៅកនុងតរមុយអរតូណរមា៉ា ល់ 
 , , ,O i j k ។ 
1. a. សិកាលីមតីនន f  រតង់និង  
នយើងបាន    lim lim 1x

x x
f x e x

 
      

   lim lim 1x

x x
f x e x

 
      

b. បង្ហា ញថាបនាទ ត់ 1d តដលមានសមកីារ 1y x   ជាអាសីុមតូត
នរទតននរកាបC  ខាង   
នយើងមាន   1xf x e x    
នាឲំ្យ    1 xf x x e     
នោយ    lim 1 lim 0x

x x
f x x e

 
        

ដូចននេះ 1y x   ជាអាសីុមតូតនរទតននរកាបC  ខាង  
c. សិកាទីតាងំននរកាបC  នធៀបនឹងបនាទ ត់ 1d  
នយើងមាន  : 1xC f x e x    

1 : 1d y x    
នយើងបាន  1 1 1 0x xC d e x x e         ជានិចច 

រគប ់ x  
នាឲំ្យ 1C d  
ដូចននេះ រកាប C សថិតនៅនលើអាសីុមតូតនរទត 1d ។ 
2. សិកាទិសនៅអនថរភាព និងសងត់ារងអនថរភាពនន f  
នយើងមាន   1xf x e x   នាឲំ្យ  ' 1xf x e   
នបើ  ' 0f x  ននាេះ 1 0xe    នាឲំ្យ 0x   
នបើ  ' 0f x  ននាេះ 1 0xe    នាឲំ្យ 0x   
នបើ  ' 0f x  ននាេះ 1 0xe    នាឲំ្យ 0x   
 សងត់ារងសញ្ជា   'f x   

x                   0                   
 'f x               

|

|
0              

នោយ  ' 0f x  មានឬសរតង់ 0x  ន ើយបតូរសញ្ជា ពីដកនៅ 
បូក ននាេះអនុគមន ៍ f មានតនមលអបបរមារតង់  0 0f   
នបើ  ,0x  ននាេះ  ' 0f x  នាឲំ្យ f នកើន 
នបើ  0,x  ននាេះ  ' 0f x  នាឲំ្យ f ចុេះ 
 សងត់ារងអនថរភាព 

x                   0                   
 'f x            

|

|
0            

 f x  
                                      

 
0  

3 a. រកកូអរនោននននចំណុចប៉ាេះP  រវាងរកាបC និងបនាទ ត់ 3d  
នោយបនាទ ត់ 3d  រសបនឹងបនាទ ត់ 2 :d y x   

តាង ox និង oy ជាកូអរនោននននចណុំច P  
1xy e x   នាឲំ្យ ' 1xy e   

នោយ រកាបC  ប៉ាេះនឹងបនាទ ត់ 3d រតងច់ំណុច P  
ននាេះ 

0' 1ox
y e  តតបនាទ ត់ 3d រសបនឹងបនាទ ត់ 2d  

ននាេះ ' 1oy  នាឲំ្យ 1 1ox
e   នាឲំ្យ ln 2ox   

នយើងបាន ln 2 ln 2 1 1 ln 2oy e      
ដូចននេះ  ln 2,1 ln 2P    
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c. រកសមកីារបនាទ តប់៉ាេះ 3d   
តាមសមកីារបនាទ តប់៉ាេះ     3 : ' o o od y f x x x f x    

នយើងបាន 3 : ln 2 1 ln2 1 2ln2d y x x         
ដូចននេះ សមកីារបនាទ តប់៉ាេះ 3 : 1 2ln 2d y x   ។ 

 4.  សងរ់កាបC  និងបនាទ ត ់នៅកនុងតរមុយតតម ួ
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I. (១៥ពនិទុ)គណនាលមីីត:ក. 
2

21

3 4
lim

1x

x x

x

 


  ខ. 

0

5sin
lim

5 5x

x

x  
   គ.

2

20

1 cos
lim
x

x

x




  ឃ. 

21 cos
lim

cos 1x

x

x




 

II. (១៥ពនិទុ)គគឲ្យចំននួកុំផលចិ 1 1z i   និង 2 1z i    ។  a. គណនាកគនោម 1

2

1z
A

z


  ។ 

b. សរគសរ 1 2 1 2 1 2 1 2, , , ,z z z z z z z z   និង 2

1

z

z
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2

1

z
Z

z

 
  
 

 ។  

III. (១៥ពនិទុ)គណនាអគំតម្ោល   
3

0
2 1 3I x x dx      និង  24

0
1 2cosJ x dx



  ។  គគមានអនុគមន៍ f កំណត់គលី   

គោយ  
 

2

2

3 5

1

x
f x

x x

 



 ។ បង្ហា ញថា   2

2 5

1

x
f x

x x
 


 ។ គណនា  

1

e

K f x dx   ។  ln 1e   

IV. (១០ពិនទុ)គៅកនុងថង់មយួមានឃល ីគខៀវ ៤  ឃលមី្កហម៣ និងឃលសី ២។ គគចាប់យកឃលចីំនួន ៣ គចញពថីង់គោយម្ចដនយ។ រកម្បូបាប ីលី
គតម្នម្ពឹតតិោរណ៍:  

.A  “ចាប់បានឃល ីគខៀវពីរ និងឃល ីម្កហមមួយ ”។ .B  “ ចាប់បានឃល ីគខៀវទាងំបី ”។ .C  “ ចាប់បានឃល ីមួយកនុងមយួពណ៌ ”។ 
V. (១០ពនិទុ)គគឲ្យសមីោរឌីគផរង់៉ស្សយល   :E " 6 ' 8 8 10y y y x     ។ 

ក.គោោះម្ាយសមីោរ  1 :E " 6 ' 8 0y y y   ។ កណំត់ចគមលីយពិគសសមួយម្ន  1E ស្ដល  0 1y   និង  ' 0 4y  ។ 
ខ.កំណត់ចំនួនពិតaនិងb  គដីមបឲី្យ  g x ax b  ជាចគមលីយម្ន  E ។    

VI. (២៥ពិនទុ)១.គគឲ្យសមោីរ 2 3 2 3
1

18 2

y x y x   
  

  
 ។ បង្ហា ញថាសមីោរគនោះ ជាសមីោរអុីស្ពបូល។  រកកូអរគោគនកំពូលទាងំពីរ និង

កំណំុទាងំពីរ។ រកសមីោរអសុីមតូតគម្ទតម្នអុីស្ពបូល រចួសង់អុីស្ពបូល។ 
២. គៅកនុងតម្មុយអរតូណរម៉ាល់មានទសិគៅវជិ្ជមាន  , , ,O i j k ម្នលហំ គគមានចំណុច  1,2,1A ,  2,0,3B  , 1,2,2C  ។ 

ក. សរគសរសមោីរប៉ារ៉ស្ម៉ម្តម្នបនាទ ត់  L ស្ដលោត់តាមចណុំច A  និងB  ។ 
ខ. គណនារង្ហា ស់ម្ជ្ងុទាងំបីម្នម្តីគោណ ABC  ។ បង្ហា ញថា ABCជាម្តីគោណស្កងម្តង់ A   ។ 
គ. គណនាផលគុណវុចិទ័រ AB AC   រចួបង្ហា ញថាបីចណុំច , ,A B C  រត់មិនម្តង់ជ្ួរគ្នន ។ 
ឃ. គណនាម្ផទម្កឡាម្នម្តីគោណ ABC ។  កណំត់សមោីរបលង់ស្ដលោត់តាមចណុំច , ,A B C ។ 

.VII  (៣៥ពិនទុ) .A  គគមានអនុគមន៍ g  កំណត់ចំគ ោះ 0x   គោយ   3 1 2lng x x x    ។   
1. សិកោទិសគៅអគថរភាពម្ន g  ។ គណនា  1g  ។ 2. សង់តារងអគថរភាពម្ន g  រចួកណំត់សញ្ញា ម្ន g  ។ 

.B  គគមានអនុគមន៍ f កំណត់ចំគ ោះ 0x   គោយ   2

ln x
f x x

x
    គហយីមានម្ោបតណំាងC  ។  

1.  សិកោលមីីតម្នអនុគមន៍ f  ម្តង់0   និង  ។ ទាញរកសមីោរអសុីមតូតឈរម្នម្ោបC  ។ 
2.a. ម្ាយបញ្ញជ ក់ថាបនាទ ត់ 1 :d y x  ជាអសុីមតូតគម្ទតខាង  ម្នម្ោបC  ។ 

b. សិកោទីតាងំគធៀបរវាងម្ោបC  និងបនាទ ត់ 1d  ។ 
3 .a.គណនា  'f x ជាអនុគមន៍ម្ន  g x  ។ b. សិកោសញ្ញា ម្ន  'f x រចួសង់តារងអគថរភាពម្ន f រចួសង់ម្ោបC   
4. a.សរគសរសមីោរបនាទ ត់ 2d  ស្ដលប៉ោះម្ោបC  ម្តង់ចណុំចមានអប់សុសី1 ។ 

b. សង់ម្ោបC  និងបនាទ ត់ 1 2,d d  គៅកនុងតម្មុយស្តមួយ ។ 
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាតត្ររៀមទី៤ ថ្នា ក់វិទាសាស្ត្រ 
តត្ររៀមត្ររឡង្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កិាទុរិយភូមិ 

.I  គណនាលីមតី ៖ 

ក. 
2

21

3 4
lim

1x

x x

x

 


  រាង 0

0
  

  

  

 

 

1

1

1 3 4
lim

1 1

3 1 43 4 7
lim

1 1 1 2

x

x

x x

x x

x

x





 


 

 
   

  

  

ដូចននេះ  
2

21

3 4 7
lim

1 2x

x x

x

 
 


  

ខ. 
0

5sin
lim

5 5x

x

x  
  រាង 0

0
  

 
  

 

 

 

0

0

0

5sin 5 5
lim

5 5 5 5

5sin 5 5
lim

5 5

5sin 5 5
lim

5 5 5 0 10 5

x

x

x

x x

x x

x x

x

x x

x







 


   

 


 

 




     

  

ដូចននេះ   
0

5sin
lim 10 5

5 5x

x

x
 

 
 

គ. 
2

20

1 cos
lim
x

x

x




 រាង 0

0
  

2

20

2

0

sin
lim

sin
lim 1

x

x

x

x

x

x








 
    

 

  

ដូចននេះ  
2

20

1 cos
lim 1
x

x

x


 


 

ឃ. 
21 cos

lim
cos 1x

x

x




 រាង 0

0
  

  

 

1 cos 1 cos
lim

1 cos

lim 1 cos 2

x

x

x x

x

x









 




  

  

ដូចននេះ  
21 cos

lim 2
cos 1x

x

x





  

.II  a. គណនាកននោម 1

2

1z
A

z


   

នគមាន 1 1z i   និង 2 1z i     
នគបាន 1 1

1

i
A

i

 


 
  

 

  

 

2

2 2

1

1 1

1 1 1

2 2 21

i i

i i

i i i
i

i

 


   

  
   

 

 

ដូចននេះ  1 1

2 2
A i   

b. សរនសរ 1 2 1 2 1 2 1 2, , , ,z z z z z z z z   និង 1

2

z

z
 ជា

ទរមងរ់តីនោណមារត  
 1 1z i   

2 2
2

2 2

2 cos sin
4 4

i

i
 

 
   

 

 
  

 

   

 2 1z i    
2 2

2
2 2

3 3
2 cos sin

4 4

i

i
 

 
    

 

 
  

 

  

 1 2 1 1z z i i      

    

0 2

2 0

2 cos sin
2 2

i

i

i
 

 

 

 
  

 

  

  1 2 1 1z z i i        

             
   

2 0

2 1 0 2 cos2 sin 2

i

i i 

 

   
  

 1 2

3 3
2 2 cos sin

4 4 4 4
z z i

       
       

    
  

          2 cos sini     

  1

2

2 3 3
cos sin

4 4 4 42

z
i

z

       
       

    
           

        cos sin
2 2

i
 

    

c. ទាញរកតម្មលម្ន 
2018

2

1

z
z

z

 
  
 

  
2018 2018

2

1

cos sin
2 2

z
i

z

    
    
  

       

             

2018 2018
cos sin

2 2

cos1009 sin1009

1 0

i

i

i

 

 

 

 

  

  

ដូចននេះ  1 0z i     



 ក្លិបសិក្សាគណតិវិទ្សា និងវទិ្សាសាស្តសរ  ស្តក្សួងអប់រ ំយុវជន នងិក្ីឡា 

ររៀបររៀងរោយស្តក្ុមការងារនិសសសតិសម័ស្តគចតិរស្តក្សួងអបរ់ ំយុវជន និងក្ឡីា 52 

.III  គណនាអាំងនតរោល ៖ 

  

 

3

0

3
2

0

2 1 3

2 6 3

I x x dx

x x x dx

  

   




 

  
3

3 2

0

2 7
3

3 2
x x x

 
   
 

 

  
     

3 22 7
3 3 3 3 0

3 2

63 36 63 18 117
18 9

2 2 2

   

 
    

 

ដូចននេះ  117

2
I    

 24

0

4

0

4

0

1 2cos

cos2

1 1
sin 2

2 2

J x dx

xdx

x







 

 

 
    

 



   

ដូចននេះ  1

2
J     

+ បង្ហា ញថា   2

2 5

1

x
f x

x x
 


  

នគមាន 
 

2

2

3 5

1

x
f

x x

 



 

 

 

 

 

 

2

22

2 2

2

2

2

3 5

11

1

1

x A Bx C

x xx x

A Ax Bx Cx

x x

A B x Cx A

x x

  
 



  




  




  

ផទឹមនមគុណ  
3

0 2

5

A B

C B

A

  


  
  

  

នគបាន   2 2

5 2 2 5

1 1

x x
f x

x x x x
    

 
 ពិត 

ដូចននេះ    2

2 5

1

x
f x

x x
 


  

គណនា  
1

e

K f x dx    

នគបាន 
20

2 5

1

e x
K dx

x x

 
  

 
   

 2

21

1 1
5

1

e x
dx

x x

 
  

 
  

  

   

 

2

1

2

2

ln 1 5ln

ln 1 5ln ln 2 5ln1

ln 1 5 ln 2

e

x x

e e

e

   
 

    

   

  

ដូចននេះ   2ln 1 5 ln 2K e     
.IV  រករបូបាបម្នរពឹតតិោរណ៍ 

.A  « ចាបប់ានឃល ីនខៀវពីរ និង ឃលីរកហមមយួ » 
     4,2 3,1

4! 3!
18

2!2! 2!1!

n A C C 

  
  

+ រកចាំនួនករណីអច  

   
9! 8 7 6!

9,3 3 4 7 84
6!3! 6! 3 2

n S C
 

      
 

  

នគបាន  
 

 
18 3

84 14

n A
P A

n S
     

ដូចននេះ   
3

14
P A    

.B  « ចាបប់ានឃលីនខៀវទាាំងប ី» 

   
4!

4,3 4
3!1!

n B C     

នគបាន  
 

 
4 1

84 21

n B
P B

n S
     

ដូចននេះ  
1

21
P B    

.C  « ចាបប់ានឃលមីយួកនុងមយួពណ៌ 
       4,2 3,1 2,1

4 3 2 24

n C C C C  

   
  

 
 

 
24 2

84 7

n C
P C

n S
     

ដូចននេះ   
2

7
P C    

.V  ក. ន េះរាយសមោីរ  
 1 : 6 8 0E y y y      
សមោីរសមាា ល់ 2 6 8 0     

    
2

3 1 8 1       

1 2

3 1 3 1
4 , 2

1 1
 

 
     

នគបានចនមលើយទូនៅម្ន  1E  គឺ 2 4x xy Ae Be   , ,A B  នថរ 
+ កាំណតច់នមលើយពិនសសមយួម្នសមោីរ  1E   
ន យ  0 1y    និង  0 4y    



 ក្លិបសិក្សាគណតិវិទ្សា និងវទិ្សាសាស្តសរ  ស្តក្សួងអប់រ ំយុវជន នងិក្ីឡា 

ររៀបររៀងរោយស្តក្ុមការងារនិសសសតិសម័ស្តគចតិរស្តក្សួងអបរ់ ំយុវជន និងក្ឡីា 53 

2 4

2 42 4

x x

x x

y Ae Be

y Ae Be

 

  
  

   

   

0 1 1 1

0 4 2 4 4 2

y A B

y A B

     

    
  

តាម  1  និង  2  នគបាន 
 

 

 

 

1 1

2 4 4 2

1 1

2 2 2

3 3

A B

A B

A B

A B

B B

  


 

  
 

 

    

  

ជាំនួសកនុង  1 1 3 4A        
ដូចននេះ ចនមលើយពិនសសម្នសមោីរ   2 4

1 : 4 3x xE y e e     
ខ. កាំណតច់ាំនួនពិត a  និង b នដើមបឱី្យ  g x ax b   ជា
ចនមលើយពិនសសមួួ ួយម្នសមោីរ  E   
 

 

  0

g x ax b

g x a

g x

 

 

 

  

នបើ g  ជាចនមលើយម្ន  E  ននាេះនគបាន  
     

 

6 8 8 10

0 6 8 8 10

6 8 8 8 10

8 6 8 8 10

g x g x g x x

a ax b x

a ax b x

ax b b x

    

    

    

   

  

ផទឹមនមគុណ  
8 8 1

10 6
6 8 10 2

8

a a

a b b

  



     


  

ដូចននេះ   1 , 2 , 2a b g x x      
.VI  1. បង្ហា ញថាននេះជាសមោីរនេលីប  

2 3 2 3
1

18 2

y x y x   
  

  
 

   
2 2

2 2

2 2

2 3
1

36

4 9
1

36 36

1
9 4

y x

y x

y x




 

 

  

ននេះជាសមោីរសតង ់ម្នេ ពីពបូលមានផចិតជាគល់េក័សនហើយ

េក័សទទងឹជាេក័សឈរតាមទរមង ់ 
2 2

2 2
1

y x

a b
    

នគបាន 2 2

2 2

0, 0

9 3 , 4 2

9 4 13

h k

a a b b

c a b

  


     


    

  

+ រកកូេរន នន ផចិត កាំពូល កាំណុាំ   
 ផចិត    , 0,0I h k I   
 កាំពូល    0, 0, 3V a V     

 កាំណុាំ     0, 0, 13F c F     

+ សមោីរអសីុមតូត 
3

2

a
y x y x

b
       

+ សងេ់ ពីពបូល 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2. ក. សរនសសមោីរបា រា ពម តម្នបនាទ ត ់  L   

បនាទ ត ់  
0

0

0

: ,

x x at

L y y bt t

z z ct

 


  
  

  

ន យបនាទ ត ់  L  ោតត់ាមពីចាំណុច A  និង B   
យក  1,2,1A  ជាចាំណុចោតន់នាេះ 0 0 01, 2 , 1x y z     
និងមានវុចិទរ័របាបទ់ិស    2 1,0 2,3 1 1, 2,2AB         
ននាេះ 1 , 2 , 2a b c      

 



 ក្លិបសិក្សាគណតិវិទ្សា និងវទិ្សាសាស្តសរ  ស្តក្សួងអប់រ ំយុវជន នងិក្ីឡា 

ររៀបររៀងរោយស្តក្ុមការងារនិសសសតិសម័ស្តគចតិរស្តក្សួងអបរ់ ំយុវជន និងក្ឡីា 54 

  

    
  

  

    

  

នគបាន  

1

: 2 2 ,

1 2

x t

L y t t

z t

 


  
  

 

ដូចននេះ  បនាទ ត ់  

1

: 2 2 ,

1 2

x t

L y t t

z t

 


  
  

 

ខ. គណនារង្ហវ ស់រជុងទាាំងបមី្នរតីនោណ ABC   

 

 

 

 

 

22 2

2 2 2

2 2 2

1 2 2 9 3

3,2,1

3 2 1 14

2,0,1

2 0 1 5

AB AB

BC

BC BC

AC

AC AC

       

 

      

 

      

  

ដូចននេះ  3AB   ឯកតារបពវង 
           14BC   ឯកតារបពវង 
          5AC   ឯកតារបពវង 
+ បង្ហា ញថា ABC  ជារតីនោណពកងរតង ់ A   
នគមាន         1 2 2 0 2 1 0AB AC         
ន យ 0AB AC    
ដូចននេះ ABC  ជារតីនោណពកងរតង ់ A   
គ. គណនា AB AC   

     1 2 2 2 0 1 4 0 4

2 0 1

2 5 4

i j k

AB AC i j k

i j k

         



   

ដូចននេះ  2 5 4AB AC i j k      
ឃ. គណនាម្ផទរកឡារតីនោណ ABC   

តាមរបូមនត  1

2
ABCS AB AC    

ន យ      
2 2 2

2 5 4 45AB AC          

ដូចននេះ 3 5

2
ABCS    ឯកតាម្ផទ 

+ កាំណតស់មោីរបលងោ់តត់ាមបី , ,A B C  
បលង ់        0 0 0: 0ABC a x x b y y c z z        
យក  1,2,1A  ជាចាំណុចោតន់នាេះ 0 0 01, 2 , 1x y z    
នហើយមានវុចិទរ័ណរមា ល់ 2 5 4AB AC i j k      
ននាេះ 2, 5 , 4a b c        

នគបាន        : 2 1 5 2 4 1 0ABC x y z         

                       2 2 5 10 4 4 0

2 5 4 16 0

x y z

x z z

      

    
  

ដូចននេះ  បលង ់   : 2 5 4 16 0ABC x y z      
.VII  .A  1. សិកោទិសនៅេនថរភាពម្ន g   
  3 1 2lng x x x    កាំណតច់ាំន េះ  0,x     

   
3

2 2 3 2
3 0,

x
g x x x

x x


        

ន យ    0, 0,g x x      ននាេះ g  ជាេនុគមនន៍កើន 
គណនា   31 1 1 2ln1 0g       
2. តារាងេនថរភាពម្ន g   

x     
 g x     

 
 g x   

  

+  ទាញរកសញ្ញា ម្ន  g x   
តាមតារាងេនថរភាពម្ន g  នគបានសញ្ញា ម្ន g   
 ចាំន េះ  0,1x  ននាេះ   0g x     
ចាំន េះ  1,x   ននាេះ   0g x     
ចាំន េះ 1x   ននាេះ   0g x     

.B  1. សិកោលីមតីម្ន f  រតង ់0  និង    

   2
0 0

ln
lim lim
x x

x
f x x

x  

 
    

 
  

នរ េះ 
2

0

ln
lim
x

x

x
    

   2

ln
lim lim
x x

x
f x x

x 

 
    

 
 

នរ េះ 
2

ln
lim 0
x

x

x
   

+ ទាញរកសមោីរអសីុមតូតឈរម្នរោប C   
ន យ  

0
lim
x

f x


   
ដូចននេះបនាទ ត ់ 0x   ជាអសីុមតូតឈរម្នរោប C ខាង    
2. a. រាយថាបនាទ ត ់ 1 :d y x  ជាអសីុមតូតនរទតម្នរោប 
C  ខាង    

ន យ   2

ln
lim lim 0
x x

x
f x x

x 
      
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ដូចននេះ បនាទ ត ់
1 :d y x  ជាអសីុមតូតនរទតម្នរោប C   

b. សិកោទីតាាំងរវាងរោប C  នធៀបនឹងបនាទ ត ់ 1d   

  2

1

ln
:

:

x
C f x x

x

d y x

 



  

 
11 2

ln
: d

x
C d f x y

x
     ន យ  2 0, 0,x x      

ននាេះ   
1df x y  យកសញ្ញា តាម ln x   

 នបើ ln 0 ln 0x x     1x   
 នបើ ln 0 ln 0x x     1x   
 នបើ ln 0 ln 0x x     1x   
តារាងសញ្ញា   

1df x y  

x    
 

1df x y    

តាមតារាងសញ្ញា   
1df x y  នគបាន ៖ 

 ចាំន េះ  0,1x  ននាេះ C  នៅនលើ 1d   
 ចាំន េះ  1,x   ននាេះ C  នៅនរោម 

1d  
 ចាំន េះ 1x   ននាេះ C  ោត ់ 1d រតង់  1,1   
3. a. គណនា  f x  ជាេនុគមនម៍្ន  g x   

 

 
   

 

2

2 2

4

2

4

ln

ln ln
1

1
2 ln

1

x
f x x

x

x x x x
f x

x

x x x
x

x

 

 
  



 

 

      
 

 

4

3

3 3

1 2ln
1

1 ln

x x

x

g xx x

x x


 

 
 

  

ដូចននេះ    
 

3

g x
f x

x
    

b. សិកោសញ្ញា ម្ន f   
ន យ  3 0 , 0,x x      
ននាេះ  f x  យកសញ្ញា តាម  g x   

 ចាំន េះ  0,1x  ននាេះ   0f x     
ចាំន េះ  1,x   ននាេះ   0f x     

ចាំន េះ 1x   ននាេះ   0f x     
នគបាន f  មានេបបបរមារតង ់  1, 1 1x y f      
+ តារាងេនថរភាពម្ន f   
x     
 f x     

 
 f x   

  

4. a. សរនសសមោីរបនាទ ត ់
2d  ប េះរោប C  រតងច់ាំណុចពដល

មានអបសីុ់សនសមើ 1  
  2 0 0 0:d y f x x x y     

ន យ    0 0 01 1 1x y f x f       
   0 1 0f x f     

នគបាន  2 : 0 1 1d y x     
ដូចននេះ បនាទ ត ់ 2 : 1d y    
b. សងរ់ោប C  បនាទ ត ់ 1d  និង 2d   
 

1 :d y x  

 
2 : 1d y   
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       ប្រធានវិញ្ញាសា   ហរថតលខាតរក្សខជន្.............................................. 
.I  (១៥ពនិទុ) គណនាលីមីតខាងក្រោម៖ 

ក. 
3

21

1
lim

1x

x

x




    ខ. 

20

1 cos2
lim

2x

x

x

    គ. 
0

9 3
lim

sin5x

x

x

   

.II (១៥ពនិទុ)ក្គឲ្យចំននួកុំផលចិ 1 1 3z i   ;   
2

2 2

2 2
z i   និង 3 3(cos sin )

3 3
z i

 
  ។ ក. សរក្សរ 1z  និង 2z ជាទរមង់រតី

ក្ោណមារត ។ ខ. គណនា 1 2z z ; 1

2

z

z
 ។ គ. គណនា 1 3z z ។ រចួទាញរក អាគុយម៉ង់ និងម៉៉ូឌុល 1 3z z ។ 

.III  (១០ពនិទុ) កនុងថង់មួយមានឃលកី្ខៀវ៦រាប់ចុុះក្លខព ី១ដល់៦ ឃលរីកហម៥រាប់ ចុុះក្លខពី ១ ដល់ ៥ និងឃលសី៤រាប់ ចុុះក្លខព ី១ 
ដល់៤។ ក្គចាប់ឃលមីតង៣រាប់ក្ចញពីកនុងថង់ក្ោយចចដនយ។ រករបូបាបចនរពតឹតិោរណ៍ខាងក្រោម÷ 

:A   ចាប់បានឃលជីាក្លខគ៉ូ ។ :B  ចាប់បានឃលពីណ៌ខុសៗាន  ។ :C ចាប់បានឃលជីាក្លខក្សសតតមយួរាប់គត់ ។ 

.IV (១៥ពនិទុ)គណនាអាងំក្តរោល  
2 2

0
3 1I x dx   ,  24

0
2sin 1J x dx



   ។ ក្គមានអនុគមន៏ f កំណត់ក្ោយ

2

2 1
( )

( 1)

x
f x

x x





 ចំក្ ុះរគប់ x  ,តដល 0, 1x x    ។ គណនា  

2

1
K f x dx   ។ ក្ដីមបគីណនាបានក្គរតូវសរក្សរ

2 2

2 1

( 1) 1

x a b c

x x x x x


  

 
តដល , ,a b c  ជាចំនួនពតិតដលរតូវកណំត់។ 

.V  (២៥ពនិទុ) ១. ក្ៅកនុងតរមយុអត៉ូណរម៉ាល់  , , ,o i j k មានទសិក្ៅវជិ្ជមានក្គមានបីចណុំច      2,4,1 , 3,0,2 , 3,3,5M N P ។     
ក.  គណនារបតវង ,MN MP  និង NP  ក្ហយីបង្ហា ញថាMNPជារតីក្ោណសម័ងស ។ 

   ខ.  សរក្សរសមីោរ បលង់  P ោត់តាមM  ក្ហយីមានវុចិទរណ័រម៉ាល់ n MN MP   ។ 
២. ក្គមានសមីោរ    

2
5 9 5 18 45x y xy    ។ បង្ហា ញថាសមីោរក្នុះជាសមីោរក្អលីប។ រករបតវងអ័កសត៉ូច អ័កសធំ ក៉ូអរក្ោក្ន

ចនកំព៉ូលទាងំពីរ កណំុំទាងំពីរនិងសង់ក្អលបីក្នុះ។ 
.VI (១០ពនិទុ) ក្គឲ្យសមីោរ ( ) : '' 3 ' 2 0E y y y    ។ ក្ោុះរាយសមីោរ ( )E  រចួរកចក្មលយីពិក្សសមួយចន ( )E   
ក្បីក្គដឹងថាអនុគមន៍ចក្មលីយមានអតបិរមាក្សម1ីរតង់ 1x   ។ 

.VII (៣៥ពិនទុ) A  : ក្គមានអនុគមន៏ g កណំត់ក្លី ក្ោយ៖ ( ) 1 xg x x e    ។ 
 ច៉ូរគ៉ូសតារាងអក្ថរភាពចន g ។ រចួទាញរកសញ្ញា ចន ( )g x  ។ (មិនបាច់គណនាលីមីត) 
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x
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e
   មានរោប ( )C កនុងតរមុយអរត៉ូណក្ម  , ,O î j ។ 
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2. ច៉ូររាយបញ្ញជ ក់ថា '( ) . ( )xf x e g x ចំក្ ុះ x  ។ ទាញរកតារាងអក្ថរភាព f ក្លី ។ 
3. បង្ហា ញថាសមីោរ ( ) 0f x  មានឬសតតមួយគត់  ក្លីចក្នាល ុះ 1 0    ។ 
4. រកសមីោរបនាទ ត់ ( )T ប៉ុះរោប ( )C រតង់ចណុំចមានអាប់សុីស0 ។ 
5. សង់រោប ( )C និងបនាទ ត់ ,D T កនុងតរមយុអរត៉ូណរក្ម  , ,O î j ។ 
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.III  ឃលនីខៀវចុេះនលខព១ីដល់៦  : 1,2,3,4,5,6  
ឃលមី្កហមចុេះនលខព១ីដល់៥  : 1,2,3,4,5  
ឃលសីចុេះនលខពី១ដល់៤  : 1,2,3,4  

ចំនួនករណីម្សប    
15!

15,3
12!3!

n S C  5 7 3   455   
រកម្បូបាបននម្ពឹតតិោរណ៍: 

.A  «ចាប់បានឃលជីានលខគូ »  

ចំនួនករណីម្សប    7,3n A C
 
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7 3 !3!
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 
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.B « ចាប់បានឃលពីណ៌ខុសៗគ្នា ទាងំ៣» 
ចំនួនករណីម្សប
       6,1 5,1 4,1 120n B C C C     
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.C  « ចាប់បានឃលនីលខនសសតតមួ គត់» 
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.V ២. ចំណុច  2,4,1M   , 3,0,2N  , 3,3,5P   
ក. គណនាម្បតវង , ,MN MP NP  

   3 2,0 4,2 1 1, 4,1MN        

 
22 21 4 1 18 3 2MP MP         

   3 2,3 4,5 1 1, 1,4MP        

 
22 21 1 4 18 3 2MP MP         
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 កូេរនោននកពូំល    ,0 3,0V a V     

 កូេរនោននកណំុំ  ,0F c  2
14,0

3
F
 

  
 

  

សង់នេលីប 

 

.VI  នោេះម្ា សមីោរឌីនផរង់៉តសែល 
 " 3 ' 2 0y y y E     

សមីោរសមាា ល់ 2 3 2 0r r    រាង 0a b c     
មានឫស 1 1r   2, 2r    
សមីោរមានចនមលី 1 2r x r xy Ae Be    
ដូចននេះ សមីោរ  E  មានចនមលី ទូនៅ 2x xy Ae Be   

 ,A B  ។ 
 រកចនមលី ពិនសសមួ នន  E  
នគមាន 2x xy Ae Be   នាឲំ្ែ 2' 2x xy Ae Be    
នោ ដឹងថាេនុគមន៍ចនមលី មានេតបិរមានសមី1ម្តង់ 1x    

នគបាន
 

 

 

1 1

' 1 0

" 1 0

y

y

y

 







 

 

 

1 1

' 1 0

y

y

 




  

 

2

2

1 1

2 0 2

Ae Be

Ae Be

  
 

 

  

 ក    2 1  ន ងីបាន
2

1
B

e
    

តាម  2  ន ងីបាន
2

1
2 2A Be e

e

 
     

 
 2

e
  

2" 4x xy Ae  e  

  2

2

2 1
" 1 4y e e

e e

 
    

 
2 4 2 0     ពិត 

ដូចននេះ ចនមលី  2 112
xxy e e
   ។ 

.VII  .A នគមាន   1 xg x x e   កំណត់នលី  

 គូសតារាងេនថរភាពនន g  
នគមាន   1 xg x x e    
នាឲំ្ែ  ' 1 xg x e    
 នបី  ' 0g x  1 0xe   1xe  0x   
 ប ើ  ' 0 1 0 1 0x xg x e e x         
 ប ើ  ' 0 1 0 1 0x xg x e e x         
ចំប ោះ 0x  ប ោះ   00 1 0 2g e     

x               0                 
 'g x           

|

|
0             

 g x   
2  

ទាញរកសញ្ញា នន  g x  
ចំន េះ x េនុគមន៍ gមានតនមលេបបបរមានសមី2 ម្តង់ 0x   
ននាេះ   0g x   
ដូចននេះ    0g x  ចំន េះម្គប់ចំនួនពិត។ 

.B េនុគមន៍ f តដល  : 1
x

x
C f x x

e
     

1. គណនាលីមតីនន f ម្តង់និង  

  lim lim 1
xx x

x
f x x

e 

 
   

 
   

  lim lim 1
xx x

x
f x x

e 

 
   

 
  នម្ េះ lim 0

xx

x

e
  

 បង្ហា ញថាបនាទ ត់ : 1D y x  ជាអាសុីមតូតនម្ទតននម្ោបC  

នោ    lim 1 lim 0
xx x

x
f x x

e 
       

ននាេះបនាទ ត់ : 1D y x  ជាអាសុីមតូតនម្ទតននម្ោបC  
 សិកាទីតាងំនធៀបរវាងម្ោបC និងអាសុីមតូតនម្ទតD  

 ក  : D x

x
C D f x y

e
   មានសញ្ញា តាម x  

x              0             
  Df x y                

|

|
0        

 តាមតារាងសិកាសញ្ញា  
 ចំន េះ  ,0x  ម្ោបCសថិតនៅខាងនម្ោមបនាទ ត់D  
 ចំន េះ 0x  ម្ោបCោត់បនាទ ត់D ម្តង់  0,1  
 ចំន េះ  0,x  ម្ោបCសថិតនៅខាងនលបីនាទ ត់D  
2. ម្ា បញ្ញា ក់ថា    ' xf x e g x  ម្គប់ x  

ន ងីមាន   1
x

x
f x x

e
    
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នាឲំ្ែ  
 

2
' 1

x x

x

e xe
f x

e


 

1
1

x

x

e


   1x xe x e  

 xe g x  
ដូចននេះ    ' xf x e g x ម្គប់ចំនួនពតិ x  
 ទាញរកតារាងេនថរភាពនន f នលី  
ប ើងមាន    ' xf x e g x  

បោ  0, 0xe g x   ចំប ោះគ្រ ់ចំនួនពិត x  

នាឲំ្ែ    ' 0xf x e g x  ចំន េះម្គប់ចនំួនពតិ x  
ននាេះ f ជាអនុរមន៍ប ើនោច់ខាតប ើ  

តារាងអបេរភាព 

x                 0                
 'f x    

 f x  
  

2  
  

3. បង្ហា ញថាសមោីរ   0f x  មានឫសតតមួ គត់ នលី
ចននាល េះ 1 0    

ន ងីមាន   1

1
1 1 1 0f e

e


         

និង   0

0
0 0 1 1 0f

e
      

ននាេះ    1 0 0f f e      
តាមម្ទឹសដបីទតនមលកណ្ដដ ល មានចំននួពិត មួ យ៉តតិចកាុង
ចននាល េះ  1,0 តដល   0f    
តត f ជាេនុគមន៍នកនីោច់ខាតនលី នាឲំ្ែ f នកីននលីចននាល េះ
 1,0  
ដូចននេះ សមោីរ   0f x  មានឫសតតមួ គត់ នលីចននាល េះ

1 0    
4. រកសមីោរបនាទ ត់  T ប៉េះនឹងម្ោបC ម្តង់អាប់សុសីនសមី0  
សមីោរបនាទ ត់ប៉េះ   0 0 0: 'T y f x x x y    
នោ 0 0x  ននាេះ 0 1y  នហ ី    0' ' 0 2f x f   
នគបាន    : 2 0 1 2 1T y x x      
ដូចននេះ សមោីរបនាទ ត់ប៉េះ   : 2 1T y x   
5. សង់ម្ោបC និងបនាទ ត់ ,T D  

 



 ក្លិបសិក្សាគណតិវិទ្សា និងវទិ្សាសាស្តសរ  ស្តក្សួងអប់រ ំយុវជន នងិក្ីឡា 

ររៀបររៀងរោយស្តក្ុមការងារនិសសសតិសម័ស្តគចតិរស្តក្សួងអបរ់ ំយុវជន និងក្ឡីា 61 

វិញ្ញា សាទី៦តររៀមររឡងសញ្ញា រររមធ្យមសកិ្សាទុរិយភូមិ     សម័យររឡង៖ ............................................. ..... 
វិញ្ញា សា៖ គណិរវិទា (ថ្នា ក្ស់វិទាសាស្រសត)    មណឌ លររឡង៖..... ..... ..... ............................. 
រយៈតេល៖  ១៥០ នាទី       តលខរន្ទរ់...................តលខរុ............................ 
េិន្ទុសររុ៖  ១២៥ េិន្ទុ       ត ម្ ោះតរក្សខជន្.....................................................
ប្រធានវិញ្ញាសា       ហរថតលខាតរក្សខជន្.............................................. 

I. (១៥ពិនទុ) គណនាលីមីត ៖   ក. 
3 2

21

3 2 1
lim

1x

x x

x

 


       ខ. 

0

2sin3
lim

2 1 1x

x

x x



  
         គ.  

6

2 3
2

lim
cos 3 sinx

x

x x





 
 

 


  

II. (១៥ពនិទុ) គគមានសមីការកនុងសណំុំចនំួនកុផំលិច : 2 4 16 0z z    ។ 
ក. បង្ហា ញថា 1 2 2 3z i   ជាឫសរបស់សមីការ រចួទាញរកឫស 2z ននសមកីារគនេះ។ 

ខ. គណនា 1 2z z និង 1

2

z

z
ជាទរមង់ពិជគណិត រចួជាទរមង់រតីគកាណមារត។ 

III. (១៥ពិនទុ) ១. គណនាអងំគតរកាល ៖        
1 22 3

0
6

1 4 3 , tan cotI x x dx J x x dx


        

២. គណនា 
3 2

2

20

1

1

x x
K dx

x

 


  គដីមបគីណនា K  គគរតូវបង្ហា ញថា 
3 2

2 2

1
1

1 1

x x x
x

x x

 
  

 
។ 

IV. (១០ពិនទុ) កនុងគសោងមយួមានបាល់ស ៣ រាប់  រកហម ៥ រាប់ នងិ គខៀវ ៤ រាប់។ គគចាប់យកបាល់មតង ៣ រាប់ 
គោយនចដនយ។ ចូររករបូបាបននរពឹតតការណ៍ដូចខាងគរកាម ៖ 

:A  ចាប់បានបាល់ទាងំ ៣ ជាពណ៌រកហម។        :B  ចាប់បានបាល់ទាងំ ៣ មានពណ៌ខុសៗាន ។ 
:C  ចាប់បានបាល់ពណ៌សមួយយ៉ា ងតិច។     

V. (១០ពនិទុ) គោេះរាយសមីការឌីគផរ ៉ាង់ស្សយល   : 2 '' 3 'E y y y    តាមលកខខណឌ គដីម    0 , ' 0 1y e y   ។ 
VI. (២៥ពិនទុ)  1. កនុងតរមយុអរតូណរមា៉ា ល់  , , ,O i j k  មានទសិគៅវជិជមាន គគមានចណុំច  4, 2,0A    , 1,2,2B   , 2, 1,0C   

និង  2, 2, 1D     ។ 
ក. កំណត់សមកីារបា៉ា រ៉ា ស្ម៉ាតននបនាទ ត់  d  ស្ដលកាត់តាមចំណុច A  គហយីមានវុចិទ័ររបាប់ទិសCD ។ 
ខ. សរគសរសមកីារបលង់  P  ស្ដលកាត់តាមចណុំច B  គហយីស្កងនងឹបនាទ ត់  CD  ។ 
គ. រកកូអរគោគនននចណុំចរបសពវរវាងបនាទ ត់  d  និងបលង់  P  ។ 
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1. រកដដ កណំត់ 

អ ុគម ៍ f មា  ័យកាលណា 1
0

x

x


  

ឲ្យ 1 0 1x x    , 0x   
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1

0
x

x


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ដូចន េះ    ,0 1,D      
គណនាលីមតីចុងដដ  

 lim
x

f x

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រកអសុីមតូតឈរ 
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3. បង្ហា ញថាបន្ទា ត់ 1
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II.(១០ពិនទុ)  គណនាអាំងក្តរោលខាងក្រោម: 
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III. (១០ពិនទុ)  កនុងថង់មយួមានប ៊ូល10 ដដលកនុងក្នាោះប ៊ូល5មានពណ៌ក្លឿង ក្ យីក្គសរក្សរក្លខពី1ដល់5  ប ៊ូល3មាន
ពណ៌រក មក្ យីសរក្សរក្លខពី1ដល់3  និងប ៊ូល 2មានពណ៌សក្គសរក្សរក្លខពី1ដល់ 2។ ក្គចាប់យកប ៊ូលមយួពី
កនុងថង់ក្ោយនចដនយ។ រករបូបាបននរពឹតតិោរណ៍ខាងក្រោម: 

 .A  « ប ៊ូលដដលចាប់បានមានពណ៌ក្លឿង »។ 
.B  « ប ៊ូលដដលចាប់បានមានក្លខ 2  »។ 
.C  « ប ៊ូលដដលចាប់បានមានក្លខ1 និងពណ៌រក ម »។ 

IV. (១០ពិនទុ) ក្គមានសមីោរ 2 225 9 225 0x y   ។ 
ក. បង្ហា ញថាសមីោរក្នោះ ជាសមីោរក្អលីប។ រករបដវងអ័កសធាំ អ័កសត៊ូច ក៊ូអរក្ោក្នកាំព៊ូលទាំងពីរ និងក៊ូអរក្ោក្នកាំណុាំ
ទាំងពីរននក្អលីបក្នោះ។ 

 ខ. សង់ក្អលីបក្នោះ។ 

V. (៣០ពិនទុ)  ក្គមានអនុគមន៍ f  កាំណត់ក្លី  1D    កាំណត់ក្ោយ  
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ខ. រងន់េលីប 

 
.V  នគមានេន គមន៍ f  កាំណតន់លើ  1D    កាំណតន់ដាយ

 
2 2 2

1

x x
f x

x

 



  

a. បង្ហា ញថា  
3

1
1

f x x
x

  


 

នយើងមាន  
2 2 2

1

x x
f x

x

 



  

2 1 3

1

x x x

x

   



 

 1 1 3

1 1 1

x x x

x x x

 
  

  
 

3
1

1
x

x
  


 

ដូចននេះ  
3

1
1

f x x
x

  


 

b. រករមាីរអរ ីមតូតឈរ និងអរ ីមតូតនក្រទតននក្រាប  C  

នយើងមាន  
3

1
1

f x x
x

  


 

នយើងបាន  
1 1

3
lim lim 1

1x x
f x x

x 

 
   

 
    

នដាយ  
1

lim
x

f x


   ននាេះបនាា ត ់ដដលមានរមាីរ 1x    
ជាអរ ីមតូតឈរននក្រាប  C   

មយ៉ាងនទៀត    lim 1
x

f x x


    
3

lim 0
1x x

 
  

 
 

នដាយ    lim 1
x

f x x


     0   ននាេះបនាា តដ់ដលមានរមាីរ 
1y x   ជារមាីរអរ ីមតូតនក្រទតននក្រាប  C  

c. រិកាេនថរភាព និងរងក់្រាប  C ននេន គមន៍ f  ។ 

នយើងមាន  
3

1
1

f x x
x

  


 

 នដរនីវ  'f x   

 
'

3
' 1

1
f x x

x

 
   

 
  

     

   

'

2 2

3 1 3
1 1

1 1

x

x x


   

 
 

 រិការញ្ញា នន  'f x   

នដាយ  
2

1 0x    នាាំឱ្យ  
 

2

3
1 0

1x
 


 ចាំន េះក្រគប់

x D   ននាេះ  
 

2

3
1 0

1
f x

x
  


 ចាំន េះក្រគប់ x D  

ដូចននេះេន គមន ៍ f  នកើនជានិចចនលើ D   
 គណនាលីមតី 

  
3

lim lim 1
1x x

f x x
x 

 
     

 
 

  
3

lim lim 1
1x x

f x x
x 

 
     

 
 

 រងត់ារាងេនថរនន f  
x                  1               
 'f x      

 
 f x  

             
 

 

              

 







 ក្លិបសិក្សាគណតិវិទ្សា និងវទិ្សាសាស្តសរ  ស្តក្សួងអប់រ ំយុវជន នងិក្ីឡា 

ររៀបររៀងរោយស្តក្ុមការងារនិសសសតិសម័ស្តគចតិរស្តក្សួងអបរ់ ំយុវជន និងក្ឡីា 69 

 តារាងតនមៃនលខនន  
2 2 2

1

x x
f x

x

 



 

x 0 2 3    
y -2 0  

 
 តារាងតនមៃនលខនន 1y x   

 
  
  
 រងក់្រាបC   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

x 0 1  
y 1 0  



 ក្លិបសិក្សាគណតិវិទ្សា និងវទិ្សាសាស្តសរ  ស្តក្សួងអប់រ ំយុវជន នងិក្ីឡា 

ររៀបររៀងរោយស្តក្ុមការងារនិសសសតិសម័ស្តគចតិរស្តក្សួងអបរ់ ំយុវជន និងក្ឡីា 70 
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I.(១០ពិន្ទុ) គណនាលីមីតនន្អនុ្គមន៍្ខាងក្រោម: 

 a. 
4

23

6 1
lim

1x

x x

x

 


  b. 

 
2

1
lim

1x

x

x




  c.  2lim 2 ln

x
x x


    

II. (១០ពិន្ទុ)  ក្នុងថ្នន ក់្ក្រៀន្មួយមាន្សិសស១៥នាក់្ ក្នុងក្នាោះមាន្សិសសររុស៩នាក់្ និ្ងសិសសរស៦ីនាក់្។ ក្គក្ររីសក្រសី
សិសស៣នាក់្ ក្ោយនៃដន្យជាតំណាងយក្ក្ៅសមាា សន៍្។ រក្ររូបារនន្រពឹតតិោរណ៍ខាងក្រោម: 

 .A  «រកុ្មសិសសទងំ៣នាក់្ សុទធតតជាសិសសរស»ី។ 
.B  «រកុ្មសិសសទងំ៣នាក់្ សុទធតតជាសិសសររុស»។ 
.C  «រកុ្មសិសសទងំ៣នាក់្ មាន្២នាក់្ជាសិសសរសី»។ 

III.(១៥ពិន្ទុ)  គណនាអងំក្តរោលខាងក្រោម: 

  
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2

1
3 2 3I x x dx      ;  

1
2

0
1xJ e e dx      ; 2
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1 1

3
K dx

x x

 
  

 
   

IV. (១០ពិន្ទុ) ក្គមាន្បា៉ា រ៉ា រូលមាន្កំ្ពូលជាៃំណុៃ  0,0O  និ្ងកំ្ណំុ F សថិតក្ៅក្លីអ័ក្សអរ់សុីស។ 

 a. រក្សមីោរសតង់ោរនន្បា៉ា រ៉ា រូលក្ន្ោះ ក្រីក្គដឹងថ្នវាោត់តាមៃំណុៃ 3
, 3

2
A
 

 
 

 ។ 

 b. រក្កូ្អរក្ោក្ន្ររស់កំ្ណំុ សមីោររនាទ ត់របារ់ទិស រៃួសង់បា៉ា រ៉ា រូលក្ន្ោះ។ 

V. (៣០ពិន្ទុ)  ក្គមាន្អនុ្គមន៍្ f  កំ្ណត់ក្ោយ  
2

2

2 7 5

5 7

x x
f x

x x

 


 
 ។ ក្យងីតាងC  រោរតំណាងររស់វាក្នុងតរមុយអរតូ

ណរមា៉ា ល់  , ,o i j  ។ 
 ១. រក្តដន្កំ្ណត់ D  នន្អនុ្គមន៍្ f  ។ 

២. សិក្ាលមីីតនន្អនុ្គមន៍្ f  រតង់  ន្ិងរតង់  ។ ទញយក្សមីោរអសុមីតូត d  ក្ៅន្ឹងរោរC  រតង់  ន្ិង  ។ 

 ៣. a. រាយរំភ្លឺថ្ន រគរ់ៃំន្នួ្ពិត x D ;  ក្ដរកី្វ  
 

 

2

2
2

3 6 8
'

5 7

x x
f x

x x

  


 

 ។ 

     b. សិក្ាអក្ថរភាពនន្អនុ្គមន៍្ f   និ្ងសង់តារងអក្ថរភាពនន្អនុ្គមន៍្ f  ។ 
     c. សង់រោរC  នន្អនុ្គមន៍្ f  ។ 
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាថ្នា ក់វិទ្យាសាស្ត្រ្ ង្គម 
ត្ររឡង្្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កិាទ្យុរិយភូមិ 

្ម័យត្ររឡង្ ២០ ្ហីា ២០១៨ 

.I  គណនាលីមតី 
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.II  ចំ ួ ករណីអាច 15!
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រក្រូបារន ្រឹតតិការណ៍ 
:A ្កុមសសិសទងំ៣នាក់ សុទធតត្សី 
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:B ្កុមសសិសទងំ៣នាក់ សុទធតត្រុស 
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:C ្កុមសសិសទងំ៣នាក់ មា ២នាក់ជាសសិស្ស ី
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.III  គណនាអាងំនត្កាល៖ 
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IV. .a  ទ្មង់សដង់ដារបា៉ា រា៉ា រូល 
       បា៉ា រា៉ា រូល  P មា កំរូល (0;0)  កំណំុ F  សថិតនលី ( ' )x x   
       សមីការសដង់ដាគឺ 2 4y px   

      នដាយ 3
; 3 ( )

2
A P
 

  
 

  

       
2 3 3

3 4
2 2

p p        

ដូចន េះ 2(P) : y 6x   
.b  រកកូអរនដាន ន កណំុំ  ងិសមីការរនាទ ត់្បារ់ទសិ 
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នដាយកណំុំ (P;0)F  គឺ 3
;0

2
F
 
 
 

  

សមីការរនាទ ត់្បារ់ទិសគ ឺ

x P   គឺ  3

2
x     

+សង់បា៉ា រា៉ា រូល 

 
V. អ ុគម ៍ 
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2 7 5
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5 7
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 


 
   

1.រកតដ កណំត់D ន f  
   2 5 7x x   មា  25 4 7 0       
    2 5 7 0x x     (ន្រេះ 1 0a   ) 
  ដូចន េះ តដ កណំត់ ( , )D      
2. គណនាលីមតីន f ្តង់ ិង  

  
2

2

2 7 5
lim ( ) lim

5 7x x

x x
f x

x x 

 


 

2

2

2
lim 2
x

x

x
    

2

2

2 7 5
lim ( ) lim

5 7x x

x x
f x

x x 

 


 

2

2

2
lim 2
x

x

x
   

ទញរកអាសុមីតូត  d នៅ ឹង្ការC ្តង់ ិង  
នដាយ  lim 2

x
f x


 ននាេះរនាទ ត់ : 2d y  ជាអាសុីមតូតនដក 

3.្ាយរភំ្លឺថា្គរ់ចំ ួ រិត x ;   
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b) សិកាអនថរភារន អ ុគម ៍ f
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នគបា ៖ 

1 22, 4x x   
x            2                4            

 'f x               
|

|
0              

|

|
0          

+នរី    ,2 4,x   ននាេះ f ជាអ ុគម ៍ចុេះ 
+នរី  2,4x  ននាេះ f  ជាអ ុគម ៍នកី  
   +សង់តារាងអនថរភារន អ ុគម ៍ f  

2

2

2 2 7 2 5 8 14 5 1
(2) 1

2 5 2 7 4 10 7 1
f

      
    

    
 

2

2

2 4 7 4 5 32 28 5 9
(4) 3

4 5 4 7 16 20 7 3
f

     
   

    
 

x               2                 4           

 'f x                  
|

|
0              

|

|
0          

 f x  
2                                  3  
 

             1                                   2  
c) សង់្ការ  C  
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វិញ្ញា សា៖ គណិរវិទា (ថ្នា ក្ស់វិទាសាស្រសតសងគម)    មណឌ លររឡង៖.......................................... 
រយៈពេល៖  ៩០ នាទី        ពលខរន្ទរ់...................ពលខរុ.................... 
េិន្ទុសររុ៖  ៧៥ េិន្ទុ        ព ម្ ោះពរក្សខជន្............................................ 

          ហរថពលខាពរក្សខជន្..................................... 
ររធាន្វិញ្ញា សា 

I. (១០ពិនទុ) គណនាលីមីតននអនុគមន៍ខាងក្រោម: 

 ក. 
3

2

1
lim

1x

x x

x

 


    ខ. 

3

3

27
lim

6 3x

x

x



 
    គ. 

0
lim

2

x x

x

e e



   

II. (១០ពិនទុ) កនុងថង់មយួមានប ៊ូលពណ៌សចំននួ៣ និងប ៊ូលពណ៌រកហមចំននួ៦។ ក្គចាប់យកប ៊ូល៣កនុងក្ពលតតមយួក្ចញពី
ថង់ក្ោយនចដនយ។ រករបូបាបននរពឹតតិោរណ៍ខាងក្រោម: 

  .A  « ប ៊ូលទងំបីមានពណ៌ស » ។ 
  .B  « ប ៊ូលទងំបីមានពណ៌រកហម »។ 
  .C   « មានប ៊ូលមួយពណ៌រកហម និងពីរក្ទៀតពណ៌ស »។ 
III. (១៥ពិនទុ) គណនាអងំក្តរោលខាងក្រោម: 

 ក.  
3

2

1
3 2 1I x x dx      ខ.  

1

0
2 1xJ e dx      គ. 2

21

1
K x dx

x

 
  

 
   

IV.(១០ពិនទុ) ក្គមានសមីោរ 2 29 25 225x y   ។  
ក. បង្ហា ញថាសមីោរក្នេះ ជាសមីោរក្អលីប។ រករបតវងអ័កសធំ របតវងអ័កសត៊ូច និងក៊ូអរក្ោក្នននកំព៊ូលទងំពីរ។ 
ខ. សង់ក្អលីបក្នេះ។  

V. (៣០ពិនទុ) ក្គមានអនុគមន៍ f  កំណត់ក្លី  2  ក្ោយ  
2 1

2

x x
f x

x

 



 ។ ក្យងីតាងC  រោបរបស់វាក្លីតរមុយអរត៊ូ

ណរមា៉ា ស់  , ,O i j  ។ 
១.   សិកាលីមីតននអនុគមន៍ f  រតង់ ;  រតង់ 2  និងរតង់  ។  
២. សិកាអក្ថរភាព និងសង់តារាងអក្ថរភាពននអនុគមន៍ f  ។ 

៣  . a. រកចំននួពិត , ,a b c  តដលរគប់  2 :
2

c
x f x ax b

x
   


 ។ 

 b. ក្គតាង d  បនាទ ត់តដលមានសមីោរ 1y x   ។ បង្ហា ញថា d  អសុីមត៊ូតក្ៅC  រតង់  និង  ។ 
  សិកាទីតាងំននរោបC  ក្ធៀបនឹងបនាទ ត់ d ។  

c.សង់រោបC  និងបនាទ ត់ d  ។ 
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាថ្នា ក់វិទ្យាសាស្ត្រ្ ង្គម 
ត្ររឡង្្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កិាទ្យុរិយភូមិ 

្ម័យត្ររឡង្ ២១ ្ហីា ២០១៧ 
.I  គណនាលីមតី 

ក.
3

2

1
lim

1x

x x

x

 


រាង 


 

3

2 3

2

1 1
1

lim
1

1
x

x
x x

x
x



 
  

 


 
 

 

2 3

1 1
1

lim
1

1
x

x
x x

x



 
  

 


 
 

 

   

ដូចននេះ  
3

2

1
lim

1x

x x

x

 
 


  

ខ. 
3

3

27
lim

6 3x

x

x



   
រាង 0

0
   

  
  

3 3

3

3 6 3
lim

6 3 6 3x

x x

x x

  


   
 

   2

3

3 3 9 6 3
lim

6 9x

x x x x

x

    


 

  2

3
lim 3 9 6 3
x

x x x


        9 9 9 3 3   

162  

ដូចននេះ 
3

3

27
lim 162

6 3x

x

x




   
 

គ. 
0

lim
2

x x

x

e e




0 0 1 1

2 2

e e 
  1  

ដូចននេះ   
0

lim 1
2

x x

x

e e






 
 

.II  ចំនួនករណីអាច    9,3n S C
9!

6!3!


9 8 7 6!

6! 3 2 1

  


  

84  ករណី 
រកប្រូបារនៃប្រឹត្តិការណ៍: 

 .A  « រ ៊ូលទាំងរីមាៃរណ៌ស »  
ចាំៃួៃករណីប្សរ    3,3n A C 1  ករណី 

គគបាៃ  
 

 

n A
P A

n S


1

84
   

ដ៊ូចគៃេះ   
1

84
P A   ។ 

.B  « រ ៊ូលទាំងរីមាៃរណ៌ប្កហម » 

ចាំៃួៃករណីប្សរ    6,3n B C
 

6!

9 3 !3!



20  

គគបាៃ  
 

 

n B
P B

n S


20

84
  5

21
  

ដ៊ូចគៃេះ   
5

21
P B   ។ 

 .C   « មាៃរ ៊ូលមយួរណ៌ប្កហម ៃិងរីរគ ៀត្រណ៌ស » 
ចាំៃួៃករណីប្សរ      6,1 3,2n C C C  6 3  18   

គគបាៃ  
 

 

n C
P C

n S


18

84
  3

14
  

ដូចននេះ   
3

14
P C   ។ 

.III  គណនាអាងំនតក្រាល: 

ក.  
3

2

1
3 2 1I x x dx  

3
3 2

1

3 2
3 2

x x
x

 
     
 

3
3 2

1
x x x        3 2 3 23 3 3 1 1 1     

   27 9 3 1 1 1      36   

ដូចននេះ   
3

2

1
3 2 1 36I x x dx     

ខ.  
1

0
2 1xJ e dx 

1

0
2 xe x     

   02 1 2 0e e    2 3e    

ដូចននេះ    
1

0
2 1 2 3xJ e dx e     

គ. 2

21

1
K x dx

x

 
  

 


2
2

1

1

2

x

x

 
  
 

1 1
2 1

2 2

   
      
   

3 1

2 2
   2   

ដូចននេះ  2

21

1
2K x dx

x

 
   

 
   

 

.IV  ក.រង្ហា ញថាសមកីារ 2 29 25 225x y  ជាសមកីារគេលីរ 

គយើងមាៃ 2 29 25 225x y 
2 2

1
25 9

x y
    

2 2

2 2
1

5 3

x y
    សមកីារមាៃរាង

2 2

2 2
1

x y

a b
    

    ជាសមកីារនៃគេលីរ ដដលមាៃេក័សធាំសថិត្គៅគលើេក័ស
អារស់ ីស ៃិងមាៃផ្ចិត្  0,0  ។ 
 រកប្រដវងេក័សធាំ ប្រដវងេក័សត្៊ូច ៃិងក៊ូេរគោគៃនៃ

កាំរ៊ូលទាំងរីរ 
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គយើងមាៃ 5 , 3a b    
 ប្រដវងេក័សធាំ2 2 5 10a     ឯកតាប្រដវង 
 ប្រដវងេក័សត្៊ូច2 2 3 6b     ឯកតាប្រដវង 
 ក៊ូេរគោគៃកាំរ៊ូល  ,0V a   5,0V    

ខ សងគ់េលីរ 

 
.V  នគមានអនុគមន៍ f  កំណត់នលី  2 នោយ 

:C   
2 1

2

x x
f x

x

 



  

1. សិកាលីមតីននអនុគមន៍ f  ក្រតង់ ;  ក្រតង់ 2 និងក្រតង់   

  
2 1

lim lim
2x x

x x
f x

x 

  
  

 
 

2

lim
x

x

x
  

lim
x

x


    

  
2

2 2

1
lim lim

2x x

x x
f x

x 

  
  

 

1

0
    

  
2 1

lim lim
2x x

x x
f x

x 

  
  

 
 

2

lim
x

x

x
  

lim
x

x


    
2. សិកាអនថរភាពនន f  

នយងីមាន  
2 1

2

x x
f x

x

 



  

នាឲំ្យ  'f x      
 

2

2

2 1 2 1 1

2

x x x x

x

    




 

2 2

2

2 4 2 1

2

x x x x x

x

     



 

 

2

2

4 3

2

x x

x

 



 

នោយក្រគប់  2x   
អនុគមន៍ f មានសញ្ញា តាម 2 4 3x x   

មានឫស 1 21, 3x x   
x          1            2            3          

 'f x         
|

|
0           

|

|
0       

 ប្ត្ង់  1 ' 0x f x   គហើយរដ៊ូរសញ្ញា រី    គៅ     
គ េះ េៃ គមៃ៍ f  មាៃត្នមៃេត្ិររមាដដល  1 1f    

 ប្ត្ង់  3 ' 0x f x   គហើយរដ៊ូរសញ្ញា រី    គៅ     
គ េះ េៃ គមៃ៍ f  មាៃត្នមៃេរបររមាដដល  3 5f    

 សង់តារាងអនថរភាពននអនុគមន៍ f   
x            1            2                  3               

 'f x         
|

|
0             

|

|
0         

 f x   1  
                    

                          
5  

3. a.រកចំនួនពិត , ,a b c  នដីមបឲី្យ  
2

c
f x ax b

x
  


  

នយងីមាន  
2 2

2

x x
f x

x

 



  

ន យី  
2

c
f x ax b

x
  



   2 2

2

ax x b x c

x

   



2 2 2

2

ax ax bx b c

x

   




   2 2 2

2

ax a b x b c

x

     



  

ទាញបាន
1

2 1

2 2

a

a b

b c



   
   

 នាឲំ្យ
1

1

1

a

b

c





 

  

ដូចននេះ  1, 1, 1a b c    ។  
b.   បង្ហា ញថា បនាា ត់d ដដលមានសមីារ 1y x  ជា
អាសុីមតូតនក្រទតននក្រាបC  
នោយ    lim 1

x
f x x


   

 
1

lim 1 1
2x

x x
x

  
      

  

1
lim 0

2x x

 
  

 
  

ដូចននេះ បនាា ត់ : 2d y x   ជាអាសុីមតូតនក្រទតននក្រាបC   
 សិកាទីតាងំននក្រាបC នធៀបនឹងបនាា ត់d  

យក :C d   
1

2
f x y

x
 


មានសញ្ញា ដូច 2x   

ឲ្យ 2 0 2x x      
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x                               2                             
  df x y      

 នបី  ,2x   ននាេះក្រាបC  សិថតនៅខាងនក្រាមបនាត់ d   
 នបី  2,x   ននាេះក្រាបC  សថិតនៅខាងនលបីនាា ត់ d   

5. សង់ក្រាបC  និងបនាា ត់d   
នោយ  

2
lim
x

f x


   ននាេះបនាា ត់ 2x  ជាអាសុីមតូត
ឈរននក្រាបC   
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ររឡងសញ្ញា រររមធ្យមសកិ្សាទុរិយភូមិ     សម័យររឡង៖  ២២  សហីា ២០១៦ 
វិញ្ញា សា៖ គណិរវិទា (ថ្នា ក្ស់វិទាសាស្រសតសងគម)    មណឌ លររឡង៖.......................................... 
រយៈពេល៖  ៩០ នាទី        ពលខរន្ទរ់...................ពលខរុ.................... 
េិន្ទុសររុ៖  ៧៥ េិន្ទុ        ព ម្ ោះពរក្សខជន្............................................ 

          ហរថពលខាពរក្សខជន្..................................... 
ររធាន្វិញ្ញា សា 

I. (១០ពិន្ទុ) គណនាលីមីតនន្អនុ្គមន៍្ខាងក្រោម:  

  ក.  3

1
lim 3 4
x

x x


     ខ. 
3

2

8
lim

2 2x

x

x



 
   គ.  2lim ln

x
x x


   

II. (១៥ពិន្ទុ) គណនាអាំងក្តរោលខាងក្រោម: 

  ក.  
2

2

1
1 3I x dx      ខ. 3

22

1
J dx

x
    គ.  

1

0

1
1 ; ln 1K dx e

x e

 
   

 
   

III. (១០ពិន្ទុ) កនុងររអរ់មយួមាន្ឃលពីណ៌រកហមចាំន្ួន្៣ និ្ងឃលពីណ៌ក្ខៀវចាំន្នួ្៥។ ក្គចារ់យកឃល២ីកនុងក្ពលតតមយួក្ចញពី
ររអរ់ក្ោយនចដន្យ។ រកររូបារនន្រពឹតតិោរណ៍ខាងក្រោម: 

   .A  « ឃលទីាំងពីរមាន្ពណ៌រកហម » ។ 
   .B  « ឃលទីាំងពីរមាន្ពណ៌ក្ខៀវ »។ 
   .C   « ឃលមីយួកនុងមយួពណ៌ »។ 
IV. (១០ពិន្ទ)  រកសមីោរសតង់ោនន្ក្អលីរតដលមាន្កាំណុាំ មយួក្ៅរតង់ចាំណុច  1 2,0F   និ្ងកាំពូលពីរក្ៅរតង់ចាំណុច

 3,0A   និ្ង  3,0B  ។ សង់ក្អលីរក្ន្េះ។ 

V. (៣០ពិន្ទុ) ក្គមាន្អនុ្គមន៍្ f  កាំណត់ក្លី  2,2   ក្ោយ  
2

2

2

4

x
f x

x



 ។ 

១.   សិកាលីមីតនន្អនុ្គមន៍្ f  រតង់ ;  រតង់ 2 ;  រតង់ 2  និ្ងរតង់  ។ ចូររញ្ជា ក់អាំពីអសុីមតូតក្ដក និ្ង
អសុីមតូតឈរររស់រោរនន្អនុ្គមន៍្ f  ។ 

២. សិកាអក្ថរភាព និ្ងសង់តារាងអក្ថរភាពនន្អនុ្គមន៍្ f  ។ 
៣. សង់ក្ៅក្លីតរមុយអរតូណរមា៉ា ល់  , ,o i j  រោរតាងអនុ្គមន៍្ f  ។ 
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាថ្នា ក់វិទ្យាសាស្ត្រ្ ង្គម 
ត្ររឡង្្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កិាទ្យុរិយភូមិ 

្ម័យត្ររឡង្ ២២ ្ហីា ២០១៦ 
.I  គណនាលីមតី 
ក.  3

1
lim 3 4
x

x x


    
3

3 1 4 1    3 4 1     

ដូចន េះ   3

1
lim 3 4 1
x

x x


    

ខ. 
3

2

8
lim

2 2x

x

x



   
រាង 0

0
   

  
  

3 3

2

2 2 2
lim

2 2 2 2x

x x

x x

  


   
 

   2

2

2 2 4 2 2
lim

2 4x

x x x x

x

    


 

  2

2
lim 2 4 2 2
x

x x x


      

  4 4 4 2 2    48  

ដូចន េះ 
3

2

8
lim 48

2 2x

x

x




   
 

គ.  2lim ln
x

x x


 រាង  

2

2

ln
lim 1
x

x
x

x

 
  

 
  0 1      

ដូចន េះ   2lim ln
x

x x


    

.II  គណនាអាំងនតក្រាល: 

ក.  
2

2

1
1 3I x dx 

2
3

1

3
3

x
x
 

   
 

2
3

1
x x   

   3 32 2 1 1    6   

ដូចន េះ   
2

2

1
1 3 6I x dx     

ខ. 3

22

1
J dx

x
 

3

2

1

x

 
  
 

 1 1

3 2

   
     
   

1

6
   

ដូចន េះ  3

22

1 1

6
J dx

x
   

គ. 1

0

1
1K dx

x e

 
  

 


1

0
lnx x e     

   1 ln 1 0 lne e        2 ln 1 e     
ដូចន េះ   

1

0

1
1 2 ln 1K dx e

x e

 
      

 
  

.III  ចំនួនករណីអាច    8,2n S C
8!

6!2!
 28  ករណី 

រកប្បូបាបននប្ពឹត្តិការណ៍: 
 .A  « ឃ្លីទងំពីរមានពណ៌ប្កហម »  

ចំនួនករណីប្រប    3,2n A C 3  ករណី 

គេបាន  
 

 

n A
P A

n S


3

28
   

ដូចគនេះ   
3

28
P A   ។ 

.B  « ឃ្លីទងំពីរមានពណ៌គ ៀវ » 

ចំនួនករណីប្រប    5,2n B C
5!

2!3!
 10  

គេបាន  
 

 

n B
P B

n S


10

28
  5

14
  

ដូចគនេះ   
5

14
P B   ។ 

.C   « ឃ្លីមយួកនុងមយួពណ៌ » 
ចំនួនករណីប្រប      5,1 3,1n C C C  5 3  15   

គេបាន  
 

 

n C
P C

n S


15

28
  15

28
  

ដូចគនេះ   
15

28
P C   ។ 

.IV រករមកីាររដងដ់ាននគេលីប 
គដាយកំពូលទងំពីរមានេរគដាគន0 ដូចគ្នន  គ េះគេលី

បមានផចិត្  0,0I   
គហើយេក័សធំរថិត្គៅគលើេក័សអាបរីុ់រ 

រមកីារមានរាង
2 2

2 2
1

x y

a b
    

 កំពូល    ,0 3,0V a    គ េះ 3a    
 កំណំុ    ,0 2,0F c    គ េះ 2c    
 2 2 2 2 2 2 2 23 2 5c a b b a c          

5b   

ដូចគនេះ រមកីាររតងដ់ាននគេលីបេឺ 
2 2

1
9 5

x y
     
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សង់នេលីប 

 
.V  គេមានេនុេមន៍ f  កំណត្គ់លើ  2,2   

គដាយ  
2

2

2

4

x
f x

x



  

១.   រិកាលីមតី្ននេនុេមន៍ f  ប្ត្ង់ ;  ប្ត្ង់ 2 ;  ប្ត្ង់
2  និងប្ត្ង់   

  lim
x

f x


2

2

2
lim

4x

x

x




2

2

2
lim
x

x

x
 2  

  
2

22 2

2
lim lim

4x x

x
f x

x 


   

22
lim

2 2x

x

x x


 
   

  
  

2

2 2

2
lim lim

2 2x x

x
f x

x x 


 
   

  lim
x

f x


2

2

2
lim

4x

x

x




2

2

2
lim 2
x

x

x
  

 បញ្ជា កេ់ំពីអារីុមតូ្ត្គដក នងិអារីុមតូ្ត្ឈររបរ់ប្កាប 
គដាយ  lim 2

x
f x


 គ េះប ទ ត្់ 2y  ជាអារីុមតូ្ត្គដក 

គដាយ  
2

lim
x

f x


  គ េះប ទ ត្់ 2x   ជាអារីុម

តូ្ត្ឈរ 
២. រិកាេគេរភាព នងិរងត់ារាងេគេរភាពននេនុេមន៍ f   

គយើងមាន  
2

2

2

4

x
f x

x



 

  
       

 

2 2 2 2

2

2 ' 4 4 ' 2
'

4

x x x x
f x

x

  
 



   

 

2 2

2
2

4 4 2 2

4

x x x x

x

 


  

3 3

2
2

4 16 4

4

x x x

x

 



 

 
 

2
2

16

4

x

x





 

គដាយ  
2

2 4 0x   ប្េប់  2,2x   គ េះ

 'f x មានរញ្ជា ដូច 16x  
ឲ្យ  ' 0f x  16 0x  0x   

x         2           0            2             

 'f x         
|

|
0        

 ចំគ េះ    , 2 2,0x    េនុេមន៍ f គកើន 
 ចំគ េះ    0,2 2,x   េនុេមន៍ f ចុេះ 
ប្ត្ង់ 0x   េនុេមន៍ f  មានត្នមលេបបបរមាដដល  0 0f    

 តារាងេគេរភាព 

x         2            0          2              

 'f x          
|

|
0         

 f x      
2   

0  
                

   
2   

៣. រងគ់ៅគលើត្ប្មុយេរតូ្ណរមា៉ា ល់  , ,o i j  ប្កាបតាង

េនុេមន៍ f   
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ររឡងសញ្ញា រររមធ្យមសកិ្សាទុរិយភូមិ     សម័យររឡង៖  ២៤  សហីា ២០១៥ 
វិញ្ញា សា៖ គណិរវិទា (ថ្នា ក្ស់វិទាសាស្រសតសងគម)    មណឌ លររឡង៖.......................................... 
រយៈពេល៖  ៩០ នាទី        ពលខរន្ទរ់...................ពលខរុ.................... 
េិន្ទុសររុ៖  ៧៥ េិន្ទុ        ព ម្ ោះពរក្សខជន្............................................ 

          ហរថពលខាពរក្សខជន្..................................... 
ររធាន្វិញ្ញា សា 

I. (១០ពិន្ទុ) ក្នុងថង់មយួមាន្ឃ្លពីណ៌សចំន្នួ្៣ និ្ងឃ្លពីណ៌ខ ៀវចំន្នួ្៥។ ខេចាប់យក្ឃ្ល២ីក្នុងខពលតែមយួខចញពីថង់
ខោយចចដន្យ។ រក្ប្បូបាបចន្ប្ពឹែតិការណ៍ខាងខប្កាម: 

  ក្. « ខេចាប់បាន្ឃ្លពីណ៌ខ ៀវទងំពីរ » ។ 
   . « ខេចាប់បាន្ឃ្លមីយួក្នុងមយួពណ៌ »។ 
II. (១០ពិន្ទុ) េណនាលីមីែចន្អនុ្េមន៍្ខាងខប្កាម: 

  ក្. 
2

21

1
lim

3 2x

x

x x



 
     . 

1

1
lim

1x

x

x



  
III. (១៥ពិន្ទុ) េណនាអងំខែប្កាលខាងខប្កាម: 

  ក្.  
3

2

2
3 3 1I x x dx       

 .  
   2

1 2

4 4

x
f x

x x x




  
 ។ បង្ហា ញថា  

1 3

1 4
f x

x x
 

 
 ។ េណនា  

3

2
J f x dx   ។ 

IV. (១០ពិន្ទុ)  ខេមាន្បា៉ា រ៉ា បូលមយួមាន្កំ្ពូលខៅប្ែង់ចំណុច  0,0O  និ្ងកំ្ណំុ F  សថិែខៅខលីអ័ក្សអរខោខន្។ 
ក្. រក្សមីការសតង់ោចន្បា៉ា រ៉ា បូល ខបីខេដឹងថាវាកាែ់តាមចំណុច  2,6A ។ 

  រក្ែចមលចន្ x  ខបី 3
,
2

B x
 
 
 

 សថិែខៅខលីបា៉ា រ៉ា បូលខន្េះ។ ចូរសង់បា៉ា រ៉ា បូលខន្េះ។ 

V. (៣០ពិន្ទុ) ខេមាន្អនុ្េមន៍្ f តដល  
2 3

1

x x
f x

x

 



 និ្ងខេតាងខោយC  ប្កាបចន្អនុ្េមន៍្ f  ។ 

ក្. រក្តដន្កំ្ណែ់ចន្អនុ្េមន៍្ f  ។ 

   បង្ហា ញថា  
1

2
1

f x x
x

  

 ។ 

េ បង្ហា ញថា បនាទ ែ់តដលមាន្សមីការ 2y x   ជាអសុីមែូែខប្េែចន្ប្កាបC ។ 
ឃ្ សិក្ាអខថរភាព និ្ងសង់ប្កាបចន្ f  ។ 
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាថ្នា ក់វិទ្យាសាស្ត្រ្ ង្គម 
ត្ររឡង្្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កាទ្យុរិយភូមិ 

្ម័យត្ររឡង្ ២៤ ្ហីា ២០១៥ 
.I  រកប្រូបារនៃប្រឹត្តិការណ៍ 
ក. តាង Aជាប្រឹត្តិការណ៍« គេចារប់ាៃឃ្លីរណ៌គ ៀវទាំងរីរ »  

ចាំៃួៃករណីអាច    8,2n S C
8!

28
6!2!

  ករណី 

ចាំៃួៃករណីប្ររ    5,2n A C
5!

10
3!2!

   ករណី 

គេបាៃ  
 

 

n A
P A

n S


10 5

28 14
    

ដូចគៃេះ   
5

14
P A   ។ 

 .តាង Bជាប្រឹត្តិការណ៍ « គេចារប់ាៃឃ្លីមយួកនុងមយួរណ៌ » 
ចាំៃួៃករណីប្ររ      3,1 5,1n B C C  3 5  15  

គេបាៃ  
 

 

n B
P B

n S


25

28
   

ដូចគៃេះ   
15

28
P B   ។ 

.II គណនាលីមតី 

ក. 
2

21

1
lim

3 2x

x

x x



   
រាង 0

0
   

  

  1

1 1
lim

1 2x

x x

x x

 


  1

1
lim

2x

x

x






1 1
2

1 2


  


 

ដូចគៃេះ  
2

21

1
lim 2

3 2x

x

x x


 

   
 

 . 
1

1
lim

1x

x

x




រាង 0

0
 

  
  1

1 1
lim

1 1x

x x

x x

 


 

  
 1

1 1
lim

1x

x x

x

 




 
1

lim 1
x

x


  1 1 2    

ដូចគៃេះ 
1

1
lim 2

1x

x

x





 

.III េណនាអាាំងគត្ប្កាលខាងគប្កាម: 

 ក.  
3

2

2
3 3 1I x x dx    

3

3 2

2

3

2
x x x
 

   
 

3 2 3 23 3
3 3 3 2 2 2

2 2

   
          
   

 
27

27 3 8 6 2
2

 
      
 

51

2
  

 .  
   2

1 2

4 4

x
f x

x x x




  
  

រង្ហា ញថា  
1 3

1 4
f x

x x
 

 
  

 
   

  

1 4 3 1

1 4

x x
f x

x x

  


     
4 3 3

4 4

x x

x x x

  


  

   2

1 2

4 4

x

x x x




  
រិត្ 

ដូចគៃេះ  
1 3

1 4
f x

x x
 

 
 

េណនា  
3

2
J f x dx    

3

2

1 3

1 4
J dx

x x

 
  

  


3

2

1 3

1 4
dx

x x

 
   

  


3

2
ln 1 3ln 4x x      

   ln 2 3ln1 ln1 3ln 2      4ln2   
ដូចគៃេះ 4ln2J    
.IV ក. រករមកីាររតងដ់ានៃបា៉ា រា៉ា រូល 
បា៉ា រា៉ា រូលមាៃកាំរូលគៅប្ត្ង់  0,0O  ៃិងកាំណុាំ F  រថិត្គៅ
គលើអក័សអរគដាគៃ គនាេះបា៉ា រា៉ា រលូមាៃអក័សឆលុេះជាអក័សឈរ 

រមកីារមាៃរាង 2 4x py   
បា៉ា រា៉ា រូលកាត្ត់ាមចាំណុច  2,6A  គនាេះគេបាៃ 

2 1
2 4 6 1 6

6
p p p        

ដូចគៃេះ រមកីាររតងដ់ានៃបា៉ា រា៉ា រូល េឺ 2 2

3
x y   

 . រកត្នមលនៃ 1x  

 ចាំណុច 1

3
,
2

B x
 
 
 

គៅគលើបា៉ា រា៉ា រូល 2 2

3
x y  គេបាៃ 

 2 2

1 1 1

2 3
1 1

3 2
x x x         

ដូចគៃេះ 1 1x     
 រងប់ា៉ា រា៉ា រូល 
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.V គេមាៃអៃុេមៃ៍ f ដដល :C  
2 3

1

x x
f x

x

 



  

ក. រកដដៃកាំណត្ន់ៃអៃុេមៃ៍ f   
អនុគមន៍ f  មានន័យកាលណា 1 0x    ឬ 1x     
ដូចននេះ ដដនកំណត់នន f  គឺ  1D      

 .  រង្ហា ញថា  
1

2
1

f x x
x

  


  

គយើងមាៃ  
1

2
1

f x x
x

  


   1 2 1 1

1

x x x

x

   




2 2 2 1

1

x x x

x

   




2 3

1

x x

x

 



 

ដូចគៃេះ   
1

2
1

f x x
x

  


   

េ.   រង្ហា ញថា រនាទ ត្ដ់ដលមាៃរមកីារ 2y x   ជា
អារីុមតូ្ត្គប្េត្នៃប្ការC  

គដាយ    lim 2
x

f x x


   
1

lim 0
1x x

 
   

 
 

ដូចគៃេះ រនាទ ត្់ 2y x   ជាអារីុមតូ្ត្គប្េត្នៃប្ការC  
ឃ្. រិកាអគេរភារនៃ f  

គយើងមាៃ  
1

2
1

f x x
x

  


 

 
 

2

1
' 1 0

1
f x

x
   


ប្េរ់ x D  

គនាេះ f ជាអៃុេមៃគ៍កើៃជាៃចិចគលើ Dគ្មា ៃររមា។ 
លីមតី្នៃអៃុេមៃ ៍

  lim
x

f x


1
lim 2

1x
x

x

 
   

 
   

  
1

lim
x

f x


1
lim 2

1x
x

x

 
   

 
   

គនាេះរនាទ ត្់ 1x   ជាអារីុមតូ្ត្ឈរនៃប្ការC  
 តារាងអគេរភារ 

x                     1                        
 'f x        

 f x    
  

  
  

 រងប់្ការនៃ f  
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ររឡងសញ្ញា រររមធ្យមសកិ្សាទុរិយភូមិ     សម័យររឡង៖  ១៣  រុលា ២០១៤ 
វិញ្ញា សា៖ គណិរវិទា (ថ្នា ក្ស់វិទាសាស្រសតសងគម)    មណឌ លររឡង៖.......................................... 
រយៈពេល៖  ៩០ នាទី        ពលខរន្ទរ់...................ពលខរុ.................... 
េិន្ទុសររុ៖  ៧៥ េិន្ទុ        ព ម្ ោះពរក្សខជន្............................................ 

          ហរថពលខាពរក្សខជន្..................................... 
ររធាន្វិញ្ញា សា 

I. (១៥ពិន្ទុ) គណនាលីមីតនន្អនុ្គមន៍្ខាងក្រោម: 

 ក. 
2

23

6 9
lim

4 3x

x x

x x

 

 
   ខ. 

2

0

sin
lim

3x

x

x 
   គ. 

0

2 2
lim
x

x x

x

     ឃ.   lim 2 2 2x

x
e x


    

II. (១០ពិន្ទុ) កនុងអាងចិញ្ច ឹមរតីមយួមាន្រតីពណ៌រកហមចំន្ួន្៤ និ្ងរតីពណ៌សចំន្ួន្៣។ ក្គចាប់រតី២យកមកដាក់កនុងអាងថមី
ក្ដាយនចដន្យ។ រករបូបាបនន្រពឹតតិោរណ៍ខាងក្រោម: 

  ក. « រតីពណ៌រកហមទងំពីរ » ។ 
  ខ. « រតីពណ៌សទងំពីរ »។ 
  គ.  « រតីមយួកនុងមយួពណ៌ »។ 

III. (២៥ពិន្ទុ) ក្គមាន្អនុ្គមន៍្ f ដដល  
  

 

2 2

1

x x
f x

x

 



  ។ 

ក. រកដដន្កំណត់នន្អនុ្គមន៍្ f  ។ 

ខ.  បង្ហា ញថា  
3

1
1

f x x
x

   


 ។ 

ឃ. សិកាអក្ថរភាព និ្ងសង់រោបC  នន្ f  ។ 
IV. (១៥ពិន្ទុ) គណនាអាងំក្តរោលខាងក្រោម: 
  ក.  

3
2

1
2 3 1I x x dx       

ខ.   2

2 1

5 4

x
f x

x x




 
 ។ បង្ហា ញថា  

1 3

1 4
f x

x x
  

 
 រចួគណនា  

3

2
J f x dx   ។ 

គ.  ក្គមាន្   lnf x x x  ។ 

 គណនាក្ដរកី្វ  'f x  នន្អនុ្គមន៍្ f  ក្ៅក្លីចក្នាល ោះ 1,e  ។ ទញរកអាងំក្តរោល
1

ln
e

K xdx   ។ 
IV. (១០ពិន្ទុ) រកសមីោរសតង់ដានន្ក្អលីបដដលមាន្កំពូលទងំពីរជាចំណុច  4,0  និ្ង  4,0  និ្ងមាន្កំណុមយួក្ៅរតង់

ចំណុច  3,0  រចួសង់ក្អលីបក្ន្ោះ។ 
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាថ្នា ក់វិទ្យាសាស្ត្រ្ ង្គម 
ត្ររឡង្្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កិាទ្យុរិយភូមិ 

្ម័យត្ររឡង្ ១៣ រុលា ២០១៤ 
.I  គណនាលីមតី 

ក. 
2

23

6 9
lim

4 3x

x x

x x

 

 
 រាង 0

0
  

      

  3

3 3
lim

3 1x

x x

x x

 


 

 

 3

3
lim

1x

x

x





 0

0
2

 


  

ដូចន េះ 
2

23

6 9
lim

4 3x

x x

x x

 

 
0  

ខ. 
2

0

sin
lim

3x

x

x 
 រាង 0

0
  

    
0

1 sin
lim sin

3 x

x
x

x
    1

1 0 0
3

      

ដូចន េះ. 
2

0

sin
lim

3x

x

x 
 0  

គ. 
0

2 2
lim
x

x x

x

    រាង 0

0
  

     
 0

2 2 2 2
lim

2 2x

x x x x

x x x

     


  
 

    

 0

2 2
lim

2 2x

x x

x x x

  


    0

2 2
lim

2 2x

x x

x x x

  


  
 

 0

2
lim

2 2x x x


  

2

2 2


2

2
  

ដូចន េះ 
0

2 2
lim
x

x x

x

    2

2
  

ឃ.  lim 2 2 2x

x
e x


     2 2        

ដូចន េះ  lim 2 2 2x

x
e x


     

.II  ចំ ួ ករណីអាច    
 

7!
7,2 7 3 21

2! 7 2 !
n S C    


 

រកប្រូបារន ប្រឹតតិការណ៍: 
 ក. « ប្តីរណ៌ប្កហមទងំរីរ » 

ចំ ួ ករណីប្ររ    
4!

4,2 6
2!2!

n A C    ករណី 

នគបា  
 

 

n A
P A

n S


6 2

21 7
    

ដូចន េះ  
2

7
P A    

  ខ. « ប្តីរណ៌រទងំរីរ » 
ចំ ួ ករណីប្ររ    

 
3!

3, 2 3
2! 3 2

n B C  


 ករណី 

នគបា  
 

 

n B
P B

n S


3

21
   

ដូចន េះ  
3

21
P B    

   គ.  « ប្តមីយួកនុងមយួរណ៌ » 
ចំ ួ ករណីប្ររ      4,1 3,1 4 3 12n C C     ករណី 

នគបា  
 

 

n C
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n S

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21
  

ដូចន េះ  
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21
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.III  នគមា អ ុគម ៍ f ដដល  
  
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x x
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x

 



   

ក. រកដដ កំណតន់ អ ុគម ៍ f   

 
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x x
f x

x

 

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មា  យ័លុេះប្ាដត 1x    

ដូចន េះដដ កំណត ់ {1}D   ។ 

ខ. រង្ហា ញថា  
3

1
1

f x x
x
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
 ។ 

នយើងមា  
  
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
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1 1
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 
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ដូចន េះ  
3

1
1

f x x
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   


 

ឃ.រិកាអនថរភារ  ិងរងប់្ការC  ន f  
នយើងមា  

3
1

1
f x x

x
   


 

 
 

2

3
' 1 0,

1
f x x D

x
      


  

 លីមតី ិងអារីុមតូត 
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1x x

f x x
x 

 
      

 
 

  
1 1

3
lim lim 1

1x x
f x x

x  

 
      

 
 

  
1 1

3
lim lim 1

1x x
f x x

x  

 
      

 
 

នោយ  
1

lim
x

f x


   ននាេះរនាា ត ់ដដលមា រមកីារ
1x    ជាអារីុមតូតឈរន ប្ការ  C   

មយ៉ាងនទៀត    lim 1
x

f x x


     
3

lim 0
1x x

 
 

 
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នោយ    lim 1
x

f x x


      0   ននាេះរនាា តដ់ដលមា 
រមកីារ 1y x    ជារមកីារអារីុមតូតនប្ទតន ប្ការ  C  

 រងា់រាងអនថរន  f  
x                  1               
 'f x      

 
 f x  

             
 

                 

  
 

   
 រងប់្ការ C   

 
IV.  គណនាអាងំនតប្កាល 
ក.  

3
2

1
2 3 1I x x dx     

3

3 2

1

2 3

3 2
x x x

 
   
 

15 1 2 2
3 1

2 6 3 3

   
        
   

 
15 1 22

2 6 3
    

ដូចន េះ  
3

2

1
2 3 1I x x dx  

22

3
   

ខ.រង្ហា ញថា  
1 3

1 4
f x

x x
  

 
  

នគមា   
  2

2 1 2 1

5 4 1 4

x x
f x

x x x x

 
 

   
 

    

  

4 3 1

1 4

x x

x x

   


 

 

  

 

  

4 3 1

1 4 1 4

x x

x x x x

  
 

   
 

   
1 3

1 4x x


 

 
 

ដូចន េះ  
1 3

1 4
f x

x x
  

 
 រិត 

      គណនា  
3

2
J f x dx   

នគបា      3

2

1 3

1 4
J dx

x x

 
   

  
  

  3

2
ln 1 3ln 4x x         

     ln 2 3ln 1 ln1 3ln 2         

  ln2 3ln2 4ln2      
ដូចន េះ   

3

2
J f x dx  4ln2    

គ. គណនានដរនីវ  'f x  
នគមា     ln ' ln 1f x x x f x x     

ទញអាងំនតប្កាល 
1

ln
e

K xdx   

នយើងមា   ' ln 1f x x   

    
1 1

' ln 1

e e

f x dx x dx      

  
1 1 1

ln '

e e e

x f x dx dx      

 
1

1 1

ln

e e
e

x f x dx       

 
1

ln
e

x x x   
   lne ln1 1 1e e      

ដូចន េះ 1K    
V. រករមកីាររតងោ់នអលីរ 

ដោយកំពូលទងំពីរមានអរដោដន0 ដូចគ្នា  ដ ោះដអលីប
មានផចិត  0,0I   
ដ យីអ័កសធសំ្ថិតដៅដលីអ័កសអាប់ស្ សី្ 

ស្មីការមានរាង
2 2

2 2
1

x y

a b
    

 កំពូល    ,0 4,0V a    ដ ោះ 4a    
 កំណ ំ    ,0 3,0F c   ដ ោះ 3c    
 2 2 2 2 2 2 2 24 3 7c a b b a c          

ដូចន េះរមកីាររតងោ់គឺ 
2 2

1
16 7

x y
   ។ 

 រងន់អលីរ  

 





 ក្លិបសិក្សាគណតិវិទ្សា និងវទិ្សាសាស្តសរ  ស្តក្សួងអប់រ ំយុវជន នងិក្ីឡា 

ររៀបររៀងរោយស្តក្ុមការងារនិសសសតិសម័ស្តគចតិរស្តក្សួងអបរ់ ំយុវជន និងក្ឡីា 86 

ររឡងសញ្ញា រររមធ្យមសកិ្សាទុរិយភូមិ     សម័យររឡង៖  ០៤  សហីា ២០១៤ 
វិញ្ញា សា៖ គណិរវិទា (ថ្នា ក្ស់វិទាសាស្រសតសងគម)    មណឌ លររឡង៖.......................................... 
រយៈពេល៖  ៩០ នាទី        ពលខរន្ទរ់...................ពលខរុ.................... 
េិន្ទុសររុ៖  ៧៥ េិន្ទុ        ព ម្ ោះពរក្សខជន្............................................ 

          ហរថពលខាពរក្សខជន្..................................... 
ររធាន្វិញ្ញា សា 

I. (១៥ពិនទុ) គណនាលីមីតននអនុគមន៍ខាងក្រោម:  

 ក.   

  

2

2

2 3 1
lim

5 2 2x

x x

x x

 

 
    ខ. 

21

2 3
lim

1x

x

x

 


    គ. 1

lim ln
1x

x

x




  

II.(១៥ពិនទុ) ក្ៅកនុងធុងមួយក្គមានប ៊ូលរកហម៤ ប ៊ូលស៣ និងប ៊ូលក្ខៀវ១ ។ ក្គចាប់យកប ៊ូល៣កនុងក្ពលតតមយួក្េញពីធុង
ក្ោយនេដនយ។ 
ក. រករបូបាបតដល « ក្គចាប់បានប ៊ូលរកហមពីរ និងមួយក្ទៀតមិនរកហម » ។ 

  ខ. រករបូបាបតដល « ក្គចាប់បានមានប ៊ូលរកហមទាំងបី »។ 
  គ. រករបូបាបតដល « ក្គចាប់បានយ៉ា ងតិេប ៊ូលរកហមពីរ »។ 

III. (៣០ពិនទុ) f  ជាអនុគមន៍កាំណត់ក្លី  ក្ោយ  
1 2

1 9x
f x x

e
 


 និងC  តាងរោបរបស់ f  ។ 

 ១.  អនុគមន៍ g  កាំណត់ក្លី  ក្ោយ   22 5 2x xg x e e    ។ 
     ក. ក្ផទៀងផ្ទទ ត់ថា     2 1 2x xg x e e      

      ខ. ទញយកតាមតនមលនន x  សញ្ញា នន  g x  ។ 
២.  ក. រក  lim

x
f x


 និង  lim

x
f x


 ។ 

      ខ. អនុគមន៍ f មានក្ដរកី្វ 'f ។ បង្ហា ញថា េាំក្ ោះរគប់េាំននួពិត x  ក្គបាន  'f x និង  g x មានសញ្ញា ដ៊ូេគ្នន ។ 
      គ. សិកាអក្ថរភាពននអនុគមន៍ f  ក្លី  ។ 

IV. (១៥ពិនទុ) ក.គណនាអាំងក្តរោល:  
5

2

1
2 3I x x dx    

ខ.បង្ហា ញថា រគប់េាំនួនពិត 1x   ក្គបាន 
22 3 2 1

2 1
1 1

x x
x

x x

 
  

   
  រេួទញរក

2
3

2

2 3 2

1

x x
J dx

x

 


  ។ 
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាថ្នា ក់វិទ្យាសាស្ត្រ្ ង្គម 
ត្ររឡង្្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កិាទ្យុរិយភូមិ 

្ម័យត្ររឡង្ ២១ ្ហីា ២០១៤ 
.I  គណនាលីមតី 

ក.    

  

2

2

2 3 1
lim

5 2 2x

x x

x x

 

 
 រាង 


 

2

2

2

2 2

3 1
2 1

lim
5 2

2 1
x

x x
xx

x x
x x



   
    

   


   
    

   

 

2

2

3 1
2 1

lim
5 2

2 1
x

xx

x x



  
   

  


  
   

  

  

  

2 0 0 1

5 0 0 1

 


 
 

2
1

2


 


 

ដូចន េះ.   

  

2

2

2 3 1
lim

5 2 2x

x x

x x

 

 
   1   

ខ. 
21

2 3
lim

1x

x

x

 


  រាង 0

0
   

  
   1

2 3 2 3
lim

1 1 2 3x

x x

x x x

   


   
  

 

   1

4 3
lim

1 1 2 3x

x

x x x

 


   
 

 

   1

1
lim

1 1 2 3x

x

x x x

 


   
 

  1

1
lim

1 2 3x x x




  

1

8
    

ដូចន េះ. 
21

2 3
lim

1x

x

x

 


 1

8
   

គ. 1
lim ln

1x

x

x




 រាង 


 

1
ln lim

1x

x

x

 
  

 
 

1
1

ln lim
1

1
x

x
x

x
x



  
  

  
      

1 0
ln ln1 0

1 0

 
   

 
 

ដូចន េះ 1
lim ln

1x

x

x




 0  

.II  ចំ ួ ករណីអាច    
 

8!
8,3 56

3! 8 3 !
n S C  


ករណី 

រកប្រូបារន ប្រឹតតិការណ៍: 

ក. « នគចារប់ា រ ូលប្កហមរីរ  ិងមយួនទៀតម ិប្កហម » 
ចំ ួ ករណីប្ររ

     
 

4!
4,2 4,1 4 24

1! 4 2
n A C C    


 ករណី 

នគបា  
 

 

n A
P A

n S


24 3

56 7
    

ដូចន េះ  
3

5
P A    

ខ. រកប្រូបារដដល « នគចារប់ា មា រ ូលប្កហមទងំរី » 
ចំ ួ ករណីប្ររ    

 
4!

4,3 4
3! 4 3 !

n B C  


 ករណី 

នគបា  
 

 

n B
P B

n S


4

56
  1

14
  

ដូចន េះ  
1

14
P B    

គ. រកប្រូបារដដល « នគចារប់ា យ៉ា ងតិចរ ូលប្កហមរីរ » 
ចំ ួ ករណីប្ររ       24 4 28n C n A n B     ករណី 

នគបា  
 

 

n C
P C

n S


28 1

56 2
   

ដូចន េះ  
1

2
P C    

.III  នគមា អ ុគម ៍ f  ជាអ ុគម ក៍ំណតន់លើ  នោយ

 
1 2

1 9x
f x x

e
 


  ិងC  តាងប្ការរររ់ f  

១.ក. ន្ទៀងផ្ទទ តថ់ា     2 1 2x xg x e e      

នយើងមា   22 5 2x xg x e e      
22 4 2x x xe e e     
   2 1 2 2 1x x xe e e     

    2 1 2x xg x e e    
ដូចន េះ     2 1 2x xg x e e     

     ខ. ទញយកតាមតនមៃន  x  រញ្ញា ន  g x  នយើងមា  
នយើងមា      2 1 2x xg x e e    
តាង  ln , 0xt e x t t       
    2 1 2x xg x e e         មា រញ្ញា ដូចរញ្ញា ន  

  2 1 2t t   

  
1

2 1 2 0 , 2
2

t t t t       

តារាងរញ្ញា   
t   0               1

2
                 2               

 g x                 
|

|
0                 

|

|
0      
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តាមតារាងរញ្ញា ខាងនលើ  

  0g x   កាលណា 1 2 ln 2 ln
2

xe t x      
ដូចន េះ   0g x    កាលណា  ln 2, ln 2x     

  0g x   កាលណា 1 1
2 2

2 2

x xt t e e       
ដូចន េះ   0g x     
កាលណា    , ln 2 ln 2,x      នហើយ 
  0g x   កាលណា ln 2, ln 2x x     

២. ក. រក  lim
x

f x


  ិង  lim
x

f x


 

  lim
x

f x


1 2
lim

1 9xx

x

e

 
    

 
 

  lim
x

f x


1 2
lim

1 9xx

x

e

 
    

 
 

ខ.រង្ហា ញថា ចំន េះប្គរច់ ំ ួរិត x  នគបា   'f x  ិង
 g x មា រញ្ញា ដូចគ្នា  

នយើងមា   
1 2

1 9x
f x x

e
 


 

ននាេះ  
 

 

'

2

1 ' 2
'

91

x

x

e
f x x

e

  
    

 
 

 
2

2

91

x

x

e

e
  



 

 

2

2

9 2 1 2

1

x x x

x

e e e

e

   



 

 

2

2

2 5 2

1

x x

x

e e

e

 




 

 
2

1 x

g x

e



 

នោយ  
2

1 0xe    ចំន េះប្គរច់ំ  ួរិត x   
ននាេះ  'f x  មា រញ្ញា ដូច  g x  ។ 

ដូនចាេះ ចំន េះប្គរច់ំ  ួរិត x  នគបា   'f x   ិង  g x  
មា រញ្ញា ដូចគ្នា  

     គ. រិកាអនថរភារន អ ុគម ៍ f  នលើ   
តាមរប្មាយខាងនលើ នយើងមា  
  0g x    កាលណា  ln 2, ln 2x     

  0g x   កាលណា ln 2, ln 2x x    

  0g x    កាលណា    , ln 2 ln 2,x       
យ ើងទាញបាន  ' 0f x   កាលណា  ln 2,ln 2x   

 ' 0f x   កាលណា ln2, ln2x x    

 ' 0f x   កាលណា    , ln 2 ln2,x      

យ ើងបាន  

f  មានអប្បរមា  
1 2

ln 2 ln 2
3 9

f     

f  មានអតិរមា  
1 2

ln 2 ln 2
3 9

f      

 តារាងអនថរភារន  f   
x             ln 2                ln 2                  
 'f x                  

|

|
0                  

|

|
0            

 
 f x   

                 ln 2f                                                                                                        
                                       
                                 ln 2f  

VI  . ក.គណនាអាងំនតប្កាល: 

  
5

2

1
2 3I x x dx    

    
5

3
2

1

3
3

x
x x

 
   
 

 
3

25 1
5 3 5 1 3

3 3

   
         

  
 

    155 5 160

3 3 3
     

ដូចន េះ  
5

2

1
2 3I x x dx  

160

3
   

ខ.រង្ហា ញថា ប្គរច់ំ  ួរិត 1x   នគបា  
22 3 2 1

2 1
1 1

x x
x

x x

 
  

 
 

នយើងមា    22 2 2 1 12 3 2

1 1

x x xx x

x x

    


 
 

  2 1 1 1

1 1 1

x x x

x x x

 
  

  

1
2 1

1
x

x
  


  

 ចំន េះ 1 0 1x x      

 រចួទញរក
2

3

2

2 3 2

1

x x
J dx

x

 


   

នោយ 
22 3 2 1

2 1
1 1

x x
x

x x

 
  

 
 

ចំន េះ ប្គរ់ 1x    នយើងបា   
 3

2

1 '
2 1

1

x
J x dx

x

 
   

 
  

   3
2

2
ln 1x x x       

      2 23 3 ln 3 1 3 2 ln 2 1          

   4 ln2   
ដូចន េះ  4 ln2J       
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ប្រធានវិញ្ញាសា 
 

I. (១០ពិន្ទុ) គណនាលីមីតនន្អនុ្គមន៍្ខាងក្រោម: 

  ក . 
2

22

2 3 2
lim

4x

x x

x

 


   ខ. 

5

5
lim

3 2x

x

x



 
   គ.  2lim 3ln 1

x
x x


   

II. (១០ពិន្ទុ) កនុងររអរ់មយួមាន្រ ិចពណ៌ក្ខៀវចំន្នួ្៤ក្ដីម និ្ងរ ិចពណ៌រកហមចំន្ួន្៣ក្ដីម។ ក្គចារ់យករ ិច៣ក្ដីមកនុង
ក្ពលតតមយួក្ចញពីររអរ់ក្ោយនចដន្យ។ រកររូបារនន្រពឹតតិោរណ៍ខាងក្រោម: 

   .A  «ក្គចារ់បាន្រ ិចទងំរីសុទធតតពណ៌ក្ខៀវ » ។ 
   .B  « ក្គចារ់បាន្រ ិចទងំរីសុទធតតពណ៌រកហម »។ 
   .C  « ក្គចារ់បាន្មាន្រ ិចមយួពណ៌រកហម និ្ងពីរក្ទៀតពណ៌ក្ខៀវ »។ 
III. (១៥ពិន្ទុ) គណនាអងំក្តរោលខាងក្រោម: 

  ក.  
2

2

1
6 4 1I x x dx      ខ.  

1

0
1 2 xJ e dx     គ. 2

21

1 1
K dx

x x

 
  

 
   

IV. (១០ពិន្ទុ) រកសមីោរសតង់ោនន្ក្អលីរតដលមាន្កំណំុមយួជាចំណុចមាន្កូអរក្ោក្ន្  2,0 និ្ងចំណុចកំពូលពីរក្ៅរតង់
ចំណុច  3,0 និ្ង  3,0 ។ សង់ក្អលីរក្ន្េះ។ 

V. (៣០ពិន្ទុ) អនុ្គមន៍្ f កំណត់ក្លី  1 ក្ោយ  
2

2 2 1

x
f x

x x


 
មាន្រោរតំណាងC កនុងតរមុយអរតូណរមា៉ា ល់

 , ,o i j កតា 2cm។ 
1. សិកាលីមីតនន្ f រតង់ ,  និ្ង1។ រកអសុីមតូតក្ដក និ្ងឈរនន្រោរC ។ 
2. a. គណនាក្ដរកី្វ  'f x ក្ហយីរង្ហា ញថា វាមាន្សញ្ញា ដូច 22 2x x  ។  

b.សិកាអក្ថរភាព និ្ងតារាងអក្ថរភាពនន្ f ។ 
3. សង់រោរC នន្ f ។ 
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាតត្ររៀមទី១ ថ្នា ក់វិទាសាស្ត្រ្ ង្គម 
ត្ររឡង្្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កាទុរិយភូមិ 

.I  គណនាលីមតី 

ក. 
2

22

2 3 2
lim

4x

x x

x

 


រាង 0

0
 

  

  2

2 2 1
lim

2 2x

x x

x x

 


  2

2 1
lim

2x

x

x






2 1 3

2 2 4


 


 

ដូចន េះ 
2

22

2 3 2 3
lim

4 4x

x x

x

 



 

ខ.
5

5
lim

3 2x

x

x



 
រាង 0

0
 

  
  5

5 3 2
lim

3 2 3 2x

x x

x x

  


   

  
5

5 3 2
lim

3 2x

x x

x

  


 
 

5
lim 3 2
x

x


  

2 2 2 2    
ដូចន េះ 

5

5
lim 2 2

3 2x

x

x




 
 

គ.  2lim 3ln 1
x

x x


  រាង  
2

2 2

3ln 1
lim 1
x

x
x

x x

 
   

 
  1 0 0       

ដូចន េះ  2lim 3ln 1
x

x x


     

.II ចំ ួ ករណីអាច    7,3n S C
7!

4!3!
 45  ករណី 

រកប្រូបារន ប្រឹតតិការណ៍: 
 .A  «នគចារប់ា រ ចិទងំរីសុទធតតរណ៌នខៀវ »  

ចំ ួ ករណីប្សរ    4,3n A C 4  ករណី 

នគបា  
 

 

n A
P A

n S


4

45
  

ដូចន េះ   
4

45
P A   ។ 

.B  « នគចារប់ា រ ចិទងំរីសុទធតតរណ៌ប្កហម » 
ចំ ួ ករណីប្សរ    3,3n B C 1  

នគបា  
 

 

n B
P B

n S


1

45
   

ដូចន េះ   
1

45
P B   ។ 

.C « នគចារប់ា មា រ ចិមយួរណ៌ប្កហម ិងរីរនទៀតរណ៌នខៀវ » 

ចំ ួ ករណីប្សរ      3,1 4,2n C C C  3 6  18   

នគបា  
 

 

n C
P C

n S


18

45
  2

5
  

ដូចន េះ   
2

5
P C   ។ 

.III  គណនាអាំងតេក្រាល: 

ក.  
2

2

1
6 4 1I x x dx  

2
3 2

1

6 4
3 2

x x
x

 
     
 

2
3 2

1
2 2x x x    

   3 22 2 2 2 2 2 2 1        22 3  19   

ដូចត េះ   
2

2

1
3 2 3 19I x x dx     

ខ.  
1

0
1 2 xJ e dx 

1

0
2 xx e     

   01 2 0 2e e    3 2e    

ដូចត េះ  
1

0
2 1 3 2xJ e x dx e       

គ. 2

21

1 1
K dx

x x

 
  

 


2

1

1
ln x

x

 
  
 

 
1

ln 2 ln1 1
2

 
    
 

1
ln 2

2
     

ដូចត េះ 2

1

1 1 1
ln 2

1 2
K dx

x x

 
     

 
  

.IV រកសមីារសដង់ដាន តេលបី 
តដាយកាំពូលទាំងពីរមា េរតដាត 0 ដូចគ្នា  តនាេះតេលីប
មា ផ្ចិេ  0,0I   
ត យីេ័កសធាំសថិេតៅតលីេ័កសអប់ស សី 

សមីារមា រាង
2 2

2 2
1

x y

a b
    

 កាំពូល    ,0 3,0V a    តនាេះ 3a    
 កាំណ ាំ    ,0 2,0F c   តនាេះ 2c    
 2 2 2 2 2 2 2 23 2 5c a b b a c          
ដូចត េះ សមីារសតង់ដាន តេលីបគឺ 

2 2

1
9 5

x y
     

សង់តេលីប 
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.V  f កំណតន់លើ  1 នោយ  

2

2 2 1

x
f x

x x


 
ប្ការC  

1. សិកាលីមតីន f ប្តង់ ,  ិង1 

  lim
x

f x


2

2
lim

2 1x

x

x x


 

2

2
lim
x

x

x
 1  

  lim
x

f x


2

2
lim

2 1x

x

x x


 

2

2
lim 1
x

x

x
  

  
 

2

21 1
lim lim

1x x

x
f x

x 



   

 រកអាសីុមតូតនដក  ិងឈរន ប្ការC  
នោយ  lim 1

x
f x


 ននាេះរនាា ត់ 1y  ជាអាសីុមតូតនដក 

នោយ  
1

lim
x

f x


  ននាេះរនាា ត់ 1x  ជាអាសីុមតូតឈរ 

2. a. គណនានដរនីវ  'f x  

នយើងមា  
2

2 2 1

x
f x

x x


 
 

 'f x
    

 

2 2

2
2

2 2 1 2 2

2 1

x x x x x

x x

   


 

 

3 2 3 2

2
2

2 4 2 2 2

2 1

x x x x x

x x

   


   

2

2

2 2

2 1

x x

x x

 


 
 

ដូចន េះ  
 

2

2
2

2 2
'

2 1

x x
f x

x x

 


 
 

រង្ហា ញថា  'f x មា សញ្ញា ដូច 22 2x x   

នោយ  
2

2 2 1 0x x   ប្គរ់  1x   

 ដូចន េះ  'f x មា សញ្ញា ដូច 22 2x x   
b.សិកាអនថរភារន f  
ឲ្យ  ' 0f x  22 2 0x x    2 1 0x x    

0x   
1 0x  1x   

x             0                  1                 
 'f x         

|

|
0            

ចំន េះ x  0,1 អ ុគម ៍ f នកើ  
ចំន េះ    ,0 1,x     អ ុគម ៍ f ចុេះ 
ប្តង់ 0x  អ ុគម ៍ f មា អតិររមា  0 0f   
តារាងអនថរភារន f  

x            0                  1                 
 'f x         

|

|
0            

 f x  1                             
0                             

  
1 

3. សងប់្ការC ន f  
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ប្រធានវិញ្ញាសា 
 

I. (១០ពិនទុ) គណនាលីមីតននអនុគមន៍ខាងក្រោម: 

  ក. 
2

21

3 2
lim

1x

x x

x

 


    ខ. 

2

2

4
lim

2 4x

x

x



 
   គ. 

0

1
lim

2

x

x

e



   

II. (១០ពិនទុ) កនុងក្បោងមយួមានប ៊ូលប៣ និងប ៊ូលក្ខៀវ ២។ ក្គចាប់យកប ៊ូលមតង២កនុងក្ពលតតមយួ ក្េញពីក្បោងក្ោយនេ
ដនយ។ គណនារបូបាបននរពឹតតិោរណ៍ខាងក្រោម: 
 .A  “ចាប់បានប ៊ូលក្ខៀវទាំងពីរ”។ 

.B  “ចាប់បានប ៊ូលបទាំងពីរ”។  

.C  “ចាប់បានប ៊ូលមយួកនុងមួយពណ៌”។ 
III. (១៥ពិនទុ) គណនាអាំងក្តរោលខាងក្រោម: 

  ក.  
2

2

1
3 2 2I x x dx      ខ.  

1

0
2 xJ x e dx     គ. 1

0

1

2
K dx

x

 
  

 
   

IV. (១០ពិនទុ) បា៉ា រ៉ាប៊ូល  P មានកាំព៊ូលក្ៅរតង់គល់O ននអ័កសអរក្ោក្ន និងមានអ័កសអប់បុីប 'x xជាអ័កសឆលុុះ។ 
ក.  េ៊ូររកបមីោរបនាទ ត់របាប់ទិប   និងបមីោរបតង់ោននបា៉ា រ៉ាប៊ូល  P ក្ោយដឹងថារោបននបា៉ា រ៉ាប៊ូលក្នុះោត់

តាមេាំណុេ  2, 2 2A  ។ 
ខ.  បង់បា៉ា រ៉ា ប៊ូលក្នុះ។ 

V. (៣០ពិនទុ) ក្គមានអនុគមន៍ f  កាំណត់ក្ោយ  
2 5 7

2

x x
f x

x

 



 ។ ក្គតាងC  រោបរបប់វាក្លីតរមុយអរត៊ូណរមា៉ា ប់

 , ,O i j  ។ 

1.   រកតដនកាំណត់ននអនុគមន៍ f ។ បង្ហា ញថា  
1

3
2

f x x
x

  

 ។ 

2. បិកាលីមីតននអនុគមន៍ f  រតង់ ;  រតង់ 2  និងរតង់  ។ ទញរកអបុីមត៊ូតឈរននរោបC ។  
3. បិកាអក្ថរភាព និងបង់តារងអក្ថរភាពននអនុគមន៍ f  ។ 
4.  a. បង្ហា ញថា បនាទ ត់ d តដលមានបមីោរ 3y x  ជាអបុីមត៊ូតក្រទតននរោបC ។ 

 b. បិកាទីតាាំងននរោបC  ក្ធៀបនឹងបនាទ ត់ d ។  
5. បង់រោបC  និងបនាទ ត់ d  ។ 
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាតត្ររៀមទី២ ថ្នា ក់វិទាសាស្ត្រ្ ង្គម 
ត្ររឡង្្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កិាទុរិយភូមិ 

.I  គណនាលីមតី 

ក. 
2

21

3 2
lim

1x

x x

x

 


រាង 0

0
 

  

  1

1 2
lim

1 1x

x x

x x

 


  1

2
lim

1x

x

x






1 2 1

1 1 2


  


 

ដូចន េះ 
2

21

3 2 1
lim

1 2x

x x

x

 
 


 

ខ.
2

2

4
lim

2 4x

x

x



 
រាង 0

0
 

   
  2

2 2 2 4
lim

2 4 2 4x

x x x

x x

   


   

   
 2

2 2 2 4
lim

2 4x

x x x

x

   


 

  
2

lim 2 2 4
x

x x


      2 2 2 2   8 2  

ដូចន េះ 
2

2

4
lim 8 2

2 4x

x

x




 
 

គ. 
0

1
lim

2

x

x

e




0 1 1 1

2 2

e  
  1  

ដូចន េះ    
0

1
lim 1

2

x

x

e




  

.II  ចំ ួ ករណីអាច    5,2n S C
5!

3!2!
 10  ករណី 

រកប្រូបារន ប្រឹតតិការណ៍: 
.A  “ចារប់ា រ ូលនខៀវទងំរីរ” 

ចំ ួ ករណីប្ររ    2,2n A C 1  ករណី 

នគបា  
 

 

n A
P A

n S


1

10
   

ដូចន េះ   
1

10
P A   ។ 

.B  “ចារប់ា រ ូលរទងំរីរ” 
ចំ ួ ករណីប្ររ    3,2n B C 3  ករណី 

នគបា  
 

 

n B
P B

n S


3

10
  

ដូចន េះ   
3

10
P B   ។ 

.C  “ចារប់ា រ ូលមយួកនុងមយួរណ៌” 
ចំ ួ ករណីប្ររ      3,1 2,1n C C C  3 2  6   

នគបា  
 

 

n C
P C

n S


6

10
  3

5
  

ដូចន េះ   
3

5
P C   ។ 

.III  គណនាអាំងតេក្រាល: 

ក.  
2

2

1
3 2 2I x x dx  

2
3 2

1

3 2 2
3 2

x x
x

 
     
 

2
3 2

1
2x x x        3 2 3 22 2 4 1 1 2     

   8 4 4 1 1 2      2   

ដូចត េះ   
2

2

1
3 2 2 2I x x dx     

ខ.  
1

0
2 xJ x e dx 

1
2

0

xx e     

   01 0e e    2 e   

ដូចត េះ  
1

0
2 2xJ x e dx e     

គ. 1

0

1

2
K dx

x

 
  

 


1

0
ln 2x    ln1 ln2  ln 2    

ដូចត េះ  1

0

1
ln 2

2
K dx

x

 
   

 
  

.IV  ក រករមកីាររនាា តប់្បារទ់រិ    
បា៉ា រា៉ា រូលមា ករូំលនៅប្តងច់ំណុច  0,0O   ិងមា អក័ស
អាររីុ់រ ជាអក័សឆ្ុេះ(នដក) ននាេះរមកីារមា រាង 2 4y px   
បា៉ា រា៉ា រូលកាតត់ាមចំណុច  2, 2 2A   ននាេះនគបា  

 
2

2 2 4 2 8 8 1p p p         
 រមកីាររនាា តប់្បារទ់ិរ   : 1x p     

រករមកីាររតងដ់ាន បា៉ា រា៉ា រលូ 
ដូចន េះ  រមកីាររតងដ់ាន បា៉ា រា៉ា រូល គឺ 2 4y x   

ខ. រងប់ា៉ា រា៉ា រូល 
នរើ 1x   ននាេះ 2 4y   2y  
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.V f  កំណតន់ដាយ :C  
2 5 7

2

x x
f x

x

 



  

1.  រកដដ កំណត់D ន អ ុគម ៍ f  
អ ុគម ៍ f  មា  យ័កាលណា 2 0x   2x    
ដូចន េះ  2D    

រង្ហា ញថា  
1

3
2

f x x
x

  


  

នយើងមា  
1

3
2

f x x
x

  


   2 3 2 1

2

x x x

x

   



2 2 3 6 1

2

x x x

x

   




2 5 7

2

x x

x

 



 

ដូចន េះ  
1

3
2

f x x
x

  


 

2. រិកាលីមតីន អ ុគម ៍ f  ប្តង់ ;  ប្តង់2   ិង
ប្តង់   

  lim
x

f x


1
lim 3

2x
x

x

 
   

 
   

  
2

lim
x

f x
 2

1
lim 3

2x
x

x

 
   

 
   

  lim
x

f x


1
lim 3

2x
x

x

 
   

 
   

 ទញរកអារីុមតូតឈរន ប្ការC  
នដាយ  

2
lim
x

f x


   
ននាេះរនាា ត់ 2x  ជាអារីុមតូតឈរន ប្ការ 

3. រិកាអនថរភារន f  

នយើងមា  
1

3
2

f x x
x

  


 

 
 

2

1
' 1

2
f x

x
  

  

2

2

4 4 1

2

x x

x

  




 

2

2

4 3

2

x x

x

 



 

នដាយ  
2

2 0x  ប្គរ់ x D  
ននាេះ  'f x មា រញ្ញា តាម 2 4 3x x   

 ' 0f x 
2 4 3 0x x     1, 3x x   

x         1            2            3           

 'f x         
|

|
0           

|

|
0       

 ប្តង់  1 , ' 0x f x   ន ើយរដូររញ្ញា រី    នៅ     
ននាេះ អ ុគម ៍ f  មា តនម្អតិររមាដដល  1 3f     

 ប្តង់  3 , ' 0x f x   ន ើយរដូររញ្ញា រី    នៅ     
ននាេះ អ ុគម ៍ f  មា តនម្អរបររមាដដល  3 1f    

 សង់តារាងអតេរភាពន អ ុគម ៍ f   
x           1            2                 3                

 'f x         
|

|
0             

|

|
0         

 f x   3   

                    
                          

1 
4.  a. រង្ហា ញថា រនាា ត់d ដដលមា រមកីារ 3y x  ជា

អារីុមតូតនប្ទតន ប្ការC  
តោយ    lim 3

x
f x x


   

 
1

lim 3 3
2x

x x
x

  
      

  

1
lim 0

2x x

 
  

 
  

ដូចត េះ បនាា េ់ : 3d y x   ជាអសុ៊ីមេូេតក្រេេន ក្រាបC   
b. សិកាេ៊ីតាាំងន ក្រាបC  ត ៀប ឹងបនាា េ់d  

យក :C d   
1

2
f x y

x
 


មា សញ្ញា ដូច 2x   

ឲ្យ 2 0 2x x      
x                    2                    

  df x y      

 តប៊ី  ,2x   តនាេះក្រាបC  សិថេតៅខាងតក្រាមប ាេ់ d   
 តប៊ី  2,x   តនាេះក្រាបC  សថិេតៅខាងតល៊ីបនាា េ់ d   

5. សង់ក្រាបC   ិងបនាា េ់d   
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វិញ្ញា សាទី៣តររៀមររឡងសញ្ញា រររមធ្យមសកិ្សាទុរិយភូមិ  សម័យររឡង៖ ................................................. .. 
វិញ្ញា សា៖ គណិរវិទា (ថ្នា ក្ស់វិទាសាស្រសតសងគម)   មណឌ លររឡង៖........................................... ………  
រយៈតេល៖  ៩០ នាទី       តលខរន្ទរ់...................តលខរុ................... ......... 
េិន្ទុសររុ៖  ៧៥ េិន្ទុ       ត ម្ ោះតរក្សខជន្............................................. ......... 
         ហរថតលខាតរក្សខជន្...................................... ......... 

ប្រធានវិញ្ញាសា 
I. (១០ពិនទុ) គណនាលីមីតននអនុគមន៍ខាងក្រោម: 

  ក. 
2

21

2
lim

1x

x x

x

  


  ខ. 

0
lim

3 3x

x

x x   
  គ.  2lim 1x x

x
e e


    

II. (១០ពិនទុ) កនុងអាងចិញ្ច ឹមរតីមយួមានរតីពណ៌រកហមចំនួន៤ និងរតីពណ៌សចំនួន៣។ ក្គចាប់រតី២យកមកដាក់កនុងអាងថមី
ក្ដាយនចដនយ។ រករបូបាបននរពឹតតិោរណ៍ខាងក្រោម: 

   ក. « រតីពណ៌រកហមទងំពីរ » ។ 
   ខ. « រតីពណ៌សទងំពីរ »។  
   គ.  « រតីមយួកនុងមយួពណ៌ »។ 
III. (១៥ពិនទុ) គណនាអាងំក្តរោលខាងក្រោម: 

ក.  
2

2

0
3 2I x x dx      ខ. 2

1

2 1

1
J dx

x x

 
  

 
  

 គ. 2

21

1

2

x
K x dx

x

 
   

 
   

 
IV. (១០ពិនទុ) ក្គមានសមីោរ 2 24 25 100x y   ។ ក. បង្ហា ញថាសមីោរក្នេះ ជាសមីោរក្អលីប។ រករបវវងអ័កសធំ របវវង

អ័កសតូច និងកូអរក្ដាក្នននកំពូល និងកំណំុទងំពីរ។ 
 ខ. សង់ក្អលីបក្នេះ។ 

V. (៣០ពិនទុ) ក្គមានអនុគមន៍ f  កំណត់ក្ដាយ  
2 4

1

x x
f x

x

 



 ក្ហយីមានរោបតំណាង C  ។ 

1.   រកវដនកំណត់ននអនុគមន៍ f ។ បង្ហា ញថា  
4

1
f x x

x
 


 ។ 

2. សិកាលីមីតននអនុគមន៍ f  រតង់ ;  រតង់ 1  និងរតង់  ។ ទញរកអាសុីមតូតឈរននរោបC ។  
3.     a. បង្ហា ញថា បនាទ ត់ d វដលមានសមីោរ y x ជាអាសុីមតូតក្រទតននរោបC ។ 
 b. សិកាទីតងំននរោបC  ក្ធៀបនឹងបនាទ ត់ d ។ 
4.  សិកាអក្ថរភាព និងសង់តរាងអក្ថរភាពននអនុគមន៍ f  ។ 
5. សង់រោបC  និងបនាទ ត់ d  ។ 
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាតត្ររៀមទី០៣ថ្នា ក់វិទាសាស្ត្រ្ ង្គម 
ត្ររឡង្្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កិាទុរិយភូមិ 

.I  គណនាលីមតី 

ក.  
2

21

2
lim

1x

x x

x

  


 រាង 0

0
 

  

  1

1 2
lim

1 1x

x x

x x

  


 

 

 1

2
lim

1x

x

x

 




3

2
   

ដូចននេះ. 
2

21

2
lim

1x

x x

x

  


  3

2
    

ខ. 
0

lim
3 3x

x

x x   
  រាង 0

0
   

   
  0

3 3
lim

3 3 3 3x

x x x

x x x x

  


     
  

 
   0

3 3
lim

3 3x

x x x

x x

  


  

 
0

3 3
lim

2x

x x x

x

  
  

 
0

3 3
lim

2x

x x



  
 3   

ដូចននេះ. 
0

lim
3 3x

x

x x   
 3  

គ.  2lim 1x x

x
e e


   រាង  

2

2

1 1
lim 1x

x xx
e

e e

 
   

 
 

   
ដូចននេះ  2lim 1x x

x
e e


      

.II ចំនួនករណីអាច    
 

7!
7,2 21

2! 7 2 !
n S C  


ករណី 

រកប្បូបាបននប្ពឹតតិការណ៍: 
  ក. តាង A ជាប្ពឹតតិការណ៍« ប្តពីណ៌ប្កហមទងំពីរ »  
ចំនួនករណីប្រប    

 
4!

4,2 6
2! 4 2 !

n A C  


 ករណី 

នគបាន  
 

 

n A
P A

n S


6

21
   

ដូចននេះ  
6

21
P A    

ខ. តាង B ជាប្ពឹតតិការណ៍« ប្តីពណ៌រទងំពីរ » 
ចំនួនករណីប្រប    

 
3!

3,2 3
2! 3 2 !

n B C  


 ករណី 

នគបាន  
 

 

n B
P B

n S


3 1

21 7
    

ដូចននេះ  
1

7
P B    

គ. តាងC ជាប្ពឹតតិការណ៍ « ប្តមីយួកនុងមយួពណ៌ » 

ចំនួនករណីប្រប

     
   

4! 3!
4,1 3,1 4 3 12

1! 4 1 ! 1! 3 1 !
n C C C      

 
 

នគបាន  
 

 

n C
P C

n S


12 4

21 7
   

ដូចននេះ  
4

7
P C    

.III  គណនាអាងំនតប្កាល: 

 ក.  
2

2

0
3 2I x x dx      

2
2

3

0

2
2

x
x x

 
    
 

 

         8 2 4 0      10   

ដូចននេះ  
2

2

0
3 2I x x dx    10    

ខ.     2

1

2 1

1
J dx

x x

 
  

 


2

1
2ln ln 1x x      

   2ln 2 ln 2 1 2ln1 ln 2      

2ln2 ln3 ln2   3ln2 ln3  3ln2 ln3   

ដូចននេះ 2

1

2 1

1
J dx

x x

 
  

 
 3ln2 ln3   

គ. 2

21

1

2

x
K x dx

x

 
   

 


2
2 2

1

1

4 2

x x

x

 
   
 

 

        1 1 1
1 2 1

2 4 2

   
        
   

5

4
   

ដូចននេះ 2

21

1

2

x
K x dx

x

 
   

 


5

4
   

.IV  បង្ហា ញថារមកីារ 2 24 25 100x y  ជារមកីារនេលីប 

នគបាន 
2 24 25

1
100 100

x y
   

2 2

1
25 4

x y
     

រមកីារ 
2 2

1
25 4

x y
   ជារមកីាររតងដ់ានននេលីបដដលមាន

ផចិតនៅប្តងគ់ល់តប្មុយ O  មានេក័សធំជាេក័សអាបរីុ់រ  
ដូចននេះ រមកីារ 2 24 25 100x y   ជារមកីារនេលីប 

 រកប្បដវងេក័សធ ំេក័សតូច កូេរនដាននកំពូលទងំពីរ និងកូ
េរនដាននកំណំុទងំពីរនននេលីបននេះ 

រមកីាររតងដ់ានននេលីបមានរាង  
2 2

2 2
1, 0

x y
a b

a b
      

នយើងទញបាន  2 25 5a a    2; 4 2b b     

 2 2 2 25 4 21 21c a b c         
ដូចននេះនេលីប 

2 2

1
9 25

x y
  មាន 

ប្បដវងេក័សធំ 2 2 5 10a      
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ប្បដវងេក័សតូច 2 2 2 4b      
កំពូល    ,0 5,0V a V    
កំណំុ    ,0 21,0F c F    
 សង់អេលីប 

 
V.  នគមានេនុគមន៍ f ដដល  

2 4

1

x x
f x

x

 



   

1. រកដដនកំណតន់នេនុគមន៍ f  
 មាននយ័លុេះប្តាដត 1x     
ដូចននេះដដនកំណត ់ {1}D   ។ 

 បង្ហា ញថា  
4

1
f x x

x
 


 

នយើងមាន  
2 4

1

x x
f x

x

 




 1 4 1

1 1

x x
x

x x

 
  

 
 

ដូចននេះ  
4

1
f x x

x
 


 

2.រិកាលីមតីននេនុគមន៍ f  ប្តង់ ;  ប្តង់ 1 និងប្តង់   
 លីមតីនិងអារីុមតូត 

  
4

lim lim
1x x

f x x
x 

 
    

 
 

  
4

lim lim
1x x

f x x
x 

 
    

 
 

  
1 1

4
lim lim

1x x
f x x

x 

 
    

 
 

 ទញរកអារីុមតូតឈរននប្កាបC  
នដាយ  

1
lim
x

f x


  ននាេះបនាា ត ់ដដលមានរមកីារ 1x    ជា
អារីុមតូតឈរននប្កាប  C   
3.  a. បង្ហា ញថា បនាា ត់d ដដលមានរមកីារ y x ជាអារីុមតូ
តនប្ទតននប្កាបC  

នយើងបាន  lim
x

f x x


   
4

lim 0
1x x

 
 

 
ននាេះ បនាា ត់

ដដលមានរមកីារ y x  ជារមកីារអារីុមតូតនប្ទតននប្កាប  
 b. រិកាទីតាងំននប្កាបC  នធៀបនឹងបនាា ត់d  

យក  
4

:
1

C d f x x
x

     
 មានរញ្ញា តាម 1x   

 នបើ 1 0 1x x      ននាេះប្កាប C  កាតប់នាា ត់d  
 នបើ 1 0 1x x      ននាេះប្កាប C  នៅនលើបនាា ត់

d  នៅនពលដដល 1x    
 នបើ 1 0 1x x      ននាេះប្កាប C  នៅនប្កាម

បនាា ត់d  នៅនពលដដល 1x      
4. រិកាេនថរភាព នងិរងត់ារាងេនថរភាពននេនុគមន៍ f  
នយើងមាន  

4

1
f x x

x
 


 

 
   

2

2 2

4 2 3
' 1

1 1

x x
f x

x x

 
   

 
   

 នដាយ  
2

1 0x  ប្គប់ x D  
ននាេះ  'f x មានរញ្ញា តាម 2 2 3x x   

 ' 0f x 
2 2 3 0x x     1, 3x x    

x        3            1           1           

 'f x         
|

|
0           

|

|
0       

 ប្តង់  3 , ' 0x f x    នហើយបដូររញ្ញា ពី    នៅ     
ននាេះ េនុគមន៍ f  មានតនមៃេតបិរមាដដល  3 5f      
 ប្តង់  1 , ' 0x f x   នហើយបដូររញ្ញា ពី    នៅ     
ននាេះ េនុគមន៍ f  មានតនមៃេបបបរមាដដល  1 3f    

រងត់ារាងេនថរនន f  

x           3            1               1                

 'f x         
|

|
0             

|

|
0         

 f x   5   

                    
                          

3  
 រងប់្កាប C   
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ប្រធានវិញ្ញាសា 
 

I. (១០ពិន្ទុ) គណនាលីមីតនន្អនុ្គមន៍្ខាងក្រោម: 

  ក. 
2

22

2 3 2
lim

4x

x x

x

 


   ខ. 

0

3 3
lim
x

x x

x
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II. (១០ពិន្ទុ) កនុងររអរ់មយួមាន្រ ិចពណ៌ក្ខៀវចំន្នួ្៤ក្ដីម និ្ងរ ិចពណ៌រកហមចំន្ួន្៥ក្ដីម។ ក្គចារ់យករ ិច៤ក្ដីមកនុងក្ពល
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   .A  «ក្គចារ់បាន្រ ិចទងំ៤សុទធតតពណ៌ក្ខៀវ » ។ 
   .B  « ក្គចារ់បាន្រ ិចទងំ៤សុទធតតពណ៌រកហម »។ 
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2. a. រកលីមីតរតង់ចុងតដន្កំណត់។ 

b. ទញរកសមីោរអសុីមតូតក្ដក និ្ងឈរនន្រោរC ។ 
3. សិកាអក្ថរភាព និ្ងសងតារាងអក្ថរភាពនន្ f ។ 
4. គណនា      2 , 0 , 2f f f  រចួសង់រោរC កនុងតរមុយ  , ,o i j ។ 
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាតត្ររៀមទី០៤ថ្នា ក់វិទាសាស្ត្រ្ ង្គម 
ត្ររឡង្្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កិាទុរិយភូមិ 
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.II ចំ ួ ករណីអាច    
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.III  គណនាអាងំនតប្កាល: 
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.VI  រកទប្មងស់ដងដ់ាសមកីារអុីតររូល 
នដាយអុីតររូលមា អរនដាន កំណំុ0 ដូចគ្នា  ននាេះអក័សទទងឹជា
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V.  នគមា អ ុគម ៍ f តដល  
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1. រកតដ កំណតន់ អ ុគម ៍ f   
f មា  យ័លុេះប្ាតត 1x     
ដូចន េះតដ កំណត ់    , 1 1,D      ។ 
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b. ទញរកសមកីារអាសីុមតូតនដក  ិងឈរន ប្ការ C   
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ប្រធានវិញ្ញាសា 
I. (១០ពិនទុ) គណនាលីមីតននអនុគមន៍ខាងក្រោម: 

  ក. 
2

21

5 6
lim

1x

x x

x

  

 
   ខ. 

2

2

4
lim

2 6x

x

x x



  
  គ.  2 2lim 1 x

x
x e


    

II.(១០ពិនទុ) កនុងថ្នន ក់ក្រៀនមយួមានសិសសពូកកចំននួ១០នាក់ កដលកនុងក្នាោះមាន៤នាក់ជាសិសសរសីនិង៦នាក់ជាសិសសរបុស។ 
ក្គក្រៀបចំសិសសជារកុម កនុងមយួរកុមមានសិសស៤នាក់ក្ោយនចដនយ យកក្ៅរបកួតជាមយួរកុមសិសសននថ្នន ក់ដ
នទ។ រករបូបាបននរពឹតតិោរណ៍ខាងក្រោម: 

 :A រកុមសិសសកដលក្រើីសក្រសីបានសុទធតកតរសី ។   
:B រកុមសិសសកដលក្រើីសក្រសីបានសុទធតកតរបុស ។ 
:C រកុមសិសសកដលក្រើីសក្រសីបាន៥០%ជាសិសសរបុស ។ 

III. (១៥ពិនទុ) គណនាអងំក្តរោលខាងក្រោម: 

ក.  
2

2

0
2 3 4I x x dx      ខ. 1

0

1 1

1
J dx

x x e

 
  

  
  

 គ. 2

21

1 2
K x dx

x x

 
   

 
  

 
IV. (១០ពិនទុ)  ក្គមានសមីោរ 2 24 9 36x y   ។ 

 បង្ហា ញថ្នសមីោរក្នោះជាសមីោរអីុកពបូល។ រកកូអរក្ោក្នកំពូលទងំពីរនិងកំណំុទងំពីរ។ រកសមីោរអសុីមតូតក្រទត
ននអីុកពបូល រចួសង់អីុកពបូល។ 

V. (៣០ពិនទុ) ក្គមានអនុគមន៍ f  កំណត់ក្ោយ  
2 3 1

2

x x
f x

x

 



 ក្ យីមានរោប C ។ 

1.   រកកដនកំណត់ននអនុគមន៍ f ។ បង្ហា ញថ្ន  
1

1
2

f x x
x

  

 ។ 

2. សិកាលីមីតននអនុគមន៍ f  រតង់ ;  រតង់ 2  និងរតង់  ។ ទញរកអសុីមតូតឈរននរោបC ។  
3.  a. បង្ហា ញថ្ន បនាទ ត់ d កដលមានសមីោរ 1y x  ជាអសុីមតូតក្រទតននរោបC ។ 

b. សិកាទីតងំននរោបC  ក្ធៀបនឹងបនាទ ត់ d ។ 
4.  សិកាអក្ថរភាព និងសង់តរាងអក្ថរភាពននអនុគមន៍ f  ។ 
5. សង់រោបC  និងបនាទ ត់ d  ។ 

 



 ក្លិបសិក្សាគណតិវិទ្សា និងវទិ្សាសាស្តសរ  ស្តក្សួងអប់រ ំយុវជន នងិក្ីឡា 
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាតត្ររៀមទី០៥ថ្នា ក់វិទាសាស្ត្រ្ ង្គម 
ត្ររឡង្្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កិាទុរិយភូមិ 

.I  គណនាលីមតី 
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5 6
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1x
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x

  

 
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6
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

 

7

2
  

ដូចននេះ. 
2

21

5 6
lim

1x

x x

x

  

 
  7

2
   

ខ. 
2

2

4
lim

2 6x

x

x x



  
  រាង 0

0
   

     
  2

2 2 2 6
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2 6 2 6x

x x x x

x x x x

    


     
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2 2 2 6
lim
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   
 2

2 2 2 6
lim

2 2x

x x x x

x

    



 

  
2

1
lim 2 2 6

2 x
x x x


    

1
4 4 8

2
      

ដូចននេះ. 
2

2

4
lim

2 6x

x

x x



  
 8  

គ.  2 2lim 1 x

x
x e


   រាង  

2
2

2 2

1
lim 1x

x xx

x
e

e e

 
   

 
   

ដូចននេះ  2 2lim 1 x

x
x e


      

.II ចំនួនករណីអាច    
 
10!

10,4 210
34 10 4 !

n S C  


ករណី 

រកប្បូបាបននប្រឹតតិការណ៍: 
:A ប្កុមសិសសដដលនប្រើសនរ ើសបានសុទធដតប្សី  

ចំនួនករណីប្សប    
 

4!
4,4 1

4! 4 4 !
n A C  


 ករណី 

នគបាន  
 

 

n A
P A

n S


1

210
   

ដូចននេះ  
1

210
P A    

:B ប្កុមសិសសដដលនប្រើសនរ ើសបានសុទធដតប្បុស  

ចំនួនករណីប្សប    
 

6!
6,4 15

4! 6 4 !
n B C  


 ករណី 

នគបាន  
 

 

n B
P B

n S


15

210
   

ដូចននេះ  
15

210
P B    

:C ប្កុមសិសសដដលនប្រើសនរ ើសបាន៥០%ជាសិសសប្បុស  
ចំនួនករណីប្សប

     
   

6! 4!
6,2 4,2 90

2! 6 2 ! 2! 4 2 !
n C C C    

 
ករណី 

នគបាន  
 

 

n C
P C

n S


90

210
  

ដូចននេះ  
90

210
P C    

.III  គណនាអាងំនតប្កាល: 

 ក.  
2

2

0
2 3 4I x x dx     

2
3 2

0

2 3
4

3 2

x x
x

 
    
 

 

        16 12
8 0

3 2

 
     
 

16 26
6 8

3 3
       

ដូចននេះ  
2

2

0
2 3 4I x x dx   

26

3
   

ខ.     1

0

1 1

1
J dx

x x e

 
  

  


1

0
ln 1 lnx x e       

   ln 2 ln 1 ln1 ln 0e e       
ln 2 ln 1 ln1 lne e      ln 2 ln 1 1e     

ដូចននេះ 1

0

1 1

1
J dx

x x e

 
  

  
  ln 2 ln 1 1e     

គ. 2

21

1 2
K x dx

x x

 
   

 
   

2
2

1

2
ln

2

x
x

x

 
   
 

 

2 22 1 2
ln 2 1 ln1

2 2 1

   
        
   

1
3 ln 2 2

2
   

1
ln 2

2
   

ដូចននេះ 2

21

1 2
K x dx

x x

 
   

 


1
ln 2

2
   

.VI  នគមានសមកីារ 2 24 9 36x y    
 បង្ហា ញថាសមកីារ 2 24 9 36x y   ជាសមកីារអុីដរ

បូល និងរកគកូអរនោននកំរូលទងំរីរ  និងកុំណំុទងំរីរ 

នគបាន 
2 24 9 36

36 36 36

x y 
 

 
 

2 2

1
9 4

x y
  


  

2 2

1
4 9

y x
    សមីការមានរាង

2 2

2 2
1

y x

a b
   ជាសមី

ការសតង់ដាននអ ីពពបូលពែល មានផចិត  0,0  និងអ័ក្សទទងឹ
ជាអ័ក្សឈរ។ 
 រក្ កូ្អរដដាដនននក្ំពូល ក្ ំណ ំ ទងំពីរ 
ដ ងីមាន 2 , 3a b    
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និង 2 2 2 2 22 3 13c a b      13c    
 កូ្អរដដាដនក្ពូំល    0, 0, 2V a V     
 កូ្អរដដាដនក្ណំ ំ  0,F c   0, 13F    

 រកសមកីារអាសីុមតូតនប្ទតននអុីដរបូល 
a

y x
b

 
2

3
x   

 រចួសងអ់ុីដរបូល 

 
V.  នគមានអនុគមន៍ f ដដល  

2 3 1

2

x x
f x

x

 



   

1. រកដដនកំណតន់នអនុគមន៍ f   
f មាននយ័លុេះប្ាដត 2x    

ដូចននេះដដនកំណត ់ {2}D   ។ 

 បង្ហា ញថា  
1

1
2

f x x
x

  


 

នយើងមាន  
2 3 1

2

x x
f x

x

 



  

2 2 2 1

2

x x x

x

   




   2 2 1

2 2

x x x

x x

  
 

   
 2 2 1

2 2 2

x x x

x x x

 
  

  

1
1

2
x

x
  

  
ដូចននេះ  

1
1

2
f x x

x
  


 

2.សិកាលីមតីននអនុគមន៍ f  ប្តង់ ;  ប្តង់2  និងប្តង់  
 លីមតីនិងអាសីុមតូត 

  
1

lim lim 1
2x x

f x x
x 

 
     

 
 

  
1

lim lim 1
2x x

f x x
x 

 
     

 
 

  
2 2

1
lim lim 1

2x x
f x x

x 

 
     

 
 

 ទញរកអាសីុមតូតឈរននប្កាបC  
នោយ  

2
lim
x

f x


  ននាេះបនាា ត ់ដដលមានសមកីារ 2x   ជា
អាសីុមតូតឈរននប្កាប  C   

3. a. បង្ហា ញថា បនាា ត់d ដដលមានសមកីារ 1y x  ជាអាសីុម
តូតនប្ទតននប្កាបC  

នយើងមាន  
1

1
2

f x x
x

  


 

 នយើងបាន    lim 1
x

f x x


    
1

lim 0
2x x

 
  

 
 

នោយ    lim 1
x

f x x


     0   ននាេះបនាា តដ់ដលមានសមកីារ 
2y x   ជាសមកីារអាសីុមតូតនប្ទតននប្កាប  C  

 b. សិកាទីាងំននប្កាបC  នធៀបនឹងបនាា ត់d  

យក    
1

: 1
2

C d f x x
x

       
  

មានសញ្ញសាាម 2x   
 នបើ 2 0 2x x     ននាេះប្កាប C  កាតប់នាា ត់d  
 នបើ 2 0 2x x     ននាេះប្កាប C  នៅនលើបនាា ត់d   
 នបើ 2 0 2x x     ននាេះប្កាប C  នៅនប្កាមបនាា ត់d   

ឃ.សិកាអនថរភារ និងសងប់្កាបC  នន f  
នយើងមាន  

1
1

2
f x x

x
  


 

 
 

2

1
' 1 0,

2
f x x D

x
     


    

សងា់រាងអនថរនន f  

x                  2                
 'f x      

 
 f x  

             
 

   

              
 

   
 សងប់្កាប C   

  


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ប្រធានវិញ្ញាសា 
I. (១០ពិនទុ) គណនាលីមីតននអនុគមន៍ខាងក្រោម: 

  ក. 
2

25

25
lim

4 5x

x

x x



 
   ខ. 

21

3 1
lim

1x

x x

x

  


  គ.  2 2

0
lim 1 x

x
x e


    

II.(១០ពិនទុ) ក្ៅកនុងថង់មយួមានឃលសី១ រកហម៣ និងឃលកី្ខៀវ៥។ ក្គចាប់យកឃលចំីនួន៣ ក្ោយនចដនយកនុងក្ពលតតមយួ។ 
រករបូបាប ីលីក្តននរពឹតតិោរណ៍: 

.A  “ចាប់បានឃលកី្ខៀវទងំបី”។ 

.B  “ចាប់បានឃលសីមយួ និងក្ខៀវពីរ”។ 

.C  “ចាប់បានឃលបីីមានពណ៌ខុសគ្នន ”។ 
III. (១៥ពិនទុ) គណនាអងំក្តរោលខាងក្រោម: 

ក.  
2

3 2

1
2 3I x x x dx     ខ.  

1

0
1 xJ x e dx    

 គ. 2

21

1 1

2
K dx

x x

 
  

 
  

 
IV. (១០ពិនទុ រកសមីោរសតង់ោននក្អលីបតដលមានកំពូលទងំពីរជាចំណុច  0,5  និង  0, 5  និងមានកំណំុមយួក្ៅរតង់

ចំណុច  0,2  រចួសង់ក្អលីបក្នេះ។ 

V. (៣០ពិនទុ) ក្គមានអនុគមន៍ f  កំណត់ក្ោយ  
2 1x

f x
x


  ក្ហយីមានរោប C ។ 

1.   រកតដនកំណត់ននអនុគមន៍ f ។  
2. សិកាលីមីតននអនុគមន៍ f  រតង់ ;  រតង់0  និងរតង់  ។ ទញរកអសុីមតូតឈរននរោបC ។  
3.     a. បង្ហា ញថា បនាទ ត់ d តដលមានសមីោរ y x ជាអសុីមតូតក្រទតននរោបC ។ 

b. សិកាទីតងំននរោបC  ក្ធៀបនឹងបនាទ ត់ d ។ 
4.  សិកាអក្ថរភាព និងសង់តរាងអក្ថរភាពននអនុគមន៍ f  ។ 
5. សង់រោបC  និងបនាទ ត់ d  ។ 
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អត្រាកំណែវិញ្ញា សាតត្ររៀមទី៦ ថ្នា ក់វិទាសាស្ត្រ្ ង្គម 
ត្ររឡង្្ញ្ញា រត្ររមធ្យម្កាទុរិយភូមិ 

.I  គណនាលីមតី 

ក.
2

25

25
lim

4 5x

x

x x



 
រាង 0

0
 

  

  5

5 5
lim

5 1x

x x

x x

 


  5

5
lim

1x

x

x






10 5

6 3
   

ដូចននេះ  
2

25

25 5
lim

4 5 3x

x

x x




   
  

ខ. 
21

3 1
lim

1x

x x

x

  

  
រាង 0

0
   

  
   1

3 1 3 1
lim

1 1 3 1x

x x x x

x x x x

     


    
 

   

   1

3 1
lim

1 1 3 1x

x x

x x x x

  


    

 

   1

2 1
lim

1 1 3 1x

x

x x x x

 


    
 

  1

2
lim

1 3 1x x x x




   
 

  
2

1 1 2 2




 

1 2

42 2
     

ដូចននេះ 
21

3 1 2
lim

1 4x

x x

x

  
 

  
 

គ.  2 2

0
lim 1 x

x
x e


 

2 2 01 0 e    0  

ដូចននេះ    2 2

0
lim 1 0x

x
x e


    

.II  ចំនួនករណីអាច    9,3n S C
9!

6!3!


9 8 7 6!

6! 3 2 1

  


  
84  ករណី 

រកប្បូបាបននប្ពឹតតិការណ៍: 
.A  “ចាបប់ានឃលីនខៀវទងំប”ី 

ចំនួនករណីប្រប    5,3n A C
5!

10
2!3!

   ករណី 

នគបាន  
 

 

n A
P A

n S


10 5

84 42
    

ដូចននេះ   
5

42
P A   ។ 

.B  “ចាបប់ានឃលីរមយួ និងនខៀវពីរ” 
ចំនួនករណីប្រប      1,1 5,2n B C C  10  ករណី 

នគបាន  
 

 

n B
P B

n S


10

84
  5

42
  

ដូចននេះ   
5

42
P B   ។ 

.C  “ចាបប់ានឃលីបីមានពណ៌ខុរគ្នា ” 
ចំនួនករណីប្រប        1,1 3,1 5,1n C C C C  

1 3 5 10     ករណី 

នគបាន  
 

 

n C
P C

n S


15

84
  5

27
  

ដូចននេះ   
5

27
P C   ។ 

.III  គណនាអាងំនតប្កាល: 

ក.  
2

3 2

1
2 3I x x x dx  

2
4 3 2

1

2 3
4 3 2

x x x 
     
 

2
4 2

3

1
2 2

x x
x

 
   
 

4 2 3 2
3 32 2 1 1

2 1
2 2 2 2

   
        
   

 8 8 2 1    13   

ខ.  
1

0
1 xJ x e dx  

1
2

0
2

xx
x e
 

   
 

 

1 01 0
1 0

2 2
e e

   
        
   

5

2
e    

គ. 2

21

1 1

2
K dx

x x

 
  

 


2

1

1
ln 2x

x

 
   
 

 
1

ln 4 ln 3 1
2

 
    
 

1 4
ln

2 3
     

.IV  ក. រករមកីាររដងដ់ានននេលីប 
នដាយកំពូលទងំពីរមានអាបរីុ់រ0 ដូចគ្នា  ននាេះនេលីប

មានផចិត  0,0I  ន ើយេក័សធំរថិតនៅនលើេក័សេរនដានន 

រមកីារមានរាង
2 2

2 2
1

x y

b a
    

 កំពូល    0, 0, 5V a    ននាេះ 5a    
 កំណំុ    0, 0,2F c   ននាេះ 2c    
 

2 2 2 2 2 2 2 25 2 21c a b b a c          
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 21b   

ដូចននេះ រមកីាររតងដ់ានននេលីបគឺ 
2 2

1
21 25

x y
     

ខ រងន់េលីប 

 
.V  នគមានេនុគមន៍ f  នដាយ :C   

2 1x
f x

x


   

1.  រកដដនកំណត់D ននេនុគមន៍ f  
េនុគមន៍ f  មាននយ័កាលណា 0x    
ដូចននេះ  0D    

2. រិកាលីមតីននេនុគមន៍ f  ប្តង់ ;  2  និង   

នយើងមាន  
2 1 1x

f x x
x x


    

  lim
x

f x


1
lim
x

x
x

 
  

 
   

  
0

lim
x

f x
 0

1
lim
x

x
x

 
  

 
   

  lim
x

f x


1
lim
x

x
x

 
  

 
  

 ទញរកអារីុមតូតឈរននប្កាបC  
នដាយ  

0
lim
x

f x


   
ននាេះបនាទ ត់ 0x  ជាអារីុមតូតឈរននប្កាប 

3. a. បង្ហា ញថា បនាទ ត់d ដដលមានរមកីារ y x ជាអារីុម
តូតនប្ទតននប្កាបC  

 lim
x

f x x


  
1

lim
x

x x
x

  
    

  

1
lim 0
x x

 
  

 
  

ដូចននេះ បនាទ ត់ :d y x  ជាអារីុមតូតនប្ទតននប្កាបC   
b. រិកាទីតងំននប្កាបC  នធៀបនឹងបនាទ ត់d  

យក :C d   
1

f x y
x

  មានរញ្ញា ដូច x   

ឲ្យ 0x    

x                       0                  
  df x y      

 នបើ  ,0x   ននាេះប្កាបC  រិថតនៅខាងនប្កាមបនទត់d   
 នបើ  0,x   ននាេះប្កាបC  រថិតនៅខាងនលើបនាទ ត់d   
4. រិកាេនថរភាពនន f  

នយើងមាន  
1

f x x
x

    

នាឲំ្យ  'f x  
2

1
1

x
 

2

2

1x

x


   

នដាយប្គប់ x D
2, 0x   

េនុគមន៍ f មានរញ្ញា តម 2 1x   
ឲ្យ 2 1 0x    
មានឫរ 1 21, 1x x    
x         1          0           1          

 'f x         
|

|
0           

|

|
0       

 ប្តង់  1 ' 0x f x   ន ើយបដូររញ្ញា ពី    នៅ     
ននាេះ េនុគមន៍ f  មានតនមលេតបិរមាដដល  1 2f      

 ប្តង់  3 ' 0x f x   ន ើយបដូររញ្ញា ពី    នៅ     
ននាេះ េនុគមន៍ f  មានតនមលេបបបរមាដដល  1 2f    
 រងត់រាងេនថរភាពននេនុគមន៍ f   

x        1            0               1             

 'f x         
|

|
0             

|

|
0         

 f x   2   
                  

                        
2  

5. រងប់្កាបC  និងបនាទ ត់d   

 


